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Incipit pratica geometrig composita a Leonardo pisano fol. L recto.
de filijs bonaccij anno .M.°cc.° xx.*

ROGASTI AMICE DOMINICE ET REVERENDE magister, ut tibi librum in pratica
geometrig conscriberem; igitur amicitia tua coactus, tuis precibus condescendens,
opus iam dudum inceptum taliter tui gratia edidi, ut hi qui secundum demonstra-
tiones geometricas: ct hi qui secundum uulgarem consuetudinem, quasi laicalj more,
in dimensionibus uoluerint operari super .viij. huins artis distinctiones, que inferius
explicantur, perfectum inueniant documentum. Quarurm prima est, qualiter latitudines
camporum quatuor equales angulos habentivm in eorum longitudines triplici modo
multiplicentur, Secunda est de quibusdam regulis geometricis : et de inuentione qua-
dratarum radicum in tantum quanium eis, qui per rationes solumodo geometricas uo-
luerint operari, necessarium esse putaui. Terlia de inuentione embadorum omnium
camporum cuiuscunque formg. Quarta de divisione omnium camporum inter consortes.
Quinta de radicibus cubicis inueniendis. Sexta de inuentione embadorum omnium cor-
porum cuiuscunque figurg, que continentur tribus dimensionibus, scilicet longitudine,
latitudine, ct profunditate. Septima de inuentione longitudinum Plani erum, et in-
uentione altitudinum rerum eleuatarum. Optaua de quibusdam subtilitatibus geome-
tricis. Tamen antequam ad harum distinclionum perneniam doctrinam, quedam intro-
ductoria necessaria preponenda esse putani. Ad hec igitar secundum ingenij mei ca-
pacitalem perficienda, tug correctionis aggressus fiducia, hoc opus curani tuo magi-
sterio destinare , ut que in eo fuerint emendanda, tua sapientia corrigantur.
Incipiunt introductoria.

Pyscrvs est id quod nullam habet dimensionem , idest quod non potest diuidj.
Linea est longitudo carens latitudine, cuius termini puncia sunt. Recta linea est que
de puncto ad punctum recte protrahitur. Superficies quidem cst que latitudinem, et
longitudinem tantum habet, cuius termini sunt lince : et cst plana, cum undique infra
suos terminos super rectas lineas dilatatur. Planus uero angulus est inclinatio duarum
linearum sese in plano tangentium, cum non jaceant indirecto; et est rectilinens, cum
linee continentes angulum sunt recte. Cumque linca recta super lineam rectam steterit,
feceritque circa se duos angulos sibi inuicem equales, dicitur rectus uterque angulus;
et linea stans super ea, cui superstat, cathetus, sive perpendicularis appellatur. Amplus
uero, uel obtusus angulus est qui maior est recto. Acutus namque qui minor rectd. -
inuenitur. Et ferminus est finis rei. Figura quidem cst que sub | uno, wel pluribus 5,y .
terminis iacet. Figura quidem rectilinea est que a rectis lineis circundatur. Trilatere
quippe figure sunt que sub tribus rectis lineis continentur.

Quadrilatere uero sunt que quatuor rectis lineis ambiuntur. Multilaterc autem figure
sunt que sub pluribus quam quatuor lateribus comprehenduntur. Circulus cnim est
quedam plana figura sub una linea contenpta; que linea uocatur circamferens, uel
periferia, infra quem est punctus: a quo omnes recte protracte ad circumferentem li-
neam sibi inuicem sunt equales : punctus uero ille centrum circulj appellatur. Cum-
que per centrum aliqua recta protracta fuerit, et terminata in utraque parte periferie,
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fol. 2 recto.

« ot equidistantiun ... inuicem
rquales » {fol. 1 verso, mar-
gine inferivre interon 5 pag. 2,
Tin. 25-26).
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illa recta dyamcler circulj nuncupatur, que diuidit circulum in duas equas portiones.
Quarum una queque semicirculus dicitur. Portio uero circulj cst figura, que continetur
sub circulj periferia, et recta linea, siue maior, ucl minor sit semicirculo. Sector nero
circulj est quedam plana figura contenpta sub duabus tectis a centro ad periferiam
deductis, et arcu periferig ab ipsis rectis comprehenso. Recte linee, que in eadem su-
perficie sunt, et ab utraque parte in infinitum protracte, et numquam sibi inuicem
concurrunt, dicuntur equidistantes:in quibus si aliqua recta inciderit, faciet duos an-
gulos interiores ab una parte yectos, aut duobus rectis equales : et exterior angulus
est equalis interiori angulo sibi opposito; et anguli qui permutati suut, sibi inuicem
equantur: ut si in duabus lineis equidistantibus .a.b. et .g.d. incidat quedam recta
e.z.; anguli quidem .b.i.z. ct .i.z.d. aut recti sunt, aut duobus equales rectis. Iud
idem cst ex angulis .a.i.z. et .Z.z.g.; et exterior angulus .e...b. interiori sibi opposito
iz.d. est cqualis; et angulus .a.i.z. ei, qui permutali (sic) iacet, scilicet angulo .i.z.d.
equatur: adhuc ergo et angulus .b.i.z. angulo .i.z.g. est equalis, ut in geometria osten-
ditur. Multa enim sunt que oportet scire cos, qui in mensuratione, et dinisione cor-
porum, secundum subtilitatem geometricam procedere uolunt, que in euclide aperte mon-
strantur. Ex quibus sunt lec: super datam rectam, et terminatan constitucre trigonum
equilaterum: et datum angulum, uel lincam in duo equa secare: et super datam re-
ctam a puncto date in ipsa cathetum erigcre: et super datam rvectam i dato puncio,
quod mnon sit in ipsa, cathctum ducere. Et vecta super veclam duos angulos facit circa
se duobus rectis equales. Et cum due recte se inuicem secant, duo anguli, qui sunt
Et cum in duabus vectis recta incidit,

a uerlice oppositi, sibi inaicem sunt equal
¢t facit ab una parte duos angulos interiores, minores duobus rectis; si ab ipsa parte,
4 qua anguli sunt minores duobus rectis, ipse recte linee fuerint protracte, sibi inwi-

cem concurrent. Et duarum lincarum cqualium et equidistantiom due recte copulate
fuerint, ipse sibi inuwicem equales, et equi l distantes erunt. Et ad dalam rectam, ad
quod in ipsa punctum datum, dato angulo rectilineo, equalem angulum rectilineum
constitucre. Et per datum punctum date recte equidistaniem rectam lincam ducere.
Et trigona, et paralilogramina super cquas bases: uel super candem basem inter casdem
equidistantes coustituta, sibi inuicem equalia sunt, scilicet trigonum trigono: ct para-
titogramum paralilogramo, etiam paralilogramum duplum est trigono. Dicitm: enim pa-
ralilogramum figura, que habet latera opposita equalia, ct cr[uidislallltm; cm'us.alngul.x
oppositi sibi inuicem sunt eqnales: ct dyameter etiam secat ipsum in duo similia t'rx—
gona, et equalia; etiam si aliquod latus trigonj ab aliqua parte protrahatur, tunc faciet
unum angulum extra ipsum Leigonum, qui erit equalis duobus angulis sibi oppositis
infra trigonum cxistentibus; et tres anguli cuinslibet trigoni duobus rectis equantur.

Et eidem equalia, et alternis equalia sunt. Ev si equalibus equalia appouantur, tola
sunt equalia. Et si ab equalibus cqualia auferantur, que relinquuntur, sunt equalia. Et
si inequalibus equalia apponantur, tota sunt incqualia, Ft si ab incqualibus equalia
auferantur, reliqua sunt inequalia, Et einsdem dupla equa sibi inuicem sunt, et eiusdem
dimidia alternis equalia suut; et super se inuicem coaptata sibi inuicem equalia sunt.
Et totum sua parte maius est. £t due recte spalium non coutinent. Sine his omnibus,

et sine radicum inucntione, ipsi qui secundum uunlgarem modum procedere uoluerint:
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cum his que ostendam inferius, conuenienti loco poterunt sufficienter procedere. His
ita determinatis; cum quibus mensuris mensurentur agri, breuiter proposui explicare.

Quidam enim mensurare consucuerunt agros cum mensuris cubitalibus, wel ulnis, aut
cum passibus. Alij cum perticis, siue cum alio quolibet mensurabilj instrumento; que-
libet tamen suprascriptarum mensurarum intelligenda est quandoque linealis, quan-
doque superficialis. Linealis est que sola longitudine constat. Superficialis que tantum
habet in longitudine, quantum in latitudine, et in se ipsa quadrata existens, et quatuor
rectis constat angulis. Ex his superficialibus mensmis quidam in multiplicando col-
ligunt quandam quantitatem, quam uocant iugerum, wel aripennium, sine carrucam,
siue tornaturam, uel culturam, ucl alias quantitates, que alijs censentur vocabulis, Ego
uero, secundum pisanorum incedere wolens consuetudinem, a pertica summam initium.
Pertica pisana linealis, sex linealibus pedibus constat: pes uero linealis decem et octo
punctis livealibus constat. Pertica quoque quadrata, seilicet superficialis, sex pedibus
superficialibus coustat. Iabet enim pes superficialis unam perticam in longitudine, et
sextam partem perticg in latitudine. Vntia wero superficialis habet unam perticam in
longitudine, et optauam decimam partem longitudinis pedis in latitudine. Quare su-
perficialis pes est sexla pars superficialis perticg. Vncia superficialis est octana decima
pars superficialis pedis, ucl centexima optana pars superficialis perticg. Item super-
ficialis pertica continet in se denarios .xxxvi. de mensura; ct ita contingunt unicuique
pedi denarij sex: et uncia superficialis est tertia pars denarij. Denarius quoque habet
unum pedem in longitudine, et unum in latitudine; ct ita denarius quadratus ex qua-
tuor rectis constat angulis: ct sic denarius est irigexima scxta pars tolius perticg su-
perficialis.  Quatuor quidem pertice superficiales faciunt quandam mensuram , que
uocatur scala. Quinque enim superficiales pertice , et semis faciunt unum panorum.
Sexaginla nempe, et sex perticc quadrale faciunt mensuram quandam , que umocatur
stariorum, ad quam uenduntur, et emuntur agri in episcopatu pisano ; et ad quam
mensuram colligere embada, hoc cst areas camporum monstraho: ex suprascripto uero
starioro multiplicato colligitur quedam alia suma (sic) , sine (nantitas, que uocatur
modiorum. Est enim modiornm id quod continet in se staiora .xxmy.”

Ttem scale .xvi et semis sunt staiorum unum; ct scala una est undecima pars de
duabus tertijs stariori; uel est scala soldi .x1j. de mensura, Rursus panora .x1), sunt sta-
rioram unum; quare panorum cst duodecima pars stariori; et est panorum soldl xvr,
et stariorum est soldi cxeviij. Mensurantur quidem agri, et spatia domorum cum per-
ticis, et pedibus, et uncijs lincalibus. Sed camporum embada colliguntur in starioris,
et panoris, et soldis, et denarijs, uelin partes unius panori: domorum quoque spatia
colliguntur in scalis, et in partibus scalg, et in soldis, et denarijs. Ilis ita explicatis,
nstendendum est, quid ex multiplicationc perticarum, et suarum partium in suprascriptis
mensuris cueniat. Quicquid enim multiplicatur in perticam uel perticas , illud idem
procedit ex ipsa mulliplicatione: vt si pertica, uel pertice multiplicentur in perticas,
«quicquid ex multiplicatione colligitur, pertice erunt. Verbi gratia: tres pertice in nouem
perticas multiplicate, faciunt perticas .xxvij. Et si pertica, uel pertice multiplicantur
in panora, uel panora in perticas, quicquid ex multiplicatione consurgit, erunt panora.
Verbi gratia: tres pertice multiplicate in nonem panora, uel nouem panora in tres
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perticas, faciunt panora .xxvi).; et ita intelligendum est de multiplicatione perticarum
in scalas, et stariora, et modiora; uel ex multiplicatione scalarum, et stariorum, et
modiorum in perticas. Rursus pedes multiplicati in perticas , uel pertice in pedes,
erunt pedes, sine medij solidj. Verbi gratia : tres pedes multiplicati in perticas nouem:
uel nouem pertice in pedes tres, erunt pedes .xxvi)., scilicet solidi xiij., et $ de men-
sura. Item uncie multiplicate in perticas, uel pertice multiplicate in uncias faciunt
uncias, uel tertias unius denarij. Verbi gratia : uncic .ny.*" multiplicate in perticas
nouem , uel econtra, surgunt in uncias .xxxvij., hoc est in denarijs .xij. mensurg.
Adhuc pedes multiplicati in pedes surgunt in denarios. Verbi gratia: pedes tres mul-
tiplicati in pedes quinque surgunt in denarios .xv. Iterum pedes multiplicatj in uncias
faciunt octauas decimas unius denarij. Et uncie multiplicate in uncias faciunt octauas
decimas partes | octaug decimg partis unius denarij, scilicet tercenteximas unigeximas
quartas unius denarij.

Et nota quia semper mensure que multiplicantur sunt lineales; et que colliguntur
ex multiplicatione earum sunt superficiales. Nec non sciendum est, quod pertice A00.
superficiales sunt stariorum unum et dimidium; ct insuper pertica una, et centenarium
scalarum est stariora scx; et insuper scala una, et centenarium panororum est sta-
riora 8. ltem quia soldi § 6 sunt panorum unum; ergo soldi .33 suut panora .2.; eF
soldi & 40 sunt panora .3.; ¢t soldi 66 sunt panora .4.; et soldi + 82 sunt panora .5.; et soldi
.99. sunt panora .6. Item scale £ 5 sunt panora .4.; et scale .11. sunt panora .8. Et nota
quia ideo facimus mentionem de scalis, quia quidam utuntur colligere mensuras ter-
rarum in scalis; et de ipsis scalis faciunt panora. Vnde nos relinquimus in hoc opere
laborem de ipsis scalis; ct docebimus colligere mensuram terrarum per stariora, et
per panora , et per soldos , et per denarios. Vade dicendum esto quod pertice {3
multiplicate in perticas quotlibet, tot panora ex multiplicatione eueniunt, quot fucr'u}t
ille pertice, in quas pertice 3 multiplicate fuerint: quare pertice .11. multiplicate in
perticas quotlibet reddunt tot panora bis, quot ille pertice sunt: quare pertice § 16
multiplicate in perticas quotlibet reddunt tanta panora ter; et pertice .22. quater tan.ta,'
et pertice 527 quinquies tanta; ct pertice .33. sexies tanta; et pertice § 38 sept{es
tanta; et pertice .44. octics tanta; et pertice ;49 nouies tanta ; et pertice 83 declfes
tanta; et pertice %60 undecies tanta. Similiter et si perticc .66. multiplicate sint in
perticas quotlibet, duodecies tanta panora egrediuntur ex multiplicatione illarum pfer-
ticarum, in quas pertice .66. multiplicate fuerint, hoc est tot stariora, quot fuerint
ille pertice : propter quod el pertice 132. multiplicate in perticas «quotlibet facilfnl.
bis tanta stariora; et sic intelligas de similibus. Et hoc est quod diximus superius
de panoris, et starioris, et modioris multiplicatis in perticas; quia illud idem est mul-
tiplicare perticas .22. in perticas .3., quod panora .4. in perticas .3. Est enim illud idem
multiplicare perticas .132 in perticas quotlibet, quod multiplicare stariora .2. in casdem
perticas. Et notandum, quod pertica una in latitudine, et § s in longitudine cst pa-
norum unum; et pertica una in latitudine, et duplum de perticis £s.in longitudine
est duplum unius panorj; et sic intelligas de triplo, ct quadruplo et de alio quouis mul-
tiplice perticarum % 5, quod fuerit in longitudine, et pertica wna in latitudine. Item
pertica una in latitudine, et pertice .66. in longitudine cst stariorum unum. Quare
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pertice due in capite, et pertice .66. in longitudine sunt stariora .2.; et pertice .3. in
capite, et pertice .66. in longo sunt stariora .3.; et sic intelligatur in similibus. Rursus
duplum de pertica una in capite, et dimidium perticarum .66. in longum est unum
stariorum; et triplam unius perticg in capite, et tertium de perticis .66. in longum
cst similiter stariorum unum: et hoc intelligas | de alio quouis multiplice unius per-
ticg, si fuerint in capite; et cx eadem parte de perticis .e6., si fuerint in longum.
Vnde si queratur, cum pertice .¢. fuerint in capite alicuins campi quadrati, quot per-
tice erunt in longo ipsius, ut perficiatur stariorum; tunc quia .6. est sexcuplum de
pertica una, sextum de perticis .66., scilicet .11. accipics, et habebis longitudiuem ipsius
agri. Item si in capite fuerint pertice .7., perficictur stariorum: si in longum habueris
septimam de perticis 63, egredientur pertice .6.; et de perticis tribus que restant 4 .63
usque in 66 fac pedes, erunt pedes .18.; quos dinide per .7., exibunt pedes .2, et restant
pedes 4. dinidendj: ex quibus fac uncias, erunt uncie .72.; quas dinide per .7, exibunt
uncie £ 10; et sic habemus perticas .9., et pedes .2, et uncias £ 10 pro £ perticarum .66.:
sunt enim hec uwalde utilia, ut in suo demonstrabitur loco.

Incipit distinctio prima de multiplicatione latitudinum camporum
quadratorum rectos angulos habentium in eorum longitudine,
in quibus multiplicationibus eorum embada continentur.

St uolucris metiri campum quadrilaterum: equilaterum: et cquiangulum .«.b.c.d.
habentem in singulis lateribus perticas .2. Dico quod eius area est illud quod colli-
gitur ex multiplicatione lateris .a.c. in latus .a.b. sibi contiguum, scilicet duarum per-
ticarum in duo; et sic est cius embadum perticarum .4. superficialium. Diuidantur
autem lince .a.b. et .c.d. in duo cqualia super puncta .e.f.; et protrahatur linea ef.
Item dinidantur linee .ac. ¢t bd. induo cqualia super puncta .g.k., et protrahatur
Iinea .gh.; et sic erit dinisum quadrilaterum .a.b.c.d. in quatuor quadrata equalia et
ortogonia, quorum unumquodque habet in singulis latcribus perticam unam; et sic sunt
pertice .4. superficiales in toto embado quadrilateri .a.c.d.b. Est enim .a.e. recta equalis,
et equidistans recte .c.f; quare recta .e.f. est equalis et equidistans linee .ac. ; et
-ef. est equalis et equidistans lince bd. ; cum ei sit equidistans et cqualis linee
.a.c.: similiter enim inuenietur linea -gh. equidistans cl cqualis utrique linee, scilicet
.ab. et .cd. : et quoniam linea .ef. equidistans est linee .ac., et linea .ze. linee
«cf; angulus evgo .aef. angulo .acf. sibi opposito cst equalis. Rectus quidem qui
sub .acf. Rectus uero qui sub .zef. : propter cadem crgo ostendetur rectus angulus
-e.f.c., cum sit equalis recto angulo .c.a.e. Quare ortogonium est quadrilaterum .e.a.c.f.,
ct continct in se duas perticas quadratas, quarum una est .e.a.g.i. quadrilaterum, ¢t alia
est .i.g.c.f. Ostenditur enim per supradicta omnes angulos csse rectos, qui ad . 1., nec non
et angulos, qui ad .g. et ad .k. Nam superficies .e.c. continet dimidium superficiei
b.c.; quare ct superficies .ec. superficiei .ed. est equalis: ergo totius superficiel .a.d.
embadum est my.* pecticarum, ut prediximus. Item sit quadrilaterum longum rectian-
gulum .a.b.g.d., in cuius capita opposita, scilicet in .ag. et bd sint pertice due, et
in unoguoque reliquornm laterum sint pertice tres. Dico quod eius embadum est per-
ticarum 6., quod colligitur ex multiplicatione unius capitis in unum laterum, scilicet
de.2.in .3.: ad hec itaque demonstranda, dinidatur reeta | .ag. et bd in duo equalia

fol . 3 verso.

«in duo . orecte eof. 3 (fol
3 varso, 205 pag. 5,
Jin. 22-28).
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super puncta ez, ; el copuletur recta .es.; et dinidatur utraque rectarum .ab. et
.g.d. in tria equalia super puncia (£t et kL et copulentur recte .2, et Al tunc
ostendetur per supradicti quadratj doctrivam , totum quadrilaterum .abgd. in sex
quadrilatera equalia et ortogonia esse diuisum , quorum unumquodque continet in
singulis lateribus perticam unam: denique his per demonstrationes ostensis, qualiter
latitudines dictorum camporum per longitudinem multiplicarj debeant, ostendamus. Si
uoluerimus multiplicare perticas .7. in latitudinem per perticas 23. in longitudinem, mul-
tiplica primum perticas .7. per perticas .22., scilicet per panora .4., egredientur inde pa-
nora .28. suprascripla ratione: deinde multiplica unam perticam, que remanet de .23.,
per .7., crunt pcrlice quadrate W ex «[uillus pcrlice %5 sunt panorum unum; et perlica
L1. que rcmanet, est soldi §4 et sic labemusin summa panora 29, et soldos 4 4 men-
surg, hoc est stariora .2., et panora 3, ct soldos § 4.

Item si uolueris multiplicare perticas .13 per perticas .31., multiplica primum per-
ticas .11., scilicet panora .2., per perticas .31., erunt panora .62., scilicet duplum de .31.:
deinde perticas .2., que remanent ex ipsis perticis .13., multiplica per perticas .31., erunt
pertice 62. quadrate, que sunt panora .i1., et denari .18.; que adde cum panoris .62
inuentis, erunt panora .73., et denari .18.; quc dinide per .12.: ideo quia stariorum est
panora 12., exibunt stariora .6., ¢t panorum vium, et denari .i8. mensurg. Item si
uolueris multiplicare perticas 19. per perticas .41., multiplica primum perticas 19. per per-
ticas .33., crunt media stariora .19., scilicet stariora § 9.: deinde multiplica .8., que re-
manent de .41, per perticas £ 16, erunt panora .24.; quibus additis cum starieris £ 9, erunt
stariora §11. Item quia remanent pertice § 2, exiraclis perticis 4 16 de perticis .19., mul-
tiplicabis ipsas perticas § 2 iterum per suprascriptas perticas .8., crunt perlice .20. super-
ficiales; ex quibus pertice 5 16 sunt panora .3; et relique pertice §3 sunt soldi £ 10;
quibus panoris .3., et soldis § 10. additis cum starioris § 11., faciunt in summa stariora .11.,
et panora .9., et soldos ;10. Cuius mulliplicationis causam uolo demonstrationibus de-
clarare. Esto quadrilaterum longum .a.b.g.d. coutinens in unoquoque capite, que sunt
.a.b. et .g.d., perticas .19.; et in uno quoque longiorum laterum, que sunt ag. etbd.,

perticas .41.; accipiatur ex latere .a g. linea .ae. constans ex perlicis .33., remancbit linea
.eg. perticarum .s. Similiter ex linea bd. accipiatur linea .bsz. equalis linee .ae.; et co-
pulctur recta .ez., eritque .ez. perticarum .19., cum sit equaljs ct equidistans utrique
linec .ab. et gd. Et zd quidem est equalis linec .eg., scilicet perticis .8. Rursus ex
Lineis .e5. et gd. accipiantur recte .ei. ¢t gf., quarum unaqueque sit perticarum 4 16 ;
et copuletur recta .iz., critque linca .i¢ equalis utrique luee eg et zd. Cumque ex
lineis .ez. et gd. auferantur lince ./ et gt., quarum unaqueque | est perticarum 4 16,
remanebit unaqueque rectarum .iz. et td. perticarum § 2 : cum itaque multiplicanimus
superius perticas .19. in .33; tanc habuimus embadum quadrilateri .z, et remansit
nobis quadrilaterum .ez. dg. ex toto quadrilatero a.b.g.d.; cb fuit area quadrilateri
.e.a.b.z. stariora 4 9: deinde cum multiplicanimus .8. in perticas § 16, scilicet in panora
.3.5 habuimus stariora .2. pro embado quadrilateri .e.Z..g. Rursus cum multiplicauimus
perticas ; 2.in perticas .8., tunc habuimus perticas .20. quadratas, scilicet panora .3., et
soldos £ 10 mensurg pro embado quadrilateri ...5.4.t. Nam tria quadrilatera .az. ot .e.2.
et .#z. toti quadrilatero .a.b.g.d equantur; ct Loc uoluimus demonstrare . Ttem si
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uis multiplicare perticas .25. per perticas .52., multiplica primum perticas .22. ex ipsis
perticis 25., scilicet panora .4., per perticas .52., erunt iertie unius stariori .32, propter
panora .4., que sunt tertia pars unius stariori. Sunt enim tertie .52. stariori stariora § 11:
deinde perticas .3., que remanent 4 22 usque in .25., multiplica per perticas 4 49 ex illis
perticis .52, scilicet per panora .9., erunt panora .27.; quibus additis cum starioris Ly,
reddent stariora 19., et panora .7.: post hoc multiplica ipsas perticas .3. per perticas
52, que sunt & § 49 usque in .52., eruni pertice } 7, scilicet panorum unum, et soldi .6;
et sic habebis in summa stariora .19., et panora .8., et soldos .c.: uel aliter multiplica 25
per 52, erunt perlice 1300., que sunt stariora 43 cum totidem medijs starioris, et in-

-super pertice 43., scilicet stariora .19., et panora 8., et soldi .6., ut predixi. [tem si uis
multiplicare perticas .34. per perticas .69., mulliplica primum perticas .31. per perticas
.66., scilicet per stariorum unum, erunt stariora .31, Item multiplica 3, (ue remanent 4 66
usque in .69., per perticas .31., erunt pertice 93, que sunt panora .17, minus denari .48.;
et sic habemus in summa stariora .32., et panora .5., minus denari.is. Item si uis
multiplicare perticas 43. per perticas 85., multiplica primum perticas 43. per perticas 182,
scilicet per panora .13., erunt panora quindecics .43., scilicet slariora 43. cum totidem
quartis , hoc est stariora {33 : deinde multiplica perticas & 2, que remanent ah 182
usque i .85., per perticas .43.; lamen multiplicabis primum ipsas perticas § 2 per per-
ticas .33., scilicet per panora .6., erunt panora .13.; que adde cum starioris ¢ 53, erunt
staviora .35.: et multiplicabis iterum ipsas perticas +2 per perticas .10., que remancnt
a 33 usque in .43., erunt perlice 25., que sunt panora .4., ct soldi .9.; et sic habebis pro
quesita multiplicatione stariora s3., et panora 4 et soldos 9. Item si uis muliplicarc
perticas .54, per perticas .113., multiplica primum perticas .54, per perticas .110., scilicet
per panora 20., erunt panora 1080.; quibus diuisis per .12. reddunt stariora .90.: deinde
multiplicabis perticas .3., que remanent 4 110. usque in .113., per perticas .54., hoc est per
panora 9 et perticas § 4., erunt panora 27., cl pertice 413, hoc est panora .29., et soldi
+ 7.; quibus additis cum starioris g0, [acinnt stajtiora 92., et panora 5., et soldos 17, Item

si uis multiplicare perticas .72 per perticas 149., multiplica primum perticas .66. per
perticas .149., erunt stariora .149.: deinde mul tiplica perticas .6., ue remanent 4 66 usque
in .72, per perticas 149.; lamen primum per perticas 132, scilicet per stariora .2, et postea
per perticas .17, que remanent d 152 usque in .149., erunt stariora .42., el pertice .102.,
hoc est stariora .13., et panora 6, et soldi 0.; ruibus additis cum starioris .149., faciunt
stariora 162, et panora 6, et soldos .9.

Nvxe satis dictum est de multiplicatione perticarum inlegrarum in integras, modo
de multiplicatione carumdem cum pedibus dicere wolumus: et quia cum multiplicatur
pes in perticas quotlibet, ut dictum est, ueniunt tot medij soldi, quot sunt ille pertice:
st duo pedes multiplicantur in perticas, uenient tot soldi, quot sunt ille pertice. ki
si pedes .3. multiplicantur in perticas, ueniunt tot svldi, quot sunt pertice, et insuper
totidem dimidij soldi. Et si pedes .s. multiplicantur in perticas, uenient duplicati soldi.
Et ex pedibus .5 multiplicatis in perticas unewiunt item duplicati soldi ipsarum per-
licarum, et insuper totidem dimidij. Et ex multiplicatione pcdum in pedes ueniuni
denari, ut supra divimns.

Stis multiplicave perticas .s2 et pedem .1. per perticas .25. ct pedes .2., multiplica

fal. 5 roatn.
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wsque fn undecim.

Tal. 5 verso.
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primum perticas 1z per perticas 23, erunt panora 54, et soldi .9.: retineas panora in
manu dextra, et,soldosin manu sinistra: deinde multiplica pedem .1. per perticas 2.,
erunt soldi  42; quos adde cum soldis 9., erunt in manu sinixtra soldi.21; et cum pedibus
retineas drios (sic) 6., qui super sunt super illis soldis.2t. Signa uero pedum sunt hec:
positio puncig pedis sinistri super punclam dextri signat .1.: positio punctg sinistri
super floccam dextri.2.; tactus calcanci dextri cum puncta pedis sinistri .3.; ducere pedem
sinistrum post dextrum, et tangere punctam pedis dextri ab exteriori parte cum puncta
sinistri .4.; ab eadem parte tangere cum puncta pedis sinistri nodum siue floccam dextri
.5.: alia quinque signa sunt per ordinem codem modo cum pede dextro tangendo si-
nistrum; undecimum uero signum est, cum ponitur calcancum pedis dextri super floccam
l)edis sinistri: pluribus signis non indigemus, cum denari .12 faciunt unum solidum,
qui soldus retinclur in manu sinistra. De signis manuum nil dicendum est, cum ipsa
sciant omnes, qui sciunt abbacum. Vade reucrtamur ad propositum: multiplicabis iterum
pedes .2. per perticas .12, erunt soldi .12.; quibus additis cam soldis & 21 sernatis, faciunt
soldos 4 33.1tem multiplicabis pedem .1. in pedes .2., crunt denari .2.;quos adde cum de-
narijs .6., qui seruantur in pedibus, ernnt denari .8.; quos serua iterum cum pedibus; et
sic habebimus panora .54., et soldos .33, ct denarios .8., scilicet stariora .4.,ct panora .8.,
et denarios .8.pro quesita multiplicatione. Tiem si uis multiplicare perticas .17, et pedes 2.
per perticas .36, et pedes .3., multiplica primum perticas.17. per perticas .36., erunt sta-
riora .g., et panora .3., et soldi} 4: retineas stariora in corde, panora retineas in manu
dextra, soldos in | sinistra, denarios in pedibus; super que omnia adde multiplicationem
de pedibus .2.in perticas .26., scilicet soldos .36.; et multiplicationem de pedibus .3. in
perticas .17., scilicet soldos 4 23.; et multiplicationem de pedibus .3. in pedes .2., scilicet
denarios .6.; et (uotiens excreucrint tibi soldi in manu sinistra, fac ex eis panora quotien-
scumque poteris; et sic habebis in summa stariora .9., et panora 7, et denarios .6.ltem si
uis multiplicare perticas .26, et pedes .4. per perticas .43., et pedes .s., multiplica primum
perticas .26. per perticas .43., que sunt stariora .i6., el panora .ii., ct soldi £ 4. Item mul-
tiplica pedes .4., scilicet soldos .2., per perticas .43., erunt soldi .86.,scilicet panora .3, et
soldi £ 3.: item multiplica pedes .5, scilicet soldos L2 per perticas 26, erunt soldi .65: ilem
multiplica pedes .4. per pedes .s, crunt denari 20.; quibus quatuor multiplicationibus in
unum coniunctis, faciunt in summa stariora .17., et panora .8, et soldos s.,ct denarios .8.
Sj uis muliiplicare perticas .2s., ct pedem .1., el uncias .7. per perticas .33., et pedes .5.,
et uncias .12.; multiplica primum perticas .28., et pedem .1. per perticas .53.,ct pedes .5.,
erunt stariora .22, et panora .11., et soldi .41, et denari .5: deinde multiplica uncias .7.,
scilicet denarios £ 2, per perticas .53.; tamen primum per 48., scilicet per soldos .4., et po-
stea per denarios .5., erunt soldi .10.,et denari § 3.: item multiplica uncias 2., scilicet de-
narios .4., per perticas .28.: primum quidem per .24., scilicet per soldos .2., et postea per
.4., erunt soldi .o., et denari 4.: post hoc multiplica uncias .7. per pedes .s., et uncias .12.
per pedem .1., erunt sexte unius uncig 47, scilicet denari 1§ 2; et multiplica uncias .7. per
uncias .12, erunt 5
uncia .1.: adde ergo reliquas multiplicationes in unum, reddent pro tota summa stariora
.23., et soldos .34., et denarios .9. Item si uis multiplicare perticas .37, et pedes .2., et
uncias $ 5 per perticas .67, et pedes .4., ef uncias ; 10, multiplica primum perticas .37., et

unius denarij, de quibus mentio facienda non est, cum non sint
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pedes .2., et uncias .5. per perticas .67, et pedes .4; et uncie .10. crunt stariora .38.,et pa-
nora .4., ct soldi .8., et denari .5. et parum amplius : super que adde multiplicationem de
tertia unius uncie in perticas .67, et pedes .4, et uncias 4 10, scilicet param amplius
de uncijs § 22. Et addes ctiam multiplicationem de quarta unius uncig in perticas .37, et
pedes .2., et uncias 4 5., scilicet parum minus de unciis %9, erunt in summa stariora
38, etpanora .4, et soldi.g., et demari .5. parum minus. Et sic crebro studio utendo
suprascriptis multiplicationibus poteris habere notitiam similinm.

St uolueris multiplicare perticas .17, et pedes .3. in perticas .28, ct pedes .4., collocabis
pedes lateris longioris sub pedibus lateris breuioris, et perticas sub perticis, scilicet
pedes 4. sub pedibus .3.; et post ipsos pedes pone perticas .23. sub perticis .17. uersus
sinistram retro, ut hic ostenditur; et multiplicabis pedes .3. per pedes .4., erunt denari
.12.; quia cum multiplicamus pedes in pedes, egrediuntur ex multiplicatione denari, ut
dictum est. Serua ergo pro iflis denarijs .12., soldum .1. in manu sinistra; et multiplicabis
pedes .3. per perticas | 28; et pedes .4 per perlicas .17 in cruce, secundum quod docni
in multiplicationibus duarum figurarum contra duas in libro maioris guice abbaci; sed
dimidiabis has multiplicationes multiplicando; hoc est multiplicabis dimidium peduum
.3 in .28, ucl dimidium de 28. in .3. Similiter multiplicabis dimidium pedum .s. per 47.,
uvel dimidium de 17. per 4.; et hoc facics, quia ex multiplicato pede in perticam, egre-
ditur inde pes, scilicet medietas unius soldi: quare multiplicatio pedum .3. in dimidium
perticarum .2s., scilicet in.14., faciunt soldos 42; quos adde cum soldo.1.seruato in manu,
crunt soldi .43. in eadem mauu; et multiplicatio medietatis pedum .4. in perticas .17. facit
soldos .35 quibus additis cum soldis 43., faciunt soldos .77.; ex quibus facies panora, erunt
panora .4., ct soldi .11, Serua quidem bis panora in manu dexira, et soldos in sinistra :
post hec mulliplicabis perticas .17 per perticas .28 per demonstratum modum; quia de
multiplicatione perticarum in perticas satis subtiliter dictnm est superius; et habebis
in summa stariora .7, et panora .7., et soldos .3, et denarios .6.

Er 8i unolueris multiplicare tantum perticas .49. in perticas .41., et pedes .4., collo.
cabis perticas .41. sub perticis .10.; et in loco pedum ante .19. pones zefirum; et sub
ipso ante perticas .41. pones pedes .4, ut hic ostenditur; et multiplicabis zefiram per
pedes 4., faciet zefirum; et zefiram per dimidium de 4 faciet iterum zefirum; medie-
tatem de pedibus .4. in .19. faciunt soldi 38., qui sunt panora .2. in manu dextra, et soldi
5 in sinistra; et perticas 19, in perticas .33 faciunt stariora § 9.; et sic habebis in corde
stariora .9., et in manu dextra panora .8., et in sinistra soldos .5.: et multiplicabis per-
ticas .s., que sunt a 33 usque in .41., in perticas .19., scilicet in .14., et in .8., facient pa-
nora .16., el perticas .64.; que pertice 65 sunt panora .11, et soldi .9.; et sic capiunt in
summa stariora 2, minus denaris .12. Item si volueris multiplicare perticas .20., ct pedes
-4, et uncias .11. in perticas .46, et pedes .3., et uncias .12., collocabis perticas sub perti-
cis, et pedes sub pedibus, et uncias sub unciis, ut hic ostenditur; et multiplicabis ad mo-
dum multiplicationum trium figurarum contra tres; et erunt uncie in loco prime figure,
scilicet in loco unitatum, ct pedes in loco dg, scilicet d
loco tertig, scilicet centenariorum: quare multiplicabis uncias .11. per uncias .12, faciunt

um; et pertice in

5% unius denarij; quia ex uncia multiplicata in unciam, prouenit ;i; unius denarij;
nam regula de 324 est 42 quare si.132 diniserimus per primum .18., qui est sub

© el Serua ... per perticas >
(Fol. B verso, lin. nitima, o

margine inferiore esterna ;

9, din. 13 e L4).

fol.

pertice pedes
17 3
28 4

6 recto.

g

« AL sub ... et perticas 1 (fol.

«

6 recto, tin. L4-17; pay.

lin. 28-32;.

ot

I
[ 20 4 1t
i
|
|
!
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pertice pedes
9 0

4 4

9,

erunt ... et quod proue-
nerit » (fol. 6 recto, kin. 25-29
¢ 80; pag. 9, lin. 39 pag.
40, tin. {1

pertice pedes une. ’
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uirgula, exibunt {7; uel sextam unciarum .i2. multiplica per.11.; et quod prouenerit
?hmde per scxtam'de 18, cxlbl‘mt'SJmiIiter;f 7, que sunt "l; unius denavij; seruabis .7.
in manu, et fractiones scruabis in tabula, uel in corde; et multiplicabis uncias .14, in
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tiplica eas per perticas .}., erunt panora .62.; et multiplicabis perticas .3., que reman-
serunt de perticis .14., per perticas.s1., primum per 22, et postca per .9.; uel in una

Te 841;
).

pertice pedes unc.

. : : . N C g . multiplicatione per .31., erunt panora .16 et | soldi .15.; et habebis in summa stariora . T reco.
pedes .5.; et uncias .12.in pedes .4. in cruce; et adde has duas multiplicationes cum ,7. f gP . ’” P ¢ denari ,] ’
i s - . s . .6., ¢t panora .0., et soldos .2, et denarios § 5 mensnrg.
seruatis, erunt.i10., que sunt 3¢ unius denarij; quia ex multiplicatione unciarum in 1 O PAnora -, ¢ 8o b i & . .
edes egredientur ™ s d . diuisis L . . Rursus si uis multlphcal‘e perticas 17, et pedes .4., et uncias 3 9. per perlicas .32, et
P gredientur 5 unius denarij: quare diuisis § 40 per 18, faciunt denarios .5, et a2 i i ici i e
2. bis 4 A . . A . pedes 5., et uncias  135; collocabis perticas sub perticis, et pedes sub pedibus, et uncias
+7fy 5 Seruabis denavios .6 in manu, et fractiones in tabula, uel in corde; super quos e e ! N Lo faci
oL § addes multi licatione | tert £ c . . 1 . sub uncijs; mulhphca]usque uncias § 9 per uncias ; 44.; sic primum .9 per 4. faciunt
oL 6 verso. m | tertig partis unciarum .11, g . . .
de perticis .Is)s in .1 H 811~ l{ " oo " m. pert;caf 4?" “F tertiam partem .126; super que adde medictatem de 14, et # des in cruce, faciunt plus de 139; quibus
«46. In 44.; quia multiplicatio uncig mn 2 1 e - . IIRT o3 « diluide per 48. ... 17, erunt «
5 q tup € In perticam facit § unius denarij, erunt diuisis per .18., ueniunt plus de.7.; que .7. serua in manu; et muliiplicabis in cruce (r.‘,;‘, 1 eeto. o

. 4L, L -

dcnim HR qui sunt soldi .14., et denari £ 6; super quos adde iterum multiplicationem
tertig partis unciarum .12.in perticas .20.; et multiplicationem de pedibus .4. in pedes

-5, erunt 1n summa soldi .22., et denari 2 10.: addes £ unius denari cum L X seruatis,

uncias £ 9 per pedes .5, ct uncias 2 15 per pedes 4.; et adde cum .7 seruatis, ct erunt
plus de .113; que dinide per 1., ernnt demari § 6; ct multiplicabis + de } 9, scilicet
+3 per perticas .32., erunt denari$ 101; quibus additis cum denaris 4 ¢ seruatis, facient

vnci:jls -10, collocabis uncias .10 sub zefiro, et pedcs .2 'sub alio zefiro, et perticas 47. sub
perticis 21., ut hic ostenditur; et multiplicabis uncias per uncias, scilicet zefirum per
u.), facit zefirum: quod relinques, et multiplicabis .0. perz., et .10 per 0. in cruce, fa-
ciunt zefirum; quod relinques iterum, et multiplicabis zefirum, quod est in loco unciarum,
per 1 de perticis 47., et 10 per § de .21; ct zefirum, quod est in loco pedum, per pedes
.2, facien't soldos .5., et denarios 10.Et multiplicabis zefirum, quod est in loco pedum, per
# de perticis 47, et £ duorum peduum in perticas.21,,faciunt soldos 21.;et sic habes soldos

et o i gl » faciunt -3 ““i‘fs d?n_ari; et de soldis.22., et denaris 10. seruabis in manu dextra pa- soldos .9., minus { unius denarij: super quos adde multiplicationem tertie partis de 174 e
pag. 40, Tin, 45-20). ﬂ;J‘I‘Iln'l unum, ct in sinistra soldos. 26ey €1 .iu pL.’dibus denarios .4.; super que addes multi- unciis £ 14, in .17., el econtra; quam multiplicationem sic facies: de £ 14 accipe 12.,cuius 32 5 fig
pertice podes une. E;:::;Zz[e:ilb:l:i::izzz Efi:lr?eltir: iﬁe:‘lﬁ;a’:t:‘:uce: et perticarum in perticas, ut in ; in in.tegrum est .43 que .t multiplica per pert.icas A7, erunt denari .68.: post hF? ex )

oy 5 eth S I _rxora 4., et panora .9., et soldos 4., et 2 accipe 2; et multiplica eas per 17., erunt uncic .34.; ex quibus fac denarios, scilicet
2. 0. 0 denarios irv 4 Rursus siuis multiplicare perticas .21 per perticas 47, et pedes 2., et diuide cas per 3, erunt denari §11; et sic habes denarios & 79: post hec accipe { de &

que restant, erit £; quod multiplica per 17, erunt denari { 4; et sic habes denarios § £ 83
ro multiplicatione de ! unciarum £ 14. in 17.: uel aliter accipe & de 17., quod est 2 5.; et
P ¥ 3 [ 3 § 93

multiplica ea per } 14. sic: 5 per 14 faciunt denarios .70.; et § de 15 sunt denari { 9; et
de 5 sunt denari 2 3.; et 2de £ sunt & unius denarij; et sic habes denarios % 83 ut
4 ’ 3 A 2 JI 12
supra: uel aliter: super £ 14 adde £, erunt 15; cuius § accipe, quod est .5.;et multiplica per
17., erunt denari .85.; et ex ipso %, quam junxisti, accipe 4, erit &; quam partem accipe

de .17., que est denarius % 1; quen extrahe de 85., remanent, ut prediximus, denari 5 83.;

« ot denarios . ... et ped i PR . RN
00 e et sic studeas in similibus procedere melius quod tibi uidebitur, secundum numerum un-

multiplicationem de perticis .24. in perticas .47.; et habebis pro summa quesitg multi- ciaram: additis ergo denarijs % 3. cum soldis 9, minus { unius denarij, faciunt soldos 16,
plicationis stariora .15., et panorum unum, et soldum .1., ct denarios .4. mensurg. Et sic minus § unius denarij; com quibus adde multiplicationem peduum in pedes, scilicet
4.in .8., erunt denari .20., crunt soldi 17, et denari § 7.: super quos adde, ut supra, mul-
tiplicationem medietatis peduum per perticas in cruce, et perticarum in perticas, et
hahebis in summa stariora 8, et panora 10., et soldos .7., ¢t denarios 4 1.: potes enim ali-
ter de fractionibus unciarum facere, uidelicet in principio, antequam incipias multi-
plicare. Accipe fractiones unciarum superiorum de perticis inferioribus: et fractiones
unciarum inferiorum de perticis superioribus, ut in hac multiplicatione: pro uncia 4,
que est in superioribus uncijs, accipe medictatem de 32; et pro !, que sunt in uncijs
inferioribus, accipe % de 17 in cruce, erunt 16: et £ 12, hoc est uncie % 28, que sunt
fere denari .10., quos serua; ct delebis ipsas fractiones unciarum de multiplicatione;
et multiplicabis tantum perticas 17, el pedes .4., el uncias ¢ per perlicas 32, et pedes
-5., et uncias .u4.; et super summam adde denarios .10. seruatos. Si uolueris multiplicare
perticas 13, et pedes .2. per perticas .2t., et pedes .3, cum pes sit ; unins perticg, pone
tot sextas post perticas, quot sunt pedes positi cum ipsis perticis, et habebis | per-  wi 7 cerv.
ticas 13 ad multiplicandum per perticas £ 21: pone sextas sub sextis, et perticas sub
perticis, ut hic ostenditur; et pones ex parte .6. bis sub una uirga; et nibil super sic
7> et mulliplicabis pedes 2 per 3, qui sunt super ambobus .¢., erunt .6.; quem diuide

e W 26, et denarios .10., hoc est panorum unum, et soldos 10, ct denarios.4.: super quos adde
, lin. 27-33).

pertice  pedes  unc.

studeas semper cum zefiris supplere gradus laterum multiplicantium ; ut quot sunt
13. 0. u gradus in uno latere , tot sunt in alio : dicimus enim primum gradum uncias : se-
cundum pedes: tertium perticas. Verbi gratia: uolumus multiplicare perticas 13, et uncias
.u..per perticas .28., et uncias .14.; collocabis perticas sub perticis in tertio gradu, et
uncias sub unciis in primo; et suppleatur secundus gradus, ponendo zefira inter uncias,
et pedes, scilicet in secundo gradu, ut hic ostenditur: et multiplicabis numeros, secundum

28.

« per uncias A3

§8."5 (R, 6 verso, Toms 3T quod docuimus, et habebis in summa stariora -5, el panora .7., et denarios &L 4, [tem no-
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lumus multiplicare perticas 14, ct pedes .2. in perticas .31, et uncias 15.; scribes eos sic.

Et multiplicabis zefirum unciarum per uncias .15, faciet .0.; quo .0. diuiso per 18., facit
iterum .0.; quod relinques, cum nihil sit: et multiplicabis .0. unciarum per .0,
14 2 0 1 5 1 5 qui inisi i i
uu.mas..lla. per pedes -2 faciunt .30.; quibus diuisis per .18., facit denarium
plicabis § de zefiro unciarum per perticas 1., et H

31; pag. 40, lin. 36-40).

perticc pedes unc.
pedum, et
" £1: et multi-
unclarum.13. per perticas .14., et pedes
-2 per .0. peduum; et addes cum denario § 1., et facient soldos .6., minus L unius denarij:
et multiplicabis dimidium pedum .2, per perticas .31., et dimidium zefiri p::r perlicas .14.;
et addes cum soldis .6. seruatis, facient soldos -37., minus § unius denarij, qui sunt pa-

nora .2, et soldi -, minus 4 unius denarij: et de perticis .11, accipe perticas .11.; et mul-
R

31 [ 15




* perticas éig Ciee relines »

{fol. 7 versa, lin. 1-4;pag. 11,
Jin. 40 — pag. 42, kin. 2).

pertice

« regulam perticarum ... smper
alijs o (fol. ¥ verso, lin. 10-
13; yag. 42, lin. T44).

pertice
5

+ 14

41

fol. 8 recta,

€42, 0 5 . ipun ALede |
inde » (fol. 8 recto, li
< 10; pag. 12, lin. 36-42).
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primum .6., qui est ex parle sinistra sub uirga, quam modo poswimus, exibit .1., re-
mane.t :0.: f‘etines itaque ipsum .4.in manu, et remanens .0. pone super ipsum %; et
multiplicabis .2., que sunt super .., per 24.; et 3, que sunt super alium .6., per13in
cruce; et addes multiplicationem eorum cum uno seruato, crunt -82.; que dinide per
alium .6., exibunt pertice .13, et remanent .4.: pone .4. super ipsum .6. sic: -, et 13 serua
in manu; super que adde multiplicationem perticarum .13. in perticas .21., crunt pertice

16

-286.; quas dinide per %%, scilicet per regulam perticarum starioti, exibunt % &t co-
0

pula hanc uirgvlam cum prima, et habebis 2% & %4 scias quia cum ita feceris, quic-
quid extra nirgulam comprehenditur, sunt stariora; et super .6., qui cstin capite uir-
gulg post integrum, sunt dupla panora; et super .i1. sunt pertice: ct intelliges unam-
quamque ipsarum esse soldos .3.; et super alijs duobus .6. sunt denari; quos accipies
sic: multiplicabis figuram, que est super .6., per alium 6., qui est post ipsum; ct addes
figuram, ql?e fuerit super ipsum .6. Verbi gratia: pro .4., que sunt cxtra uirgulam, ha-
bemus s.tanora -4.; et pro .2., quesunt super .6, habemus panora .4.; et pro 4, que sunt
super alium .6., habemus soldos .2.; quia multiplicatio de .4. in .6., et addito zefiro, quod
est super igsum -6., surgit in denarijs .24. [tem si uis multiplicare perticas .14., et pedes
3 per perl!cas .45 sub .t4. pone .41, et ¢ sub { sic: et scias quia ideo posuimus ¢ post
41., ut equiparentur fractiones subteriores cum fractionibus superioribus; et pone &
¢ ©x parte;et multiplicabis 5., quod est super 6., per .0., quod est super alium 6., faciet
0.3 quare pones 0. super primum .6.; et multiplicabis in cruce s per 4., et .0. per .44,
faciunt .203.; que divide per sequentem 6., exibunt 34., et remanct .1.: pone .1. super 6,
e% M serua in manu; super quem adde multiplicationem de 14. in .41., faciunt cos; que
divide per % 2, que restant in uirgula diuisionis, remanebunt .3. super .11., ct .1. super
6., ‘et 9 extra uirgulam, ut in questione ostenditur : notantur enim in ipsa summa
stariora .2., et soldi.9., et denari .¢. mensurg. Item si uis multiplicare perticas .15., et
ped?s -3, el uncias 12 per perticas .42., et pedes .2., ¢t uncias .15.; oportet ut uncias redi-
gas' in sextis unius pedis, scilicet in sextas sextg unius perticg: et quoniam uncie .18
faciunt pedem ..; ergo uncie .3 faciunt 4 pedis; quare uncic .12. sunt § unius pedis;
quas sextas pone in una uirga post £: propter eadem crgo pro uncijs .15 pones L post
g'sul) alxa. uirga, et habebis perticas &2 13 ad multiplicandum in perticas -2 42, ut
hic oslcndltu}‘: post hec protrahe uirgulam ex parte , sub qua pone per ordinem
BIR sexnarios , et Tr¢ cum Ipsis sic : gpgpre; et multiplicabis .4 per .5., qui sunt
super primis sextis; | et divide per primum .c. nirgulg seruatg, exibunt .3., et remanent
.2. super ipsum .§.; et multiplicabis in cruce & per 2; et s per 3, que sunt super uirgis;
et addes cum tribus sermatis, crunt .26.; que dinide per secundum .6., exibunt 4y .CL
rfzm?nenl .2.‘supcr ipsum .g.: et multiplicabis .4. per 42, et 5 per 15, et 3 per 2; mul-
tiplicando videlicet in antea, sicut multiplicamus tres figuras contra tres retrocedendo;
et addes cum .4 seruatis, erunt 253.; que diuide per tertium ., exibunt 42, et remnne;:
1. super ipsum .c.: super 42 uero addes multiplicationem de 3 in A3, et dezin .5 in
cruce, facient .198.; que dinide per quartum .6., exibunt 33, et remanet .o. super ipsum
6. ot ?upcr 33 adde muhlphcationem.de 15 in 2., erunt pertice 663; quas dinide per
:u., e:ubum 60, et remanent .3. super ipsum .11.: deinde diuide .¢0. per 6., qui restant
in capite uirgulg, exibunt .10. ante uirgulam, et 0, super ipsum .6.; et sic habes in
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summa stariora .10., et soldos 9, et denarium --2%1 mensurg: quia super primos duos
senarios habemus partem unius denarij; et super alios duos .6. habemus denarios; et
super .11. habemus perticas, scilicet triplos soldos; et super .6., qui est in capite uirgulg,
habemus dupla panora. Rursus si uis multiplicare perticas .16., ct pedem 4., ct uncias
.10. per perticas .43., et uncias ;14; rediges uncias in sextas unius pedis, erunt sexte
; de qua tertia fac sextas, exunt due sexte; et sic habes in superiori latere perticas
221 45: possumus aliter facere sextas unius pedis de unceis (sic) .10.: quoniam uncie .10
sunt i3 unius pedis; ergo uncie .10. sunt 21 pedis: quare si diuiserimus .20 per re-
gulam dc 36., exibunt £ unius pedis, ut diximus: similiter duplabis uncias § 14, erunt
2 unius pedis; et sic habes in subteriori latere perticas -t 43, ut hic ostendimus:
et pone sextics .6. sub una uirga post -3 sic : grgerrrs 5 et multiplicabis numeros,
qui sunt super uirgulis; ei integros, qui sunt ante uirgulas, ad modum ). figurarum
in antea procedendo : uerhi gratia : multiplicabis .2 per 5, qui sunt super primo .6.;
et diuides per primum .c.: deinde 2 per 4, et 5 per 3; et diwides pev secundum .6.:
post hec .2 per 0., et 5. per 1., et 3 per 4; ct diuides per tevtium 6.; et 2 per 43,
el 5 per 16, et 3 per 0, et 4 per .1.; et diuides per quartum .c.; et habebis supra
dictas .n).° sextas paries tanium unius denarij: deinde multiplicabis .4 per 43, et 4
et habebis super ipsum denarios: deinde
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per 16, et 1. per .0, et diuides per quintum .6.;
multiplicabis .1. per 43, et 0 per 16, et dinides per sextum .G.; et habebis super ipsum
.6 medios soldos: ad ultimum multiplicabis perticas .16 per perticas .43., et diuides per
&L; et habcbis super .u1. triplos soldos, et super .. dupla panora, et ante uirgulam
stariora; et sic cum sextis sextorum pedis possumus procedere in infinilum, redigendo
fractiones unciarum, que posite in multiplicationibus fuerint in sextis sextarum, si in
ipsis ipse fractiones cadere potuerint : et si numerus sextarum unius lateris fuerit
minus numero sextarum alterius, supplebis eas cum zefiris super ipsas sextas; hoc est
si due sexte sunt in uno latere, et due sint in alio, ct si tres tres, et deinceps. |
Et si fractiones unciarum minime in sextis sextarum reducere poteris, nequaquam per
hunc modum cum ipsis fractionibus operari poteris; sed derelinquas ipsas {ractiones;
et multiplicabis residuum de ipsis fractionibus , que in sextis sextarum cadere non
possunt; ct ex ipsis operaberis, secundum quod superius diximus.
In modo secundo.

Potes enim per modum suprascriptum multiplicandi doctrinam reperire modum
multiplicand) in alijs regionibus, secundum diuersitates mensurarum ipsarum. Et ut
ea, que in hac secunda distinctione promisimus plenarie demonstrentur, quedam huic
operi necessaria dignum duximus preponenda. Videlicet si numerus aliquis diuidatur
in quantaslibet partes, et multiplicabitur unaqueque pars per totum numernmn sum-
ma illarum multiplicationum equabitur quadrato totius numert, scilicet multiplica-
tioni ipsius numeri in se. Vi sinumerus .ab. diuidatur in quantaslibet portiones, que
sint .ag. gd. db. Dico quod si multiplicabitur ag. in .ab., et gd in «ab., et adhuc db.
in .zb., erunt ipse multiplicationes in unum coniuncte equales multiplicationi totius nu-
meri .ab. in se. Quotiens enim unitas est in portione .zg., totlens numerus .ab. procrea-
bitur ex multiplicatione g. in .ab. Similiter quotiens unitas est in .gd., totiens nume-
rus .ab.procreabitur ex multiplicatione.gd. in.ab.: propter cadem ergo quotiens unitas
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in numero .db., totiens oritur numerus .5, ex multiplicatione .4b. in totum .a. Quare
quotiens unitas est in numero ab. , scilicet in portionibus ag. gd. et .db., totiens
coadunabitur numerus .b. ex multiplicationibus ag. et gd. et db. in .ab. Verum
quotiens unitas est in .ab., totiens numerus .ab, surgit cx multiplicatione .ab. in se.
Quare summa multiplicationum .ag. et gd. et db. in .ab. cquatur multiplicationi
.ab. in se, quod oportebat ostendere. Nam ut hec clarius uideantur, csto recta .ab.
0. ulnarum; et portio .ag. sit .2.; .gd. uero .3; .db. quoque .5.; si autem multiplicentur
2. 10 .10, et 3 in 0., et .5. in .10, hoc est.ag, et gd., et db. in tota .ab.; ot con-
iungantur multiplicationes in unum numerum .100. ex earum congregatione procrea-
buntur, que equantur multiplicationi de 10. in .10. Jtem i recta linca dividatur in
quantaslibet portiones; et unaqueque multiplicabitur per aliam quamlibet lincam,
omnes multiplicationes in unum coniuncte equabuntur multiplicationi totius linee
diisg in aliam lineam. Quod ostendamus cum numeris. Sit linea .10. ulnarum diuisa
in .2., et 3., et 5.; et alia quelibet linea sit .12. ulnarum. Siquidem si multiplicentur 2,
et 3, et 5. in .42, et iungantur corum multiplicationes in unum, nimirum equabuntur
multiplicationi de 10. in .12., scilicet .120. Rursus si recta dividatur ubilibet in duas
portiones, erit multiplicatio unius portionis in se cum multiplicatione eiusdem portionis
in aliam, equalis multiplicationi eiusdem portionis in totam lineam: ut si linea .ab. di-
uidatur super punctum .g., erit multiplicatio .zg. in se cum .ag. in .gb. equalis mul-
tiplicationi .ag. in tota .b.: adiaceat itaque quedam recta .d. equalis recte .ag.; et
erit multiplicatio linee .d. in ag., ct in -gh. equalis multiplicationi ., in totam .ab.:
verum multiplicatio .. in .ag. est sicut multiplicatio .ag. in se ipsam, cum recta .d. sit
equalis recte .2g.; | et multiplicatio recte .d. in .gb. est sicut multiplicatio recte .ag.
in rectam .gb. Quare muliiplicatio ag in se cum .ag. in gb. cquatur multiplica-
tioni .ag. in .ab., ut oportebat ostendere. Vel si hoc cum numeris demonstrare wo-
lumus, sit ag. s, et bg. .7; quare tota .ab. erit .10.: multiplicatio quidem ag. in se,
scilicet de 3 in .3 cum multiplicatione de 3. in .7., scilicet de .ag. in .gb., surgunt
in .30., que equantur multiplicationi .ag. in .ab., scilicet de 3. in .10. ut dictum est.
Adhuc si recta linea dinidatur ut accidat in duas povtiones, erunt duo quadrati utri-
usque portionis cum duplo multiplicationis unius portionis in aliam, equales quadrato,
scilicet multiplicationi totius linee in se. Vt si linea -ag. diuidatur in duas portioncs,
que sunt .ab. et .bg. Dico quod mulliplicatio .eb. in se cum multiplicatione bg.
in se, ¢t cum duplo multiplicationis ab. in bg., equatur multiplicationi totius ag.
in se ipsam. Quoniam linca ag. divisa est in duo in puncto .b., erit multiplicatio
ab. in se cum .ab. in bg., sicut multiplicatio .ab. in tota ag.

Similiter et multiplicatio .bg. in se cum multiplicatione -gb.in ba. est sicut mul-
tiplicatio .gb. in totam .ga.: ergo multiplicatio .ab. in se cum bg.in se, et cum
fluplo mu]tiplicat'ionis .ab. in .bg. equantur duabus multiplicationibus, que suat .ab.
in .ag., et bg. in .ag. Verum multiplicatio ab. in -ag. cum .bg. in .ag. equatur
multiplicationi .ag. in se. Quare quadratum .ab, cum quadrato bg., ot cum duplo
multiplicationis .ab. in .bg. equatur quadrato linee .ag., quod oportebat ostendere.
Quod etiam demonstrabimus cum numeris. Sit linea .zb. 3., et .bg. 7.; quare tota linea
-ag. erit 40. Vnde si acceperimus quadrattm linee .ab., scilicet \9.; ¢t quadratum
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bg., scilicet .40., et duplum .zb. in .bg. equabuntur .100., scilicet multiplicationi .ag.
in se ipsam. fterum si recta linea diwidatur ubilibet in duas portiones, erit duplum
multiplicationis unius portionis in totam lineam cum quadrato alierius portionis,
equale duobus quadratis, scilicet quadrato totius linee, ct quadrato ipsius portionis,
que multiplicatur bis in totam lineam. Vi si linea .bg. dividatur ubilibet super pun-
ctum .z. Dico quod duplum multiplicationis .zb. in .bg. cum quadrato linee .ag.
equatur duobus quadratis linearum .bg. et ba. Quoniam linea .bg. diuisa est in duo
smper punctum .., erit multiplicatio ba in se cum .ba. in ag., sicut multiplicatio
.ba.in bg. Quare in duplo multiplicationis .ba. in .bg. est bis quadratus linee .ba.,
et bis multiplicatio .ba. in .ag. Verum semel quadratus .ba.cum quadrato .ag. cum
duplo wultiplicationis .ba. in .ag. equatur quadrato totius linee .bg. Quare duo qua-
drati lince .ba. cum quadrato linee .ag., et cum duplo multiplicationis Linee .ba.
in .ag. equatur duobus quadratis linearum .bg. et ba. Sed duo quadrati linee .ba.
cum duplo multiplicationis .ba. in .ag. ostensi sunt equales duplo multiplicationis
linee .ba. in totam lineam .bg. : propter quod duplum multiplicationis linee .ba. in
totam lineam .bg. cum quadrato lince .ag. equatur duobus quadratis lincarum .bg. et
ba., quod oportebat ostendere. Quod idem ostendamus cum numeris. Sit tota linea .bg.
10; de qua sit portio .ba. 3., et portio .zg. 7.; duplum quidem | multiplicationis .ba. in
bg., scilicet de 3. in .10., cum multiplicatione lineg .2g. in se, que surgit in .49.,
nimirum in .109. ascendunt, que equantur multiplicationj Iinee .bg. in se, scilicet .100.,
et linee .ab. in se, scilicet .9. St recta linea dinidatur in duo equalia, et totidem
inequalia, erit maliiplicatio inequalium portionam, scilicet unius in aliam cum quadrato
linee, que iacet inter utramque sectionem, equalis quadrato dimidig linee diuisg. Vit
si linea .ab. diuidatur in duo equalia super punctum .g., ct inequalia super .d. Dico
quod multiplicatio .ad. in .db. cum quadrato linee .dg. equatur quadrato linee .ag.
Quoniam linea 5. diuisa est ubilibet super punctum .g., cui adiacet quedam alia recta
.ad. , erit multiplicatio .ad. in .db. equalis duabus multiplicationibus linee .ab. in
bg. et in gd. Vernm linee bg. equalis jacet linea .ga. Quare multiplicatio linee
.ad. in lineam .ag., et in lineam .gd. est sicut multiplicatio linee .ad. in lineam
.db. Rursus quoniam linea .zg. diuisa est ubilibet in duo super .. punctum , erit
multiplicatio portionum .ad. et .gd. in .ag., sicat multiplicatio .zg. in se. Sed .dg.
in .«ag. equatur quadrato .dg., ct multiplicationi .ad. in .dg. Ergo multiplicatio .ad.
in .ag. cum .ad. in .dg., ct cum quadrato linee .dg. equatur multiplicationi .ag. in
se. Inuenimus autem superius .ad. in .ag. cum .dg. in .da. equari multiplicationi .ad.
in .db. Quare .ad. in .db. cum quadrato .dg. equatur quadrato linee .ag., quod opor-
tebat ostendere. Quod ctiam ostendamus cum numeris: sit linea .@b. 10. ulnarum di-
uisa in .5., ets. super punctum .g.; et in .3, ¢t in.7. super punctum .4.; erit tunc
multiplicatio .ad. in .db., scilicet de .3. in .7., cum quadrato .dg. cqualis multiplica-
tioni .ag. in sc, scilicet de .5 in .5. i recta linea dividatur in duo equalia, ct adiun-
gatur ei in directo quedam alia linea cuiuslibet longitudinis, erit multiplicatio totins
linee, que fit ex prima linea, et ex adiuncta in lineam adiunctam cum quadrato di-
midig lineg diuisg, equalis quadrato linee, que fit ex dimidio primg linee, et ex adiun-
cta. Vt si linea .ab. dividatur in duo equalia super punctum .g., et adiungatur

« quadratis Ninearum ... a.,
orit » (fol. 9 recto, kin. 25;
page 13, lin, 78

1] a g
3 7

fol. 9 wersa.

« linee . ... maltiplicalio
sag. s (Bl 9 verso, lin.42 ¢
13; yag. 15, lin. 20-31).

a a g 1]



< multiplicajtionum, que .... est
cqualis » (fol. @ perso, lin. 29
© 305 pag: 46, tin. 4 o 3)

fol. 10 recte.

© in b cqualis ... Verum qua-
deatus o { fol. 20 recto , lin.
15; pag. 16, lin. 24 ¢ 25).

g b

a

t6 DIS
ci in directo alia quedam linea .bd. cuiusuis longitudinis. Dico quod multiplicatio
linee .ad. in bd., hoc cst .bd. in .ad. cum quadrato linee .gb., uel .ga. equatur
quadrato linee .gd. Quoniam linea .ad. dinisa est ubilibet super puncta .g. et 5. ,
erit multiplicatio .bd. in tota .ad. equalis summg trium multiplicationum, que sunt
bd. in .ag. in .gb. et in .bd. Sed quia linea .ag. est cqualis linee .bg.; equa est
ergo multiplicatio linee bd. in ag. multiplicationi .bd. in .gb. Quare duc multiplica-
tiones .bd. in .ag., ct bd. in .gh. summam constituunt, que est dupla multiplica-
tionis .bd. in .gb. Quare quadratus linee bd. cum duplo multiplicationis .bd. in .gb.
cquatur multiplicationi linee .bd. in totam .ad.: comuniter accipiatur quadratum linee
.gb., erunt duo quadrati linearum .bd. et &g. cum duplo multiplicationis | bd in .bg.
equales summe , que fit ex multiplicatione linee .bd. in .ad., et ex quadrato linee
bg. Sed duo quadrati linearum .bd et bg. cum duplo .bd. in .bg. equatur qua-
drato hinee .gd. Quare ci multiplicatio linee .bd. in .zd. cum quadrato linee bg.
equalis erit quadrato linee .gd., quod oportchat ostendere. Quod etiam ostendatur
cum numeris: sit linea .ab. 10. diuisa in duo equalia, scilicet in .5 et 5. super punctum
.g., cwl addatur in directo linea .bd. trium ulnarum, erit tota linea ad. 13., et gd.
8.: multiplicatio quidem .bd. in ad., scilicet de .3 in 13. cum quadrato linec .gb.,
scilicet cum .25., surgit in .64., scilicet in quadrato linee .gd. S1 recta linea diuidatur
in equalia, et in inequalia; qui ab inequalibus totins portionis quadrati dupli sunt
cius qui 4 dimidia, et eius qui ab ca, que est inter sectiones quadrati. Vt si linea
.gd. divisa fuerit in equalia smper punctum .a., et in inequalia super punctum .7.
Dico quod quadrati portionum .gb. et .bd. dupli sunt duorum quadratorum linearum
«da. et ab. Quoniamn linea .zg. diuisa estin duo super punctum .b., crunt duo qua-
drati linearum .gb. et .be. cum duplo muliiplicationis .ab. in .bg. equalis quadrato
linee .ga., hoc est quadrato linee .ad. Verum quadratus lince .ba., cum semel .ba. in
bg. estsicut ba. in .ag. Quare quadratus .bg. cum ba. in .ag., et com ba. in bg.
equatur quadrato lince .ad.: comuniter adiaceat quadratus linee .ba., erunt duo qua-
drati .gb. et .ba. cum .ba in .ga, et cum ba. in bg. equales quadratis linee .ad,
et linee ab. Sed quadratus linee .ba. cum .ab. in .bg. est sicut .ba. in .ag.; ergo qua-
dratus .gb. cum duplo .ba. in ga. equatur duobus quadratis linearum da. et .ab. Quare
quadratus linee da. cum quadrato linee .@&. superhabundat quadratum Jinee .gb. in
duplo multiplicationis linec .ba. in .ga., hoc est .ba. in .ad. Item quoniam linea .bd.
diuisa est in duo super punctum .a., quadrati linecarum .da. et .ab. cum duplo .ba. in
.ad. equantur tetragono, scilicet quadrato lince .bd.: ergo tetragonum .bd. superhabun-
dat tetragona da et .zb. in duplo multiplicationis .ba. in .a d. ; ergo quantum teira-
gona da et .ab. superhabundant tetragonum .bg‘, tantum superhabundatur a tetrago-
no .bd. Quare tetragona .gb et bd. dupla sunt-quadratis .da. ct ab., quod oportebat
ostendere: Que etiam ostendamus in numeris. Sit linea.gd. 10. jn 5,et in.5. dinisa super.a.,
et in 3 et 7 super-b., erit tetragonum .gb. 9, et.bd. 49.; que insimul functa surgunt in
.88, hoc est in duplum quadratorum da. et .ab.; quia quadratus .da. est .95., et .ab. 4.
Item Sr recta linea diuidatur in duo equalia, cui addatur in directo quedam
alia linea, erit tetragonum totius lince effectg cum tetragono linee adiunctg duplum
eius , quod fit 4 media linea dinisa, et eius quod fit 4 media ot ab adiuncta. Vi
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si linea .ab. in duo cqualia dinisa fuerit super .g.; et apponatur eiin direcio linea |
bd. Dico quod tetragonum linee .ad. cum tetragono linee bd. duplum est tetragono-
rum linee .ag. et lince .g.d. Quoniam linea .ad. in duo utlibet diuisa est super .6.;
erit itaque quadratus linee .ad cum quadrato linee bd equalis quadrato .ab. et du-
plo bd. in .ad. Scd duplum .bd in .ad est sicut duo quadrati linee .bd cum duplo
bd. in ba. ; crgo tetragonum .ab. cum duobus quadratis lince .bd., et cum duplo
bd. i .ab. equantur quadratis linearum .ad. et bd. Verum multiplicatio .bd. in .ab.
dupla est multiplicationj .bd. in gb., cum dimidia sit .bg. ex ab. Quare duplum .bd in
.ab. est quadruplum ex bd. in .gb.; ergo tetragonum .ab. cum duobus quadratis li-
nee bd, et cum quadruplo .bd. in .gb. equatur duobus quadratis lincarum .ad et bd.

Sed tetragonum linee .ab. quadruplum est tetragoni, quod 4 media .ab. describitur,
scilicet 4 linea .gb.; ergo quadruplum tetragoni .gb. cum duobus tetragonis lince .bd.,
et cum quadruplo multiplicationis .bd. in .gb. cquatur duchus quadratis linearum
ad. et bd. Rursus quoniam linca gd in duo diuisa cst super .b., erunt duo quadrati
portionum .gh. et bd. cum duplo .bd. in .bg. equales quadrato linec .gd. Quare
duplum quadrati linee gb. cum duobus quadratis lince .bd., et com quadruplo .bd.
in .gb., erit duplum quadrali linee .gd. Reliquum uero duplum quadrvati linee .gb.
duplum est quadrati linee .ga. Ergo quadruplum quadrati linee gb,, et duo quadrati
lince .bd. cum quadruplo .bd. in gb. dupli sunt telragonorum portionum .ab. et bd.
Sed quadruplum quadrati finee .g&., ct duo quadrati linece .bd. cum quadruplo .bd.
in .gb. ostensi sunt equales duobus quadratis linearum ad et bd. Quare et quadrati
linearum ad. et bd. dupli sunt quadratorum portionum .ag. et gb.; quod oporte-
bat ostendere. Que etiam ostendamus cum numeris. Sit linea .ab. 10. diuisa super pun-
ctum .g. in .5 et 4.; cui addatur in directo linea .b 4. trium ulnarum, crit tota .ad.
13., et gd. .8.: quadratus quidem linee .ad est 169., et bd. est .g; qui insimul iun-
cti surgunt in .178., scilicet in duplo de 89., quec sunt summa quadratorum .zg et
gd., scilicet de 25 ct 64 Quoniam superfluum widetur nosiris demonstrationibus de-
monstrare omniz, que Euclides super ostensionibus assignauit, Idciveo quedam ex ipsius
libro huic operi necessaria sinc demonstratione proponere procuramus, Si tres numeri,
uel tres quantitates proportionales fucrint, ita quod sicut primus numerns fuerit ad
secundum, ita secundus sit ad tertium ; tunc multiplicatio primi numeri in tertiom
equatur quadrato secundi numeri, scilicet multiplicationi eius in se. Exempli causa:
sunt .4, et 6., L 9. in una proportione; quia sicut .4. sunt ad .6., ita .6. sunt ad .0.: uel
sicut .90. sunt ad .6., ita .6. sunt ad .4. Quare multiplicatio de .4. in .9. surgit in multipli-
catione de .6. in 6. Vnde quando ex tribus datis numeris multiplicatio primi in tertium
facit quadratum sccundi numeri; tunc illi tres numeri continue proportionales sunt.
Item cum quatuor numeri proportiones (sic) sunt; fueritque sicut primus ad secundum, ita
terlius ad quartum; tunc | muliiplicatio primi in (uartum equatur multiplicationi secundi
in tertium. Verbi gratia: sicuti primus numerus .6. cst ad secundum .8., ita tertius .9.
est ad quartum .12.; erit quidem multiplicatio de .6. in .12. equalis multiplicationi de .8.
in.9. Surgit enim utraque multiplicatio in .72.: ex hoc ucro comprehenditur, quod cum
multiplicatio primi numeri in quartum est equalis multiplicationi secundi in tertium;
tunc illi quatuor numeri proportionales sunt, in ipsa videlicet proportione, in qua

fol. 40 porso.
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prinms est ad secundum, in eadem est tertius ad quartum. E1 notandum, cum alicuis
numerns diniditur per aliguem numerum, si illud (uod ex dinisione euenerit, multipli—
cabitur per diuisorem, nimirom diuisus numerus ex ipsa redibit mulliplicatione. Vt si
.20, dividantur per .4., exibunt .5.; et ex multiplicatione igitur de .4. in .3. redijt dinisus
numerus .20. Si antem cx tribus numeris proportionalibus duo erunt noti, scilicet
primus et secundus, ct tertius ignotus erit: quadratum secundi numeri per primum
numcrum divide, et quod ex diuisione cuencrit, crit tertius numerus. Verhi gratia: sit
primus numerus .4., secundus .6, et tertium ignoramus. Quadcatum de .6., scilicet .36,,
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figure sunt radix trium figurarum, ct quatuor; tres figure sunt radix quinque figurarum,
et sex; quatuor figure sunt radix septem figurarum, et octo, et sic deinceps. Radices
autem quadratorum numerorum unius figurg, et duarum oportet scire cordetenus, ut
possimus cum ipsis in inuentione radicum plurium figurarum subtilius procedere. Est
cnim unum radix de .1; quia semel vnum, voum facit; et 2 sunt radix de .4., et 3de
9, et 4 de 16, et 5 de 25, ct 6 de 36, et .7 de 49, ct 8 de o4, et 9. de 81, ct 10 de
.100. Reliqui ucro, qui sunt infra hos quadratos numeros, non habent radicem. Sed pos-
sumus radici ipserum cum minutis quantum necesse est per plures modos subtiliter ap-

per 4., sci}icet per primum numerum dinidemus, exibunt .9. pro tertio numero. Quare si
exeuntem.9. per divisorem .4. mulliplicauerimus, redibunt .36.,scilicet dinisum numerum:
crgo cum ex multiplicatione primi numeri in tertium egreditur quadvatum secundi nume-
11, tune illi tres numeri proportionales sunt. Fst crgo sicut 4. ad .6., ita .6. ad .9. Nam si

propinquare; quod in suo demonstrabitur loco. Cvm autem uolueris inuenire radicem
integram alicuius numeri trium figuvarum , inuenias primum radicem ultimg figurg;
ct pones eam sub secundo gradu; cum scias duas figuras esse necessarias in radice
trium fignrarum; et sic erit upa sub secunda, et alia cadet sub prima: et quod su-
peranerit ex ipsa terlia [igura, pones super ipsam tertiam figuram; et copulahis ipsum
superflunm cum sccunda figura; et pones aliam figuram sub prima, scilicet ante fi-
guram, que est posita suh sccunda ; que multiplicata per duplum positg figurg in

s exibuat .36, ... per .. et v 1GHOTAUCTIMUS primum numerum, diuide i N i
iy s ;”g_ g‘l. i 1 " ) emus eumdem .-36. per tertium .9., et egreditur
18, lin. 13-191. primas.4.; et si ignoranerimus secundum numerum, multiplicabimus primum per tertium,

scilicet .4, per .9., exibunt .36.; quorum radix, que cst .6., cst sccundus numerus. [tem sit

a
[ sicut primus numerns .a. ad s i rti i " . . P . L . . e
. ]t‘ II) v tmeru ecur-u?um .b‘,. ita tertius .g. sit ad quartum .. Quoniam radice, faciat ita prope dictg copulationis, ut de superfluo quod inde superfuerit co- iy oy
v multiplicatio primi in quartum, scilicet @. in .d., est cqualis multiplicationi .. in pulato cum prima figura- possis extrahere multiplicationem ipsius figurg in se ipsam; pag. 49, lin. 18-24).

d £ scilicet 'set.:um.h numeri in terliunf. Si noti fuerint a et b et .g.; fueritque d
ignotus, multiplicationem itaque ex 2. in .g- dividemus per .a., el egredictur .d. Et
si cadem multiplicatio, scilicet de .b. in -8+, dividatur per .d., egredictur .a.: pro-

pter eadem crgo si multiplicatio de .a. in .4, dinidatur per .b., cgredietur .g.; et

et non remancat inde ultra duplum radicis inuentg: et si de ultima figura nihil re-

manserit, intelliges euenire de secunda figura hoc quod diximus de copulatione su- 4
perflui tertig figurg cum sccunda. Verbi gratia : uolumus reperire radicem de .133.,
inuenies radicem de .1., quod est in tertio gradu, que est .1.; quod 4. pone sub 5., et
ante ipsum .1, pone .2 sub .3.; quia multiplicato .2. in duplo radicis inuentg, scilicet in

[

si diui.sa fuerit per .g., egredietur .b. Verbi gratia: sit .a. 4 et b. g ct g. 8. et .d.
-12.. 5 si multiplicatio 6. in .g., scilicet 48, dinidatur per .a., scilicet per 4., egre- .2., faciunt .4.; quibus extractis de .3., remanet .1. super ipsum .5.; quo .1. copulato cum 2
dietur .d., scilicet 12. : que .48. st per 12 diuisa fuerint, scilicet per quartum nume- .3. primi gradus, facit 13.; de quo possumus extrahere multiplicationem de .2. in se ipsum,
+ el o .. i, ru'm,' egredicltur 4., scilicet primus pumerus. Simili quoque modo si multiplicationem et remanet inde .9., que sunt minus duplo radicis inuentg, scilicet de .24.: ergo integra
iﬁi’;ﬁi;‘\;"’é%‘.’s's} ,&2:'1:} Yo E:g;r:;mz‘mi:ef“a”“mv SCiliCG_t de 4 in 12, hoc. st .48., diuiscrim‘us per sc'cx-mdum radix de A3 est 43, et remanent .s. liem si uis inuenire radicem de 861, pone .2'sub
" > per .6., egredietur .. pro tertio numero; que etiam .48. dinisa per .6., cum .2 sint integra radix de .8.; et 4 que remanent | pone super .8.: deinde dupla ipsa - 12 recte.
tertiam numerum, scilicet per .., egreditur numerus secundus. IIIS itaqne memorie 2, erunt 4., que pone sub 2.5 et per ipsa .4 divide .46., scilicet copulationem superflui  « ponesoper 8. de 45 pre-
0\/_\ Corf'meﬂ(%atls, dicendum est: cum in circulo due recte se innicem sccant, erit multipli- tertig figure cum secunda, exibunt .11.: ex qua diuisione possumus habere arbitrium t:}l'ﬁ”“»“'( i, 50
\ / \  catio unius p.orlio.nis univs linee in alteram sui partem equalis multiplicationi unius sequentis ponende figure, que multiplicanda c¢st per duplum prime figare posite; et
S j por?lor'ns alterius h}me in suum residuum. Vt si in circulo .abgd. due recte .ag. et bd. postea per sc ipsam, erit ipsa figura aut parum minus, aut totidem quantum ex ipsa @
L se lrn'ulf:em.se%‘allerxn!; supcl"punclum .e.; multiplicatio quidem .ae. in .eg. equatur dinisione euenit; quod cognosces ex usu. Quare ponemus arbitrio .9. sub prima figura, | i i
/ I'nuhll.)lmanoul .gJe. in .ed in Euclide ostenditur. Nunc uero ad radices numerorum que suni minus de .41, predictis; et multiplicabis .9. per .4., scilicet per duplum inucnti . 8o :
Y / inueniendas uneniamus. binarij , et cxtrahes de 46. predictis, ct ex remanentibus .10. pones o. super .6., et .1 ; s g : :
@ Distinctio secunda. super .4.; et copulabis ipsa 0. cum .4. primi gradus, crunt .404.; de quibus extracta mul- N . |
Incipit capitulum de inuenctione radicum. tiplicatione nouenarij in se ipso, remancnt .23.; qne.23. sunt minus dupla radicis inuenctg. :
fal. 44 verso Crx autem per geometricales regulas campos mensurare uolumus , oportet nos in Rursus si radicem de .960 inuenire uolucris, pone radicem de .9., scilicet .3 sub .6.; < csimhelre, et . 60, que
quibnsdam flimer}sionihus radices quinque numerorum inucnire. Quare qualiter radices el duplica ipsa 3., erunt .6., que pones sub ipso .3.; per que .6. oportet quamdam figu- Lt:.’;éiﬂf;f;’l‘f;;é;.l
numerorum inueniatur, secundum quod in hoc opere sufficere uideatur, presentialiter de- ram multiplicare, que pouenda est ante .3.; et ipsam multiplicationem de .6. superiore @n_
monstrare curaui. Est enim radix numeri latus alicnius quadraturg; quia cum multipli- extrahere, el remancat inde figura; que cum fuerit copulata cum .o.; et possis extra-
ca.tur .lat.us in se ipsum, perficitur cmbadum illins quadrature : quare summa multi- here multiplicationem ipsius figure in se ipsam, et non remaneat ultra duplum ra- 960
plicationis lateris recte dicitur quadratus; cum in se quadratam contineal superficiem. dicis inuentg; eritque illa figura .0.: quod .0. cum multiplicatam fuerit per .6., que | 3
fuerunt duplun de .3.; et ipsa multiplicatio extracta fuerit de .6., remanebunt cadem a

Et est notandum, quia una figura est radix numerorum unius figure, et duarum; due
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6.; que cum copulata fuerint cum .0., quod est in primo gradu, faciunt .60.; de quibus
.60, cum extracta fuerit multiplicatio de .0.1n se ipso, remanebunt .60., que sunt duplum
de 30, scilicet de radice inuenta. SI autem uolueris scire radicem numeri quatuor figura-
rum, inuenias primum radicem duarum figuraram ultimarum; et superfluum copulahis
cum remanentibus duabus figuris, et operabis secundum hoc quod diximus in tribus figu-
ris: ad cuius rei enidentiam sint .1234.; quibus uolumus radicem inuenire: pone sub 3.
radicem ultimarum figurarum, scilicet de .12.; que radix est .3., et remanentia .3. pones
super .2. de .12.; et copulabis ipsa .3. cum sequentibus figuris, erunt .334.; et duplicabis
radicem inucntam, erunt ..; que pones sub 3., scilicet sub radice inuenta: et considera,
quot sunt multiplicationes, que multiplicande sunt secundum hoc quod dictum est supe-
rius; et quot sunt figure in numero, de quo debemus extrahere ipsas multiplicationcs:sunt
enim multiplicationes duc, quarum una est multiplicatio ponende figure per duplum ra-
dicis inuentg, scilicet per .¢.; alia multiplicatio est ipsius ponende figure in se ipsam: has
quidem duas multiplicationes debemus extrahere de .33t., ct finire ultimam multiplica-
tionem sub figura primi gradus. Ideo primam multiplicationem oportet extrahere de
copulatione duarum ﬁgurarum ultimarum, scilicet de .33.; et ex copulatione superflui,
et quatcrnarij, qui est in primo gradu, extrahes aliam. Quare pones 5. sub primo |
gradu; quia dinisis .23 per .6, reddunt .5.; et mutliplicetur .5 per.6., et extrahatur ipsa
multiplicatio, scilicet 30 de 33, et remanebunt .3. in secundo gradu: que .3. copula cum
-4 primi gradus, faciunt .34.; de quibus extrahe multiplicationem de .5. in se ipsum, re-
manent ¢.; ct sic habes 35 pro radice de 1234, et remanent .9. Rursus si uolueris inuenire
radicem de .6142. Inuenias radicem de .61., quemn {sic) est .7., el remanent .12: pone .7.
sub .4.,et 12 pone super .61.; et duplicabis.7. inuenta,erunt .15.; pones .4. sub .7., et 1 post
ipsum septenarium; et intelligas copulationem remanentium .42, cum .42.; que copulatio
facit .1242., in quo numero sunt .4. figuve, ex quibus sunt extrahende tres multiplicationes.
Quarum prima est ponende figure per positum vnum, et alia per .4, que sunt ante ipsum
1., et alia per se ipsam: quas tres multiplicationes dchemus gradatim extrabere de .4. di-
clis figuris, ita ut ultima multiplicatio cadat in primo gradn. Et quoniam numerns figu-
rarum cxcedit numerum multiplicationum in una figura, pro ipsa una figura oportet co-
pulare ultimam figuram de 1242. cum sequente, erunt .12.; de quo.12. extrahe primam mul-
tiplicationem; ct deinceps cadet secunda multiplicatio sub secundo gradu, et ultima sub
primo: quare pones .8. ante posila .7.; et mulliplicabis -8. per .. predictum, et extrahes
de .12., remanebunt tibi .4: que copulabis cum sequentibus .4, que sunt in secundo
gradu, erunt .44.; de quibus extrahe multiplicationem de .8. in .4.; que .4 sunt sub ..,
remanent .42., que pone super .44.; ¢t copulabis ipsa cum 2. primi gradus, erunt .122.:
de quihus extrahes 64, scilicet multiplicationem de .8. in se, remanent .58.; et sic habes
.78, pro radice de .6142., et remanent .58. Verum si radicem de .5172. reperire uolueris, ra-
dicem de 8i., sci‘liccl -9., pone sub .7.; et de duplo ipsius .9 pone .8 sub .9., et .1. post
ipsum uersus sinisiram; in quibus .1, ef 8 oportet multiplicare ponendam ﬁguram singuln~
riter, et de inceps ipsam figuram in se ipsam; et sic sunt tres multiplicationes, que sunt
extrahende gradatim de 72., que remanent de .81, post inuentionem radicis de .81.; unde
enidenter cognoscimus, nullam post se cadere preter .0., cnm deficiat gradus, unde possit
extrahi prima multiplicatio; quia si prima multiplicatio extrahatur de -7., uportet secun-
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dam extrahere de .2.; et sic non habemus unde cxtraheremus tertiam multiplicationem.
Vel aliter, quoniam primus gradus quemcumque gradum multiplicat,ipsum gradum surgit
ex multiplicatione; quare ponenda figura, que cadit in primo gradu multiplicata in Lertio
gradu, scilicet in.1.,facit tertium gradum;qui gradus minime cst in .72.: ergo radix de.§.,
et 172 cst 90, et remanent .72. Er si uolucris radicem alicui numero quingue figurarum
inuenire, inuenies per premissam doctrinam radicem tribus ultimis figuris: et si inde
aliquid superfuerit, pones illum superfluum super ipsum gradum; uel gradus de quo, el
de quibus superfuerit; ¢t copulabis ipsum superfluum cum duabus reliquis figuris; et po-
nes duplum inuentg radicis sub ipsa radice; similem gradum sub similj gradu;| et per
premissam notfitiam studebis ponere aliam figuram suls primo gradu; quia prima figura
in radice quinque figurarum cadit sub tertio gradu, cum tres figure sint radix nume-
rorum quinque figurarum, Verbi gratia : uolumus inuenire radicem de 12315, Inuenias
quidem primum radicem de 423., que est .11, et remanent .2; et cum inueneris ipsa .11,
pones primam .4. de .11. sub .3., et aliam sub .4.; et duplicabis ipsum .i1., erunt .22, que
pone sub .11.; ¢t 2. que remanserunt pone super .3.; et copulabis ipsum .2 cum sequen-
tibus figuris, erunt .245., in quo numero sunt tres figure; et muliiplicationes quidem
fiende erunt similiter tres. Quave de singula figura exit singula multiplicatio. Vnde
oportet ponere talem figuram ante posita .11.; que cum multiplicata fuerit per primum
binarium, postca per sccundum, poslea per se ipsam, possit prima multiplicatio exire
de .2., que remanscrunt super .3.; et alia de .4.; el alia de .5., que sunt in primo gradu;
eritque illa figura .4.: multiplicato quidem .4. per primum binarium extracta; et extracta
ipsa maltiplicatione de duobus, que sunt super .3., remanet nihil. Itemm multiplicato
ipso .. per sequentem binarium, et extracto de 4., remanent .2. super .4.; quibus .2,
copulatis cum 5. primi gradus, faciunt .25.; de quibus extracto .1., quod surgit ex mul-
tiplicatione de .1. in sc ipso, remanent .24 et sic habes .111. pro radice de 12345., et re-
manent .24. Quod si rectum est, ita per qualem uis probam cognoscitur: probam de .114.
in se ipsam multiplica, et ex ipsa multiplicatione probam accipe; et super acceptam pro-
bam adde probam de .24.; et si cx hoc habueris,scilicet probam de 12345., rectum est quod
fecimus. Verbi gratia: proba de 111, per .7 est .6; quia dinisis .141. per 7, remanent .6;.
quibus in se moltiplicatis, faciunt .36.; quibus per .7. diu quo addito
cum proba de .24., que est .3, faciunt .4., scilicet probam de 12343.; quia diuisis 12345 per
.7., remanent .4.; ¢t hoc uolumus: et secundum hunc modum probabis semper in inuen-
tione radicum. Rursus si uis inuenire radicem de 98765., inuvenies radicem de .987., rque
est .i1., et remanent .26.: pone .3. sub .7., et 4. sub .., remancntem .26. pone super 7.,
scilicet 2. super .8, ¢t 6 super .7.; et copulabis .26. cum alijs duabus figuris, erunt .2665.;
et duplicabis 31, et habebis 6. sub .3, et 2 sub .1.: et quia (quatnor restant figure in nu-
mero, quas gradatim debemus delere per tres multiplicationes, que fieri debent cum figura
ponenda ante .31.; quarum una erit per .6., et alia per 2, ct alia per se ipsam; oportet
itaque, ut primam multiplicationem accipiamus de .26.: quare dinides .26. per 6., que
sunt duplum de ¢ inuentis in radice; et positis sub.3., exibunt .4; et ideo ponenda
sunt .4. ante .3i.: ponemus ergo .4. ante .34., cum fieri possit; et multiplicabis ipsa .4 per
.6.,el extrahes de .26., ct remanentia .2, ponc super .¢; et copulabis ipsa cum .6., que sunt
in secundo gradu, faciunt 2c.: de quo numero extrahes multiplicationem de .4. in .2.,

is, remanet
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que posita sunt sub .1., remanent .18., videlicet .1. super .2, el .8 super .6.: et copulabis
ipsa .18 cum .5 primi gradus, crunt .185.; de quibus ‘ extrahes multiplicationem de .4. in
se ipsis, remanent .169.; et sic habes .314 pro radice de 93765, et remanent 169. Er si
uolueris inuenive radicem alicui numero sex figurarum. Inucnias primum radicem qua-
tuor ultimis figuris; et residuum quod superfuerit, copulabis cum sequentibus duabus
figuris ; et deinceps operabis ut supra. Verbi gratia : wolumus reperire radicem de
123456. Inuenies primum radicem de .4234, que est 33, ct remanent .9.; et pone .35 sub
5.5 et .9. que remanent pone sub .4.; et copulabis ipsa .9. cum .36., faciunt .956.; et du-
plicabis inuentum .35., crunt .70.; de quibus pone .0. sub .5., et 7 sub .3.; et quoniam
figure sunt tres que restant; et multiplicationes sunt tres, quaram prima debet fieri
per .7., secunda pro zetiro, tertia exponenda figura in se; tunc scimus, quia prima mul-
tiplicatio debet exire de .9.: quare diuide .9. per .7., exibit unum pro ponenda figura
ante .35. Quo uno multiplicato per .7., et extracta ipsa multiplicatione de .9., remanent
.2. super .9.; quibus copulatis cum .3., et inde extracta secunda multiplicatione, scilicet
de .1. in zefiro, remanent 25: quibus copulatis cum scquente figura, faciunt .256.: ex
quibus extracta multiplicatione de .1. in se ipso, remanent .255.; et sic habemus .351. .pro
radice de .123436., et remanent.235. Rursus si uolueris inuenire radicem de 987654 Inuenies
primum radicem de .9876., que est .99., et remanent.7.: pone .99. sub ¢3.,et 75 super.76.;
et duplicabis radicem inuentam, crunt .198.: de quo numero pones 8 sub .9., que sunt
in secundo gradu, et s sub 9, que sunt in tertio gradu; et .1. pones post ipsa; et co-
pulabis 75 cum 34., erunt .7354., in quo numero sunt quatuor figure, quas debemus delere
gradatim per quatuor multiplicationes, quas facere debemus cum ponenda figura, sci-
licet per tres ﬁguras de .198., et per se ipsam: quare primam multiplicationem oportet
extrahere de .7. tantum: et si cognoscimus ponendam figuram esse .3. ante .99.; quo .3.
multiplicato per .1. de .198., et exiracta ipsa multiplicatione de .7., remanent .4. super
ipsis .7.: quibus copulatis cum 3. tertij gradus, faciunt .43.: de quo extracta multiplica-
tione de .3. in .9. de .198., remanent .18. super quartum et fertium gradum: quo 18 co-
pulato cum .5., qui est in secundo gradu, faciunt .185.; de quibus extracta multiplica-
tione de .3. in .8. de 198, Temanent -161.super quartum, et tertium, et secundum gradum:
quibns 161. copulatis cum .4, primi gradus, faciunt 1614.: de quibus extracta multipli-
cationc de .3. in se, remanent .1605.; et in radice habemus .993. Item si wolueris inue-
nire radicem alicuits numeri septem figurarum. Inuenias primum radicem quinque fi-
guris ultimis; ct residuum, si fuerit, copulabis eum reliquis duabus figuris; et opera-
beris ut supra. Verbi gratia : uolumus inuenire radicem de .9876543.; et quoniam radix
septem figurarum sunt quatuor figure, oportet ponere primam figuram radicis sub quarto
gradu, | et sequentem figuram sub tertio, aliam sub secundo : quas tres figuras in-
uenies inueniendo radicem quindque figurarum ultimarum, scilicet de 98763.; quorum radix
est .314., ¢t remanent .169. super quintum, et quartum, et tertium gradum: quibus 169.
copulatis cum duabus reliquis figuris, scilicet cum .43, faciunt .16042.: deinde duplica
inuenta .314., et habebis .s. sub .4, ¢t 2 sub 4., et 6 sub .

per quas tres figuras mul-
tiplicanda est gradatim ponenda figura, ct deinceps in se ipsam; et sic erunt quatuor
multiplicationes, quas debemus extrahere gradatim de quinque figuris predictis, scilicet
de 16943: quare prima multiplicatio extrahenda est de duabus ultimis figuris, scilicet
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de .16.; quare dinides .16. per .6., qui primus multiplicandus est, exibunt .2.: quare pones
.2. in primo gradu radicis; et multiplica ca per .6. de 628., erunt .2.; que extrahes de .16,
remanent .4. super .6.; que copulabis cum .9, faciunt, .49: de quibus cxtrahes multipli-
cationem de .2. in .2, remanent .45 super 49; que copultabis cum .4. sccundi gradus, faciunt
.454.; de quibus extrahes multiplicationem de .2. in .8., remanent .438., scilicet .4 super
(uartum gradum, et 3 super tertium, et 8 super sccundum: et copulabis .438. cum .3
primi gradus, faciunt 4383; de quibus extrahes multiplicationem de 2 in se ipsis, re-
manent .4379., que sunt minus duplo radicis inuentg; et radix est .3142. Similiter si

uis inucnire radicem octo figurarum, inuenies radicem sex figuris nitimis; et copulabis
residuum cum reliquis duabus figuris, ut dictwm est. Et sic cum his que dicta sunt
possunt radices in infinitum quorumlibet numerorum inuenirt. Nam si scire desideras
quot figure erunt in radice alicnius numeri multarum figurarum, considera si numerus
figurarum ipsius numeni fuerit par, uel impar. Si fuerit par, dimidia ipsum numerum;
et quot unitates sunt in medietate, tot figurg erunt in radice ipsius. Si uero fuerit
inpar, adde numero ipserum unum, ut efficiatur numerus figurarum par, Et tunc quot
unitates erunt in medietate numeri ipsarum, tot figure simililer erunt in radice. Et
tunc incipies ponere primam figuram sub ipso gradu sub quo ceciderit. Nam si fra-
ctiones, que cadunt de superfluo inuentarum integrarum radicum, prope ueritatem nosse
desideras, considera utrum numerus ille, cui radicem inucneris, fuerit perticarum se-
cundum geometriam, aut graduum secundum astronomiam.

Quia in radicibus perticarum fractiones in pedibus, deinde in unceis, et in partes
unciarum reducere necesse est. In radicibus quogue gradunm fractiones in minutis, et
in secundis, ct in partibus secundorum reducende sunt. Est enim pertica, ut diximus,
pedes .6.; et pes est uncie .13.; et uncia est 7% pedis; et pes est scxta perticg; pertica
tota est uncie .108. Item gradus diuiditur in minutis .60., et minutum in secunda 60.,
et secundum similiter in tertia .60.; quare totus gradus est sccunda .3600., ek tertia 216000.:
quibus ad memoriam reductis, cum uolueris radicem alicui numero perticarum inuenire,
multiplica ipsas perticas per multiplicationem de 10s. vicibus 108., hoc est per .11664.;
¢t sume (sic) multiplicationis radicem inuenias; et habebis numerum unciarum, que sunt
in radice quesita: quibus unceis diuisis per .1s., reddunt pedes, qui sunt in illa radice.
Quibus pedibus in .6. diuisis, reddunt perticas. Verhi gratia: nolumus inuenire radicem
de perticis 67., multiplica 67 per 11664., crunt 78i4ss.; quibus inuenias radicem, (ue est
.884., et remanent .32.: que 32 dimide per duplum de .884.; ucl dimidium de 32, scilicet
.6, divide per s8i., exibit fere % : ergo radix de perticis ¢7. sunt uncie 884, et %;
quibus unceis diuisis per .18. reddunt pedes 49, et remanent uncie 2, et 35: quibus pedi-
Dbus .49. diuisis per 6 reddunt perticas 8, et remanent pes (sic) .1.: ergo radix de perticis
.67 est pertice.s., et pes .1., el uncie 2, et 35; et sic studeas facere in omnibus similibus.
Et si uolueris radicem numero gradunm inuenire. Multiplica secunda unius gradus, scili-
cet 3600.in se ipsis, crunt.12060000; per quem numerum multiplica gradus, quibus radicen
inuenire desideras; et summe multiplicationis radicem inuenias; et superfluum dinide
per duplum radicis inuentg, et habebis secunda, que fuerint in radice quesita: quibus
secundis diuisis in .60. reddent minuta : quibus minutis diuisis in .60., reddent gradus;
et sic hahebis gradus, et minuta, et secunda, et partes unius secundi, que fuerint

Tul, 44 verso.



£, 15 recta.

2 DIs°

in radice quornmlibet graduum. E si primum perticas, deinde pedes, post hoc uncias,
ad extremum partes uncie, que sunt in radice quarumlibet perticarum, gradatim invenire
desideras. Inucnias primum radicem perticarum , ut dictum est: deinde de perticis
que remanserint, fac dimidios soldos, scilicet pedes; ct diuide eos per duplum perti-
carum inuentarum in radice, et habebis pedes; et ex hoc quod remanserit, fac de-
narios; cx quibus extrahe multiplicationem peduum inuentorum in se ipsos; residu-
umque iriplicabis, scilicet facies inde uncias; quas diuides iterum per duplum perti-
carum, et pedum inuentorum in radice, et habebis perticas, et pedes, et uncias, et
partes uncig, que sunt in radice quarwmlibet perticarum. Verbi gratia. Volumus iterum
radicem de perticis 67. inuenire; primum quidem radix de perticis .67. sunt pertice 8.
in integrum, et remanent pertice .3., que sunt medij soldi, uel pedes .18.: quibus di-
uisis per duplum de .8., scilicet per 168, egreditur pes .1., et remanent pedes .2., qui sunt
denarij .12.: ex quibus extrahe multiplicationem unius pedis in sc ipso, scilicet denarium
unum; quia cum pes multiplicatur in pedem, facit derarium, ut dictum est, remanent
denarj .1t.: quibus multiplicatis per .3. faciunt uncias .33.; quibus diuisis per duplum
de perticis .8., et pedem .1., scilicet scilicet (sic) per £ 16, ueniunt uncie 2, et remanct
unius uncig: de qua  si extraxcrimus multiplicationem inuentarum duarum unciarum in
se ipsis, remanebit ex ipsa tertia uncie, quasi % unius uncig; cum diviserimus ipsum
superfluum per duplum radicis inuenig. Rursus | si wolueris inuenire per hunc modum
radicem de perticis .111., accipe radicem integram ipsarum, scilicet .10.; et duplica, erunt
-20.; per quem divide pedes perticarum .11. superfluarum, scilicet 66., exibunt pedes .3.,
et remanent pedes .6.,scilicet denari .36.: ex quibus extraclis denarijs 9., qui procreantur
ex multiplicatione peduum .3. in sc, remanent denari .27.; quibus triplicatis faciunt un-
cias 81.; quibus divisis per duplum radicis inuentg , scilizet per .21., exibunt uncie
+3, et non remanet inde aliquid, unde possis cxtrahere multiplicationem unciarum in-
uentarum in se ipsis: quare pone aliquantulum minus de £ unius uncig; et sic ha-
bebis perticas .10., et pedes .3., ct uncias £ 3. pro radice de perticis .111. Et nota ea
que superins diximus de multiplicatione perticarum, et pedum, et unciarum in per-
ticas, et pedes, et uncias; et cognosces unde procedunt ea que facimus in inuentione
peduum, et unciarum in radicibus.

Irem si uis inuenire radicem de perticis 1234. Integra quidem radix ipsarum est per-
tice 35., et remanent pertice .o; que pertice 9. sunt pedes .54.: per quos pedes .34., cum
sit minus duplo radicis inuentg, scilicet de .70., cognoscimus in hac radice nequaquam
cadere pedes: quare de pedibus s4 facies uncias, eruut uncie .972.; quas diuide per
.10., exibunt uncie .13, ¢t ; et ton remanet inde unde extrahas multiplicationem de
unceis § 13. in se ipsis: quare per £ pone minus, scilicet §, uel %, uel &, uel & ad libi-
tum; quia ita faciendo, parum poteris deuiare; et sic, secundum hunc modum, potes cui-
libet numero perticarum, uel perticarum et peduum; etiam et perticarum, et peduum,
et unciarum radicem subtiliter inuenire.

De fractionibus quidem graduum in minuta et secunda inueniendis in libro no-
stro abaci satis aperte monstranimus; vere quidem radices numerorum, qui non sunt
quadrati, in lineis- haberi possunt, in numeris uero minime. Est enim modus reperiendi
radices in lineis, ut protrahas lineam illius quantitatis, nel numeri, cuius radicem ha-
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bere desideras, eique lineam unius unitatis snper addas, et in medie illius lineg centrum
figas, in spatio dimidig linee circulum ducas; et a puncto, quod est inter unitatem
ct Jineam, ad vectos angulos lincam usque ad circulum protrahe; et illa linea erit nera
radix quesiti numeri. Exempli causa: uolumus radicem .67. inucnire. Adiaceat quedam
recta .ab., que sit 67.; cul addatur in directo unitas .ag., crit tota .gb. ¢s: divida-
turque .gb. in duo cqualia super punctum .d.; et spatio dg. uel .db. circulus circi-
netur .gebz. Et protrahatur ad rectos angulos linca .ae.; dico quod linea .ze. uera
radix est linee .ab., scilicet de o7

Protrabatur quidem recta .ea. in dirccto ad punctum .z.; et quoniam recta bea.
stat super rectam ez., facit duos angulos, aut rectos, aut duobus rectis equales.
Rectus quidem qui sub .bee., rectus quoque, qui sub .bez. Et quoniam recta .ag. per
centrum ducta secat quamdam rectam .ez. ad rectos angulos, ipsam rectam per equalia
secare necesse est. Equalis ergo recte .ea. recta .az. Rursus quoniam in circwlo .gebz.
due recte, que sunt .bg. et .ez. sc inuicem secant supra punctum .q., erit multiplicatio
.ba. in .ag., sicut | multiplicatio .ee. in .az. Sed multiplicatio .ze. in .az. cst sicut
multiplicatio .ea. in se ipsam. Quare multiplicatio .ba. in .ag. est sicut multiplicatio
.ae. in se. Multiplicatio quidem .ba.in .ag., scilicet de .67. in .1., facit 67. Et multi-
plicatio uero ex .ae. in sc facit similiter .67.; et hoc uolumus.

De multiplicatione radicum.

Nvxc autem ostendamus, qualiter radices numerorum per radices multiplicentur. Et
qualiter insimul addantur. Et quomodo minores de maioribus extrahantur. Etiam et quo
ordine inter se dinidantur. Cvm autem uolueris multiplicare radicem de 16 per radicem
de .23, cum 16 et 25 sint quadrati numeri. Accipe radices eorum, que sunt & et 5; ct
multiplica eas insimul, egredientur .20. pro quesita multiplicatione. Si ucro radicem de
16 per radicem de 30. multiplicare nis; cum radix de 30 sit surda, multiplicalis .16 per
30, erunt .480.; quibus inucnics radicem quam propius poteris, et habebis summam dictg
multiplicationis. Rursus si wolueris multiplicare radicem de 20 per radicem de 30.,
multiplica 20 per 30, cruni .600. ; quibus inuenies radicem , et habebis propositum.
Verbi gratia @ sit .a. 20., ct .b. .30, et g sit radix de .20., et d. sit radix de .30.; multi-
plicate quidem .a. in .b. faciat .e., scilicet .600.; et multiplicato .g. in .d. faciat .z.
Dico quoniam .z. radix est sexcentorum, scilicet ex .e. Sed primo dicendum est, quod
sient aliquis numerus est ad aliquem numerum, ita est quoduis multiplex unius ad idem
multiplex alterius; et que uis pars unius ad candem partem alterius: quod probabimus
in .2 et 24.: in qua cnim proportione sunt 42 ad 24., in eadem est duplum de 12 ad
duplum de 21., ¢t triplum ad triplum, et deinceps quadruplum, et que secuntur mul-
tiplicia. Similiter in qua proportione cst 12 ad 24, in cadem proportione est dimidium
de 12. ad dimidium de 24., ct tertium ad tertium, ct deinceps: his itaque demonstratis,
reuertamur ad proposita. Quoniam numerus .g. radix cst numeri .a., scilicet de 20.;
ergo .g., se ipsum multiplicans, .a. facit; et .g. quidem .4. multiplicans, numerum .z.
facit. Quam multiplex crgo est @ ex .g., lam multiplex cst.z ex d.: quare sicut .g. est
ad .d., ita .a. est ad .z. Rursus quoniam .d. radix est ex .b., scilicet de 50; cum .d.
itaque sc ipsum multiplicat, .b. facit. Sed .d. multiplicans .g, = facit. Quam multiplex
ergo est .z. ¢x .g., tam multplex est .b. ex .d. Quare sicot .g. est ad 4., ita .z
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est ad .b.: fuit itaque sicut .g. ad .d., ita .. ad .z.: per cquale uero est sicut .a.
ad .z., ita .z. ad .D. Quarc multiplicatio .@. in &. est sicut multiplicatio z. in se.
Sed multiplicatio .a. in b, facit .e. , scilicet e0o. Et multiplicatio quidem de z. in
se facit similiter .e. Ergo .z. radix est ex .e.; quod oporlebat ostendere. Et notandum,
cum numeri, quorum radices insimul multiplicantur, habent inter s proportionem qua-
dratorum numerorum ecorum, multiplicatio surgit in quadratum numernm. Quare mul-
tiplicatio radicum ipsorum surgit in numerum rationabilem. Verbi gratia : uolumns
multiplicare radicem de .8. per radicem de .18.; quorum proportio est sicut .1. ad .9., sci-
licet sicut quadratus numerns ad quadratum numerum. Dico quod multiplicatio de .s.
in .18, surgit in | quadratum numerum, scilicet in .144 ; quorum vadix, que est .12., est
summa multiplicationis radicis de .8. in radicem de .18, Item si unis multiplicare 10 per
radicem de .20, multiplica quadratum de .10, scilicet 100., per 20., erunt .2000.; quornm

radix cst summa dictg multiplicationis. Ft nota qued id quod prouenit ex multipli-
catione de .10. in radicem de .20., est equale .10 radicibus de .20. Vnde cum .10, radi-
ces de .20. uolumus redigere in radicem unius numeri, tunc multiplicamus quadratum
de .10. in 20, et habemus .2000.; quorum radix est id quod aggregalur ex ipsis 10. ra-
dicibus: et hoc idem intelligendum est de similibus : vnde si radicem alicuins numeri
in plures radices alterius redigere uis, divide ipsum numerum per aliquem quadratum

numerum; et quot unitates fuerint in rad ipsius quadrati numesi, tot radices ue-
nient exeuntis numeri ¢x diuisione. Verbi gratia: vis reducere radicem de .1200. in plures
radices alterius numeri, diuides .1200. per aliquem quadvatum numerum, ut dicamus per
-16., et uenient 75; et accipe radicent de 6., que cst .4.; et tot radices de .73, hubebis pro
una radice de .1200.: ct si diuiserimus .1200. per 25, quornm radix cst .3., habebimus 5.
radices de .48. pro una radice de .i200. Et sic possumus radicem de .1200. in plures
radices diversorum numerorum reducere,
De addictione radicum.

Rapices quidem numerorum quandoque cum radicibus ita iunguntur, nt suma (sic)
iunctionis earum surgit in aliquem numerum raciocinatum, aut in radicem alicuins nu-
meri; et quandoque non possunt coniungi, ut ex eorum coniunctione numecrus, aut
radix nomeri egrediatur.

Cym autem radices quadratorum in unum coniungerc uolumus, tunc ex corum con-
iunctione mumerus procreatur: ut si radicem de 16 cum radice de 25 addere uolumus,
coadunabimus 4 et 5, scilicet radices de 16 et de 23, egredientur .9. pro quesita con-
iunctione.

Quando ucro radices numerorum inter se proportionem quadratorum habentium con-
iungere uolumus, tunc egreditur radix alicnius numeri ratiocinati. Vnde qualiter addan-
tur, dupliciter ostendamus. Volumns addere radicem de .27 cam radice de .4s.; inuenias
quadratos, qui sunt in corum proportionc; eritque .9 et 16.; quorum radices addas in
unum, erunt .7.; que multiplica in se, erunt .49.; que triplica propter 27 ct 8., que
sunt triplum de 9 et de .46., erunt .147.; quorum radix est summa predictg junctionis.
Que regula probatur per proportiones similinm triangulorum hoc modo: adiaccant in di-
recto recte .ab. et bg.; quarum .ab. sit radix de .27., et .bg. de 18.; et a puncto .a. an-

gulum faciens protrahatur recta .ad. de.; et ad sit .3., et .de. sit .4.; et copuletur .eg-
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et .d): est itaque quadratum linee .ad. triplum quadrati lince .ad., et quadratum lince
.bg. triplum quadrati lince .de. Ergo sicut .ab. recta cstad .ad., ita recta bg. ad .de.
Quare recta .db. equidistans cst linee .eg. Vnde trigonum .adb.simile est trigono .z e g.;
habent angulum .a.| comunem; et angulus .adb. angulo .acg.; ct angulus .adb. angulo
.age. sunt equales, scilicet exteriores interioribus. st crgo sicut quadratus linee .ab.
ad quadratum lince .ad., ita quadratns lince .ag. ad quadratum linee.ae. Sed (quadratus
lince .ab. quadrati lince .ad triplus est; quare quadratus linee .ag. quadrati lince .ae.
cst similiter triplus: sed quadratus lince .ae. est .49; quare quadratus linee .ag. est tri-
plus, scilicet 447, Ergo ex coniunctione linearum ab et bg. egreditur radix de 147., ut
oportebat ostendere. Ft nota, quod omnes radices numerorum proportiones habentinm
inter se possunt reduci ad radices unius numeri, dinidendo antecedentem numernm per
antecedentem quadratum, ¢t consequentem per conscquentem. Verli gratia: si uis re-
ducere radices de 27 et de 4. radices unius mumert, diuides antecedentem numerum,
scilicet 27, per antecedentem quadratum, scilicet per 9; et sequentem .48, per scquentem
(uadratum, scilicet per .16., et euenient .3. ex unaquaque dinisione. Erge quot unitates
sunt in radice de .9., tot radices de 3 sunt in radice de .27.; ¢t (uot unitates sunt in
radice de 16., tot radices de .3. sunt in radice de 48.; et sic pro una radicc de .27 ha-
bentur tres radices de 3; et pro una radice de 48 habentur 4 radices de .3. Vnde si
eas aggregare uolumus, habebimus .7 radices de 3. pro carum aggregatione: quas si
ad radicem unius numeyi reducere uis, multiplica quadratum de .7. per 3; et eins quod
proucncrit radicem accipe; et pro carum aggregatione habebis radicem de .147.; ut supra.
Aliter inngantur primum .27 cum .48., erunt .75.; ct multiplicentur 27, per 48., ct illius
multiplicationis radicem duplica, crunt .72.; que cum .75, adde, ct habebis similiter
147, pro quadrato dic[g iunctionis.

Que etiam demonstrabimus per exemplum: adiaceat in directo recta .ab. recte .bg.;
et sit .ab. radix de.27., et Dg de .48, Volumus itaque quantitatem scire totins linee
.ag. Quoniam linea .ag. dinisa est in duo super punctum 0. , erunt duo quadrati
portionum .ab. et .bg. cum duplo multiplicationis .ab. in .bg. equales quadrato to-
tins lince .ag. Sed quadrati .ab et bg. sunt .27 et 48, scilicet 755 et mulliplicatio
linee .ab. i .bg. surgit in radicem multiplicationis de .27. in .48., scilicet in .36.; quorum
duplum snnt .72.; quibus additis cum .75., veddunt .147, pro quadrato linee .ag., ut pre-
diximus. §i autem volumus addere radicem de .20. cum radice de .30.; quia 20. et 30 inter
se proportioncm non habent, sient quadratus numerus ad quadratum numerum; et hoc
cognosaitur, quia multiplicatio de 20. in 30. surgit in numerum non hahentem radicem.
Ideo suma iunctionis earum radicum non surgit in nomerum, neque in radicem nu-
meri. Verbi gratia : sit recta .ba. radix de .20, et recta .ag. sit radix de 30., erit
quadratus linec .ba. cum quadrato linee .ag. .50.; et maltiplicatio .ba. in ag. surgit
in radicem de 600.; quare duplum multiplicationis .ba. in .xg. surgit in radicem qua-
drupli de 600., scilicet in radicem de 2100. : que cum radicem non habeant, scimas
quod ex adiunctione predicta non possumus habere | numerum, aul radicem numeri;
sed habemus pro cayum coniunctione radicem numeri, et radicis, hoc est radicem de s0.,
et radicis de 2400. Vode, ut inde habeamus illud quod possumus, inueniatur radix de
-2400, (quam propius potest, que cst 49, minus ;5 et addantur 50 supradictis, erunt .99,
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minus g; quibus inuenics radicem, et habebis propositum: uel inuenias radicem de 20

et de .30. quam propius potes; et adde eas insimul, et habebis similiter propositum.
De extractione radicum.

SI uero radicem quadrati numeri de radice quadrati numeri extrahere uolueris, ut
radicem de 16 ex radice de 49., cxtrahes radicem de .16., scilicet .4., ex radice de .49.,
scilicet de .7., remanebunt .3. pro residuo dictg extractionis. Er si radicem de .45 ex
radice de .125 extraherc nis; quia proportio eorum est proportio uadratorum, scilicet
de .9. et de 25., extrahe radicem de 9 ex radice de .5., scilicet .3 de .3, remanent .2.;
que multiplica in se, erunt .4.; que mulliplica per 5. propter 43 et .125., que sunt quin-
cupla de ¢ et de .25., exibunt 20.; quorum radix est residuum dictg extractionis. Verbi
gratia: adiaceat recta .ab., que sit radix de 125.; et a puncto .. protrahatur recta
.ag. faciens angulum .bag.; et sit .ag. .5., scilicet radix dc 25.; et auferatur cx .a I3
recta .gd., que sit 3, remanchbit .da. 2.; et per punctum .d. protrahatur recta .de.
equidistans lateri .gb.; et quoniam in trigono .agb. protracta est recta .de. equidistaus
lateri .bg., crunt latera .ab et .ag. proportionaliter secta in punctis .de. , scilicet
quod est sicut” .ae. ad .eb., ita .ad. ad .dg. Coniunctim crgo est sicut .ba. ad be.,
ita .ga. ad .gd.: et si permutauerimus, erit sicut ba. ad .ag., ita .be. ad .gd. Quare
est sicut quadratum lateris .ba. ad quadratum lateris .ag., ita quadratum linee .be.
ad quadratum linee .g<. Sed quadratum lateris .ba. est quincuplum quadrati lateris
-ag.; quare et quadratum rectg .be. est quincuplum quadrali linee .gd.: est enim .9.qua-
dratum linee .gd.; quare quadratum linee .be. est 45.: ergo linea .be. est radix de
45.; quam uolumus extrahere ex .ab., scilicet ex radice de .125., et inuenire residuum,
scilicet lincam .ze.; cuius quadrati proportio est ad quadratum linee .ad., sicut qua-
dratum linee .be. ad quadvatum linee .gd. Quare quadratum lince .ae. est quincuplum
quadrali linee .ad. Sed quadratum linee .ad. est .4.; ergo quadratum linec .ae., scilicet
quesiti residui, est .20.; ¢t sic .ae. inuenta est esse radix de .20., ut supra. Vel si radices
de 43 ct de 123. reduxerimus in radices de .5., habebimus pro radice de .45. tres radices
de 5., et pro radice de 125. habebimus .35, radices de .5.: unde si de 5 radicibus de .5.
auferantur .3. radices de .3., remanent 2 radices de .5., que sunt una radix de .20., ut in-
uentum est. Aliter adde .45 cum .125., erunt .170.; de quibus extrahes duplum radicis
multiplicationis de .45. in .123., idest 150., remanent .20. pro quadrato quesiti residui. Ad
cuins exemplum sit linea .ab. radix de .125.; de qua summatur linea bg.y que sit
radix de 45.: dico quod | linea .ga. est radix de 20. Quoniam linea .. in duo diuisa
est super punclum .g., crunt duo quadrati lincarum .zb. et .gb. equales quadrato
-ag-, et duplo multiplicationis .gb. in .ab.: sunt enim duo quadrati .ab. et .gb. .170.;
quibus equantur quadratus linee .ag., et duplum multiplicationis .bg. in ba. Sed .bg.
in ba. est radix multiplicationis de 45 in 25., scilicet 5.5 que .75, duplicata faciunt .150.;
que extracta de 170, remanent .20. pro quadrato linee «ag.; quod oportebat ostendere.
Et si uis extrahere radicem de 20 cx radice de 20.; (quia .20 et 30 mon sunt in propor-
tione quadratorum numerorum. Inuenics radicem de .20. et de 30 quam propius potes;
et extrahe radicem de 20 de radice de 50.; et sic habebis residuum non ad plenum,
sed fere: vel aliter adde .20 cum .30., erunt .50.; et multiplica .20 per 30., erunt .600.; de
quibus accipe duas radices, scilicet duplum radicis eius, hoc est radicem quadrupli
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de 600., que est fere 49., minus 5; et extrahe cam de 30., remanel & 1; cui inuenias
radicem, et habebis quesitum residuum, secundum propinquitatem.
De diuisione radicvu.

SI vis dinidere radicem de 600 per radicem de .40., dinide .600. per 40., exibunt .45.;
quorum radix cadit cx diuisione predicta. Verbi gratia : sit.a. .40., et b. .500., et .g.
5.5 et d. sit radix ex .a., et .e. ex .b.: dividatur quidem .e. per .d., scilicet radix
de .600., per radicem de .40., egrediatur .z. Dico .z, esse radicem ex .g., scilicet de 3.5
quoniam diniso .e. per d. facit .z.:si .4. multiplicat .z., facit .e. Sed .d. scipsum
multiplicans facit .z. Quam multiplex ergo est .a. ex .d., tam multiplex est .e. ex
.z, Quare est sicut .4. ad .z., ita .@. ad .e. Rursus .5, multiplicans .d. facit .e.; et
z. se ipsum multiplicans facit .J. Est ergo sicut d. ad z., ita .. ad .I. Sed sicut

2.
.d. ad .z., ita repertum cst .2, ad .e. Quare est sicul .2. ad .e.,ita.e. ad .I. Sunt
ergo .a.e. i, continue proportionales. Quare multiplicatio .a. in .I. est sicut .e. in
se. Sed multiplicatio .e. in se facit .b.; ergo.a. in .I. facit similiter .b., scilicet .c00.
Sed .4. diviso per .z. uenit .g. Ergo multiplicatio .a. per .g. facit .b.; et.z. mul-
tiplicato per .I. facit .b. Quare numerus .I. equalis cst numero .g. Sed .z. s¢ ipsum
multiplicans .7. facit. Quare ex multiplicatione .z. in se egredictur similiter .g.; ergo
.z. radix est ex .g., quod oportehat ostendere. Aliter .d. multiplicans .z. facit .e.;
et .e. sc ipsum multiplicans facit .b.; ergo multiplicatio .4. in .. multiplicata per
.e. facit .b. Item .d. se ipsum multiplicans .a. facit; et .a. multiplicans .g. facit .B,;
ergo multiplicatio .d. in se, multiplicata per .g., facit .b. Quare multiplicatio .d. in
.z. producta in .e. eqna est multiplicationi .d. in se producte in .g.: comuniter re-
linquatur multiplicatio .d., remanebit multiplicatio .z. in .e. cqua multiplicationi .4.
in .g. Quare est sicut .d. ad .z., ita .e. ad .g., sed sicut .d. ad .z., ita est .e. ad
JI; ergo .e. ad .g. et ad .I. eandem proportionem habent: quare .g. equalis est .7,
Sed .z. radix est ex .[; quare .z. radix erit ex .g. Ev si radicem de .40. per radicem
de .600. dinidere uis, divide .40. per .600., exibit 75; cui inuenias radicem, ct habebis pro-
positum. Sed qualiter radices fractionibus inueniantur, demonstrare procurabimus. Sed
primum |notandum est, cum inter se diuiduntur radices numerorum (uadratorum, uel co-
rum proportionem habentium, tunc semper egreditur numerus rationalis. Verbi gratia:
nolumus diaidere radicem de .64. per radicem de .16.: diuisis .64. per .16., egrediuntur .4.;
quorum radix, scilicet .2., egreditur ex dicta_diuisione. Nam 8., que sunt radix de .c4.,
diuisis per radicem de .16., scilicet per .4., egrediuntur similiter .2. Et nota, quia illud
idem egreditur ex diuisione radicum omnium numerorum habentium eandem proportio-
nem, quam habet .16. ad .64.: ut st radicem de .80 per radicem de .20. dividere uolumus,
egredientur .2. similiter ex dicta diuisione. SI alicui fractioni uel fractionibus radicem
inuenire desideras, dupliciter tibi hoc facere demonstrabimus. Primus modus est, ut
ipsam partem, uel partes accipias ex aliquo magno numero; et quot habueris, multi-
plica per ipsum numerum; et sume multiplicationis radicem inuenias; ipsamiue per
supradictum numerum diuvide; et sic habebis propositum. Verbi gratia: uolumus inue-
nire radicem de Z: accipe £ ex aliquo magno numero. Sitque numerus ille .60. Nam
quanto maiorem numerum acceperis, tanto propius uerc radici deueneris: § quidem de.s.
sunt .40.; quibus multiplicatis per .60., reddent .2400.; quorum radix, que est .49., minus
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&, dinide per 60, ct habebis propositum. Nam si hoc in pedibus, et unceis habere de-
sideras, accipe 2 ex unceis unius perticg, scilicet de .108., exibunt .72.; quibus multi-
plicatis per .108., ueniunt 7776 5 quibus accipias radicem, critque 7 88; et tot uncie
sunt in radice de I unius perticg. Similiter si uis habere in minutis et sccundis ra-
dicem de % unius gradus, accipe ! ex secundis unius gradus, scilicet ex .3600, crunt

2880; que mulhplma per .3600., crunt quarta 10368000.; quorum radix dabit tibi secunda,
que sunt in radice de $

Aliter nolumus inuenire radicem de 2 unius perticg; quia ex multiplicatione pedix {sic)
in pede egreditur denarius. Iccirco fac denarios de § unius pertice, crunt denari .24.;
quibus inuenias radicem, exibunt pedes .4., ct remanent .8.; ex qnibus fac octauadeci-
mas univs denarij, erunt .144.; quas diuide per duplum radicis inueatg, scilicet per .s.,
egredientur uncie .16, et remanent i3 quos mulllphu per 18, erunt
extrahe multiplicationem de nnceis 1(; in se, scilicet 22
quibus diuisi

325 ¢x quibus
“[llllq (]C“ar]],
s per duplum radicis inucntg, cmcdu,lur circa & unius unu& Vel aliter:

s, remane]mnt

accipe radicem de denarijs 24., crit pedum (m) 5., el dccst tibi denarius .1.; ex quo
fac octavadecimas, erunt .18.; quas dinide per duplum radicis inuenctg, scilicet per .10.,
exibit uncia 1 ; quibus exiractis de pedibus .5., remanent pedes .4., et uncie ? 16.
Incipit distinctio tertia
in mensuratione omniwm camporum.

Hanc itaque disiinctionem in guinque partes dividere decreui. Tn prima quarum men-
surabimus triangulos. In secunda quadrilateros. In tertia muliilateros, (ui ex rectis
lineis constant. Tn quarta circulos, et eorum portioncs, et obliquas figuras insuper,
et commixtas ex rectis ¢t curuis lineis. In quinta mensurabimms ipsos campos , qui
in ascensione montium iacent. |

Incipit pars prima tertig distinctionis de mensuratione triangulorum .

Canrr qui iriangulj uel trilateri sunt, alij orthogonij, scilicet rectianguli; alij oxi-
gonij, scilicet acutianguli; alij quoque ampligonij appellantur: et hec nomina recipiunt
ab angulis. Orthogonium quidem trigonum est, quod habet unum ex tribus angulis
rectum. Reliqui uero duo anguli uni recto sunt equales. Oxigonium quoque trigonum
est, quod omnes tres angulos acutos habet. Ampligonium autem cst, quod unum ex
tribus angulis habet maiorem recto. Recipiunt quidem trianguli nomina a lateribus,
ex quibus quidam ysopleuri, idest equilateri; quidam uero ysocheli, idest equicrurij; et
quidam dinersilateri, qui scaleni appellantur. Equilateri quidem sunt, quorum omnia Lria
latera sibi innicem equantur. Equicrurij autem svut, qui duo latera sibi inuicem cqualia
habent. Dinersilateri quippe sunt, qui omnia tia latera habent inequalia. Et notandum,
quia in omni triangulo tres catheti, scilicet perpendiculares , exigi possunt. Ex quibus
unaqueque cadit a (uolibet anguloram super latus subiendens, uel recipiens ipsum an-
gulum.

In orthogonijs autem trigonis una perpendicularium cadit infra trigonum ; et cst
illa que producitur ab angulo recto super latus subtendens ipsmn angulum. Relique qui-
dem perpendiculares sunt duo latera continentia angulum rectum. In oxigonijs autem
trigonis omnecs tres perpendiculares cadunt interius. In ampligonijs namque due cadunt
exterins, cl alia interivs. Colligitur quippe embadum, scilicet area omnium trian-
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gulorum ex multiplicatione dimidij cathetus in totam basem, uel ex multiplicatione
medietatis basis in totam perpendicularem ; que cum demonstrationibus ostendere
procurabo. Si in trigono ab angulo, qui non sit minor alicui reliquorum angulorum,
cathetus supra latus subtcndens ipsum angulum crigatur, infra trigonum cadet, SIin
trigono .abg. sit angulus .bag. non minor angulo .abg. uel .bga.; dico, si a puncto
-a. super rectam .Dg. cathelus erigatur, infra trig(mum .abg. cadet.

Non enim; sed si possibile est, cadat extra trigonum a latere .b.; et ducatur itaque
.gh. in dirccto in infinitum super punctum .e.; ct protrahainr super .ge. recta ca-
thetus .az. ; eritque trigonum .«zb. orthogouium habens angulum , qui sub .azd.
rectum: et quoniam in trigono .azb.nnum latus eductum est extra trigonum, scilicet.zb.
in bg. Exterior quidem angulus, qui sub .abg. maiorem opposito et interiori, qui sub
.azb.: rectus quidem, qui sub .azb.; maior ergo recto, qui sub .abg. Sed qui sub .bag.
non minor est co, qui sub .abg.; maior enim recto, qui sub .abg. Similiter et qui sub
bag. maior est recto. In trigono quidem .adg. sunt duo anguli duohus rectis maioves;
quod est impossibile. Cum omues tres anguli cuiuslibet trigoni duobus rectis sint equales,
vt ail euclides 32.° primi: non ergo cathetus ab .a. super latus bg. ducta extra trigonum
cadet ex parte .. Similiter ostendctur, neque cxtra ex parle .g. intus cnim cadet; quod
opmtclml \ostendeué. Ex hoc enim comprehenditur, quod in oxigonio trigono ab an-
gulo minore cxistente. in ipso, ¢t in ortogonio ab angulo recto, et in ampligonio ab
angulo obtuso; si cathetus supra latera subtendentia ipsos angulos crigatur, infra ipsa
trigona cadet. Demonstremus itaque, qualiter in orthogonio trigono latera continentia
angulum rectum sit cathetus in ipso. Adiaceal quidem trigonum orthogoninm bgd.
rectum habens angulum, qui sub bgd. Dico, rectam .bg. perpendicularem esse super
.gd. rectam, ot .dg. super bg.: protrahatur recla .gd. in directo ad punctum .a.; et
quoniam super rectam .ad. stat recta Dg., facit circa se duos angulos, aut rectos,
aut duobus reclis eqnales. Rectus quidem, qui sub .bgd. rectus manct, qui sub bga.
Quare .bg. cathetus est super .ad. Similiter si protrahatur recta .bg-., ostendetur, Te-
ctam dg. esse cathetum super .bg. Dico iterum : a puncto .b. alia cathetus cadere non
posse super rectam .ad. preter cathetum bg. Sed si possibile est; esto Ba. cathetus
super .ed., erit tunc in trigono .bag. duo angulj rectj; quod est inconueniens. Simi-
liter si fecerimus eam cadere inter .g.d. super punctum .e., erit in triangulo .abe. duo
anguli recti, quisub .bge., et qui sub .geb.; quod est impossibile: non enim super
rectam .ad. cathetus cadit preter .bg. Similiter ostendetur, ncc a puncto .. super .bg.
cathetum cadere posse preter .dg.; quod oportebat ostenderc. SF in oxogonio trigono
ab angulo minore existente in ipso super latus subtendens ipsum angulum ‘cathetus
trahatar, infra trigomum cadet. Exempli causa: sit oxogonium trigonum .abg. minorem
labens angulum, qui sul .bag. Dico; si ab .a. erigatur cathetus super rectam .bg.,
infra trigonum cadet. Non coim; sed si possibile est cadat exterius super .d. punctum.
Et quoniam recta .ad. cathetus est super rectam .dbg., rectus est angulus, qui sub
«adb. Scd angulus qui sub .abg., qui est extra trigonum .ad&., maior est interiori sibi
opposito, qui sub .adb. Sed qui sub .adb. est rectus; quarc angulus, qui sub .abg.
maior est recto; quod est inconueniens, cum acutiangulum sit trigonum .abg.: non cnim
cadit cathetus 4h .e. cxtra trigonum .zbg.: intus enim cadit; quod oportebat ostendere.

o Lgh in direeto .. bag, ma

i

fue 5 (fol. 18 oo

o)
¢ 8% yag. 3%, lin. 8-14).

A

fol, 4% recto.

« astend-re. Tt hoc ... rectos,
aut  (fol. 19 recto, lin, 1-3;
pag- 31, lin, £8-26),

\

« angulom eathetns ... teiganum

adh {fol. AD reeto, Tin.
85-40).

23 pag. 34, L.

3

19-



g

« Dico, si ab .o-. cathetam posse »
(fol. 19 recto, Kn. 30-35; pag.
32, lin. 3-6).

b
_,l
r @ g

fol. 19 verso.

infra teigontm ... eTgO semis
' :';’rf.“\.l.::s. {fol. 19 versa, Hin.
143 ¢ 43;ag. 32, lin. 9-20)-

&

/
AN

e

C

« punclto g. ... triangulo.agh.s
161, 18 berio, Ve 20 ¢ 81
28: p g. 82, Jin. 2037),

a

fol. 20 recto.

32 DIs )
In ampligonio trigono si ab angulo acuto cathetus t.raha.tur super latus subtendens ipsum
angulum, extra trigonum cadct. Sit trigonum ampligonium .bdg., amplum habens angu-
lum, qui sub .bdg. Dico, si ab angulo dbg. Fathctus ducaitur super .gd. rectam, extra
trigonum bdg. cadet. Non cnim; sed si.possibile est, cad?t nter :dg. ad punctum :a2.Et
quoniam .ba. cathetus est super rectam gd.; angulus quidem, qui sub .bad., re'cl.us est.
Fst enim maior recto, qui sub .bda. Quare in trigono .bda. sunt duo anguli du(.)})us
rectis majores; quod est inpossibile. Non enim a puncio .. super .gd. cathetus infra
trigonum bdg. cadit. Similiter ostendetur, nec a puncto .g. super lincam bd. calhcmfn
posse | infra trigonum bgd.: exterins cn‘im cgdunt; quod. oport(.:])at ochnflcr.c. S in
duabus lineis angulum continentibus recta aliqua incidesit; et }nAmcd]u ipsius sum-
matur punctus ; et & puncto ad angulum protrahatur reeta; si ipsa .recta equalis
fucrit linee iacentis 4 dicto puncto usque ad unam lincarum continentinm ;mg‘ulum ,
tunc angulus ille rectus erit. Exempli causa : sint duc lin(?e .a]). et bg continentes
angulum .abg.; et in cis incidit recta recta (sic) .de.; in medio cuius accipiatur punctus
.z., protrahatur .zb. Dico quoniam si .zb. recta equalis est recte ze. uel .zfl:, (!uocl
angulus .2bg. cst rectus. Quoniam tres lince, que sunt zb. et zd. e.t ze. S}b{ inuicem
equales sunt; si a puncto .z. spatio unius ipsarum circulus circinabitur, m.mlrum per
puncta .d.b.e. uenict; infra quem circalum coaptata est quedam recta .de., infra quam
est centrum circulj ; ideo recta .de. est dyameter illius circolj; 4 quo dyametro com-
prehensus cst arcus d.b.e.: ergo semicirculus est .d.D.e., infra quem est angulus .d'be.
Angulus quidem, qui est in semicirculo , rectus est; ut Fuclides in tertio suo libro
ostendit. Ex hoe enim manifestum cst, quod si recta .zb. maior esset quam recta .zd.
uel ze.; angulus'quidcm dbe. acutus essct. Si nero minor esset .zb. quam .zd. ucl
.ze., obtusus csset angulus .abg.

IN orthogonio quidem trigono quadratus lateris subtendentis angulum rectum
equus est duobus quadratis laterum continentium angulum rectum. Sit trigonum
orthogonium abg, vectum habens angulum, qui sub .agh. Dico quoniam quadratum
lince .@b. equalem esse duobus quadratis linearum .ag. et .gb.: protraham super re-
ctam .¢b. a puncto .g. cathctum .gd.; critque trigonum .zbg. dinisum in duohns
trigonis orthogonijs, que sunt .gdb. et gda.; et sunt sibi inuicem similia et toti,
ut Euclides in sexto libro demonstrauit . Et queniam simile est trigonum .gdb. tri-
gono .agh., circa comunem angulom .b. habent laterd proportionalia, Est enim sicut
db. ad .bg ex trigono .dbg., ita .gb. ex trigono “bag. est ad lineam .zb. Quare
multiplicatio .db. in .ba. equa cst quadrato lince .bg. Rursus quoniam similc est tri-
gonum .gda. trigono .agb., cixca comunem angulum ipsorum .a. latera habent pro-
portionalia, Est ergo sicut recta .da. ad .eg. ex iriangulo .gda., ita recta .ga. ex
triangulo .agh. est ad tectam .@b. Quare .ad. in .ab. equatur quadrato hince .ag-
Demonstratum quidem est ct .db. in .ba. equari quadrato linee .gb. Quare multiplicatio
.db.in.ba. cum multiplicatione linee .ad.in .ab. equatur duobus quadratis linearnm bg.
et .ga. Sed multiplicatio .db. in .ab. cum .da. in .ab. cqua est quadrato lince .ab.;
ergo quadratus lince .ab. equatur duobus quadratis linearum .bg. et .ga.; quod opor-
tebat ostendere. lis itaque demonstratis, qualiter trigona mensurentur, demonstramus.
Sed notandum primum, quod ex trigonis orthogonijs ampligonijs alia | sunt equicruria,
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alia diuersilatera. Oxigoniorum quidem, alia sunt equilatera, alia equicruria, alia uero
diuersilatera. Vnde, ut doctrinam mensurandi omnia genera trigonorum perfecte ha-
heamus, hanc partem, scilicet primam huius tertic distinctionis, in tres differentias di-
uidimus, In prima quarum mensurabimus trigona orthogonia : in sccunda oxigonia :
m tertia ampligonia.

Incipit differentia prima.

Arpa omnium trigonorum orthogoniorum colligitur ex multiplicatione unins la-
teris in dimidium alterius continentibus angulum rectum. Exempli causa: Sit tri-
gonum orthogouium et equicrurium .abc. habeus in singulis lateribus .ab. et .be. per-
ticas .10.; latus quoque .ac¢. sit radix de perticis .200.; multiplicabis dimidinm lateris .ab.
in totum latus .bc., ucl ¢ conuerso, scilicet .5 per .10.; et sic reddet pro area totins
trigoni perticas .50. superficiales: ct hoc probabitur, sid puncto .a. super lincam .ba.,
secundum rectum angulum, lincam .ad. equalem linee .be. protraxeris; et copulaucris
lineam .dc., que erit equalis linee .ab. Ideo quia quadrilaterum cst .abed. cquilaterum,
et orthogoninm, ex quo trigonum .abc. dimidium continere in suprascripta figura apcrte
declaratur: totum ergo quadratum .abcd. est perticarum .400., que colliguntur ex mul-
tiplicatione de .40, in .10., scilicet ex uno latere in se ipso: quare trigonum .abe. cum
sit dimidivm ipsius quadrati, perticas 30 continere necesse est. Item est trigonum or-
thogonium dinersilaterum .bed., cuius latus .be. est perticarum -8.; latus quorue .cd. est
perticarum 6.5 latus uero .bd. perticarum .10.; et angulus rectus est, qui ad .c. Quare
maultiplicabis dimidinm .bec. per totam .cd., hoc est .4 per .6.; vel dimidium .cd. in to-
tam .cbh., scilicet .3. per 8., et habebis perticas .24, pro area trigoni .bed.; quod csse
uerum cognoscitur suprascripti trigonj doctrina: uel aliter diuidatur .bec. in duo equalia
supra punctum.c.; et & puncto .e. equidistans et equalis linee .cd. protrahatur linea
-ef.; et copuletur .df. Et quoniam linea .cd. equidisians est et equalis linee .df., erit
linea .fd. equalis, ct equidistans linee .ce., ut in geometria aperte declaratur. Quare
linca .df. est pertice .4, ot cst equalis linee .eb.; et .bh. est equalis .2d.; et angulus
ebh. angulo .hdf. cst equalis: unde recta .eh. recte .if. equatur. Quare trigonum
hfd. cqualis trigono .beh.: totum ergo trigonum .bed. equalis est quadrilatero .ecfd.
orthogonio, quod continetur ex multiplicatione lince .cc. in lincam .cd., scilicet de 4
in 6. Quare trigonum .bed. continetur ex multiplicatione dimidj .be., scilicet ex .ec.
in .cd., ut prediximus.

SImiliter ostendetur, si & puncto .i. , scilicet dimidio .cd. , protrahatur linea .ia.
equidistans et equalis linee .cb.; et copuletur recta .ba. ; et erit triangulus .abh.
equalis triangulo .2id.: comuniter si addatur quadrilaterum bcik., erit totum qua-
drilaterum .abci. equale triangulo .bed.; cuius quadrilater: area habetur ex .ic. in
b, hoc est de .3. in 8., ut supradiximus. Nam si latus .bd. per reliqua latera | in-
uenire uolueris, multiplica latus .bc. in se, scilicet per s., erunt .64.; cui superadde
multiplicationem lateris .cd. in se, scilicet .36., erunt .100.; cuius radix, que cst .10., cst
longitudo .bd. ypotenusg. Sit ypotcnusa .bd. pertice .10., et basis .cd. pertice .6.; et
queratur longitudo catheti .b¢.; multiplicabis ypotenusam in se, scilicet .10 per 10.,
erunt.100.;de quibus tofle multiplicationem basis in se, scilicet .36.,remancnt 64.; quorum
radix, scilicet 5., est longitudo catheti .bc. Item ypotenusa sit .10., et cathetus sit .8.;
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et ingnoraueris basem .cd. Ex tetragono quidem .bd., scilicet de.100., extrahe tetragonum
Be., scilicet .c4., remanent .36.; quornm radix, scilicet .., est latus .cd.

Incipit Differentia secunda.

Ounium trigonorum oxigoniorum area colligitur ex multiplicatione catheti in
dimidivm basis, uel ex multiplicatione basis in dimidinm catheti. Ad cuius rej eui-
dentiam sit trigonum acutiangulum, et equilaterum .aZ¢. habens in singulis lateribus
perticas. 10.: protrahatur super rectam .b¢. cathetus .ad.; quoniam .ad. cathelus est
super rectam .bc., equalis cst uterque angulorum, qui ad .4.: ¢rgo orthogonia sunt
trigona .adb. ct .adc.: ct quoniam equalis est linca linca (sic) .ab. lince .ac.; et linea
.ad. comunis est utrique triangulo; basis ergo .bd. basi .be. equalis erit; et trigonum
.adb. trigono .adc. cquale erit. Et quoniam orthogonium est trigonum .adb., area
ipsius colligitur cx multiplicatione catheti .ad. in dimidium basis .bd. , scilicet in
3 2. Similiter quoniam ovthogonium est trigonum .adc., arca ipsins colligitur cx mul-
tiplicatione catheti .ad. in dimidium basis .de.; quare arca totius .abc. trigont col-
ligitur ex multiplicatione catheti .ad. in dimidiom basis .be., ut supra diximus.

Eisdem ucro dispositis ostendetuy, quod area .abe. trigonj colligitur ex multiph-
catione totius basis be. in dimidinm catheti .@d. Nam si longitudinem catheti .ad.
scire desideras, tetragonum linee bd., hoc est multiplicationem ipsius, uel potentiam
extrahic ex potentia totius linec .ad., scilicet .23., de .100., remanebunt .73.; coins numeri
radix, scilicet parum minus de perticis %s., est lungitudu catheli .ad.: quibus perticis
i 8. multiplicatis per medictatem basis .be., scilicet per.s., reddunt parum minus de
perticis £ 43, pro area totius trigoni .abc. Similiter mulliplicaliu totius hasis, scilicet .10.,
in dimidio catheti, qui est parum minus de perticis § 4., facit feve de perticis § 43.;
uel bd. per .ad., hoc est .i. per radicem de .75 multiplica, ¢t habebis radicem de

-1875. pro embado trisnguli .abc.; que radis est secundnm propinquitatem % 43., minus
75 Et si embadum supraseripti triangul] aliter invenire uis ex quadrato unius lateram,
scilicet de .100. tertiam et decimam partem accipe; et quod prouenerit, crit cmbadum se-
cundum propinquitatem. Fst enim proportio areg cuinscumque trianguli equilateris ad
quadratum sui lateris parum minus de proportione, quam habent .13, ad .30. Item sit
cquicrurium trigonum et acutiangulum .ef., habens latera Jde. et .df. equalia; quornm
unumquodque sit pertice .10.; latns quodque .ef. sit pertice 2. inter cqualia quidem
crura ipsius, scilicet super basem .ef. cathetus protrahenda est; ideo quia cadit super
dimidium .ef. ; et protractg | cathetj .dg. studeas longitudinem inuenire; uidelicet
estraliere potentiam .eg. ex potentia lateris .de., scilicet .36. de -109., remanent .64.; (qui
uumerns est potentia catheti .dg.: quare .dg. cst perticaram ., scilicet radix de .o4.:
similiter .8. multiplicatis per dimidium basis .ef., scilicet in .6.; uel tota Dase in dimidio
cathety, scilicel .12. per 4., ueniunt pertice .48. pro arca lotins trigoni .def. Nam cum
multiplicatur cathetus in dimidium basis, tunc constituitur cx ipso triangule quadri-
laterum longum, habeus in longimdiuem perlicas :

eruin 8., scilicet quantitatem catheti, et in
latitudinem perticas .6., scilicet dimidinm hasis. Verbi gratia : describatur iterum tri-
gonum .def.; et d puncto .d. protrabatur linea .dk., cquidistans et equalis linee .gf.,
hoc est equalis linee -ge.; el copuletur recta JAf., que erit equalis catheto .dg.
Quare quadrilaterum dgfh. equale est trigono .def. Nam quadrilaternm .dgfh.
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constat ex multiplicatione catheti .dg. i .gf., scilicet indimidio .ef. Item sit trigonum
diversilaterum et acutiangulum .abc.; cuins latus .ab. sit pertice .13.; latus .ac. sit
pertice .185. basis .bc. sit pertice .14 In hoc enim triangulo cathetus inueniri non po-
test, donec primum inueniatur casus supra Iasem, in quo perpendicalaris, seilicet ea-
thetus, cadat; qui casus tribus modis inueniri potest. h’jl)ﬂm_‘quidcm modus est , ut
potentia unius lateris cum polentia basis fungas; ¢t ex corum summa extrulies po-
tentiam alterins lateris; residuique dimidium per longitudinem basis diuide; et quod
ex diuisione proucncrit, erit casus ab illa parte, & qua coniungitur potentia lateris
cum potentia basis. Vit in trigono suprascripto, cuius potentin bhasis, scilicet de .14
in s¢ ipso, est .196.; que addita cum potentia lateris . b., scilicet cum multiplicatione
de .13.in sc, que est .169., faciunt .365.: de quibus extracta potentia lateris .ac., scilicet
.295., remauent .150.; quorum dimidiom, scilicet .70., per basem, sciticet per .14., dinide,
exibunt .5., qne sunt casus 4 latere .l scilicel quantitas bd.: reliquum wero .dc.
usque I .44,

erit pertice .9., scilicet differcntia, que est a 3.
[tem potentia lateris .ec., scilicet .225., addita cun potentia basis .cb., scilicet cum
.196., facient .421.; de quibus extracta potentia lateris .ab., scilicet .469., remanent .252.;

quorum dimidium, scilicet .125., dinisum per basem, reddunt .s. pro casu .cd. Modus alius

est, ut addas perticas utriusque ypotenusg, ut in hoc trigono .13, cum .13. crunt .28.; quas
diuide per .2., erunt .14.; quas multiplica per differentiam, que est ab una ypotenusarum
usque in ipsis .14., scilicet per .1, erunt .14.; quas dinide per dimidium basis, scilicet per
.1., exibunt .2.; quas adde super dimidium basis, erunt .9.; que sunt maior casus 4 latere
maioris ypotenusg .ac. Similiter cxtractis ipsis.2. cx ipsis .7., relinquetur minor casus .bd.
perlicarum 8., ut per primum modum inucutum est. Tertius modus est, ut per potentiam
minoris ypotenusg de potentia maioris extrahe, seitiret—reorde725.; residuum uero,
scilicet .56, per basem, scilicct per .14. diuide, cxibunt .4. que adde cum base, erunt .18,
quorum dimidium, scilicet .9., est maior casus: ucl .4. extrahe de base, remanent .q0.; fuo-~
uidetur mihi actior reliquis. Inneneto

rum dimidium, scilicet 5., est minor casus. Et hie
itaque casu, si Im'pendicu]arnm .ad. imuenire uolue
scilicet .25., de potentia lateris .ab., scilicet de .469., remanchunt 444.; quorum radix,
scilicet 2., est cathetus .ad.: uel potentiam wmaioris casus, scilicet multiplicationem
de .9. in se ipso, scilicet .81,y extralie de polentia .«c., seilicet de .225., remanebunt simi-
liter .44, pro potentia catheli .ad.: quare cathelus .ad. est 2., ut prediximuas, Multi-
plicatio quidem catheti in dimidium basis, ucl ¢ conucrso, reddit perticas .84. pro arca
totius trigoni .abe. In suprascripto quidem trigono equicrario ostendimus, ipsum equalem
esse ei quadrilatero rectiangulo, qui habet in longitudine quantitatem catheti ciusdem
trigoni , ct in lalitudine quantitatem dimidij sug basis . In hoc wero uolumus de-
monstrare, qualiter trigona cquiparantur ipsis quadrilateribus rectiangulis, qui habent
in longitudine quantitatem totius basis trigonorum, et in latitudine quantitatem dimidij
catheti : diuidatur cathetus .ad. in duo equalia supra punctum .c., ut in hac alia
cernitur formula; ¢t per punctum .e. linea trabatur fg., que sit equalis, et equidi-
stans linee .bc.; et copulentur recte fb. et .ge., que crunt equales et equidistantes
sibi inuicem; propter quod recta .fg. est equidistans et equalis linee .bc.: et quo-
niam cathetus .ad. in duo equalia diuisus est secundum punctum .e.; et per punctum
- *

, extrahe potentiam minoris casus,

© conslal cx maltiplicatione ... aci-
Licet cathetus = (tol. 21 recte, lin,
11245 jag. 35, hu. 150

]
13
[ w
fol. 2 varso.
 quantitatem dimidij . . . . erunt
rquallen o (fol. 24 varso, fin. 10.

15 ¢ 165 pag. 35, lin. 36-41).




« comulniter aufferatur ..

et op.
posita, qui » (fol. 22 reczo, o,
pag. 36, lin. 29-42.

9, £0-28;

fol. 22 recto.

36 D18

.. protracta est basis .be. equidistans rectg .fg., que sccat rectas .ab. et .ac. in
duo equalia in punctis .%. et .1, sccundum quod in geometria declaratur; et anguli,
ad .e. recti crunt, sicat suut anguli, qui ad .d.: quare anguli f. et -§- Tectj sumrt:
ideo si scindatur recta .ze. ab .. in .e., ct recta .ch. ab .e. in .A. ; et ponatur
trigonum .aek. super trigomum .bfk., recta .ae. super rectam .fb. cadet: ideo quia
recta fb. cqualis est recte ed., que est cqualis recte .ea.; ct recta .ch. super rectam
s et recta .ah. super rectam .ib.; et angnlus .f. equalis erit angulo .aef. Quare
angulus f. rectus est: propier eadem ergo rectus angulus qui ad .g., et trigonum
-¢ig. cquale est trigono .aei.: totum ergo .abe. trigonum quadrilatero fbeg. equale
est, quod habet in uno latere quantitatem basis ; in alio quantitatem dimidij catheti,
ut oportchat ostendere. Nec pretermictendum est, quod in quadrilatero fbcg. angulus,
qui sub .bcg. equalis est angulo, qui ad f-; 1deo quia oppositi sunt: quarc ct angulus
fbc. equalis est angulo qui ad g5 que ommia in libro euclidis aperte declarantur,
ubi ostenditur, quod omnes figure que habent latera opposita, equalia habebunt simi-
liter et angulos equales: quare angulus .fbe. et .bcg. vecti sunt: orthogonium ergo
est quadrilaterum .fbcg., ut oportet. In secundo quidem euclidis libro demonstratur,
unde procedit prima inuentio casus perpendicularis in oxigonio trigono.

Et nos unde procedit inuentio eiusdem casus, per secundum ¢t tertium modum uo-
lumus[ﬁguris geometricis demonstrare. Describatur rursus trigonum suprascriptum .abe.;
et protrabatur in eo cathetus .ad.; ct per puncta .be. ad reclos angulos protrahantur
recte .eb. et fc.; et sit recta .eb. equalis recte .ac., scilicet 13; et recta .fc. equalis
recte .ab., scilicet 13; et copulentur fe. et fd. et .de.; et dinidatur recta .¢f. in
duo equa super punctum .g.; et 4 punto .g. utrisque rectis .fc. ct .eb. equidistans pro-
trahatur recta -gh.; et per punctum .f. recte, ct equidistans .bc. protrahatur recta .fik.

Rursus per punctum .g. rectis .cb. ct fik. equidistans protrahatur recta .gl.; et
quoniam orthogonia sunt trigona .adc. et .adb. rectos habentia angulos , qui sub
-adc. et .adb.; potentia quidem lateris .zc. equatur duobus potentijs linearum .ad.
et .dc.; et potentia linee .ab. equatur duobus polentijs linearum .ad. et .d&. Quarc
si comuniter aufleratur potentia linee .ad., poterit potentia maioris casus .d¢. plus
potentia minoris .4b., quantum potest polentia lince .ac. plus potentia linee .ab.

Quare potentie linearum .ab. et .dc. equantur potentijs lncarum .ac. et .db. Sed
recla fc. equalis est recte .ab., et recta .eb. recte .ac. Quare potentia linearum
fo. et .cd. equatur potcntie linearum .eb. et .bd. Sed potentie lincarum .fo. et .cd.
equa est potentia linee fd. cum angulus .fed. sit rectus. Simili quoque modo potentia
linee .de. equatur potentie linearum .eb. ct .bd.: quare linec .fd. et .de. sibi inuicem
sunt equales. Equicrurium ergo est trigonum .fde. Et quoniam basis .ef. in duo equa
dinisa cst super puncium .g.; linea quidem .dg. cathetus est super lincam .¢f.: quare
rectus est uterque angulus, qui sub .dge. et .dgf. Rursus quoniam recta .gk. equi-
distans est recte fo.; et in eis incidit recta .cb.; anguli quoque qui sub .fch. et
.ghe. duobus rectis sunt equales. Sed qui sub .feh. rectus est; quare qui sub .ghe.
rectus crit ; exterior angulus qui sub .ghd. est rectus; quia cqualis est interiori et
opposito, qui sub .fch.: cathetus ergo est linea .gh. super rectam .be. Item quo-
niam per punctum .f. protracta est linea .fik. equidistans linee .cb.; et linea .be.
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est equidistans linee .fc.; paralilogramum ergo est quadrilaternm .kbcf. Quare op-
posita lalera sibi inuicem sunt equalia: cqualis ergo estrecta .fk. recte .be., et recta
k. recte .cf. Ergo .bk. est 13, remanet .ke. 2. Nam recta k. equalis est utrique
rectarum .fc. et kb,

Paralilogramina enim sunt quadrilatera .kb%i. et .ihef. Ergo recta Jhi. est 13. Ttem
quoniam in equidistantibus .eb. et .gh. recta incidit .ef., exterior angulus, qui sub
fgi. equalis est opposilo interiori, qui sub .gel. Et angulus quidem quisub fig.
equalis est .ei., qui sub .gle.: est enim uterque rectus. Reliquus qui snb .gfi. re-
liquo, «qui sub .egl. est equalis; et recta .fg. recte .ge. est equalis. Quare reliqua la-
tera reliquis lateribus equalia erunt, que equales angulos subtendunt : Tatus quippe
.gi. lateri .el. est cquale; et latus .f¢. lateri .gi. est similiter | cquale. Sed recta
.gl. recte .ik. est equalis; quia paralilogramum est quadrilaterum .ZAig. Ergo recta
fi. equalis cst recte .ik.; quare recta .ch. equa est recte .b.: dinisa est ergo basis
JBe. in duo equa super punctum b quare .ch. est .7. {lem quia paralilogramum est
quadrilaterum .Jkig.; equalis est recta k. recte Zg. Sed recta .ig. demonstrata est
csse equalis recte .Je.; quare et .kl equa cst recte Je. Sed tota .ke. est.2.; crgo
unaqueque rectarum .kZ. et Je. et .ig. cst .1.: vnde tota hg. est .44. Rursus quoniam
rectus est augulus .dgf., duo quidem angulj qui sunt .dgh. et .Agf. uni recto sunt
equales. Similiter quoniam orthogonium est trigonum .gif. habens rectum angulum,
qui sub .gif.; reliqui duo anguli qui sub igf. et .gfi. unirecto sunt equales; ergo
anguli .dgh. et .hgf. sunt equales angulis hgf. et .gfi. Quare si comuniter aufe-
ratur angulus .kgf., remanebit angulus .dgh. equalis angulo .gfi. Nam et angulus
.gif. angulo .ghd. est equalis. Reliquus .igf. reliquo .hdg. est equalis, Simile ergo
cst trigonum .fig. trigono .ghd.; quare cst sicut 7, ad .ig., scilicet sicut .7. est ad
unum, ita -gh., scilicet .14., est ad hd. Quare multiplicatio .gi. in .gh. diuisa per

fi. reddit 2d.; et hoc est quod in secundo modo fecimus. Videlicet addidimus latus
.ab. cum latere .ac., hoc est fc. cum .ed., et habuimus .28.; quorum dimidium,
scilicet 4., fuit linea .gh.; que multiplicanimus per .ig., quod cst id, in quo .gh.
recta superhabundat rectam .fo., hoc est .ab., uel .gi. estillud, in quo .ac., scilicet
.eb., superhabundat lineam .gk.; ex qua multiplicatione habnimus .4.; que divisimus
per dimidium basis .be., scilicet per .ch., hoc est per .fi.; quarum unaqueque est
1., et habuimus .2. pro quantitate kd ; que addidimns dimidio Dasis, scilicet .c/., que
est .7, et habuimus .9. pro .cd. recta, que est maior casus; uel extraximus .id. ex
hb., scilicet .2, de .7., remanscrunt nobis .5, pro minore casu .db.; quod oportehat
ostendere.
modus tertius.

Apiaceat iterum supradictum trigonum .abg., caius latus .ab. sit .13.; latus quoque
.ag. sit.15.; basis quidem .bg. sit .14.; et protrahatur super .bg. cathetus .ac., et quo-
niam maior est latus .ag. quam .zb., maior est casus .gc. quam .ch.: quare ex .cg.
auferatur .cd., que sit equalis recte .cb., et erit recta .bd. diuisa in duo equa super
punctum .c.; cui recte .bd. in directo addita est .dg. Quare multiplicatio .dg. in .bg.
cum quadrato linee .cd., uel .cb. equatur quadrato linee .cg. Quare quadratus lince
«cg., scilicet maioris casus, superhabundat quadrato linec .bc., scilicet minoris casus
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in quantitate multiplicationis linee .dg. in lineam .hg. Sed ostensum csl superius in
alia figura, quod supcrhabundnnlia quadrati casus .cg. ad quadratum casus .chb. est
sicut superhabundantia quadrati lateris .ag. ad quadratum lateris .ab. Quare super-
habundantia quadrati lateris .ag. ad quadratum lateris .@b. est sicut multiplicatio recte
.dg. in rectam .bg. Sed quadratum lateris .ag., scilicet .225., superhabundat potentiam
lateris .ab., scilicet .169. in .56.; quave multiplicatio .dg. in .bg. swrgit in .36. Sed .bg.
est .t4.; in quibus diuisis | .s6., reddunt .4. pro quantitate linee .dg.; quibus .4. extractis
ex hase .bg., scilicet de .15., remanet linea .bd. 10.; quorum dimidium, scilicet .5., erunt
in minori casu .bc.; quod oportebat ostenderc.
Incipit differentia tertia.

ST aulem trigonum ampligonium, ct cquicrurium fuerit, protrahes cathetum in ipso

super latus maius; et operaberis secundum quod superius in trigono acutiangulo et

equicrurio diximus. Sed si trigonum ampligonium diversilaterum fuerit, vt trigonum
.abg., cuius latus .ab. sit pertice 13; et latus .bg. pertice 4; latus quoque .ag. pertice
3. 1 ab angulo .. obtuso cathetum protralicre wolueris super maius latus, scilicet
super .ag., infra triangulum cadet. Casum itaque seu cathetum, necc non et embadum
ipsins inuenies, secundum quod docuimus in triangulo acutiangulo diucrsilatero. Sed si
ab angulo .a., uel ab angulo .g. cathctos protrahere uolueris, extra triangulum cadent.

Quare qualiter casus ipsorum cxtra bases reperiantur, indicare necesse est. Ex po-
tenlia maioris lateris, que est .225., cxtrahes potentiam reliquorum duorum laterum;
quornm potentia .ab. est .169., et potentia .bg. cst .16., remancbunt .40.; quorum dimi-
dium, scilicet .20., si per basem .bg. diuiseris, scilicet per .4, exibunt .5 pro (quantitate
casus .bd., super quem cathctus .ad. erigitur. Et si eadem .20, per basem .abd., sci-
licet per .13., diuiseris, habebis pro casu .be. perticam 1., super quem cathetus .ge.
elewatur. Deinde si potentiam .db.,que cst .25., ex potentia .ab., que est .169., cxraxeris;
uel si potentiam .dg., que est .81., ex polentia .1g. dempseris, remanebunt pro po-
tentia catheti .ad. 144; cuius radix, scilicet .12., est longitudo catheti .ad.: quam si in
dimidium sue basis, scilicet in .2., multiplicaucris, reddent perticas .24. pro arca trigoni
abg. . uerbi gratia : trigonum .adg. orthogonium est ; et colligitur arca ipsius ex
multiplicatione dimidij catheti .ad., scilicet de .6. in totam basem .dg., scilicet in
9.: (uare area trigonj .adg. cst perlice .54.; ex qua si exiraxeris aream trigowj ortho-
gonij .adb., que cst .30., que colligitur ex multiplicatione civsdem dimidij catheti .ad.
in basim .db., remanebunt pro area trigonij .abg. pertice .24.; que colliguntur iterum
ex multiplicatione dimidij catheti .ed. in basim .bg., ucl ex multiplicationc catheti
.ad. in dimidium basis bg., ut prediximas. Similiter si multiplicaueris cathetum .ge.
in dimidium basis .ba., camdem habebis arcam. Cathetum enim .ge. inuenies, si extra-
xeris potentiam linee .eb. ex potentia linee .bg., uel potentiam linee .ea. cx potentia
linee .ag. Et est cathetus .ge. perticarum 2 3.; quorum dimidium, scilicet 4.,
per basem .ab., scilicet per 13 multiplicauerimus, ad easdem perticas 24 pro cmbado
trigonj .abg. ueniemus.

Est enim in sccundo Euclidis libro aperte demonstratum, unde procedil modus su-
pradictus in reperiendis casibus perpendicularium, que cadent cxtra obtusum angulur
in ampligonijs trigonis. Possumus quidem per alios duos modes ipsos casus reperire |
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uidelicet per cos, quos demonstrationibus superius demonstrauimus. Et est iste primus
modus: adde .13. cum .15., scilicet latus.ad. cim latere .ag., erunt .28.; quorum dimidium,
scilicet .14., multiplica per differentiam, que est ab ipsis .14. usque ad unum ex late-
ribus predictis, scilieet per .1., erunt .14.; que si diniserimus per .2., scilicet per dimidiom
basis, egredicntur .7.; de quibus demptis .2., scilicet .bf., remancbunt .3, pro casu .bd.:
super quibus namque .7., si addiderimus lincam .fg., habebimus 9. pro tota linea .dg‘
Alius quidem modus est, ut potentiam lincg .ab. ex potentia lince .2 g. extrahas, sci-
licet .169. de .225.; vesiduumque, seilicet .56., per basem .bg. diuidas, scilicet per .4.; et
que de ipsa diunisione perucnit, .4., scilicet basem cxtrahas, remanchunt .10.; quorum
dimidium, scilicet .5., est casus b, Que cuidentissime monstrabuntur, si lineam .gd.
protraxcrimus in puncto L.: et sit linca .dh. equalis lince .db.; et copuletur.ak.,
ut in hac alia ceruitur formula. st enim in trigono .akg., et infra ipsum trigonum
cathetus ducta .ad.; ¢t quoniam recta .hd. equalis est recte .db., ct in cis cst ca-
thetus .ad., equalis est recla .ah. recte .ab.: ergo recta .ah. est 3, el recla .ag.
est .43, ct recta .bg. est 4., ot recta Dh. cst ignota; ct est divisain duo equa supra
punctum .d., cui iacet in directo linea .bg.; et est linea .Jg. maior casus; linea quoque
.dh. minor in trigono .akg. Quare potentia lineg .dg. superhabundat potentiam lince
.dl. in quantitate, in qua superhabundat potentia linee .ag. potentiam linee .a 2., scili-
cet in .50. Sed potentia lineg .dg. superhabundat potentiam linee /4. in multiplicatione
.bg. in lincam .gh.Quare .bg. ducta in .gh. fucit .56.: quare diuisis .56, per .bg. reddent
.14, pro tota linca .2g.;de quibus dempta linca .bg., scilicet 4., nimiram .10. remanebunt
pro linea .b7.; quorum dimidium, scilicet .5., est casus .bd., ut superius inucntum est.
Nam si super rectam .zg. protraherimus ad rectos angulos lincas .ge. et Jhi. Quarum ge.
sit equalis ntrique linearum .. et .a/.; et linca ki, equatur linee .ag.;et copuletur. ¢i.;
et cxplearur figura, secundum quod fecimus in trigono oxigoenio. Inuenics lineam kL. esse
dimidiom Jaterum .2k, ct .ag.; et Al esse dimidiom basis Jig. Quare .d/. est .2, et g,
‘remanct ignota; ¢t k. csti., scilicet differentia, que cst a linca &7, ad quamlibet linearnm
«cg. uel Li; et est trigonum k. simile trigono Ame. Quare est sicut 4. ad Jk.,
ita .Am. ad .mc. Quare multiplicationem &4, in .Am. diuides per .2, scilicet per .d/.,
cgredientur .7, pro linea .me., scilicet pro .Ig.; quibus additis .2, scilicet Jd., habehis
9. pro linca .gd.; de qua extracta .gb., scilicer .4., remanebunt .3, pro casu .bd., ut
oportet, Aliter adiaceat rursus trigonum ampligonium .acb. obtusum habens angulum,
quisub.ach.; et sit .@c. .13, et .ab. 2., cL .b¢. 11.; et protrahatur extra ipsum cathetus
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.ag. super lineam .bg.; et d punctis .c. et .b. | ad rectos protrahatur .bd. et .of.yqua- &L 2 -

rum .bd. sit cqua lince .ac. et .cf. linee .ab., erit .bd. 13., ¢t .cf. 20.; et copulentur.df. et
fg. et .dg; et 4 puncto .e., scilicet 4 medio linee .df., protrahatur cathetus .eh.
super lineam .gb.; et copuletur recta .eg.; et per punctum 4. protrahatur .dk. equi-
distans linee .bh.: et quoniam orthogonia sunt trigena .agc., et .agh. equatar po-
tentia linee .@c. duobus potentijs linearum .ag. ¢t .gc.; ct potentia lince .ab. po-
tentijs lincarum .ag. et .gb. Quare potentia lincarum .ac. et .gb. equatur potentie
Lincarum .ab. et .gc. , hoc est potentia lincarum .fc. et .ge. equatur quadratis li-
nearum .d4. et .bg.: quare recte .dg, et .gf. sibi inuicem sunt equales; el recta .ge.
est cathetus super .df.; et per reliqna supradicta ostendetur, %k. esse .13., scilicet
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equalem lineg .db. et .ke. esse superhabundantiam linee .he. ad .bd. ; et trigonum
.ghe. esse simile trigono .¢kd. Quarc cst sicut .dk. ad .ek., ita .eh. est ad hg.
Quare si multiplicatio .e4. in eh. dividatur per dk., scilicet per .bk., que est di-
midium linee .b¢., exibit linea .2g. $10.: ex quibus extracta linca ol scilicet § 5.,
remanebit casus .cg. .5., ut oportebat ostendere. Quare cathetus .ag. erit A2.; cuius di-
midium, si per basem .cg., scilicet .6. per .41. multiplicaverimus, nimirum perticas .66,
reddet pro area trigoni .ach. Nam ut mensurandi doctiina perfecte in hoc libro con-
tineatur; qualiter quodlibet trigonum sine inuestigatione catheti mensurari possit, in-
dicabimus. Trigonj latera in unum coniunge , et dimidium sumg accipe eorum; de
qua extrahe per ordinem latera trigonj; ct multiplica residunm unius lateris per re-
sidoum alterius; el sumam multiplica per residuum alterivs lateris; quod totum per
medietatem trium laterum multiplica; ¢t summe radicem inucnias, que erit arca totius
trigonj. Verbi gratia: additis in unum lateribos supraseripti trigoni, scilicet .13. et .11,
ct .20., faciunt .44.; cuins dimidium est .22., a quo maius latus distat perlicis .2.; secun-
dum perticis .9.; tertium perticis .11.: multiplicatio quidem residui primi lateris, scilicet
.2., in residuo sccundi lateris, scilicet in 9., multiplicata per residuum tertij lateris,
scilicet per .11., faciunt .108.; quo numero iterum multiplicate per dimidiom laterum,
scilicet per.22., faciunt .4356.; que sunt potentia areg trigonj, quorum vadix est .66., ut
pro area ipsius superins inuenimus. AD cuius rei demonstrationem adiaceat trigonum
.abg.; et diuidantur in duo equa anguli, qui sub .abg. et .agh. i rectis bt. et .tg.;
et & puncto .t cathetus protrahantur .th. te. et '£3.5 et copuletur .z¢.: el (uoniam
rectus cst qui sub .thg., et qui sub -£5g., equalis est angulus qui sub thg. angulo
qui sub .tzg., nec non ct angulus qui sub .tgh. angulo, qui sub .fgz. cst equalis.
Quare reliquus qui sub .gth. reliquo qui sub .gtz. cquatur : equianguli cnim sunt
trianguli .thg. et .tgz.: ct quoniam latus -gt. est comune eornm ; reliqua quidem
latera, que equos angulos subtendent, equalia habebunt; latus quoque .tk lateri .2z.,
et .hg. lateri .gz. cquantur. Similiter ostendetur | rectam .&b. recte .be., et rectam
-th. recte .te. esse equales; et trigonum .£A&. equarj trigono .ted.: et quoniam utragque
rvectarum .fe. et .£3. equales sunt recte .£7., et sibi innicem equalia sunt; ergo equalis
est recta .fe. recte .£z.:comumnis adiaceat recta ta.; due ergo, quc sunt .ef. et .fa.,
duabus, que sunt .at. ct .tz., equantur; ¢t angulus qui sub .aet, angulo qui sub .asz.
est equalis; ct lalus .af. cst comune. Quare equiangulum ¢t equilaterum est trigonum
.aet. trigone .azt. Quare latus .az. lateri ae. equatur. Et quoniam equalis est recta
.az. recte .ae. Si comunc adiaceat ¢is recta ¢ b., erit quidem recta .ab. equalis duabus
reclis, que sunt .zz. et .ed., hoc est .az. et bh. Rursus quoniam recta .zg. equalis
est recte .gh.; crunt quidem duc recte, que sunt .ag. et Lb., cquales duobus rectis
.ab. et ghy crgo .ag. et Jub., scilicet .eb., sunt medictas laterum trigonj .abg. Quare
.eb. est id in quo medietas laterum trigonj .abg. superhabundat latus .ag. Similiter
ostendetur, rectam .ae. esse illud, in quo medictas laterum trigonj .abg. superhabundat
latus .bg.; et hg., uel .gz. esse superhabundantiam & latere .ab. Quare recte .ab. et
-hg. sunt medictas laterum trigoni .abg. Similiter et recte .ag. et .hb. sunt medietas
laterum ciusdem trigoni: protrahantur ergo recte .ab. et .ag. in directo in punctis
L.M.; et sit bl equalis recte .kg., et .gm. equalis recte .kb.; erit ergo utraque re-
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ctarum .¢l. et .am., sicat medietas laterum trigoni .abg. Deinde producatur .at. in
puncto .k.; et copulentur recte k. et .km.; et sit rectus qui sub .aZk. Quare recius
erit qui sub .amk.; quia due rccte .al. et .ak. equales sunt rectis .ak. ct .am.; ct
angulus qui sub .Zak. angulo, qui sub kam. est equalis: quare et latus .Jk. lateri
.mk. equatur; et reliqui anguli reliquis angulis, qui ab equalibus rectis subtenduntur,
equabuntur: angulus quidem qui sub .akl. ei qui sub .akm., et qui sub.alk. ¢ qui
sub .amk.; sed rectus qui sub .alk.; crgo rectus qui sub .amk., ut prediximus. ET
secetur 4 linea .bg. equalis linee .bl.; etsit .bn ; ct copulentur .nk. et .kg. et kb.: et
quoniam .gh. est superhabundantia dimidij laterum trigoni .abg. 4 latere .ab., equalis
est linee .61, hoc est .bn. Quare ng. equatur .gm.; cum sit superhabundantia me-
dietatis laterum 4 latere .ag. Et quoniam trigona .gmk. ct kIb. orthogonia sunt, po-
tentia linee .gk. cquatur duabus potentijs lincarum .gm. et .mk., hoc est .gn. et
.mk.; et potentia linec .Dk. equatur duabus potentijs lincarum &I et .b1., lioc est
kI et .bn. Scd potentie linee .Jk. equa est potentia linee .km. Quare quantum po-
tentia linee .kg. superhabundat polcntiam linee .kb., tantum poteutia .ng. superha-
bundat potentiam .nb. Quare linca .kn. cathetus est super lincam .bg., et est equalis
linee .kI. Et quia anguli .knd. et .blk. rccti sunt, remanent anguli .nbl. ct .Jkn.
duobus rectis cquales. Sed angulj .ebr. et .nb/. similiter duobus rectis sunt equales.
Quave angulus .ebn. cqualis est angulo Jka.; et angulus .Jkb. dimidium est anguli
dkn.; erit ergo cqualis | angulo .ebt., qui est medietas anguli .ebk.; et angulus qui
ad ./, cst equalis el qui ad .e.; cum ambo sint recti; et remanet angulus .ctb. equalis
angulo .kbl.: trigonum ergo -kbl. simile est triangulo .ebt. : proportio ergo &l ad
b, sicut proportio .be. ad .ef.: ductus ergo .kl ad .et. sicut ductus .2b. ad .De.
Sed proportio tetragoni .e£. ad ductum .et. ad .Zk., sicut proportio .et. ad .Jk; et pro-
portio .et. ad .Zk. sicut .ae. ad .al; cum .ef. sit equidistavs linee .[k.: proportio
ergo .ae. ad .al. sicut proportio tetragoni .cz. a ductu .et. ad k. sicut ductus .eb.
ad .b/.: proportio crgo .ae. ad .al. sicut proportio tetragoni .et. ad ductum .¢b. ad
b1 ¢ ductus ergo tetragoni .et. ad .al. sicut ductus .ee. ad ductum .eb. ad bl
Et ductus tetragoni .e¢. ad tctragonum .. est sicut ductus .ae. ad ductum .eb.
ad .bl., ct producti .al. Sed ductus tetragomi .ef. ad tetragonum .al. cst sicut te-
tragonum superficiei trigoni .abg.; quod in sequenti demonstrabimus. Quare maltipli-
catio .ze., que cst superhabundantia medietatis laterum trigoni .abg. a latere .bg.
in .eb., yue est superhabundantia 4 latere .ag. ducta in b, que est superhabun-
dantia 4 laterc .ab., et producti in .al., scilicet in medictate laterum trigonj .abg.,
reddit tetragonum areg trigoni .abg., ut oporichat ostendere. Sep ostendendum est,
qualiter ductus tetragoni .e¢. ad tetragonum .al. est sicut tetragonum areg trigonj
.abg. Quoniam trigonum .abg. in tribus trigonis resolutum est a puncto .£., que sunt
.ath. et .btg. et .gta.; ct catheti uniuscuiusque sunt equales sibi inuicem; et sunt .te.
et .th. et.tz.; ergo ductus .et. in dimidio basis .ab. reddit aream trigoni .a¢b.: simi-
liter ductus .tA., scificet .te., in dimidio .bg. rcddit arcam trigoni .btg.: propter ean-
dem ergo et ductus .£z., hoc est .te., in dimidio .ag., reddit aream trigoni .atg.

Quare ductus .ef. in .al., scilicet in dimidio laterum trigoni .abg., reddit arcam tri-
goni .abg.: quare ductus tetragonj .et. ad tetragonum .al. est sicut tetragonum aree
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trigoni .abg., ut oportebat ostendere. Er s in trigono aliquo duo tantum latera pro-
ponantur nota; et uolueris per ea habere embadi, et alterius lateris notitiam, ut in
trigono .abg., cuius latera .ab. et .bg. sint nota; considerandum est primum, utrnm
angulus contenctus 4 notis lateribus, scilicet angulus .abg. sit rectus, uel minor, ant
mator recto. Eslo primum rectus; quare recla .ab. super rectam .bg. cathetus est. Fx
ductu ergo .ab. in .bg. dimidium prouenit area trigeni .abg. ; et si acceperimus in
unum quadrata linearum .abd. et .bg. notaram, proueniet notum quadratum lince ag.,
cuins radix habebitur pro linea .ag. Sed si angulus qui sub «abg. est minor recto,
tunc accipics in lincam .ab. punctum aliquod, quod sit .d.; 4 quo super lincam .bg:
cathetus trahatur .de. et mensurabis latera trianguli .deb.; et si proportio .be. ad bg.
est equalis proportionij .bd. ad .ba., angulus qui ad .g. erit rectus; quia linea .ad. equi-
distans | erit lateri .ag.: quarc si ex quadrato lateris .ab. anferatur quadratum lateris
dg., rmenebit quadratum lateris .ag. notum: uel quia linea .de. equidistans est lince
g erit proportionaliter sicut .bd. ad .ba., ita .ed. ad .ga.: quare si multiplicave-
rimus latus .ba. in .ed.; et diuiserimus swmam per .db., prouenict utique latus ag.
notum. Verbi gratia: sit latus .ab. 20., ct bg. 12.; etsit angulus qui sub .abg. minor
re(.tt-(); et sit .bd. perticarum .5., et .de. sit ey et eb. tres: et ergo sicut .bd. ad .ba.,
scilicet sicut .3. ad .20., iia .3 ad .12, hoc est .be. ad .bg.: quare recla de. equidistat
rftcte -ag.; quare angulus qui sub .zgd. est rectus, cum rectus est qui sub .deb.: quare
si ex quadrato lateris .@b. auferatur quadratum lateris .bg., scilicet .14 ex 400., rema-
nebunt 256, pro quadrato lateris .ag.; quarum radix, scilicet .16., est longitudo lateris
ag.: uel si multiplicaucrimus .ba. in .ed., scilicet .20, per .4.; et diviserimus per .db.,
scﬂ;cet per 5., prouenient utique .16, pro latere .ug.; quornm dimidio ducto per .gb.,
Sc'lhcet -$. per .12., uenient .96. pro cmbado trianguli. Et si proportio .be. ad Dg. fuerit
minor }yroportioxxc -bd. ad .ba., ut in hoc alio trigono cernitur; tunc angulus qui sub
.agh. erit minor recto: quare oxigonium erit trigonum .abg.; et 4 puncto .a. cathetus
cadat inter .bg.; unde ut habcamus casum ipsius, fiat sicut .bd. ad .ba., ita .be. ad
:bf.; et copuletur .af., quia ipsa crit cathetus super .bg. rectam. Verbi gratia : sit
iterum .ab. 2., el .bg. 17., et erit bf. 12.; cum sit sicut .bd. ad .ba., ita be. ad bf.:
quare per ea que dicta sunt, inucnics, cathetum -aff. esse .16.; cuius quadratum, sciliect
-256., si addiderimus cum quadrato linee -fg., scilicet cum .25., habebuntur .2s1. pro qua-
drato linec .ag.: el si multiplicauerimus dimidium catheti «af.in totam .gb., ucnient
-436. pro embado trianguli «abg. ET si proportio .be. ad .bg. fuerit maior proportione
bd. ad :Zla., erit angulus qui sub .agh. maior recto; unde cathetus a puncto .a. cadet
extra. trigonum -abg. Quare protrahatur linea bg. in puncto k. ct sit .be. ad .bh.
sicut .bd. ad .ba.; et copuletur .ak., qui erit cathetus, super lineam b, Verbi gratia:
sit latus .ab. 20., et bg. sit .7, et bd. 5., et .be. sit 3., el .de. sit -4.; quare .bh. erit
+12.: que reperies si multiplicationem ex .be. in .ba. digiserimus per.db.; cumssit .be. ad
bh sicut .bd. ad .ba.: et eriliterum .ed. ad .ak., sicut .bd. ad .ba. Quare divisa mul-
tiplicatione ex .de. in .ba. per .db. proucnient .1s. pro catheto .h.: et si ex.bh.,scilicet
ex 12,‘ auferatur .bg., scilicet 7, remanebunt 3 pro casu .gh.; cuius quadratum, scilicet
-25., 8 addatur quadrato linee .ak., habebuntar .2s1, pro quadrato linee .qg.: quare latus
-ag. est radix de .281.; et ex ducto dimidio .ck. in -gh. proucniunt .s6. p’io embado tri-
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goni .abg. Et st unum tantum latus alicuius trigoni proponatur notum; et uolueris
per ispum religuorum laterum , et ipsius embadi habere notitiam. Vt trigoni .dez.;
cuius latus .z. sit notum, | accipiam in rectam .dz. partem aliquam, que sit .az.; et a
puncto .a. super rectam .az. protraham lineam .ab. equidistantem linee .de.; et men-
surabo lineas .ab. et .bz., ut sint nota latera trigoni .abz.: et quia recla .ab. equi-
distat recte .de., proportionaliter est sicut.za. ad .zd., ita recta .zb. ad .ze., nec non
et recta .ab. ad .de. Sed proportio .ze. ad .zd. cst nota; quarc latera .de. et .ez. erunt
nota. Verbi gratia : sit.dz. 18, et .az. 6., et .ab.sit .7., et .bz. sit .55 et sic .zd. ex
.za. est tripla; quare .de. erit tripla ex .ab., et .ez. ex .bz. similiter esl tripla: crgo latus
.de. est .21., et latus .ez. est .55 ct cum latera trigoni .dez. sint nota, erit notum
embadum ipsius per ea que dicta sunt superius. Vel habeatur embadum trigoni .abz.
per modum predictum, scilicet accipiatur dimidium laterum ipsius, quod est .0.; et ac-
cipiamus differentiam laterum, que est usque in 9., scilicet .2., et .3., et 4.5 et multi-
plicemus .2. per .3.; quod totum per .4; quod totum per .9., erunt .216.; (uorum
radix est embadum trianguli .abz.

Et quoniam simile est trigonum .abz. trigono .dez., erit embadum trigoni bz, ad
trigonum .dez., sicut quadratum lateris .ze. ad quadratum lateris .zd., ut euclides
ostendit : et quia latus .dz. est triplum ex .az., erit quadratum lince .4z. nonuplum
quadrati linee .¢z.; quare embadum trigoni .dez. est nonuplum trigoni .abz. Quare si
multiplicaucris .216. per quadratum noucnarij, scilicet per .81., habebis .17406. pro qua-
drato embadi trigoni .dez.; quornm radix, que est parum plus de ; 132., habebitur pro
cmbado ipsius. Diximus autem, simile esse trigonum .a&z. trigono .dez.; cum ad inuicem
habeaut angulos equales : est cnim tecta .ab. equidistans recte .de.; quare angulus
.zab. cqualis est angulo .zde. , exterior interiori: propter eadem et angulus .zba.
equalis est angulo zed. ; et habent enim angulum qui sub .dze. eomunem ; quare
equiangulum cst trigonum .abz. trigono .dez.; et sic ipsa trigona sunt similia.

Modus uulgaris quo wti debent agrimensores, et est sufficiens
in mensuratione omnium trigonorum.

STeT mensor super maiorem trigoni angulum, et aspiciat super latus maius, ubi ah
ipso angulo cathetus cadere debeat; et si hoc ad oculum perfecte comprehendere ne-
quinerit, habeat lensam fili, et figat unum caput in ipso angulo; et extendat ipsum
filum in partes, in quibus cathetus cadere ei uidebitur; et producat ipsum aliquan-
tulum extra mains latus trigoni; et tunc ducat eam lensam circiter, donee in utraque
parle cum manu tanget ipsum maius latus; et signet utrumque contactum, et dinidat
spatium quod fuerit inter utrumque in duo equalia, et ibi erit casus catheti : tunc
mensuret cum pertica cathetum, et multiplicct cam per longitudinem dimidig basis,
scilicet per medietatem maioris lateris; et habebit aream trigoni. Ad cuins cuidentiam
esto trigonum .abc. habens latus .bc. maius quam .ab., ucl quam .ac. Quare ab angulo
.2. cathetus dirigendus est super latus I be.; et silatus .ab. equalis est lateri .ac.;
cadet cathetus in medio lateris .be.; si minus cadet uersus .b.; et st maius cadet ucrsus
.c. Vnde stabit mensor super punctum .a.; et considerabit ubi ab ipso puncto .a. ca-
dere debeat super lineam .bc.: quo facto figet lensam in puncio .a.; et extendet eam
super lincam .bc. uersus .ab. latus, cum sit minor lateri .@¢.: sitque lensa illa .ad. ;
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tenebit cum manu lensam super punctum .d., scilicet aliquantulum extra trigonum
ducet ipsam lensam uersus .., donec .d. punctus tangat lineam .be.; sitque comtactus
eius punctus .c.; quare lensa .ac. erit lensa .ad.: deinde ducet lensam uersus .b., donec
punctus .. tangat lineam .b¢., ubi sors dediderit; sitque contactus ipsius punctus f.) hoc
est cum lensa .af. sit lensa .ad.; et diuidat lineam .ef. in duo equalia supra punctum
-hu; et a puncto .q.in punctum .k. protrahet lineam .qk. Dico quoniam .ak. cathetus
cst super lincam .bc. ; ideo quia equalis est linea .af. linee .ac., et linca .fh. linee
‘he.; quare mensurabit cum pertica cathetum .ak., nec non et latus .be.; et multipli-
cabit dimidium catheti per totam basem .b¢., uel econuerso, et habebit aream trigoni
.abc. Nam si trigonum suprascriptum .ab¢. tam magnum fuerit, uel lensa quam habuerit,
fiat minor catheto, aut arca trigoni uineata, uel arhorata fuerit, aut plena segetibus,
ita quod cathetus ordine suprascripto habere non possit; tunc quot sunt pertice in la-
tere .ab., tot pedes sint in linea .ai.: similiter et quod pertice fuerint in latere .ac., tot
pedes sint in linea .ak.; ct copuletur linca .ik., et inucniat cathetum cum lensa, sapra-
scripto modo, in trigono .aZk.; sitque .al., et protrahet cathetum .a/. in directo supra
punctum .m.; linea ucro.am. est cathetus trigoni .abc.,ut in geometria aperte declaratur.

De proportionibus et accidentijs, que funt in trigonis
per protractionem linearum in ipsis.

Cvn duo sint nota latera trigoni; et in eis recta protrahalur equidistans reliquo
lateri; ct sectiones unius lateris note fuerint; tunc sectioncs alterius note erunt, et linea
protracta nota erit. Sit trigonum .abg., et inipso protracia sit linea .de. equidistans
basis .bg., secansque latera .ab. et .ag.; et sit .ad. 1., et .bd. 9., et .ag. 13., ct .bg. 14
Dico quod sectioncs .ae. et .eg. note erunt.

Quoniam equidistans est linea .de. linee .bg., proportionaliter secta sunt trigoni latera,
ut Fuclides in sexto libro ostendit. Est enim ut.ad. ad .db., ita .ae. ad .eg. Ergo
sicut .4. est ad .9., ita .ze. est ad .eg. Similiter erunt coniuncle proportionales sicut
ad.ad .ab., ita .ae. est ad .ag., scilicet sicut .4. ad .13., ita .ae. ad .ag., scilicet ad .15
Quare multiplicatio de .4, in .15. est sicut multiplicatio de .13. in lineam .ae.: crgo diuisis
-60. per .43., ueniunt Lis 4. pro linea .ae.; quibus extractis ex .ag., scilicet de .13., rema-
nent  10. pro linea .eg. Vel aliter, quia permutatim est sicut .ab., scilicet .13., ad .dé.,
scilicet .9., ita .ag., scilicet .13., est ad .eg. Quare si diviserimus nonies ,15.,scilicet .435.,
per .13., nimirom ad eadem {5 10. ueniemus pro linea .eg.; uel quia est sicut. .4 ad .9.,
ita .ae. cst ad .eg.: diuidenda est | linea .ag. in .4. et 9., scilicet in .13. partes, et erunt
pro linea .ae. 5. cx tota .ag;et pro linea .eg. erunt 3. similiter ex .ag.: quare ac-
ceptis £ et . de .15., habebimus supradicta % 4. et 5 10. Sed sit .ad. 4., et .db. 9., ot
.ae. 3 4 et .eg. sit ignota. Quoniam cst sicul .4. ad .9., ita % 4. sunt ad .eg.: multi-
plicabis itaque .0. per % 4.; et diuides per .4., exibunt % 10. pro linea .eg.: et si igno-
rauerimus lineam .ze. tantum, multiplicandum erit .4. per & 10, et dinidendum per .a.;
quia sicut .bd. ad .da., ita .ge. ad .eq.Similiter demonstrabimus, lineam .de. esse notam;
cum Jpsa sit equidistans linee .bg., erit simile trigonum .ede. ei quod est .abg. Quare
circa equales angulos latera sunt proportionalia: est ergo sicut .ad. ad .de., ita .ab.
ad .bg. Quare si multiplicatio ex .ad. in .bg., scilicet de .4. in .14., divisa fuerit per .ab.,

cgredientur % 4. pro linea .de., que oportehat ostendere.
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Volumus inuenire quantitatem lince protraciae, et lel‘milfatc. i[-l notis.tcrminis duo-
rum laterum trigoni, que non sit cquidistans rcliquo lateri. Sit }d?m trlg}vnum bag;
et protracta sit linea .ez. et sit .eb. due tertie linee lm et .z. sit in medio .bg.: ergo
Jbe. est % 8., remanet .ca. £4.: uolumus crgo scire quanu'tatem ezt protl‘almh.lr cathetus
.bd., quam csse .12. superius demonstranimus; et est minor casus .ad. 5.; maior quoque
.dg. est .0.; et per puncium.e. basi .ag. equidistans ducatuar.ei.; ct' p'cr punclun} 3. equi-
distans catheto .bd. protrahatur ztk. Et quoniam linea .zk. equidistans cst. linee .bd.,
est sicut .zg. ad .gb., ita gk. ad .gd., et sk ad .bd.: sed .g3. ex.gb.est medietas. Quare
.gk. ex .gd. et zk. ex .bd. sunt medictas.

Ergo.gk. est § 4., et remanct kd. totidem, et Z]\ cst 6. Rursus protrahatur .ef. equi-
distans catheto .bd.; eritque sicut .ac. ad .ab., ita .af. ad .ad., et ef. ad bd Quar_e
.af. est 1., remanet fd. 33, et .ef. est 4., scilicet tertla. pars ex :b‘d.Et moniam equi-
distantes sunt lince .cf. et .tk. catheto .bd.; et sibi innicem equldlsl-anles sunt, et co-
pulant equidistantes .et. ct fk.; quare .tk. est equalis .ef., et .et. linec !’k. Sed .fk.
equatur duabus, que sunt kd. et .df., hoc est {4 ety 3.Quare tota .kf. e?tg 7 Ergo .te.
est £ 7. Similiter .£k. cst 4, cum sit equa .ef., remanet .£2. 2. Et quoniam in dunpns
cquidistantibus .ef. et .ag. recta incidit .zk.; exterior angulus .zte. equalis est opposito,
et interiori .zkf. Sed rectus .zkf., cum rectus sit qui sub .bdk., rectus quogue qui
sub .zte. Orthogonium ergo est trigonum .zte.; et sunt duo latera nota, 1.lla uulehcclt
(ue continent angulum rectum. Quare tertium latus, scilicet .ez., notum Tem, ut predi-
imus; cum quadratus eius equetur duobus quadratis linearum. .z. et .te- l\axln quadratm.s
ex .3t. est .., et ex .fe. est .6i., cf tertia, et trigesima sexta parsunius; quibus a.ddltls
cum .., reddent i 65 pro quadrato linee 5.5 quorum radix, que est parum amph.u.s ex
8., est quantitas lince .ez.; quod opartebat ostendere. Possumus autem aliter ad notitiam|
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Vinearum .cf. ct .fe. deuenire. Est enim trigonum .zti. simile trigono .bdg. propter
rectam .ti., que est equidistans linee .dg. et .z¢. linee bd.: est enim latus .zi. la-
teri bg. simile ; et .ir. lateri gd.; reliquum .zt. reliquo bd. est simile: est ergo
ita .it. ad .gd., et .5t ad .bd.; est enim.gi. tertia pars ex gh; et gz
yita .it. ad | 6

Quare .iz. est_sexia pars ex .gb., scilicet 5 . Ergo .at. est sext':x ex
ue est 0.

sicut .zi. ad .bg.
est medietas ex .gb. jars ex .
bd., scilicet ,2.; et .if. cst sexta ex .gd., scilicet } 1.; quo extracto ex .ie.,

remanet .fe. 5 7, ut prediximus. N
1 idi } ; i 1 ! fEots
Aliter protrahatur .ic. equidistans linee .bd.; et erit trigonum .icg. simile trige

« aliter ad motitiam » (). 27 reeto,
margine inferiore verso Taugolo e
aterna; pag. 45, bin. 24},

tol. 27 verso.
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.bdg. et .zti. : est ergo sicut .gi. ad .gb., ita ge. ad .ga", et .ic. ad .bd. Est enim .gi.
tertia pars ex .gb.; et .gc. est tertia ex .gd.; ct .ic. est tertia similiter ex .bd.: ergo .gi.
est‘ 5, et §C 5 et .ic. 4. Et quoniam trigonum .z#i. simile est trigono .icg., est sicut
zi. ad .ig., ita .t/ ad .cg.: est enim -gi. medietas ex .ig.; quare .it. est medietas ex .gec.
et .z¢. est medietas ex .ic.; que oportebat ostendere.

) Verum si lineas .ze. et .ga. extra trigonum in puncto .A. protraherimus ; ct uolue-
rimus scire quantitatem linearum .ch. et .ek.; ducemus lineam .fe. in ef.; et divide-
mus summan in .zt., et habebimus lineam .f4.; et hoc faciemus, quia trigonum .zte.
simile est trigono .cff.: est enim .fe. cquidistans vecte .gh.; et in cis iucidit recta .zh.
exterior angulus, qui sub .zet. equalis est interiori et opposito, qui sub .ekf.; et an-
gulus .zfe. equalis angulo, qui sub .efh.; cum ambo sint recti. Reliquus autem qui sub
-tze. reliquo, qui_sub .feh. est equalis, Quare est sicut .zf. ad .te., ita .ef. ad fh.
Quare multiplicatio .te. in .ef. diuisa per .z£., reddit hneam fh. Vel quia permutatim
est sient .zt. ad ef., ita .te.ad .fh. Est enim .st. medictas ex .ef.; quave .ce. est me-
dietas ex .fl., hoc est fF. est duplum ex .e. Sed .te. est 2 7; quare .fh. est 2 15; de
quibus extractis fa., remaunct.ak. 14 [tem enim est sicut .z¢. ad .ef., ita .ze!. e;t ad
k. Quare est duplum ex .ez. Sed quia .ez. est surda, accipiemus proportionem in
quadratis earum, uidclicet est sicat quadratus linee .z¢. ad quadratum linee .¢f., hoc
est sicut 4 est ad 16, ita quadratum lince .ze. est ad quadratum linee .¢/. Quare qua-
dratum lince .¢k. est quadruplum quadrati lnee .ez. Vel adde in unum quadrata li-
m?arum .af. et off.; et ueniet quadratum linee .ek. Aliter protrahatur linea .k z. extra
trigonum, donec concurrat linee .57, in puncto .L; et sit .bl. equidistans lince .Ag. Et
quoniam equidistantes inter .b/. et .hg. incidit linea A7, angulus qui sub .el/b. cqualis
est‘ -€i.. qui sub .zAg.; et angulus qui sub .Jbz. ei qui sub .zgh. est equalis; reliqui
qui ad .z. equales sibi inuicem, qui sunt a ertice. Ergo trigonum .5z. simile est ’m'gonol,

b

a f d k¢ g
hgz. Quare est sicut .gz. ad .zb., ita .hg. ad .bl: est cnim -g3. equalis .z0.; et kg
equatur .b1. Rursus quia similia sunt trigona .Jeb. et .eha., erit quidem sicut .ae.
ad .eb., ita .ah. ad .bi., hoc est ad g, s est enim .ae. ex .ab. tertia pars. Quare .ae
est medietas ex .eb.; et .ha. erit medietas ex .bl., hoc est ex kg s remanc£ ag me-
dietas ex .kg. Quare .ha. equatur .ag. Sed .ag. est .14.; quare .ak. erit similiter 1:5 ; et
quelibet rectarum .g. et .bt. erit .28. Nam si coninnctionem lincarum .ze. et .c/ .ha.l;ere
wolumus; quia est sicut .z¢. ad , ita .ze. ad .ek. Sed .zf. est ad -ef. sicat n:ledietas
.zt. ad medietatem ex.ef., hoc est sicut 1. est ad .2. Adiaceat quidem quidam recta .nuzo.‘;
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¢t sit .mni., et non sit .2. Et quia est sicat .mn. ad .no., ita .ze. ad .eh.; et coniuncte
proportionales erunt; eruntque sicut .mn. ad .mo., ita .ez. ad .zh. Quare est sicut qua-
dratum linec .mn. ad quadratum linec .mo., hoc est sicut .1. est ad .9., ita quadratum
linee .ze. est ad quadratum lince .z%. Quare quadratum linee .z%. erit nonuplum ex
quadrato lince .ze. Quare si per .o. multiplicauerimus 43 65., que sunt quadratum linee
.ze., habebimus ! sss. pro quadrato linee .zh.

Aljter quia trigonum .zk%. orthogonium est habens angulum qui ad .&.; iungantur
quidem quadrata linearum .zk. et .kh.; et habebimus quadratum linee .z%. Nam .&d.
inucnta est superius csse 4 4., et .da. 5., ¢t .ah. 14.: quare tota .kh. est { 23.; culus qua-
dratum est 4 s52.; et quadratum linee .zk. est .36.5 et sic habemus pro quadrato lince
zh. 4 588, ut prediximus. Rursus sit trigonum .bgd, cuius .bg. latus, ut diximus, sit
3., .gd. 15., et .bd. 15.; et emictatur .gd. in punctum .@., et sit .ga. 10.; et super .gb.
accipiatur punctus .z.; et sit .gz. 5., remancbit .zb. 8. Queritur; si protrahatur .az., et
emictatur usque in .c., quanta erit quantitas sectionum .de. et .eb. Ducatur quidem per
.b. punctum linea .bi. equidistans lince .gd. ; et emictatur linea .ae. in punctum .i.,
eruntque duo trigona .bzi. et .azg. sibi inuicem similia. Quare est sient .ag. ad .gz.,
ita .ib. estad .bz. Sed .ag. est duplum ex .gz.; quare .b. erit .15, scilicet duplum ex
.bz. ftem quia trigonum .aed. simile est trigono .eib., est sicut .ad. ad .bi., ita .de.
ad .eb. Nam .ad. ad .bi. est sicut octana pars ex .ad. ad octauam partem ex Bbioest
enim .3. octaua cx .ad., et .2. est oclaua ex .bi.; ergo est sicut .3. ad .2, ita .de. ad
.eb.; el coniunctim proportionales erunt.

Quare sicut .3. est ad .5., ita .de. ad .dp. Quare .de. est i ex db., scilicet .o.,
et .eb. .6.; que oportebat ostendere. Sint itaque note portiones .bz. et .zg. et be.
et .ed.; et sint eodem suprascripte; et trigonum sit idem; et ignorantur .zg. et
bi.: primum quidem quia est sicut .de. ad .eb., scilicet sicut .3. est ad 2., ita |
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.ad. ad bi. Frgo .ad. est semel bi., et dimidium eius. Rursus quia est sicut .gz. ad .zb.,
scilicet sicut .5. estad .8., ita .ag. ad .bi. Exgo .ag. est }. ex .bi.: tota quidem .ab. in-
uenta est esse duodecim octaue ex .bi.; cum tota .ad. sit semel .61., et dimidium eius.
Quare extractis 3. ex 4Z., remanet .gd. L ex .bi. Ergo est sicat 7. ad .8.,ita .gd. ad bi.
Quare multiplicatis .8. per .14., scilicet per.gd.; et dinisa summa per .7. Vel septimam de
-14., scilicet .2., multiplica per .8., egredientur .16, pro linea .bi.; ex quibus .16, acceptis 3-»
egredientur .10. pro linea .ag. [tem sit idem trigonum .abg.; et extra ipsum summatur
.. punctus, qui non sit indirecto lince .bg.; et per .d. punctum protrahatur linea de.

o ect 4D, quire ke .o pro qua
drato linee » (fol. 28 rects, Jin.
6.15; pag. 46, lin. 3033 — pag.

-6).

47, lin. 1
'm
1
n

2. 5ta » ( fol. 28 recta , wel
¢ inferiore, z0golo esterno;
pag. 47, lin. 25}

fd. 28 verso,
o ad. ad bio oo egredientur 16,
(ol 28 yerso, Lin. §-6; pag. 47,

I, 26-31) .
/\\:,/ [
2
N
ey S ¢

ke



+ Et sumatur ... ita gi. » B, 28
verso , lin, 1347 ; pog. 48, Tin,
2.8).

/

« it trigonum ... lnsicrit lnea s
(fol. 28 versa, lin, 19-23 ; pag.
8, Tin, 9-16).

« ostendere. Etsi ... est trigonum »
ifol. 28 werso , lin. 4 sb infra ;

rog. 48, Tin, 22.27).

« d nota e, .
theto » {[ol, 29
rag. 48, lin,

a

!

N

orquidistans ca-
ecto, lin. 5-1f);

48 DIS§°

cquidistans basi .bg.; et sint .de. et .bg. note, remanchit .ca. nota; cum fola .ab. sit
nota. Et sumatur in .ab. punctus .z. notus; et copuletur .dz.; et emictatur in punciem 7.
Dico, qued proportio .gi. ad .ia. crit nota; cumpleatur figura. Et quoniam trigonum
.dze. simile est trigono .zat., est sicut .ez. ad .za.; quorum proportio est nota, itt; nota
-de. estad .ad. Quarc .at. erit nota, Rursus quoniam similia sunt tigona .hzb. et .zat.,
est sicat .az. ad .zb., que sunt note, ita .af. nota est ad .bk. Quare .b%. erit nota po-
sita est .bg.; ergo nota est tota Jg. Et quoniam similia sunt trigona hig. et dat. est
sicut g, nota ad notam .at., ita .gi.ad ia.: ergo proportio .gi. ad Ja. est nota, ut
oportebat ostendere. Rursns sit trigonum notum -gab., cuius cathetus sit .gd.; et su-
métur in ipso punctns notus .e.; et per puncta quidem .ze. protrahatur linea .aez.
Dico quidem, quod proportio .bz. ad -zg. erit nota: protrahatur itaque linea i equi-
d‘ist.a.ns linee .ab.; et producatur .az. in .i., et erunt trigona .aed. et .feg. sibi inuicem
S]mllla. Quare est sicut .de. ad -eg.,ita .ad. ad .gi.; erit itaque nota .gi., cum nota
sit .ad.; ad quam .gé. proportionem habet recta .ab., sicut .Bz. ad 3.t ergo proportio
bz ad .zg. est nota ; quod oportebat ostendere. ?

‘Er si punctus, per quem transierit linea aby angulo nequaquam in catheto fucrit, ut in
trigono .dez., in quo datus est punctus .a.in lineam .dg., que non est cathetus, per quem
Pl?nclusAtransit linea .e«b.; et sit nota proportio .ga. ad .ad., nec non et sit nota .ge.
Dico quidem, proportionem .z&. ad .bd. notam esse: eisdem disPositis, Compleatur qui-
dem ﬁg}lra; et quoniam cst sicut .ga. nota ad .ad. notam, ita .eg. nota ad .di.Quare .di.
nota erit; et est sicut .ez. nota ad notam .di., ita .zd. ad .bd. : ergo proportio .zb. ad
-bd. nota est, ut oportebat ostendere. Er si proportio sectionum linee transeunctis per
punctum .q. datum, que sit equidistans catheto, nota fnerit que linea terminata sit ab
una parte super basem in puncto .g., et ab alia super lineam .d¢. in puncto .z., ut in hac
alia cernitur figura. Dlco iterum, proportionem .zb. ad .bd. notam cssc. Quoniam simile
est trigoyum.[ -eag. eiquod est .ait., cst sicut .ga. ad .at., ita .eg. ad .ti.: protrahatur
qulde{n mn trigono .dez. cathetus .dk., et erit .d¢. cqualis gk.; quia paralilogramum est
quadrilaterum .dg. Quare si addatur linee .¢7. equalis linee .gk., scilicet .¢d., erit nota
tota .di.: et quoniam est sicut .ez. ad .di., ita .zb. ad .bd. Quare proportio .zb. ad .bd.
nota est, ut prediximns. Ex si punctus datus infra trigonum fuerit inter cathetum, et
a}lg}l?um, 4 quo per punctum extenditur linea ad latus subtendens ipsum angulum;
similiter sectiones illins lateris note erunt. Sitque in trigono -abg., cuius cathetus est
-ad. datus, punctus .e.; et i puncto .b. per .e. ducta est linea .bez.

Dico iterum, sectiones .gz. et .za. note erunt: protrahatur per punctum .a. linea .it.

equidistans linee .bg.; et expleatur linea .b¢., ot per punctum e. equidistans catheto

.ad. protrahatur .%2i.; et sit nota proportio .ke. ad .ei.; ct sint nota latera trigoni .abg.
nec non ct linea .bA. sit nota: el quoniam nota sunt latcra trigoni ,alzg.,hnotns cri;
et casus .bd.; de quo si cxtrahatur .bh. nota, reliqua .2d. nota erit. Quaﬁ* ct .ia. nota
est, cum sit equalis .2d. propter .id. paralilogramum; et quia trigona .bek. ot .eit. si-
milia s.unt, est sicut .he. ad .ei., ita .bh. ad -it.; e1go nota erit ir.; de qua st aufe-
r;lln.r Jda., remanchit .af. nota. Ft quoniam cst sicut bg. ad .at., ita -g7. ad .za. Ergo
scf'll«»lxcs 2. ad z.a. nota eruit, ut prediximus. Similiter si per punctum d:mm; inga
trigonum 4 puncto dato in uno laterum trigoni linea protrahatur usiue ad unum. Ex
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lateribus trigoni inuenietur proportio sectionis illius lateris. Exempli causa: in trigono
.bdg. sit datus punctus, punctus notus .e. in base .gd.; et infra trigonum sit datus
punctus .a. Similiter notus in linea .sk., que est equidistans catheto .b7.; et per puncta
.ea. linea protrahatur .e¢. Dico, proportionem .d¢.ad.td. notam esse: compleatur figura.
Et quoniam linea .zk. equidistans est catheto .bi. , et .bk. est equidistans .i5.; crgo
cqualis est .bk. recte .iz. ct .zk. catheto .bi.: que cum sit nota, eritque nota .zk. et
.za. nota est, remanet .ak. nota: et quoniam est sicut .za. ad .ak., ita.ez. ad kA,
Ergo .kh. est nota: cui si addatur .kb., scilicet .zi,, que nota esse ponitur, erit b/
nota. Et quoniam similia sunt trigona .etd. ct .tbh., cst sicut .ed. ad .bh., ita .d¢. ad
.th.; quod oportebat ostendere. Item sit trigonum .abg., cuius .ab. sit .13., et .bg. 14,
et .ag. 15.; cuius cathetus .ad. est .12.; ct summatur punctus .4. extra trigonun, a quo
ducatur recta .az. equidistans catheto .ad.; et sit .ez. 2., et .zb. 1.; quare .zd. erit .4 :
el sumatur iterum infra trigonum punctus .i.; et sit .i¢. 3.; et sit equidistans catheto
.ad.; et sit.tz.0.; et per puncta.ei. protrahatur linea .eik. Dico quod proportio .gk.
ad .ka. est nota : proirahatur linea .al. equidistans basi .bg. ; et emittetur .ek. in
puncto L., et .i. in punctis k. et m.; et sit .tm. equalis .ez.; ¢t copuletur .em.; | et
quoniam recte .€z. et .if. equidistantes sunt cathcto .ad., crit recta .£m. equidistans
recte .ze., et sunt equales sibi inuicem, erit recta .em. equalis et equidistans recte
.zt.: ergo .em. est .9.; et est cquidistans recte .al.; et .th. cst .12., cum sit equalis .ad.:
tota ergo .mh. est 14,: est enim .mi. 5., remanet .ik. 9.; cst exgo sicut .mi. ad .ik., ita
.em. ad .kl; hoc est sicut .5, est ad .9., ita .9. est ad .kL.; ergo .2l est { 15. Quare tota
.al. est & 21. Ttem quia equidistans est .ez. recte .¢Z., similia sunt trigona .enz. et int.
Quare est sicut .ti. ad .ez., ita .tn. ad .nz. Quare .£z. est 2 5. Vel aliter: quia trigona
.nit. et .Jih. sunt similia sibi inuicem, est sicut .#Z. ad .iA., hoc est sicut .3. est ad .9.,
ita.nt. est ad .AL; ergo .nt. est tertia ex JAl., scilicet £5.: cul siaddatur .£g., erit
ng. §o.; etestsicut .ng. ad .al., ita .gk. ad ka.: estenim .el. { 21, que sunt quinte
.106., et in .gn. sunt quinte .47.; ergo sicut .47. est ad coniunctum de .47. et de .105., sci-
licet ad .153., ita .gk. est ad .ga., scilicet ad .15.: quare est sicut .47, ad tertiam de .183.,
scilicet ad .51., ita .gk. est ad tertiam de .13., scilicet ad .5.Quare si multiplicauerimus .5.
Pper .47., et summam diuiserimus per .51., exibunt 22 4. pro linea .gk. Beliquum quidem
est usque in .15., scilicet 2% 10. remanebit pro .ka. Aliter emictantur linec .em. et .ag.
in .0., erit sicut .co. ad .al., ita .ek.ad .ka.: per hanc quidem proportionem inuenie-
mus .ak., et tunc habebimus .kg.; quod oportebat ostendere.

Nam notitiam ex .go. et ex .oe. habebitur pro premissa; quia trigonum .agd. si-
mile est trigono .2fo. Item si notitiam puncti .c., per quem linca .el. secat, cathetum
.ad. habere uolumus; quia trigonum .ncd. est simile trigono Jca., est sicut .nd. ad
.al., scilicet sicut due quinte sunt ad se, et ad quintas .106., scilicet sicut 2 sunt ad
.108., ita .dc. est ad .da. Quarc .dc. est 2, unins integri, remanet .ca. I 11. Vel si pro-
traxerimus cathetum .zx., erit sicut .ex. ad .xn., ita .nd. ad .dc.: est enim .ef. equalis
.dz., et .dn. equalis .fx. Quare .ex. nota est.

Rursus sit .ge. nice .¢z. in hac alia figura, et sit 2; Latera uero trigonj et cathetus,
nec non et linea .£i. sint ubi prediximus ; et sit angulus .eg. rectus. Quare equi-
distans erit rectis .it. et .ad.: et protrahatur per puncta .ei. linea .ef. Volumus ergo
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scire sectiones linearum -gb. et .ad.,nec non et .2b. Emictatur quidem linea -ef.in
pl}ncto €.y et linea #7. in puncto .J.; ot copuletur .cal.; et sit equidistans lince bg.;
eritque u.t -eg. ad .ti., ita .gz. ad .z¢. Quare erit sicut «eg. et .£i. ad .ti., hoc est sicut
5. ad 3., ita .gt. ad .zt ergo .z¢. erit § 2., cum .gt. sit .4. Item est sicut .27, ad il ita
-5t. ad .tc. Quare Je. est i v; de qua dempta Ja., remanet .ac. 12, Ttem est sicut .zd. ad
s.e etad .ac, ita .dA. ad .da. Quare .dh. est Lo, remanet .ha. ia, I Rursus quia est
sicut .zb. ad se et ad .ac., ita bf.ad ba.; erit ergo .bf. % 11; reliqua Sfa. erit 22 4.

In TRIcoNo orthogonio notorum laterum protrahatur extra trigonum latus submu:l:ans
angulum rectum per longitudinem notam; et 4 termino ipsius linee ad angulum rectum
ro::cta producatur, erit etiam ipsa linea nota. Exempli causa : sit trigonum orthogo-
m}ml -abe. notorum laterum, habens angulum .qbc. rectum; et emitiatur latus .zc. extra
trigonum in punto .d.; et sit tota .ad. nota; et & puncto .4. ad punctum .5, protra-
hatur recta .bd. Dico, lineam .db. notam esse; quod sic probatur. Protraham rectam .ab.
secundum rectitudinem in infinitum per punctum .c.; et per punctum .d. protraham
rectam .de. equedistantem linee Jbe.; et erit angulus .zed. rectus; cum sit equalis an-
gulo :abc.:lllfia cum in duabuns rectis equidistantibus recta incidit, erit interior angulus
equalis exteriori et opposito. Nam in equidistantibus .be. et .ed. recta incidit .qe.;
(uare angulus .aed. equalis est angulo .abe. . propter eadem ergo et angulus .ade,.
equfalis angulo .ach.; et angulus qui ad .a. est comunis. Quare trigona .a b:'. et .aed.
equiangula sunt, et sibi inuicem similia. .

) Similia uero mgona circa equales angulos latera habent proportionalia. Quare est
sicut “c. ad .cd., ita.ad. ad de. . permutatim ergo erit sicut .ad. nota ad .zc. no-
}am, ita .ed. ad .b¢. notam. Quare recta .ed. eiit nota. Similiter est sicut .ad. ad .ac.
ita .aze. e_ld .ab. notam. Quare recta .qe. erit nota: de qua si auferatur recta .ab. nom,
re:maneblt recta .be. nota; cuius quadratum si addatur cum quadrato linee .de. cgre-’
dietur quaf:lralum linee .bd. notum: et sic ostenditur, lineam .bd. csse notam, ut p’redixi.
Ex hac qmdefn figura fzgreditur solutio subscriptg questionis mihi proposita 4 quodam
ueronense. qui proposuit, arhorem quamdam erectam esse prope ripam cuiusdam flu-
minis; ct fait longitudo arboris peduum .40.: quam longitudinem pono lineam .bg.; et
SPﬂtlul‘n, qued erat & pede arboris usque ad flumen, posuit esse pedum .35.; quodbs,pa—
tum posui lineam .bc.; et fuit in arbore -bg. acceptus punctus quidam .:z.; et fuit
ba. 10, pedum; et in puncto .a. secta fuit arbor , et cecidit superior pars .zg., que
erat .30. pedum super lineam .ad. tangens punctum .c. ; et fuit linea .ad. 30.: I,Jetijt

quanta esset quantitas lineg .db. egredientis 4 puncto summitatis arboris usque ad
punct!llm pedis ipsius. Vnde cum wellem hanc questioncm soluere, intellexi figuram su-
prascoiptam; et aggregaui quadrata linearum .be. et ..y hoc est .00. et .95., et habui
.125. pro ¢quadrato linee .zc.: et quia erat sicut .ad. ad .ac., ita .ed. ad .bc., fuit sicut
quadratum linee .2d. ad quadratum lince -ac., hoc est sicut .900. ad .195., ita (,Iuadratum
lu.’c? ..ed. ad qua(!l'atum linee .be., quod est .25. Sed proportio | de .900. ad .125. est in
minimis numenis sicut .36. ad .5.; ergo est sicut.s. ad -5.y ita quadratum linee .ed, ad
28 permutatim ergo fuit .36. ad quadratum linee .ed., sicut .. ad .25. Sed 5. de 25.est
quinta pars; quare .36. fuit {. quadrati linee .ed. Quare multiplicaui .g6. per .5. et. h:abui
.180. pro quadrato linee .ed.: quod quadratum extraxi ex quadrato linee .ad., s,cilicet de
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.900., remanserunt .720. pro quadrato linee .ze.: vel aliter quia est sicut .ad. ad .ac., ita
.ae. ad .ab.: fuit exgo sicut .36. ad .5., ita quadratum lince .e4. ad quadratum linee .ba.,
hoc est ad .100.: quare permutatim est sicut .5, ad .100., ita .36, ad quadratum linee .ae.
Quare multiplicanda sunt .36. per .20.; quia .5. sunt 5. de.100.; ct habentur similiter.720.
pro quadrato linee .ze.; ergo .ae. fuit radix de .720.: de qua extraxi lineam .ab., que
est .10., remansit mibi radix de .720. minus .30. pro linea .eb. : quam maultiplicaui in se,
et habui .820. minus radice de .288000. pro quadrato linee .¢d.; cui addidi quadratum
linee .ed., quod est .180., ct habui .1000. minus radice de .288000, pro quadrato linee .bd.
Quare .bd. est radix de .1000. minus radice de .288000. Lt ut hec reducerem ad numerum
ratiocinatum, accepi xadicem de .288000., quam inueni csse % 536, minus %5.; quam etiam
extraxi de .1000., remanserunt }463.: de quibus etiam accepi radicem, et habui §e1.,
et unam quadragesimam unius pedis pro quantitate linee .bd. Nec etiam pretermi-
ctendum est demonstrare uiam habendi quadratum lincg .eb., que recisum uel abscisio,
seu, residuum nuncupatur; cum sit differentia, que est inter duas lineas potentia solum
commensurabiles, scilicet inter .ze. et .ad. rectas; quarum .ae. cst radix numeri ratio-
cinati, scilicet de 720., et .ab., que est .10., est numerus. Et quoniam recta .ae. diuisa
est in duo in puncto .b. Quadrata lincarum .ae. et .ab. cquantur duplo multiplicationis
.ab. in .ae., et quadrato linee .eb., nt superius demonsiratum est: ergo si ex qua-
dratis linearum .ae. et.ab., scilicet cx .720. et ex .100., hoc est de .s20. auferatur du-
plum multiplicationis ex .ab. in .ae.; quod duplum cst equale .20, radicibus de .720.; que
etiam cquantur uni radici numeri prouenicntis ex multiplicatione quadrati de .20., hoc
est de.400.in .720.; et qui numerus cst .288000., remanebunt .820. minus radice de .288000.,
ut superius demonstraui. Rvrsus si in trigono .abg. ab angulis .g&. egrediantur recte
Jbe. et .gd. se inuicem secantes super punctum .z.; et sit nota proportio ex .ge. ad
.ea., et ex.bd. ad .da. , erunt utique note proportiones .lz. ad .ze. ¢t .gz. ad .zd.
Sed antequam hec demonstrare possimus, oportet nos tractare de compositione propor-
tionum ex duabus, uel pluribus proportionibus. Nam illa proportio composita dicitur,
que prouenit ex multiplicatione omnium antecedentium ad multiplicatum omnium con-
sequentium duarum, uel plurium proportionum. Verbi gratia: ¢x proportiene, quam ha-
bent .2. ad .3., ¢t ex ca quam habent.4. ad 5 componitur proportio ex .8. ad .45.; cum ex
multiplicatione de .2. in .4. prouenient .8.; ex .3. in .5. uenient .15. Item ex proportione
quam habent .2. ad 3. et 4. ad .3. et .6. ad .7. componitur | proportio quam habent ..
ad .105.: cum ex multiplicato omnium antecedentivm prouenient .48, scilicet ex 2. in .
productam in .6.; et ex multiplicato consequentium, scilicet ex .3. in .5. ducto in .7.,
ueniunt .105.; sed proportio de .1s. ad .105. est illa in minimis numeris, quam habent .16.
ad .35. Kt est intellectus talis compositionis, quod inter .16. et .33. cadunt tres numeri in
proportionibus suprascriptis, uidelicet sicut .2. ad 3., ita .16. ad .24.; et sicut .4. ad .5.,
ita .24, ad .30.; et sicut .6, ad .7., ita .30. ad .35. Ex bis enim procedit compositio propor-
tionis duarum quantitatum, uel duorum numerorum: cum inter ipsas quantitates eiciatur
quantitas aliqua, erit tunc proportio prime quantitalis ad secundam composita ex propor-
tione, quam habet prima quantitas ad eiectam, et ex ea quam habet quantitas eiecta ad
secundam. Cuius exemplum ponamus in numeris: sint .7. eiecta inter .3. et .10. Dico
quod proportio de .3. ad .10. componitur ex ea quam hebet .3. ad .7, et ea quam
N
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habent .7. ad .10. Nam maultiplicatio ex antecedentibus ad multiplicatum ex consequen-
tibus fit sicut.3. ad .10,; quam si multiplicauerimus insimul antecedentes, scilicet.3. per
ey l)rf)uenient -21.: ct si multiplicauerimus insimul consequentes, scilicet .7. per 0.,
prouem.unt -70.: proportio quidem de .21, ad .70. est proportio septimg partis de .24.
ad septimam partem de .70.; et cst illa quam habent .3 ad 10., ut diximus. Similiter
inter duas quantitates possunt eici due, uel plures (uantitates; et erit proportio ipsa-
rum duarum quantitatum composita cx ipsis proportionibus: ut si inter .3. et. 10 eician-
tur .5 et .6 et .7., erit proportio de.3. ad .10. composita ex proportione, quam habent
3. ad .5, et ex eis quam habent .5. ad .6., et .5, ad .7., et 7. ad .10.

His optime intellectis, oportet nos etiam demonstrare, quomodo et ex proportione
data extrahatur proportio aliqua: ut si uolueris ex proportione quam habent .7. ad ..,
extrahere proportionem quam habent .6. ad .5.; multiplicabis antecedens proportionis,
de qua extr'flhcnda est proportio; per consequens proportionis extrahendg, scilicet .7. per
-5.; prouenient .33. pro antecedente proportionis residug: et multiplicabis antecedens
extrahendg proportionis per consequens, de qua extrahitur proportio, scilicet .. per 3.,
erunt pro consequente residug questionis: ergo si ex proportione quam habent .7. ad
8. z.iuferatur proportio de .¢. ad .5., remanebit utique proportio de .35, ad .48. Vade si
addiderimus proportiones quam hahent 6 ad s, et 25 ad 48, proueniet proportio quam
habent .210. ad .240.; et est ipsa eadem quam habet trigesima pars unius ad trigesimam
partem alterius, scilicet .7. ad .s. His itaque intellectis, oportet nos ostendere, antequam
redeamus ad propositum, quomodo Pproportio quam habet in suprascripto trigono .abg.
recta .ga. ad .ea. componatur ex proportione, quam habet tota reflexa .gd. ad partem
snam .zd., et ex proportione quam habet .bz. ad .be.; et est ista demonstratio, que
uocatur t.:ata coniunctum: a puncto quidem .e. protrahatur recta .e:. equidistans linee
-"_d-,. utin hac alia ostenditur figura; et erit trigonum .aie. simile trigono .adg. Quare |
ent sicut .ga, ad .ae., ita .gd. ad .ei.: ciciatur itaque recta .zd. inter .gd. et .ei.; et erit
per ea, que supra diximus, proportio .gd. ad .ei. composita ex pmporlt’ioue .gd. ad .dz,
c't ex..dz. ad .ei. Sed proportio .zd. ad .ei. est sicut proportio .bz. ad .be., cum simile
sxt. mgormm. -bzd. trigono bei., cum .zd. equidistet recte .ei.: erge proportio .gd. ad
-6%. compouitur ex proportione .gd. ad .dz. et .bz. ad .be. Sed proportio .gd. ad .ei.
est sicut proportio .ga. ad .ze.; ergo proportio -ga. ad .ze. componitur, ut iiximus, ex
pro;mrtmne -gd. ad .dz. ex .bz. ad .be. Dico iterum quod proportio .g’a. ad .ae. com-
pomtvur ex proportitjne -gd. reflexa ad reflexam .be., et ex ea quam habet .bz. ad .zd.;
quoniam equalis est proportio .gd. ad .ei. proportioni .ga. ad .ae. Si inter pro ortiuuen:
quam llahe.t gd. ad .ei. eiciatur recta .be., erit proportio recte .ga. ad .ae Eom osita
ex prop?ruone quam habet gd. ad .be.,et be. ad .ei.Sed proportio .be.ad ez eil‘.PsiCut
proportio bz, ad .zd.; ergo proportio .ga. ad .ae. componitur ex proportion.e A.";l ad
be., etex bz ad zd; quod oportebat ostendere. ’ o
m'})lizn,l z:i':l:’t‘l:a;m;:;@z; ;‘:’:1 aliqua "pmpm-tio .ct)mposita fuer?t ex duabus proportio-

k ‘prupurtlo composita ex proportione antecedentium ad
pem'mtatos conscquentes. Verbi gratia: proportio de .. ad .15. est composita ex pro-
portione quam habet .2. ad .3., et .4. ad +5.; erit etiam proportio de .8. ad P|5 c‘om (f)sil
ex permutatis proportionibus, sicut ex ca quam habet .2, ad .5., et ex e.a ;[namll)mbe:
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.. ad .3.; quia multiplicatio de .3. in .5. equa est multiplicationi de .3. in .3.; et sunt .3.
et .5. in utraque compositione consequentes; et .2. et .4. sunt antecedentes. Simili quoque
modo ostendetur, quod proportio .ba. ad .ad. componitur ¢x proportione Jbe. ad .ez.;
el ex ea quam habet .gz. ad .gd.: si protraxerimus infra trigonum a puncto .d. lineam
equidistantem linee .be.; et sic ex proportione quam habet .ga. ad .ze. ostensa est una
concubinatio compositarum proportionum. Rursus dico, quod proportio .bd. ad .da.
componitur ¢x proportione .bz. ad .ze., ¢t ex proportione .ge. ad .ga.; quod sic proba-
tur: a puncto quidem .a. protrahatur recta .at. equidistans linee Jbe., ut in hac alia cer-
nitur figura, que cata dicitur disiunctum; ct emictatur recta .gd. usque ad punctum .£.;
ct quia equidistantes sunt recte .az. et .zb.; et in eis incidit recta .ab., equalis est an-
gulus, qui sub.tad. angulo, qui sub .dbz.: propter cadem et angulus qui sub .atd. equa-
lis est angulo, qui sub .dzb.; et anguli qui ad .d. cum sint a uertice sibi inuicem sunt
equales: ergo equiangula sunt trigona .atd. et .dbz., et circa equales angulos habent
latera proportionalia: quare erit sicut .db. ad .bz., ita .da. ad .at.: permutatim ergo
crit sicut .bd. ad .da., ita bz, ad .af.: eiciamus ergo rectam .ze. inter .zb. et .at.; erit
tunc proportio .bz. ad .at., hoc est proportio .bd. ad .da. composita ex proportione,
quam habet .bz. | ad .ze., ct ex ea quam habet .ze. ad .at., hoc est .ge. ad .ga.; cum
simile sit trigonum .gez. trigono .get.: ergo proportio .bd. ad .da. componitur ex pro-
portione .bz. ad .ze., et .ge. ad .ga. Vel proportio .bd. ad .da. componitur ex propor-
tione .bz. ad .ga., et cx proportione .ge. ad .ez.; quod sic ostenditur: inter .bz. et .ut.
eiciatur recta .ga., erit proportio quidem .bz. ad .a¢. composita ex proportione .bz. ad
.ga., et ex proportione .ga. ad .aZ. Sed proportio .ga. ad .at. est sicut proportio.ge. ad
.€3.; ergo proportio bz, ad .at., hoc proportio .bd. ad .db. componitur ex proportione
bz, ad ga., et ex proportione .ge. ad .ez.; quod oportebat ostendere. Et sic ostensa
est una combinalio compositionis proportionis bd. ad .da. Similiter ostendetur, quod
proportio .ge. ad .ea. componitur ex proportione .gz. ad .zd., et ex proportione .bd.
ad .ba.: si protraxerimus a puncto .. equidistantem linee .gd., ct copulauerimus cam
cum linea .be. NYNGC rcuertamur ad propositum; et ostendam, quod si proportiones
.ge. ad .ea. , et .bd. ad .da. fuerint note; cruntque utique proportiones .bz. ad .ze.
et .gz. ad .zd. note. Cum itaque proportio quam habet .ge. ad .ca. nota componatur
ex proportione quam habet .gz. ad .zd., et cx proportione quam habet .bd. ad .ba. Si
ex proportione quam habet .ge. ad .ea. auferatur proportio .bd. ad ba., que est nota,
remanchit nota proportio .g3z. ad .zd. Similiter si ex proportione quam habet .bd. ad
.da. auferatur proportio .ge. ad .ga.., remanebit nota proportio .bz. ad .ze.: que omnia
ut clarius videantur, ponamus lineam .ag. esse 15, et Jincam .ab.esse .15.; et sit .ge. tertia
pars ex .ea.; et .bd. sit dimidium ex .da.; erit ergo proportio .ge. ad .ea. sicut 1 ad 3:
de qua si extrahatur proportio .bd. ad .ba., scilicet ca quam habet 1ad 3, remanebit
proportio .gz. ad .zd., sicut .3. ad .3.; quare equalis est recta .gz.vecte.zd.; et sic propor-
to .gz .zd. inuenta est nota. Similiter si ex proportione quam habet .1. ad .2., scilicet
.bd. ad .da., extraxerimus proportionem quam habet .1, ad .4, scilicet .ge. ad .ga., re-
manebhit proportio, quam habet .2. ad .1., proportione .bz. ad .ze.Et quanuis proportiones
sectionum reflexarum sint note, tamen longitudines ipsarum reflexarum habere non possu-
mus nisi per basis notitiam; quam ponamus esse radicem dc .97.; et studeamus super latus
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54 DIS

.ag.inuenire casum perpendicularis cadentis super eam ab angulo.b.; et inucniemus ipsum
€sse, per ca que demonstrata sunt inuentione casuum, punctum .e.; quare recta be.
cathetus est super rectam .ag. Orthogonia ergo sunt trigona .beg. et .eba.: quare st
quadratum lateris .eg., quod est .16., auferatur ex quadrato linee .bg., scilicet de .97.,
remanebunt .81. pro quadrato lince .be.; quare recta .be. est .9.: et quia .bz. ad .ze. est
sicut .2. ad .4.; si coniungerimus proportionem .bz. ad .ze., inueniemus ipsam sicut .3. ad
1. Quare | recta .be, tripla est recte .ze.: quare cum .be. sit 9., erit .ze. 3, et .zb. erit.s.
Item ut inueniamus longitudinem rccte .gd. , facicmus cadere cathetum a puncto -g-
super lincam .ab., que sit linea .gk.; et erit notus casus .bk. per ea que demonstrauimus
in inuentione casuum: quare .kd. remanebit nota, et erit £ 2.: unde si ex quadrato linee
.gh. extraxerimus quadratum linec .bk., que est 4 2., remanebunt pro quadrato linee
.gk. 55 92.; quibus si addiderimus quadratum linee .dk., scilicet .8, minus ., ucnient
-100. pro quadrato lince .gd.; ergo linea .gd. est .10.: quare quelibet rectarum .gz. zd.
est .5., cum ambe sibi inuicem inuente sint equales. Iterum sine base reiteretur figura
trigoni supradicti, dico quod proportio .gd. ad .dz. componitur ex duabus proportio-
nibus linearum .ga. ad .ze., et .be. ad .zb.; quod sic probatur. In puncto quidem .z.
protraham lineam .z7. equidistantem lince .ga.; et erit trigonum .d.z.7, simile trigono
.dga.; quare proportionaliter est sicut .gd. ad .dz., ita .ga. ad .zi. : et eiciatnr .ae.
inter .ga. et .zi.; ct erit proportio .ga. ad .zi. composita cx proportione .ga. ad .ae.,
etex .ae. ad iz, Sed proportio .ea. ad .zi. est sicut proportio .eb. ad .bz., cum simile
sit trigonum .bzi. trigono .bea.; ergo proportio .ga. ad .zi., hoc est proportio .gd. ad
.dz., componitur ex proportione .ga. ad .ae., ¢t ex proportione .eb. ad .bz. ; quod
oportchat ostendere. Ex hoc ergo manifestum est, quod quando proportio duarum
quantitatum componatur ex proportionc tertig quantitatis ad quartam, et ex propor-
tione quintg quantitatis ad sextam; tunc proportio terlig quantitatis ad quartam erit
composita ex proportione primg uantitatis ad secundam, et sextg ad quintam : fuit
enim proportio primg quantitalis .ag. ad secundam .ze. composita ex duabus pro-
portionibus, scilicet ex ca quam habel tertia quantitas .gd. ad quartam .zd., ct ex
proportione quintg .6 3. ad sextam.be.:modo inuenimus, proportionem tertig quantitatis
.gd. ad quartam .zd. compositam essc ex proportione primg quantitalis .ga. ad sccun-
dam .ze., et ex proportione sextg quantitatis .be. ad quintam .bz. Ostendam rursus
in eadem figura, quod proportiv .gd. ad .dz. componitur ex proportione .ga. ad .zb. ,
et ex proportione quam babet .be. ad .ae. ; quod sic probatur: est cnim sicut .gd.
ad dz., ita .ga. ad .zi.: adiaceat quidem recta .zb. inter .ca. et .zi.; et erit proportio
.ga. ad .zi. composita ex .ga.ad .2b., et ex .zb. ad .zi. : si proportio .bz. ad .zi. est
sicut proportio .be. ad .ea.; exgo proportio .ga. ad .zi., scilicet proportio .gd. ad .dz.
componitur ex proportione .ga. ad .bz., et ex proportione .be. ad .ea., ut prediximus:
et sic in hac figura ostensa est alia combinatio proportionum . Sunt enim decem et
octo combinationes proportionum , que ostendi possunt in hac figura cata , et quas
etiam in libro meo in regula baracli demonstraui. Sed quia ex his | colligitur tantum
scientia habendi notitiam alicuius ignotg quantitatis per notitiam quinque quantitatum
notarum; ex quibus sex quantitatibus proportio unius ad aliam componatur cx duabus
proportionibus reliquarum quatuor quantitatum, non curo reliquas combinationes osten-
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dere. Scd qualiter ad notitiam quantitatis ignotg per quinque quantitales notas uenire
debeamus, ex ordine cum suprascriptis numeris demonstrare curavi. Sit itaque proportio
primg quantitatis .z. ad secundam .b. composita ex proportione tertig (uantitalis .g.
ad quartam .d., et ex proporlione quintg quantitalis .e. ad sextam .z.; ct sit ignota
quantitas .¢.: et quia proportio .a. ad .b. prouenit ex proportione multiplicati ante-
cedentium duarum reliquarum proportionum ad multiplicatum duarum consequentium
earamdem , erit multiplicatio multiplicati ipsarum anteccdentium in quantitatem .b.
equalis multiplicationi ipsarum conscquentium in quantitatem .a. Quare si multiplica-
uerimus multiplicationem ex .e. in .g., que sunt quantitates antecedentes, per quantitatem
.b.; et dinisevimus summam per factum ex multiplicatione .d.in .z., que sunt conse~
quentes, prouenit utique quantitas .e. nota. Verbi gratia: sit .a. 16., ¢t .b. sit .12., et .g.
sit .10., et .d. sil 5., et .e. sit 6., et .z. sit .9.; et multiplicentur .. per .10., scilicet .e.
in .g., uenient .60.; quibus duclis in .6., scilicet in .12., prouenient .720, Similiter st multi-
plicauerimus .9. pev .5.; quod totum per .16., prouenient .720.> crgo cum cqualis sit mul-
tiplicatio ex .e. in .g. ducta .b. multiplicationi .z. in .d. ducta in .a.; si multiplicationem
ex .z. in .d. diuiscrimus factum cx multiplicatione ex .e. in .g. ducta in .., scilicet .720.
per .45., proucnient utique .16. pro (uantitate .a. Sed si quantitas .b. ignota; et relique
quinque quantitates sint note; diiserimus .720., que proueniunt ex .9. multiplicatis in .5.;
quod totum in .16. per .0., que proueniunt ex .¢. multiplicatis in .t0., prouenient .42.
pro quantitate .b. Sed sit ignota quantitas .9.; diuidemus iterum .720., que proucniunt
ex .. in .d. et in .z. per factum ex .5. in .e., scilicet per .72, prouenient .10. pro quan-
titate .g. Sed sit ignota tantum quantitas ,d.; dinidemus iterum .720,, que proueniunt ex
.. ducta in .g.; quod totum in .b. per facium ex .a. in .z., scilicet .144., proucnient .s.
pro quantitate .d.

Rursus sit tantum ignota quantitas .e.; dividemus iterum .720. que proucniunt ex .z.
in .d. et in .a. per factum ex quantitatibus .bg., scilicet per .120., prouenient .b. pro
quantitate .e. Ad ultimum sit ignota quantitas .z.; et relique quantitates sint note; di-
uidentur iterum .720., que proucniunt ex .e. in .g, ducta in .b. per factum ex .a.in .,
scilicet per .80., proucnient .9. pro (uantitate .z. Et notandum, quod quantitates .adz.
uocantur societates prime. Relique uero tres quantitates, scilicet .bge., uocantur so-
cietates secunde. Componitur quidem proportio unius cuiuscumque quantilatis prime
societatis ad unamquamque sccundg ex duabus | proportionibus reliquarum quatuor
quantitatum, secundum unam combinationem , uidelicet proportio quantitatis .a., que
est ex socielate quantitatis primg ad quantitatem .b. , que est ex societate secunde
componitur ex duabus proportionibus reliquarum quatuor quantitatem, scilicet ex pro-
portione, quam habet .g. ad .d., et ex ea quam habet .e. ad .z., secundum quod de-
monstralum est : uel componitur proportio .. ad .b. ex proportione quam habet .g.
ad .z., ¢t .e.ad 4. Item componitur proportio quantitatis .a. ad quantitatem .z. ex
proportionibus .b. ad .d. et .e. ad .z. Vel ex proportione quam habet .b. ad .z. et .e.
ad .d. Componitur etiam proportic quantitatis .. ad quantitatem .e. ex proportionibus
.b. ad .z. et .g. ad .d., uel ex proportionibus .b. ad .. et .g. ad .z. Simili quoque modo
componitur proportio quantitatum .dz., que sunt ex societate prime ad tres quanti-
tates reliquas ex proportionibus quatuor reliquarum quantitatum; et sic sunt nouem
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proportiones composite ex tribus quantitatibus societatis primg ad tres quantitates
societatis secundg : eodemque modo egredientur alie nouern compositiones proportionis
ex quantitatibus societatis secundg ad tres societates quantitatis primg ; et quelibet
ipsarum compositionim proueniet combinata; et sic erunt inter omnes decem et octo
combinationes proportionum in ipsis sex quantitatibus: et quanmis mutentur propor-
tiones, tantum non uocantur societates predicte: quare multiplicatum unius cuiuvsque
societatis erit 720, ut superius inuenimus; et est illud quod procedit ex antecedente
composite proportionis in consequentes compositionum. Non enim aliqua ex sex quan-
titatibus predictis proportionem compositam habere poterit ad aliquam ex sua socie-
tate ex proportione reliquarum quatuor quantitatum , uidelicet proportio quantitatis
-a. ad quantitatem .d., uel ad quantitatem .z, componi mon potest ex proportionibus
reliquarum quatuor quantitatum; nec etiam proportio quantitatis .4. ad quantitatem .z.;
uel ad quantitaiem .z. componitur; neque proportio quantitatis .z. ad quantitatem .d.e.
componi poterunt ex reliquis quatuor quantitatibus.

Similiter non componetur proportio quantitatum .b.g.e. inter se, cum sint unius so-
cietatis; ct sic crunt duodecim proportiones in his sex quantitatibus, que non compo-
nentur ex duabus proportionibus reliquarum quatuor quantitatum. His itaque expli-
catis, neniamus ad mentionem quadrilaterorum camporum.

Incipit pars secunda tertig distinctionts
de mensuratione quadrilaterorum.

Anee quidem camporum quadrilaterorum rectos angulos habentium colliguntur, se-
cundum quod superius in alia distinctione docuimus. Qui cum habent latera cqualia,
multiplicatur unum ex lateribus in se; ¢t cum habent latera inequalia, multiplicantur |
longitudines ipsorum per latitudines; et sic habemus embadum ipsorum. Reliqua uero
quadrilatera in quatuor differentias dividuntur; in prima quarum sunt rumbi, in se-
cunda rumboides, in tertia capita abscissa, que duo tantum latera habent equidistantia;
in quarta sunt diuersilatera, quorum nullum laterum reliquis equidistat;quorum omnium
mensurationes aperte in suo loco monstrabuntur. Sed antequam ad dimensiones ipsorum
quadrilaterorum ueniamus, quedam super prescriptis quadrilateribus, que ad notitiam
huius artis animum introducunt, proposni demonstrare. Que pertinent ad solutionem sex
regularum, que ueniunt ex tribus essentijs, que sunt in numeris. Sunt emim numeri
et fractiones eorum, aut radices quadratorum , aut quadrati, aut numeri simplices.
Quando numeri in se multiplicantur radices dicuntur facti ex multiplicatione quadrati,
sew census appellantur. Cum autem numeri non habent respectum ad radices uelad
quadratos numeros , tunc simpliciter numeri uocantur. Quare secundum hanc distin-
ctionem omnis numerus est quandogue radix, uel quadratus, uel simplex. Nam cx hiis
tribus essentijs tres regule simplices, totidemque composite proucniunt. Simplices enim
sunt quando in questionibus arithmeticis uel geometricis inueniuntur, radices equari
quadratis, uel numero quadrati, uel partes unius quadrati equari radicibus, uel nu-
mero. Vel cum numerus equatur radicibus, uel quadratis et econuerso . Composite
quidem sunt quando inueniuntur, radices equari quadratis et numero, uel quadrati ra-
dicibus et numero , aut numerus radicibus et censibus. Quadratum autem quod ra-
dicibus equatur est ac si dicas. Quadratum equatur quatuor radicibus; radix erge
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quadrati est .4.; et quadratum est .16., hoc est latus superficiei quadrate. et equilatere
et equiangule est .4.; et eius embadum est .16 Nam quot u.nilates suntAm unoquoque
laterum ipsius, tot radices in eius embado continentur, ut in hoc qundnlat.ero .abed.
ostenditur, quod habet in unoquoque laterum perticas .4. Quare emhadur.n el'us equatur
quatuor radicibus, quarum una est quadrilaterum .ae.; secun.da .zt.;. t.ertm ik .quartﬂ
quadrilaterum Jk.cd.: et si latos quadrati fuerit .5., equabitur radicibus; et erit qua-
dratum .25. Et cum dicitur: quatuor quadrati equantur .24, radicibus, tunc unum qua-
dratum cquatur sex radicibus; et unaqueque radix est .6., et quadratus est .36.: et C,“m
dicitur: medietas quadrati, siue census equatur quatuor radicibus, tunc census ?quablmr
8. radicibus; et erit census .64., et radix eius erit .8, [tem quinta pars quathjan equatur
tribus radicibus; ergo quadratnm, scilicet embadum eius, equatur .15. radicibus. Quare

embadum est .225., et latus quadrati est .15. Similiter quoque quod fuerit maius quadrato |
e X i L [4
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aut minus, ad unum reducendum est quadratum. Et eodem m?do ﬁt.quando radices
equantur censibus, inueniende sunt radices, que equ'sz}tur uni censui. Item quando
dicitur: quadratum equatur numero, ut dicamus perticis .36.; tunc embadum est .36.,
et eius latns est .6.: et cum quinque quadrata equentor .25., tunc quadratum est
.25., et eius radix est .25.: wel cum quarta pars quadrac.i equetur se‘cundun} arthme-
tricam dragmis .16.; tunc census, scilicet quadratum, erit .64., et etus radix est .8.

Similiter omnis census augmentatus et diminutus ad unum reducendus est'censum.
Ft eodem modo fit quando numerus equatur censibus. Radices uero que numcns‘equan-
tur, est sicut st dicas: radix equatur quatuor; ergo radix est .4.;ct‘census qui est ex
ea est .16.: ¢t _sicut si dicas: sex radices equantur .30.; una igitur radix equatur'.s.: et
similiter si dicas: medietas radicis equatur .9.; ergo radix est .18.; et census qui est ex
ea est .j24. Radices siquidem, que equantur quadratis et numero sunt ac si d}cas: 3.
radices equantur tribus censibus et .105. dragmis; llocl.lt radtces equantl'lr uni censui,
et dragmis .35.: et si dicas: .5. radices equantur dimidio censui, et dragmis .12.; h'ot? ra-
dices .10, equantur nni censwi et .24 dragmis, Quadrata aute:n} que equantm" radicibus
et numero sunt ac si dicas: tria quadrata equantur .12. radicibus et dragmis .36.; hoc
unus census equatur .4 radicibus et .12. dragmis: et 51 dicas : quarta census equatur
duabus radicibus et .12. dragmis; hoc est quadratus equatur octo l‘E{dlf‘JhuS et dragmis
.8. Numerus quoque qui equatur quadratis et radicibus est ac sidicas: .18, drasme
equantur duobus quadratis et .10. radicibus ; hoc est unum quad.ra}tum et .5. radices
equantur 3s. Et si dicas: .32 equantur dimidio quadrati et sex radicibus; hoc est unum
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quadratum, et duodecim radices equantur .64. dragmis: et sic semper debemus que-
stiones redigere ad unum censum; et secundum illud quod proportionaliter ceciderit
reductio plurium quadratorum, uel partes unius quadratj ad unum quadratum in ea-
dem proportione reducende sunt radices et numeri , qui cum quadratis, uel contra
eos proponentur, ut ueniamus ad notitiam uadratorum et radicum eovum , ut in se-
quentibus ostendemus. St v quadrato quidem .abgd., quod in singulis lateribus habet
Rerticas .10., dyametrum eius .ag., vel .bd. habere desideras, ipsius embadum, sci-
llC?t +100., duplica, erunt .200.; quorum radicem accipe, et habebis longitudinen
unius dyametrorum, Verbi gratia : quoniam rectus est angulus, qui sub .abg. ortho-
gonium est est, trigonum .abg.; quare multiplicatio lateris .ag. in sc, quod recto
sub tenditur angulo, equatur duobus quadratis linearum .ab. et .bg. Sed quadratum
lateris .bg. est embadum tetragoni .abgd. ; et quadratum lateris .zb. equatur qua-
drato lateris .bg.; quare duo quadrata linearum .ab. et .bg. dupla sunt quadrato |
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lateris .bg. Sed quadratum dyametri .ag. equum est quadratis linearum .ab. et .bg.;
ergo quadratum dyametri .ag. duplum est quadrati lateris .bg.; sed quadratum lateris
.I)g.. est avea tetragoni .abgd.; ergo quadratum lateris .ag. duplum est embado tetra-
goni .abgd.; quod oportebat ostendere,

Er est idin quo census equatur numero , scilicet embadum equatur 100. Quare
duplum embadi, scilicet quadratum dyametri, erit 200. Dico iterum, dyametrum .ag.
equum esse dyametro .bd.; quoniam recta .bg. equa est recte .ad. Si comuniter ac:i—
platur recta .ad., erunt due recte .ab. et .bg. equales duabus rectis .ba. et .ad.; et an-
gulus .abg. equalis est angulo .bad.: quare dyametrum .ag. equum est dyametro .bd.
Dico iterum quod dyamitri .ag. et .bd. se se inuicem secant per equalia super pun-
ctum .¢. Quoniam sibi inuicem equales sunt recte .ad. et .bg.; et in eorum terminis
copulate sunt recte .ab. et .gd., que sibi inuicem equantur; erunt siquidem emidi-
stantes recte .ad. et .bg.: et quoniam in eis recte incidunt .bd. et .ag., equatar quidem
angulus .adb. angulo .dbg.; et angulus .dag. angulo .agh.; reliquus .aed. reliquo beg.
est equalis. Quare trigonum .aed. trigono .beg. equatur ; et recta .be. recte .ed. est
equalis. Similiter et recta .ge. recte .ae. est equalis; ergo per equalia sese secant dya-
metri .ag. et .bd.; que oportebant ostendere. Nam si dyameter tetragoni dati fuerit
radix ducentorum; et ignoraueris embadum, nec non et eius latus, accipe dimidium de
.200., erunt .100., que habeas pro embado; et earum radicem, scilicet .10., habebis pro
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fatere; hoc est duo quadrati equantur .200.: quare unum quadratum, scilicet embadum
tetragonj, erit .100. Et si quadratum dyametri cum embado tetragonj fiant .300.;ergo tres
quadrati equantur .300.; quare tertia pars eorum, scilicet .100., erit embadum. Relique
quidem .cc. habebuntur pro quadrato dyametri; et radix embadi erit latus tetragoni.
Et si embadum et quatuor cius latera faciunt .cxu.; et uis separare latera ab em-
bado. Adiaceat tetragonum .ezif., et addatur ei superficies .ae. rectiangula; et sit .ai.
indirecto recte .it., et .be. indirecto .ez.; et sit unaqueque rectarum be. et .ai.
propter numerum laterum tetragonj; quare superficies .ae. equatur quatuor lateribus
tetragonj .et., cum latus ipsins .ei. sit unum ex lateribus superficiei .ze.; et superficies
quidem .et. continet embadum tetragonj .zi. , nec non et quatuor cius latera ; ergo
superficies .za. est .150.; et hoc est illud quod divimus, uidelicet census cum quatuor
radicibus equantur .140.; et est census tetragonum .ef., quatuor eius radices sunt su-
perficies .ae. Dinidatur quidem recta .ai. in duo equa super punctum .g.; €t quoniam
linea .£i. addita est linee .zi., erit superficies rectiangula .it. in .af. cum quadrato linee
.gi. equa tetragono linee .g¢. Sed superficies .it. in .at. est sicut superficies .zt.| in .et.,
cum .if. equa sit ex .zz. Ergo superficies .zf. in .af. cum quadrato linee .gi. equatur
quadrato linee .g¢. Sed .z¢. in .af. est superficies .za., que est .140.; quibus addito qua-
drato linee .gi., scilicet .4., reddunt .144. pro quadrato linee .gt.; quare .gt. est .12, sci-
ficet radix de .444. Quare si ex .gf. relinquatur .gi., scilicet .2., remanebit .it. 10., quod
est latus tetragoni .¢£.; cui embado, scilicet .100., s addatur quatuor eius latera, que sunt
.40., erunt .140., ut oportet. Er sic fiat in omnibus questionibus, in quibus numerus
equatur uni quadrato et radicibus, widelicet super ipsum numerum addatur quadra-
tum medietatis radicum, et summe radix inueniatur; ex qua tollatur medietas posi-
tarum radicam, remanebit radix quesiti census; que in se multiplicata faciet censum.
Verhi gratia: dragme .133. equantur uni censui et duodecim radicibus. Quare si qua-
dratum medietatis radicum, scilicet .36., addiderimus super .133., facient .169.; de quorum
radice, scilicet de .13, extractis ., scilicet medietas radicum, remanebunt .7. pro ra-
dice quesiti census; et census erit .9.

Item est tetragonum, ex cuius embado si tollantur quatuor cius latera, remanent 77.
Adiaccat tetragonum .bd., el sumatur punctus .a. in .gd. rectam; et sit .ga. 4. per-
ticarum; et per punctum .a. producatur recta .az. cquidistans ubilibet rectarum .gb.
et .de.: et quoniam .ga. est 4. superficies .ba.; quatuor latera, scilicet .4. radices ex
tetragono .bd. continere necesse est. Quare si de tetragono .bd. extrahatur quadrilate-
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rum ba., scilicet quatuor cius latera, remanebit superficies .zd. 77. Et q jam due
superficies ba. et .zd. equantur tetragono bd.; ergo census equatur radicibus et nu-
mero, hoc est quadratus bd. equatur .4. suis radicibus et .77. Diuidaturque .ga. in duo
equa. Et quoniam recta .ga. diuisa est in duo equa super punctum ., et ci adinncta
est in directo recta .ad., erit multiplicatio .ad. in .gd. cum quadrato linec .ai. equalis
quadrato linee .4i. Sed multiplicatio .ad. in .dg. est sicut multiplicatio .da.in de.;
cum .de. equa sit linee dg. Sed .da.in de. est superficies .zd., que est .77.; ergo da.
in .de. facit .77. : quibus si addatur quadratum linee .ai., quod est .4., erunt .81. pro
quadrato lince .di., cuius radiz, scilicet .9., est linea .di.: cui si addatur linea .ig., ha-
bebitur .11. pro latere .dg. Quare embadum quadrati .bd. est un:lecies undecim, sci-
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licet .121.; et quatuor eius latera, scilicet superficies .ba., ¢st .ba. est .4s., remanet v oo modictelem .. id paealile.
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superficies .zd. 7., ut oportebat. Et sic faciendum est in omnibus questionibus, in qui-
bus quadratum equabitur radicibus et numero; uidelicet super numerum addatar qua-
dratum medietatis radicum; et de summa collecta accipiatur radix, eique addatur me-
dietas radicum; et sic habebitur radix quadrati, que in se multiplicata faciet que-
situm quadratum: ut si proponatur quod census equatur decem radicibus et .39. dragmis,
addatur quadratom quinque radicum, scilicet .25, Super .39., erunt .84, ; super quorum
radice, scilicet super .3., | addatur medietas radicum, scilicet .5., et habebis .13. Ppro ra-
dice census; et census erit .169.; et eius decem radices sunt .150., que procreantur ex
multiplicatione de .10 in 13. ItEx est tetragonum, cuius embadum si tollatur ex samma
quatuor laterum ipsius, scilicet‘ ex quatuor suis radicibus, remanebunt pertice .3. Adia-
ceat tetragonum .ge. habens in singulis lateribus minus de perticis .4.; et adiaceat .de.
linea .da.; et sit tota .ae. 4; et dividatur .ze. in duo equa super punctum .b.; et pro-
traha.tur recta .az. equidistans et equalis «dg.; et protrahatur .fg. in punctum .z.; et
quoniam recta .ae. est 4, et .ef. est latus tetragoni .ge.; erit itaque .fe. in .ea., scilicet
s.uperﬁcnes -ze., equalis quatuor radicibus, scilicet lateribus tetragoni .ge.: ex quibus
si tollatur tetragonum -g€., remanet superficies .ga. 3. perticarum. §ed tetragonum .ge.,
et superficies .ga. equantur superficiei -Z€.; ergo qualuor radices equantur censui, et

crgo medietatem radicum, scilicet 4, et multiplica eas in se, erunt §; que adde cum
93, erunt }93; de quorum radice tolle , scilicet medi radicum, r t 9 pro
latere tetragoni; ergo embadum est 82, et quadratus dyametri est 162. Rursus quatuor
tetragoni latera equantur ? totins tetragoni. Adiaceat tetragonum .zbgd.; et in .bg.
et .ad. rectis accipiantur puncta .ez.; et sit unaqueque rectarum .be. et .az. perticarum
4; et copulentur recte .ez., eruntque paralilogramina .ae. et.zg. sub equidistantibus .ad.
et .bg.: quare erit sicut paralilogramum .ze. est ad paralilogramum .zg., ita basis .be.
est ad basem .eg. Sed paralilogramum .z¢. equatur quatuor radicibus tetragoni .ag. ;
crgo paralilogramum .ae. est . ex tetragono .ag.; remanet itaque paralilogramum .zg.
1. ex tetragono .a g.; ergo superficies .ae. ad superficiem .ze. est sicut .2 ad 7. Quare
est sicut .2 ad 7., ita .be., scilicet .4., est ad .eg. Quare multiplica .4 per .7, et dinide
per .2., exibunt .14, pro linea .eg.: uel aliter quoniam dupla sunt .4 ex 2., ita dupla est
recta .eg. ex .T.; ergo .eg. est .14.; quibus additis .4., scilicet .eb., habebis pro .bg. .1s.,
scilicet pro latere tetragoni .ag.; quod oportebat ostendere. Vel aliter secundum com-
putationem algebrg, quoniam superficies .ae. equatur quatuor radicibus, uel . tetra-
goni .ag.; ergo quatuor radices equantur ;. census. Vnde ut reintegretur census, mul-

tiplica .9 per 4., et diuide per.2.; uel medietatem de .o. multiplica per .4. Quia quo-
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a ¢ perticis tribus: opt?rtet itaque ut inueniamus censum et eius radicem. Quoniam linea ticns due none sunt in .9. nonis, scilicet in censu, totiens .4. erit in radice tetragon
.ae., que est .4, diuisa est in duo equalia super punctum .b., et in duo inequalia su- .ag. Quare quadratum .ag. equatur .18. radicibus, ut prediximus; et continentur in eius
per pu.nctum .d., erit multiplicatio .ed. in .da. cum quadrato linee .bd. equalis qua- embado pertice .324. Rursus .4. latera et 3. embadi tetragoni equantur § 71, Quare redige
drato l-mee be., quod describitur a medietate linee .ze. Sed ex maltiplicatione .ed. in 1. census ad censum unum, et habebis quod census et radices § 10. equantur } 206.: et
:da. oritur superficies .ga., que est.1.; com .dg. equalis sit de.; ergo superficies .gd. hoc inueniemus multiplicando radices .4. et} 77. pers., et dinidendo utramque multi-
in .da. cum qua.ldrato linee .bd. equatur quadrato linee be., qui est .4.; ergo quadratum plicationem per .3. Dimidia itaque radices, erunt § 5.; quorum quadratum accipe quod
bd. est .1.; cuius radix, scilicet .1., si tollatur ex linea Je.. remanebit de .1., que est est! 28.; quem numerum adde cum % 206., erunt § 235.; de quorum radice, scilicet de
latu§ tetragoni .ge.; cuius embadum, scilicet quesitus census, erit similiter ,‘,, Er si 415 deme dietatem radicum, remanent .10. pro latere tetragoni; et embadum est .100.
medictas linec .ag. fuerit inter .de. super punctum .b., ut hac alia cernitur fizura ; Er si quatuor cius latera equentur embado tetragoni, tunc quatuor eius radices equan-
adde. super .eb., scilicet super .2, lineam .bd., et erit tota .de. 3., que est mdif qua: tur censui. Quare unum quodque latus est.i., et census est .16. Et si latera duplum .

et is'i'.pf:,o wl drati .ge. quesiti; et quadratum erit .9.; et superficies .ga. erit similiter .3., ut predixi- essent embadi, tunc quatuor radices equarentur duabus radicibus; ergo latus tetragoni

Pag. 60, lin, 31-36).

mus. Et sic fiat semper in omnibus questionibus, in quibus radices equentur quadrato

essct .2., et area esset .4. ITEM si ex area tetragoni auferantur tria latera, scilicet tres

s g { et numero. Videlicet ex quadrato medietatis radicum tollatur numerus, et residuo in- radices eius, remanent .40., ergo tres radices et .40. equantur censui. Medictatem quidem
ueniatur radi.xt que tollatur ex medietate dicta, uel addatur super eam, et habebis radicum in se multiplica, erunt {2.; que adde super .40.,| erunt § 42.; super qUOrUm i, 37 reurs
radicem quesiti quadrati. Vt in hac in qua proponitur, duodecim radice’s equari un‘\' radicem, scilicet super % 6., adde medietatem radicum, erunt .8.,que sunt latus tetra-
quadr:ftt) et .27. dr'agmis : medietas itaque radicum est 6., quorum quadratus est .3s.; goni. [1ex diuish aream quadrati per dyametrum eius, et prouenit .10., quanta est dya-
de qulb‘xs extractis .27., remanent .9.; quorum radix, scilicet -3, §i extrahatur ex mediej meter et latus eius. Quoniam ex dinisione embadj per dyametrum proueniunt .1o. ;
tate radicum, remanchunt .3. pro radice quesita; et eensus erit .s.: uel si.3. addantur ergo ex maltiplicatione dyametri in .10. prouenit embadum. Quare ex multiplicatione

@ d . super .., habebis pro radice quesita .0.; et quadratum erit st: et sic semper, cum ra- dyametri in duplo de .10. prouenient duplum embadj. Sed duplum embadi equatur
dxces.cq.nantur censui et numero, soluuntur questiones dupliciter. Vnde in quibusdam quadrato dyametri; ergo ex multiplicatione dyametri in .20. prouenit quadratum dya-
questionibus quandoque cadet una solutio, quandoque alia. [rem quadratum dyametri wetri. Sed ex multiplicatione dyamctri in se proucnit idem quadratum. Quare dya-
e.t cmbadurfl, nec non et quatwor dati tetragoni latera equantur perticis 279; et que- meter est .20., et eius quadratum .400.; et embadum est dimidium eius, scilicet .200. :
ntur quantitas lateris tetragoni. Quoniam quadratus dyametri est duplum t;tra <l)ni- latus quoque est radix de .200., que est parum minus de £ 14. Irew demptis quatuor late-

fol. 38 vore.  €Tg0 quadratus | dyametri cum tetragono tripla erunt tetragoni; gony ribus ex area remaneant .4.; quanium est ergo eius latus. Adiaceat tetragonum abgd.;

el tria quadrata et

quatuer radices cquantur 207. Quare ut reducas hec ad Censum unum, accipe tertiam

et sumantur puncta.ez.; et sit unaqueque rectarum .az. et de. 4.; et copuletur .ze.
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Erit itaque snperficies .dz. equalis quatuor lateribus tetragoni .db., remanet itague su-
perficies .eb. 4.; ergo quatuor radices et .4. equantur tetragono .db.: diuidatur itaque
recta .az. in duo equalia super .1.; eritque multiplicatio .zb. in .ab. cum quadrato li-
nee .iz. sicut tetragonum linee .ib. Sed .zb. in .ab. est sicut .zb. in .ze. Sed .zb. in
.ze. facit superficiem .eb., scilicet .4.; ergo ex .zb. in .ab. proueniunt .4.; quibus addito
trigono linee .iz., erunt .8. pro quadrato linee .ib.; ergo recta .ib. est radix de .5.: cui
si addatur recta .ia., scilicet .2., habebinus .2, et radicem de .s. pro tota linea .ab.,
que est latus tetragoni .db.

Er si dyametri quadiati supra unumquodque latus eiusdem quadrilateri addatur .6.;
quantum erit latus cius. Multiplica itaque .6, in se, erunt .36.; que duplica, erunt .72.;
supra radicem quorum adde .6., et habebis latus; ergo latus est.6. et radix septua-
ginta duorum. Verbi gratia. Adiaceat quedam recta .zb., et sit equalis dyametro dati
quadrilateri; et latus eius sit bg., remanet .ga. 6., in quibus dyameter superhabundat
latus: et constituatur super rectam .ab. tetragonum .ed.; et protrahatur in ipso dya-
meter .eb.; et per punctum .g.; protrahatur ‘recta .gz. equidistans rectis .ae. et .bd. ;
ct per punctum ... protrahatur recta .tk. equidistans rectis .ed. et .ab. : deinde sum-
matur in .bg. recta punctus .; et sit .gl. equalis .ga.; et compleatur figura eadem in
tetragono .gk.: et quoniam tetragonum est quadsilaterum .ad., tetragona sant ea que
sunt circa dyametrum ipsius, scilicet .£z. et .gk.: cst enim latus tetragoni .£z. recta
t.i., que est equalis recte -ag.; ergo .Li. est .6; et tetragonum .2z, est .36. ltem tetra-
gona sunt quadrilatera .om. et .Jp.; sunt cnim circa dyametrum tetragoni .gk.; et est
tetragonum .om. equale tetragono .£z. propter rectam .on., | que est equalis recte .gl.,
et .gl. recte .ga., et .ga. recte (. ostensa est equalis. Et quoniam recta bg. est latus
tetragonj, cuius .ba. est dyameter; quod a recta .ba. describitur tetragonum duplem
est eiu.s, quod describitur a recta g ergo tetragonum .ad. duplum est tetragoni .gk.
Quare ignomon .q.r.s. equalur tetragono -gk.: auferatur jtaque ex gnomone .g.r.s. te-
ragonum .£3.; et ex tetragono .gk. tetragonum .om., que sunt equalia, remanent sup-
plementa .ai. et .id. equatia gnomonj .c.f.5. Sed supplementum .as. equale est super-
ficiei .il.; habet enim unum latus comune, quod est .ig.; et vecta quidem ./g. recte
-ga- est equalis. Similiter et supplementum .id. equale est superficiei Jip.; ergo due
sul'mrﬁcies +l. et .ip. equales sunt gnomonj .c.f.h. Quare si comuniter auferatur super-
ficies .gn. et .nk., vemancbit duplum tetragoni .om. equale tetragono ./p. Sed tetrago-
num .om. est .36. Quare tetragonum Ap. est .12; cuius latus, scilicef bl., est radix se-
ptuaginta duorum: cui si addatur Ag., que est .6., habcbimus pro tota .6. et radicem
septuaginta duorum, ut oportebat ostendere. Cui si addatur -g., erit tota .ag., scilicet
dyameter dati quadrilateri .42. et radix scptuaginta duorum. Vel aliter quoniam recta
-ag. est .. et.gi. est latus tetragoni, cuius dyameter est equalis lince .ab., erit pre-
pter hoc quadrilatcrum .ai. equale sex radicibus tetragoni .gk.; et est quadrilaterum
«d. equale quadrilatero .qi.; ergo quadrilaterum .id. est sex radices quadrati gk.; et
quadratum .#z. est .36.: quare totum gnomon .g.r.s. est .36, et .12. radices tetragﬁni.gk-
Et est gnomon IS cquale tetragono .gk., ut ostensum est. Vnde si ponamus re-
ctam .bg. rem,erit tetragonum g k. census, qui ¢quatur..42. suis radicibus et .36. dragmis:

operare ergo in hoc secundum quod dictum est quando census equatnr radicibus et
nuniero. ‘

1L 63

Rursus multiplicaui dyametrum per latus, et proucnit .100.; quanta est ergo dyameler
et latus tetragonj. Quoniam multiplicato dyametro per latus proueniunt .100, Si mul-
tiplicaucrimus quadratum dyametri per quadratum lateris, scilicet per aream tetragoni,
prouenit quadratum de .100., scilicet decem milia. Quare si multiplicauerimus quadratum
dyametri per duplum embadi, scilicet per quadratum dyametri, proucniet duplam
eius, scilicet uiginti milia. Ergo dyameter est radix radicis uiginti milium. Quare em-
badum, cum sit medietas ex quadrato dyametri, erit radix quinque milium; quare latus
crit radix radicis quinque milium. Irem multiplicaui dyametrum per aream tetragoni,
et prouenit .500.; quanta est ergo dyameter et latus eius. Quoniam multiplicatio dya-
metrs per embadum facit .500.; erit itaque multiplicatio dyametri per duplum embadi,
scilicet per quadralum dyametri, .1000.; ergo dyameter est radix cubica de .1000. Nam
radix cubica de .1000 est 10.; l ergo dyameter est .10.; et quadratum eius est .100.; et
area est dimidium eius, scilicet .30.; el latus est radix de .s0.

Explicit de guadrilatero: incipit de parte altera longiori.

Ap1acesT quadrilaterum parte altera longius .abcd., habens in singulis lateribus
breuioribus, que sunt .ab. et .dc., perticas .6.: in longioribus quoque .ad. et be. per-
ticas .8.; elusque cmbadum colligitur ex multiplicatione lateris .«d. in .be.; quare area
ipsius est .48. Nam si eius dyametrum .ac. habere desideras, adde quadrata linearum
.ab. et bg. in unum, scilicet .36 et 64., crunt .100.; quorum radix, scilicet .0., est dya-
meter .«c. ltem sit dyameter .10., et latus .cb. sit. s.; quantum est ergo latus .ab.: de
quadrato linee .ac. extrahe quadratum linee bc., et remanebit quadratum linee .ab.,
et econuerso, ut in trigono orthogonio superius diximus. Simili quoque modo inue-
niemus dyametrum .bd. esse .10. propter equalitatem trigonorum .abc. et .bad. Dico
quidem quod ipsa dyametra sese per equalia secant super punctum .e.; sunt enim equi-
distantes recte .ad. et .bc.; quare angulus .ade. angulo .ebo. est cqualis: propter ea-
dem ergo et angulus .dae. angulo .ecd. cst equalis: reliquus .aed. reliquo Dec. est
equalis : equiangula enim sunt trigona.zed. et .bec. , et habent latera .ud. ct bc.
sibi inuicem equalia ; quare reliqua latera reliquis lateribus , que equalibus angulis
subtenduntur, sibi innicem equalia erunt; latus quoque .be. lateri .ed. Et latus .ce. la-
teri .ea. Et quoniam dyametrum .a0. cquale est dyametro .bd., ct sunt secta per equalia
super .. punctum. Quantum enim recte, que sont .ia. ct (b, et Jdc. et .id. sibi inui-
cem equales sunt: est enim unaqueque earum .., scilicet dimidium sui dyametri; yue
oportebat ostendere. Nam si area fuerit .48.; et latus breue aggregatum fuerit cum
longiore sint .14.; et uis scire quantum sit longius, uel breuius latus; medictatem itaque
de .14., scilicet .7., in se multiplica, erunt .45.; de quibus tolle arcam, remanet .1.; cuius
radicem adde super .7., erunt .3. pro latere longiori; a quibus usque in .14, desunt ..
pro breuiore latere. Verbi gratia: adiaceat quadrilaterum .b.g.d.e. parte altera longius;
et sit .bg. breuius latus, et .gd. sit longius; et protrahatur recta .bg. in puncto .a.; et
sit recta .ga. equalis recte .gd.; et diuidatur recta .ab. in duo equa super punctum
4.0.3 erit ergo tota linea .ba. 14.; quare be., uel .ac. est .7.: et quoniam recta .ba. diuisa
est in duo equalia et totidem incqualia super punctis .gc., exit .bg. in .ga. cum qua-
drato linee .gc. equalis quadrato linee .ca. Sed .bg. in .ga. est sicut bg. in .gd.; et ex
.bg. in .gd. provenit area; ergo .bg. in .ga. est .48.: cui si addatur quadratum linee .ge.,

fol. 33 vects.
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faciet .49.: ergo quadratus linee .gc. est .1.; cuius radix, scilicet J4.,est Ii ' ;
; .gc. est 1. A.,est linea .gc. quadrata i i i

X . . manchunt .g6. lo .ab. in .be. .ab.in bg.: .ab. bg.

super .ac., ent tota .ag., scilicet .gd. 8y quud est maius latus; remanet ergo gb. s, ut pebunt 5% pro du[\ ab.in b, hoc et e dUPIO ebin bg o8 abin bg

© Lty 6. oo pro dyamerra. s Gk
3 recto, Y. 42-46 1 pag. 65,

Wl 38 v prediximus, Item sit a i i
super .45., erunt .#s.; de quibus aceipe radicem, que est 7., et adde super cam .1., quod longlys uero .8, frerum coniunxi dyametrum cum uno latere, ct prouencrunt 1.ndc 46.; I
fuit medictas duorum supradictorum, erunt 6., quod est latus longius; de qu:)(tlo]le c’t al'mr]‘ latus 4est 8. Quanta est ergo (.lyamcler, et quantum c;L.lalus e cm‘uv\mc!um. !
-2., in quo longius latus superhabundat breuius, remanent .6.; quod etiam possumus Muttiplica t5. in se, c.n}nt 2565 de quibus tolle .qundrutum dati lateris, S“h.cet Ml
comprehendere in figura suprascripta. Sit longius latus ut predisimus gd., cu facet remanent .192.; que dinide per duplum de .16., exibunt .6, que surnl l.:lllls Acumnl‘mlum
cqualis recta.ga.; et auforatur a recta ga. recta £ fy que Sit .2.; crit en o’recta of dyamc,jtro; quod latus t()llc. de .16., rcmanent .10. pro dyamctro: Verbi gratia: adiaceat
cqualis recte b, Dividatur itaque recta - . in duo ’equalia o .ér umfum . .eﬁ; q.uadnlutcruy\ D.g.d.e; et sit dyn.mclcr .bd. cun latere .bg. Imrllcn.rnnl.m.;.cl latus .dg.
rvecta ac. equalis rocte .ch.; ergo recta .qb. diuisa est in duo epualil; . 'u-v . S.lt 8.1 pone itaque la‘lns -bg. radicem, remanet dyu@cter .rlp,. 16 minus radice; que mul-
et in duo inequalia super punctum g.; et est recta o, . que interl’i I; nc l“m llp]lc‘ﬂ in se, habebis .236. ol unum quadratum minus radicibus .32, pro quadrate dya-
wibus. Pt ergo multiplicatio «ag. in .gb. cu,m quadrato ]i‘;ee. -C-,;I e ;{CC Sell‘: 10- metri bd. Sed quadrato dyametri .Dd. equantur duo} quadrata lulcr.um Jbg. et .grl..;
. Sed .bg. in ga. cst .45 et quadratum ex og. st t .'erf) b [Iin a‘[: rato dmee ‘ergo quufh:ntﬂ laterum .bg. ct .f*(l..equanmf 236. et uni quadmto ]aAlcrls by, detiactis
linee -go. est 49, quorum i, scilicet .. oot Emon ,w’ ‘ C{:Ii~gig;dd;g!u; l;m quadrato inde l'ad}(:}bus .32.: restaura ergo 11\511? radices et cx'ul}t quadrata lmgﬂrum bg. et gd.
4., erit tota ag. 5., quod est maius latus.’ltem G ex. cl: m; o B g-'; que ‘;ft cum mth]n_ls .32, equales .2_56. et uni quadm-m lateris .hg.:.c.omumler anferatur qua-
ot aunforatur ., vemanet gb. 6. ut predisims v‘e] ;,“(zer' . i tum].jl equa is drall‘lm lateris .bg., remanebit rp.ladratum lul'm:ls .gd. cum radicibus .32, .Cf[un]c .256. 3 co-
dicom; eritque tunc latus longius radix et 9. i l‘“-]m_am o : llm'm]E' a;s rﬁum§ ra- muniter aufel‘an'n' qna%h'atum lince :g(I., scilicet .64, !‘Cmancl)lﬂllt r:l(llCCS- 3'2, equales
lateris in longius proucnit .;;. ; ergo ex 1;“;lti li‘zaﬁ " arﬂfu tip 1c;' one breuioris 592, ].chc Araduxmm? (sic) hanc questionem ad umam ¢x sex regulis snmndxchs, ad eam
proucniunt similiter 5. Nam e; multiplica[iunep radi; T U;l.s n ra lCCII'l etin .2. uS(]chcet in qua radices cr]mmtur.numcru‘ Ql}al'e dinide .192. per .32, exibunt .6. pro ra-
i 00w i€t ex multiplicatione radicis in C is "T radicem prouenit census ; dice, ho.c-cst pro latere .bg.; quibus extractis de A6y vemanent A0 pro d).'amelm bd.,
s » (1. 38 verso  Tin, 22. P .2. proucniunt due radices; ergo census et due radices ut Pl‘cdlxl. Er si dyameter addat .4. super latus brewius; et longius latus sit .8., quanta

82 pug. 64, fin. 23.33)

equantur .45. : fac ergo ut supra diximus in his in quibus census et radices equantnr

facit 48., scilicet dimidium de .96. Sed .ad. in .bg. facit embadum; ergo embadum st

est ergo dyameter. Multiplica .8. in sc, erunt .64 quibus adde multiplicationem quater-

lin. 3-81

a " . .
2 ::;:ell:uzq:::;k? ]:ﬁ:sltspc?zl:add)z:f:; S:n'”:'f c:]dcm:adl[lm sit -43-;.(1113““!“ est narij lin se, crunt .'30.: et (']upla ipsa .4., erunt .8.; in ([ui])uf diuide .80., erunt 10 pro
cuius vadix, scilicet .14., est longitudo uh-iuz € IIL“ ae 7“P um em?““‘h ?mm -196.; quantitate d_vamcl‘m; de quibus tnll-.f A que dyameter .:uldul: super latus ])rcuu.m, re-
drilaterum _abgd.; cuius dyameter .ag. sit (?ue atens. \cr]::l gratia: "’d“":ef‘t qua- m.mc'bl?ut 6. pro ipso ‘lalm'e{ .]’rudll(‘,ltmt cuim hee questio ad unam ex sex rvg-ulxﬁ su-
ctum .¢.; ol sit .b; ewnslis be. E ~ag. st 0. protrah:‘lh?r (Iﬂldem.x:ecta..ab. in pun- pra.dlcus hoc nlml}o: primo quidem manifestom est | Aquod dno quadrata, ])rcuwl'{s nie Gl 39 e
P—— N = - equalis .bg. Lt quomam recta .qe. diutsa est ubilibet in duo super delicet et longioris lateris equantur quadralo dyametri. Quare pone dyametrum radicem,
guam in se mu[tipﬁ(‘n, facit (luzldrntum d.\'zlmclri. Ttem pro latere breuiori pone r

punctum .b., erunt duo quadrata portionum .ab. et .be. cum duplo .ab. in .be. equales

g
; quadrato totius linee .ae. Se.d portio .be. equa est lateri .bg.; ergo quadrata linearum dicem dyametri minus .45 que multiplica in se, uenict quadratum dyamelri et .ic.
; (:1: cc[t ZI’F '31'““'_‘ duplo .ab. in bg. cquﬂ..ﬂtur quadrato linee .ac. Sed quadrata laterum minu.q 8. ra'dic.ihus (l)':\rf\(!lx‘i pro fquadrato ]:\tttl'is ]u-eui(?ris; cum qL?il‘xus adde r|n:u]'mlum
i -0g. faciunt ‘qundratum dyametri .ag.; et duplum .zb. in .bg. facit duplum lateris longioris, habebis quadratim dvametri et 8o. minus .s. radicibng dyametri, que
i aree, S‘{].hcf‘t 796.;(11\1111.15 iunctis cum .100. faciunt .196. pro quadrato linee .ze.; ergo .ae. eyuantur quadrato dyamets. ]‘\(‘S\am'z] ergo ipsas radices aly utraque parte, remanchit
(l‘:c:':;(I;;‘:)‘I:zl(’c;?:hcs: ';z’c:‘iigl’:fi‘li’:m“‘: POISF ]’FC,‘ ut separes .ab. ex .be., sci- quadratum dyametri et .80., que (:(Iuan?u]‘ quadrato dyametrj et .8. mrli(:ilxus: ?ullc ergo
’i duo latera conjuncta .’”. Rvngns d‘ 'arhntel:l 'CSt ubi diximus, embad.um eru'nl. 48, €t ab u-lraquc 1:ar".c. qllll(ll‘all]m d_\'an.lctn, remanent 80., que cquanlu_r R j‘il(‘lf:ll]llﬁ dya-
w12 wolo scire embadunt, nee no & yame sit .10., et duo .latfra'ct?nluncta .smt A4 et n.let'n. .Qu:u'c dx-\us']s 80 lf"". 8 ucnient .m: pro d_vamclro,' ut ])I'C(ll?;l. Er Si e‘( ml.ll—
(RS n et “““mquﬂdque ]latus: multiplica igitur .44, in se, erunt tiplicatione ]unglm'xs lateris in area proucnict 384.; et Direnins latus sit .6.; ct ws scire

l‘);i, :le quo telle quadratum dyametri, scilicet -100., remanet .95.; quorum dimidium,
scilicet .48., es : . -
scilicet .48., est embadum: post hec per supradicta studeas latera segregare. Que in-

ueniuntur in supradicta figura hoc ordine: quadratum dyametri .ag equatur duobus
.ag. equa :

qua(?ratls laterum .ab. et bg., hoc est quadratis portionum .ab, et .be. Sed quadrata
portionum .ab. et .be. cam duplo .ab. in .be. cquantur quadrato linee

dratum dyametri .ag. .ae.; ergo qua-

cum duplo .ab. i . R
plo .ab.in be. equatur quadrato linee .¢e. Quare siau-

feratur quadratum dyametri, scilicet .100., ex quadrato’ linee .ae., scilicet de .196., ve-
.ae., s A%,

quanta sit area. Quia ex multiplicatione breuioris Jaleris in longius prouenit area;
et cx multiplicatione arce in Jatus longius prouenit .384.; ergo ex multiplicatione bre-
uioris lateris in quadratum longieris idem prouenil. Quare si diuiserimus 384. per .6.,
scilicet per breuius latus, prouenient 4. pro quadrato longioris. Quorum radix, scilicet
3., est latus longius. Ev 8I proponatur, embadum esse -4s.; et diuiso Jatere majore per
minus proueniat £ 1.; ¢t uis scire unum quodque Jatus, pone breuius latus .3 propter f..
quod denominatur ab ipso; ct multiplica .3. per Ly, erunt 4., quod pone pro maiori




ful. 40 recte.
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latcre. Ergo in qua proportione est .3. ad .4., in eadem est breuius latus ad maius: mnul-
tiplica itaque .3 per 4., erunt .12.; in quibus divide 4s., uenient .4.; de quibus accipe ra-
dicem, que est .2.; et multiplica in cam posita .3 et 4, et habebis .6. pro breuiori latere,
et 8. pro maiori. uel aliter: multiplica 3 per 45, et diuide per 4, cxibunt .36.; quorum
radix est breuius latus. Item multiplica .4 per 48, ct divide per .3., exibunt .64., (uo-
rum radix est latus longius. Et si latus minus dinidatur per maius, et prouenient 3.; pone
pro maiori latere .4. propter §., que denominantur ab ipso; el accipe Tode ., erunt 3
que pone pro minore, et fac ut supra, et habebis .6. pro minori latcre, et .s. pro maiori.
Irzw latus breuius cum dyametro sit .16.; et latus maius addat .2. super latus minus;

et uis scire quantum sit dyameter et unum quodque latus . Quoniam maius latus
excidit minus latus in .2.; Ergo si addiderimus maius latus cum dyametro, uenient .1s.:
multiplica itaque .48. in se, et .16. in se; et aggrega multiplicationes eorum, erunt
.580.; de quibus tolle quadratum duorum predictorum, remanent .376.; quorum radix,
scilicet .24., est summa dunorum laterum et dyametri: de quibus tolle dyametrum et
latus breuius, scilicet .46., remanebunt .8., que sunt latus | mains; de quo tolle .2.,
remanent .6. pro latere brewiori uel .18., scilicet maius latus ; et dyametrum tolle
de .24.. QVe si ad computationem algebre reducere uis, pone latus brevius rem, re-
manchit flyamcter -46., excepta re: multiplica ergo rem in re, prouenict census; quem
aggregab{s'Cllm. quadrato maioris lateris; quod quadratum inucnics sic : quia maius
l:tnu's c)fcuht minus in .2.; pones ipsum maius latus rem et duas dragmas ; que mul-
tiplica in se, egredientur census et .4. radices et .4. dragme pro quadrato longioris la-
t‘eris: que adde cum quadrato breuioris, scilicet cum censu, erunt duo census, sci-
licet dun.) qua}d'rﬂta breuioris lateris et .4. radices et .4. dragme, que equantar quadrato
dyametrj, scilicet multiplicationi de 1s., excepta re in se. Que multiplicatio est 256
et census, exceptis triginta duabus radieibus. Restaura ergo radices, remanchbunt 256
et census, que equantur duobus censibus et 36 radicibus et .4. dragmis : tolle itaque ab
utraque parte ceasum et .. dragmas, remanebunt census ct radices 36, que equantur
2520 media ergo radices et censum, secundum quod superins diximus, ubi census et
ra'dlces'equamur numero. Er si maius latus cum dyametro sit 4s.; et maius cxcedat
minus i .2.; tunc minus latus cum dyametro esset .16.; cum quibus operaberis ut supra.
Rursus duo la-tc.ra cum embado surgunt in 62.; et maius latus addit super minus .2.;
quantum csl gitur unumquodque latus: modus inueniendi hoc erit ut minuas .2. ex 62.,
et -remanchuut .60, Dquigitur adiunge medietati laterum, et prouenient .4.; ipsum itaque
adiunge .60., el", pmuemcm{ .M'.: horam ergo radicem, que est 8., assume; ipsum nameque
bt Exagh v pons e it i ot rmanebunt & guod et lain
b Exemy 3 s R unc latus maius res et due dragme.
lan multiplicatione quidem breuioris lateris in longius prouenit embadum. Quare tl’nul-
tiplica rem, scilicet minus latus , in rem et in duas dragmas, et halichis censum et
duas radices pro eml)Aado: quibus si addantur duo latera, scilicet 2 radi ot .2 dragme,
crunt census et & radices et 2 dragme, que equantur dragmis .62.: tolle ergo ab utraque
parte dragmas .2., et remanenl census et 4 radices, que cquantur .60 et cetera.

~ET st 1_'nulliplicatio maioris lateris in dyametrum sit 0., et latus breuius .6, , multi-
plica 80 in se et ¢ in se, erunt .6400 et 36 : accipe ergo quadratum medietatis de
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.36., scilicet .324.; et adde cum .6400., erunt .6724.; super quorum radicem, que est .82.,
adde medietatem de 36., crunt .100.; quorum radix, scilicet .10., est dyameter; in quo
diuide s0., uenient .8., que sunt latus longius : uel de .80 deme .18., remanent .64, quo-
rum radix est latus longius. Quod si hec ad computationem algebre reducere uis; quia ex
multiplicatione longioris lateris in dyametrum proueniunt 80; ergo ex multiplica|tione
quadratorum ipsorum prouenit quadratum de so., scilicet .6200. Sed quadratus dyametri
equatur duobus quadratis, longioris uidelicet et breuioris lateris ; ot est quadratum
brenioris lateris .36. Ergo ex multiplicatione quadrati maimis lateris in se et in 36
proueniunt ¢400. Quare pone quadratum maioris lateris rem, que in se multiplicata et
in .36. facit censum et 36 radices, que equantur scx milibus et quadringentis et ce-
tera. Similiter secundum hanc regulam facies si ex multiplicatione breuioris lateris
in dyametrum prouenict ¢0; ¢t maius latus sit .8.; tunc census ct 64 radices equa-
buntur 3660. Item lalus breuins cum area faciunt s4.; et latus maius addit super mi-
nus .2. Quantum est ergo quodque latus. Quia ex multiplicatione breuioris lateris in
longius proucnit embadum; si ponamus hreuius latus rem , cst latus longius res et
duo; que si multiplicanerimus per rem, scilicet per Lreuius latus, egredientur census
el due radices pro area: quibus si addamus breuius latus , scilicet radicem , erunt
census et tres radices, que equantur si.: multiplica ergo § 1., scilicet medietatem ra-
dicum in se, erunt +2.; que adde cum 54, erunt { 56; de quorum radice, scilicet de
L, tolle £ 1., remanent .6., quod est breuius latus; maius ergo erit .8.: et silongius
latus surgat in 56 cum embado. et minus latus sit .2. minus maiore; pone maius Jatus
rem, erit minus latus res, exceptis duobus: multiplica ergo maius Jalus per minus,
weniet censns minus duabus radicibus; cui superadde radicem, scilicet latus longius,
erit census, una radice cxcepta, que equantur .36. Restaura ergo radicem, et oppone
cam, remanebil census, qui equatur uni radici et 56: accipe quidem medictatem ra-
dicis; et multiplica eam in se, erit 33 quod adde super 56, erunt § 56 super quorum
radicem, scilicet 7., adde medictatem radicis, crunt .8., quod est latus longius. Si
autem cx aggregationc 4 laterum cum arca parte altera longioris proueniant 765 et
maius latus addal super minus .2.; tunc pone Jatus breuius rem, et latus longius rem
et due: multiplica ergo rem in re et duo, erit census et due radices, que equantur
embade ; cum quibus adde duas radices pro duobus breujoribus lateribus, et duas
alias pro duobus lateribus longioribus et .4., in quibus maiora latera superhabundant
minora, erunt census et sex radices ct 4. dragme, que equantur 76.: tolle ergo .4 ab
utraque partc, remanchit census ct sex radices, que cquantur.72.: pone itaque qua-
dratum medietatis Tadicum super 72, erunt 81.; de quorum radice, scilicet de .9., tolle
medietatem radicum, remancbunt .6. pro brewjori latere. 8i uero ex area diminuatur latus
Dreuius, el remaneant .a2.; et Jatus maius addat super minus .2.; pone ergo latus minus
rem, quam multiplica per rem et duo, scilicet per latus longius, egredietur census[
et due radices, que equantur areg ; de quibus tolle unam radicem, scilicet breuius
Tatus, remanet census ct radix, que equantur 2. : pone ergo swper 42 quadratum medic
radicis, scilicet §, erunt {42; de quorum radice, scilicet de +6, tolle £, remanebunt
6., quod est latus brewius. Et si ex area tollatur maius latus, et remanent antem .40.;
et maius sit duo pins minore. tunc erit manifestum : quod st minns latus tollatur ex
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arca, remancbunt duo plus ex eo quod remanet, cum ex area tollitur maius latus ;
ergo dempto minore latere ex arca, remanent 42: fac ergo ut supra, et habebis pro-
positum, si deus uoluerit.

Vel aliter: pone maius latus rem, et multiplica eam per latus Dreuius, scilicet per
rem, exceptis duobus, erit census, minus duabus radicibus, (que equantur aree: deme
ergo inde unam radicem, scilicet latus maius, remanchit census, cxceplis tribus radicibus,
que equantur quadraginta. Restaura ergo radices, et oppone eas, et habebis censum,
qui cquatur tribus radicibus et .40. et cetera. Itew diminutis .4. lateribus ex embado,
remanent .20.; et maius latus addit super minus .2. Quantum est ergo quodque latus: pone
latus breuius rem, et majus rem et duo. Quare .4. latera erunt .4 res et 4 dragme. Ex
multiplicatione quidem rei in rem et duo proueniunt census ct due res, que :quantur
embado. De quibus tolle 4 latera, scilicet 5 res et 4 dragmas, remanebit census minus
duu]m§ rebus ct 4 dragmis, que cquantur 20. Restaura ergo duas, scilicet res, scilicet
2 1“(1.(11CCS, et 4 dragmas, ueniet census, (qui equatur duabus radicibus et 24 dragmis.
Met'ha siquidem radices, erit .1.; cuius quadratum adde super .24., erunt .25.; super cuius
radicem adde ipsum .1., crunt .g, quod est brenius latus et cetera. [rex si mnaius latns
et minus addaztur cum dyamelro, et sint sicut medietas arcg; ct area sit .48.; et uis
sc%r.e quantum sit dyameter, nec non et quodque latus. Accipe ergo dimidium aree,
scilicet .24., que sunt summa duorum laterum ct dyametri ; et multiplica ea in sc,
erant 376.: de quihus tolle duplum embadj, remancnt 480; dimidium quorum dinide
per 24., scilicet per summam coniunctionis duorum laterum cumn dyametro, exibunt .19.
pro dyametro. Vel aliter: duplica embadum, crunt gs.; que diuide per 24, uenient .4.;
que ex.trahc de .24., remanent .20.; quorum dimidium babcas pro dyametre ; quibus
extractis de 24., remanent .14. pro quantitate duorum laterum. Ex hoc ergo talis oritur
questio. Aggregatio duorum laterum cst 14., ¢t arca est .48. : fac ergo ut superius dictum
est: et habebis propositum. Nam si unde ista procedant noscere uis; adiaceat quedam
rccta. -ab. .24 ulnarum, in qua continetur summa coniunctionis duornm laterum et dya-
metrj; et sit .ac. cqualis maiori lateri dati quadrilateri parte alteralongioris, et .cd.

minori; remanebit exgo .bd. equalis dyametro. Constituatur siquidem super rectam .ab.)
q A e

a ¢ d b
tetr?gonum -ee.; ot protrahatur dyametrum fb.; et per puncta .cd. protrahantur recte
cpig- et .dkmh. equidistantes ut libet rectarum -af. et .be.; et per puncta quidem .ik
protrahantur recte .lim. et .nko. Quoniam tetragonum est .ae., tetragona sunt que de-

scribuntur circa dyametrum ipsius; ergo tetragonum est .kdbc. et Aknfh. Rursus quia
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tetragonum est quadrilaterum .n/., tetragona quidem sunt pimk. ct iélfg.; et esi latus
tetragoni do. reeta db. Quare .do. tetragonum equale est quadrato dyametri; et tetra-
gonum quidem .pm. est latus; recta pk., que est equalis recte .cd., et .cd. st equalis
minori lateri. Exgo tetragonum pm. cquale est tetragono minoris lateris, Similiter osten-
detur, tetragonum .Jg. equale csse quadrato majoris lateris propter rectas fg. et Ii., que
sunt equales recte .ac. ; et ac. iacet equalis maiori lateri dali parte altera longioris. Et
«quoniam tetragonum est .pm., equalis est recta .kp. recte pi.; ergo .pi. est ¢ pualis mi-
nori lateri, et .il. est equalis maiori. ergo supplementum .ni. est cquale arec dati qua-
drilateri; et suplementum %, ut cuclides ostendit, est equale suplemento i, Ergo
suplementa .né. et .fh. dupla sunt embado dati parte altera longioris ; que suple-
menta sunt 96.: si tollantur ex area tetragoni .ae., scilicet ex 576, remanchant tetragona
dg. ct pm., et gnomon .rst. 0. Sed tetragona Jg. et .pm. cqualia sunt telragono
.do., scilicet dyametri; ergo .do. tetragonum cum gnomone .rst. sunt 480, Sed ex .do.
tetragono et gnomone .rst. dimidium est superficies .ao.; ergo superficies .ao. est 240.,
que constat ex ductu .ab. in.bo.: ergo si .210. diniserimus per .ab., scilicet per .24,
uenient .10, pro linca .0b., scilicet pro linea .bd., que est equalis dyamctro; ergo dyame-
ter est 40. Vel secundum aliam supradictam regulam cum de quadrato linee .ab., scilicet
de .24. uicibus .24, tollitur duplum embadj, scilicet suplementa i, et ik.; ct embadum
est duplum cuantitatis lince .ab.; crgo duplum embadi est quadruplom de 215 ergo
sl ex 24, uicibus .24 tollatur quadruplum de .24., remanchunt .20. wicibus .24, pro arca
tetragonorum .Jg. et pm., elignomoni .rst.; ex quibus superficies .ao. dimidium con-
tinet, ut ostensum cst. Quarc superficies .o, constal ex .40. uicibus 24, : ergo cum .ab.
sit.24.,sequitur necessario, Do. esse.10.;que oportebat oslendere. ITem aggregatio duorum
laterum cum dyametro est .24.; et maius latus addit supra minus .2. Quantum est ergo
quodque Jatus: duplica itaque quadratum de .24., scilicet 576, erunt .1152.; super que
adde quadratum saperhabundantig, in qua maius latus superhabundat minus, scilicet
duorum, cyunt .4156.; de quorum | radice, scilicet de .34, tolle .24. predicta, remanent
.10., que sunt dyameter; 4 quibus nsque in .24, desunt .14, que sunt duo lalera: de quibus
.14, tolle 2., remanent .12.; quorum medictas, scilicet .6., est hrenius latus. Ad cujus re-
gule demonstrationem adiaccat tetragonum .abed. halens in singulis lateribus quantita-
tem duorum laterum et dyametrj; et sit .De. equalis maiori lateri, et .ef. minorj. Kema-
nebit fe. equalis dyametro: et protrahatur dyameter .zc.; et per punctum .f. protraha-
tur linea fgh. cquidistans utrique linearuin .ba. ct .cd.; el pex puncium .g. protrahatur
recla igk.; et ent recta .ig. equalis recte Jbf.: et auferatur & recta .gi. recta gl que
sit equalis Tecte .fe.; remanet cxgo .. equalis recte .cb.; ergo gL est equalis minori
lateri, ct .Ji. maiori: auferatur itaque ab i recta .im., scilicet id in yuo maius latus
superaddit minus, remanchit .m/. equalis Jg., scilicet maiori lateri: et educatur .ad.
in puncto .nz; et sit.dn. equalis fe., seilicet dyametro; et constituatur super .an. te-
tragonum nopa.; el r[uonium tctragona sunt .bd. et P et sunt circa unam ungulum,
qui ad .a. circa enmdem dyametrum sunt; ergo si protrahatur dyameter .ac. in punctum
.0., ucniet ergo recta .qo. dyameter. Protrahatur quidem recta .dc. in .., et recta be.
in .r.; tetragonum ergo est .gr. continens in se quadratum dyameh‘i dati lpartc altera
longioris: totum igitur tetragonum .pr. equatur tetragono bd. et ignomini .stu. De-

o tetragofns ifo.

26; pag. 69, lin, £2-19),

a

fol. 42 recto.

<o dophum quan
statis » (ol 3L rensa, tin, 49




fl. A2 cerps.

70 DIS.

monstraho siquidem, ignomon .sfu. equale esse tetragono .bd., et tetragouo linee .im.,
que est superhabundantia, in qua maius latus superhabundat minvs. Sunt enim suple-
menta pc. et .cn. equalia superficichus b4 et.fd. Sed due superficies bk, et .fd. equan-
tur ignomonj .xys. et tetragono .f&. Quibus superaddatur equale tetragono .gr., quod
cst equale tetragono f&., erit duplum tetragoni f&. cam ignomone .xyz. equale igno-
moni .s¢re. Restat signidem demonstrandem,duplum tetragoni .f4. equale esse tetragono
-ih. ¢t ei., quod describituy 4 recta .im.; cst enim recta .gm. in dno equa dinisa in pun-

cto .., cui in directo adiuncta est recta .mi.; crit ilaque tetragonum, quod describitur
a recta .gi., scilicet tetragonum .i%. cum eo quod describitur 4 recta Jim., duplum co-
rum, que describuntur 4 rectis .gZ. et .22, Sed tetragona que describuntur 4 rectis gl
et .li. equantur tetragono .fk.; quare duplum tetragonj .fk.equatur tetragono .ih.ct .ei.,
quod describitur 4 recta Zm.; ergo ignomon .stu. equatnr tetragono .bd., et quadrato
superhabundantig maioris lateris, ut prediximus. Nunc ucniamus ad causam. Multi-
plicanimus superins .24. per 24., et habuimus quadratum .bd.; que duplanimus, hoc
est addidimus super eum cquale illius; et superaddimus postea .4.; hoc est super qua-
dratum .bd. superaddimus |ignomon .s.t..; et sic habuimus 1156, pro quadrate pn.,
cuius latus est radix illius: ergo .po. st 34.; de qua exlracta pq., scilicet .be., re-
manet .go. 10., cui equalis est recla.cf.; ergo cf est .10, ul predixi, Possumus etiam
aliter ad notitiam supradictorum laterum deuenire. Videlicet ut penas latus minus
rem. Eritque latus longius res et duo ; quibus extractis de .24., rcmanent pro dya-
metro .22., exceptis duabus rebus. multiplica rem in sc, erit census et rem. et duo
in se, erit census et 4. res et . dragme: quibus in unum coniunctis, crunt duo
census et .4. res et .4 dragme, que equantur quadrato dyametri, scilicet multiplica-
tioni de 22, exceplis duabus rebus in sc; que multiplicatio est 4 census et 485, exceptis
-88. radicibus. Restaura ergo radices, et oppone duos census et 4 dragmas, et innenies,
92 radices equari duobus censibus ct 4s. Redige ergo hec ad censum unum, et erit
census et 240, que equantur 46 radicibus et cetera. Vel pone lutus longius rem,
eritque latus breuius res minus duo; que extrahe de 24., remanent .2s., exceptis duabus
rebus: et operare de inde ut supra; et inuenies, census ct 336 equari 30 radicibus.
St autem dyameter addiderit super latus maius .2., et maius super minus totidem; et
uis scire dyamctrum ct quodque latus. Semper cum superhabundantic laterum erunt
equales, multiplicabis ipsam superhabundantiam per 5., et halebis dyametrum; et ipsam
per .4, et habebis longius latus; et ipsam per 3, et habebis breuius. Verbi gratia: su-
perhabundantia quidem laterum est .2.; quibus multiplicatis per .5. et per .4 ct per .3.,
egrediuntur .10. pro dyametro, et 8 pro latere longiori et 6 pro brewiori : et hec contin-
gunt propter quadrilaternm parte altera long'us; cnius latus longius est .4., brenius 3.,
dyameter quoque .5.: horum quidem laterum superhabundantia cst unum. Quare sicut
4. erit ad quam uolueris superhabundantiam, ita hec tria latera erunt ad latera illius
parte altera longioris, de quo superhabundantia aliqua data fuerit. Verbi gratia: si
superhabundantia erit .3.; quia § tripla sunt de uno, ideo tripla erunt latera ex la-
teribus predictis, scilicet dyameter crit .15.; latus quoque maius .42., minus autem .9,
Vnde si proponatur, dyametrum esse .20.; et uis scire superhabundantiam laterum, di-
uide .20. per .5., exibunt .4., que sunt superhabundantia laterum: quam multiplica per
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4y el per 3., erunt .16. et 12, que sunt latera. Item latus longius sit .20. ; divide ergo
ipsum per .4, quia quaternarius est similis lateribus longioribus et 3 Dbreuioribus et
3 dyamednis, Diuisis ergo .20 per .4., ueniunt.5. pro superhabundantia; quam multiplica
per.3. et per.s., uenient .3, pro latere brewiori et 25 pro dyametro. Rursus latus
breuius sit .18.: dinide ergo ipsum per.s., exibuat 6. pro superhabundantia laternm;
quam multiplica per 4. et per 5., uenient 24 pro latere longiori, et 36 pro dyametro.
Nam si superhabundantie inequales | fuerint ut in quadrato, in quo proponitur, dya-
metrum addere .1. super latus maius, ¢t maius supra minus.7.; tunc operabimus per
algchram: ponemus siquidem latus breuius rem, critque latus longtus res et 7; et dya-
meter crit res ct .8.: multiplica itaque rem inyem, facit censum. Et rem, et .7. in se,
facit censum et 14 res et 4o dragmas; quibus insimal 1unctis , erunt duo census et
14 ros ot .49, que equantur quadrato dyametri, scilicet multiplicationi unius rei et

8 in se; que multiplicatio est census ct 16 yes et oi. : lolle ergo ab utraque parte
censum et 14 Tes et .49., remanebit census, qui equatur duabus radicibus et 15. Quare
media radices, ueniet .1.; quod multiplica in se, erit .1.; quod adde cum .15., erunt .16.:
super quorum radicem, scilicet super .4., adde medietatem radicum, erunt .3, (ue sunt
minus latus: super que adde 7., erunt 12, que sunt maius latus: super que adde 1.,
erunt .13, que sunt dyameter. Iten maius lalus addit super minus .7. ; et dyameter est
.13.; quantum csl ergo quoque latus: quadratam itaque superhabuudantig ex quadrato
dyametri abice, scilicet 40 de 169., remancbunt .i20.; cuius dimidium, scilicet 60., est

area. Exempli causa: adiaceat recta .ab. cqualis duob
minori lateri, remanet .ga. equalis maiori; et sit .a¢. 7., in quo mains latus . g. su-
perhabundat minus .bg. ; ergo .ge. equalis est recte .gh. Constituatur itaque super
veclam .ab. letragonum .ad., et expleatur figura; erit quidem latus tetragoni gk. recta
80., hoc est .gi.; latus quoque tetragoni hf. est vecta ki, uel .Zf., que sunt cqualcs

lateribus; et sit .bg. equalis

recle .ag.: suplementum ergo .ai. est equale quadrilatero dato, quia constat ex rectis
.ag. et .gi., que sunt equales duobus lateribus dati quadrilateri. Et suplementum .id.
est equale suplemento .ai.; ergo suplementa .ai. et Jd. dupla sunt arce dati quadri-
lateri; ergo duplum aree cum tetragonis JAf. et ghk. est cquale tetragono .ad. Sed duo
tetragona i f. et .gh. sunt equalia quadrato dyametrj; crgo suplementa .ai. et .fd. cum
quadrato dyametrj dali parte altera longioris equalia sunt tleteagoue .ad. Sed tctr:.n»
gonum ad. cum eo quod 4 recta .ac. describitur duptum est tetragonis, «que descri-
buntur & rectis ag. el .gh. Sed ea que describuntur & rectis .ag. et .gb. cqualia sunf
tetragono dyametri. Ergo duplum tetragoni dyametri equale est tetragono .ad., et ei
quod & recta .zc. describitur. Sed semel tetragonum dyametri equale cst tetragonis Jf.
et .gk.; remanet crgo tetragonum dyametri equale suplementis .ai. et .id., et tetragono
quod 4 recta .ac. Quave extraximus tetragonum, quod est 4 recta .ac.,scilicet .59., ox qua-
drato dyametri, et remanscrunt nobis .120. pro suplementis .ai. et .id.: quorum dimld;um,_
scilicet .60., est area .ai. quadrilateri, quod est equale dati quadrilateri. ergo area dati
quadrilateri cst .60.‘ ut predixi. Sed ut habeas latera, dices: aream cst 60; el n}ams latus
addit .7. super minus; fac ergo ut supra docuirus. Aliter pone Iatl}s minus rem ;
eritque latus maius res el .7. : multiplica ergo rem in re, et rem et 7 in se; et -adde
ca, et erunt duo census et 14 radices et 49 dragmas; que oppone quadrato dyametri, et
habebis quod queris.
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Iten est pars altera longior, cuius dyameter est .20.; et id quod addit dyameter super
latus maius non est equale el quml addit maius super minus. Quantum est ergo quod-
que latus. Inucnias quidem aliquod quadrilaterum, cuius latera et dyameter sit ra-
tionabilia; et augmentum ipsius non sit equale. Sitque supradictum quadrilaterum, cui
latus minus cst .5.; maius quoque ¢st .12.; dyamcler quidem est .13.; que .13 habeas pro
antecedente, cum ponatur dyametrum esse .20. Quare multiplicabis 20 per 12, ¢t 20 per 5; et

diuide utramque multiplicationem per 13, et habebis maius latus —fg 18., minus quoque
& 7. Et si maius Tatus fuerit .20.; ¢t uis inuenire minus latus seu dyametrum ; tunc

multiplicabis .20 pers, et 20 per 13; et dinides utramque multiplicationem per 12; et
habebis minus latus 4 8.; dyametrum quoque § 2t. Rursus minus latus sit .20.; tunc mul-
tiplicabis .20 peri2, et 20 per 13, et diuides utramque multiplicationem per s.; uel
quintam de .20., scilicet .4., multiplica per 12 ‘el per 13; el inucnies, maius latus esse
48., ct dyametrum .52. Sed ut in similibus sanius procedere naleamus, quedam adiaceant
demonstranda. Videlicet ut super quemlibet datum numernm doceamus addere qua-
dratum numerum, el proueniat numerus quadratus. Esto datus numerus .a., oportet
super numerum .. quadratum numerum addere, et earum summa fiat quadrata, hoc
est quod habeat radicem. Inuenias quidem duos numeros ineiuales, qui insimul mul-
tiplicati faciant numerum .a. : sintque bg. gd. ; et dividatur .bd. in duo equalia
super punctum .e.; et quoniam numerus .bd, diuisus in duo cqualia super punctum
.e. ¢t inequalia super punctum .g.; erit multiplicatio dg.in .gb. cum quadrato nu-
meri .ge. equalis gnadrato .de. Sed multiplicatio .dg. in .gb. numerum .a. facit; ergo
numerus .a. cum quadrato numeri .ge. equatur quadrato numeri .de.; quod oportebat
facere. SI autem unum ex lateribus quadrilaleri continentibus angulum rectum datum
fuerit; et uis aliud latus, ncc mon et dyamctrum in numeris inucnire; et sit datum
latus .13., multiplica itaque 13. in Se, erunt .169., que sint linea .ab.; et inueniantur
duo numeri, qui insimul multiplicati faciant numerum .ab. Sintque ab., ct unitas
bg. Nam ducta unitate in quo uis numero, idem prouenit numerus; ergo multiplicatio

bg.in ba. numerum facit, scilicet .169.: dividaturque numerus .z g.in duo equalia super
puncium .d., eritque .gd. dimidium ex .ag., scilicet .85., que est dyameter; remanchit
Jbd. 81, quod est aliud latus. EL quoniam infinitos duos inequales numeros tamen cum
fractionibus | inucnire possimus, quorum superficies contineret numerum .ab. Tofinita
(uidem latera ct dyametri inueniri possunt couuenicntia dato lateri. Verum si pro-
ponatur, dyametrum essc 34; et uis latera inuenire. Duplica quidem 31, et cgrediatur
inde numerus .ef., sciticel .68.: ¢t dinidatur .ef. in duo equalia super punctum .g.,
eritque .gf. 34.; el sumatur super numernm .ef.’ punctus .d., et sit proportio .fd. ad .de
sicut aliquis quadratus numerus ad aliquem quadratum numerum. Sit itaque fd. a.,
remanebit .de. 6§ : et quoniam .fd. et .de. habent proportionem yuadratoram ex fd.
in .de., egredietur quadratus numerus, scilicet .236., quorum radix, scilicet .6., erit
unum latus; reliquum crit .dg., quod est .30.; dyameter autem .gf-y scilicet .35, Trem si
dictum fuerit: augmentum dyametri super latus longius est equale augmento longioris
super breuius; el multiplicatio augmenti in dyametrum faciat .20. Supradicta ratione
dinide .20 per 3, egrediuntur .4., quornm radix, scilicet .2., cst augmentum; multiplica
ergo augmen‘tum in .5 ct in .4 et in .3, et hahebis dyametrum .10, ; latus quoque
mains .8, minus uero
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Er si proponatur: est quadrilaterum longius altera parte, cuins dyametri proportio
ad ipsius longitudinem est sicut proportio longitudinis eius ad eius latitudinem, etiam
dyameter est 10. In hac antem diuidende sunt .10. secundum mediam ¢t extremam pro-
portionem; et quod medie proportioni ceciderit, evit minus latus; ipsumque per .10 mul-
tiplicandum est; et ipsius multiplicationis radix erit latus longins : verbi gratia: adia-
ceat trigonum orthogonium .abg., scilicel dimidium quadrilateri parte altera longioris,
cuius dyameter est .ag., latus longius .ab., breuins quoque bg.; et protrahatur super
.ag. cathetus .bd.; et sit sicut .ga. ad .ab., ita .adb. ad .bg. Et quoniam recta bd. ca-
thetus est super rectam .ag., trigona .bdg. et bda. sibi inuicem similia sunt, et toti
trigono .abyg. Quare est sicut .ga. ad .ab., ita Dba. ad .ad. Sed sicut .ga. ad .ab., ita
.ab. estad .bg.; ergo recta .ab. ad reclas .bg. et .ad. eandem habet proportionem.
Quare recta .ad. recte .bg. est equalis. ftem quia lri:,;onn. .abg. et bdg. sibi inuicem
similia sunt, est sicut ag. ad .gb., ita bg. ad gd.; nam .bg. cqualis est recte .ad.: est
ergo sicut .ag. ad .ad., ita .ad. estad .dg. Ergo .ag., scilicet .10., diuisa est secundum
mediam et extremam proportionem; et est media, scilicet maior pars eius .ad., cuius

minus Jatus quesiti parte altera longioris, scilicet .gb., lacet equalis. Nam ut inucnias
quantitatem eius, sccundum Euclidis regulam, dimidium de .10., scilicet .5, in se multipli-
ca; et quod prouenerit adde cum quadrato lince .ag., scilicet cum .100., erunt 12s.; de

cuius radice abice .5., scilicet dimidium linec .ag.; ct sic habebis pro minori latere,
scilicet pro linea .gh., radicem de .125. minus .5, Nam ut habeamus maius latus .ab. |
Quoniam est sicut .ga. ad .ab.,ita .ab. ad .bg.; erit quidem superficies .bg. in .ga.
equalis quadrato linee .ab. Quare multiplica .ag. in .gb., scilicet 10., in radice de .125.
minus .5, et egredietur radix de 42500 minus .50. pro latere .ab. Procedunt multe et
diunerse questiones ex lateribus ctiam et ex dyametro, seu ex area supradictorum duorum
quadrilaterorum, quarum solutiones, per ea que dicta sunt, poteris inuenire.
Incipit pars secunda tertig differentig.

TeLiove quidem quadrilateri in un® partes diniduntur : in prima quorum sunt rambi,
qui omnia mr.* latera sibi inuicem equalia habent, sed angulos minime rectos habent.
In secnnda quidem sunt rombi, idest qui tantum habent latera opposita sibi inuicem
equalia ct equidistantia, nec non ct angulos oppositos equales habent. In tertia sunt
campi, qui duo latera habent equidistantia, sed non equalia: qui dividuntur in un.
genera , secundum quod inferius demonstrabimus. In quarta nero sunt diuersilateri
campi, qui nullam equidistantiam in corum lateribus habent.

Incipit de rumbo.

SIT Rumbus .e.b.c.d. habens in singulis lateribus perticas 13.; cumque hunc men-
surare uolumus, oporlet nos habere notitiam unius dyamctrorum. Esto itaque dyamctcr
eius breuius .bd. perticarum .10. Exit itaque rumbus .a.b.c.d. ab ipso dyametro in duo
trigona equalia dinisus, quorum unumquoddque est equicrurium. Nam duo latera, que
sunt .ab. et .ad., duohus lateribus .¢b. et .cd. equantur; et comunis corum est .bd.

Quare angulus, quisub .bad., angulo, qui sub .bed. est equalis; et totum trigonum
.abd. toti trigono .cbd. equatur. Ergo si arcam hnius rumbi habere uolumus, dupli-
cabimns aream trigoni .abd. uel .bed.; et sic habebimus propositum. Nam area tri-
goni .abd. colligitur ex ducto catheto .ae. in dimidium basis .bd., ut in trigonis de-
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monstratum est. Quare si multiplicaucrimus cathetum .ae. in totam .bd., nenict du-
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plum aree trigoni .ebd., hoc est area rumbi .abed. : cadit itaque cathetus .ae. in
medio .bd., cum equicrurium sit trigonum .abd. Quare si notitiam cius habere uis ,
extrahe quadratum linee .ed. ex quadrato linee .ad., scilicet .23 de 169, remanchunt 144.;
quorum radix, scilicet .12., est cathetus .qe.: propter cadem ergo et cathetus .ce. est
similiter .12.; et est .c.e. recta in directo recte .ca. Cum anguli .aed. et .dec. sint recti.
Quare dyameter est recta .ac., et cst .24. Ergo area rumbi .abed. colligitur ex multi-
plicatione dimidij dyametri.ac. in toto dyametro .bd.; que mulliplicatio est .120.: si-
militer si data fuerit dyameter .ac. 24 perticarum, innenimus siquidem per ipsum su-
pradicto modo dyametrum bd. Quia equicruria sunt trigona .bac. et .dac., et sunt sibi
inuicem equalia. Quare si ex potentia lateris .ba. extraxerimus potentiam linee .ae.,
scilicet .144 de 169, remanebunt .25. pro potentia catheti .be.; ergo .be. est .5. Quare
tota dyameter .bd. est .10. Et quoniam si multiplicauerimus cathetum be. per dimidiam
basis | .ac., egredictur nobis area trigoni .abe. Quave si multiplicauerimus cathetum
Jbe., scilicet dimidism dyametri .bd.,in totum dyametrum .ac., reddetur nobis area
totius rumbi .ebcd. Nam multiplicatio .be. in .ac., scilicet .5. in .24., facit .120., quod
est area rumbi .abed. Ergo area omnium rumborum colligitur ex multiplicatione unius
dyametrj in dimidio alterios; et hec st regula uniuersalis in ipsis.

Naw si proponatur quod maior dyameter sit 24., minor quoque .10.; et nis scirc latera
rumbi. Quadrata medictatis dyametrorum, scilicet linearnm .ae. ct .eb. in unum con-
iunge; quorum radicem, scilicet .13., habeas Pro uno quorue latere. Possumus quidem
multas quesliones ex dyamelris et cx area, etiam et ex lateribus rumbi proponere ;
que omnes reduci possunt ad questiones illius parte altera longiores, cuius latus lon-
gius est medietas longioris dyametri rumbi : hreuius quoque est medietas brenioris.
Quod quadrilaterum  dimidium rumli arce continere probabimus : protrahatur itaque,
ut in hac alia cernitur figura, .af. equalis ct equidistans linee .eb.; et copuletur .fb.
Dico quidem, quadrilaterum .ef. dimidium essc rambi abed.; et sunt latera eius equalia
medictatis dyametrorum ac. et bd. Nam .ce. dimidium continet ex .ac., et .be. ex .bd.:
est enim trigonum .abd. dimidium rumbi abed. Sed trigonum .adbd. equale est qua-
drilatero .ef.; constat enim utrumque ex ductn .qe. i .eb. ; ergo quadrilaterum .ef.
dimidium est rumbi .ebed., ut predixi. Nam qualiter questiones rumbi ad quadrila-
terum perducantur, quedam de multis uolumus proponere. SI Dictum tibi fuerit: ag-
gregaui duos dyametros, et fuit .34; et rumbi arca est .120. Quantum est ergo queque
dyameter. Cum itaque dyametri sint .34.; dimidiom ipsacum, scilicet .ae. et .eb., sunt
A7.; et avea quadrilateri .ef. est .60.: ergo perduxisti hanc questionem ad unam ex que-
stionibus parte altera longiovis; ad eam uidelicet, in qua proponitur arcam esse .Go.,

et aggregationem laterum .1 L

ex quadrato quidem medictatis .17, scilicet ex 572, tolle
60, remanct  12.; quorum radicem tolle cx medietate .17., remancbunt 5. pro linea .be.:
reliquum quod est usque in .17., est linea .ae.; crgo duplum corum, scilicet .25, et 0.,
sunt dyametri. Item aggregatio dyametrorum sunt .24.; et maius addit super minus .14.
Quantum est crgo area: tolle .14 et 34., remanchunt .20.; quorum dimidium, scilicet 0.,
est dyamiter breuior. Reliquum, scilicet .24., est longior; multiplica quidem dimidium
unius dyametrm‘um per alium, et habebis arcam.

Rursus aggregaui duos dyametros cum area rumbi, et prouenerunt .iss.; ot maior
dyamcter addit super minorem .t4. Quoniam duo dyametri rumbi equantur .un.* late-
ribus quadiilateri .ef.: pone latus Lrewivs rem; eritque latus longius res et 7. : multi-
plica ergo rem in re et in .7., proueniet census et .7. radices, que sunt area | quadri-
lateri .ef. Et quoniam quadrilaterum .ef. dimidium continet rumbi. Duplica ergo censum
¢t 7 radices, erunt duo ceusus et .4 res, que equantur rumbo: super que adde .4
res et 14., scilicet quatuor latera, erunt duo census et 18, radices et .14., que equantur
54.: tolle ergo ab utraque parte .14.; et redige ea ad censum unum, ueniet census et
9 radices, que equantur .70.: media ergo radices, erunt § 4.; que multiplica in se, erunt
420.; que adde cum .70, crunt {90; de quorum radice abice § 4., remanebunt .5. pro
be.; quorum duplum, scilicet 0., est dyameter .bd.: quibus additis .14., erunt .24. pro
dyametro longiori; 4 quibus dyametris usque in .154. remanet .120. pro area. ADhuc ag-
gregani dyamctrum breviorem, et latus rumbi, et fuerunt .23.; et dyameter maior addit
super minorem .t4. Quantum est exgo latus, nec non et queque dyameter. Quoniam
dyameter maior addit .14 super minorem; ergo medietas dyametri longioris addit .7.
super mediectatem Lreuioris, scilicet latus .ae. super latus .eb. krgo .be. cum .ae. addit
.7. super dyametrum .bd. Sed .bd. cum latere .ab. sunt 23; ergo .be. ¢t .eqa. cum .af.
sunt .30. Vode talis cst hec questio. Aggregaui duo latera quadrilateri cum dyametro
ipsius, et fuit .3¢.; et maius latus addit super minus.7: fac ergo ut supra dictum est,
et cetera. Item multiplicasti unam quamque dyametrum n se, ct aggrcgasti cas: et
quod prouenerit fuit .676.; et area cst .120. Queque igitur dyameter quanta est. Aceipe
itaque quartum de .676.; quia quadrata linearum .ae. et .eb. quaria pars sunt ex qua-
dratis dyametrorum; cum ipsarum latera sint dimidium ipsorum, exibunt .169., quorum
radix, scilicet 13., est dyamcter quadrilateri .ef., scilicet latus rumbi. Et quoniam osten-
sum est superius, quod quadratum dyametri parte altera Jongioris addit super duplum
embadi quadratum superhabundantig laterum ipsorum. Jecireo si extraxerimus em-

badum rumbi .ebed., quod est duplum arec qquadrilateri .ef., ex quadrato dyametri
ipsius, scilicet .420 ¢x .169, remanebunt .49., quoram radix, scilicet 7., est superhabun-
dantia laterum: ergo area quadrilateri cst .6o., et maius latus addit super minus .7.;
(uantum cst crgo quodque latus, et cetera. Trem multiplicaui maiorem dyametrum rumbi
per minorem, b prouenit 240.; et maior dyameter addit super minorem .44.; quanta est
ergo queque dyameter : ex multiplicatione quidem medictatis unius dyametri in totam
aliam prouenit embadum rumbj; ergo .240., scilicet multiplicatio unius dyametri in
aliam sunt dupla ex arca rumbi; ergo arca rumbi est .120., que est duplum aree qua-
drilateri .ef. Ergo arca quadritateri.ef. est .60, Vude talis oritur questio. Est (quadri-
laterum parte altera longius, cuius area est .co.; ct maius latus addit super mihus \ T
scilicet dimidium de .14., in quibus maior dyameter superhabundal minorem, et cetera.

Rursus aggregaui dyametros, ct quod prouenit fuit .34.; et cx mulliplicatione unius
dyametri per aliam prouenerunt .240. Quanta est ergo queque dyameter. Ad hec quidem
ostendenda, adiaceat recta .ab. 4. perticarum; et sit dinisa in duo equa, et totidem
incqualia super puncta .g.d.; ct sit .ad. equalis dyametro Dbreuiori ; remanet ergo
.db. equalis maiori.. Ex multiplicatione quidem .ad. in .db. cum quadrato lince .dg.

cgreditur quadratum lince .gh., scilicet de .17, quod est .289.: ex quibus si extraxeris
x
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multiplicationem ex ad. in .db., remanebunt .49. pro quadrato .dg.; evgo .dg. est .7.;
quibus additis cum .bg., erit tota .bd., scilicet maior dyameter .24.; remanet .da. 10.,
que cst minor dyameter. [terum diuisi maiorem dyametrum per minorem , et egre-
dictur ex divisione £ 2., et area rumbi est .120.; quanta cst ergo queque dyameter.
Quoniam est sicut totum ad totum , ita quelibet pars est ad eandem partem . Erit
itaque sicut maior dyameter est ad minorem, ita medietas maioris ad medietatem mi-
noris; ct medictas maioris est maias latus quadrilateri .ef., scilicet linea .ae.; et me-
dictas minoris cst linca .eb. , scilicet minus latus. Nam omnes numeri, qui habent
upam et candem proportionem, si diuidantur maiorcs per minores, scmper uenict idem
ex divisione. Ergo si diuiserimms maius latus quadrilatcri ef. per minus, proucnicnt
similiter %2.; ergo talis est questio: area quadrilateri est .60., scilicet dimidium aree
rumbi; et dinisi maius latus per minus, ct prouenerunt 3 2.: et multiplica ita .1. per
2 9.5 que multiplica per .60., erunt .144., quorum radix est .12.; que dinide per numeros
proporlionis, scilicet per.i., et per £ 2., egredientur 32 ct 5., que sunt latera quadri-
lateri, scilicet dimidium dyametrorum; ergo maior dyameter cst .24., ¢t minor est .1o-
Nam si unde hec procedant noscerc uis, adiaceat unitas .@.; ct$ 2. sit .b.; multipli-
centur .a., per .b., ct proueniat .g.; et sit minus latus quadrilateri .d., maius quoque
.e.; et area sit .f; et quoniam ex diunisione maioris lateris per minus prouenit § 2. ;
est sicut.1. ad ¥ 2., ita minus latus est ad maius, hoc est sicut .a. ad .b., ita .d. ad .e.
Quare ductus .a. in .e. est sicut ductus .. in .d. Sit ergo multiplicatio ex .a. n.e.,
uel ex .b.in .d. numerus .%.; et .k. multiplicetur in se, proueniat .1.: et multiplicetur
quidem .d. in .f., et proueniat .%. : dico, numerum & ¢ jualem essc nwmero .I. Multipli-
casti quidem .a. in .b., et uenit.g.; et .d. in .e., et ucnit .f; et .g. in .f., fecit k.
crgo numerus k. factus est ex mulliplicatione .a. in .b. ductain .d. et producta in .e.
ftem multiplicasti .a. in .e., ct prouenit ..; et .b. in d., et prouenit similiter .A. ; et
ex k. in A factus est crgo 1. factus cst ex multiplicatione .a. in .c. ducta in 5.
et producta in .. Sed mulliplicatio .a. in.b. ductain .d. et producta| in .e. equatur
multiplicationi .. in .e. ducta in .b. et producta in .d.; ergo .k. equalis est 1., ut predi-

ximus. Multiplicawimus quidem superius .a. in .b., ¢t prouenit £ 2.; que multiplicanimus
per arcam, scilicet .g. per .f., et habuimus numerum .£., hoc est numerum .£., qui fuit
-1i4; de quibus accepimus radicem, que fuit ./i.; quia ex multiplicatione .. in s¢ pro-
uenit .4.; ergo K. est 2. Et quoniam ex .e. in .e. prouenit k., scilicet .12. ; et .a. est
1. Ideo divisimus .12 per 1., scilicet .k per a, prouenit .1z., quod est .e., scilicet maius
latus. Ttem ex b. in d. prouenit .k., scilicet 125 ct b est 22, Quare dinisimus .12, sci-
licet %, per &, scilicet per 2 2; et habuimus .d., scilicet minus latus, (nod fait .5. Nam
s1 avea,scilicet .f., esset 109, tanc k, scilicet .1.,esset .240., cuius radix est Ji. Sed 240. non
habet radicem; vnde cum non possumus dividerc ./, per.a. et per .b., accipiemus qua-
dratos eorum, et in ipsis diuidemus numerum .5. Vel aliter accipiemus proportionem in
sanis numeris, quam habet unitas .a. ad .., erunique .5. et 12, Sit ergo .a. 5.y ¢t b, 12.,
et.g..60. Quarc.k. uel1 crit .6000.; (que dinidemus per quadrata numerorum .q ct b.,
icet per 25, ¢t per 144., egredietur per maijore latere radix ducentorum quadraginta;

minus uero erit radix de I41. Vel aliter: pone latus minus rem, eritique latus maius
due res et dne quinte rei: multiplica ergo rem in duabus rebus et duabus quintis, erunt

1L 7
duo census et duc quinte census, que equantur aree date. Sit ergo area data .100.;
que diuide per Z2., proucnict 2 41; (norum radix est .d., scilicet latus minus. Et quo-
niam est sicut .. ad .b., ita d. ad .e.; ciit itaque sicat quadratus numeri .@. ad qua-
dratum numeri .., ita quadratus quantitatis .. ad quadratum quantitatis .e. Quare
multiplica quadralum numeri .b. per quadratum quantitatis .d., scilicet 444 per ¥ 41.;
et multiplicationis summam dinide per quadratum numeri .a., scilicet per 25, cgre-
dientur .230., quorum radix est latus maius.

Incipit de rumboide differentia secunda.

Ryypotoes quidem est figura paralilograma hubens tantum latera opposita, et an-
gulos ut diximus equales. Cumque hanc metiri uolumns, protrahemus in ca dyametrum,
per quam figura diuisa erit in duo trigona equalia. Quare si cathetum unius per tolam
basem, scilicet per dyametrum ipsins multiplicauerimus, reddet aream totius rumboi-
dis. Ad cujus rei euidentiam sit romboides .ebcd. habens in singnlis lateribus .ab et
cd. perticas .30., que sibi inuicem opposita et cquidistantia sunt. Reliqua ucro duo
latera .ac. et .bd. similiter sunt equalia ct equidistantia, continentia in uno quoque latere
perticas .13.: et sit dyameter .b¢. perticarum .37., 4 qua rumboides .abed. in duo equalia
trigona diuisus est, que sunt .abe. et .dbc.; niramque ipsorum est ampligouium propter
potentiam dyametri .bc., que est maior duabus putentijs laterum ba. et ac., uel .bd. et
.dc. Supra basem quidem .bc. protrahatur cathetus 4 puncto .a. in trigono .abe; sitque
ae.; et multiplicabis cathetum .ze. per basem .ch., ¢t habebis aream totius rumboidis |

&

abed. ; vel inucnies cathelum .df. in trigono .bed. super hasem be.; et mulli-
plicabis ipsum cathetum .df. per hasem be., et habebis similiter embadum rom-
boidis .¢bcd. Verbi gratia : Romboides .abed. est duplum trigono Jded., cuius tri-
goni area colligitur ex multiplicatione catheti df in dimidium basis be.: quare mul-
tiplicatio catheti df. per totam basem .be. facit duplum aree trigoui bdc.; ergo facit
aream Lotius rumboidis, qui est duplus trigoni .bed. Nam utramque cathetum .ze. et
df. inuenies esse perticas £ 9. Quibus 31 9. multiplicabis per dyametram be., scilicet
per 37, addunt perticas 360 pro area totius rumboidis .abcd. Similiter si extra tri-
gonum .Dcd. cathetum .bg. protraxeris supra basem .cg.; et multiplicauerimus ipsum

cathetum .bg. per basem trigoni, scilicet per lincam .cd., hahebis embadum totius rum-
boidis .abed. Item multiplicato catheto .c/. per basem .ab., reddet cinsdem ramboidis
embadum. Reperitur autem utraque cathetus per regulam, quam superius in trigono
ampligonio demonstrauimus. Verbi gratia: extractis potentijs laterum ca et ab, uel
bd et de., scilicet 169 et 900. de potentia lateris .bc., scilicet ex 1369, remanent 300;

o e, et muly abis cathetum »
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cuius dimidium si dinisum fuerit Ter basem .cd., scilicet per 30, reddit .s. pro quan-
titate .dg. vel .ak.; cuius potentia, scilicet
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huius » (fol. 47 recta , . 15
19; rag. 11, lin. 43 — pag. T8,
lin. 4-5).

multiplicatio euim catheti .ze. in dimidium .ec. reddit aream trigoni .aec. Quare mul-

.y extracta ex polentia bd., scilicet de tiplieatio lince ae. in totam .ec. reddit embadum duorum trigenorum .aec. et .bfd.,

a i b .160., remanet .144.; cuius radix,scilicet .32, est cathetus bg. Quo multiplicato per basem

.cd., scilicet 12 per 30, reddunt perticas .360 pro embado dicti rumboidis, ut superius
inuenimus. Inuestigatur siquidem huius rumboidis area per duos alios cathetos, qui
sunt .di, et .ak., qui reperiuntur per dyametrum .ad. et per latern rumboidis. Quia
protracto ipso dyametro resoluitur ipse rumboides in duobus trigonis oxigonijs, ut in
hac alia figura depingitur, quorum wnum est trigonum .acd., alind .zbd.; et cst ca-
thetus id., vel .qk. perticarum .42.: et notandum quia ab .a. in .Z., ubicumque cathetum
protraxerit infra rumboidem inter & etd., super lineam .Ad. cadet. Nam casus catheti
illius poteris inuenire per ea que in trigonis oxigonijs diximus, uel cum lensa que-
madmodum in triangulis docuimus. EST enim quandoque rumboides, qui per breujorem
dyametrum resolaitur in duobus trigonis orthogonijs, nt rumboides .bede. ; cuius be

que multiplicatio est .60.; qua addita cum 9., scilitet cum embado quadrilateri aefb.,
reddit .156., ut prediximus pro area quadrilateri .xbcd. Nam si dyametrum .da. ucl
-cb. inuenire uolueris, potentiam linee .de. uel «cf., scilicet .169. cum potentia cathets
-ae.uel .bf., scilicet cum .144. adde, erunt 313.; cuins radix est longitudo dyametri .da.
ucl .be. Er si punctus in quo se inlersecant dyamectri habere uis, adde caput cum
base, erunt .26.; que in se multiplica, erunt 675. [tem caput .ab. in se multiplica, erunt
.64.; et basis in sc, erunt 324.: maulliplica ergo .64. per quadratum unins dyametrorum,
scilicet per 313, et diuide] summam per 676.; ucl quartum de 64, scilicet .16, multi-
plica per 313, et divide per quartum de 676., hoc est per 169., exibunt —f- 29. 5 quo-
rum radix est linea .ag. uel bg. Similiter multiplica quartum de 321., scilicet 81. per
#3; et divide summam per quartum de 676., scilicet per .169., et habebis quadratum
linee .gc. uel .gd. Et nota, quia ideo accepimus quadrata predictarmn lincarum, quia

et de. latera sunt 11ertic:arum 3. ; rcliqua uero dno latera .bd ot ce. perticarum .37.;
« catheti Jbe. i busem » (Col. 47 d : . : . s . :
Tecto, Tin. ult. margins inforiores yameter quoque .be. brenior sit perticarum 12. Dico quidem, rumboidem .bede. di-

uge 18, Lin. 19-20), 4 . R R . R
e : » uisum esse in duo trigona orthogonia propter potentiam linee .cc., que equatur po-
/K tentijs linearum ¢b ct be. Quare rectus cst angulus qui sub .che. Similiter reperitur
d"‘\’ZJ/r rectus qui sub bed, Et est cquale trigomun .che. trigono bed. Et quoniam ex mul-
Pt tiplicatione catheti .be. in basem .ed. dimidinm colligitur area trigonj .bed. Si multipli-
Wl 47 verso.  cafuerimus itaque be. dyametrum in .ed. latus, habebimus perticas .420. pro cmbado
totius rumboidis .bc.de.: similiter fit rumboides, qui per unamquamque dyametrum

diuiditur in duchus trigonis ampligonijs.

313, scilicet quadratum unins dyametrorum non habet radicem. Nam si dyameter ra-
tionabilis esset, multiplicanissemus cum per 8 ct per 18, et diuisissemus summam co-
rum per 36; et sic haberemus abscissiones dyametrorum; que omnia molumus geome-
trice demonstrare. Quonjam recta .ab, cquidistans est linee .cd. Simile est ergo tri-
gonum .agh. trigono .dge.; et est angulus .abg. angulo .ged. equalis; et angulus Jag.
angulo .gde. Quare est sicut .ab. ad .bg., ita .dc. ad .¢cg. ; et permutatim cst sicut
.ab. ad .cd., ita bg. ad .gc. Smiliter est iterum sicut .ab. ad .cd., ila .ag. ad .gd.

Est enim ad ex cd §.; quare .bg. ex .gc., uel .ag ex gd. sunt similiter 2. Et quoniam

Incipit de figuris gue habent capita abscisa de quibus 111" sunt genera
in differentia prima.
Pruwvar genus tertig differentig camporum quadrilaterorum, qui habent duo latera

que disiuncte proportionales sunt, et coniuncte proportionales erunt: cst ergo sicut
.ab. ad se et ad .cd., hoc sicut 8 est ad .26, nel & ad 13., qui minimi sunt candem
proportionem habentes, itadg. est ad totam .bc., et .ag. ad totam .ad.; ergo .bg. est

equidistantia et inequalia, st figura, que eque eaput abscisa dicitur, cujus reliqua ex be 5., ¢t .ag. ex .ad. similiter est 5. Quare si ratiocinata ex dyametro .bzi. ac
duo latera equalia sibi inuicem sunt , ut quadrilaterum .abed. , cuius latus .ab. est ciperemus “ - halieremus lineam .bg. ucl ag. Reliquum uero .ge. uel .gd. cssel . ex

toto dyametro. Sed quia quadratum dyametri, scilicet de .313., radicem non habet, ac-
cepimus quadrata de 4. et de 13, scilicet 16 et 169; et multiplicauimus 16 per 313, et
diuisimus per 1690.; quia cum est sicut ab, ad se et ad ¢d.,ita bg. ad be.; crit itaque

it e £ e pertice .8.; et est equidistans lateri .cd., quod latus est pertice 18 quodlibet reliquorum

oot it e de 169, catrufsoris » . . : . .
e 47 vere ln 1001005 C et .bd. sit pertice 3. In hac aut figura latus .a.b. capitis abscissio, et latus .cd.
AT pag. 3%, Lin. 3L-36). o . . N ! X
abscissio basis appellatur. Cuius figure embadum colligitur ex multiplicatione catheti

= ; ' in dimidio laterum .ab. et .cd.; et cathetus ducitur a capite in basim. Vnde si a puncto sicul quadratum linee ab. ad qll-ildl‘illum summg tmiclionis linearum .ab. et cd s
\ : | «a., uel 4 puncto .b cathetum super basim .cd. erigere nolueris; abscisio capitis, scilicet scilicet sicut 64. cst ad 676, uel sicut quartum de G est ad quartum dc‘ 676, scilicet

3 \l?. 8., ex abscissione Dasis deme, scilicet de .18., remanent 105 cuias dimidium, scilicet .5., 16. ad 169, ita quadratum lincg bg. est al.l quadratom dyametri :bc scilicet ad 313.;

13 “ 1a) erit casus .ce. uel .Jf.: & puncto enim .a. cathetus cadit super .e.; & punclo uero .d. ct in eadem proportionc est quadratum linee .g¢ ad quadratum lince .ad, Quare recta

ag. equalis cst recte .bg.; habent enim candem proportionem ad equalia: el quoniam
cum de equalibus equalia tolluntur, que remanent sibi inuicem equalia sunt. Equalis
est ergo recta .ge. recle .gd.; et habent proportionem ad totum dyametrum, seilicet ad
radicem de .313., sicut .cd. habet ad se et ad ab. rectam. Que proporlio est sicut ..
ad 13. Quare proportio quadrati lineg .ge. uel .gd. est ad 313., scilicet ad quadratum
dyametri, sicut quadratum de .9. est ad quadratum de 13, scilicet sicut .81. est ad 169.
Quare multiplicanimus superius 81 per 313, et dinisimus per 169, et habuimus quadratum

cadit super .f. Quare si potentiam .ce. ex potentia .e., uel potentiam .df. ex potentia
.bd.,.scilic.ct .25 flc 169 cxtraxeris, remanebunt .144.; cuius radix, que est .12., est per-
pendicularis .ae ucl.bf.: quibus .2. multiplicatis in dimidium laterum .ab. ct .cd., sci-
licet in dimidium de .26., hoc est in .13, reddent .1s6. pro embado ipsius quadrilateri
abcd. Verbi gratia : protractis cathetis .ae. ct -bf. efficitur quadritaterum parte altera
lf)ugius .aefb.; cuins area colligitur ex multiplicatione catheti .ae. in ef., equalis est
lineg .ab.; ecrgo .ef. est pertice 5. In quibus multiplicatis perticis .12. catleti .ae. red-
dunt perticas 9. pro embado quadrilateri «acfb.: quo quadrilatero extracto ex qua-
drilatero .abced., vemanent duo trigona orthogonia et equalia, que sunt .cec, et bfd.:

lineg .gc. uel gd.; que oportehat ostendere.
Nax si linea .ca et db.in partes .ab. Protrahamur, donec ad punctum k. con-
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currant |, ut in hac alia figura, in qua quadrilaterum ebcd transmutatur in trigono
ked. ; et uolueris scire quantitatem linee .a/. uel bh. Dimidivm capitis ex dimidio
abscissionis basis extrake, scilicet 4. de. 9.; super reliquum ucro, scilicet super .s., diuide
multiplicationem dimidij abscisionis capitis in lineam .ca., scilicet de .4, in 13., exibunt
2 10. pro quantitate linee .ah. uvel .bh.: et si multiplicaueris eadem 4 per cathetum
.ae., scilicet per 12; et diwiseris per 5., exibunt § 9 pro catheto trigoni fab., scilicet
pro linea h.: qua protracta usque in punctum k., erit tota linea k. cathetus tri-
gonj .Jicd.: et quoniam in trigono .hed. protracta est quedam recta @b equidistans
basi cd., erit trigonum .2ai. scilicet trigono .kcd., hoc est quod halient equales angulos
adinuicem, scilicet angulus .kab. angulo .ked., scilicet exterior intertori cqualis est; et
angulus kba. angulo qui ad .. similiter equalis est: comunis autem angulus, qui
sub .ehd. Similia uero trigona civca equales angulos babent latera proportionalia, ut
in geometria declaratur. Quare sicut latus JLa. est ad .ab., ita he est ad .cd.; et sicut
hb est ad ba., ita .hd. est ad .dc.: pormutatim ergo sicut.la. est ad ke., ita kb,
est ad kd., et .ad. ad .cd. Rursus sicut .ab., scilicet basis trigoni .hab. est ad basem
.cd., ita latus k. est ad latus k., et Ab. ad hd, nec non et cathetus ik, ad ca-
thetum .Rk.; ergo que pars est .ab. ex «cd., scilicet .8. de 18., eadem pars erit .ka.,

scilicet 210. ex .ac., scilicet de £ 235 et kb ex Rd, et cathetus .ik. ex catheto Ak

5
Nam .8 de 18 cst §; quare .ha. ex lic. et hb. ex hd., ncc non et .ih ex hk. sunt
quatuor none. In hac ctiam figura cst trigonum .cea. simile trigono .aik., habent
cnim angulos equales. Angulus siquidem Aia. angulo .aec.; quin uterque ipsorum re-
ctus est; et angulum qui ad .c. angulo ial.; quia equidistans est linea .ab. lince .cd.
Reliquum ergo qui sub .ahi. reliquo qui sub cae est equalis, propter tres angulos
cuiuslibet trigonj, qui sunt duobus rectis equales. Est enim sicut .ce., scilicct .5., ad .ea.,
scilicet ad .12., ita .a.i., scilicet 4., est ad .£%. Quare multiplicanimus superius .4 per 12.;
ct diuisimus per 5., ¢t habuimus ¢ pro catheto .ki. Item sicut .ec. cst ad ca., scilicet
5. ad 43, ita .ia., scilicet .4 est ad .ah. Quare mulliplicauimus superius .4. per 13.5 €t
diuisimus per 5, ct habuimus 2 10 pro linca .Aa.: per has enim proportiones inuestigantur
altitudines: et longitudines: ¢t profunditates rerum,ut in suo loco demonstrabimus. SEcva-
bYM ucro genus huius tertig differentig cst figura, que semicaput abscisa dicitur, cuius
duo latera equidistantia sunt, sed non equalia. Reliqua uero duo inequalia, guorum
unum elevatur supra basem secundum rectum angulum, faciens similiter rectum angulum
cum capite absciosionis (sic) ; reliquum uero latus clewatur ab alia parte hasis secundum
acutum angulum, ut quadrilaterum .abcd., cuius latus «ad., scilicet caput, st cquidi-
stans | basi .be., cuius longitudo est pertice .18.; Dasis .be. perticarum 30.; cathetus .ab.
16.; latus quoque .dc. 20. Ad habendam ergo aream totius quadrilateri adde 18 cum 30.,
scilicet caput cum base, erunt .48.; quorum medietas, scilicet .24., multiplica per lineam
-ab., scilicet per .45.: ideo quia ipse erigitur orthogonaliter, eruut pertice 434 in em.
bado quadrilateri .@bcd. Verbi gratia : super rectam .be. & puncto .d. cathetus .de.
protrahatur; erit quidem quadrilaterum .abcd. in duo diuisum, scilicet in quadrila-
terum .abed. parte altera longius, et in trigono dec. ortogonium; et est .be. equalis
ad., et ad. est 18., et be. est similiter .18.; el .de. cathetus catheto .ab. est equa-
lis: est enim uterque illorum 16.; arca ergo quaduilateri .abed. est .2s8., que colligitur
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ex multiplicatione .de. in .eb., hoc est de t6. in .18.: area quidem trigonj .dec. colligitur
ex multiplicatione catheti .de. in dimidium .ec., scilicet .16. in 6. faciunt .96.; quibus ad-
ditis cum 288., scilicet cum embado cuadrilateri abed., reddunt 384, pro embado qua-
dvilateri .abed., ut predixi.

Er si dyametrum .ac. habere uis; quia orthogonium est trigonum .abc., adde po-
tentias linearum .ab. et .bc., scilicet 259 cum .900., erunt .1156.; cuius radix, scilicet 34.,
esl longitudo dyametri .ac. Item ut habeas dyametrum .bd., adde potentiam catheti .de.
cum potentia basis .eb., scilicet 236, cum .324, erunt .580.; quorum radix, que est surda,
est longitudo dyametri .bd. Quare dicemus, dyametrum .bd. radicem esse de ss0.; uel
quadratum dyamelri .bd. esse .530. Sed ut sciamus intersecationem dyametrorum, faciemus
ut supra, uidelicet addemus capud cum base, scilicet .43, cum 20, erunt .45.: est ergo
sicut .18 ad .48., ita .af. est ad totum dyamelrum .zc. Nam .18. ad .48. est sicut 3 ad .s.
Quare est sicut .3. ad 8., ita.af. est ad .a¢. Quare multiplicabis .3 per 34, et dinidemus
per 8., hoc est 3 per 17; et dividemus per 4., exibunt 242, pro linca .af. Reliquum quod
est usque in .34., scilicet § 21., est linea .fe. Similiter quia simile est .afd. trigono .bfc.,
erit sicut .af. ad .ac., hoc cst sicut .3 est ad .8., ita .df. est ad .db.; ergo df ex .db.
est 3; remanet .fb. § ex .db. Scd quia surda est linea d&., accipiemus Pproportionem earum
in quadratis ipsorum. Est ergo quadratum de.3.ad quadratum de .8, hoc est sicut .g.
est ad .64., ita ad quadratum dyametri .bd., scilicet ad 580. est quadratum. linee df
quare multiplicabimus 9. per 5s0., et dinidemus summam per 65.; uel multiplicabimus 9.
per quartum de .580., scilicet per 145., ¢t dividemus summam per quartum de .64., scilicet
per .16.; quia semper debemus imitari modum euitationis. Quem in libro abbaci do-
cuimus , scilicet accipere minimos numeros candem proportionem habentes in multi-
plicationibus ¢t diuisionibus: Est enim .580 ad 64., sicut quarta de ssp. ad quartam de
64, exibunt & s1. pro quadrato linec .df. Rursus | quia linea .fb. cst 3 ex dyametro .bd.;
multiplicabis quadratum de s, scilicet 25 per 145, et diuidemus summam per .. ,
exibunt % 226 pro quadrato linee .f0.

Naw si in partes .a et d. recte .ba. ct .cd. protracte fucrint. donec se teligerint in
punctum .g., ut in hac alia figura ostenditur; et uolueris scire quantitatem linee .2g.;
multiplica quidem .ed. per .da., scilicet .16 per 13, et diuide per ce., scilicet per 2.,
exibunt .25. Est enim simile trigonum dec. trigono gad.; quare estsicut .ce. ad .ed.,
ita .da. ad .ag.: per equale enim crit sicut ec. est ad .cd., ita .ad. est ad .dg. Quare
multiplicato .cd., scilicet .20., per .da., scilicet per 1s; ¢t diniso per cc., reddit .30 pro
quantitate .dg., ut suprascripta figura ostenditur.

Tertivy uero genns ex hac tevtia differentia est figura, que diversecaput abscisa
dicitur. cuius caput et basis equidistantia et inequatia sunt. Reliqua uero latera ele-
uantur supra basem secundum acutum angulum; et sunt inequalia, ut quadrilaterum
.abed., cuius caput .ab. est perticarum .10.; et est equidistans basi .cd., que est per-
ticarum .24.; latus quoque .@c. est .13.; latus nero .bd. .15.: hnius enim figurc embadum
colligitur ex multiplicatione catheti, qui deducitur 4 capite in basem in dimidium
capitis et hasis. Nam si ipsam cathetum 4 puncto .a., uel d puncto .b. supra basem
.cd. protrahere uolueris, oportet primum inuenire casus ipsorum cathetorum; quorum
inuenicndj modus est, ut extrahas caput 4 base, scilicet .10. de 24, remanent .14 : de
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inde extrahe potentiam lateris .ac.,scilicet .169., ex potentia lateris .bd., scilicet de 225,
remanent .56.; que dinide per .14. suprascripta, exibunt .4.; que adde cum .14., erunt 18.;
cuius dimidium, scilicet .9., est casus longior .de. 4 parte lateris .bd.: & quibus 9. usque
in 1z, desunt .5., que sunt casus breuior fe. d lateve .zc., ut in trigonis acutiangulis
diximus. Extracta quidem potenctia minoris casus, scilicet ex .cf., que est .25., ex po-
tentia lateris .ac., scilicet ex .169., remanent .144.; cuius radix, scilicet .12., est cathetus
.af. Similiter extracta potentia .ed.ex potentia bd., remanebit potentia .be. 144.; quare
Jbe. est .12., sicut .af.: addictio quidem capitis et basis, scilicet .10. ct .24., faciunt .24,;
et .17., multiplicato per cathctum .af., uel be., scilicet per 12.,

quornm dimidio, sc
reddunt .204. pro embado quadrilateri .abed.

Ovadratum quoque dyameti .ch. colliges si quadratnm linee .ce. cum quadrato ca~
theti .eb. coadunaueris, et est .369., quorum radix est dyameter .cb. Nam si nbi inter-
secat cathetum .« f. scire desideras, hoc dupliciter facere potucris: primum quidem quia
cquidistans est linee .ad lince .cf., est sicutab. ad se etad .cf., ita .ag. est ad .af;
crgo g est £ ox .af., scilicet 5., remanet .gf. 4. Sunt cnim similia trigona .agh. et
.cgf. Similiter st]Z ex .be. Similiter quadratum eius est % ex quadrato ipsius
dyametrj. Quare multiplica .4. per 369, ct diuide per 9.5 uel nonam de 269 mulliplica
per 4., crant .16 pro quadrato lince byg.o:oet quia Jbg.est I ex JBe., remanct .gc. b
ex be.; quare qnadratus cius est & de 369, scilicet .41. Aliter quia similia sunt tri-
gona .ceb. et .cfg., est sicut .cf. ad .ce., ita fg. ad b, s ilicet tertia pars, crgo .fg.
est 4. ut predixi. Similiter propter candem et cg est§ex c¢b., etcelera.

Possvyvs enim, secundum ea que dicta sunt in hac parte, etiam et in trigonis
reperire dyametrum .la.; et scive ubi intersecat cathetum .be., nec non ubi se secat cum
dyametro be., etiam si ab angulis .ed., ucl ab aliquo puncto dato super rectam cd.,
uel intus, uel cxiva figuram protraherctur linca super datas partes laterum .db. uel .ca.;
et emitteretur extra figuram pariter cum linea .ab., donec insimul coniungercntur,
possumus scire puncium coniunctionis ipsarum, nec non et quantilatem linearum pro-
tractarum, Nam si latera .ca. ct .db. extra cducere wolueris,donce ad punctum .Jo.

concurrant caput, scilicet 10 ex base , scilicet de .24 extrahe relijuum, scilicet per
14. dinide multiplicationem capitis .ad. in latus .ac., scilicet de .10. in .13, exibunt £ 9
pro linea .a /. Similiter si diuiseris multiplicationem .ab. in .bd., scilicet de .10. in .15.
per 14., ucnient § 0. pro longitudine linee .bA. Qvantva uero genus est figura, que
caput abscisa declinans dicitur, cuius caput et basis sunt inequalia ¢t equidistantia.
Ex reliquis duobus lateribus unom supra basem clewatur secundum acutum angulum.
Reliquum super candem basem facit angulum amplum, ut in quadiilatero .abed. sub-
seripto, cuius caput .ad. est pertice .12.; basis uero be. pertice .15.; latus quoque .ab.
pertice 135 latus quoque .de. pertice .13.: hee ctiam figura colligitur cx multiplicatione
catheti in dimidium capitis et hasis ipsius. Nam i puncto a. supra basem .be. ca-
thetus cadit infra quadiilaterum .abed.; 4 punclo uero .d. cathetus cadel extra. Quare
ut inueniamus quantitatem catheti interioris ucl exterioris, oportet ut inueniatur pri-
mum casus ipsius, Cuius inueniendi modus est ut extrahatur caput d base , scilicet
2. de .16, remanent .4.; quorum potentia, scilicet 16, addatur cum potentia lateris .cd.,
scilicet cum .469., erunt 185.; ue extrahantur ex potentia .ab., scilicet de .225., vemanent
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-40.; quorum dimidinm, scilicet 20, dividenda sunt per suprascripla .4, exibunt .3,
pro exteriori casu .ce., ut in trigono ampligonio demonstrauimus : quibus .5. additis
cum base .cb., scilicet cum .46., reddunt .o1. pro tota linca .eb.; ex qua extractis .12.,
(ue sunt quantilas capitis, remanent .9. pro quantitate casus .fb. interioris. Quare ¢xtra-
cta potentia ex fb., scilicet .81., ex potentia lateris .ba., scilicet ex .225.; ucl extracta |
potentia ce., scilicet .25.,ex potentia .cd., scilicet ex 169, remancbuut .144.; quorum radix,
scilicet .12., est cathetus .af. uel .de.: quibus scilicet 12 muliiplicatis per dimidium ca-
pitis et Dasis, scilicet per 14., reddunt perticas .16s. pro arca totius quadrilateri .abed.
In similibus quoque figuris, que capita declinantia nuncupantur, duo catheti que pro-
ducuntur ab angulis capitis in basem, quandoque una cadit interius, et alia exterius,
ut ju suprascripla figura. Quandoque una cadit interins super angulum basis , qui
oppositus est ¢i angulo, 4 quo cathetus producitur: et alia cadit exterius; quandoque
utreque cadunt exterius, ut in his subscriptis figuris ostenditur; quarum figurarum
catheti inueniuntur, secundum quod superins demonstravimus, Qvipratyy quidem cx
-be. est 441, el ed. st 1545 quibus in unum coniunctis faciont 585. pro quadrato dya-
metri bd. Trem quadrato lince .cf., scilicet 9., addito cum quadrato cailietli fu., scilicet
cum .144., cgredientar .193. pro quadrato dyamen'j .ac. Secationem uero dyametrorum
per ea que superins dicta sunt habere potes. Verum siin partes .a.d. latera .Da. et
«cd. in puncto k. protraxerimus, erit quidem ka. ad k., et kb et kd. ad kc., sicut .ad.
estad .bc., Loc est §. Quare .ab. cx kb., et dc ex ke, sunt quarla pars. ergo .Aa.
est triplum ex .ab., ct £d. ex .de. Quare ka. est .45., ct kd cst .20, Si QVADRILATERI
latera nequaquam equidistantia fuerint, ut in quadrilatero .abed., cuius latus ..

est pertice .13.; latus quoque besit pertice 5.5 latus quorue .de. pertice .47.; latus
quoque da pertice .16.; quod quadrilaterum mensurati (sic) potest, si habeatur notitia
uning dyametrurmu, i quo ipsum qlmdrilulcmm diniditur in dno trigona, quorum area
inunum coviuncta reddit aream totius quadvilateri. Verbi gratia: sit dyamcter .ac.
pertice .14, eritque avea trigonj .abe. pertice .84.; trigonj .zed. pertice 110i.; quibus areis
in unum coniunctis reddunt £ 138, pro embado totins quadritateri .abed.: et est hic
modus universalis in omaibus quadrilateribus. Vel aliter 4 puncto .a. protraliatur recta
.ae. cquidistans latevi Jc.; et secundum ca que dieta sunt in precedenti parte accipia-
tur area quadrilateri .abce., cui superaddatur triangnlns .ade., et habebitin area tolius
(quadrilateri.abed.Preterea est figara, que barbata dicitur, similitee dinersa habens latesa,
in qua una ex dyametris cadit interius, altera uevo exterius, ut in quadrilatero defy.,
cuius dyameter .eg. cadit interius 4 puncto .f. in puncto .., cadit linca fd. extra qua-
drilaterom. .d.e.f.g.: huius itaque figurg arcam habebis, si arcam trigonj .deg. com area
trigon] .feg. coadunaueris; uel si ex arca trigonj .def. dempscris aream trianguli .d g.f.
Incipit pars tertia in dimensione camporum plura latera
quam quatuor habentium.

Mopvs itaque metiendi multilateras figuras est, ut dinidas ipsas in trigonos, et aras
omnium trigonorum in unum colligas , et sic | habehis aream cuiuslibet multilaterg
figure. Et notandum quia multilatera figura, que constat ¢x quiniue lateribus, soluitur
adminus in tria trigona. Que uero constant ex sex lateribus in quatuor; et sic semper
ompis multilatera figura soluitur in duo trigona minus laterum ipsius. et auamuis
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per resolutionem ipsarum in trigona multilatere figure mensurare possint, tamen quan-
doque subtilius in quibusdam procedere possumus, scilicet cum figura fuerit pentha-
gona, hoc est ex quinque lateribus; et poteris ex ca facere duo pelia, quorum unum
erit irigonum, ct alteram fit quadrilaterum, in quo latera ipsius erunt equidistantia,
ut in penthagono .abede., ex quo absciso trigono .a be., remanet quadrilaterum .ebed.
caput abscisum, cuius .be. Jatus equidistans est lateri .cd.; tunc colliges aream Lrigoni
.abe., et addes cam cum area cuadrilateri .bede., et habebis aream penthagoni .abede.
Similiter cum possibile fueril de exagono, scilicet ex fignra que habent sex latera,
facies duo quadrilatera , quorum unumquodque habeat duo latera equidistantia. Vel
faciat inde unum ruadrilaterum, quod habeat duo latera sibi inuicem equidistantia,
ct duo trigona; et sic studeas in reliquis figuris multilateribus operari. Veram si fi-
gura muliilatera fuerit cquilatera et equiangula, quam metiri desideras, aliter quam
dictum  sit, poteris ad ipsius embadum peruenire, cum in ipsa cadat circulus contin-
gens medium unius cuiusque laterum ipsius. Multiplicabis itaque semidyametrum ipsius
circulj per dimidium laterum ipsius figurg, et habebis embadum ipsius.. Ad cuius rei
euidentiam adiaceat penthagonum equilaterum ct equiangulum .zbcde. In quo uo-
lumus describerce circulum contingentem laterum ipsius, quod sic fit: dinidam angulos
.eab. et abe.in duo equa 4 duobus (sic) lineis .afet fb., et protraham lineas .fe. fd.
fe., et signabo puncta .g.h.d.k/. in medio laterum ipsius, et copulabo lincas fg. fh
fi- fk. fL; quas demonstrabo esse sibi inuicem cquales. Quoniam equiangulum est pen-
thagonum .abcde., crit angulus .fab. cqualis angulo fba.; cum sint dimidium angu-
lorum penthagoni. Quare trigonum .fab. est equicrurium habens latera equales angulos
subtendentia sibi inuicem cqualia. Quare equalis est recta .fa. recte fb. et fg., que
est cathetus super lineam .ab., cum cadat in medio ipsius: est enim .Ja., cum sit medictas
recte .ae., equalis recte .ag.: comuniter adiaccat vecta fa., erunt due recte .ga. et af.
cquales duobus rectis fa et al; et angulus qui sub .gaf. equalis est angulo qui sub
fal.: quare et basis f1. equalis est basi .fg.; et angulus .afl. cqualis est .afg. angulo
.agf., rectus qui sub .agf., et qui sub .alf. erit rectus: quare recta f/. cathetus est |
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super rectam .ae.; ¢t quia.al. equalis cst recte .el., si comuniter adiaccat recta .f7.,
crunt duo rccte f7. et a. cquales duabus rectis .fI. et le.; et anguli qui ad I
sunt equales ; cum yecius sit uterque eorum: quare recta fe. cqualis est recte .fa.;
et trigonum .afl. equale est trigono Jfe.; et totum trigonum .bfa. est equale toti
trigono .afe. Similiter ostendetur, quamlibet rectorum .fh. fi. fk. equalem esse cui-
libet rectarum fg. f1. Quare centro .f. spatio unius rectarum .fg. fh. describetur cir-
culus .g/ikl., et erit penthagonum .abcde. divisum in quinque trigona cqualia, que
sunt .fad. fbe. fod. fde. fea.; ct catheti cadentes in ipso sibi inuicem sunt equales,
qui sunt fg. fh. fi. fk. fl.: et quia ex ductu fg. in dimidinm .ab. prouenit area tri-
gonj fab.; si multiplicauerimus scmidyametrum cireulj cadentis in penthagono, scilicet
fg-, in quincuplum medietatis .@ 4., hoc in medictate laterum penthagonj .abede. ,
prouenit quincuplum avee trigonj fab., hoc erit arca penthagonj.abede., ut predi-
ximus. Similiter veniet in omnj figura equilatera ct equiangu]n, in qua cadit circulus.
Ex hoc enim mauifestum est, quod multiplicatio semidyametrj circulj in plus medietate
lince circunferentis facit plus embado ipsius cireulj . Possumus autem penthagonum
cquilaterum ¢t equiangulum alio modo metirj, cum cadat in circulo contingente omnes
angulos ipsius. Multiplicetur quidem medietas, idest dodrans et quarta ipsius dyame-
trj, per medictalem, idest destunce ct tertiam cordg anguli penthiagonicj, et habe-
bis embadum ipsius: ad cuins rei enidentiam sit penthagonum .abgde. descriptum in

circulo .abgde., cuius dyamecter sit .az., ot centrum cius sit .c.; ct copuletur recta
.be., que est corda anguli penthagonicj .bae.; et accipiatur .c.i. medietas semidyametrj
€3,y et erit tota .zZ. medietas et quarta totius dyametri .az. ; el sit sicut .«i. ad .ac.,
ita .fe. ad .tk.: est enim ac. ex .ai. due tertic: similiter et tk. est due iertie ex .fe.,
hoc est ex .zb.; equalis quidem est .bt. ex .ze.; quare .tk. est tertia pars totius cordg
be.; quare bk. est medietas ct tertia cordg .be. Dico quidem quod ex multiplica-
tione .ai. in k. prouenit cmbadum penthagonj .algde.; quod sic probatur: quia est
sicut .iz. ad .ac., ta .fe. ad .£h.; erit multiplicatio .ca. in fe., hocestin £b., cqualis
multiplication] .Za. in .tA. Sed ex multiplicatione .ca. in .b¢. preucuit duplum trigonj
.cha.; ergo ex ductu .4i. in tk. proucnit duplum trigonj .cba.: et quia .tA. dupla
est ex .ek.; si multiplicauerimus .ia. in .ek., proucniet equale trigono .cha., quod est
quinta pars totius penthagonj .abgde. Quare si multiplicauerimus .ai. in bk., scilicet
quincuplum ¢x ke., proueniet utique i{[uincuplnm arce trigonj .cba.: sed quincuplum
trigon] .cba. est cquale penthagono .abgde.; ergo ex ductu .ai. in .bA. proucnit em-
badum penthagonj .abgde., ut predixi. Et notandum, quod si dyameter circulj fuerit
ratiocinatus, tunc latus penthagounicum cadens in ipso erit linca minor, scilicet yadix
recisi quarti, uel abscisionis quartg ; que abscisio constat cx nnmero minus radice :
quorum duorum nominum maius nomen potest super minus, co quod ab incommen-
surabilj sibi longitudine et corda anguli penthagonicj erit linea maior, scilicet radix
binomij quartj; quod comstat cx numero et radice , cuius nomen maius potest plus
minore, eo quod ab incommensurabilj sibi longitndine sunt eorundem nominum lalus
penthagonicum et corda angulj penthagonicj: ut si latus penthagonicum .ab. fuert
radix de .40. minus radjce de .320.; el corda .be. ecrit radix de .40, et radicis de
220.; et hoc est cum dyametrum .az. pomimus esse .8., utin suo demonstrabitur loco.
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et similia mensuvarj debeas, indicabo. Ex .a. quidem in .¢. ct cx 3. in d. vecte protra-
hantur .ac. et dz.; deinde quadrilaterj acdz. rectilinej aream, seenndum ea que dicta
sunt, colligere studeas; super quam aream uentris .zed. superadde; ex quo tolo diminuas
aream ucntris .abc. , el habebis aream quesitj campi. Nam cqualiter habeatur area
uentris .zed. indicabo : super dimidinm arcus sed. punctum fige .e., et copulabis rectas
ineam, et remanebunt ex toto uentre .zed. uen-

ez ed., et erit trigonum .ezd. rec
tres sge. el ead.; in unoquogue quorum, si eodem modo trigona rectilinea ordinaneris,
remanehunt uentres my”, quos solueris eos in triangulos rectilineos ; et hoc eodem
modo si semper fiet in reliquis uentribus, uenict aliquando quod ex toto ueuntre .zed.
non remanebit aliquid sensibile: unde si arem omnium trigonorum contentorum infra
uentrem .zed. coniunxerit, babebis siquidem aream mentris .zed. Similiter si codem
modo processeris in ucntre .abc., habebis utique arcam ipsius.
Incipit pars quarta in dimensione circulorum et eorum partium.

Cyy itaque campum rotundum, idest circulum, mensurare desideras, ipsins dyametrj
nolitiam habeas; quem in 3 multiplica, uel in .22 extende; et quod ex multiplicatione
prouencrit per 7 partire, et habcbis quantitatem linec circunferentis, ct continentis
ipsum circutum, Cum dimidium dyametrj per dimidium circuuferentis lineg duxeris,
nimirum area ipsius cireulj inde proueniet : uel ex quadrato sui dyametrj undecim
quartas decimas accipe; et habebis similiter | circuli embadum. Vel si sccundum pisanum
modum mensurare desideras, dyametrum in sc multiplica; et quod prouencrit dinide
per 17, et habcbis panora embadj ipsius circulj. Kt ut hec omuia apertins declarentur;
adiaceat circulus abgd., in quo sumantur duo puncta b.d.; ¢t copuletur recta bd., et
dinidatur in duo equa super .. punctum, & quo protrahatur recta .(lg.,fucicus reclos
angulos cum recla bd.; et erit utique recta .¢g. dyameter circulj, in cuius dimidio
est centrum ipsius circalj, quod sit .z.; et ponamus, dyamelrnm .ag. esse .14 perticarum;
que si multiplicaverimus per ¢ 3., prouenient pertice .44, pro linea circunfereute .abgd.;
que wocaiur peviferia: wel 14, per 22 multiplica; et quod proucncrit divide per 7, et
uenient simililer 44 pro curua .abgd.; cuius dimidinm, scilicet .22., si per dimidium
dyametrj multiplicanerimus, proucnient 134 pro embado circulj .abgd. Vel side qua-
drato dyametr, quod est 19., acceperis 44, scilicet multiplicabis 196 per 11, et dinides
per 14.; uel quartam decimam partem de 196., gue est .14., extende per .11., ct prouenicnt
similiter 134 pro embado ipsius. Similiter si dyametrum in se wnltiplicauerimus, erunt
196; quibus divisis per 7, uenient panora 98 pro embado eirenlj abgd., quibus equan-
tur pertice 134. superius inuenle; cum unumquodque panorum contineal perticast 5.

Ev si per nolitiam circunferentis linee dyametrum circulj habere desideras, ipsam in
;3 diuide, hoc est septuplum cius dinide per 22, Verbi gratia : sit linea circunferens
44,5 quorum sepluplum si diniserimus per 22; uel si uigeximamsecundam partem de
44 multiplicaucrimus per 7., nimirum .14. pro cius dyametro prouenient: et si embadum
cireulj ex linea circunferente tantum habere desideras, quadratum medietatis ipsius per
7 multiplica; et quod prouenict diuide per 22. Verbi gratia : medictas curug abgd.
est 22, quornm quadratum est .484.; quod per 7 multiplicatum facient 3383.; quibus per

81 tere .. e, indiesbo 1 (fol. iy ; ilater iz., euius alers . . - . . L .
32 recto. Tin. 14-80; pag. 86, lin. St uero campus rectilineus non fuerit, ut quadrilaterum .ebedez., ol duo hl_e” 22 diuisis, ueniunt 454, ut superius inuenimus: ucl si 484 diniserimus per 22, uenient
e az. et .cd. sunt rectilinea, reliqua ucro .abe. et des. sunt curna; qualiter ipsum etiam .22 quibus muliiplicatis per 7 faciunt similiter 155 Er si dyameter civeulj fucrit .10.,

7
erit utique circunferens linca § 31., que proueniunt ex multiplicatione .10. in £ 3. Quare

si dimidivm dyamen, scilicet .5., multiplicanerimus per dimidinm circunferentis lineg,

scilicet per 215, ucnient £ 78, Vel si quadratum dyamelrj, scilicet 100., multiplicanc-
rimus per 11, et summam diuiserimus per #4.; wel si .11, multiplicaucrimus per dimi-
dium de 300, et summam diniserimns per dimidivm de 14, scilicet per 7, proucniunt
utique % 78 pro area suprascripti cirenlj. Vel si 100 diniserimus per7, prouenient pa-
! 78 suprascriptis. Et s

nora} 14., que cquantur perticis urius panori in usitatas
partes reducerce uis, scilicet ju soldos et denarios, multiplica 2, gne sunt super uirgan,
per soldos unius panori, crunt soldi 33; quos diuide per 7, uenient soldi 4 et denaria
t8 mensurg. Ergo pro embado suprascripti circulj habetur starioyum unum ct pa-
nora duo | et soldi wj* et denarii £ 8; et sic stndeas facere in similibus. Verum si
nosse uis unde habeatur quod ex multiplicatione semidiametrj circunferentig dimi-
dium embadum circutj proueniat, reiterabo circulum .abgd., cuius centrum sit .e.; ct
describam in ipso rectilineum aliquod, et quoteumque uoluerit laterum; et sit qua-
drilaterum abgd., quod xesoluam 4 centlro .e. in quatuor 1irigona, videlicet secundum
numerum laterum ipsivs, que sint.eab. ebg. egd. eda. 5 ct cost equicrurium wnum-
quodque ipsoram; cum lince .ea. eb. eg. ed. sibi inuicem sint equales; sunt cnim 4
centro ad periferiam ducte: quare siin ipsis trigonis catheti producantur 4 centro .e.,

cadet unusquisque super dimidium basis sui trigoni. Quare ponamus super dimidinm
ipsornm trigonorum puncta basium .z.i..k., per que puncta producantur d centro .e.
ad periferiam recte .el. em. en. o5 el copulentur .al. Ib. bm. mg. gn. nd. do. oa.,
ot crunt quatuor trigona super bases ab.bg. gd. da. conslituta : ¢t quoniam recta
. cathetus est super rectam .ab. ; si multiplicanerimus es. in dimidium .«d., pro-

e
uenient utique embadum trigonj .cad. Similiter quia .Zz. cathelus est trigon) Jab.

proucnict utique ex .zl in dimidium .ab. embadum trigonj Jad. Quave simultiplica-
uerimus totam .el., scilicet semidyametrum circul], in dimidium ab., proucnict utique
embadum quadiilateri .ealb. Simili quoque modo si multiplicavcrimus em. , scilicet
el in dimidiom linee .bg., proucniet embadum quadiilateri .2bmg. Eodemque modo
si multiplicauerimus .en. in dimidiam .gd., ct.es. in dimidium . Za., prouenient embada

quadrilaterorum .egnd. ct .edoa.; hoe est si multiplicanerimus .el., scilicet semidya-~
metrum in dimidium laterum quadrilaterj .abgd., proucnict embadum wmultilaterg
figuvg cadentis in circulo. Sed embadum ipsius muliilaterg figure, que est .albmgndo.,
est minor embado circulj. Frgo cx multiplicatione semidyametrj circulj in dimidium
rvectarum .ab. bg. gd. da. prouenict minus embado circulj. Sed dimidium linearum
.abgd. minus est medictate circunferentip .abgd. Ergo cx multiplicatione semidya-
metrj circulj in minus dimidio circunferentig ipsius circulj facit minus embado cir-
culj : demonstrauimus itaque in prelerita parte in dimensione multilaterum figurarum
conlinentium -circulum , quod ex multiplicatione semidyametr) circulj in plus medie-
tate circunferentig ipsius proucnit plus emhado circulj. Quare concluditur, quod ex
multiplicatione semidyametrj circulj in dimidium lineg circunferentis prouenit em-
badum ipsius. Sed querendum rursus est vnde procedat inuentio embadj circulj per
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adsumptionem utidecim quartarum decimarum quadrati sui dyametrj. Quoniam embadum
alicuius circulj ad embadum alterius est sicut quadratum dyametrj unius ad quadratum
dyametrj alterius, ut Euclides in secundo theoremate duodecimj sui fibri demonstrauit.
Erit permutatim sicut quadratum dyametr] | alicuius circulj ad embadum ipsius, ita
omnia quadrata dyametrorum omnium circulorum erunt ad embada ipsorum circulorum.
Quare cum inuenta fuit proportio quadrati dyametri unius circulj ad suum embadum,
tunc fuil inuenta proportio quadrati dyametrj unius cuiuslibet circulj ad suum em-
badum. fuit enim quadratum dyametrj suprascripti circulj 196., ct embadum ipsius .131,
quorum proportio est sicut 14 ad 14. in minimis numeris. Quare erit sicut 14 ad qua-
dratum dyametrj cuiusuis circulj, ita .11, erit ad embadum ipsius. Vnde cum multipli-
cauerimus -11. per quadratum dyametrj cuius uis circulj; et summam diniserimus per .14.,
proueniet embadum ipsius circulj; quod oportebat osiendeve. Similiter si perticas 134
redigemus in panora, uenient panora 2s. Ergo erit sicut 196 ad panora .28., ita quadratum
dyametrj cuius vis circulj erit ad panora continentia embadum ipsius. Sed 196 ad
.28. sunt sicut .7 ad .4.; quare erunt sicut.7. ad .1., ita quadratum dyametrj cuius uis
circulj erit ad panora embadi ipsius. Quare si ex quadrato dyametrj cuius uis cir-
culj septimam acceperimus, nimirum panora, que sunt in embado ipsius circulj, pro-
uenicnt, ut superius demonstrauimus. Et notandum, quia que proportio esl unius quan-
titatis ad aliam, eadem erit cuius uis multiplicis unius ad idem multiplex alterius. Quare
que proportio est dyametri antccedentis circulj ad dyametrum consequentis , eadem
erit linee civcunferentis antccedentis circulj ad lieam circunferentis consequentis. Et
cadem erit proportio medietatis linee circunferentis antecedenltis circulj ad medietatem
linee circunferentis consequentis. Quarc erit sicut quadratum diametrj anlecedentis cir-
culj ad quadratum dyametrj consequentis, ita quadratum semicircunferentie antece-
dentis ad quadratum semicircunferentie consequentis: et quia est sicat quadratum dya-
metrj antecedentis circulj ad quadratum dyametrj consequentis, ita embadum ad em-
badum: erit utique sicat quadratum semicircunferentig antecedentis circulj ad qua-
dratum semicircunferentig consequentis, ita embadum antecedentis circulj ad embadum
consequentis : permutalim ergo erit sicut quadratum semicircunferentig antecedentis
cireulj ad sunm embadum, ita quadratum semicircunferentig consequentis crit ad suam
cembadum ; fuit wmedielas Lineg circunferentis supradictj circulj 22 , cuius qundratum
cst 484; et embadum eius fuit 135 ; quorum proportio in minimis uumeris est sicut
22 ad .7; ergo sicut 22 est ad .7, ita quadratum semicircunferentis lincg cuius nis cir-
culj erit ad saum embadum. Quare cum multiplicantur .7 per quadratum | scmicie-
cunferentis linee alicnius circulj; et summa diuiditur pet 22, prouenit utique embadum
ipsius cireulj. OsTExvexpvy est ctiam quomodo inucntum fuit, lincam circunferentem
omnis circulj esse triplam et septimam sui dyametrj ab ancmwssioz phylosopho ; et
fuit illa inuentio pulera et subtilis walde : quam etiam reiterabo non cum suis nu-
meris, (uibus ipse usus fuit demonstrare; cum possibile sit cum paruis nnmeris ea
que ipse cum magnis ostendit plenissime demonstirare. Adiaceat quidem civeulus .abgd.,
cuius dyameter sit linea «ag.; et centrum eius sit .c.; et protraham lineam .ez. con-
tingcnlcrfl circulum super punctum .a. Quare dyamelcr .a g. cathetus est super rectam
ez : deiude super rectam .ac.; et in ipso puncto .c. protraham angulum .ace., qui
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sit tertia pars recti; quare angulus .cec. crit £ unius anguli recti, cum anglus eac.
sit rectus. Sunt cnim omnis irigonj tres anguli duohus reetis aquales: el iaceal .z
uqualis 1ecle wae.; et colmlchn' recla .c3., eterit trig(mum LAz, (‘qm\lc lrigonn «cae.;
ct angulus .cza. equalis est angnlo .cea.: est cnim wins quisque eorum  angulj recti.
angnl)

Similiter cvm angulus .ecz. duplus sit angulo .cca., erit similiter angulus .ecz
recti: equiangulum ergo est ct equilaterum trigonum .cez quare recta ez, ent latus
idest eirca cirentum abgd. .
cxagonj eruilaterj et equiangulj continentis cirenlum .abgd. Quibus ita per ordinem
px‘mclis, ponam .Ge. esse 305 quare .4e. crit 13: et rlni:l m‘!lmgm\ium est lrigunnm £Lae.,
x quadrato fateris.ce. tollatur quadratum lateris .ae., scilicet 225 de 900, remanehunt
675 pro quadiato laterisca.; ergo latus .ca. est radix de 675: quam si snbtiliter ceperemus,

intueniemus, ipsam esse secundum propinguitaten perticarum .26. minus unceis 42, Con-
stal enim pertica ox unceis .108. : deinde dividatur :mgulns .eca. in duo dimidia 4 linea
.cf., que dividet arcum .ab. super punctum ;7. Et cum habeatur ex demounstrationibus
EVCLIDIS 5 C([u‘.llCS angulus 4 centro super cquu]cs pcrifcri;w consistere; vrlualis est ergo

periferia .ay. periferie By.: fuit itaque e, semilatus exagonicy. Quare et .af. erit se-

idest civen circulam abgd . . _
wilatus dodecagon] continentis circulum .abgd. Et quia angulus .eca. in duo equa di-
uisus cst 4 linca .cf., proportionaliter erit sieut .ec. ad .ca. ita .ef. ad fa., ut
Evewnes in sexto declaraunit libro: uare crit sicut coniunctum cx .ec. et .ca. ad ca.,
hoc cst sicut 56 minus unceis 5 2 est ad ea., ita coniunctum ex ef. fa., quod est 5.,
ad lineam .fu.: permutatim ergo erit sicut coniunctum ex ec. et .ca. ad ea., hoc sicut
2 sunt ad 1., ila .ca. erit ad .af. Quave pouam .ea. csse 36 minus

56 minus unceis y

2, ct .af. erit 15. Quare | si coniunxcrimus quadrata lincarum ca. et af., habelhimus

pro quadrato lnee .cf. 3350 minus uncels § 16; quorum radix, que esi 58, minus un-
ceis 4, est latus .6f. Deinde dividam angulum .fe. in duo equa ¢ linea .ch.; et evit
al semjlatus figure equilaterg habentis latera .24., et deseripta civca circulum abged.:
ot quia angulus fea. dinisus est in duo cqua 4§ linca ch., erit proportio coniuncti
ex fe. et ca. ad .ca. sicut fa. ad .ah. : permutatim ergo erit sicut coninnctum cx Sfe.
et .ca. ad fa., hoc est sicut 114 minus uncels ¢ 6 ad .43, ita .ca. ad .ah.: quare ponam
ca. esse .15 minus uncels 1o, et ak. erit 155 quare si ex coniunctioue quadralorum
ipsorum radicem acceperimus, habebimus 413 minus unceis 12 8. pro linea .ch. I.\ursns
dividam angulum .Jica. in duo equa cum linea .¢i.; et erit .af. semilatus c(]unl.ulcrc
figure habentis latera .48, ct descriptg circa civeulum .abgd., cuius .ai. proportio ad

L . e ols L
ac enit sicut .135. ad coniunctum ex ac et ¢h., hoc est ad 229, minus noces 53

Dy
secundum maximam propinquitatem. Non enim possumus uere procedere quando oportet
inuenire radices numecroyum surdorum , corum uidelicet qui radicem non habent in
numeris. Ponam crgo .ca. esse 229 minus nncels ¥ 13; ¢t ai ponam esse .15 et di-
uidam iterum angulum .ica.in duo cqua 4 linea .ck., et erit .ak. semilatus figure
descripte circa circulum .abgd., habentis latera .96. continenlin ipsum circulum. ;\'d‘
dam iterum quadrata Lincarum ca ct ai; et habcho quadratum fateris .ci., cuius
vadix est 229, et uncie & 7 aliquantulum minus; sed propertio .ca. ad .ak. ost .ﬂ;.i«:ut
proportio coniuacti ex ic et ca. ad ai.; ego proportio .ca. ad ak.est quas; 436
ad 13, Sed proportio .ca. ad .ak. est sicut proportio dyametrj ga . ad duplum
12

Jince supra
dyametrun

£l B4 e,



« duplum ai. oo circulum abgd.»
thol. 54 verco, lin, 23 « marginc
inferiore; pag. 90, lin. 1.

Lol 53 recea.

linee cirea
dyametrum
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.ai. Sed duplum .ai. est latus equilaterg figure descripte circa circulum abgd., |

S

hbabcntis latera 96; quare est sicut $438 ad 15
ribus figurg supradicte habentis Iatera .og. Qua
nient .1440. pro summa laterum ipsius figure:
supradicte ad dyametrum circulj cadentis in i
) Ixucniam rursus proportionem cirenlj ad
m ipso habentis latera .96. in hune modum:

- ita dyametram ga. ad unum ex late—
re si multiplicanerimus 13 per 96, proue-
€rgo proportio omnium laterum figure
psa est sicut 1440 ad ! 433,

dyametrum ipsius per latus figure cadentis
s ponam in eodem circul -
gonici .ad., quod est equale semidyametro ‘C}l.; el copulabo .rrd“.l bl exe
-gda orthogonium, cum sit in semicirculo .gda.:
libro Evcumis habetur, qui est in semicircui}o,

exigonicum, erit periferia .ad. tertia pars periferig .dag.; quarc periferia .gd. dupla
est periferie .da. Vade angulus .gad. duplus est angulo .agd. i

. e
equales uni angule recto; quare angulus .agd. est terti

‘ Q- pars recti. Ponam ordine su-
prascripto, dyametrum .ag. csse 30; rua it .15 1
y g ; (uare recta .ad. erit .13, ot recta gd erit 26, minus

l’ln(fclsﬁ 2 per ca que superius demonstrauj : et dinidam angulum .agd. in d

4 linea .gm.; et copulabo rectam .am., et erit proportio recte .al. a§ l'd ont
ad rectam .gd.t et cum coniunxerimus, erit Pproportio recte .zd. 12 siont eomiens.
X ag et gd. rectis ad rectam .gd 5, ¢

» et erit trigonum
omnis emm angulus, at in tertio
est rectus; et quia linea .ad. est latus

-5 et sunt ambo simul

ad ./d. sicut coniuncti
-3 €L cun permutauerimus, erit sicut .q g

. et .gd.
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recte ad yectam .ad., hoc est sicut 56 minus unceis .5 2. ad 13., ita gd. ad dl.: et
quia angulus .agd. in duo equa divisus est a linca .gm., equalis cst angulus .agm.

angulo dgm., et angulus .gdl. cqualis est angnlo .gma. : est enim uterque corum
rectus, cum sit in semicireulo .gdma.; reliquus ergo angulus, qui sub gld., reliquo, qui
sub gam. est equalis; equiangulum ergo cst Lrigonum .gd!. trigono .gma.: quare est
sicut recla .gd. ad .dl., ita recta .gm. ad . ; quare ponam .gm. csse 36 minns un-
ceis & 2; et .ma, recta erit 15; ct est recta .am. latus dodecagoni, cum periferia am.
dimidivm sit periferie .amd. Rursus diuidam angulum . gm. in duo equa cum linea
.gno.; el copulabo rectam .ae., et inueniam radicem coniunctam ex quadratis linearum
gm.ma., que cst 58 minus unceis 4 pro latere wg. 5 el eril sicut coniunctum ex
.ag. et .gm. ad lineam .ma., hoc esl sicut 414 minus unceis ;6. ad 5., ita .gm. ad

ann. Sed sicut .gm. ad mn., ita .go. ad we.; sunt enim trigona .gmn. el .goa. similia
ct orthogonia: est ergo sicut 144 minus uncels g 6. ad .13., ita go. ad .oa.: quare pouan
.50, esse 414 minus ¢ uncie, et .oa. 13; cl accipiam iterum radicem ex quadratis li-

§
nearum .go. el .oa., et Labebo pro linea .ga. 115 minus unceis £5;ct linea .oa.
st latus figure descriptg intra circulum abgd., habentis latera .24.: dididam rursus
angulum .ago. in duo media & linca

.g¢-; el copulabo .ga., et crit sicut .ag ct go
ad .0a., ita .go. ad .op. Sed sicut .go. ad op., ita .gg. ad .ga. ; it ergo sicut 239,
minus uhcels ‘i 13, ad 15., ila g9. ad .ga.: quare ponam .gq. esse .229 minus unceis

s, et ga.13; ct coniungam quadrata corum; ct coniunclo radicem inucniam, et ha-
Debo 220, et parum minus de unceis §57.; ct estag. latus figure habentis latera ss.
Dividam iterum apgulum .agg. in duo equa a linea .grs.; ct copulaho sa., que eri
latus figurg habentis latera .96. cadentis intra circulum .abgd.; el quia angulus agg.
dinisus est in duo equa cum linea .gs., crit proportio .gg. ad .gr. sicut ag. et .gg.

ad .ga., hoc est sieut § 438 ad .15, ita .gg. ad .gr. Sed sicut gg. ad .gr., ita gs. ad
‘

.s@., cum trigona .ggr. et .gsa. sint similia: quare erit sicut § 438 ad .15., ita gs. ad
sa.: contungam iterum quadrata lincarum .gs. ¢t .sa., et coniuncto radicem inueniam,
el habebis 2ass pro dyamctro .ga.: multiplicabo ergo rectam .sa. per .96, evunt 1440
pro summa omnium laterum figurg deseripte intra cireulum .abgd.: quare est sicut
A440 ad § 438., ita omnia latera predictg figurg in circulo .abgd. descriptg sunt ad
dyametrum circulj .ga. Tnuenimus per inuestigationem lateris exterioris figure , quod
proportio omnium laterum ipsius ad dyametrum circalj est sicut .4440 ad & as8; et linea
circunferens est minus omnium laternm figurg continentis eirculum; et est plus omrivm
laterum figurg descriptg utra circulum ; erit propoertio circulj ad suum dyametrum,
sicul 1440 ad £ 438, cum sint in medio inter {438 ct 1458, Sed proportio de 1449 ad
1 458 ost sicut triplum unius numerorum ad triplum alterius, hoc est sicut 4320 ad
1373; quorum proportio in minimis nwmeris cst sicut so4 ad 275: sed proportio de 864
ad 273, minus ¢, est sicut %3 ad 4; et quia parua est differentia inter proportionem,
quam habet circulus ad suum dyamelrum, et proportionem, quam habent $3 ad 1;
iden posuerunt sapientes antiqui, circulum esse triplum et septimam sui dyametrj; ct
hoc uolui ostendere.

SI autem campum semicircularem metirj desideras, embadum ipsius circulj per unum

cx demonstratis modis quere; et dimidium eius habeas pro embado ipsius semicirculj.
P}




Quare i aceeperimus . . ., quad
sit 5T6. s (fol. 35 verso , lin.
34-36; pag. 92, lin. 7).
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+ Javors emladi . L oL i recto
sunt s ifol. 86 rocta, lin. A48

prg 92, lin 10-17).

fol. 56 verso,

w56, circulj .abg.: uel si ex quadrato dyametri, quod esl .37,
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Ad cuius rei euidentiam esto semicirculus .abg., cuius dyameter .ag. sit .24 et cxplea-
tur circulus .abgd.; et erit suplementum .adg. similiter semicirculus. Quarc si acce-
perimus dimidium embadj circalj «abgd., habebimus utique embadum dati semicirenl;
abg. Vel dimidium dyumetri, scilicet 12, in &3 multip!ica, ct habebis ;;‘,7 pro arcu
.abg.: cumque dimidium dyametrj per dimidium arcus .¢bg. multiplicaueris; uc! si
quartam partem dyametrj in toto arcu .abg. duxeris, uenient ¥ 236 pro embado semi-
undecim uigeximas octauas
acceperis; uel si ex quadvato ipsins dyametrj uwigeximam optauam acceperis, et eam

per 11 multiplicaneris, ad cundem embadum peruenies: et si ex quadrato dyametrj
quartam decimam partem acceperis , habebis panora embadj suprascripti , que sunt
L4, Et st ad notitiam arcus .abg., qui est semilinea circunferentia circulj aliter ue-
nire desideras, 4 centro .e. super dyametrum .ag. lineam .cb. orthogonaliter erigas, que
erit. semidyametrj civculj .abgd.; et copulabis tectas .ab. bg., et eril angulus, qui sub
ab.g‘ reclus; cum sit in semicirculo .abg.: ucl quia be cqualis est rectis ca. et eg.,
eril utremque trigonum .eeb. ct beg. cquicrurium : quare anguli, qui sub eba, et
eab. et ebg. ct bge. sibi inuicem sunt equales; ct est unusquisque corum dimidinm
angulj rectj: quare duo angulj, qui sub .abe. ct .ebg. uni recto sunt equales; rectus
est ergo angulus, qui sub.abg.: el quia due recle .ae. ct .¢b. duabus rectis .be. et
e‘g. sunt equales; et anguli, qui sub .aeb. clbeg sunt rectj, equales crant sibi in-
uicem recte .ab. et .bg.; quare quadratum dyametrj .ag. est duplum quadrato unius
cuinsque linearum gb. et ba., nec non ct unum quodque quadratorum linearum .gb.
et .ba. unicuique quadratorum linearum .ae. et .be.: ct iterum be ct -eg. est duplum;
quare est sicut .ag.ad .gb., ita gb ad be., ucl ad .eg.: quare si multiplicauerimus
«ag. in be., scilicet .24 per 12, habebimus 238, pro quadralo uniuscuiusque lincarum
abet bg.: uel si quadrati dyametrj .ag. dimidiom acceperimus; aut duplicauerimus
quadratum semidyametrj .ge. uel .ea., habebimus similiter 288 pro quadrato unius cu-
1lfst.Iuc lincarum .gh et ba.; et est .ge. arcus medietatis semicireulj «abg.: deinde si
dllmserimus cordam bg super punctum .c. in duo equa; et per puncta .c.e. protraserimus
lineam .df., erit df. dyameter circulj «abgd.; et faciet angulos rectos super punctum
-¢. cum corda .bg., nec non et diuidet arcum bfg. in duo equa. Quare si 4 puucto
f 1)1‘0!1'f1xerin1us lineas .fb. et fg., erit unagueue ipsarum corda quartg partis se-
mlCll‘Clll]-.gb(L: ad quarum notiliam ueniemus sic : quia angulus, qui sub .bce., est
rectus; si quAadmtum linee .be., quod est 12, scilicet quartam partem quadratj cordg
-bg. extraxerimus ex quadrato linee .be. subtendentis angulum: rectum, qui sub .oce.,
rcmauel{unt 32 pro quadrato linec .ce.: (uare tota .de. est 13, et radix de 2.5 et wo-
catur binomia, cum non possit cxprimi ipsa in numeris. Vnde

sl extraxerimus .ec. ex
2 " {'emalle])llnt .12 minus radice de .72. pro linea .cf. : et nocatur ipsa linea .cf.
a_l)s'msm, ucl recisum, aut apotamj, cum constet ex numero minus radice : deinde ac-
cipiemus fpladmla linearum .fe. et ¢b. , et habebis quadratum cordg .bf. uel fg.:
nam quahl'er accipiamus quadratun | abscisionis .cf., nolo presentialiter denmnsu‘:l:e;
pounes nomina ipsius , scilicet 12 et 72, ut in margine cernitur ; et multiplicabis 12
p.er 12, erunt 144; et radicem de 72 per radicem de 72, crunt w2; quibus iunctis in-
simul, crunt .216.; de quibus extrahes duplum de 12 multiplicatum in radicem de 72,
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uenient 24 radices de 72; et sic habentur pro quadrato lineg .cf. 216, minus 24 ra-
dicibus de 72, que sunt mna radix de #1412, Vel quia linea .rf. dinisa ut libet super
puntum .c., erunt duo quadrala linearum ef. ¢t ec. equalia quadrato .cf., et duplo
rectiangulg superficiei .ec. in .ef. Nam quadrata lincarum ef ct ec. sunt 216; de quibus
si auferamus doplum multiplicationis ef. in .ec., scilicet 24. in radicem de .72., proue-
nient ulique 216 minus radice de 41472 ; et wocatur recisum primum, ut in swo de-
monstrabitur loco: cui quadrato si addiderimus quadratum lineg .be., hoc est 72, ha-
bebimus 288 minus radice de 414712 pro quadrato corde .bf.; quod uocatur recisun
quartam, cuins radix est illa linea, que dicitur mingr. Nam si secundum propinqui-
tatem notitiam lineg .5f. habere uis, radicem de #1472, que est parnm minus de § 203,
de 288 extralic, remancbunt parum plus de § 84 pro quadrato unius cuiusque up.”
cordarum .gf. fb. bh. has uel aliter quadrato lineg .ce. radicem inuenias , que est
Ls; et ipsam extrahe ex linea .ef., scilicet ex 12., remanebunt parum

parum minus de £
plus de 23 pro linea cf.
diderimus cum quadrato lineg Jbe., habebimus similiter parum plus ex 84 pro qua-
drato unius cuinsque supraseriptaram 1ir* covdarum : quod si multiplicauerimus per
quadratum quatemarij, scilicet per 16., habebimus 1350 pro quadrato summg ipsarum
e cordarnm, quorum radix est civca | 36. Scd arcus .abg est o7, ¥nde adhne su-
mus aliquantulum longe a notitia ipsius per inuentionem quatuor cordarum. Quare
diuidam iterum unam ex nmu® predictis cordis in duo equa; et sit corda .ak. dinisa
super punctum .f.; ct protraham per puncta f.e. dyametrum kL, que dinidit arcus
«@hh. in duo equa super punctum .y et protraham cordam .«k. , erit latus figurg
cadentis in circulo .¢bgd. hahentis latera 16: et ueniam ad notitiam eius secundum
id quod demonstratum est, videlicet ex quadrato lineg .ae., hoc est ex 144., auferam
quadratum lincg .ai., quod est cirea ff 22., scilicet quarta pars quadrati lineg ah.,

quarce ipsa linea est circa-$11.; que si au-

quorum (uadratum, quod est parum plus de § 12, siad-

3

remanebunt }?
feramus cx linca .ek., remanebit .a k. circa 1 unius perticg ; cuins quadrato, quod
est circa %, sl addiderimus cum quad rato linee .ai., habebimus 4 21 pro quadrato
corde .ak., que est corda octaue partis arcus .abg.: quare si multiplicanerimus £ 21 pev

41402, pro quadralo oclo erqualium

121 pro quadrato lineg .ei

ruadratum octonarij, scilicet per 64, habebimus eir
cordarum cadentium in semicireulo | abg., quornm radix est minus de § 57, Sed arens
abg.ost plus, videlicet £ 27. Quare si eodem modo i inueniemus cordam semiarcus .ak.,
crimus propius longitudine arcui .abg.; et sic semper dinidendo arcus uenicmus ad noti-
tiam cordg, cuius differentia ad suum arcum erit quasi insensibilis; et sic poteris ad
notitiam cuwius uis arcus circulj deuenire. Evut Toce Hiquidius deprelhendatur, adiaceat
it 10; et in co data sit corda nota .bd., que sit

civeulus .abed., culus dyameter .ac.
.8.; ¢t uolumus arcum .bad per notitiam ipsius cordg inuenire: primum quidem osten-
dam inuenire per notitiam cordg longitndinem utriusque sagiplg ; et per nolitiam
sagiptg inuenive etiam longitudinem cordg; et est ista demonstratio super hoc; «uia
linca .ac. dinisa cst in duo equalia super punctum .f. , ct in duo inequalia super
punctum .e, ; crit utique mulliplicntio .ae. in .ec. cum quadrato lineg .cf. equulis
quadrato lineg .fa. Sed .fa. equalis est .fb., cum utraque ipsarum producantur i centra
f., ¢t terminentur in periferia circulj: quare multiplicatio .ce. in .ec. cum quadrato

ab 57 rectr
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lincg .ef. equatur quadrato lineg fb. Sed quadratum lineg .fL. cquale est duobus
quadratis linearum be. et .ef.; ergo multiplicatio .ze. in .cc. cum quadrato lineg .ef.
equalis est duobus quadratis linearum .be. ct .ef.: quare si comuuiter auferantur qua-

drata lineg .ef., remanchit muliiplicatio .ae. in .ec. equalis quadrato lineg .De.: quare
si extraxcrimus quadratum lineg .be. ex quadrato lineg .bf., scilicet .16 de 25., rema-
nebunt .9 pro quadrato lineg .ef.: quarc .ef. est.s.; quibus additis cum .cf., crunts.
pro sagipta .ce.: similiter extracta .fe. ex .af., remanebunt .2. pro linea .ae.: est cnim
multiplicatio .ae. in .ec., scilicet de .2 in .8., equalis quadrato lineg .be. Vnde recte
.ae. el .eb. et .ec. continue proportionales sunt: est cnim nt .ae. ad .eb., ita .be.
ad -ec. inuenta est; ergo motitia sagiptarum .ae. et .ec. per notitiam cordg L. Sed
siut .ae. el .ec. sagille nole; quarc .ae. sil .2, et ec. 8; et uolumus inuenire cordam
bd.: quia multiplicatio .ze. in .ec. equatur quadiato lincg .be.; si multiplicauerimus
aein ec., scilicet .2 per 8, habebimus .16 pro quadrato lineg .be.; quorum radice,
scilicel 4., duplicata, habebimns .8. pro corda .bd. Sed sit corda bd nota, nec non ¢t
sagitla .ea., et ignotus dyameter .qc., multiplicabis dimidium cordg bd. in sec, crunt
-10.; que dinide per sagittam .qe., scilicet per 2., uenient 8 pro sagitta .ec.; quare dya-
meter.ac. eril 10.: similiter si diuisevimus quadratum lince .be. per sagittam .ec., pro-
ueniet sagitta .te. Notandum quia in semicirculo abc. recta .be. uocatur sinus rectus
ulriusique are

s.ab. et.De.; et recla .ae. nocalur sinus uersus arcus .ab. ; et recta
.ec uocatur sinus uersus arcus bc., nt in arle AStmlogig repevitar : his itaque de-
moustratis redeamus ad cansam: | protrahamus cordas duorum arcuum .ba. et .ad., que
sunt recte .ba et .ad; quarum notitiam habebimus, si coniunxerimus quadrata lincarum
.ae et .ed., vel e, ct eb., erit quadratem uniug cuinsque linearum .ab. et .ad. radix
de .20: quare si dimidiaucrimus cordam .ad. in puncto .g. ; et per puncta .gf duxe-
rimus dyametrum .27, inueniemus per ea que dicta sunt notitiam sagittarum .ig. et
gh.: cumque quadeata linearum .ag. ct .gi. coniunxerimus , habebimus quadratum
cordg .., que cst corda arcus .ai., que cst quarta pars tolius avcus bad.: cumque
frequenter sic fecerimus, poterimns secundum propinquitatem totius arcus e d. notitiam
habere; comeue ipsum ex linea cireunferente, scilicet ex .adbg. periferia scilicet de
33t extraxerimus, vemanebit arcus .b.c.d notus.

Fst enim alins modus reperiendi cordas semiarcuum, ex quibus arcubus corde sunt
note; et quem ikovonEvs posuil in almagesto. Sil quidem in circulo abgd. dyameter
.bd. notus , nee non et corda .ad. nota; uolo inuenire cordam medictalis arcus .ad-:
protraham cordaw .ab., ct erit nota, cum corda .ad. sit nota; cum angulus dab sit
rectus. Quare quadratum dyametrj d. equatur quadrvatis duarum covdaram .da ot
ab.; ct adiaceat vecta JDe. equalis recte Jb«; et dividam angulum, qui sub .abe. in
duo media d linea .bz.; et copubabo rectas .zd. et .ze. ct .za.; et & puncto .z. super
dyametrum .bd. protrabam cathetum zi.; equalis est vecta ab. recte .be. : si comuniter
adiaceat recta bz., erunt duc recte .ab. et bz duabus rectis .zb. et e, cquales; et
angulus qui sub .zbz. angulo qui sub .zke. cst equalis; quare basis .az. basi .ze. est
eiualis. Sed recla .az. recte .zd. est equalis, cum equales sint sibi inuicem periferie
-z, et .zd.; fuia equales angulj super equales periferias consistunt, siue ad centrum,
siue ad periferiam fuerint anguli coustitutj: sunt cnim anguli qui ad 0. sibi inuicem
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equales, ct consistunt super periferias .az. zd.; quare recta .ze. equalis est recte .ad.;
equicrurium cst ergo trigonum .sed.; quare punctus .., qui sunt casus catheli .zi.,
cadit in medio .ed.: et quia orthogonium cst trigonum bzd., cum sit in semicirculo;
et in eo super basem ab angulo recto proiracta est cathetus, ntique trigonum bzd.
in duo trigona diuisum sibi inuicem similiter; habent enim unumquodque ipsornm tri-
gonorum unum angulum rectum, et unum comuncm cum toto trigeno .bzd., ul Ev-
CLIDES in octano theoremate sexti libri ostendit. Quare erit sicut .bd. ad dz., ila zd
ad di. Quare multiplicatio .di. in .bd. cquatur quadrato lineg .zd.; est enim .id. nola,
cum sit dimidium cx ed., que est nota piopter be. , que est equalis cordg ba.
note. Quare si anferatur corda ba., | hoc est be., ex dyametro .bd., remanchit .ed.
uota; quare dimidium efus id. crit notum. Vnde si multiplicauerimus di notam in
bd. notam , proucniet quadratum corde .zd. notum ; quare recta zd erit mota, ut
prediximus: que etiam ostendantur cum numeris. Sit dyameter .bd. 10; et corda .da.
sit .8.; (quare corda .ab erit .6.; cui cum equalis sit recta De., erit De. similiter .6.; qui-
bus extractis ex dyametro .bd., vemanebunt .4 pro recta .ed.; quarum dimidium, sci-
licet 2, erit recta id.: ex multiplicatione quidem .id. in .bd. uweniunt .20, que equan-
tur quadrato corde .zd.; quare corda zd. est radix de .20.; quod oportebat ostendere.
Smailiter si extraxerimus quadratum linee .zd. ex quadrate dyametro dyawmetri bd. ,
remancbunt .80 pro quadrato corde .bz.; quorum radix, que est 9 minus |, si extraxe-
rimus ex dyametro .bd., remanebit % 1; cuius dimidinm si multiplicancrimus in dya-
metrum .bd.; vel si multiplicauerimus % 1 per dimidiwn dyametrj, scificet per 5, ue-
nient % 5 pro quadrato corde semiarcus .dz. Et sccundum hunc modum possumus
inuenire cordas medictatum quorumlibet datorum arcunm.

Sed hee talis inucstigatio non est operanda ab agij mensoribus, qui seeundum wul-
garem modum procedere wolunt. Nam cnm uulgariter longitndinem alicuius arcus ha-
bere desiderant, habeant aliquam mensuram lineam, que sit unius pedis, que possit
curuari ct extendi; et cum ipsa studeant metiri arcus, quos metirj desiderant; uel ha-

beant funem unius perticg uel plurium; et cum ipsa stadeant circiter mensurare arcus

portionum circulorum figendo sepe arundines per givum circulj , ut ipsa funis non
deuict 4 circunferentia circulj; et sic poterit habere mensuram omninm arcunm cir-
culorum.

Sed ul ipsi, qui secundum geomctricam scientiam operarj desiderant lesins quam
dictum sit, per notas cordas arcus ipsarum reperiri ualeant, sequentes tabulas com-
posui, in quibus ordinate arcus 66 notos proposui; ci ante WM UEMUC Suam cor-
dam in perticis et pedibus et unceis et punctis describi feei. Est enim pertica sex
peduum; et pes est decem ct octo unciarum; et uncia uiginti punctorum; uel per-
tica est unciarum .108. et punctorum 2460.; ei suprascriple corde .66. intelliguntur esse
protracte in semicirculo uno, cuius dyamclcr est 42 perticarum; ct (quia quelibel corda,
que in circulo protracta est, est corda duorum arcuum equalinm; si ipsa corda fuerit
dyameter, | uel inequalium, si non fuerit dyameter; ideo duos arcus ante ipsas cordas
ordinaui, ut in sequeniibus tabulis ostenditur :

fo!
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Cva per has tabulas, qualiter arcus circulorum inueniri debeant, demonstrare pro- a5 sweer
posuerim, nt ipsa doctrina melius habeatur ostendendum est: quod siin circulo duo

Arcus [ ATcus |[Corde  Ar
perticel| pedes

perticellpertice

pedes i v punctal’

| s

arcus inequales fuerint, eril proportio maioris arcus ad suam cordam maior propor-

17

tione minoris arcus ad suam; quod patet, et ctiam ad oculum depreliendi potest in

tabulis suprascriptis: proportio quidem arcns semicireulj ad suam cordam, scilicet ad

dyametrum circulj, est sicut .66 ad 42; ¢l lec est sicut a1 ad .75 et proportio arcus
seple (sic) parlis cirenlj ad suam cordam est sicut 22 ad 21: maior quippe est proportio
de 11 ad .7 quam de 22 ad 21. Similiter in omuibus arcubus suprascriptarum tabu-
larum inucnies, proportionem maioris arcus ad suam cordam superhabundare propor-
tionem minoris arcus ad sumam cordam. Sed ut hoc geometrice demonstretur, adiaceat
circulus abgd. ; et in ipso sint duo arcus inequales .b. et .bg. ; et sit arcus .bg.

.
= < =il
Ar [CY VM
3

|

1

|

I

i

maior; et protrahatur corda arcul «abg., que sit recta .ag.; et dinidatur augulus, qui
sub rectis .alg. in duo cqua 4 linea .bd., que secat cordam ag. super punctum .e.;
el copulentur recte .ad. gd.; et quia angulus, qui sub rectis .abg. divisus est in
duo cqua d linea .bd., cqualis est angulus, qui sub .abd. angulo .dbg.; quare equalis
cst arcus .ad. arcui .dg.; cum habeatur in tertio EveLios, equales angulos super equas
periferias consistere, cum ad centrum uel ad periferiam sint constituti; quare equalis
cst recta .ad. recte .dg. Comunis adiaccat recta .db. Erunt quidem due recte .ad. ct
db. duabus rectis .bd. et .dg. equales. Sed Dbasis ba minor est base .bg.; quare an-
gulus, quisub .gdb rectis maior est angulo, qui sub .bda.; uel quia maior est pe-
riferia .gb. periferia ba., maior est angulus, qui fit 4 rectis .gd. et .Zb. angulo, L/t v i T E T

qui fit 4 rectis bd. el .da.; quia est sicut periferia .gb. ad pertferiam ba., ila an-

ne inferiorr pag. 91, tin.32 ¢ 331.

gulus qui sub rectis .gdb. ad angnlum qui sub rectis .bda. Lt quoniam cqualis est
recta .ad. reete .dg., si & puncto .d. cathetus ducatur super lincam .ag., in medio
ipsius cadet. Cadet ergo inter .eg. puncla, scilicet super lineam .eg.; quin maior .ge.

recte .ae., cum sit sient recta .gb. ad rectam .ba., ita .ge. ad .ca.: cadat quidem ca-
thetus super punctim L. d puncto .d.; et quia reetus est angulus, qui sub dke.,
maiot est recta .de. quam .dk., et maior est recta .da. quam .de.: jaceant ntreque
rectarum .di. et .df. equales vectg .de.; el centro .. spatio rectarum i, cl de. cir-
cinetur arcus J.ef.; maior est enim sector .die. trigono rectilineo .dhe., et sector .d.if.
minor est trigono .dea.; quare proportio sectoris «ie. ad scctorem .def. maior est pro-

portione trigonj .d/ite. ad trigonum .dea. Sed proportio seclovis .f.d.c. ad seclorem

d.e.f- esl sicul proportio angnlj .ide. ad augnlum rectilineum edf.; crgo proportio ’
anguli de. ad angulum .idf. major est proportione trianguli .dhe. ad wigonum recti- fol. 59 wersn.

lineum .dae. Sed proportio trigonj Lde. ad trigonum .rde. est sicut recla .ke. ad .ca.,
cum ambo trigona sint sub cadem altitudine, que est ex .. in 2. Nam cathetus .//.
perpendicularis est trigonis Jide. et .ade.; ergo proportio anguli Zde. ad angalum .eda.
est maior proportione recle Jie. ad rectam .eq.: ¢l si composnerimus, eril proportio an-
guli .ida. ad angulum .eda. maior proportione .ak. recie ad rectam .ae. Sed angulus
.gdi. equalis est angulo .ad/i.; et recta .gh. equalis est recte .ah.; quare proportio an-
- guli .gdi. ad angulum .eda. maior est proportione recte .gh. ad rectam .ae. Sed propor-

tio anguli .i.d.¢. ad angulum .ade. inyenta est malor proportione .he. recte ad rectam
.ea. Quare proportio totius anguli .gde. ad angulum .eda. maior est proportione recte
13
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ge. ad reclam .ea. Sed proportio angnli .gde. ad anguium «ade. est sicut proportio
arcus .gh. ad arcum .ba.; el proportio .ge. ad .ea. est sicul proportio cordg .gh. ad cor-
dam .ba. Ergo proportio arcus .gb. ad arcum Ja. est maior proportiouc covde .gb. ad
cordamt .ba.: permutatim ergo erit proportio arcus .gb. ad cordam .gb. maior proportione
arens .ba. ad cordam Lba.; riund oportebat oslendere. s itaque intellectis, si per cordam
datam alicuius circulj; cuius dyameter sit nola, arcum ipsins corde inucnive desideras;
ipsam cordam per dyametrum tabularum, scilicet per 42, multiplica, el quod prouenerit,
diaide per dyametrum cirenlj dati, et quod promenerit, erit corda tabularun: similis date
corde: accipe arcum cius in tabnlis, et multiplica eum per dyametram dati ciceulj, et
quod prouenerit, dinide per dyametram tabularum, et habehis areum quesitg cordg. Ad
dyameter .bg. sit perticarum .10.; et in

cuius rei evidentinm esto circulus .abg., cuins
ipso data sit corda .zb. 5 perticarum; et uis habere notiliam ex arcu .a be.; multi-
plica .ab. cordam per 42, et dinides per dyametrum .bg., prouenient .21. pro corda ta-
bularum similis corde .ab.: quam quere in tabulis, et accipe arcum, qui est indivecto
ipsius; et qui est minor semicirculo, cum queras notitiam cx arvcu .zeb., qui cst etiam
minor semicirculo; et est minor arveus corde ipsius perticarum .22.; quas si mulliphi-
caueris per 10, scilicet per dyamctrum hg; et summam diuiseris per 42, proucnient

s pro arcu .aeh.: et sinolueris habere notitiam maioris arcus .A.d.g.a., inuenias ma-

i

jorem arcum in tabulis, qui est in directo cordg inuente; et inuenies, ipsnm esse .110
perticarum: multiplicabis eas similiter per 10, et dinides per 42, et uenient pertice
& 26 pro | arcu ./.d.g.a. Jlem sit corda.ab. perticarum 8. et pedum .3.,ct unciarum 316.;
et dyameter .bg. sit .10., ut di
216 per 42; ci summam di

imus: multiplica ergo perticas .8, et pedes .3, et uncias
ides per10., venient 36, et pedes .2., que sunt corda tabu-

larum similes corde date .ba.; quare arcum cius minorem, si minorem uis scire, ucl
maiorem; si de maiori, scilicet ex arcu .fdga. notitiam nis habere; ct est minor arcus
ipsius cordg. 42; que multiplica per 10, scilicet per dyametram .bg.; et quod prouc-
nerit, divide per dyametrum tabularum, qui est 2., et prouenient 10 pro arcn .ceb.:
et si maiorem arcum corde perticarum 26, et pedum 2., que est .00, multiplica per .10,
et summam diviscrimus per 42, uenicat £ 24 pro arcn majoris semicirculj A/Jrlg‘ Rva-
svs adiaceat circalus alter .abgd., cuius dyameler .ag. sit .12; et uis corda .ad. sit
perticaram .6, et unius pedis; ct queritur nolitia ex arcu ‘afd., qui est minov semi-
circulo; multiplica itaque 6, et pedem unum per 42, erunt pertice 239 ; quas dinide
per 12, scilicel per .ag., uenieat pertice .21, et pedes .3, et uncie .9. pro corda tabu-
larum similis corde .«d.; que’ corda non inucnitur in tabulis, sed cadit inter cordam
arcus perticaram 22, ¢t cordam arcus perlicarum 23., scilicet inter 2t ct 21, et pedes
5., ¢b uncias 2, et puncta .16. Vode ut habeamus arcum inmentg cordg, nolumus per
figuram geometricam demonstrare. Adiaccat semicireulns .ezitk., coins dyameter ek
sit perticarum .42, s

cet dyamcter tabularum; el ex ipso accipiatur arcus .ez. et .et.,
quorum .c3. sit .22, et ef. sit .23; et protrahantur corde .ez. et .et., erit corda .ez. pcrLi—
carum .2i; et corda .et. pel'ticarum 21, el Pcdum By et unciarum 2., et punctoram .t6., ut
superius in tabulis continetur; inter quas cordas cadit corda inuencta, cnius arcum qucri—
mus in tabulis. Vude scimus, ipsnm arcum cadere inter arcum .ez., ¢t arcum .et.: cadat
itaque in puncto .i.; et protrahatur corda.ei., que erit perticarum .21, et pedum 3, et
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unciarnm .9., ut superius inuentum cst, It ex his omnibus wolumus inuenire quantitatem
arcus e, Sed nos scimus ex premissis, quod proportio arcus ez, ad cordam .ez. est minor

proportione arcus .. ad cordam .ei.: sed si ponamus proportiones arcus .eé, ad cordam

.ei. cam quam habet avens .ez. ad cordam .ex., erit arcus .ef. perticarnm .22, et pedum
.3, ¢l unciarum .12., que proucniunt ex divisa multiplicatione corde .ez. in cordam .ed.
per arcum .ez. Sed proportio arcus i ad cordum .ef. esl maior proportione arens

ez, ad cordam .z ergo arcus .ef. est plus jnuenlarum perticarnm 22, et pedum 3,

¢t unejaram 42

ed, ad cordant.ef, in proportione arcus .ef. ad
4.y €t punctoram 13|

ftem si ponamus arcum

rum

cordam.ct., erit arcns .eé, perticarum .22, et pedum .4, et e
Sed proportio avcus ei ad cordam ei est minor proportione arcus .ef. ad cordam et.;
Crgo arcus .¢i. cst minor pcl‘ticavum 22, b I)e(lum 4y cb unciarum 4, ot punctorum 13.:
el superius inuentum est, arcum .ef. csse plus perticarum g2, e pedum .3, et uncia-
rum 42, Vade si dimidiauerimus diflerentiam que est & perticis 22, et pedibus .3, et
uncels .12 usque in perticas 22, et pedes .4, et unclas 4, et puncta 43.; et illam me-
dictatem que proucnit addemus super perticas 22, et pedes 3, ¢t uncias .12, habebimus
Vel aliter agregemus arcus .ez. et

secundum propinquitatem qnanlitatem arcus .ei.
.et., eril .45.; et agregemus cordas .ez. et .cf., crunt pertice .42., el pedes .3, ¢l uncie 2.,
et puncta .16.; in quibus dinidamus multiplicationem de .45, in cordam .ei., scilicet
in perticas .21, et pedes 3, et uncias 9., et habebimus perticas .22, ct pedes L4,y ct
unciam .1., ¢t puncta .6. pro arcu .ei. Vel aliter abscindamus ex cordis .ei. et .et.
quantitatem cordg .ez.; et remancat ex corda .ei. quantilas .oi.,que est pedum §3;
et ex corda .cf. remaneat (Iuantitas qit., que est Pcdum .5., ¢k unciarum .2., et pun-
ctorum .16.: et ponamus arcum .zi. ad arcum .zf., scilicet ad perticam unam, sicut
.0. ad .nt., hoc est multiplicabimus arcum .fz., qui est unius perticg, scilicet 2160

punctorum per .oi., scilicet per puncta .1260., et dinidemus sumam per 2f., scilicet
per puncta 1856., habebimus pro arcu .zi. pedes 4., ct oncia wna {sic), et puncta .6.:
(luilms additis enm arcu .es., qui est perlicarum .22., halebimus perticas 22, pcdcs

-4, etunciam 1., ct puncta .6. pro arcu .esi., qui esl similis areni quesito ad. supe-

sextam dyametrj .og., scilicel per

rioris ltgurg. Quarc si mulliplicaucerimus ipsum per
2., ct diniserimus per sextam dyametsj tabulavum, scilicet per .7., ucnient periice 6, et

pedes .2, ct uncie 43, ¢t puncta .15 pro arcu .ad, ET si arcum ,abd., qui est waior

semicireulo, per cordam .ad habere uis, extrahes cordam .e.i. ex corda .et., remanehunt
puncta .596.; qae multiplica per arcum £z, scilicet per puncta .a1go.; et quod perue-
- -

nerit, divide per .t scilicet per 1856, extrabe puncta .396, que sunt pes .., et uncie
6, el puucta 4. pro aren (4 que si addideris arcum maiorem tabularum, cuius
corda est lnea .et.; etipsc arcus est .409. perticarum, habebimus perticas .09, et pedem
‘., el uncias .46., et puncta .44, pro arcu tabularum : que si multiplicaverimus per :2,
et dinides per 42.; aut si multiplicaueris ipsum per sextam de .12., et diniscris summam
per sextam de .42, hahebis perticas .31, et pedem .1., ct uncias +7., et puncta £ 6 pro arcu
.abd. ET si per arcum .4 fd notum cordam .ad. ignotam habere uis, multiplica arcum
.afd. per dyametrum tabularum, et sumam dinide per dyametrum .ag., ct habebis perti-
cas .22, et pedes 4., et unciam 4., ct puncta .6. pro arcu suprascripto .ezi., qui est arcus
cadens in tabulis inter avcum .ez., et arcum .ezf. Vnde ut inueniamus cordam ipsius
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., que erit similis corde | ad. dati circulj .abgd. ex inuento arcu '.(’:.i.; et extralies
arcim .ez., remanchunt pedvs .4., et uncie 1., ¢l puacta .6., (ue sunt 1n summa puncta
1466.; que multiplica per differentiam, «que est inter cordam .es., et cordam .ef., que
sunt note ex tabulis; et ost illa diffeventia linca .me., que est punctorum 1s56; et di-
uides summam per puncta uning perticg, scilicel per arcum £.0.5., exibunt pedes
pro linea «wi.; quibus superadde lineam .co., que cst cqualis corde .ez., hahebis per-
ticas 22, et pedes 43. pro corda .ei., que est similis corde tue .ad.: quare multiplicabis

cam per sextam de 12, et dinides cam per sextam de 4z, exibunt pertice .6, et pes
unus pro corda .ad.; et sic secundum ea quc diximus, cum dyametri cir(‘,.ularum crunt
noti, poterimus per datas cordas notas in ipsis arcus corum ignotos reperire, et %'etcra.,

CVM itaque arcus per cordas: et cordas per arcus, per ea que diximus, inucnire sci-
weris; et nolueris arcam alicuius sectoris circulj inuenire, arcum eius inucnive studeas,
et dimidium ipsius per semidyametrum circulj multiplica ; et quod prouenerit, erit
area ipsius sectionis. Verbi gratia : sit sector .abgd. contentus sub rectis ab. ct ad.
ot arcu .bgd., quoniam sector cst figura .abgd., erit unaqueque rectarum .ab. ctad
semidyameter circulj; quare punclus .. est centrum circulj, de quo recisus est sector
.abgd.: compleatur itaque circulus, de quo recisus est scctor .abgd., qui sit circulus
.ghed.; et sint arcus be. ct .ez. equales arcui .bgd.; ct compleantur recte .ae. et .az.,
erit itaque unus quisque sectorum abe. ct .zez. equalis sectori .abgd.: quarc est sicut
areus .db. ad arcum .be., ita sector .abgd. ad sectorcm .abe.: similiter ct sector .aez;
equalis est sectorj .adb. ; quare est sicut arcus db. ad arcum .ez., ita sector .abgd.
z.; tres itaque scctores .abgd. et abe. et .aez. sibi inuicem sunt equales.

ad sectorem .a

Duo enim illorum reliquo sunt dupli. Quare scclor .adbe. duplus est scctorj .aez.
ct avcus .dbe. duplus est arcui .ez.; quare est sicut arcus .dbe. ad arcum .ez., ita
scctor .adbe. ad sectorem .aes. Vnde si totum circulum diuiserimus in scctorcs, in-
ueniemus quod proportio nnius eorum ad totum circulwn est sicut arcus ipsius ad totam
lincam circunferentem circulj; sed proportio arcus cuinscumque sectoris ad totam B-
neam circunferentem est sicut dimidium arcus ipsius ad dimidium lineg circunferenlis.
Nam proportio numeri facti ex semidyametro cireulj in semiarcum scctoris est ad
numerum factum ex semidyametro in dimidium lineg circunferentis, sicut semiarcus
sectoris ad dimidium lineg circunferentis. Sed ex facto d semidyameiro , et in me-
dietatem lineg circunferentis lincg proucnit embadum circulj. Ergo est sicut multipli-
catio semidyametri circulj in dimidinm arcus sectoris ad embadum cireulj, ita sector [ est
ad embadom civeulj; ergo aree sectorum omnium colliguntur ex mulliplicationis (sic) semi-
dyametri suorum circulorum in dimidium arcus ipsorum; et hoc volui demonstrare. Et ut
hoc in numeris declarescat; sit quelibet reclarum .ab. et .ad. perticarum .5.; et arcus
.bgd. sit perticarum .8; crit ergo dyameter tota perticarum .10.; multiplicabis itaque
semidyametrum .ad. per dimidiom accus bgd., scilicet .5 per 4, ueuient 20 pro area
sectoris .abgd.: ct si aream scctoris .abez. hahere uis

, multiplicabis semidyametrum
.ae.in dimidium arcus .bez., venient 40. pro area sectoris .abes. Er si aream tantum
alicuius sectoris minoris semicirculo habere uis, ut aream sectoris .« l)g., cuins corda
.ag. sit perticarum 16; et sagitta .bd. sit perticarum 4; dyametrum cirenlj, unde ipsa
sectio est, innenire studeas hoc modo: protrabies lincam .4d. in directo usque ad pun-
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clum .e.; et sit proportio recte .de. ad rectam .o, sicut da. ad db.; quare .ed. erit
.16, scilicet duplum lince .da.; cum .da. sit duplum lince . b, Vel aliter multiplicetur
.ad.in .dg., scilicel 8 per 8., erunt 64

5 que dimidantar per veclam .bd., scilicet pev
-4, wenient .16 pro linea de., ut diximus; erit ergo tota dyameter .be. 20.; el swmalur
centrum cirealj punctus .f.; et copulentur fu. fg. , et erit sector fabg. : quare si
multiplicanerimus fb. in dimidium avens .abyg., sc

icet in arcu .bg., ncnict arca se-
cloris fabg.; de Gua si astulerimus aveam trigoni vectilinei fag., que colligimr cx
Sfd. i dg., remanebit utique avea sectionis contente sub .ag. recta, et aren .wbd.
Fr si aveam relique portionis cirenlj, que contiactur sub recta «ag., et arcu .aeg. ,

habere desideras, semidyametrum, scilicet .fe., in medietalem arcus .aeg. multiplica, et
prouenienti sume aream trigomi fag. superadde, et habebis embadum sectionis .aeg.;
et sic studeas operari in similibus.

Ex si occurreret tibi metiendi campum habenlem figuram sectoris, videlicet quod
sit composita ex triangulo, et circulj portione, ut campum .qbgd., qui componitur
ex triangulo .abd., et sectione circulj .bgd., que cognoscitur, scctorem non esse si
lince .ab. et .ad. incquales sibi inuicem sint; nel si protracta recta infra figuram,
ut linea .ag. inequalis fucrit uni rectarnm .ab. ct .ad.; cuius embadum habebis ,
si areas seclionis .hgd., et tiangul] abd in wnum coniunxeris. Ttew si uwolueris
mensurare campum habentem fignram piscis. Videlicet que sit composita ex duabus
circulj sectionibus , ut figuram .esit. , que componitur ex duabus sectionibus cir-
culj, que sunl .esi. el .el.d., accipies siquidem cmbadum unius cujusque sectio-
nis; et quod ex ipsa coniunctione prouenit, erit embadum figure .c.z.i.t. Rvrsvs

« evipa ... . ByRsys » (fal. 61
werso, lin. 35, & margine inferiore;

rag. 101, bn, 22).

est campus, cui figura elana, uel obliqua dicitur, que circundatur aly una tantum linea
minime circulum faciente, cuius duo dyametri ag. et bd. se se seenndum-rectum angu-
lum secantes sibi inu

m sunt inequales: hane itaque poteris meusurare, si eam in figuris
rectilineis soluere procuraneris; ex quibus prima, ct maior

it quadrilaterum rectilineum
contentum sub rectis ba. et bg. ctda. et dg., et remanchunt ex ipsa figura pectora
quatuor, quorum unum conlinetur sub recta .ab., et curua .aeb. Aliud namque est con-
tenctum 4 vecta .hg., et curna .bzg. Tertium uero est sub recta .gd., et curua .géd.
Quartum quidem continetur sub rectis .da. et curna .dea.; in gnibus quatuor pectoribus
si protraxerimus triangulos .ea . et .zhg. ct .igd. et .tad. rectilineos, non remanehit ex
tota figura nisi parum quod continetur sub pectoribus .8.: ¢t si in quolibet ipsorum
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protrahatur triangulus; et in residnis pectoribus illad idem operari studueris, resol
uelur tola figura elana suprnscripta dicta in figuris rectilineis; et non remanehit ex
ca aliguid sensibile; quarum rectilinearum figuyarum omuium, si embadain unum ye-
duxerimus, nimitum embadum totius figurg incontanter habebimus. Aliter dyametros
.ag. el .bd.in unum coniunge, et ipsorum dimidium per £ 3 multiplica; et quod pro-
uenerit erit quantitas curne linee a.b.gd.; cuius dimidinm si per dimidium medie-
tatis duorum dyametrornm muttiplicaueris, embadum suprascripte figurg prouenerit.
Et ut hec in numeris habeantur, sit dyameter .hd. 16., ¢l dyameter .ag. 12; quibus in-
simal junctis faciunt .28.; quorum dimidinm si per i3 diuiseris, uenient .44. pro curua
linca .abgd.; cuivs dimidinm, scilicet .22.,si per meditatem medielatis dyametrorum,

scilicet per .7., multiplicaueris, reddent 484 pro embado ipsivs.

St in circulo trigonum describatur, cuius tres anguli periferiam cinguli contingant,
possibile est per notitiam ipsins trigoni laternm dyamelrum inuenire.

Ad cuius rei enidentiam adiaceat trigouum .a.b.g. descriptum in circulo @ bdg., cuius
tres anguli conlingunt cingulum in punclis -a.b.g.: 4 puucto quidem .a. protrahatur dya-
meter .ad, secans latus trigonj .bg. super punctum .e. Dico per notitiam laterum tri-
goni .abg. esse possibile quantilatem dyametri .ad. inuenire. Adiaceant quidem primum
duo latera triconj .ab. ct .ag. sibi inuicem equalia; ct compleantur recte .bd. et .dg.;

et crit unumquodeque trigonorum .abd. et .agd. orthogeninm, cum wnumquodque ipso-
rum sit in semicirculo: et quia latus . b. est equale lateri .zg., equalis crit latus .bd.
Super equales ergo perilerias

lateri g.; quare periferia .Od. perifer

e .dg. est equali

equales anguli consistunt ; quare angulus , qui sub .bad. angule qui sub .dag. |
est equalis; quave basis .be. basi .eg. est equalis. Ergo dyameter .ad. sceat rectam .eg. in
duo equalia; quare ad rectos angulos ipsa secare nccesse est, at Evciioes in tertio
sto libro demonstrat ; orthogonia quidem sunt, et cqualia trigona .aeb. el .ceg., et
similia, cum anguli unius equales sint angulis alterius; et quia trigonun .adb. habet an-
gulum .bad. comunem cum trigono .abe.; ct angulus .aeb. angulo .abd. est equalis,
cum unusquisque ipsorum sit rectus :
.abe. cst equalis; equiangula ergo sunt trigona .abd. et .aeb. Similiter ostendetur, tri-
gonnm .agd. equiangnlum esse cum trigono .aeg. Quatuor ergo trigona .ach. aeg- abd.
agd. sibi inwicem sunt similia. Similia enim trigona circa equales angulos habent la-

reliquus uero qui sub .adé. reliquo qui sub

tesa proportionalia. Quave est sicut .dea. subtendens angnlum rectum, qui sub .abd.
ad . b. continentem ipsum, ila .zb., uel .ag., qui subtendens subicndentes angulos
rectos ad rectam .a e.; quare multiplicatio .ad. in cathetum .aqe. cquatur unicuique qua-
dratorum lineavum .ab. et . 1g., uel multiplicationi ex .« b. in ag.

Quare si multiplicauerimus .« b. in .ag., uel acceperimus quadratum lineg .a 4., uel
lince .ag., et summam diviserimus per cathetum .ae. , proueniet quantilas dyametri
.ad.; et cst nota cathelus .ee., cum sint nota latera trigomi .a bg.; quare ct dyameter
«ad. erit nota. Que ut demonsiventur in nwmeris, sit quelibet rectarum .ab. et .ag
perlicarum 10, ot recta .l)g. sit 12, Quare cathetus .qe. crit 8: ex ductu quidem ab.
iu..‘ag‘, uel ex quadvato lineg .a b. uel «g. proucninut 100; quibus diuisis per.ae.,
scificet per .s., nenient § 12 pro dyametro .ad.: ucl aliter quia duc recte ad. ct .bg.
se se inuicem secaut in circulo «ehdg., erit multiplicatio .e. in .cd. sicut multipli-
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catio .be. in .eg.: quare si multiplicaverimus .fe. in .eg., et diuiserimus per .ae., sci-
licet 36 per 8, uenieat 44 pro linea .ed. Quare lota .ad. dyameter crit § 12, ul pre-
divimus. Sed sit unaqueque rectarnm . et wg. cum dyametro .ad. nota; et recta
-bg. sit ignota; qnomiam orthogonium est trigovum .abd.; et ab angulo ipsins reclo
super basem .ad. ad rectos zmgu!ue protracta est recta ./)(’., erunt trigmm «ahe. ct
bed. sibi inuicem similia, nec non ct toti trigono .« bd.; quare est sicut da. ad .ab.,
ita .ab. ad ae.; quarve si diviserimus quadratum lineg .ab., quoid est 400, per dya-
metrum .ad., ucnicnt 8. pro catlicto .ae.; quorem quadratum si auferatur ex quadrato
lateris .ab., remaiebunt 36 pro quadrato lineg .be.: uel si multiplicaverimus .ae. per
ed., hoe cst .8, per {4, nenient similiter 36 pro quadrato lineg .be.; crgo .be. est 6.,
et tota ./Jg. est .12.: uel aliter quia trigonum .aeh. est simite trigono .adb., crit sicut .ad.
ad .db., ita .ab. ad .be.; habenl enim latera circa cquales angulos proportionalia: est |
quidem angulus, qui sub .a he.,equalis angulo qui sub .ad b.; quare si nudtiplicauerimus
db. i ba., hocest 4 7. in.10; et diuiserimus per .ad.,ucnient .. pro linea be., (ue est
medictas lineg .bg. Sep non sint equales recte .ab. et .ag.; sit minor carum .ab. in
hae alia cernitur figura: et prolrahatur in trigono .abg. cathetus .az.; et quiain se-
ctione .bdga. sunt duo anguli, quormm s est qui sub .fHga., et alter qui sub
-bda., erunt ipsi anguli sibi hicem equales; et angulus qui sub .azg. angulo qui

suly.a bed. est cqualis, com sit uterque cornm rectus; reliquus sub .zag. veliquo qui
sub .bad. cst equalis: equiungula enim sunt trigoua .azg. et .abd. Similiter ostendetur,
trigonum .asb. esse simile trigono .agd.: sunt enim in scctione contenta a recta .gda.,
et arcu .z bdg. anguli qui sub .abg. ct .adg. Quare ipsi anguli sibi Inwicem suut
equales; et anguli .wzb. et .agd. sunt recti; quare reliquus quisub .zah. reliquo qui
suh .gad. est cqualis. Simile est ergo trigonum .azb. trigono .agd.; ct quia similia
sunt trigona .abd. et .azg., erit sicut da. ad .ab., ita ga. ad .az. Quare si multipli-
cauerimus @ b. in .ag., et diviserimus per .az., prouenicl dyanieter .ad. Exemplum in
numeris: sit .ab. 13., ct .cg. 13, et bg. sit .45; quare bz erit 5., et zg. erit 9., et az.

erit 2. Exad quidem in g, ucniunt 1955 quibus diuis
.

[ L v

rum .fl//. ¢t .ﬂg., recla ueiro ./’g. (111\‘. est CU‘"(I:[ arcuas v/)(l(‘.”., sl lg“()“l; ’[“Hl Sln“llﬂ

is per .z, scilicel per 12,

proucninnt £ 16 pro dyamelro .ad. Sed sit nota dyameter .ad. cum unaquaque recta-
sunt trigona .adg. et .azh., circa equales angnlos habent latera proportionalia; quare
est sicut .ad. ad .dg., Ha .ab. ad bz quare multiplicatio .ah. ju g equa est mul-
erit sieut .ad.
ad .d ., ita.ag.ad gz quare mmltiplicatio wag. in b cquatur moliiplicationi .ad.

tiplicationi «td. in .4z, Rursus quia similia suut trigona .abd. et azg.,

in .zg. Sed multiplicatio .a 4. in .gd. fait equa multiplicationi .ad. in .bz.; ergo mul
tiplicatio .ab. in .gd. cum multiplicatione .ag. in .bd. equatne duabus multiplicatio-
nibus, que sunt ex .ad. in bz, elex .ad. in.zg.; que due multiplicationes equantur
facto ex .ad. in .bg.; ergo multiplicalio «af. indg. cum .ag. in .db. equatur facto

5
crimus cum facto ex

ex .ad. in .bg.; ergo si multiplicationem ¢x .ad. in dg. coniunx
.ag. i .hd., ¢t summam diniserimus per .ad., ueniet nota corda .bg., ut prediximus.

Que demonsirentur in numeris: ex quadrato quidem dyametri «ed.auferatur quadrata(sic)

linearum @b ct ag., et remanebunt nota quadrata linearum bl et .dg., cum ortho-
gouda st tigona .abd. et .agd; et erit .Dd. §o; ct vecta gd. enit {6 Vode simal-

tal. 68 rectn,

o arus g, ..
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tiplicanerimus { 6. per .13., hoc est gd. per .ab., et 9 per 5 hoc est .bd per ag.,
habehimus 4 227; quibus divisis per dyametrum .ad., hoc est per ¢ 16, veddunt .14, | pro
corda .bg.; ct quibus dinisis per 416, scilicet per dyametrum ad., ucnient 14 pro
corda .bg.: et hoc est ualde utile in reperiendo corda enilibet arcui agregato ex dua-
bus arcubus, quornm corde sint note. Fuerunt (luidem note corde arcunm .ha. et ag.,
seilicet recle .« b. et .ag.; per quarum nolitiam inuenimus cordam ./)g. arcui .a[)g.,
qui fuit agregatus ex arcu .ba. et .ag.; ct hoc demoustranit Tuorongvs in compositione
tabule arcuum, et cordarum in almagesti per alium modum. DEMonstravit quidem
TaoLouevs per consimilem figuram, quod omnis quadvilateri qualitercumque cadentis in
citenlo, si dno dyametri protrahautor in ipso, multiplicatio unius dyametri in alium
equatur duabus multiplicationibus oppositorum lateram; quod sie probatur. In circulo
quidens .a bed. sit quadrilateram .ebod.; et in ipso sint dyainetri ipsius quadrilateri
«te. el bd sc inuicem sccantes super punctum .e. Dico quod multiplicatio .ze. in
bd. equatur dwabus multiplicationibus, que fiunt ex ab.in .cd., et cxad. in .be.
Anguli quidem Jae. et .ead. ant sunt equales, aut inequales: sint privs equales; et
ostendetur, trigonum ,aed. simile csse Lrigono .a be., cum anguli qui sub.adb. et .ach.
sint sibi inuicem equales. Sunt cnim in eadem sectione rehiquus qui sub .ced. re-
liuo qui sub .abe. similiter est equalis; quare est sicut .ac ad ¢b., ila ad. ad .de.:
erit ergo multiplicatio .ad. in .cb. equalis .ac. in de.

Similiter ostendetur, trigorum .ze b. simile csse trigono .adc.; quare erit sicut .ac.
ad .cd., ita .ab. ad .be.: multiplicatio exgo .ac. in .eb. est equalis multiplicationj .a b.
in ed.; ergo multiplicatio .ad. in.bc. cum .«ab. in .cd. cquatur multiplicationi .ac.
it bd., ut predixi. Sep sit angulus .bae. maior angulo .ead.; et iaceat angulus -bai.
equalis angulo .ead.; comunis accipiatur angulus .Jae., crit angulus .bae. equalis an-
gu.lx) Jdad.; quare ostendetur, trigonum .Jad. simile csse trigono .abe.; et trigonum
wib. simile esse trigono .ade. , ct proucuient de inceps que diximos superius ; et
Oflcudctur, multiplicatio dyametri .ac. in dyametram .Ad. equari duabus multiplicatio-
|uf?us oppositorum lateram. Vnde si una ex ipsis cordis fuerit ignota, per notitiam
1'.011411101'111\1 poteris ipsam inuenire. Verhi gratia : sit ignotus unus ex dyametris, re-
liquus wero cum lateribus quadrilateri sit notus. ’

Alnltiplicabo quidem .« b, in €d.; et addam id quod prouenerit cum facto ex .ad.

in be.; ot summam que prouencrit dimidam per dyametram notum. Et si fuerit igno-
1um lulus. .1'1 b, ex multiplicatione .ae¢. in .bd. extraliam factum cx .ad. in .hc.; residu-
nuque dividam per.ed., et ueniet . b.; et sic inlelligas in reliquis. |
Siin cireulo, cuin ol 51 atus trigoni i 1 is i cl i
" ! y entus dyameter sit s, latus trigoni cquilatert cadentis iu circulo in-
uenire desideras, ex quadralo tolins dy.

! cTas, ¢ ametri quarlam partem remoue, uel quadratum
semidyametri triplic

dyamet plica, et habelis .4s. pro quadiato unias cuiusque laterum trigoni ca
dentis i ipso eirculo: quod si in dimidium sui o

-3, ucnt s adion - ; i igon]
5, et tu:s vadices de .43, hoe est una radix de .432. pro embado ipsins trigony,
quod st perticarum .90, et pedam .4,

0 : : - » el unciavunt {12, Vide habetur quod proportio
:\l(\ﬁ umus ('llllwlll(‘, l|‘|gﬂl\i

cadentis in ipso circalo ad quadratum sui dyametri cst
steut 220, ¢t pedes .4, of uncie X 12 y

crins yolueris dvametsi, ¢
n

atheti multiplicaueris, scilicet per

ad 65,2 quare o multiplicaucrimus ea per quadratunt,
| i : i L.dnuscrlmus per 64, halebimus aream trigoni
ipsocirenlo. Et quia trigonum cadens in

s (sic) cadentiy
circulo est medictas exagoni cadentis in
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ipso circulo, crit proportio areg evagoni ad quadratum dyametri sui circulj sicut .41,
et pedes 3, et uncie {7 ad 64.; quibus multiplicatis per quadratum dyametyj cuius uis
cireulj, si summa dinidatur ‘per 64, ucniet utique embadum cxagoni cadentis in ipso
circulo. Er si in circulo .« bgd. cius dyameter .hd. sit .8.; et uis lalus penthagoni-
cum, seu decagonicum cadens in ipso circule reperire, super dyamctrum .b.d. 4 centro
.c. cathetus erigatur .ea.; et diuidatur .cd. in duo equa super punctum .z.; et copu-
letur recta .az.; et iaceat recta .z, equalis recte .«z., et copuletur recta .ai. Dico
quidem quod recta .ai. latus est penthagonicum: et recta .Ze. lalus est decagonicum;
quod sic probatur ; quia linca .ed. dinisa est in duo equa super .z.; et indirecto
d. cum quadrato linee .es.
est equalis quadrato lineg .zi. Sed .zi. recta iacet cqualis recte .as.; ergo factum ex
.e. in .di. cum quadrato linee .ez. equatur quadrato linee .az. Sed quadrato linee
.az. equantur quadrata linearum .ae. et .ez.; ergo factum ex .ie. in .id. cum quadrato

ipsius adiuncta est linea .ei., exit multiplicatio .ei. in

lincg .se. cquatur duohus quadratis lincarum .ae. et .ez. : comuniter auferatur qua-
dratum lince .2, remanchit multiplicatio .ei. in id. equalis quadrato semidyametri
.ae., lioc est quadrato semidyametri .de., cum .de. sit equalis linec .ze.; ergo linea
.d.i. diuisa est media, et extrema proportione.

Est cnim ut.id. ad .de., ita .de. ad .ei.; et est latus exagonmicum linea .de.: cum
itaque lateri exagonici adiungatur recta, quc cum tota dinisa sit secundum mediam,
et extremam proportionem in puncto coniunctionis ipsarum, ipsa recta, que coniungi-
tur lateri exagonico, est latus decagonicum, ut Everiogs in tertio decimo libro demon-
strat. Quare recta .ei. est latus | decagonicum. EL quia, ut idem Evcuibes in eodem
fibro ostendit, latus penthagonicum posse super latus exagonicum et decagonicum, erit
siquidem recta .ai. lalus penthagonicum, cum possit equale quadratorum linearum .ae.
et .ei., scilicet quadratis lateris exagonici, et decagonici, quod .ai.latus. Monstrabo
cum numeris, esse lineam minorem, scilicet radicem abscisionis quartg.

Verbi gratia: dyameter .bd. est .8.; quare utraquc rectarum .ze. et .cd. est .
rum dimidium, scilicet .ze., est .2. Vnde si adiunxerimus quadrata linearum .ae. et .¢z.,

; quo-

habebimus .20. pro quadrato uniuscuivsque lnearum .az. zi.; erge recta .el. constat
ex radice minus numero: cst enim ipsa radix de .20. duobus inde demtis: quam si in
se multiplicaucrimus, uenient 24., minus 1. radicibus de .20.; que mu.*" radices sunt
una radix sexdecupli de 20., scilicet de .320.; que si addiderimus cum quadrato linec
.ae., scilicet cum .16., habebuntur .40, minus radice de 320, pro quadrato lineg .ai.;
quornm radix est linea .qi.: et quia ipsa est radix numeri, minus radice, dicimus,
ipsam esse lineam minorem, cum differentia, que est inter quadratum de 40, scilicet

inter .1600. et .320. non sit quadratus numerus, cuius recisi radix secundum propinqui-
tatem sic accipitur: radix de 320., que est circa 18, minus nona, extrahitur de .40., re-
manent 4 22., quorum radix, que est .4., et pedes 4, et uncie 3., et puncta .17, secun-
dum maximam propinquitatem est linea .ai., scilicet latus penthagonicum cadens in
cirenlo suprascripto. Ex boc enim facile possunt haberi omnia latera penthagonica quo-
rumlibet circulorum ; quia est sicut 4, et pedes 2., et unecic .3, et puncta 47 ad 8.,
ita erit latus penthagonicum cuius uis circulj ad suum dyametrum. Vnde si multipli-

cauerimus dyametrum cuiuslibet circulj per 4, et pedes 2, ¢t uncias 3, et puncta 17,
14

« Ninee .ez. oo Binea des s ( fal.
64 recto, lin, 23315 pag. 405,
lin. 40-18),

a

xi* tertij x!

fol. 64 verso.

« Monfsteabo cam ... radix nume-
i x (fol. 64 verea, Fin. 4, 5-A%;
pag. 105, lin. 25-34),
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et diuiserimus per 8., habebimus latus décagonicum ipsius circulj. Si vEro cordam ungul;
penthagonici .4e. in penthagono .abcde., circa quod penthagonum sit circalus .q /)qt,’lg,
descriptus, inuenire desideras. Dyametrum ipsius circulj .53, protrahe, que sit .5.; cg co-
pulabis .ze., que erit latus decagonicum: et quia angulus .zeb. est in semicirculo zeh.;
ideo est Tectus. Quare si ex quadrato dyametri .5z., quod est .64., auferatur quadratum
lateris decagonici .ze., quod inuenimus esse superius .24., minns radice de 320.; quornm
radix dicitur linea maior, cum sit radix biuomij quarti, remanebunt 40, ct radix de
320., que cst longitudo corde .be. Vnde potest haberi, quod quorumcumque nominum
fuerit quadratum penthagonici, eorumdem nominum erit corda anguli penthagonici.
Sed latus penthagonicum est radix recisi quarti, scilicet numeri, minus radice; et ua-
dratum cordg est binomium quartum; et quia minus est reciso suo binomio; idcirco |
radix quarti vecisi dicitur linea minor: et radix quarti binomij dicitur maior.
Aliter protralatur dyameter .ati. secans cordam .be. super punctum .t.; et copu-
!aho rectam .ib., et erit trigonum .iba. orthogonium; et est diuisum 4 catheto .As.
in duo trigona sibi inuicem similia et toti; quare est sicut .ia. ad .ab., ita .ab. ad
-at.: quare si diuiserimus quadratum lineg .ab., quod est .40, minus radice de .320.,
per dyametrum .ai., scilicel per 8., habebuntur .5, minus radice de .s. pro linea .at.:
quibus extractis ex tota .ai., remanebunt .3, et radix de .3, pro linea .ti.: unde si
multiPIicauerimus £i.in ta., et quadruplicaverimus illud quod prouenerit hahcbur;-
tu'r mmilitcr‘.w, et radix de .320 pre quadrato linee .be.: est enim radix ,de 320. 18
minus §; q\{lhus additis cum .40, faciunt 58, minus nona, pro quadrato lineg .be
quorum radix est.7, et pedes.3, et uncie .11, et puncta .44, Per quam etiam cor-
dam poteris habere notitiam similium cordarum cadentium in quolibet circulo, st ipsam
per dyametrum ip‘sius circulj duxeris, et summam diniseris per .s. Er ut f)a])eamus
?[rf;??c::}l;lés(gir:scnpu penthagoni, .mlixltiplicahimus 2 dyametri, scilicet K Pe'f% corde
L 2 » que sunt .5., multiplica per totam cordam .be., et uenient circa per-
ticas .38, et denanos?i. mensurg pro embado Pentl\agoni .a/)gde. + per quod etiam
possumus ]!aber.e notitiam embadorum omnium penthagonorum cadentium in quibus-
l}bet ‘cn'cuhs: s.x multiplicauerimus perticas 3s, et denarios £ 1. per quadrata dyametro-
o oo rewori <4 S per st preposit il slct e
) 1z n ] pio duodecimi Iibri ostendit similia rectilinea in circulis
ad se inuicem sunt sicuti ad dyametrorum tetragona:

Cr) 1 -
dm}um .dyametri unius circulj ad multilaternm czndenspinmi];):al:::ln :t:\go Z:tl:;:::nq:i
terius cireulj ad simile multilaterum cadens in ipsum : possumus‘e[iamq aliter habere
notitiam corde .be.; el habebitur ex ea que probantur in quarto decimo lilro Ev-
i:;\;:, q}md c'((;rda au.gul'} penthagouici cum latere pcnlhagor{ico possunt quinci?pl&t‘n
o, “geottllll, 15::11:: L};:ll::t:o ju (;‘.:l]q:uicﬁlasrcﬁmc ;Ccv-‘peri'mus quincuplum quadrati medictatis
ot 5, s e g racxerimus quadratum lateris penthagonici,
be., ut prediximus:
maiorl nomine;

el s l_r']:'maneb.unt 40, et radix de 320. pro quadrato corde
ot 5 ox qlu $“ ;‘P ‘Ca“de“mus dyametrum per %, habebimus .40. pro
rato quadrati dyametri ac i L bt
. ; ¢ ceperimus =, hoc es
habebimus 320 quorum radix est minus nomen; P s hoc est de 4056,
H

Embadum quid Lo * ! en; et sic poteris facere in alijs circulis.
quidem trigoni equilateri ct equianguli cadentis in circulo, cuius dya-
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meter ¢si .8.; iunenimus esse superius perticas quadratas .20, et pedes 4., el uncias § 12.
Embadum quidem tetragonj est 32, scilicet dimidium de 4. , scilicet ex tetragono
dyametsi. Penthagoni uero £ 18. Exagoni quoque .41, et pedes .3, et uncie 7. Octa-
goni embadum quidem cst perticarom 45, et pedis .1, et uncie }9, que habentur ex
multiplicatione dupli dyametri in medietatem lateris tetragoni , scilicet ex 16 in ra-
. Embadum quoque decagonj est perlicarum 47, et unciarum § 2, que habentur

dice de.
ex multiplicatione quincuplationis quarte partis dyametrj in latus penthagonicum ,
scilicet ex .10., in perticas .4, et pedes 4., et uncias .3, et puncta .iz. Embadum nam-
que dodecagonj est .48 perticarum, que proueniunt ex multiplicatione medietatis dya-
metrj in medictate omnium laterum exagoni cadentis in ipso circulo. Gymaque omniom
harum notitiam habueris: poteris embadum similium figurarum cadentium In alijs cir-
culis de facilj habere: si in memeor non fueris ex predictis. Explicatis itaque que ad cir-
culorum demonstrationes pertinent; nunc ad diminutionem camporum, qui in ascensione

montium iaceni, accedamus.
Incipit pars quinta in dimensione camporum qui in montibus iacent.

Cvy itaque campum aliquem qui sit in ascensione, sive in declinibus montium me-
tiri desideras, latera superficiei jacentis in plano sub ipso diligenter inquiras, per que
embadum ipsius plang superficiei habere studeas.

Nam ipsum erit embadum quarti campi. Non enim mensnrantur montes secundum
superficies apparentes in eis; cum domus, et cdificia, arhores, nec non et semina non
secundum rectum angulum super ipsas superficies elenentur. Vnde queruntur embada
ipsorum planorum, super que apparentes superficies monlium iacent: et super que
plana predicta omaia secundum rectum angulum clenantar. Nam qualiter per latera
declivarum superficierum habeas notitiam laterum planarumt superficiernm existentinm
sub ipsis, uolo presentialiter demonstrare. Adiaceat quidem linca .ab. pro latere ali-
cuius declinis superficiei iacentis in monte; et sit linea .bg. latus plani existentis sub
laterc .z b.; et cadat super .bg. perpendiculariter rectu .ag. facicns angulum qui ad .g.
rectum: oportct quidem per notitiam apparentis lateris .a b. vceultum fatus .bg., nec
non ct notitiam perpendicularis .ag. uerissime reperire. Quod dupliciter fit. Primus
enim modus: et (uo sapientes agrimensores utuntur: ut in puncto .a. caput metientis
pertice ponas, extendens eam ucrsus .b. super lineam .z b., et caput perticg, quod cst
super .a. immobiliter tene: aliud uero sursum erige donce ipsa pestica jaccat equidi-
stanter linee .gb.; quod scitur per quoddam instrumentum , quod uocatur archipen-
dulum, ut inferius demonstrabo: et tunc per inferius caput perticg lapillum cadere
velinquas super lincam .azb.; et ubi | lapillus ceciderit, ibi cum cadem pertica incipias
codem ordinc cum pertica mensurare; et sic facies donec expleueris mensurando to-
tam lineam .a b.

Verbi gratia : siL pertica primo posita .ae., que cquidistet lateri .gh.; et per .e.
punctum cadat lapillus super punctum .c.; super quem punctum ponat iterum caput
perticg, tenendo eam cum archipendulo equidistantem cum linea gh., que sit cf;
et & puncto .f. cadat lapillus super punctum Ji., et 4 puncto L. uersus .b.; et ponas
iterum perticam equidistantem linee b g., que sit Jiig ev per Z. cadat lapillus super
punctum .5. Nam quotiens pertica sit posila cadens super lincam .ab.. totiens pertica
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una crit in latere .gb. Verbi gratia: «quia pertica .ze. cquidistat latert .gh,, erit ap-
gulus .eag. rectus, cum sit rectus angulus, qui ad .g.: et quia .ec. est casus lapillj, si
emiserimus lineam per .c. 4 puncto .e. super lineam .gb., que sit linea .ek., crit recta
«ck. cathetus super rectam .gb.: quare recta .ek. equidistans est: et equalis recte ag.;
quare .gk. equalis est longitudini perticg .ae. Similiter si per .A. protracxerimus li-
neam .f./., inuenies, eisdem dispositis, lineam .k equari pertice .¢f. Rursus si per casam
lapillj cadentis ab .i. in .A. punctum protraxerimus lincam .i5., erit ipsa equidistans,
et equalis linee .2l.; quare et .Jh. equalis est .hi., scilicet pertice; ergo quotiens per-
tica accepta fuit equidistanter lineg .g 4. super lineam .a ., toticns unius perticg lon-
gitudo crit linca .gh., ut prediximus. Est enim archipendulus istrumentum ligneum
habens formam trianguli equicrurij; ct ab uno angulorum pendit filum cum plumbo:
cumque posueris hasem ipsius anchipendulj super perticam , et ab angulo superiori
plumbum cum filo ceciderit super dimidium basis ipsius: tunc pertica stabit equidi-
stanter illj plano, quod mensurare uolueris; quod potueris ad oculum deprchendere
in subiecta figura, in qua ponitur pro pertica linea pO., super quam erccius est ar-
chipendulus .abg.; et d puncto .a. cadit filum cum plumbo .ad. per punctum .e., qui
est in medio .bg. Er si in antecedente figura apparens latus .ab. recte descenderit ,
non oportebit ponere perticam cum archipendulo nisi semel; quia cum posueris per-
t.u:am -ae. equidistantem lateri .gb.; et Super casum .ec. erecxeris arundinem equalem
lineg .ec., crit triangulus .aec. similis triangulo .abg‘; quia cum in equidistantibus
.ae. et .bg. recta incidit .z 4., erit angulus .aec. equalis angulo .q bg: similiter quia in
cquidistar.nibus -ag. et .ec. recta incidit .a ., erit angulus .ga b, equalis angulo .eca.;
quare re!lquus qui sub .aee. reliquo | qui sub .agh. remanct equalis : quare pro-
Ifor%wnall-ler erit si.cut -a¢. ad totam .ab.,ita pertica .ze. ad totam .gb. Vade si mul-
:}:hscial;‘cez::i:sl;:rﬁ;;a:.:1,Tt dlﬁiserimus per .ac., proucniet ur.ique Iiann .gb.; hoc

feceris ¢ uatem lineg .ac., et cum ipsa mensurabis totam lineam .ab.,
habebis su‘m}ﬂ:er lincam .gb. ; quia quot equales linee .zc. sunt in linca .ab., tot
eqzales pertice -ae. sunt in latere .gb.: similiter quot cquales lince .zc. sunt in linca
::c.-,, thclg:l:elrc; ulllsm;ce;e::l.csunt in éltitug‘me -ag. Vnde si m!.lltiplicauerimus ab. per
¢ ¢ T .ac., pl'ouc'mct utique altitudo catheti .ag.: et hec inuestigatio
Ldl]slctl est multum utilis in reperiendis altitudinibus pyramidum,

APIE) 3 iqui 1 ini :

o, D o g suprcene g ot

: ascripta .agh., cuius latus . b.
montis, per quod uolebant habere longitudinem plani
-ag.; erigebant itaque super radicem montjs arundinem
que magnitudinis, super quam ponebant aliam arundinem
cuius caput alter iaceb

similem in hunc
iaccat in apparentia
.bg., nec non et altitndinem
-be. orthogonaliter cuinscun-
: N facicutem angulum .¢. rectum,
ulus .c b imili o super fincam «ab.; que arundo sit linea «ce.; et sic trian-
g - lc e]; erat similis triangulo . bg.; quare erat sicut .pe. ad ba., ita .ec. ad .bg.:
my ; y iui e lriom
" iltiplicabant igitur .zz./). pev .ce., et dinidebant per .be.; et sic habebant notitiam
ateris .bg. Similiter quia erat sicut .be. ad ba., i
per .be., et diuidel -o¢- ad .ba., ita cb. ad .ag.; multiplicabant .ab.
-[ o ¢ T““alft per .be.; et sic habebant altitudinem .ag. Er si campus in
monte positus habuerit formam superficiei alicuius portionum colupne, ita quod ap
a fic 1t gl 1 ’ -
parens superficies sit gimbosa, ut superficies .a bde., cuius latera ab. et .de. sint arcus
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circulj; reliqua ucro latera .ad. et .be. sint recta; et sit latus .be. in uertice montis;
latus quoque .ad. sit inuersus radicem. Intelligam primum latera plani existentis sub
ipsa superficic .agdz. et .gz., nce non ct altitudines .5g. et .es. cadentes orthogonaliter
super planum .@dzg., et in puncta .g.z.; quarc anguli .agh. et .dze. sunt recti: men-
surabo siquidem super arcus .ba. et .ed. cum pertica et archipendulo, probiciendo la-
pillos super ipsos arcus, incipiendo 4 punctis be., que sunt in eminentia campi, et
descendendo usque ad puncta .ad.; et sic habebo quantitates .ag. et dz.: et quia latus
.ad. est rectus, nec non et in plano superficiei .gadz., mensurabo ipsum sicuti men-
surantur latera planorum.

Dcinde mensurabo latus latus (sic) .be. si fuerit equidistans et equale lateri .gz.; quod
cognoscitur si catheti .bg. et .ez. fuerint equales; et sic habebo notitiam lateris .gz.
Nam qualiter cognoscatur utrum catheti .4g. et .cz. sibi inuicem sint equales el non,
in subscripta fignra demonstrabitur: uel poterit ad oculum | deprehendi, si puncta ...
fuerint in eodem plano: si autem aliquis eorum fuerit altior, crit linea .be. in puncto
.e. d uel descend Esto .e. punctus altior puncto .5.; quare super latus .e .
mensurabo cum pertica ct archipendulo ordine suprascripto; et sic habebo notitiam
lateris .zg.: et si planum .adzg. fuerit orthogonium, multiplicabo .ga. in .ad., et ha-
bebo aream quadrilateri .az., quod erit avea apparentis gibosg superficici: et si pla-
num .qz. orthogonium non fuerit: studebo inucnire dyametrum .gd., cuins mnotitiam
habebo, si super arcum .bd. mensurabo cum pertica et archipendulo : deinde aream
trigonorum .gad. et.dzg. in unum coniungam, et habebo quesitum.

Er si gibositas campi fuerit declinans ad utramque parlem, ut arcus cff., cuius
altior pars sit punctus .f. Intelligam rursus latus plani .ca. orthogonaliter coniungi
cum altitudine .af.: et si arcus .fe. equalis fuerit arcui f%., duplum linee .ca. erit
corda arcus .cfh., scilicet longitudo lateris totius plani cadentis sub arcu .cfk., dum
tamen arcus .cf. non sit maior semicirculo : quia si esset maior semicirculo, tunc
dyameter circulj esset longitudo superficiei apparentis. Sed sit arcus fh. minor arcu
fc.; et intelligam lincam .hi. coniungi orthogonaliter cum linea .fi. ; et intelligam,
lineam .cak. equidistantem esse lince .ik., ct equalem .ak. linee \ih.: quare si protra-
hatur .kk., erit equalis ct equidistans lineg .a. et .hk. ; quare angulus qui ad .k.
est rectus; quare tota linea .ck. erit latus plani cadentis sub arcu ofh.; et Jk. est
altitudo, que est ab.e.in .i. : his itaque intellectis mensurabo cum pertica et archi-
pendulo .abf. in .c., etab .f.in k., et habcho longitudinem lateris .ck.: uel aliter eri-
gam arundinem super punctum .c. orthogonaliter, que sit .ch. ; et aptabo cum ipsa
aliam arundinem tantg magnitudinis, que cum fecerit in .b. punctum angulum rectum,
aliud latus tangat arcum .fc.; que arundo sit linea .bg. Inuestigabo igitur quam sub-
tilius potero longitudines arundinum «ch. et bg., et coniungam quadrata earum : et
coniuncto radicem inueniam, que erit longitudo cordg .cg.; quam dinida (sic) in duo
equa super punctum .d.; et d puncto .d. intelligam, cathetum .de. cleuatum esse super
cordam .cg.: quare .. punctus dinidet arcum .cg. in duo media. Et quia ut in un-
decimo habetur libro, esse omnem triangulum in superficie una; st rectam .de. pro-
traham & parte .e. per superficiem .beg., cadet super unum ex lateribus .ch. et .bg‘,
uel in angulum .b. contenptum ab ipsis. Quando .cb. et .bg. fuerint equales, tunc cadet
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super punctum 5. el si una ipsarum fuerit maior, tunc cadel super maiorem ipsarum,
Esto siquidem | maior .c&. quam .bg.; ct protrahatur in intellectu linea .de. donec con-
currat cum linea .c4. in puncto .Z.; erunt siquidcm trigona .cbg. et .edl. orthogonia
et similia, cum habeant angulum .Jcd. comunem: quare erit sicut .b¢. ad .bg., ita .cd.
ad .41.: quare moltiplicabo .bg. per .cd., ct dinidam per be., et habebo notam .d/.
Item est sicut .bc. ad .cg., ita .cd. ad .el.: quare multiplicabo .cg. per .cd., et diui-
dam per .be., et habebo quantitatem lineg .cl.; quam accipiam subtiliter, et ibo; et
accipiam arundinem rcctam, que cadat ab .l in .e., cuius longitudinem tollam ex in-
uenta .£d., et remanchit sagitta .ed. nota: quare si multiplicaucro .cd. in .dg., et di-
uidam per .de.; et quod prouencrit addam cum .ed., habebo dyametrum circulj, cuius
est arcus .cfh.: cumque per inuentum dyametrum cordam dupli arcus .gf. inueneris per
ea que in tabulis diximus ; et ipsius cordg dimidium acceperis , habebis sane noti-

tiam lineg .gam.: cui si addideris longitudinem arundinis .4g., habebis notitiam totius
lineg .bm., hoc est lineg .ce. Similiter si per cundem dyametrum inucneris cordam
duplj arcus fh., dimidium eius erit linea .A¢., que est equalis lineg .ak.; et sic ha-
bebis notitiam totius reclg .ck., scilicet longitudinem plani existentis sub gibosa su-
perficie. Cumque latera planorum, super que apparcutes superficies montinm eleuantur,
inuenire sciueris, poteris corum embada per ipsa latera subtiliter inuenire: cum ipsa
plana sunt ex tiibus lateribus, uel ex wr™, uel ex pluribus: uel rotunda : uel ex
aliqua parte circulj : wel quod etiam habeat formam obliquam deuiantiam a uera ro-
tunditate. Cumque formam ipsius plani habueris per ea que in hac tertia distinctione
dicta sunt, embadum ipsius inuenire poteris : quare huic distinctioni finem imponens,
ad quartam distinctionem accedamus, in qua docebimus dinidere campos cuinscumque
sint formg.

Ezxplicit distinctio tertia, incipit quarta de diuisione camporum
inter consortes.

QvarTA¥ siquidem distinctionem in partes quatuor dinidimus: in prima quarum tri-
angulos : in secunda quadrilateros: in tertia multilateres : in quarta circulos, et eo-
rum portiones dividere docebimus,

) Incipit pars prima de diuisione triangulorum.

.Cnx itaque triangulum aliquem in duas equas partes ab uno angulorum diuidere
u\s,.ah ipso angule super dimidium lateris subtendentis ipsi lincam protrahe; et ha-
bebis O]E)ll.illlm. V.erh‘i gratia : uolumus trigonum abg. i puncto .a. in duo cqua divi-
b S 151 s Pt - e
gona .abd. et .adg. sibi inuicem \ge-qualia cu;[ll]:inttnqgl:)?a esse' (Ihmzum: b ondem
altitudine, que est ductio catheti ab .q. il; lincam b‘ ‘l N ctqu‘l‘ . fses, et’ S“b C"“_dem
sub cadem altitudine existentia, sicut bases in Tin o sent e prfona sibl inuicer
sicut .5d. ad dg., ita trigonum .qbd. ad tri o et librd ‘l""])cmf“': e e?t
bach e ; - ad trigonum «adg.: cst enim basis .bd. cqualis

g5 quare trigona abd. et «adg. sibl inuicem sunt e

pr‘otra?(cnmus cathetum ab .q. super lincam g,
Lrigoni .abd. et .adg.; cuius cathet dimidiuma
Ag., equabitur multiplicationi dimidij eiusdem

qualia, ut prediximus; uel si
» erunt utique cathetus ipse utriusque
si multiplicauerimus in basem .4d. et
catheti in hasem .bg. Nam ex multi-
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plicatione dimidij catheti ipsius in bases .Ad. ¢t .dg., proneuniunt embada trigonorum
.abd. et .adg. Quare probatur, trigonum .abd. equalem esse trigono .adg.

Trigoxs unum angolum uni angulo equalem habentia proportionem habent compo-
sitam ex lateribus angulos continentibus equales. Ad cuius rei ewidentiam sint tri-
gona .abg. et .gez. equales habentia angalos, qui ad .g. Dico quidem, trigona .abg. et
.ges. proportionem habere compositam ex his proportionibus, que sunt laterum con-
tinentimn angulos equales, ex ca uidelicet quam habet latus .bg. ad latus .ge., et ex
5 quod sic probatur: recta .ae. copuletur; et

ea quam habet latus .ag. ad latus .g
eiciatur inter trigona a bg. et .gez. trigonus age.; erit ergo proportio trigoni .a bg.
ad trigonum .gez. composita ex duabus proportionibus, scilicet ex ea quam habet tri-
gonum abg. ad trigonum .age., et ex proportione .age. trigoni ad trigonum .ges. Sed
proportio trigonj .¢bg. ad trigonum .age. est sicut basis .bg. ad basem .ge., cum sint
sub altitudine una; nec non et proportio trigoni .eag. ad trigonum .egz. est sicut
latus .ag. ad latus .gz.; ergo proportio trigoni .abg. ad trigonum .gez. componitur ex
proportionibus laterum .bg. ad .ge., et .ag. ad .gz. continentium angulos equales; quod
oportebat ostendere. Componitur etiam proportio trigonj .abg. ad trigonum .gez. ex
proportionibus .bg. ad .gz., et .ag. ad .ge., cum latera .ag. et .bg. sint antecedentia,
et latera .ge. et .gz. sint conscquentia : et quia ut diximus in tractatu angulorum ,
proportionem compositam cadere ex facto antecedentinm ad factum ex consequentibus,
erit utique proportio trigom .abg. ad trigonum .ges., sicut factum ex .bg. in .ag. ad
factum ex .eg. in .gz.: quare si equalis fuerit multiplicatio lateris .eg. in latus .gz.
multiplicationi laterum .bg. in .ga., equale erit trigonum .egz. trigono .abg.; et si
minor minor, et si maior maior; et hoc uoluj demenstrare.

Er si d trigono recta protracta fuerit secans duo latera trigonj, que cum ipsis |
duobus lateribus faciant trigonum habentem angulum unum comunem cum ipso tri-
gono, erit proportio umius Ligoni ad alium , sicut facta ex lateribus continentibus
ipsum angulum. Ad cuius rei cuidentiam. Esto trigonum .abc.; ct in ipso protracta
fuerit linea .de. sccaus latera .ca. et .cb. super puncta .ed. Dico, trigonum -abe, pro-
portioncem habere ad trigonum dec., sicut factum ex .ac. in .ch. ad factum ex .dc. in
.ce.; quod sic probatur: super latus .ac. applicabo trigonum .acf. equale I.rigono..flec:;
et quia trigona .a be. et .afc. sub una sunt aliitudine, est sicut .be. ad fe., ita tl"l-
gonum .abc. ad trigonum .afc. Sed proportio .ac. ad fe. est sicut factum ex .a¢. in
«ch. ad factum ex .ac. in .cf.; crgo proportio trigoni . be. ad trigonum .afc. est sicut
factum ex .zc. in .be. ad factum ex .ac. in.cf. Et quia trigonum .dec. equale est tri-
gono .acf., est proportio trigoni .ach. ad trigonum .dce. sicut factum ex .ach. in
aacf.: et quia trigona .acf. et .dce. sibi inuicem sunt equalia, et habent unum an-
gulum comunem; quare circa ipsum angulum comunia patiuntur latera; hoc est quod
sunt mutug proportionis, ut in quinto decimo theoremate sexti lilnTi Everrs habetur:
ergo est sicut .ac. ad .dc., ita .ce. ad .cf.; quare factum ex .dc. in.ce. equatur facto
ex .ac. in .cf.; ergo proportio trigoni e be. ad trigonum .dec. est sicut factum ex .ac.
in ch. ad factum cx .de. in .ce.; quod oportebat ostendere. Ex si in aliquo laterum
sit punctus datus, 4 quo lineam rectam protrahere uis diuidentem tl'iangulu'm inv duo
equa, ut in trigono .bgd., in quo datus sit punctus .a. super latus .gd.; et sit primus

« crgo proportic ... igong gt
(fol. 68 racte, lin. 19-26; pag. L1,
Jin. 9-16).
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punctus .a. super dimidium gd.; copulabo siquidem .a. cum .b., et eril trigonum .bgd.
in duo trigona cqualia diuisum 4 linea ba., que sunt bga. et .bad. super equas
bases, et sub altitudine una; uel quia factum ex .Ad. in .dg. duplum est facti ex
bd. in .da., duplus est triangulus .bgd. triangulo .bad., cum habeant unum angulum
comunc. Sed non sit datus punctus super dimidium alicuius laterum, ut in hoc alio
trigono .abg.,in quo datus sit puncius .4., qui sit propius puncto .b. Diuidam latus
.bg. in duo equa super .e.,et copulabo rectas .ad. et.ze.;et per punctum .e. protraham
lincam .ez. equidistantem lineg .ad., et copulabo rectam .dz. Dico quidem, trigonum
.abg. in duo equa diuisum esse d linca .23.; quod sic probatur: in equidistantes quidem
.ad. et .€z.; et super basem .ad. sunt trigona .ade. et .adz. sibi inuicem equalia: co-
muniter addatur ei trigonum .a bd., erunt duo trigona .abd. et .adz., hoc est quadrila-
terum .abdz. equalia duobus trigonis .z bd. et .ade.,hoc est trigono .abe. Sed trigonum
.abe. dimidium est trigoni .abg.; quare et quadrilaterum .abdz. dimidium est trigonj
.abg.; reliquum uero, scilicet trigonum .zdg., est alia medictas trigonj .abg.: diuis;am|
est ergo trigonum .abg. & puncto .d. per lineam .4z. in duas partes equales, ut opor-
tebat facere. Et si secundum numerum punctum .z. innenire desideras; scias quia que
pars est .ed. ex .dg., eadem cst .@z. ex .zg., cum in trigono .adg. protracta sit .ez.
equidistans lateri .ad.: quare maltiplicabis .ed. per .ga.; et quod prouererit dinides
per .gd-; et quod exierit, erit .az. Verbi gratia : sitlatus .a . 13, et .bg. 44., et ga.
5.5 quare .ge., uel .eb. est .7.: et sit .de. duarum perticarum; quare .gd. erunt .9.; si
multiplicauerimus ergo .ed. in .ga., scilicet .2. per 15., uenient .30; quibus diuisis per
.gi., uenient § 3 pro linea .zz.; quibus extractis cx .ag., remanent £ 11 pro linea .gz.:
quare si multiplicauerimus eam per .gd., qui est .0., uenient 103, scilicet dimidium
muttiplicationis .5g. in .ga.: quare probatur, trigonum .zgd. dimidium essc trigoni
.abg., cum utrique eorum comunis sit angulus qui ad .g.: est enim proportio trigoni
abg. ad trigonum .zdg. composita ex duabus proportionibus laterum continentium
angulum comunem: hoc est cx ea quam habet .bg. ad .gd., et ex ea quam habet
-ag.ad gz.: quare est sicut factum ex antecedentibus .fg. in \ga. ad factum ex con-
sequentibus .dg. in .gz.: ita trigonum .abg. ad trigonum .zdg. Sed factum ex .bg. in
.ga. du.plum est facti ex.dg. in.gz. Duplum est ergo trigonum .z bg. trigono .zdg-
Vode si multiplicauerimus .ag. per dimidium .gb., scilicet .15, per .7., et summam

diuiserimus ili i i 1 i
d 1 per .gd., scilicet per .g9., uenient utique {11 pro linea .gz., ut superius
mnuenimus.

Preparatoria in diuidendis trigonis per datum punctum infra triangulum.

SI 4 duobus angulis trigoni super dimidium laterum subtendentium ipsos due recte
Pmtrlallantur, se se proportionabiliter secabunt, ita quod quelibet portio, que est inter
an i 1 idui 14 i
la&g:.; u:lret sec‘twnem sui residui est dupla : et si 3 reliquo angulo super reliquum

eT punctum Sectioni: s ¥ : diui i i i
o tril,onol et sec Um; recta trahatur: dinidet utique ipsum latus in duo equa-

ndem .abg. 1 imidi

- gct q 8- ab angulis .abg. et bag. super dimidium laterum .ag. et
bg. recte protrabhantur .ae. et .bz. sc inuicem secantes
fir(;ylﬂm:l:') dadl ad de. est sicut proportio .bd. ad .dz.; et quelibet ipsarum sui re-
st dupla; quod sic probatur : a puncto quidem .q. equidistantem recte .hg
ducam rectam ai; et protra]mm rect bz ! i i i
ctam .63. donec concurrat cum .ai. in puncto .i-s

super punctum .4. Dico quod
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et erunt trigona .azi. et .gzh. sibi invicem similia; quare est sicut recta .az. ad .zg., ita
iz. ad b, et da. ad g, equalis esl enim @z, ex .Ig.; equales ergo erunt .zZ. ex zb.,
et .ia. ex .bg. Rursus quia similia sunt trigona .adi. et .bde., cstsicut a. ad be., ita
ad. ad de., et id. ad .db. Sed .ia. rectg equalis est recta .bg.; quare est sicut.bg. ad
.be., ita recta .ad. ad .de., et id. ad .db.: dupla cst enim .bg. ex .be.; quare dupla cst

ad. ex de., ¢t .id. ex .db.: et quoniom equalis cst .iz. cx .z)., comuniter si adinngatur]
k a i

q

recta ., crit tola recta .d. equalis duabus .hz. ¢t .zd. Sed .id. ostensa est du-
pla ex .db.; quare duc recte .bz. et .zd. duple sunt recte .bd. : comuniter si au-
feratur vecta .db., remancbit recta .Ad. equalis duplo recte .dz.; quare .bd. ex .da.
est dupla : ostensa est enim rectam .ad. duplam esse ex .de.; ergo est sicut .ad.
ad .de., ita .bd. ad .dz.; quod oportebat ostenderc. Et si ab angulo .g. per pun-
ctum .d. transeat linca .gt. Dico quod latus .ab. divisum est in duo equa super pun:
ctum .£.: protraham quidem rectam .gf. extra triangulum .abg., donec concurrit super
punctum .%. lincae .ik., et erunt trigona .adk. ct et (sic) .edg. sibi inuicem similia;
quare est sicut .ad. ad .de., ita .ak. ad ge.: sed .ad. ex .de. est dupla; quare recta
.ak. est dupla recte .ge., cui etiam dupla cst recta .Hg., cum cqualis sit .be. ex .eg.:
que ucro eidem dupla sunt, et sibi innicem sunt equalia; quare equalis cst recta .ak.
recte .bg. Rursus qquia similia sunt trigona .atk. et .btg., est sicut .ak. ad bg., ita
at.ad .£h; est enim .ak. cqualis recte .bg., ct.at. quidem cqualis est recte b di-
uisum cst ergo latus @b in duo cqua d linea gt.; quod oportebat ostendere.

Er quia in trigono .abg. al angulis .ahg. et .agh. due recte concurrunt super dimi-
dium laterum subtendentium ipsos, que sunt recte .bz. ct .g¢. se inuicem secantes super
punctum .d., erit proportio sectionum ipsarum, una uidelicet est sieut .hd. ad .dz.,
ita .gd. ad .dt. Dico Rursus quod si a reliquo angulo saper dimidium lateris sub-
tendentis ipsum recta trahatur, transibil per punctum sectionum religuarum duarum

lincarum 4 reliquis angulis descendentium super dimidinm reliquarum basium. Verbi
gratia : describatur rursus trigonum .a bg.; ct super dimidium basium ipsius signentur
puncta .f.ez.; et copl\]cnlur recte .cze. el .bz. sese inuicem secantes super punctum d.
Dico siquidem si a puncto .g. in punctum .. recta trabatur, per punctum .d. transibit:
quod si ita non cst, transibit recta ex .g. in .Z. super lincam .bz. inter puncta bd.,
uel inter puncta.ds.: transeat primum supcr rectam .bd. per puncium f.; et quoniam
due recte .hz. ot g¢. ab angulis .abg. et .bga. descendunt super dimidium laterum
.ab. et .ag. sese inuicem secantes super punctum .f., erit .Af. dupla ex sed .ad.
ex .dz. est dupla; ergo est sicut bf. ad fz., it .bd. ad .dz.: permutatim ergo esl
sicut .Af. minor ad .Ad. maiorem, ita bd. maior ad .dz. minorem; quod est inconuc-
15
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niens; non enim recla protracla ex .g. in .£. tramsiet per .bs. inter puncta .bd. Simi-
liter ostendetur, ipsam transire non posse inter puncta .dz.; per punctum eunim .d.
transiet ut dictum est. Ex hoc ergo manifestum est, quod infra trigona non est pun-
clus preter uuum, per quem ab angnlis transcant | recte diuidentes latera trigonj in
duo equa. Quare si per punctum ipsum vectam transive uolumus, que dinidat trian-
gulum in duas equas partes, erit utique unaqueque ex descendentibus rectis ab au-
gulis super dimidium lateram ipsius, per quam trianguli in equas portiones dividentur.
Verbi gratia: in trigono suprascripto .z bg. datus sit punctus .d., per (uem transcant
protracte ab angulis recte .ae. ct .bz. et .g¢. dividentes latera ipsius trigonj in por-
tiones equales; quelibet enim ipsarum diuidit trigonnm .abg. in duo equa: sunt enim
trigona .ae b. et .aeg. super equas bases, que sunt De. et eg.y et sub una altitudine,
que est ex .a.in .bg. perpendicularis ducta; quare cquale est trigonum .ae b. trigono
.aeg., propter eadem et trigona .fzg. et Hza. sibi invicem sunt equalia; nec non et
trigona .gat. et .g¢h. sibi inuicem equantur. Sectum est ergo trigonum .¢ bg. in duas
medictates ab una quaque lirearum .ae. et .bz. et -gt. transeunte per datum punctum
.d. Similiter si datus punctus cadat super lincam .ze. inter .ad. ucl .de., diuidetar
etiam in duo equa trigonum .abg. & linea .ae. transcunte per punctum datum infra
triangulum: quod idem intellige si punctus datus fuerit in protractu alicuius duarum
linearum .bz. et .g£. Et si punctus datus non ceciderit in lineis descendentibus ab
angulis super dimidium laterum ipsius: tunc si ab angulis transire fecerimus rectas
per 1:psuAm punctum ucnicntes usque ad latera trigon], evunt scctiones unius cuiusque
lateris sibi inwicem inequales; ex quibus due sectiones maiores medietale ipsorum la-
terum enmt circa unum ex angulis trigonj, et due minores circa alimm, et una maior,
et altera maior reliquum angulum continebunt. Verbi gratia: in trigono (uidem .dez.
protraha.ntu.r recte .da. eb. zg. diuidentes latera ipsius per equalia in punctis .a.b.g.,
€l sese invicem secantes super punctum .. Et sit punctus datus aliquis infra trian-
gulum' .!I(J.Z., qui non sit in lineis .da. ¢b. zg., quem oportebit esse infra unum cx
sex trigouis continentibus totum triangulum .dez.: que trigona sunt .dib. et .dig. et
die. ct .aie. et .aiz. et .zib.s sit primum datus punctus .f. infra triangulum .dib.;
cumque duxerimus lincam ex .d, in o

g ) f.; et fecerimus eam penetrare super latus .€3.,
nimirum inter puncia .az. ueniet;

et hoc fiet, quia punctus .f. est infra triangulum

{daz.: ueniet €rgo super punctum .k.; quare .z£. est minus medictate sui lateris .€z.

et .eh. es z i
ek. est plus. Ttem ah angulo .z. per punctum f. rectam fecerimus penetrare cadet

utique inter .dg. super rectam .de. cum punctus .f. sit infra lriuugulum .gzd.; quare

. e . . 4
ponamas -1Psam‘ detl'(l super punctum .c., erit ergo .ec. plus [ mediciate lateris .de.
et .cd. mivus. Ergo circa angulum

€. sunt due sectioues maiores, que sunt .ke. et .ec.

Rursus si ab ang ‘otraxeri
PR 'l.nbulo dez. protraxerimus per f punctum, rectam cadentem super latus
«zd., nimirum inter .db. cadet, cum punctus

f. sit infra triangolum .deb.: cadat crgo
recta ducta ab .e per of. super g B . cada
) €. PE punctum A quave .zh. erit plus, et Jod. erit minus
medietate lateris .zd 5 plus, vd. erit

i quare et ci z i i
q et circa angulum .edz. sunt due sectiones minores me-

dietate Ialomm, que sunt et .dh.; et anou us quidem .dze. remanet contentus
t: g q cd. 35 i
ab inequalibus sectionibus, scilicet a a ) norl medietate suo-
q s b una malore, et ab altera minor

rum laterum; quar ior -t :
W quarum maior est sectio .k z., minor est seclio .zk. Similiter si datus
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punctus .f. fuerit infra quodlihet ex quinque trigonis residuis, inucnies hec cadem
cuenire.

Er si fuerit punctus aliquis datus infra trigonum , qui non sit in lineis descen-
dentibus nb angulis super dimidium laterum ipsius; et nelueris ipsum diuidere in duo
equa cum linea transeunic per ipsum punctum; studebis per ea que dicta sunt in-
uenire angulum contentum ab inequalibus scctionibus; quia circa ipsum que sequen-
tur operanda crunt. Verbi gratia : Esto trigonum .abg., in quo datus sit punctus .d.,
qui non sit in aliqua rectarnm descendentium ab angulis super dimidias bases ipsius;
el uolumus dimidere triangulum .abg. m duas medictates cum linea iranseunte per
punctum .d. Deprehendantur primum ad oculum super latera casus lincarum descen-
dentium ab angulis per punctum .., ut habeatur notitia anguli contencti ab inequa-
libus scctionibus, qui sit angulus, qui ad .g., et uni laterum continentium ipsum super
reliquum latus 4 puncto .d. equidistans trahatur, que sit recta .de.; et applicetur ci
superficics equalis medietali superficiei .bg. in .ag., que sit snperficies .de. in .gz. hoc
est dimidium multiplicationis .bg. in .zg., dividatur per .de., et proucniet .gz. Deinde
linee .gz. applicabis paralilogramum deficicns figura tetragona, quod sit equale super-
ficiei .ge. in .gz.; ot hoc est quod dividatur.gz. in duas partes, quarum una multi-
plicata per aliam faciat equale multiplicationi .ge. in .g3.: quod aliter fieri non po-
terit nisi quadratum medietatis lineg .g3. superhabundet superficiem .ge. in .gz.; uel
sit equale eius: fiat siquidem .zi. in .ig. sicut .ge. in gz.; ¢t copuletur recta .id., et
emictatur in punctum .£. Dico quidem trigonum .abg. in duo equa divisum esse 4 linea
4t. transeunte per punctum .d.; quod sic probatur: quoniam multiplicatio .5g. in .eg.
equalis est mulliplicationi .zi. in .ig., erunt sicut .zg. ad .24, ita ig. ad .cg.; quare
crit sicut .zg. ad aliam partem sui, scilicet ad .ig., ita .ig. erit ad aliam partem sui,
scilicet ad ie.: sed sicut .gi. ad .e., ita .gt. ad de.; ergo est sicut .3g. ad .ig., ita
.gt. ad .de.: quare multiplicatio .ig. in .gt. equalis est multiplicationi .zg. in .de.; sed
multiplicatio .zg. in .de. est medietas multiplicationis .ag. in gh.;] ergo et ig. in ge.
est medielas multiplicationis .ag. in .bg.; quare trigonum .itg. dimidium est trigoni
.abg., ut prediximus. Et ut hec cum numeris ostendamns: sit latus ab. 13, et .ag.
15., et .bg. 14; ct protrahatur in ipso cathetus .ac., que erit .12. Casus be. erit 5., et
.cg. erit 9; et sit punctus .d. inter cathetum .ac., et latus .ag. ; et sit elongatus 4
linea .cg. secundum quantitatem catheti .dk., que sit .3.; et protrahatur linca .ed. in
puncto .[.; et sit .l octaua ct scxta decima pars unius: et quia hinea .dl. cquidistans
est linee .ck., et .dk. recte dc., erit Jo. equalis k. et .. recle kc; ergo e est
3.y ol e, est {3 remancbunt pro .l nouem: et quia in trigono .acg. protracta cst
linca Ze. equidistans linee .cg., erunt sicut .al. ad .ac., ita le. ad .cg.; quare de.
crunt & c; de quibus si auferatur .Jd., scilicet %, remanebunt % 6: in quem numerum
si diuiserimus factum ex .ag. in dimidium .bg., scilicet .105., nenient 16 pro linca .gz.
liem quia est sicut .@l. ad .ac., ita .ce. ad .ag.; erit ergo .ac. 4 11, remanchbunt pro
eg. 3, scilicet quarta pars lineg .ga.: in quibus si multiplicauerimus lineam gz.,
uenient 60: dividenda est ergo linea .gz., scilicet 6. in duas partes; quarum una
multiplicata per aliam faciet 6. EL ut hoc fiat, extrahe 0. ex quadrato medictatis
lince .gz., remanebunt 4; quorum radiy, scilicet 2, addenda est super medietatem lineg

x
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.g35.; et sic habebuntur .10. pro linca .gi., remanebunt pro linca .05. 6.: deinde si per

.gi. diniserimus .105., uenient predicta § 10 pro linea .g¢. Demonstrabo aliter lineam .ge.
esse +10: protraham d puncto .i. cathetum .Zmn. super lineam .gb.; et crit linea .in.
equidistans linee .ac.; quare erit sicut .gi. ad .ga., hoc cst sicut 10. ad .15., ita 2. ad
.a¢.; quarc .ir. crit .8.; et quia paralilogramum est k. quadrilaterum, erit linea .mmn.
equalis lineg .dk.; quare .mn. cst .3., remanel .im. 3.

Rursus quia recta .in. equidislans est recte .ac., erit sieul ‘gi. ad gy ita wgn. ad
.g¢.; quare .gn. est .6.; remanent ergo .3, pro linca .zc.; cui cum sit equalis recta .ml.
erunt et recta .an/. similiter .3.; de qua si extrahatur .d/., scilicet &, remanebunt pro
linea and. £ 2: et quia trigona .imd. et .dkt. orthogonia sunt, et sibi inuicem similia,
erit sient .im. ad nd., hoc est sicut .5. ad £ 2, ita k., scilicet .3., ad lineam .At.:

quare si multiplicanerimus £% 2 per 3., et quod proucnerit diuiserimus per .3., ueniet
151 pro linea £t.; de qua si extraxerimus .kc., scilicet %

5> remancbit 41 pro linea
.ct.; cul si addiderimus lineam .c'g., que est .9., habebunt utique § 16 pro linea .gz.,
ut prediximus. Ostendam rursus per numerum, si in codem trigono protraxerimus lincas
.20, et .bp. transeuntes per .d. punctum, portionem .gp. minorem essc medietate sul
lateris, et .go. maiorem. Quoniam trigono .«og. protracta est recta .de. eqmidistans
recte .0g., | erit sicut .ae. ad .ag., ita .de.ad .0g.; ergo est sicut .3, ad.4.,ita .de., sci-
licet % 6. ad .og.; quare si multiplicanerimus .4. per ? 6., et summam diuiscrimus per
-3., ucuient £8 pro linca .go. Rursus quia in trigono .pbg. protracta est recta .de.
equidistans recte .bg., erit sicut g ad de., ita .gp. ad pe.: unde erunt sicut super-
habundantia .bg. super .de., ita -ge. ad .ep.; ergo est sicut % 7 ad % 6, hoc est sicut
419 est ad .05, uel sicut 7. ad .15, ita .ge., scilicet 23 ad .ep.; quare si multiplica-
uerimus .15 per § 3; ct diniserimus per .17., uenient & 3 pro linea .ep.; quare tota .gp.
erunt minws § 7., que sunt medietas totius lineg -ga. Et notandum, quod semper per
subtendentem angulum contentum ab inequalibus sectionibus potest transire linea di-
uidens triangulum in duo equa; et aliquando poterit linea transiens per datum purn-
ctum subtendenti angulo contento & maioribus sectionibus, que etiam diuidet trian-
gulum in duo equa ; et nunquam transibit reeta per datum punctum , qui dividat
triangulum in duas equas partes, que subtendat angulum contentum 4 minoribus se-
ctionibus.
Divisum est ergo trigonum .abg. in duas equas partes 4 linea .if. transeunte per

wnclum datum .z., et est una ipsaram portionum quadrilaterum .abzi.; et alia cst
trigonum .ifg.; quod oportebat facere.

Demonstratio quomodo diuiditur

" trigonum in duo equa per lineam
egredientem ¢ puncto dato extra Ipsum.

St trigonum .abg. per lincam egredientem 4 puncto d ra ipsum i
A ) ¢ : P ato .. extra ipsum in duas
equas partes dinidere wis, lineam .ad. secans latus .be
N . ]
si recta . i 1
si recta .be, lequalls est recte .eg., factum utique erit propositum; quia .abe. et .aeg-
super equas hases sunt,'ct sub ecadem altitudine; unde trigonum .abe. trigono .aeg.
1acet equale. Sed non sit .be. cqualis recte .eg
) -]
recta .be. maior;

- super .e. protrale; siquidem

| ) .y erit utiquc una earum maior; sitique
a punclo quidem .d. recta protrahatur .zd. cquidistans recte .be.; et

JHI ni
perducatur recta .eb. in .z.. Et quia recta .be. major est medictate lateris .bg., rectian-
gula superficies .ab. in .be. est plus medietate rectiangule superficiei .ab. in .hg.;
multo plus superficies .ab. in .zd. est plus medictate superficiei «d. in b g..cum maior
sit .zd. quam .be. Adiaceat siquidem superficies ik in .zd. equalis dimidio superficiei,
que fit ex .«b. in bg.; et quoniam maior est supexficies .ad. in .be. superficiei .ib. in
.zd.; erit proportio .zd. ad .be. minor proportione .ba. ad i, Sed proportiv .5d. ad
.be. equalis est proportiont .ze. ad .ab. Disiunctim quidem erit proportio .z0. ad .ba.
minor proportione .af. ad .ib.; quare superficies .zb. in .bi. minor est superficiei .ba.
in .ai. : adiungatur quidem recte .bi. paralilogramum superhabundans figura tetragona
equale superficiei .zb. in .bi.; hog est quod recte bi. adiungatur quedam linea, que [
multiplicata in sc et in .bi. faciat equale multiplicationi .zb. in bi.; quod paralilo-
gramum sit superficies, que sit .£4.; et copuletur recta .£Ad.; et quia superlicies .zb.
in .bi. equa cst superficici .O¢. in i, proportionaliter erit ut .zd. ad be., ita .ti. ad
.ib.; coniunctim ergo sicut .zt. ad .bt., ita bt ad Jbi. Sed sicut .5t ad Dt., ita .zd.
ad .Dk.; ergo sicut .zd. ad .bk., ita e, ad .bi; quare superfi ies .kb. in .t. equa est
superficiei .zd. in .bi. Sed superficies .zd. in .bi. cqualis est dimidio superficiel .ab. in
Jbg.; quare trigonum .zbk. dimidium est trigonj .abg. Dinisum est exgo trigonum .abg.

4 linea cgrediente 4 puncto .d., que est recta .Jkt. in duas medietates, quarnm una

est trigonum .£D4., ct alia est quadiilaterum .£hga.; quod oportebat facere. Que cliam

operabor cum numeris. Sit latus .ab. 13., et .ag. 15., ct bg. 14, et .dz. F10, et bz

3 1.; et dinidam dimidium superficiei .ab. in .bg., scilicet .91. per .zd., hoe est per 3 10.;

et uenicnt 28 pro linea bi.: et multiplicabo .zb. in .Di., scilicet 2 1., per § 8., uenient

4 12; quibus superaddam quadratum dimidij lineg .67, , scilicet multiplicationem de
44

24 in se; que multiplicatio est {5 19, erunt 3 31.; quorum radix, que est 2 3, est linea

At cui sioaddatnr 5., que est {4, habebuntur .10. pro linea .£h.: et quia est sicut
ot.ad bt ita zd. ad bk multiplicabo .ad. in b, scilicet 10, per 1o., crunt . 1085
que dividam- per £ 11., hoe est per lincam .zt., et uenient 5 ¢ pro linea .0k.; vel o1,
que sunt medietas superficiei .ad. in bg.; dividam per .bf., hoc cst per.10., exibuut
similiter 5 9 pro linea D&. ; et sic erit trigonum .bzk. dimidium trigoni .edg., ut
oportet. ET si unum ex lateribus trigoni extra trigonum protractum fuerit; et in ipso
protractu punctus ille ceciderit, 4 quo vecta egredi oporteat, que diuidat triangalum
in duo equa; ut si in trigono .abg. extra trigonum cducatur latus .ab. super punctum
.z.; et sit .5. punctus dalus 4 quo recta egredi oporleat diuidens triangulum .«bg. in
duo cqua, eodem supradicto modo d puncto .z, producam rectam .ze. equidis

antem
recte .bg.; et educam latus «ag. in punctum .e.; ct ponam superficien .ze. in .gi. equa-
lem dimidio superficici .ag. in .gh.; et applicabo recte .gi. paralilogramum cul su-
supcrhabumlct tetragonum equale eius, quod sit ex .eg. in gi; sitque .gf. in i et
copulabo .£/3. Dico dinisum esse trigonum .abg. in duo cqua 4 linca .t 2z, cgrediente 4
puncto .z. , el est una ipsarum partium trigonum gl ot alia est Alundrilatcrum
tabl. Quod sic probatur: Quoniam superficies .gt. in .£i. cqua est superficici .cg. in
-gi., est sicut .eg. ad .gt., ita #i. ad .ig.:
lota .fg. ad .ig. Sed sicut .ef. ad .fg., ita .z ad .gl.: per cquale ergo erit sicut ze.
ad Jg., ita recta .g#. | ad rectam Jg.; quare superficies .lg. in .g¢. equa cst superficiel

coniunclim ergo sicut tota.et. ad .£g.,ita

« superfivies
(ol
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.ze. in 7g. Sed superficies .ze. in .ig. est medietas superficiei .ag. in .Dg.; quare et su-
perficies .£.g. in g est medictas superﬁcici .ag. in .bg.; duplum crgo est superficies .ag.
in .gb. superficiei .¢g. in .gl. Duplum ergo est trigonum .abg. trigono .tgl.; quare tri-
gonum .£g /. est medietas trigonj abg., ut oportet. Que ctiam demonstrentur in numeris.
Sit rursus latus .ab. 13., et latus .ag. 15.; basis quoque bg. 145 et sit bz, quarta pars
ex .ab.; quare et eg. erit } 3., scilicet quarta ex .ag.; quare .ze. addit quartam partem
super .bg.; el sic crit .ze. perticarum 7. in quibus si diviserimus dimidium facti ex
aab.in bg., scilicet .105., uenicnt. 6. pro linca .gZ.; cui si applicaucrimus superficiem:
.gt. in .ti. equalem cios que sit ex .eg. in .gi., crit utique superficies .g#. in .£7. L 22:
et ut habeamus notitiam quantitatis lineg .té., dinidam .Ig. super punctum .. in duo
cjua, ct erit k. 3-:et quia linea .ig. dinisa cst in duo equa super punciwm .Z.; et
¢l indivecto adinncta est linca .if., erit multiplicatio 2. in .g¢. cum quadrato linee
il quod est 9., equalis quadrato lineg .th.; quare .th. est radix de § 31; caisi ad-
datur .2og., que est .3., enit tola Zg. radix de L31 et 3.; quave binomium est .£g.: et
quia, ut demonstratum est, equale est factum ex Jg. in .gt. ¢i quod cst ex .ze. in .ig.,
quod est .105., diuidenda sunt .105. per lincam .gt., scilicet per binomium, cnins ne-
mina sunt radix de 331 et 3. Quam diuisionem, qualiter fiat, indicabo; quia hinomium
st linca .tg., crit ulique recisum ipsius binomij linea .zi., que est radix de £ 31, mi-
nus .3.; cum A, que est.3.; anferatur ex .th., que estradix de §31.; et quia ex .fg-
binomio in .ti. reciso prouenit ratiocinatum, scilicet £ 322; si diuiserimus § 22 per bi-
nomium .gZ., ucniet ulique recisum .ti.; crgo quotiens I 22 sunt in 405, totiens equale
Ji. recist uenmict ex diuisione de .103. in .£g. binomio; unde diuidenda sunt .105. per
i22,, hoc est 210 per 4s., uenient £ 4.; in quibus si mulitiplicauerimus recisum .ti., ha-
bebimus quantitatem lineg .g/.; que multiplicatio sic fit; ex multiplicatione quidem
de £ 4 in lincam .fi., scilicet in radicem de 431, uenicnt quatnor radices , et due

= L, o . S .
tertic de 31, que sunt una radix de 686, que proucnit ex multiplicatione quadrati

de f4.in £ 315 de qua radice tollenda est multiplicatio de ? 4. in lineam .{%., que est
14 et sic habebitur pro linea .gZ. radix de 686., minus .14., que secundum propingui-
. . N o .o
ldt('nll sunt parum minus de 5 12, nec non et Dbinomium .g¢. secundum propinquitatent
est 5 8t quibus multiplicatis per £ 12, scilicet .tg. in .g4., ucnient circa .103, ut opor-
tet. Et sic est procedendum, cum wolumus dividere aliquem numernm inratiocinatum
pc:]' aliquod binominm. Et notandum, quod si .105. oporteret dividere per recisum .if.,
eade . . rederetaur ex insa diuis i H H i
em uia_esset tenenda; et egrederetar ex ipsa diuisione binomium , cuius nomina |
]csacnt radix de 686, et 14; ct sic studcas operari in similibus. Sed protrabantur duo
alera trigon ra tri 1 1 15 trigom
‘ ; 'tlfgonll‘ extra trigonum continentia unum ex angulis ingom; ct puncius datus
cadat infrs as i rior i i 1 1011
1 a 1ne{§s continentes angulum exteriorem, qui est cquahs angulo interiori;
;,t uolumus ab ipso puucto rectam protrahere dinidentem triangulum in duo equa.
t si trigoni . 0 S i i i i
' db ni T(I)g. duo latera .ab. et .bg. producantur in punctis .Ze.;et infra angulum
evd. da ] . i rodi T sl - :
atus sit [)}lll(llls A4 quo egrediatur recta dividens triangulum .abg. in duo
equa, copulabo primum ib., et ducam lineam /5. ju punto .z. cadens super lineam .ag.

St ergo @z i = iui st L .
8 - equalis est g, dinisum est trigonum .abg. in duo equa, 4 linea .iz. Sed

si inequales sunt, erit maior una earum, (ue sit .n

) 5.5 educam siquidem .za. exira tri-
conun .abg. super punc ; cto ; : s .
8 - super punctum .£.; et a puncto .i. ducam lineam .i¢. equidistantem lineg
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ba.; et quin maior est .ze. medietate lateris .zg., erit maior superficies .ab. in .az.
medictate superficiei .ba. in .ag. Vade adiaceat J¢. in .ak. equalis medietati superficiei
Ja.in .ag.; ct accipiatur superficies .al.in i, ciualis superficiel La. in k., el co-
puletur vecla .fi;; et ostendetur per ea, que supra dicta sunt, trigonum .«bg. dinisum
esse in duo cqua 4 linea .i4.; et una scctio carum trigonum est fac. , et alia est
quadvilaterum Jebg.

Er si per cquidistantem uni laterum trigoni trigonum aliquod dinidere uis, qua-
liter hoc fieri debeat in sequenti trigono .abg. demonstrabitur, quod in duas equales
pattes per equidistantem basi .bg. diuidi oporteat. Latus qnidem .ba. emictatur extra
trigonum in puncto ..; et sit .ad. equalis medietati lateris .ba.; ct lincarum quidem
ba. et .ad. summatur media proportionalis .ze., hoc est quod sit sicut .ba. ad .ea.,
ita .ea. ad .ad.; ct per punctum .e. bas
quiden, trigonum .zbg. dinisum csse in duas cquas partes i linea .cz., quarum una
est trigonum .zez., alterum cst quadrilaterum .ebgz.; quod sic probatur: trigona .wez.
et .abg. sibi inuicem sunt similia, cum anguli .aez. et .aze. duobus angulis .abg. et
«gh. sint equales , cxteriores uidclicet interioribus ; et angulus .bag. cst comunis
utrique. Similia uero trigona ad se inuicem in dupla proportione sunt komologoram
laterum, idest similium; quare st sicut ba. ad .ad., ita Lrigonum .abg. ad trigonum
e est enim WDa. ox .ad. dupla; quare trigonum .abg. trigoui .aez. st duplum: ergo
medictas trigoni .abg. est trigonum .aez., vel aliter; quoniam quando tres recte sunt

.bg. equidistans ducatur recla .ez. Dico si-

proportionales in proportione continua, est sicut prima ad tlertiam, ita spatium, quod
4 prima ei, quod est a secunda simile, ct similiter descriptum. Vnde, ul dictum cst,
sicut .ba. prima estad .ad. tertiam, ita quod ab .ab. ei quod ab.ae. duplum, id est
quod ab .ab. c¢i quod ab .ae.; duplum ergo est trigonum .abg. trigono .aez., Ut | pre-
i. Aliter quia est sicut Ja. ad .ae., ila .ze. ad ad., erit factum cx ba. in .ad.
ciquale ¢l quod 4 recta .ee. tetragonum: quare tetragonum recte b duplum est te-

diy

tragono, quod § recta .ae.; et quia cquidistans est .bg. ex .€z., proportionaliter est
sicut .ba. ad .ae., ila .ga. ad .az.; quare est sicut telragonum, quod 4 recta Ja. ad
telragonum, quod a reeta .ae., ita tetragonum, quod d recta .ga. ci quod 4 recta as.;
duplum est tetragonum recte .ba. tetragono rocte .ae. Quare duplom erit Lelragonum
recte .ga. cius quod est d recta .az.; quae factum ex .ba. in .ag. duplum est facto
ex.eq. in .az.; quare trigonum .abg. duplum est trigono .zez. Quod si sccundum nu-
latus uero .byg. 14.: muliipli-

merum facere uis, sit latus .ab. 10.; latus quoque .ag. 12.;
cabo quidem .. in dimidium sui, scilicet .10., per .5., erunt .50., quorum radix est .e.:
et ducam rursus .ga. in dimidium sui, ct labebantur 72; quornm radix est linea .az.:
ct protraham lineam .ez., et evit trigonum .aez. medietas trigoni ahg., cum sint civea

unum angulum; et fint multiplicatio .ea. in .a3. medietas ex .ba. in .¢g.: multiplicatio
quidem ex .ea. in .az., scilicet ex radice de .50., in radicem de .72., facil radicem de
.3600., scilicet .60,, (ue sunt dimidium ex .ba. in .ag., scilicet de .120.: et sinis habere
notitiam recte .¢z., multiplicabis .0g. in dimidium sui, et uwenient .08. pro guadrato
lince .ez.; et sic studeas facerc in simililus.
Incipit de diuisione trigonorwn in tres paries. . ]
S1 tRiGoNvY .abg.in tres equas partes diwidere uis super unum ex Iateribus suis,

« vel aliter .o

tfol, 73

sine info

trigonn
rorto, . 3
wiares pag. 4491

fol. 78 verso.

w b i

12 (fol

o 31

AT P ]
178 erso, lin. 27 ¢ 82
o, Y. 25-31).




SETRIGANVN L.

ol 13 versn

: bR
LAY — g 120, L. 6).
a

i

© s totias Wigoni -

il T
s page 12

50, Yin

seclticnes b,
1ol TA pecty, Tin
4,

f. 17.2,

A

tin. 30361

e
1A pectus T

3

/!

u.

n.

. 20-27

ale trigon
3335, ¢ mangine

L Tin. A1-14).

Tl T4 reasn.

ed sie o

- iz q
40 S0 g, 190,

L dnpla e e

19-85 5 pag. 120,

i nern gz, hon »
L 1419,

120 DS

ut dicamus super latus .og., ipsum bg. in tres partes equas divide, que sunt bd. de.
.eg-; et copulentur recte .ad. et .ee. Dico quidem trigonum .abg. divisum csse in tres
partes cquales, que sunt trigona .abd. ct .ade. et.aeg.: sunt cnim super equas bases,
et sub altitudine una; quare sibi inuicem cqualia esse necesse est. Er si super datum

punctum .z. ex trigono . bgd.tertiam partem uoluero, copulaho .bz.; et si .gz. fuerit tertia

pars ex ,gd. 5 utijue irigonam .bg:. cril terlia pars irtgon) .bgd.; S1 UCTO .g3. HOD
fuerit tertia pars ex.gd., erit tunc plus uwel minus. Esto primum minus; quare ac-
cipiam ex .gd. tertiam partem, que sit .ga.; ct copulabo vectam .ai. equidistans .z&.;

et copulabo, rectam .iz., que aufert & trigono .bgd. quadiilaterum .ibgz.; quod de-
monstrabo tertiam essc cx toto trigono .bgd.; uerhi gratia: quia recta .ga. cst tertia
pars totius .gd., erit trigonum .bga. tertia pars totius trigoni bgd. Etquia trigona
Jza. et bai. sunt inter equidistantes bz, et .ai.; et super eandem basim .bz. equalia
sibi innicem sunt, comuniter addatur trigonum bgz., erit quadiilaterum tbgz. eyuale
trigono | .bga., tertia ergo pars est quadrilaterum ibgz. trigoni .bgd.: residuum uero,
scilicet trigonum .iz2., diidetur i duas partes equales per qualem uolucris ex modis
supradictis. livasvs adiaceal trigonum «abg. in tres equas partes divisum, que sint trigo-
na .abd. et .ade. et .acg.; quare scctiones .bd. de. eg. sibi inuicem sunt cquales; in
superiori quidem figura posuimus punctum .z, inter .bd.; quod idem csset si posuissemus
%psum inter .eg., cum eodem modo essct operandum. Nunc uero ponamus punctum .z.
inter de. super latus bg.; 4 quo volumus linecam producere abscidentem tertiam par-
tem trianguli .abg.: primum quidem copuletur .az.; ct per punctum .d., uel per pun-
ctum .c. equidistans tralhatur lineg .. , que sit linea .ei.; et copuletur .zi. Dico
quidem, quod recta .zi. ahscidit § trigono .@bg. tertiam partem, que est trigonum .izg.;
qun;l sichprlobat.l;r: quia trigona .azi. ct.aze. inter duas equidistantes sunt; et super
candem basint sibi inuicem sunt equalia; iter si -ty i
trapezion .adzi. equale triangulo ffzde JSEC[(lm]t:iI:y:cc‘rlulils a(}i;l:m hlgom{m Jlfje.j’ enF
. g «aee. est tertia pars trigonn
‘a.{lg; quare ct ([luadrilaterum adzi. est similiter tertia pars trigonj .abg.; est et
mgomjun -abd. alia tertia pars trigonj .abg.; remanet pro 1'elir1ua\ tertia parte trigo-
num “i5g quod al?scisum esk 4 lrigono .abg. per rectam .iz.; quod oportehat facere.
t\nucan. iterum t'ngunum abg., quod oporteat inter tres consortes dinidere; (uorusm
umﬁ qms]quc ;lelx(; in FL\a]pol‘liollc habere wnum ex lateribus triangulj .abg. Latus
(l\"( cm .)g, anidam 1 duo cqua su er punc R/ 1 X
componam .de. tertiam partem lilnec .02.; elt cu;:lr'[:b(:zr’cc:::CI;;};IIIZ:,]OCIeC]t)a'H.] .a({;{ .
i as . . . g. 1C0 (Iu] em,

trigonum .abg. divisam e In -
I3 g esse 1 tres ¢quas paries, quarum unauedque est super unum

ex latent ria 1 ; : i i
;‘uenlms .1.11'mgu|1 «hg.; que partes sunt trigona .abe. et wacg. et beg.y quod sic

pro atm:lqma rc]cta .dc. est tertia Pars recte .dea. Erit .ac. dupla ex .cd.; quare tri-

onum .abe. es iwon Jbed.;

g o a {C est duplom trigoni .bed.; Propter cadem ergo ¢l u-ignnum acg. duplum

es[ ;ngtnru(].[rcd..][Ihxrsu; ia equalis est recta .bd. recte dg. equalia sunt trigona

«cod. et .cdg. s1hl inuicem; quar 1 i i

et " 5 quare t})lum «chg. trigonum duplam est uniuscuiusque
gonovum .cbd. ct .edg.; et que eidem sunt dupla, sibi inai i

ieoms o ot f [me E dupla, sihr muicem sunt equalia; quare
SO ach. el .acg. et Jbeg. sibi invicem sunt equalia.

ahg. ete.

¢ . .
8 Divisum est ergo igonum
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Demonstratio qualiter d trigono abscidatur pars data per lineam
protractam per punctum datun infra triangulum.

Apucear siquidem trigonum .abg., et in ipso datus sit punctus fortuitu .d., per
quem transire wolo rectam abscindentem datam partem, ut dicamus tertiam & trian-
gulo .abg.: protraham quidem per punctum .d. lincam .ae., ct considerabo utrum se-
ctio .be. uel .eg. | sit tertia pars lateris .bg.; quia si.be. est tertia pars cx recta .bg.,
tunc trigonum .abe. crit tertia pars trigoni .ebg. Si antem neutra eorum est tertia
pars lateris .bg., considerado que dixi super unam quamque linearum egredientium
4 reliquis angulis: et uenientium super reliqua latera per punctum .d.: quod si non
inuencro aliquam cx sectionibus laterum esse tertiam sui lateris, protraham i purcto
d. lineam .dz. equidistantem lineg .ge., ¢t ponam superficiem .dz. in .z. equalem
tertie parti superficici .ag. in .bg-., ct aplicabo linee .gi. superficiem equiangulam, cui
deficiat figura tetragona equalem superficiei .gz. in .zé., que sit superficics it in .tg.;
et copulabo rectam .td., et perducam eam in .£. Dico quidem quod 4 triangulo .abg.
abscisa est tertia pars, scilicet triangulum .fkg. & Linca .tk. transeunte per punctum
.d.; quod sic probatur: quia factum ex .gi.in .gz. cqualur facto ex.it. in .tg., crit
sicut .gi. ad .it., ita .fg. ad .gz.; permutatim ergo est sicut .ig. ad .gt., ita .g¢. ad .zt
Sed sicut .g¢. ad .zt ita kg. ad dz.; ergo sicut .kg. ad dz.,ita gi. ad .tg; quare fa-
ctum ex .fg. in .gk. equale est facto ex .dz. in .zi. Sed factum ex .dz. in .gi. est
tertia pars facti ex .ag. in .gb.; quarc et superficics. #g.in .gk. est tertia pars super-
ficiei .2g. in .gb.; quare trigonum .£kg. est tertia pars trigoni .agh., ut dictum est.

Demonstrativ qualiter abscidatur pars data d dato triangule per lineam
egredientem d puncto dato extra triangulum.

Esto trigonum .abg., et extra ipsum dates sit punclus .d.; oportet ut 4 triangulo
.abg. abscidatur pars data, ut dicamus tertiam per lincam egredientem d puncto .d.;
C()pulabo primum rectam .ad. secantem latus .Iig. super punctum .c.; et si .bg. uel
.cg- est tertia pars linee .bg., nimiram abscisa est tertia pars trigonj .abg. per lineam
.ad. ascendentem 4 puncto .d.: quod si ita non est, protraham latera .ab. et .ag. extra
triangulum .abg. in punctis .ez., et per punctum .d. lateri .bg. equidistantem protra-
ham lineam .ez., et poram superficiem .de. in .gi. equalem terlie parti superficiei .ag.
in .gb., et applicaho recte .gi. paralilogramum, cui superhabundet figura tetragona
equale ¢i quod fit cx .eg.in .gi.: sitque superficies iA. in .kg.; et per punctum .k.
ducam rectam Amd. Dico, triangulum .Amg. csse tertiam ex triangulo .abg.; quod sic
probatur: quoniam equalis est superficies .eg. in .gi. superficici .gk. in .&i., est sicut
ad .gk., ita ki.ad ig.: coniunctim crgo estsicut .ek. ad .gk., ita .gk. ad ki Sed
M Supel'-

£Lg.

g
sicut .ek. ad .kg.,ita .de. ad .gm.; ergo cst sicnt .ed. ad .gm.,ita gk. ad g
ficies ergo .gk. in .gm. equalis est superficiei .de. in .gi. Sed superficies .de. in .gi. est
tertia pars superficici .eg. in .gb.; quarc cl superficies .gk. in .gm. est tevtia pars su-
perficiei .ag. in .gbh.: et quia est sicut superficics .Ag. in .gm. ad superficiem .ag. in
gb., ita trigonum .kgm. ad trigonum .agb.: est ergo | trigonum .Kgm. tertia pars tri-
goni .abg., ut predixi. Similiter codemque modo possemus abscidere & quolibet trian-
gulo partem quamlibet datam per lincam egredicntem 4 puncto dato inprotractu la-
teris ipsius extra ipsum, uel infra protractionem duorvm laterum continentium ex la-

16

fol. 14 verss,

« equatut facto , . . . quare trigojnum +

i DA

{fol, 4 verco, lin. 1216 e 17
424, 1in. 16-21).

« equidifstantem protraham ... ol a
i (’m. Th versa, tin. 24 ¢ 25-3
pig. 121, lin. 29-36).

fol, 75 recto.



« ogrodientem & ..o puncta data » (fol.
) 75 recto, lin. 2 e 3-11; pag. 124, Jin.
A2 — pag. 122, lin. 4-7)
a

LI 3 ¥

e|tis ipaius o - - tumicem similia 2

! (K::L 75P:z;-10, lin. 43, 14-25; pag.
122, lin. 8-20).

fol. 75 perse.

« quoque sunt . -
omnes » (Fal. T

422, lin, 30-37).

=

. . paralilogramorum ;
s, lim. 3-8; pag.

199 DIS
teribus trigonj. Rvmsvs si infra trigonum .z bg. duo puncta data fucrint .de.; et uo-
lumus triangulum .abg. in tres equas partes diuidere per rectas transcuntes per puucta
.de., abscidemus primum 4 trigono .«bg. triangulum .zig. per lineam .z/. transcuntem
per punctum .d. continentem duas tertias trigonj .abg., remanebit quadrilaterum .za b1,
pro tertia parte trianguli .abg. : de inde triangulum .7zg. dividemus in duo media 4
linea .tk. transeunte per punctum .e.; et erit una portio earum quadiilaterum .£zik.,
et alia erit trigonum .¢kg.: eodemque modo procedas, si puncta data fuerint exira trian-
gulum. Er si triangulum .abg. per equidistantes rectas basi .bg. diuidere uolumus,
protraliam latus .ba. secundum quantitatem tertig parlis ipsius in puncto .d.; ct laceat
in directo ipsius recta .de. equalis recte .da., el erit tota .ae. quantitas duarum ter-
tiarum lineg .ba.: et ponam lincam .az. mediam inter .Da. et .ad.: rursus inter.da.
et .ae.in proportione media ponam rectam .ai.; et per puncta .zi. protraham rectas
-zt. ik. equidistantes basi .bg. Dico, trigonum .abg. dinisum esse in tres partes equales,
quarum una cst trigonum .azt., altera quadrilaterum .zikt., tertia crit quadrilaterum
\ibgk.; quod sic probatur: quia est sicut .ba. ad .az., ita .az. ad .ad.; erit sicut .ba.
ad .ad., ila trigonum .abg. ad trigonum .zzt., cam ipsa trigona sibi inuicem sint si-
milia: est enim .ba. cx .ad. tripla; quare et trigonum .abg. triplum cst trigoni .azt..
Frgo trigonum .az¢. tertia pars est trigoni .abg. Bursus quia est sicut .ba. ad a.,
ita .ai. ad .ce. erit sicut .ba. ad .ae., ita trigonum, quod ab .ea. ei quod ab .ai. si-
mile; et .simililu‘ descricta sunt enim rigona .aik. et .abg. sibi inuicem similia super
la?em ai. et‘ -ab. descripia; quare est sicut .ea. ad .ab., hoc cst sicut .2. est ad 3., ita
tugonum..az/(. est ad trigonum .abg.: due ergo tertie trigoni .abg. est trigonum .aik.;
de quo si auferatur trigonum .azt., quod est tertia pars trigoni .zbg. , rcmanebit
rI'uadnlat(.erum' .zikt. tertia pars trigonj .abg. : residuum uero simile quadrilaterum
ibgk. erit alia tertia pars: -diuisum est ergo trigonum .abg. in tres partes equales;
g::l: :g:;;e?:tqﬁ::::z.r Et ts‘m pler demonftmms m.OL!OF omnia gen.era trigonoru:m pos-
partes uel plures. Vnde ad dinisionem quadrilaterum ueniamus.
) Incipit de divisione quadrilaterorum.
mqﬁfN(El:is?ll:\ii: ;{:?:[Eitatfzom\;:?lsum tria, paralilogramina uidelicct,et' caput ?ﬁciéaf
inuicem equantur: f[uommgs ctics S‘(JI:E’(I“C Slum.’ .Twm“'l latera ct angull opposit sibi
que omnia latera equalia ct Pan l‘llﬂs Te ‘tI;‘:‘ luoli i {“‘P"ma i S e
longiorn. Qe tantum duo lale.-f llh\hemc s:].la' er}t, n secm‘nda ucro‘suut parte altera
gulos rectos habent: in tertia quoque :unlt nru]mfl)l'cem‘OPPOSHa c‘I“aha7_°" aualibos
constant, sed angulos habent incquflles l In un:: ot rom ?“_“t“"r e el e
Jatera sibi invicom o osita, noe S, qi a sunt rl.}m )mdes, quorum tantum du.o
anus ' opposita, uon et angulos oppositos equales hahent : et quia
est modus dividendj has quatuor spelies paralilogramorum; figur

sub cisdem notulis terminare disposui, ut que in 8 :OT{]HCS lgmas _eorum
liquis de ca esse uideatur. Adiac ’ idorn ana carum dixerimus, idem in re-
5 . cat quidem tetragonum: et parte altera longius: rum-

bus: et rumboides .abcd. quorum unumquod: 5 d ! inidi gt
wiam paralilograming sunt’ o quodque in uo_equa dinidi oporteat; quo-
cants tuare o ! (uadrilatera .abed., dyametri ipsorum ipsos per equalia se-
5 (quare s1 protraxerimus dyametrum «ac., uel .bd.

) . . , ut in prima cernitur figura
erunt ulique in duas cquales partes ab unoquoque dy 3 gura ,

ametrorum ipsorum dinisa. Verbi
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gratia : si protraxerimus dyametrum .ac., erit itaque trigonum .abc. equale trigono
.acd.; quia latus ad, equale est lateri .be., el latus .ab. equale est lateri .dc.: basis
quoque .ac. est utrique triangulo comunis. Et si super aliquod laterum diuisionem in-
ciperce uis, ipsum latus in duo equa secabis, el per punctum sectionis super latus sibi
oppositum reliquis lateribus rectam equidistantem protrabe, ut in secunda patet fi-
gura, in qua super dimidium lateris .bc. signatus est punctus .e., et ab ipso protracta
est recta .ef. equidistans rectis .ba. et .cd.; el sic lotum quadrilaterum . ¢. dinisum
est in duo equa paralilogramina, que sunt .ae. et.fc.: sunt enim super equas bases
Jbe. et .ec., ct in cisdem equidistantibus .ad. et .bc. Similiter si protraxerimus lineam
.gk. equidistantem rectis .ad. et .bc., et dividentem latera super dimidium laterum
.ab. cd., erit utique diuisum unumquoque suprascriptorum paralilograminorum in duo
equa 4 linea .gk., ul in tertia figura ostenditur: sunt enim paralilogramina .gd. ct .bk.
sibi inuicem equalia, cum sint super equas bases .cg. gb. eisdem cquidistantilus .cd.
ct .ab. Er si super aliquod laterum punctus datus fuerit, ut in quarta figura, in qua
datus est punctus .A. cadens inter puncta .be., signabis in oppositum eius punctum KA
cadens inter .fd.; et iaccat fi. equalis recte .ek., et copuletur recta 2. Dico quidem,
diuisum esse unumguoddque quatuor quadrilaterorum in duo equa élinea .iA.; quod sic
probatur: quoniam in equidistantibus .ad. ct be. recte incidunt | fe. et .ih., erit an-
gulus .ifk. angulo .keh. equalis, nec non ct augulus fik. angulo khe., et anguli qui
ad .A. sibi inuicem sunt equales, ct basis .fi. basi .eh. est equalis : equale ergo est
trigonum fki. trigono .kke.: comuniter si adiungatur penthagonum .kfabls., erit qua-
drilaterum .fabk. equale quadrilatero .abef., quod est medietas totius quadrilateri .ac.
Vel aliter quia paralilogramina sunt .ze. et fc. et .ic.in cisdem equidistantibus .ad.
¢t .bc. habent latera sibi opposita equalia; quare equale est latus .af. lateri .be. et
Jd. ex ec. Sed fd. est dimidium ex .ad.; quare fd. equale estrecte .af.; ergo et .af.
equalis est recte .c., et .fi. cqualis cst recte fre.: tota ergo .ai. toti .ch. est equalis,
et recta .di. recte .bh. est equalis, et Jatus .ki. est comune: lolum ergo quadrilaterum
Zabh. quadrilatero Zhcd., ut diximus, est equale. Similiter si datus punctus caderet
inter .ec.; quantum distaret ab .e. ucrsus .c., tantum acciperes ex recta .fa.; incipiendo
ab .f.; et sic sccundum hoc potes dividere omnia paralilogramina d dato puncto super
quodlibet laterum.

Er si paralilogramum aliquod in duo equa per lineam protractam 4 puncto dato
infra ipsum secare desideras, ut paralilogramum .ag., infra quod datus sit punctus .c.,
per quem uolumus lineam transire dinidentem paralilogramum .ag. in duo equa super
dimidium dyametr]j .bd.; ponas punctum f., et copulabis .cf.,et protrahes cam in utram-
que partem in puncta .ez. Dico, divisum csse paralilogramum .ag. in duas cquas 8-
ctionres, quarum una est quadrilaterum .eabs., el alia quadrilaterum .edgz.; quod sie
probatur: quoniam in equidistantibus .ad. et bg. due recte .ez. et .db. iucidunl,. Cl‘lF
angulus fde. equalis angulo .fbz., ct angulus .fed. angulo .fzb., nec non et anguli qui
ad £ sibi inuicem sunt cquales; equiangula ergo sunt trigona fed. et fbz.: et quo-
nlam equalis est recta .fb. recte .fd., equalis erit et recta .de. vecte .bz., et trigon}lm
dfe. trigono .bfz. erit equale; comunc accipiatur quadrilaterum .dfzg. erit qu_adrlla-
terum .esgd. equale trigono .bgd.; sed trigonum bgd. est medietas paralilogramj .ag.;
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quare quadrilaterum .ezgd. est medictas paralilogramj .ag.; ut predixi : hoc eodem
modo diuiduntur omnia paralilogramina erecta protracta 4 puncto dato super unum
ex lateribus ipsius: uerbi gratia ; ut si datus punctus esset.e., diuideret quidem re-
ctam .db. in duo equa super punctum .f; et per ipsum punctum protraheretur linca
€3, que dinideret paralilogramum .ag. in duo equa, ut probatum est. Et si parali-
logramum aliquod in duo equa secare uis per lineam egredientem a puncto dato cxtra
fol. 76 ¢ jpsum, ut paralilogramum .zc., extra quod datus sit punctus .e.,| protraham rursus
dyametrum .bd., et dinidam jpsum super punctum .g-» et copulabo rectam .eg., et
protraham eam in puncto .f.: diuisum est paralilogramum .cc. in duo equa per lineam
egredientem 4 puncto daio .e.; quod probatur per suprascriptam figuram; et est una
medietatum ipsius quadrilaterum .fabk., ct alia est quadrilaterum .fkcd., ut in ipsa
figura patet.
Incipit de diuisione paralilogramorum in plures partes.

Abtceaxt quidem suprascripte quatuor speties paralilogramorum .abed.; ct wolu-
mus aliquod ipsorum in tres equales partes dividere super duo data latera eius, que
sint ad. et .be.; dinidamaue latus .ad. in tres equales partes, que sint .ae. ef. fd., et
per puncta .ef. protraham rectas .eg. fh. equidistantes lateribus .ab. et .dc. Dico quod
quale uis ex suprascriptis quatuor paralilogramis diuisum esse in trcs cquas sectiones
4 rectis .eg. et fh.; quod sic probatur. Quoniam equidistantes sunt recte .ad. et .bc.,
et cum eis copulate sunt recte equidistantes .ab. ct .eg. ct fh. et .de., erunt inter se
equales; quare paralilogramina sunt quadrilatera .ag. eh. fe., et habent bases equales
sibi inuicem, que sunt.bg. et.gh. ct .hc.: est enim quelibet carum tertia pars lateris
.bc..; quare et unum quodque ipsorum paralilogramorum tertia pars est totius .ac. pa-
mhlugramj, ut in prima patet figura. Er si super aliqnem punctum datum super uno
laterum rectam protrahere uis, que abscidat 4 paralilogramo dato tertiam partem; ct
datum punctum ponamus esse super latus .ad.; diuiso quidem primo laterc .ad. super
puncta .ef. ordine supradicto, uidelicet quod quelibet sectionum .ag. eh. fe. sit tertia
pars totius .ad., et datus punctus fuerit .e.; protraham rectam .eg., et erit 4 para-
hlogramo -ac. abscisum paralilogramum .ag. & linca protracta & puncto .e., quod est
tertia pars ipsius. Similiter si punctus datus fuerit .f., erit paralilogramnm fe. tertia
pars paralilogml'nj -@c.: si punctus datus non fuerit super .e., aut super .f., erit itaque
L e 05 i T
signabo primum punctum .£, super lertiamp(u e mlus a' e D o e 4
protraham fk. e([llidistant;m.l‘lnltcﬁbus ab I;ar;e,“T at?m 'lad.’ et’ i
pars ex paralilogramo .qc.; quare ';r';lilo‘ B etlsm ol Pal‘ﬂlﬂogm{um fc~.te1't‘a
unde oportet ipsum Pal‘alii;uzamumpllllz l'grf‘;““m. e eSl‘ paralilograni /C
puncto .i.; unde quantum di?;tat i aiﬁ a. (t“mtcre (lin oo o B fineam protractam &
T, ot erit Quadnlatonem iabk~;nc(]i.et;,s antum 1Star.e faciam .£. ab .k.: et copulabo

¢ I E . paralilogrami
paralilogrami .ac. per rectam .ik., et est dinisu
tera .iabk. et AkRf., et paralilogramum .fe.
punctus i, fuerit inter fd., opcrabitur |
gramo .ac. abscidam paralilogramum
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.ah.: secta est ergo tertia pars
m inter equas partes, que sunt quadrila-
fe.y ut in secanda patet figura. Er si datus
idem in aduersam partem, uidelicet § paralilo-
g quod sit tertia eius; deinde paralilogramum
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.c. dinidam in duo equa per lineam protractam & puncto .., que sit linea .il.,-que
abscidit 4 paralilogramo .ac. tertiam partem ecius, scilicet quadrilaterum .ilcd., ut in
tertia patet figura. Er st punctus .. erit inter .ef., abscidam 4 paralilogramo .zc. pa-
ralilogramum .f¢., et residuum dividam in duo equa per lineam protractam # puncto
.y que sit recta Jim.; et abscidatur per lincam .im. quadrilaterum jabm. d paralilo-
gramo .ac., quod est tertia pars eius; relique due partes crunt quadrilaterum .imAf.,
et paralilogramum .fc., ut in quarta figura, scificet in rumboide .abcd., demonstratur.
Eodem modo potest owmnem paralilogramum diuvidi in quatuor uel plures partes equa-
les. Verbi gratia: si nis paralilogramum aliquod dividere in quatuor partes equales,
dinide primo ipsum in duo cqua: aut per dyametrum ipsius: aut per rectam cdqui-
distantem duobus lateribus eius ; deinde unamquamque ipsarum duarum portionum
in duo equa secabis; et erit totum paralilogramum in .uu.> partes dinisum.

De diuisione paralilogramorum in partes incquales.

Esto paralilogramum .abgd., qued in equaliter inter tres consortes diuidere uolumus,
ita quod primus habeat medictatem, secundus tertiam, tertius sextam. Dinidam primum
paralilogramum .zg. in duo paralilogramina cqualia, que sunt .zz. et .eg.; deinde ab
uno ipsorum secabo tertiam partem, que sit paralilogramum .i.g., hoc est quod recta
.id. sit tertia pars ex .ed. Dico, paralilogramum .ag. dinisum esse in tres portiones
predictas, quarum medietas est paralilogramum .az., et cius sexta est paralilogramum
ig., et reliquum, scilicet paralilogramum .ef., est tertia pars totins .ag. Quoniam .id.
est tertia ex .ed., erit .id. sexta pars ex fola.ad.; quare paralilogramum ./g. sextam
partem esse dico ex toto paralilogramo .ag.: possumus quidem qualemcumque partem
uolumus accipere ex predictis 4 linea producta & puncto dato extra, uel intus, uel super
unum cx lateribus paralilogramj per ea que dicta sunt.

Incipit de diuisione quatuor figurarum caput abscisarum,
que duo tantum latera habent equidistantia.

Capvr abscisarum species sunt quatuor, prima quarum dicitur semicaput abscisa,
altera eque caput abscisa, tertia diuerse caput abscisa, quarta caput abscisa decli-
nans; ct quia omnium harum dividendj modus est unus, ipsas omnes per ordinem
ponere disposui eisdem litleris, siue notulis denotatis; ut que dicta super aliquam
ipsarum inueniantur, super unam quamque reliquarum esse dicta cognoscas. AnIAcEANT
ergo .. spetics caput abscisarum .abgd. habentia latera .ad. et .bg. equidistantia;
et uolumus quamlibet ipsarum diuidere per rectam equidistantem basibus carum, que
sunt recte .bg.: et quia ex equidistantibus .ad. et .bg. minor est .ad. quam .bg.,|si
protraxerimus rectas .ba. ct .gd., in partes .ad. concurrent: concurrant enim ad pun-
ctum .e.; et sit quadratus recte .ze. medictas quadratorum rectarum b, et .ae.; ot
per punctum .z. protraham .zi. reclam equidistantem basi .bg. Dico, trapeziem .ebgd.
in duo equa dinisum essc 4 linea .zi. equidistante recte .bg.; quod sic probatur. Que-
niam quadrata linearum .eb. ct .ze. dupla sunt quadrato lineg .ez. Dupla erunt et
trigona .ebg. et .ead. trigono .ezi., cum sint sibi inuicem similia. Sed si de trigono
ebg. relinqnamus trigono .ezi., qui est equalis sibi idem, remanebunt quadrilaterum
zbgi., et trigonum .ead. equalia trigono .ezi.: comuniter st auferatur trigonum ead.,
remanebit quadrilaterum .5g. equale quadrilatero .ai.: dinisum est ergo quadrilaterum
.abgd. in duo equa 4 linca.zi.; quod oportebat facere. Quod etiam ostendamus cum
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numeris: sit latus .ab. 12., et .bg. 12, et .ad. sit .3; latus quoque .gd. 15 perticas con-
tineat: et quia in trigono .e bg. protracta est protracta est (sic) recta.da. equidistans basi
bg., erit sicut ad. ad .bg., hoc est sicut .3 est ad .12, ita .¢a. ad .eb.; quare erit sicut
.3.ad 9., ita .ea. ad .ab.; ergo .eq. est .4, scilicet tertia pars ex .ab.; tota ergo .ed. est
.16.: additis ergo quadratis linearum .eb. et .ea. in wmum, scilicet 236. et .16.; erunt .212.;
quorum medietas, scilicet 136., est quadratum lineg .ez.; et quia est sicut .ez. ad .eb.,
ita .zi. ad .bg.; erit itaque sicut quadratum linee .ez. ad quadratum lineg .eb., hoc
est sicut 136 est ad 236, quorum proportio in minimis est sicut .17 ad 32., ita quadratum
linee .z4. ad quadratum lineg .bg.: quare si multiplicauerimus .47 per 144, et diuiserimus
per .32., uenient  76. pro quadrato linee .zi.: et quia orthogonium est trigonum .cbg.,
orthogonium erit et trigonum .ez/., nec non et trigonum .ead.: quare si multiplica-
uerimus dimidium ex .ez. in .zi., habebimus utique embadum triangnli .ezi., quod est
-51., quod prouenit ex radice multiplicatienis quartg partis de .136. in quadratum linee
.zi., hoc est in4 76; que multiplicatio est radix de ss01.; de quo embado si astule-
rimus trigonum .cad., quod est .6., remanebunt .45 pro embado quadrilaterj .azid.; que
45 sunt dimidium totius quadrilaterj semicaputascisi .abgd.: quia si multiplicaucrimus
dimidium ex .ab. in coniunctum ex .ad. et bg., scilicet .6 per .15., utique duplum de
-43, scilicet .90 prouenient: quare probatur, quadrilaterum .ai. dimidium esse ex toto
quadrilatero .abgd.: vel aliter extracta .ez. ex eb., scilicet radice de .136 de .16. pro
linea .z5., remanebunt .16, minus radice de .136.; cuius dimidium, quod est .8., minus
radice de 34., si multiplicauerimus per coniunctum | ex .zi. et .bg., scilicet per 12, et
radice de £ 76., habebimus similiter .4s. pro embado quadrilateri .zg. Nam qualiter ipsa
multiplicatio fieri debeat, ut habeatur modus multiplicandi binomia per recisa, osten-
dere procuramus. Pones primum nomina predictorum, ut in margine cernitur, et mul-
tiplicabis integra per integra, scilicet .12 per 8, erunt integra .96.; quibus adde multi-
plicationem de 8 per radicem de 4 76, prouenient .¢6, et vna radix facti ex multipli-
catione de 64, in 4 76, scilicet de 4806.; de quibus extrahe multiplicationem de 12 in
radicem de 34, scilicet unam radicem de 496 , remanebunt 96 tantum ; de quibus
extrahe multiplicationem radicis de 34. in radicem de 3 76, scilicet 51., remanebunt 45,
ut predixi, pro embado quadrilateri .zg.

Er st super latus .ad. aliquod ex supradictis caput ahscisis in duo equa dinidere
uis, latera .ad. et -bg. equidistantia in duo equa diuidas super puncta .t.k., et copu-
labis rectam .t4., ut in secunda patet figura. Dico siquidem, q
uisum esse in duo equa 4 linea .tk.; quod sic probatur.

Copulabo rectas .£b, et \tg., et erunt tri

uadrilaterum .abgd. di-

) as .l gona .2kb. et .thg. sibi inuicem equalia, cum
sint sub una altitudine: et habcant hases equales. Rursus quia trigona .bat. et .gtd.
sunt sub altitudine una, est sicut .qf. ad .td., ita trigonum .bat. ad trigonum .gtd-=
est enim .af. equalis recte .td.; quare trigonum bat. equale est trigono .g¢d. Demon-
stratum est ergo et trigonum .tkb. equale trigono .¢kg. ; quare quadrilaterum .ak.
e.quale est quadrilatero .tg. Diuisum st ergo quadrilaterum .abgd. in duo equa 4
linea .tk.; et est manifestum ex his que diximus, quod in omni quadrilatero habente
duo !atffm equidistantia, si recta aliqua proportionaliter secauerit ipsa latera equidi-
stautia, in. eadem proportione secabit ipsam figuram. Fuit enim, ut diximus, sicut .ct.
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ad .td.,ita bk. ad .kg.: quare [uit sicut .et. ad .td., ita quadrilaterum .ak. ad qua-
drilaterum .tg. Er si quadrilaterum duorum laterum equidistantium in duo equa di-
uidere uis per lincam protractam & dato puncto super minus latus equidistantinm ,
ut quadrilaterum .abgd., quod diuisum est in duo cqua dlinea 2k.; etin ipso super
latus .ad. datus sit punctus .a., accipiam super latus .kg. rectam .k/. equalem recte
ta.; et erit .bl. dimidium laterum .ab. et .bg., et copulabo rectam .a/l. Dico, quadri-
laterum .abgd. dinisum esse in duo equa & linca .al. Quod sic probatur. Quoniam
equidistans est recta .at. recte .kl; et in eis incidit recta .al., erunt anguli tam. et
.mlk. sibi inuicem cquales; propter eadem ergo et angulus .atm. angulo mkl. est |

equalis, nec non et anguli qui ad .m. sibi inuicem equantur, cum sint 4 vertice; et . 78 2 b/

basis .at. hasi kL est equalis; quare trigonum .amt. equale est trigono .Jmk.; quibus
si addatur in comune quadrilaterum .mabk., erit trigonum .abl. equale quadrilatero
.abkt. ; quod dimidium totius .ag., ut in tertia patet figura, Simili quoque modo
si datus punctus super latus .ad. fuerit .d., accipiam equalem recte .td. rectam'.lfn.,
et erit tota .gn. dimidium laterum .ad. et .bg.: et copulabo rectam dn., que dmfdet
quadrilaterum .abgd. in duo equa, ut in hac quarta figura cemitur: quod pfol)a]:ntur
per ea que dicta sunt in precedenti figura. Er hoc quoque llab?tur,'qlfod si punctus
datus super lineam .bg. erit inter puncta .n.l., casus lineg dimdcn.lls ipsam ﬁgm:am
cadet super latus .ad. Sed si punctus fuerit datus inter .b.n., uel inter g.; (]ufillter
linea ab ipso producatur diuidens totum quadrilaterum in dueo equa demorfstrahlmus.
Reiterato quidem quadrilatero .abgd. duorum laterum equidistantium; et in eo pro-
tracta recta .dn. dinidens quadrilaterum .zbgd. in duo equa. D.at.us punctu.s super li-
neam .bg. sit .b.; copulabo quidem rectam 4., et ponam el equldls.nantem lmear’n e
et copulabo rectam .be. Dico, quadrilaterum .abgd. dinisum esse in duo.equa i linea
be., que protracta est & puncto dato .b.; quod sic probatur: trigona quidem .nch. et
2cd. sibi inuicem sunt equalia, cum sint inter equidistantes .bd. F‘t Ry et super
candem basim .nc.; quibus si addatur in comune tﬁgoxlum..cng., erit trigonum .c:gb.
equale trigono .dgn. Sed trigonum .dgn. est medictas quadrllater} .abgd.; quare ;rlg?-
num.cgh. est medietas quadrilateri .abgd. Et scicndum{ quod si punctus dat.usl.uent
inter puncta .bn.; et super lincam .bn. linea protracta ab ipso .dato puncto seca?t ineam
§d. inter puncta .cd.; que sectio inuenietur si datus punctus inter .bn. copulabitur cum

puncto .d.; et ipsi linee equidistans trahatur 4 puncto .. Simili quoque _modu operandum
Verbi gratia: Adiaceat rursus qua-

. punctus datus; copulabo
et copulabo

est, si punctus datus super lineam .bg. {uerit inter g :
drilaterum .abgd. diuisum in duo equa 4 linea .al.,. etsit g,
supradicto ordine rectam .ga., et el protraham er[mdlsmntcm ljeclanf A ,
§f» que dividet quadrilaterum .abgd. in duo equa, ct egreditur d pur.lctod ato .g;
Quod probatur ordine et mode supradicto. fam ostensum cvest_ quomodo in ul;) equa
quadrilatera duorum equidistantium laterum  dividi debeant 4 linca protracta : Zn:lx:
dato puneto super lineas equidistantes ipsius; nunc uero ostendamus quomodo di
dantur 4 linea egrediente & dato puncto super re'hqua Iatera.’l
Abucear rvasvs quadrilaterum .abgd. diuisun} in duo equa & P tante
basi bg., et protrabatur etiam in co linea &f 1r{uencta in s.upmsc.npta x'gvira, L
puactus datus super lineam .ab. in quacumque ws parte ipsius; eritque inter .02,

linea .z1. equidistante
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, siue inter .fa., uel erit unus ex ipsis; unde si datus punctus fucrit b,

uel inter
diuidetar utique quadrilaterum .abgd. in duo equa 4 linea .bc.: similiter si datus
punctus fuerit .z., recta quidem .sé. dividit quadrilaterum .abgd., ut dictum est. Et
si f. fucrit punctus datus, nimirum recta .fg. sccabit quadrilalcrum.abgd. in duo equa,
ut ostensum cst: et si.a. fuerit, secabitur 4 recta .al. in duo eque sucundum ea que
premisimus. Sed sit datus punctus k. inter .b.z. puacta, copulabo lincam .Ai.; et per
punctum .z. protraham rectam .ze. equidistantem recte .ik. , et copulabo rectam ke,
Dico, quadrilaterum .abgd‘ sectum esse in duo equa & linea .fig. protracta 4 puncto
s quod sic probatur. Quoniam inter equidistantes .. et .zc., et super basim .Ai.
sunt trigona .kic. et /iiz., ipsa trigona sibi inuicem sunt equalia; quare si addiderimus
unjcuique corum in comune quadrilaterum .ighh., erit quadrilaterum .cgbh. equale
quadrilatero .izbg., quod est dimidium totius quadrilateri .abgd., ut ostensum est. Er
si d puncto p. posito inter .zf. recta sit protrahenda, copulabitur recta .pi., et ei cqui-
distans erit recta .zg. ; et copulabitur recta pg., que dinidit quadrilaterum .abgd.
in duo equa; quod probatione non indiget, cum per ez que dicla sunt liquide pa-
tefiat: el si punctus datus fuerit inter .. et f.s sit.r., copulabo rectam rg., ot el
equidistantem ponam rectam .fs., et copulabo rectam .rs., que dinidet quadrilaterum
.abgd. in duo equa : verbi gratia: trigona Jeg. et .sfr. sibi inuicem equalia sunt;
quibus addito in comune trigno .sbf., erit trigonum .rbs. equale trigono fbg. Sed
trigonum .fbg. est dimidium quadrilateri .abgd.; quare et trigonum .rbs. erit dimidium
eiusdem quadrilateri. Simili quoque modo operandum est, si punctus datus fuerit super
latus .dg.

. psnaNstrabo rursus alio modo qualiter quadrilatera duorum laterum equidistantium
dinidi debeant ab angulis ipsius. Sit quadrilaterum .abgd, capulascisum, cuius .ad.
et .bg. latera sint equidistantia, et minus corum sit .ad.; et protraham in co dyame-
tros .ag. et .bd. scse inuicem secantes super punctum .m.; et quia latera .ad. et bg.
sunt equidistantia, similia erunt trigona .amd. et bmg.: quare est sicut .bg. ad .ad.,
ita .bm. ad .md., et .gm. ad .ma.: maior enim bg. quam .ad.; maior ergo et .bm.
quan md.,et .gm. quam .ma.: dividantur ergo dyametri «ag. et .db. in duo equa super
puncia .e.z, et per punctum .c. equidistans idyametru .bd. trahatur recta .ec., et co-
puletur recta be. Dico, quadrilaterum .abed. divisum esse ab angulo .b. 4 linea .be.;
quodl sic probatur : copulabo rectas .be. et .ed.; et quia punctus .e. est in medio dya-
metri .ag., erunt trigona .ade. et .deg. sibi innicem equalia, nec non et Lrigonum
abe. trigono bge. est fequalc; quare quadrilaterum .e.dab. dimidium totius quadrilatert
abgd. continet: et quia tri.gfn'la ..bdc. et .bde. sunt inter equidistantes .bd. et .ec.
z:]stuﬁila(i)l:i:relﬁi,aelizl?lt 21])1 |lmucerr:l c-;[ualin: quibus addito in comune trigono .a{)d:,

v ; bed. equale quadnlatero .abed. Sed quadrilaterum .abed. dimi-
dinm est quadrilateri .abgd.; quare et quadrilaterum .abg

P t . " d. dimidium est quadrilateri
a gd. Similiter si protraxerimus lineam zf. equidistantem dyametro .ag., ct copulaue-
rimus rectam .gf., erit quadril g :

" l f uadrilaterum abgd. divisum in duo equa 4 linea .gf. protracta
abangulo .g. Deinde ut divisio proveniat & reliquis angulis,
equales dimidio laterum .ad. ot D uel lineas .ce. et 1z
cessario super puncta Jl.a.; quia

accipiam rectas .b/. et .gn.
; - producam, et cadent ne-
supermus protracta fuit .ze. equidistans dyametro .bd.

RINY 129
et If. equidistans dyametro .ag.; et protraham vectas .al. et .dn., et uenient propo-
sita, ut superius demonstratum. Demonstratum est ergo quomodo quadrilatera duo-
ram laterum cquidistantinm dinidantur 4 puncte dato super quodlibet latus ipsius;
nunc dicamus qualiter dinidi debeant 4 dato puncto extra figuram.

Aptacear rursus quadrilaterum .abgd. duorum laterum equidistantium diuisum in duo
equa ab angulis ipsius 4 lineis .al. et .dn.ct .gf. et .be.; quibus rectis ab utraque
parte in infinitum protractis in puncta .e.z. i.t. k.Ji. 0.p., demonstrabitur punctum extra
quadrilaterum .abgd. aliquem dari non possc nisi super unam ex ipsis .ui.*" lineis, uel
inter duas earum per ordinem; quarc si datus fuerit punctus super aliquam ipsarum,
erit siquidem ipsa recta protracta d dato puncto. dividens quadrilaterum .abgd. in
duo equa: ut si datus punclus fuerit .e. , egredictur ab ipso linca .eal., que diui-
dit quadrilaterum .2dgd. in duo equa; quod idem intelligas in reliquis. Sed si datus
punctus .g. cadens inter lineas .ea. et .zd. super latus .ad.; et unolo ut 4 puncto
.. egrediatur recta diuidens quadrilaterum .abgd. in duo equa; quoniam  equidi-
stantia sunt latera .ad. ct .bg., producam rectam .gm., et ducam eam in puncto
.. Dico, quadrilaterum .abgd. dinisum esse in duo equa & linea .rs., que egre-
ditur 4 puncto .g. dato; quod sic probatur : quoniam rcete .ad. et .nd. sibi inuicem
equidistantes sunt; et in eis recta incidit .rs., erit angulus qui sub .ars. equalis |

3

4 »
angulo qui sub .rsl., nec non et angulus sla. angulo dar. est equalis, et recte .am.
ct .ml. sibi inuicem sunt equales; cum recte .ad. et .nl. sibi inuicem erIua}es essc de-
monstrate sint; quia cum in equalibus et erluidismntihus vectis recte sese inuicem sccant,
per cqualia se secarc in geometria monstratur: unde equalis est recta . m. recte ‘rntl.,
et .am, recte .ml., ut predixi: quare trigona .arm. et .msl. sibi inuicem equalia et
equiangula atque equilatera sunt; quibus si in comune addatur quadrilatcr.um absm.,
erit quadrilaterum .absr. equale triangulo .abl., scilicet dimidio quad rilatc‘rl .abgd. Se-
ctum est ergo quadrilaterum .abgd. in duo equa 4 linca .rs., que egreditur 4 puncto
-q. Similiter si datus esset punctus sub linea .n/. inter rectas nh. et k., eodemrue

modo esset operandum, uidelicet copularctur ille punctus cum .m., et produceretur
17

o egrejdintur recta .. . . ars. equabs »
(fol. 79 verso, lin. 30, 31-35, ¢ mar-
gine laterale esterno ed inferiore ; pag.
129, Tin, 44-18).

fol. 80 recto.



© ot Tineam .c. ... inter lineas » {fol.
80 recto, lin, 3235 , e margine late-
rale_esterao ed inferiore; g, 130, lin,
19-22)

inl, 80 verse.
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ipsa recta super latus .ad. Verbi gratia: ut si punctus fuerit .o.; diuideretur utique
quadrilaterum .abgd. in duo equa 4 linea .rs. cgrediente 4 puncto .. dato. Er si inter
lineas .n k. et .0b. datus fuerit punctus .x., ut in hac alia cernitur figura; habeantur
duo fila, quornm unum extendatur super dyametrum .ab., et sit fixum super punctum
.d.; ct aliud extendatur ab .zz. in .c., et sit fissum {sic) super punctum .7.; et erunt tunc
fila sibi inwicem equidistantia: et moueatur filum primum ex .0. uersus .. sccans li-
neam .bn.; et aliud moucatur ex .c. versus .d. secans lineam .cd.; et sint semper in
motione sua sibi inuicem equidistantia: et hoc fiat donec scctiones linearum .b7. et
.cd. respiciant secundam rectitudinem datum punctum .x. ; et tunc faciant transire
rectam protractam & puncto .x. per scctiones illas; et proucnict quesitum. Verbi gra-
tia. Cadat filum primum super rectam .dy., secundum super rcctam .rz.; et sint sibi
inuicem equidistantia: et puncta .ry. respictant se secundum rectitudinem cum puncto
.x. ; et protrahatur recta .xyr. Dico, rectam .ry. sccarc quadrilaterum .abgd. in
duo equa; quod sic probatur. Quoniam fila .nr. et .dy. sunt equidistautia; et in eis
sunt trigona .n¢d. et .nry., super basim .nr. sibi inuicem ipsa trigona sunt equa-
lia : comuniter si addatur trigonum .rgn., crit trigonum .rgy. equale trigono dgn.:
sed trigonum .dgn. dimidium est quadrilateri .abgd.; ergo et trigonum .rgy. dimi-
dium est eiusdem quadrilateri. Eodemque modo operandum est si punctus erit datus
inter lincam .dz., et lineam .ci. : ut si ille punctus esset .q. 5 et respiceret sceun-
dum rectitudinem puncta .r.y. inter equidistantia fila dy. et .nr.; quare si per pun-
ctum descendit recta transiens per puncta .r,y., dividetur quadrilaterum .abgd. in duo
equa, ut ostensum est. Eademquc uia operandam est si punctus caderet inter lineas |
%

o/

-gl. et k., uel inter lineas .fp. et .ae., hoc est quod poneretur filum super .g.a., et
figeretur super punctum .a., et alind super Af., et figeretur super punctum ./., et mo-
uerentur fila equidistanter secantia rectas .af. et .g1., donee sectiones aspicerent puil-
ctum datum in rectitudine una. Vervy si punctus datus fuerit extra lineam & f.» et inter
lineas .fp. -et «0b.; qualiter operandum sit, in hac alia demonstretur figura, in qua
protracte siut recte .oi. et .pt. dinidentes ab angulis .b. et .g. quadrilaterum .abgd.; et
p'un.cms datus sit .z. cadens inter rectas fp. et.ob., 4§ quo uolumus protrahere lincam
dividentem quadrilaterum .abgd. in duo equa. Estendam primum filum ex.c.in .f., etsit

.
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fixum super .f.; ¢t alind filum extendatur super latus .gb., et sit fixum super punctum
g deinde moueantur fila equidistanter secantia rectas .l)f‘ et .cg., donec sectiones re-
spiciant punctum .z. datum. Verbi gratia: cadat filam, quod fixum fuit super g, super
lincam .g¢q., reliquum ucro super lineam .fa.; et sint puncta -&.g.z7. in rectitndine una;
et Tecte .gq. et fx.sint equidistantes: et copuletur recta .zgx. Dico quidem, quadri-
laterum .abgd. in duo equa diuisum csse 4 linea .gx., que protracta est 4 puncto .z.
dato; quod sic probatur. Quoniam equidistantes sunt recte -gq. et .xf., erunt trigona
ggx. et .{]g/" sibi inuicem equalia: quibus st addatur in comune trigonum «qbg., erit
quad]‘ilaterum .[]ng. equale trigono .fbg., scilicet dimidio quadrilateri .abgd. Eodem-
que modo operabimus si punctus datus fuerit extra lineam .cg., et inter rectas .ci.
et .gt. Demonstratum ergo est quomodo dividatur quadrilaterum duorum laterum equi-
distantium 4 linea egredicutc ab omni puncto extra figuram.
De diuisione eiusdem generis, qua quadrilaterorum per rectam
transeuntem per punctum datwm infra ipsum.

Sir quadrilaterum caput abscisum .abgd., cuius latera .ad. et .bg. sint cquidistantia;
et minus eorum sit .ad. Et iaceat dinisum in duo equa 4 qualibet rectarum .al, dn.
gf- bc., ut supra: sit primus punctus datus .e. cadens infra triangulum .amd.: copu-
labo siquidem rectam .es., et protraham eam in utramque partem in puncta .ik. Dico,
quadrilaterum .abgd. divisum esse in duo equa & linea .hi.; quod sic probatur: tri-
gona Jhima. ct mil, sibi inuicem sunt equalia; quibus si addatur in comune qua-
diilaterum .abim., erit quadrilaterum .abih. equale triangulo .abl. , quod continet
dimidiom quadrilateri .abgd. Simili quoque modo, si puncius datus ceciderit infra
triangulum .nmi., erit operandum, videlicet copulahimus ipsum punctum cum puncto
i, et producemus ipsam lincam in utramque partem, ct habebimus optatum. Et si
datus punctus fuerit super aliquam ex predictis rectis ./, dn. gf. be.; ipsa namque
erit recta transicns per ipsum puncium diunidens quadrilaterum .abgd. | in duo cqua.
Sed si punctus datus fuerit infra quadrilaterum .ebnm. et .dmlig., oportebit nos ope-
vari cum filis, videlicet ponam primum unum filam super puncta .d.b., et figam eum
super punctum .d., et adhuc extendam alind filum ex .n. in .c. figens ipsum super .z2.,
et ducam ipsa fila equidistanter sccando rectas .bn. ct .cd., donee sectiones sese Te-
spiciant per punctum datum, si possibile fuerit: et si hoc impossibile inuenictur, ex-
tendam rrsus fila ex .. in £y chex f in .., ct figam ea super puncla ad., ctdu-
cam ipsa equidistanter secando lincas .fa. et .gl., donec sectiones respiciant se per pun-
ctum datum: quod etiam si fuerit impossibile, extendam ruvsus fila ab .c. in g ct
ab £ in .c., et figam ca super puncta.g.f.,ct ducam ca cquidistanter secando rectas
bf. et .cg., donec sectiones respiciant se per punctura datum; quod sine dubio erit
possibile: et tunc protrahiatur recta per sectiones illas, et habebitur propositum: quod
probabitur per ea que supra disimus (sic). Nunc satis dictum est de diuisione caput
abscisarum in duas partes cquales: modo quatiter diuidi debeant per inequalia in data
proportione ostendere procuramus. .

ADIAcEAT rursus (madrilateram .abgd., (uod diuidi oporteat per rectam eqmdx‘staw
tew basi sue in data proportione .ez. ad .zi. Latera quidem .ba. et .gd. 4 punctis .a.
et .d. protrahantur : donec concurrant in .f.; ¢t ponam quadratum lin? 4. ad qua-

« inter rectas ... copuletur reets s {ful.
30 verso, tin, B-14; pag. 430, lin. 20
—~ ag. 431, Jin. 5

[ i

¥
!

prum punclum (621
,25-32 ¢ 33: pag. 131

« eorum sit
80 versa,

lin. 16-26).

fol. 81 recto.



. trigona otlm. et a (fol,
B4 recto , bin. 18275 pag. 134, lin.
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fol. 8L verso.
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dratum lineg .az. sicut .zi. ad .ez.; et sii quadratum lineg At ad quadratum linca-
rum .b¢. et L., sicut .ez. ad .el.; et per puncta Lk, equidistantes ufrique rectarum
Jg. et.ad. protraham rectas .Im. et .tk. Dico, quadrilaterum .« g. dinisum cssc in pro-
portione data numeri .ez. ad numerum .zi. 4 linca .2&.; quod sic probatur. Quoniam
trigona .¢m. et .tad. similia sunt, erit sicut quadratum lim‘; 1. ad quadratum lincg
La., ita trigonum .£{m. ad trigonum .Zad.: est emim sicut .zi. numerus ad numernm
.ez., ita quadratum lineg .tl. ad quadratum lineg .fa.: per equale ergo erit sicut .si.
ad .ez., ita trigonum .t/m. ad trigonum .¢ad.: coniunctim ergo evit sicut .ei. ad .ez.,
ita trigona .t{m. et .ead. ad trigonum .ted.: permutaiim ergo erit sicut .es. ad .ei.,
ita trigonum .fad. ad trigona .zad. ct .tlm.: est enim sicut .ez. ad .ei., ita (quadratum
lineg .Af. ad quadrata linearum .bt. ct .tZ. Sed est sicut quadratum lineg Az, ad
quadrata lincarum .bt. et .21, ita trigonum .tk k. ad trigona .thg. et .élm.: per equale
crgo erit sicut .ez, ad .ei., ita trigonum .th&. ad trigona .éhg. et .tlm. Sed trigono
thk. equalia sunt quadrilaterum .ak. et trigonum Zad. Similiter et trigons .tbg. et
tlm. equalia sunt quadrilaterum .ag. ct trigona .fad. et .tim.: ergo est sicut .ez.
ad .ei., ita quadrilaterum . &. cum trigono [.tarl. ad coniunctum ex quadrilatern.ag.
et trigonis .cad. et .tlm. Sed sicut .ez. ad .ei., ita fuit trigonum .tad. ad trigona
:tad. et .tim. Vnde proportio quadrilateri .ak. ad quadrilaterum .ag. est sicut .ez.
ad .ei.: disiunctim et ergo erit sicut .ez. ad .ei., ita quadrilaterum .ck. ad quadni-
laterum kg, , ut oportet : quod etiam ostendamus cum numeris. Sit latus .ad. 6. ot
ab. 12, et .bg. 15., et .dg. 15.; et sit rectus angulus qui ad ..; quare productis .ba.
et .gd. in L., erit .af.8.,et .td. 10.: quare tota .th. erit .20.; ct sit proportio.cz. ad.ei.,
sicut .4 ad .3.; erit ergo quadratum recte .£5. 400.,et quadratum lineg .£1. erit .48.; quia
3. ex .ze. est % unde tres quarte de .64, scilicet quadrati lineg .za. sunt .48.; quibus
insimul iunctis erunt .u48.; de quibus si acceperimus proportionem .ez. ad .ei., scilicet
quatuor septimas, uenient .256. pro quadrate lineg .2h.: ergo .th. est .16: et quia recta

th. dupla est ex .tq., erit ergo .Ak. ex .ad. similiter dupla; ergo Ak, est .12, Vnde si
coniunxerimus .kk. cum .ad.

.» ¢t coniunctum multiplicauerimus per dimidium catheti
«al., quod est .4., uenient 72. pro area quadrilateri .ak.: item multiplicato dimidio ex
bh., quod est .2. in coniunctum ex .bg. et .hk., scilicet in .27., uenient .54. pro arca
quadrilateri .2g.: est enim proportio de 72 ad s4. sicut .4 ad 3., que est proportio data
ex .ez. ad .zi. Aliter prontius adiaceat .ms. ad .Is. sicut proportio quadrati lineg .tb.ad
quadratum lncg .ta.; et dinidatur .ml. super .n., et sit .in. ad .nm. proportio data; et
accipiatur quadratum linee .t%. ad quadratum line; b, sicut .5, ad .sm.; et protra-
hatur .24, cquinhlislans basi -bg.: probatur rursus, quadnilaterum .«%. ad quadrilate-
rum Jfg. esse sicut .in. ad .nm.; quoniam esi sicut quadratum linee .z5. ad quadra-
tum linee .ta., ila trigonum thg. ad trigonum .zad,
sicut quadratum linee .t5. ad (uadratum lineg .ta.
ita trigonum .tbg. ad trigonum .tag.

.5 et est proportio .ms. ad .Js.
+ quare ciit sicut .ms. ad ls.
. , : Rursus quia est sicut .ms. ad .sm., ita quadra-
‘Lium m? .2 ).Iad quadratum linee .27.: est enim sicut quadratum line; @b, ad qua-
ratum lineg .Af., ita trigonum .thg. ad i it eli i
thg. ad trig thik: er ; .
ad sy ita trinonn tb:g s 8 gonum t]l-A ent eliam et sicut s
‘t t‘.’ tz 1:{1 §-ad trigonum .tAk. : conuersim ergo sicut .sm. ad .nm.;
ita trigonum .¢hg. a adrilater 5 fuit si i i
3 & quadrilaterum .Ag.; fuit sicut .ms. ad ds., ita trigonum .tbg.
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ad trigonum .tad. Vnde si permutauerimus, erit sicut numerus .ms. ad trigonum .tlg.,
ita numerus /s, ad trigonum .fad., et numerus .ns. ad trigonum .thk.: ergo numeri
Is., et.ms. ad trigonum .zad., et .thk. sunt in una proportione; in ea widelicet quam
habet numerus .ms. ad superficiem .tbg., in qua etiam est numerns .»m. ad quadri-
laterum fig.: quare distunctim erit sicut .sZ. ad .Jn., ita trigonum .tad. adl quadrila-  ot. 82 recee.
lerum .ak.; et crit etiam sicut .s7. ad .nm., ita quadrilaterum ek, ad quadrilaterum
hg. : ergo diuisum est quadrilaterum .ag. datum per lineam .Ak. equidistantem basi
.bg. in proportione etiam data numeri .fn. ad numerum .nm.; quod oportebat facere:
quod eliam operemur cum numeris: est enim, ut diximus superius, quadratum lineg
.th. 00, et lineg .fa. 64, quorum proportio in minimis est sicut .25 ad .4: quare ponam
ms. 25., ¢t .[s. 4., remanebit .m/. 21.; quibus dinisis in proportione dala, scilicet in
ca quam habet .4. ad .5, super punctum .n., erit .JJn. 12. et .n.m. 9 quare sj aceepe-
rimus quadratum lince .A. ad quadratum lineg .td., sicut .sn. ad .sm., hoc est sicut
.16 ad .23., inucniemus rursus, quadratum lineg .t/. esse .256.; quare .t/. erit .16, sicut
superius fnuenimus. Vel aliter quadratum lineg .ta. auleram ex quadrato lineg .tb.,
remanent .336.; super qualuor seplimas quorum, scilicet super .192, si addiderimns qua-
dratum lincg .ta., erunt similiter .236. pro quadrato lineg .t Er si L
tractam super duo latera equidistantia quadrilaterum caput abscisum in data illl(ll}a ti 13,440 (; ug. 133, 49 < 201
proportione diuidere uis, ipsa latera in eadem proportione diuvide, et in punctadini- ¢ F
sionum lineam protrahe. Verbi gratia: uolumus quadrilaterum .abgd..super latera .ad. < pumhe At ;:;.'h:é;,\'ﬁ',:l
et .bg. equidistantia in data propertione .ez. ad .zi. secare. Ponam inter .ad. et .bg. 20-21.
puncta .t.k., et sit sicut .ez. ad .zi., ita .af. ad td., ct .bk. ad .kg.; et copulabo .2k.
Dico, quadrilaicram .ak. ad quadrilaterum .tg. esse sicut .ez. ad .zi.; quod sic pro-
batur: producam 4 puncto .£. in punctis .bg. rectas .£b. et .tg.,el crunt trigona .tbk:
et .tkg. sub altitudine una; quarve est sient .bk. ad kg, ita Frigonnm .tbk.‘ ad' tri-
gonum .tkg. Rursus quia trigona .bat. et .gtd. sunt sub allitudn.lc una, cum sint inter
duas equidistantes, erit sicut .az. ad .£d., hoc est .bk. ad .kg., ita trigonum ..bat. ad
trigonum .gtd.: ergo sicut .bk. ad kg., hoc est sicut .ez. ad .zi., xtu.r[uadrllateArum
k. ad quadrilaterum .#g.: dinisum est ergo quadrilateram .abgd. in PI‘OPOTLIOH?
data 4 recta .rk. protracta super latera cquidistantia ; quod oportebat facere. Er si ’ /”q
divisionem in eadem proportione ab angulis .a. ct .d. lLiabere uolumus, ponemus super . ;qu;iij:n:h? 'ééyq;;"\;’::\?:@.ls;:
latus .bg. puncta .n.l.; et iaceat vecta .kl equalis recte .Za., et recta .gn. equalis recte  Tin. 30-38).

.bl, ut in hac alia ostenditur figura; et copulabimus rectas dn. et .al; et PK‘D]):.I-
: fuare crit

Litur per ca que dicta sunt, trigonum .abl, equale csse quadrilatero .a.l"
sicut .es, ad .zi., ita trigonum .abl. ad quadri]atcrum .algd. Rursus quia tngona.abl. et

-dgn. sunt super equas hases .5l et .gn.; ct in eisdem cquidistantibus wad. et bg.
erunt sibi inuicem cqualia. Quare trigonum .dg7n. cquale est quadrilatero .abkt.; quate

residuum, scilicet quadrilntemm .nlmd.,equa]e erit qundrilatem".Lkg(l. \."m‘lc crit sicut. 101,82
quadrilaterum .«bkt. ad quadrilaterum (thgd., lioc est sicut .ez. ad .si., ita .dgn. tl"l—
gonum ad quadiilaterum .nbad.: dinisum est erge quadrilaterum .ab;.;.'/l. ahA angulis
.. ct .d. in data proportione .ez. ad .50 quod ulmrlohatlfucm‘c. Etsiab 'ahquo a‘n-
gulorum .. et .g. rectam protrahere uis dinidentem quadnlaturu@ﬂbgd. in ca ]])mt
portione quam habet .ez. ad .z, hoe dupliciter facere potes: ut si abangulo .. hoc
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facere nolueris. Signabis punctum .72. ad quem proucuit ab angulo .d. diuisio supra-
dicta; et pones superficiem. bg. in ge. equalem superficiei .dg. in .gn.; et copulabis
rectam .be.; uel dyamctro protracto ex .b, in .d. equidistantem rectam protrahe ex .z,
in .c., ct copulabitur .bc., ut diximus. Similiter faciamus si ab angulo .g. operari uo-
lumus, scilicet intelligam punctum .Z., ad quem prouenit diuisio supradicta, al an-
gulo .a.; el ponam superficiem .gb. in .bf. equalem superficiei .ab. in .bJ.; ucl dya-
metro protracte ex .a. in .g. ponam equidistantem ex J. in .f., et copulaba gf s que
diuidet quadrilaterom .ebgd. in proportione data; quia_erit sicut .ez. ad .zi., ita tri-
gonum .fbg. ad quadrilaterum .afgd., nec non et triangulus .bge. ad quadrilaterum
.abed. erit sicut .ez. ad .zi.; que probabuntur per ea que dicta sunt ; nec non et
dividemus ipsum quadrilaterum ab omni puncto dato super aliquod laterum ipsius ,
et etiam ab omni puncto dato infra, uwel extra.

Incipit de divisione quadrilaterorum in plures partes.

i uero aliquod caput ascisum in tres partes cquales & rectis cquidistantibus sne
basi diuidere uis, ut quadrilaterum .abgd., cuius latera .ad. et .bg. sint equidistantia,
reliqua ucro latera .ab. et .dg. i punctis .a.d. producam, donec concurrant in puncto
«€.; ¢t adiaceat recta .z£i.; et sit proportio .si. ad .it. sicut proportio quadrati lineg
-eb. ad quadratum .ae.; et dinidam .tz in tres equas sectioncs, que sint .¢k. £l Iz.,
et ponam quadratum linee .em. ad quadratum lineg .ed. sicut .ki. ad .z/. Rursus
ponam quadratum lineg .en. ad quadratum lineg .eb. sicut .Zi. ad .zi., et per puncta
m.n. equidistantes basi .bg. producam rectas .no. np.. Dico, quadrilaterum .ag. divi-
sur.n esse in tria equa, que sunt quadrilatera .zo. mp.ng.; quod sic probatur. Est
enim, ut diximus, sicut quadratum lineg .be. ad quadratum lineg .ae. , ita trigo-
num .ebg. ad trigonum .ead.; quare crit sicut .zi. ad .it., ita trigonum .ebg. ad
h'igon‘um .ead. ltem quia est sicut .zi. ad k., ita quadratum lineg .be. ad quadra-
tum lincg .me. Sed sicut quadratum lineg .be. ad (adratum linee .me., ita trigonum
-ebg. ad .trigo.num .emo.; ergo sicut .zi. ad .ik., ita trigonum .ebg. ad trigonum
.e'mo: Erit etiam sicut.zi. ad .il,, ita trigonum .ebg. ad trigonum .enp.: disiunctim
erit sicut Jdt.ad £k, ita trigounm .ead. ad quadrilaterum .ao.; erit etiam sicut .z4.
ad ..., ita quadvilaterum .ao0. ad quadrilaterum .mp.; est enim .zk. equalis k.5 quare
et .zo. quadrilaterum quadrilatero -mp. est equale. Rursus erit sicut JAZ. ad .2z, ita
quadrilaterum mp. ad quadrilaterum .ng. : est enim /. equalis Jz.; et pm. qua-
drilaterum cquale erit r||.1aflri]atex‘o g+ equalia ergo sunt sibi inuicem quadrilate-
::.;aevt. r(rlz/’r)) ué;’, :tt tl;:rc‘h;:mu:{ Sictt l:tcthec operentur cum numeris; .ad. sit .6., et g
: g, 15,5 ets us angulus quiad .b.; quare tota .eb. erit.20.,
cuius quadratum ad quadratum fineg .ea. est sicut 3
4, remanet .zf. 21.; quibus in hes e
tium .th. AL Iz, 7 quare

25, ad .4: ponam .zi. 25., et .fi.
! quas partes dinisis, erunt in una quaque par-
. 1z, ¢ Jdk.oest i multiplicaho €rgo .if. per .400; et dinidam per
25. ; uel wigesimam quinctam partem quadrati lineg .ed
per -u., uenient .176 pro quadrato linc; .em.
16, que sunt &% quadrati lineg .eb., uenient
est radix de .176., minus 8., cum .eq. sit
radice de .136.: linca wero .nb. ost .20,

> que est .16. , extendam
Rursus extendam «il., scilicet .18, per
-288. pro quadrato lineg .en.: ergo .am.
8.5 et linea .mn. est radix dc .288., minus
minus radice de .288.: et q[uia est sicut quadra-
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tum lineg .ea. ad quadratum lincg .ad., hoc est sicut .16. ad .9., ita quadratum Lincg
em. ad quudmmm lineg .mo.: si multiplicauerimus 176 per 9, et diuiserimus per .16.;
aut si 5 de 476, que est .14., multiplicauerimus per .9., uenient utique .99, pro qua-
drato lineg .mo.

Rursus si 5 de .288., scilicet ex quadrato lineg .en., que est .18, multiplicaverimus
per .9., uenient .162. pro quadrato lineg .np.: quibus inuentis, si embadum quadrila-
terorum .ao. el .mp. ¢t .ng. , secundum ea que docuimus, inucstiganerimus; ipsa qua-
drilatera sibi inuicem cqualia esse reperies.

Aliter cum quadrato lince .eb. adde duplum quadrati lineg .ca., et inueuies, ter-
tiam partem ipsorum esse quadratum lineg .em. Similiter si duplum quadrati lineg
be. addiderimus cum quadrato lineg .ea., tertia cius quod proucuerit it quadiatum
lineg .em.: uel extractis .6i. de. 200., scilicet quadratum lineg .e@. ex quadrato lineg
.eb., remancbunt .336.; quorum tertia, scilicet .112., addita super .64., ueniunt .176. pro
quadrato line¢ .em.: quibus etiam addilis .12.,veddunt similiter .288. pro quadrato lineg
.en.; quorum probatio prouenit ex his que dixi superius, cum docuimus dinidere pro-
portionaliter quadrilatera caput abscisa. Ev si latus .ab. fuerit secus ui:xm{ ot uoluerit
unusquisque trium consortium, ut mos cst, tertiam ipsius lateris habere. Dividam latus
.ab. in tres cquas parles | super puncta.il.; et copulabo rectas Jdolp.; et per pun-
cium .m. protraham rectam .mf. equidistantem lineg .fo.; et per punctum .n. equi-
distantem recte .[p. protraham rectam .ng.; et copulabo rectas .ik. Ig.; et sic diui-
detur quadrilaterum .abgd. in ires cquas partes a lincis .ik. et.ng., que sunt qua-
drilatera .aihd. ot .ilgh. et .Ibgq.; quod sic probatur. Quoniam quadrilatgrum .amod.
est tertia pars quadrilateri .abgd., si ex eo anferatur trigonum .oim., et restauretur
el trigonum .0ik., erit quadrilaterum .aild. cquale quadrilatero .amod‘:. cudemqu'e
modo probabuntur cetere diuisiones. Lr Si lutera .ad. et .bg. equidistantia secaueri-
mus in Lres cquas sectiones: et in eis copulaverimus rectas; diui(‘clur'ulique quadri-
laterum in tres cquas sectiones. Verbi gratia : adiaccat caput abscisum .abgd. ; et
dividantur latera .ad. et .bg. in tria cqua super puncta .ez. it.; fet copulentur recte
-ei. zt. Dico, quadrilaterum .abgd. sectum esse in tres equas secliones, que sunt qua-
drilatera .al. et. 5g.: habent enim hases et capita sibi inuicem equalia; et -sunt sub
altitudine wna: uel quia est sicut.ce. ad .ed., ita .bi. ad ..ig.; .Crl\utlergo in ea(.lem
proportione quadrilaterum .ai. ad quadrilaterum .eg.: et st curtlunxc.nmus, erit sxcu.t
bi. ad bg., ita quadrilaterum .qi. ad quadrilaterum .ag.: tertia emm pars cst. bi.
ex .bg., tertia quogue erit et quadrilalemm .ai. ex qundrilalero .ag. E\}rsus ([uia est
sicut .ae. ad .ez., ita .bi. ad .it.; et cst cqualis .ae. ex ez, et .Di. ex .Lt,;. quare et
quadrilaterum .ai. ex r{uadrilatcru .et. est equale; tertia crgo Pars cst .ai. e!f .ag.
quadvilatero; tertia quoue enit et .ef. quadrilaternm ex (Illﬂ(]ll‘llﬂtel"() ag. remdluum
uero .zg. erit veliqua tertia pars. Er si tertiam partem quadnlat.en .ag. ab alu[m{
angulorum .a. et .d. sccare uolumus, dinidemus rectas .ei. et .z¢. 1 'duu ciua super
puncta .fm.; ct copulabimus rectas .ak. et dm.; ¢l perducemus eis m‘pum:la J.n.(;1
et erit unumquodque trigonorum .abl. el .dgn. tertia pars qlTadr)]nterl .abg(ll. Qn«;)
sic probatur. Quia recta .cA. cqualis est recte ki., crunt et trigona .ake. ct ikl sibi

inui i idi i 7 jl.: quare si in co-
inuicem equalia ct simjlia, cum cquidistantes sint bases .ae. ct .il.: quare si

fol. 83 verso.

« super puneta ...

(Fol. 83 verso, lin. -8 pag. 435, Jin.
18-25;.

super punicta 1. quadrilateram .ai. »
¢ Hok 88 vareo, Jin. 13215 pag. 135

modu probaliuntar
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mune addatur quadrilaterum .abik., erit trianguluq .abl. eqnalis quadrilatero .ed. Sed
quadrilatcrum .eb. est tertia pas quadrilateri .ag.; quare trigonum .abl. est tertia
pars quadrilatcri .ag. Similiter ostendetur, et trigonum .dgn. equale esse quadrilatero
.3g., quod ost tertia pars totins .ag.: resecato quidem trigono .abl. ex quadrilatero

8t reeto. abgd.,| remanebit quadrilatero .algd. capudascisum: quod si diuisum fuerit per

quemcumque modum ex supradictis, reddet quadrilaternm .abgd. dinisum in tres cquas
sc(?tiones. Similiter si auferatur trigonum .dgn. ex quadrilatero .abgd., remanchit qua-
drilaterum .abnd. ad dinidendum in duo cqua. Er si per lineam protractam 4 puncto
b. Fertiam ex quadrilatero .ag. absciderc uolumus, protraham primum lineam .dn.
abscidentem 4 quadri?atero .ag. tertiam eius, que cst trigonum .agn.; et protraham
dyametrum .bd., et el equidistantem ponam lineam, zze., et copulabo rectam .be. Dico
quod recta .be. abscidit 4 quadrilatero .ag. tertiam cius, que esl trigonnm .¢gb.: (uia
si. super trigonum .¢gn. addatur trigonum .cbn., quod cst equale trigono .cnd., erit
trigonum '.cgb: equale trigono .dgn.; ergo trigonum .cgh. est tertia quadrilatert .ag.
Aliter quia trigona .abd. et .ghd. sunt sub una altitudine: sub ea uidelicet que cadit
orthogonallt'cr inter equidistantem .ad. et .bg. ; crunt ideo ad inuicem sicut bases:
(Luax‘e est sicut .l.zg. ad .ad., ita trigonum .bgd. ad trigonum .abd.: coniunctim crgo
sicut .bg ad contunctum ex .bgad., ita trigonum .bgd. ad quadrilaterum .ag.: adia-
ceal quidem 1‘e<?ta -ge. cqualis recte .ad.; erunt ergo sicut .bg. ad .be., ila trigonum
.dbg. ad 'quadnlatcrum .ag.: et abscidatur cx tota .be. recta .bz., que sit tertia ex
.b‘e.; eF iaceat recta .gc. ad rectam .gd. sicut .bz. ad .bg., et copulctur recta .bc.

Dn:(v), tr'lgonm'n .bcg. esse tertiam quadrilaterj .ag.
N A vty P RS
.bgd. Est enim et sicut .bg. ad .be ita .triun- g ;“d‘“%‘mum ‘{76’0' " tf‘%‘“‘“{“
ot ol 'tat; : -:b g num'.'lg . a quadnlate'rum .ag.: erit
:::,ﬁa o e C:t,rilaongnr;)m: .cﬁrtc.tad.fluadnldtemlm ag.: est enim .blz.‘ex Jbe.
etiam demonstremus curﬁ numc.rii ;it lade;tm 1:“; e
et .dg. sit .15.: coniunctis Q\lidem.;A ;um. 54’ ¢l 05 2t ot ur.mr[ucque rectarum .ab.
est sicut .bg. ad .De., ita trigonum b d a.dl er“;ltlj:m: N 'ad e b
3., ita tertia pars quadrilateri .zzlm.dge;t ad‘l“ﬂ“; {'\Itemm S, S‘Fut - f“l
naucrimus .10, cum .24, scilicet l/zbm;m b e a:cmm' e P"OPOF.UO'
Dz, -0g., uenient %; quibus acceptis ex tota linea

.dg. ucnient ¢ pro li : s si LY
g 3 6 pro linea .gc.: quare si copulanerimus rectam .be., erit proportio Lri-

anguli .bge. ad triangulum .bgd. sicut .be: ad -gd. Sed .ge. ex gd est =5 quare 11
: . ex .gd. =5 -

onum .bge. est & ex irigono d.; quod Lrigonum est 24, hoc est £ ex quadrilatero
g I)g ) 5 I} .bg G q st 35 hoc est 3 | i 3
.ag. Ergo trigonum | .bge. est L ¢ a is ex | racr T ot ergo

E g gonv k -bge.est 5 ex (quatuwor punctis ex toto qu adrilatero (ag.: erg

trigun\lm bge. cst terti 1 1 1.ag £
-bge. s Tha totus quadrilate 5 i i 1si 1
q 1 .ﬂ.b .y Cum iz ¢X 3 culusque vei sint tertia

ipsius Simili quoque modo si protraxerimus T el pr 1g0m
rotraxer: i 1 1
! p Xermius (lyamet um .ag., erit proportio trig

abg. ad quadnlaterum it i
o il -db.,sicut .bg. ad coniunctum ex .bg. et .ad. rectis; de qua

sroportione si & i r i
proy 1 accepenmus proportionem quam habet tertia integri ad ipsam propor-

tionem, innenies acciper Te o ex linea H = H ulabitu
£ e debe it i labitur
3 o ¢ 1 .Z)fl., que ¢ sit linea .Ilf., et cop

recta .gf., et er i H .
monstr’:l{:i%us tl‘lngOH.llfﬂ fbg. FCTUH pars quadrilateri .bd. Quibus ita ostensis de-
qualiter dividantur in duo equa residua trigonorum .cgb. et .fbg., sci-
.cgb. et .fbg.,
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licet quadrilatera .abed. ¢t .afgd., cum tractabimus de divisione quadrilaterorum di-
uersorum laterum. Et postquam perduximus thuisionem trium equalium portionum super
tertias partes laterum, et super unumquemque angulorum poterimus, per ea que dicta
sunt superi\ls, 4 similibus qundri]ateribus tertiam partem , uel quamcumgue partem
wolperimus abscidere per lincam egredicnlem 4 puncto dato cxtra ucl infra figuram:
uel super unum ex lateribus eius; vnde qualiter proportionaliter in tres diversas partes
diuidi debeant, demonsiremus.
Aptacear Rursus quadrilaterum .z bgd. caput abscisum ; et data proportio sit .ez.
partes & lineis equidistantibus

{t.; wolumus ergo quadrilaterum .ag. diuidere in tres
1 secunda ad tertiam sicut

sue basi, quarum prima ad sccundam sit sicut .ez. ad .zé., ©
zi. ad .it. Perducantur primum recte .ba. et .gd. in puncto .k.; et sit proportio qua-
drati lines .bk. ad quadratum lincg .ak. sicut .. ad .el. Deinde ponam quadratum
lireg .ok, ad quadratum lineg .km. sicut 1. ad .Iz. Post hec ponam quadratum li-
neg .bk. ad quadratum lince .Azn. sicut tl. ad .il; et per puncta .m.z. protraham
rectas .mo. np. equidistantes basi .bg.; et inucnies, per ea que dicta sunt superius,
quadrilaterum .2o. ad quadrilaternm .mp. esse sicul .¢z. ad .zZ.; ct quadrilaterum .mp.
ad quadeilaternm .ng. esse sicut .zé. ad .it. Que stiam demonstrentur cum numeris.
Sint latera quadrilateri .abgd. ut dictum est in suprascripta figura; et extrahatur
.ad. ex .bg.,scilicet .6. de .24, Temanchunt .18.; et crit sicub 8. ad .6., ita .ba. ad.ak.;
: tota ucro .bk. est .20., cuius quadratum ad quadratum lineg .ak, est

quare .ak. csb .5
ponan .. remanebunt .15. pro

sicut .16. ad .1. Quarc ponam, lineam .t. esse .16.; ct el.
.et., yue lacet diuisa in proportionibus datis .ez. if. Quare ponamus .€3. .5, €U TR I
ad 5., ita .ez. ad .zi; et sicut .5. ad .6.,ita .zi. ad Jdt.; et
hec sint proportiones date: et quia est sicut quadratum lineg .bk. ad quadratum | lineg
mk., ita .t ad .Jz.: fuit etiam sicut quadratum lineg .bk. ad quadratum lineg .ak.,ita
£l ad .el.: Pcrmutatim crgo sicut le. ad .lz., ita quadratum lineg .ak. ad quadr.a-
tum lineg .mk.: cst enim 5. quintuplum ex .el.: quare quadratum linee .mk. ?st quin-
tuplum quadrati linee .ak.; ergo quadratum lineg mk. est .425. Similiter erit sicut .il.
ad .el., hoc .10, ad .1.,ita (luadratum lineg k. est ad quadratum lineg .ak.; ergo
nk. cst .250. Et quadratum lineg .7p. est similiter decuplum ex qua-
“a60. Ttem quia quadratum Jincg mk.

et .if. 6; et crit sicut .4

quadratum lineg
drato linec .ad.: quare quadratum lincg .np. est :
est quintuplum quadrati Lak., enit ct .mo. quadratum quintuplum quadrali .ad.; ergo
quadratum lineg .mo. est 180. Inuenics cliam, cathetum .ks. esse .46.; cum de quadrato
lineg .bk. auferatur quadratum lineg .bs., remancat .236. Pro quadrato ]mc;_.ks.: et
, ot fhe erit quarta ex ks.; quare Af est .4, cuius (Il.la-
dratum est .16.; et quintuplum eius, seilicet .80., cst quadratum cnt]llcti Kk, cn}lu‘s
duplum cst quadratum lineg k7., scilicet 160. Vnde si multip]icauenm}ls Ah. dimi-
dium in .mo., ueniet pro embado trianguli Jemo. radix de 3600.; quarc trigonun kmo.
est 60: de quibus si auferatur trigonum kad., quod estiz, remanchunt .48. pro qua-
dvilatero .ao. Rursus si multiplicaucrimus quartam quadrati A7, :ccilicct 40., per qua-
dratum lineg .np., scilicet per 360., nenient .14400., quorum radix, scilicet .?20.,hahentur
1 auferamus triangulum Jemo., qui est .60, 1e-

quia ka. cst quarta ex .bk.

pro embada trianguli Anp.; de quo s

manebunt .60, pro embado quadrilaterj mp.
18

« que dicte

Coa sicut 2 s (fol. B8R
verso, lin. 13-21; pag. 437, lin. 312,
]
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Residuum uvero ¢uod restal ex toto quadrilatero .ag. , scilicet .72., habentur pro
quadrilatem .ng. Est cnim proportio de .48, ad .0. sicut .4. ad .3., hoc est sicat .2, ad
.z0.; et proportio de .60 ad .72. est sicut .3, ad .6., hoc est siout .z7. ad .., ut oportet,
Possumus enim reducere cum equidistantibus has divisiones 4 tribus punctis ubilibet
datis super lineam .ba.: ct si diuviserimus lineam -ad, in dalis quibuslibet proportio-
nibus, ct in eisdem diuiserimus latus .bg.; ct in puncta ipsarum proportionnm lincas
copulanerimus, rederetur utique quadrilaterum .abgd. in ipsis proportionibus dinisum;
que dinisiones reducemus etiam in puicta angulorum per ea que dicta sunt,

Incipit de diuisione quadrilaterorum diuersilaterum.

Prowva quidem demonstrare nolo quo modo dividatur quadrilaterum dinersilaterum
in duo cqua ab angulo dato. Esto quadiilaterum .ebed., quod dividere uolo in duo
equa ab .a. angulo dato: prottaham primum dyametrum | .bd. subtendentem angulum
bad.; et secabo ipsum 4 dyametio .ac. super punctum .e.; recte quidem . be. et .ed.
aut sunt equales, aunt non. Sint primum equales: et quoniam equalis esl recta . be.
recte .ed., equale erit Lrigonam .a be. trigono .ade., nec non et trigonum .ebe. tri-
gono .ecd. cst equale; quare totum trigonum .abe. toti trigono .aed. iacet equale.
Diuisum est ergo quadrilaternm .abod. in duo equa & dyametro .ac. egrediente ab
angulo dato; quod oportebat facere. Sed non sit recta . be. cqualis recte .ed. Sed ia-
ceat .4z, equalis recty .zd.; et protraham rectam .zi. equidistantem dyametro .ac., ut
in hac secunda figura cernitur ; et copulabe rectam .ai. Dico iterum, quadrilaterum
.abed. Divisum esse in duas equas portiones d linea .ai. egrediente ab angulo .a.
dato, que sunt trigonum .qb:., et quadrilaterum .aicd.; quod sic probatur: copulabo
rectas .4z, et .cz., ¢t erunt trigona .azd. et .dzc. equalia trigonis .abz. et .bzc.;
quare quadrilaterum .ezed. dimidium est quadrilateri .abed.: et quia trigona .aci.
et .ac5. sunt super basim .ae.; et inter equidistantes .ac. et .zi. sibi innicem sunt
equalia ; comuniter si addatur trigonum .acd., crit quadsilaterum .aicd. equale qua-
drilatero .azcd. Scd quadiilaterum .azed. dimidiam cst quadrilateri .a bod. ; crgo et
quadrilaterum .aicd. dimidinm est quadiilateri .abed
dato super unum ex lateribus quadrilale
quadrilaterum ac.

- ut oportet. Rvesvs si 4 puncto
rum alignod in due eua dinidere wis , ut
» quod dividere wolo & puncio dato .e. super latus .ad. Dinidam
primum quadrilaterum .e. in duo equa ab angalo .d
ct copulabo .ef.: vecta quidem .et. aal, et;uidi:mns est recte .dc., aut non. Sint primum
recte et el .od. equidistantes, ut in tectin Ppouitur figura; ¢t copuletur recta .ec. Dico
siquidem, quadiilaterum .ac. in duo equa divisum esse 4 linea .ec. egrediente 4 puacto
Quin equidistantes snnt recte .ef. ot .cd., crunt et tri-

gona .ecd. ct .tc({. sibl tnuicem equalia. Sed trigonum .red. dimidium est quadrilater
.ac.; quare et trigo .ec imidi 05 o i Y

h.h,l i i bluum ecd. dimidium esg quadrilalesi wac.: dinisum est ergo qua-
drifaterum .qc. n a de ; 1
ate uo equa § daio puncto .e.; quod oportebat facere. Sep mon sit
equidistans recta .e. recte .dc.

.5 et sit recta .d¢. diuidens ipsum;

dato .e. Quod sic probatur.

N L.
; I(mzuln rectam .z equidisiantem recte -e¢.; et copulabo rectam .ez., ut in quarta
igura demonstratur; et er adrilater, i i i i

g e : 5 et eut.qu wdvilaternm ¢ hed, divi-um } in duo cqua 4 linea .ez.
Quod sic plomlur_. Sunt enim tigona .dze. et .dzt. sibi inuicem cqualin, cum sint
super eandem Dasim, e

L in eisdem equidistantibus; quibus si addatur in comune tri-
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gomum ez, erunt quadrilaterum .ezcd. equale triangulol .40:., sc'\\im“.t dimidio u)li%ls
quadrilaterj .zc. EL notandum, quod si dyamctc}" bd dinidat quadlﬁlatm-um'.af:.'1‘n
duo equa, peruenient stmiliter ca que dizimus 1? }1]9 dua]ms‘ figuvis. Sepn si 1.]1111510
ceciderit super latos .a b., ut yecta .di., que sil dividens quadnlutcrum .abed. in duo
equa, aliler operari oporlet. Dinidam quadiilaterum .qe. ab angul.o .b. cum recta ,b.k:;
et tunc si .k, fuerit datus punctus super latus .ad., & quo cgredl (»p({l‘leal recla dm{—
dens quadrilaterum .zc. in duo cqua, recla erit ipsa linea ./\‘l).- Sed si .A. non _fuen.t
datus punctus, erit tunc datus punclus intee k. et .d., aut inter .k, ot .@.: sx‘t PT’[—
mum datus punctus .e. inter .d.k.; et copuletur recta .be.; et per punct‘m.n k. pro-
traham rectam .4/, cquidistantem recte .ebh., et copulahll.ur_ recla .el., que dinidet qua-
drilaterum .zc. in duo equa; et probabitur ordine SIVDL‘ad]Ct.O.' .

Rvesvs sit datus punctus .e. juter .a. et K., COI!lllil])lll-ll‘ similiter recta .eb.; e.t pL:r
punctum k. ducatur equidistans recta Jkm., et copulabitur recta .em.A , que et di-
uidens quadrilaterum .ac. in duas sectiones C({ll‘d‘@? » que sunt quadlr.llatcr: :m ]ct
.c., ut in sexta palet figura: quod ctiam probahitur f)r(-lme supra iclo. ApS ;gnz )o
quidem per modum ‘superius demonstratum. qno‘.nn‘do dt}ll({élnlul‘ d.iucfmlﬂlerabq;:zl ut-
latera 4 puncto dato super unum ex lalcnhl{s ipsius. hst? ([ll?;)l.l.l'l auirum -abe ,,tc
datus punctus sit .e. cadens primum super dn_m-uhum latcr.ls ab.g et‘( ucarnv 1 Purtm o
.d. rectam .dz. equidistanlem recte .a b.; et dividam cam in du'o Cr[llzl';-llp’m {)11||c um
; et copulaho rectas .ei. et .ci. et .ec. ; flt ducam l-ecllam Wt cquldliit-.muml 11'.ccte
.ec.; ct copulabo reclam .et.; et erit quadiilaterum .ac. in dll.\o equa I“fll‘ln: :til‘:l::,l
.et. Quod sic probatur. Quadrilatcrum itaque .2z, est duorum ateru‘m jqul is a. 4ré
et linea .e.i. secat equidismntia atera cius,A que s“.nt,'.a b.oet A.dz. in u(f e([uaflqu:] c
quadrilaterum .ez. est dimidium quadyilateri az. Sl.m!h'tcr.qum hasei zt e‘L u“c (:
inuicem equales sunt, erunt trigona .czi. ¢t :czd. 51In.mmccm equadxra,.d(‘pme ;d{ii_
num .ciz. dimidium est trigoni .cdz.: {uit c}lﬂm quadx:ﬂate(:um .23 Slmll Lum ‘[:t -
lateri .az.; ergo quadrilaterum ebci. dinu-dmm .qlmdrj\aujn est .ac. un "u]]]:': L
gona .eci. ct .ect. sibi inuicem crualia; quibus si ‘dd(?ﬂl?l[‘ in comune Lvrmnn o A(,hm.il
erit quadrilaterum elhct. cqua]g } quadril:l}cro .ebct. Sed‘ q-w-“l”[ut?“::ld.;l,‘i;.i -
dium est quadrilatesi .ec.; quare et quudmln.temm' bt. dmudmn} cts %li]mg‘ita e; ]].ii
(juare quadrilaterum .b¢. dimidium est quudnlalenl.rzc., ut opoite L \ .l X
quadrilaterum aly omui puncto dato super
a uel iutus, per quod linea

catis poterimus diuidere in duo equa omue :
aliquod ex lateribus ipsius: et si puuctus‘ datus fuerit ('xtr‘l i, peruos e
egredi umaleat, que dinidat quadrilaterum in duo oua, poterinus ho P
i Tarl. )
oo Su]g:z:ztj;s?gﬂo qualiter abscidatur d quadrilatero diuersilatero
quantacumque pars data ab angulo dato. cidere dtam nare
Esto rursus quadrilaterum .abed., de quo nolo ab angulo d. a )scxetcrse(‘;ho iI)]s“m
tem, que sit tertia. Subtendam quidem angu]ol.d. dyamctrum (tc, “ C;t i
cum dyametro .0, super punctum .e.; recta quider ce. aut 1?1L1f| lp:mmh;r oo
.ac., aug non. Sit primum .ec. tertia pars cx. .ac.; abscidet uu(;[“ﬁf);l.U]m]’it;“,. '()uia
tiam partem ex quadrilatero .ac., que lest anouum .bcrl._ Quo H‘Lclm o .Ge.\ .
trigona .dge. et .dca. sunt sub una altitudine, erunt adinuicem s S

o quadrilalteram abied. ... el per pun-
o

(1. 86 . 8, 913,
poge 484, lin. &
KL

¢ HVASYS St ... datus punetus 3 (fol.
86 reeto , Tin. 16-22; pog. 139, Tin
12181
a

si addatur ... ehct, equale » (ol 86
reeto, liu. wltima, © margine infiriores
pag. 139, lin. 24 < 29),

b
fol. 86 verso.

« tertin. Sabtendum
ram > (fol, 86 verso,
pag: 189, lin. 39 — g

@ 4

\\
\\‘ / |
VAN

\/ AN
// .

b «

. +d quapdrilate-
1447 o L

T180, Jin. 2}




o
v ex quadrilatero ... seilicot quadrilae 4 4() DIse
ri 16l 88 verso , lin. 19-26 ; pog.

140, Lin. 3-10).

o «ca.; propter eadem ct trigona .bce. et .abc. sunt in proportione eadem; quare est
sicut .ce. ad .ac., ita trigonum .bcd. ad quadrilaterum .cc. : est enim recta .ce. ex
.ac. tertia pars; quarc et trigonum .bcd. ex quadrilatero .ac. esl tertia pars: ahsei-
sa est ergo pars data, scilicet tertia, 4 quadrilatero .ac. per lincam . hd. egredien-
tem ab angulo .d. dato; quod oportebat facere. Sep non sit .ce. tertia pars ex .ac.;
poram quidem .cg. tertiam ex .ac.; et 4 puncto .g. dyametro .4d. equidistantem pro-
traliam rectam gf; et copulabo rectam fd., quec abscidet 4 quadrilatero .ec. (ua-
drilaterum Sfhed.; quod demonstrabo, tertiam esse ex toto quadrilatero .ac. (Quoniam
«Cg- tertia est ex .ca., erunt trigona -bge. et .ogd., hoc est quadrilaterum -bedg.,
tertia pars trigonorum .a be. et -acd., scilicet quadrilatexi .« bed. Cui per e
sunt demonstrabitur, equale esse quadrilaterum fhcd. Er si uoluero 4 quadr

a que dicta
b ¢

ilatero dato -
. (,Q'nz.%::r:':ﬂ» = '{;5;37‘"&;’[%" partem datam 4 puncto dato super unum ex lateribus abscidere, ut 4 quadrilatero
R Tim 4447, .abed., ot 4 puncto .e. super latus .ad. dato; et ponamus, partem datam esse tertiam.
3

d Secabo primum 4 quadrilatero .ac. trigonum .d¢z.,
-abed.; ct copulaho .ez.: recta quidem .ez. aut cq
Esto primum cquidistans ei, tunc copulabo
-z¢d.: quare trigonum .ecd. est tertia pars
L 87 2 vecta Lez. | recte .de.; tunc ponam ractam .7

quod sit tertia pars quadrilateri
uidistans erit recte .dc., aut non.
+€C.; et erit trigonum .ecd, cquale trigono
quadrilateri .ac. Sed non sit equidistans
d. equidistantem recte 2., et copulabo
rectam .ei.; et erit quadrilaterum .eicd. equale trigono .zcd. , quod est tertia pars
quadrilateri -ac.; quod oportchat facere. Quod probabituar per trigona zdi. et edi.,

= ] 3 que sunt sibl inujcem equalia, cum sing super basim .di., et inter equidistantes .di.
'fgc;:g\:f: R P TATL I SN quibus cum additur in comune trigonum .dei., ueniet quadrilaterum .cicd.

A . 2 equale trigono .dcz., ut dictum est: remanebhit ergo quadrilaterum .abie. duc tertic
\ T 7 totins quadrilateri . e.: quod st in duo e

i lres equas partes dinisum. Rvasys adiaceat

e

a diuiserimus, erit quadrilaterum .qc¢. in
quadrilaterum .a bed., cuius latus . b. sit
| in tria equa diuisum, que sint .ae. ef. fh.; et volo Per puicta .e.f. quadrilaterum .ac.

in tres equas sectiones diniderc, Abscidam primum 4 quadrilatero .a¢. tertiam cius

partem per lincam egredientem 4 puncto .£.; quod etiam faciam per secundum modum,
videlicet ponam -gd. cquidistantem recte

ab; et ponam .g/4. tertiam ex .gd.; ct co-
¢ pulabo rectas fh ch, et.fe.; et protraham vectam .y, equidistantem recte Se., et

quadrilaterum .fhci. tertia pars quadrilateri .«e. Deinde
in duo equa 4 linea ek, ; ot sic enit quadrilaterum
portiones, que sunt quadrilatera .qk. ef. fe.: quibus
omnibus notis poterimus permuy

1tare terminos dinisionum 4 Tuocumque puncto dato, si
supradictayum demonstrationum immemor non extiteris.

Er si quadratum aliquod in duas partes secundum datam portionem , et 4 dato
puncto uel angulo diuidere uis, qualiter hoc fieri deheat

13
stendamus, Esto rursus qua-
IS P Lo . » 08 a
f§\<l/\\ drilaterum .abod.; et data broportio sit .ez. ad .zi.: uolo quidem quadrilaterum .« ped.
I
T—"

b

¥ sectiones diniderc .,

+1 B0tis poterimus » o] ;. -
o e T c?l{ulabu rectam Lf7.; et erit
in. 27.33), dividam quadrilaterum afid.
«abod. divisum in tres equas

u

}“_\ '3

ab angulo dato .d. secare in proportione quam habet .ez. ad -5é.3 protraham primum
dyamctl'um -a4¢.; et ponam .¢t. ad at,

sicut ez, ad +3i.; et protraham dyametrum .d 5.,

© quadeiltorgm |

et e p L 81 qui transeat pumum per punctum .z. Dico quod recta .bd. diuidit quadrilaterum .ac.
P 4L, T, 1), . 0 ea proportione quam habet ez, ad .z, Verhi gratia: trigona quidem .dct. et .dta.

'\_»_»4———/ ad se inuicem sunt sicut bases .ct, ad ¢, in qua etiam Propertione sunt trigona .cbe.

i L% /

3

’ //\ /

|~ ~
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; est sicut .ct. ad .fa., ita trigonum .dcb. ad trigonum .abd. Sed <t
s ¢ sicn : st si s ad .zi., ita wigonum .hdc. ad tri-
ad .ta. est sicut .es. ad .zi; quare est sicut .es. ad .si,, ]D ; b
gonum .bda. Divisum cst ergo quadrilaterum .ac. in duo secund umdpioport‘l‘nnzgl )'e‘,
tam, et ab angulo dato; quod opnru?hﬂt facere. SED. non transeat )ameiu .m j"]tm,
punctum .£.; oportet ut transeat aul inter .ct., Iiliut lntclt Jda. tran/s)ca[; Pl(llmll '; o
.ct. : copulabo quidem rectas .bt. ct .td:; et erit ql\aflnlaterum thed. a r]]t:a £ ;i-
terum .£had. sicut .ct. ad .ta., hoc est sicut .ez. ad .zz..: et p('mam recl;:r[\;l ; . eg}‘lc
distantem dyametro .bd.; et copulabo rectam .dk., el' erit quadrilaterum '.t o t ‘2 ‘qd
quadrilatero .¢bcd.; quod probabitur per ca que dicta sunt; quare erxdsllflx. f .luzm
.ta., hoc est sicut .ez. ad .zi., ita quadrlaterum .]cbc'd. ad mgonnm' ] .41 )alfncm
est utique propositum. Er si secauerit dyameter [)d inter .at., .tha'l: ‘ul‘;l}; meto
.t. recta .tl. equidistans dyametro .bd.; _et coPula]ntur recta .dl.; el.;zn rur .aé)ld ;
.ct. ad .ta., hoc est sicut .ez. ad .zi., ita trigonum .dc¢l. ad quadri atznm;n.am b.l,
quod probabitur per premissa. Er si hoc facereAulolumuS; super lat;xs‘.at. pt mn. mi
ad .la. sicut .ez. ad .zZ.; et producam .dm. equidistantem recte .ah.; et si .e( u.idi‘
nd. sicut .bl. ad la.; et copulabo rectas .In. et .nc. et .lc.; ct P.onam no. ) jqicut
stantem ./c.; et copulabo.ol; et erit quadrila'tcrum 0b. 'ad (Illadl‘l]alerl'{nl u c.tAGi !
bl ad la., hoc est sieut .ez. ad .zi.; quod .et}am })I‘U]Ja]l.ltur per prcm\ssat.mlnn.1 N
puncto .. cquidistans lineg .ab. non ceciderit infra quadrlla%erumb.lac.:lpr;a:. -EL -
neam .cp. cquidistantem lineg .ab.; et ponam .cq.ad .gp. Sl(‘,l‘ll bl a ) .Uid.i,qlamcm
pulabo rectam .lg. et .dg. et .Id.; et per puflctumd.r/l.l I:nna:: rel(/[:zl;] .Zi,qgadri«lﬂm‘um
i .; et copulabo rectam .Jr. ; et erit quadrilaterum . r. dril
l.:tnl?d..d:i;ui .bl.lad da., hoc est sicut .ez. ad .zi.; quof] probahl!ur ff;aﬂ:gzﬁm
Veavy si quadrilaterum aliquod in plures parles, et m‘%)roporhonel;c(l .(ct i,
uis, qualiter hoc fieri debeat, ostcndam}.ls. Adiaceat fluadr} atcru;r;t.ca gi“t.,ez' e
protrahatur recta .dg. equidistans lateri .a/).; et proportiones (l ‘C;‘t B-z‘ N
quibus proportionibus dinidam latus .ba. in puncta .'Ic.l., ].III))C .es I-SIm “.0 S
ita .bk. ad .kL; et sicut.zi. ad .it.,ita .kl ad .la.: in quibus ; ia Inl c})n‘ o e
dinidam rectam .dg. super puncta .m.si.; ct copulabo rectas ]rr: u‘;n o
et .ck. et .cl; et per punctum .m. (hlcan} .rc(:tam .mo. e‘l“]; fs d;l C.“ e
et per punctum .z, ducam rectam JL/J.‘e(IuldlStanlem.l‘BCtC ‘C,I" ¢ i da]:ag‘ o
ko et .Ip., que dividunt totum qundrf]al.erum .ac. in pmpo]'fler:c o ;(1 .‘]a.y o
probatur. Quia est sicat .bk. ad kL, ita .gm. ad .mn.; ct Slfil.l . A, |
-mn. ad .nd. Erit sicut .bk. ad .ka., ita .gm. ad .md.; quare cr ,

e

* cquildistantem recte . . . . sicut .gm. ¥
(Fol. BTverso, lin. 31, 32.35, e margine
inferiore; og. 444, lin. 31-34).

==

o est sicut .« o0 5d trijgonum » (fol. 87
recto,lin. 82 ¢ 33; pag. 144, Yin. 2 ¢ §).

€ H U

fol. 87 perso.

v auiuter ... ET i sectnefrit s 1fal.
81 vergo, lin. 4-7 e 8 pag. 141, lin.
54,

o

N
‘%/\l/ |

i iderit ]
o socaneeit dyametec 1. cec
F:“‘.’ ‘(rl'ul. yﬂ'l verso , lin. T, 84T ¢
18; pag. 184, tin. A119).
@ ——

1

a s (fal.

o is3a .o per DRCimISS: !

T e Tn. 1122 ¢ 23 5 poge 145
lin, 48-23).

. s lfol,

¢ datar divadere ... rectam oma, s |

§T verso, tin. 34-30 ¢ pag. 140, .
24-30;.




fol. 88 recto.

¢ quadriluernin
88 recto, lin.

815,

. perticarum > (fol.
-19; pag. 142, lin.

af. secundum » (fol,
285 pag. 142, lin.

7 numeri
88 recto , lin.
16-24).

[ a

fol. 88 verso,

*quod hadut . quadrilatoram s ([ (ol
88 varso, lin, 4-9; pag. 142, 1, 29-27),
[ a

o

* U copulibo Ly per paraeltum » ( fol,
8% werso, v 1320 o 20; pag. 142, Jin.
39 — pry. 143, Tin. 3),

¢

N

¢
7
il
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ad .md., ita quadrilateram .gk. ad quadrilaterum .ma.: est eliam sicut .gm. ad .md., ita
trigonum .gem. ad trigonum .cmd.; quare coniunctim crit sicut .gm. ad .md., ita (ua-
drilaterum . kbom. ad penthagonum akmed.: sed quadiilatero Ahem. equale est quadri-
laterum .bo.; quare esl sicut (lua(h taterum L bem. ad p(euthngnnum .akmed., ita quadri-
laterum .bo. ad quaddilaterum .o, Sed sicut g, ad amd., ita .es. ad .zt Similiter
ostendetur, quadrilaterum .Jo.ad quadiilateram /d. csse sicul .mn. ad .nd., hoc est sicat

2. ad Lt ergo est sicut.es. ad .zd., i quadiilaterum Jbo. ad quadrilaterum Jepe; et
sicut .zi. ad .it., ita .Z'p. quadiilaterum  ad quadiilaterum e, it ergo quadyilaterum
«ac. dinisum in proportioucs datas, ut oportebat facerc. Ex ut hec que nccessaria sunt
in dinidendis campis perfecte in hoe opere proponantur, quemdam uulgarem modum pro-
ponimus. Vi si quadiilalecon . bgd. super dimidiom Jatesis .« b. dinidere uolwmus in
duo equa, pouam .ef. iu medio intee .ab. et .gd.; et copulabo rectam .ef., que dinidet
quadvilaterom .ag. in dvo equa, si equidistantia fucrint sibi invicem latera .z b, et dg.:
que si equidistaatia nou fuerint, erunt ntique quadrilatera eg.cet af. inciualia: men-
suwrabo quidem ca inucstigando cmbada eorum; et sit quadrilaterum .af. minus (qua-
drilatero .ge. secandum quantitatem perticarvm numeri 2. et inueniam loagitudinem
catheti cadentis ab .e. super veciam .gd., qui sit recta
ke per

- numeruw: dinidam siquiden
i., et proucniat ex divisione quantitas Kf.s et copulabo rectam .ek.: dico
siquidem, quadrilateram «ag. divisum esse in duo cqua 4 linea .ek. Ouod sic probatur:
ponam k. equalem .75 et copulabo .eZ; et erit embadum trigonj .efl. equale sa-
perficici catheti e, in lineam f%.; ergo embadum trigoni .efl. proucnit cx ducto .ei.
in lincam Af.: sed cx .ei. in Af. prouenerit numerus /4., in quo quadeilaterum e bg,
supethabundat quadrilateram .af.; quare quadiilaterum .¢ bgf. superhabundat quadri-
laterum .af. secundum quantilalem trigonj .elf.: qaare si auferatur trigonum .e/f. ex
quadrilatero .Af., remanchit quadrilaterum .51, equale quadrilatero .af. Sunt enim et
trigona .ekf. et .ekl. sibi innicem equalia, cum sint super ciquas bases, et sub eadem
altitndine. Et quoniam cum equalibus equalia addantur, que proucniunt suat equalia.
Equalia erunt quadvitatera k5. et .ak. sibi inuicem, ut predivimus. Eodemque modo
dinidemus in duo equa quadrilatera similia quadrilatero sequenti .z bed., | quod habet
formam fubninis, cuius dyametra minime se se secave possunt: producam primum dya-
metrum 5.5 ot inueniam embada wigonorum @ bd. et .chd.: que si enualia inucnero,
crit utique quadiilaterum .abed. in duo cqua dinisum 4 linea .bd.: que siin equalia
fuerint, erit embadum unius eorum majus. Esto quidem maius trigoni .¢ bd. secundum
quantitatem numeri .e.; protraham quidem 4 poncto .d. super latus .cb. cathetum dz.;
¢t ponam superficiem .ds. in . bi. equalem nomero €5 et copulalio rectam .di. , que
dinidet quadrilaterum .a bcd. in duas portiones cquales, que sunt trigonum .cdi., et
(adsilaterum .abid.; quod probabitue per ea que diximus in precedenti figura,
Sep si geometrice operari wolumus, copulabo rect
figura; ct dinidam eam super

am .ac., ut in hac alia cernitur
punctum .e. in ‘duo equa, et copulabo rectam . be. Recta
vero .be. aut transibit per punctum .tl., aut non: Lranscal prin‘mm per punctum d.
D}cu, qlmdxl'l]atcrum .abed. digisum csse in duo equa § linca .db.; quod sic probatur:
trigona quidem .abe. et .che. sibi inuicem sunt equalia,

! nec non et teigonum .aed.
equale est trigono .ced. Vnde si

ab equalibus equalia auferamus , que remanebunt,
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crunt equalia; ergo extracto trigono .ced. ex trigono .aeb., et trigonum .ce.[l. cx‘tngmm
.ceb., vemanebunt trigona whd. ct .edb. sibi innicem cqualia, ut Pl‘cdl. Sed non
transeat recta .¢ b. per punctum .d.; secabit crgo unum ex lateribus . d. uel .cd.: sceet

quidem latus .cd. super punetum .z.5 et copnletur vecta Aed.;A ct iaceat .dz. n'd‘Au.
sicut .oz, ad .ze.; et copuletur recta b7, Dico si quidem, quadrilateram .abed. dinisum
esse in duo cqua & linea .bi; quod sic probatur. Quoniam trigonum .ezd. et .biz.
circa erlualcs ang)ulns, (qui ad .z., contraria patinotur latera, hocest quod sunt mulue
proportionis, ipsa trigona sibi inuicem sunt equalia. Est enim sicut bz.ad .ze., ita
dz. ad .si. Comune adiungatur trigonum .cez., evant duo trigona .cez, ot Jbiz. equ:ﬂ;}a
trigono .ecd.; sed Lrigono .ecd. equale est trigonum .aed.; ergo l.ngn}m .lce;;. et .zlz_ .
equalia sunt trigono .ead.: sunt enim et trigona .eab. et .ebc. sibi inuicem equalia:
quare si ah equalibus auferantur equalia , que remanebunt erunt equalia : auferatur

i i tri 1 it .ebc. anfcrantur trigona .cez. et
quidem 4 trigono .cab. trigonum .cad., et 4 U‘blgonu ebe. anle e g oo
i sb., remanehunt r[uadrﬂalcmm .abzd., et trigonum .edz. equalia mgonol.u - s
trigo i (2.5 qui adrilate id. equale est tri-
trigono .edz. equale est trigonum biz; quare quadrilaterum .abid. eq

gono | .cbi., ut predixi. )
Incipit de diuisione figurarum plu{'mm laterum. -

St Prxtmacosva equilalerum ct equiangulum ab vahqu(y an.guh'm.lm d;\to‘lruuo ?l{llﬂ
secare desideras, lincam ab ipso angulo super dimidinm ]atf‘,ns sibi opgﬂsx[tl pr:h{:tl;
Verhi gratia: sit datum Imnlhago?um eqml‘ateyum 'el ct{ulalngu}urll‘.l(l CB;;;L,C(“;M_
angulus sit .a.; super dimidium quidem lateris ..cd. lincam .af. Iz‘rutmv 1;' © , T b
gonum .abcde. dinisum esse in duo cqua d linea .af; quod sic probatur: copula

rectas .ac. et .ad., ct crunt trigona .abc. et aed. sibi nuicem cqualia et cquiangula

ja; (quay ilater . equale est qua-
Sunt enim et trigona .afc. ¢l . fd. cqualia; quave quadrilaterum .abef. eq ale 1
i 3 haconum .abcde. ab angulo .a. dato 4 lurea .af.;
drilatero .aedf.: diuisum est crgo penthagonum . gul 0 ol
Fx hoc ergo manifestum est, quod cum in penthagono equits

quod oportchat facere. » quod ! ¢
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in directo recte .zi., aut non: esto primum una earum in directo alterius, ut in hac
tertia cernitur figura: et erit manifestum quod linea .i.d. dividet penthagonum abgde.
in duo equa: quod ctiam si & puncto .t. dato super rectam .zb. ipsum penthagonum
dividere uvis , copulabo rectam | td.; et ipsi ponam el gquidistantcm rectam .i4., et
copulabitur .££. ; que etiam diuvidet idem penthagonum in duo equa : demonstratio
est eadem ut supra. Sen non sit recta .zd. in dirccto .zi.; copulabo quidem rectam
.id. ; et ponam ei equidistantem rectam .zl ; et copulabo rectam .7l ; que etiam
diuidet penthagonum .abgde. in duo equa. Probatio. Recte quidem .iz. et .zd. diui-
dunt penthagonum .abgde. in duas portiones equales : et sunt trigona .idz. et
ddl. sibi inuicem equalia : quibus si addatur quadrilaterum ibgd., erit pentlxago—
num .ibgdl. equale penthagono ibgdz., hoc est dimidio peuthagoni .nl)g'deq ut
oportet : et sic secundum hunc modum possumus perducere diuisionem super omne
latus penthagoni , et ab omni puncto dato super ipsum ; nec non et poterimus in
plures partes dividere eum per ea que dicta sunt. Nam si rectam .eg.in tres equas
partes diuiserimus ; et per puncta sectionum in equas partes diuiscrimus quadrilate-
rum .abge., ct trigonum egd. ; ct deinceps processerimus ordine demonstrato, ha-
bebimus optatum. Er si penthagonum habuerit formam mitrg , ut penthagonum
bedef. , protrahemus ad rectos angulos super latus .cd. lincam fa.; et inuesti-
gabo embadum quadrilateri beaf., nec non ct quadrilateri Jfade. : que si inuencro
esse equalia , erit utique penthagonum .bedef. divisum in duo equa & linea .af.
Si antem embada corum in equalia fuerint, sit maivs eorum embadum quadrilateri
«ae. sccundum quantitatem numeri .g.; et ponam superficiem .fa. in .2 z. equalem nu-
mero .g.; et copulabo rectam fz.; et erit cmbadum trigoni .faz. quantitas medietatis
numeri .g.: quare linea f5. diuidit penthagonum .bcdef. in duo quadrilatera equalia,
que sunt .bezf. et fzde.; et hoc fit secundum nulgarem modum. SED si geometrice
hoc operari uolumus, copulabimus .be., et dinidemus .be. in duo equa super punctum
» ut in hac alia cernitur figura: et dividemus quadrilaterum .bede. in duo equa 4
linea ks que sl transierit per punctum f., dividitur per lineam .fk. penthagonum
bedef.in duo equa; quia si ex quadrato .bcki. auferamus triangulum .bif.; et 4 qua-
flrilnu:ro ikde. auferamus triangulum .ief., remanebunt quadrilatera .fo. et .fd. sibi
innicem equalia.

Er st recta .ik. secat latus .ef. super punctum .Z., ut in hac ultima figura cernitur.
Ponam .ml. ad If. sicut .il. ad Lk et copulabo rvectam .Em., que diuidet pentlago-
num .bedef. in duas sectiones cquales, \quarum una erit quadrilaterum mide., Z]iﬂ
lyicnthngouum Dekmfe probatio : copulabo rectam Jif., et erunt trigona fL et kmd.
sibi inuicem equalia, cum sit propovtio ml. ad f1. sicut il ad Ik.: quare trigonum
.ife. equale cst trigonis .ile. et .klm.: cst enim et tricono e )
quare trigonum .bif. equale est trigonis .iel, et .klm.t;

auferamus trigonum Bfi.; et 4 quadrilatero .ifde. anferamus trigona .ile. et .kim.,
remanebunt quadvilaterum .hekl., ¢

i T ¢ rigonum f7. equalia quadrilatero .kdem.: est enim
trigonum .k, cquale trigono ilf.; quare pcnt]lagunum .bckmf. equale est quadrilatero
amkde., ut predisi qu

! : ar_n Fimm dinisionem perducemus & puncto .f., si copulauerimus
fk. et ponemus e, cquidistantem lineam mn.,

{. equale trigonum .bif’;
unde si 4 quadrilatero .Boki.

et copulauerimus .fz.; et sic crunt
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quadrilatera benf. et fnde. sibi inuicem cqualia : quod ctiam penthagonum si in
f £
tres erpuas partes dinidere uolumus, ascidenms 4 quadrilatero .l/mz/. tertiam partem
cum linca .op.; et & quadrilatero .fnde. secabimus similiter tertiam partem cum linca
.qd.; et erit penthagonum .bedef. dinisum in tres equas partes, quarum una est qua-
qa-s &) P s
drilaterum .bepo., seccunda penthagonum .opdgf., terlia trigonum .gde. Er notandum
’ i & PEGys B

quod st exagonum dinidere notumus , diuidemus ipsum in duo quadrilatera 4 linea
protracta in ipso, que ponat tria latera cius in unam partem, ct reliqua Lria in aliom;
et super dimidium ipsius lineg ponemns punctum, & quo dividenus utrumque quadri-
laternm in duo equa; ut si in exagono .abedef. protraxerimus lineam .ad. , diuidet
s unde si super dimi-

ipsum exagonum in duo quadrilatera, que sunt .abed. et .ad
djnm lineg .ae. posucramus punctum.g.; et ab ipso protraxcrimus rectas dinidentes
utrumedue quadrilaterum in duo equa; et deinceps immitati fuerimns ea que dicta
sunl superius, potcrimus ipsum exagonum cum finca una in duo cqua diuidere; nec
nou et poterimus permutare scctiones ab omni puncto dato super aliquod ex fate-
ribus eius; nec non, st secundum loe processerimus in reliquis figuris plurium lateram,
poterimus ad nolitiam diuisionis ipsarum sauissime peruenire.
Incipit de diisione circulorum, et eorum partiun.

St cirevive aliquem in duo equa secare uolumus, per lineam protraclam & puncto
dato super periferiam cius, aut extra circulum, ipsum punctum cum centro copul.a;
ct ipsam rectam usque ad periferiam ducere studcas; Verbi gratia: | Fsto datus cir-
culj; copulata

culus .abgd.; et extra ipsum sit datus punclus .e., et sit .5. centrum ci :
quidem recta .ez., et cmissa usque in punctum .g., crit recta .ag. dyameter circulj
.abgd. Nam dyameter circulj est recta per centrum ducta: et in ulvaque parle pe-
rif('l‘ig terminata. Ducitur (Juitlnm reela .ag. per centrum 2. l‘,]‘gl)-dyaml‘wl' est ..lzg.;
quare semicirculus est unaqueque portionum .abg. et .adg.: diumus' b_sl, ergn circu-
lus .abgd. 4 recta protracla & puncto .e. dato exira circulum. Fr si infra vu-ru]u.m
punctus datus Cucrit .., copulabo rectam .z, et ducam eam in utramque partem in
puncta .b.d.; et erit recta .bd. dyameter civeuli, qui secat circulum .abgd. TImI]IlCI‘
in duo equa. Er si circulum aliquem in tres partes diuidere uolamus, cmnl}t,msmus
circulj sit .d.; et copulabimus s

in ipsum trigonum equilaterum .a.b.g.; et centrum
ctas .(l/l.rlb.dg., (que divident civenlum .abg. in tres cquas partes, quurnw unn.cst
seclor .dab., secunda est sector .(dbg., tertia quorue est scetor .dga. \'L‘l"l)l gralia :
quia equales sunt vecte .ad. bg. ga., equales erunt avcus ,n/.). bg.ga uia .(‘411-IIII(HS
recte in equalibus circulis equales arcus subtendunt. Sunt enim d centro sibi innicem
cquales recte .da. db. dg.; et anguli qui ad .. sibi inuicem sant cqualgs: quare se-
ctiones .¢.z.i. sibi inuicem sunt cquales: dinisus est crgo circnlus .abg. in tres fm:lm—
nes equales, ut oportet. Er si in plures partes ipsam & centro diuidere uis, in tol
equales partes periferiam ipsius circu!j dinide, (quot partes ex co ‘faccrc nolueris; et
puncta ipsarum sectionum cum centro copulare studeas, et peruenics ad o!»lnt:n. .

St uero circnlum per lincas erquidistantes in tria diuidere uolumus,' lmc.smc lah'ox?
maximo fieri non posse cognosce; tamen qualiter loc secundum propinsnitalem fieri

i i ] rects e sit igoni
debeat, demonstrabo. Ponam primum in circulo .abg. rectam .ag., que sit | n.us h‘ )n_
iferig totius cirenlj

equilateri cadentis in ipso; imave periferia .2g. crit tertia pars 1}7(:;

fi

v Fsta datns ...

. 90 verso.
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146 .DISe
.abg.; et ponam & centro .d. rectam .db. equidistantem recte .ag., et copulabo rectas
da.dg. ab. et .bg., et erunt trigona .dag. et .bag. sibi inuicem equalia: quibus si
addatur augmentum comune pnrlioﬂem circulj COntempta sub recta -2g., et arcu ag.;
erit figura contempta sub rectis b et .bg., et arcu .ag. equalis sectori.dag., qui
est tertia pars circulj; quare figura contenta sub rectis .ba- et .bg., ct arcu .ag. tertia
pars est circulj .abg. : cui addatur portio circulj contenta sub recta .bg., et arcu
w1910 bg., erit portio circulj contenta sub recta .ab., | et periferia .agb. plus tertip partis
circulj .abg. secundum quantitatem portionis .bg.: quare inucniam embadum portionis
contencta sub recta .bg., et periferia .bg.; et dinidam duplum super rectam .ab., et
parum plas ex hoc quod prouenerit minuam ex periferia .bg.; ct sit illud arcus .be.;
et copulabo rectam .ce., et crit secundum propinquilatem porlio .age. tertia pars cir-
culi.abg. Deinde super rectam .ae. protraham d centro 2. cathctum .dz., ¢t perdu-
" porte i::.1,g.‘m;si;rsfn‘;i:é:.xli;. ({31“9\1 cam eam' %n L., etsit recta L. equaliﬁ rectg .dz.; et per punctum .7, protraham rectam
; -tk. equidistantem recte .ae.; et erit portio .£kl. equalis portioni .abe. Reliquum
uero, quod continetur sub rectis .ae. et .th., et arcubus .ke. et. at., exit alia tertia
pars; quod sic probatur. Ducam & puncto .e. super lineam .ab. cathetum .cc.; et sit
illnd quod prouenit ex diwisione dupli embadi portionis .bg.in rectam .ab.; et co-
pulabitur recta .eb., et erit trigonum .abe. equalis portionis circulj .bg.: quare cum
auferatur trigonum .abe. cx circulj portione .agb., remanebit portio .aeg. tertia pars
circwlj .abg.: et quia recte k. et .ae. equidistantes sunt, et equaliter distant 4 centro,
sibi inuicem equales sunt. £t quoniam equalis est recta .t%. rocte .ae., ipse due recte
ab codem circulo equales sectioncs auferunt, ut im tertio libro gveLipis panditur :
equalis est crgo portio £k, portioni -aeg.; quare tertia pars est sectio .£4/. ; residuum
uero quod continetur iuter equidistautes .t4. et .ae. rectas, et arcus .ek. ct .«t. erit re-
liqua.l tef'tia pars, ut oportet. E¢ ut hec prontins haberentur, quam subtilius potui, in-
uestigaud [Tropurtionem recty .dz. ad semidyametrum circulj: et inueni, eam essc secun-
dum propinquitatem sicut .9. ad. s1.: unde cum aliquem circulum in tres equas partes
Cum‘equidistantibus rectis dinidere uoluerimus, dyametrum circulj inuenire studchimus;
et cius medictas in propertione dicta, cum ab utraque parte circulj centri diunisa fuerit,

et per sectiones proportionum rectas ad rectos angulos duxerimus, dinidemus utique
¢ circulum in tres equas partes.

« conftenta suk oo vesta b e (fol. 90
verso, lin. ultima, e margine inferioee;

in
pag. 146, hin. 6-7).

+ ad angolos ... dato cirenlo » (fol. 94
recto, Tin. 34, 35, ¢ margine infetiore;
vag. 146, lin. 36-38).

a

Similiter si circulam .abgde. in quatuor oquas partes dividere uolumus, dyametros
.@%. et .ge. super centrum Cil‘(}u]] c. ad rectos angulos secare faciam; deindc semidya-
metrum .¢z. super punclum A. diuidam; et sit proportio .ck. ad .cz. sicut .611. ad .1312.1
et ponam rectam .c/, equalem recte .c&.; et per puncta k. producam tectas bk ¢t
-df. secantes dyametrum .az. ad angulos rectos, erit unusquisque semicircalorum se-
cundum propin.quitatem diuisus in duo equa. Et si inter duas equidistantes 4 dato cir-
culo | abg., cuins centrum sit «d., datam partem, que sit tertia, auferre uolumus, ponam
reclam .ab. latus trianguli equilateri cadentis in cirenlo .abg. ; et per ccnt:‘um .
ponan'l el equidistantem reclam dg., ct copulabo rectam bg.; ’ct dividam periferiam
@b in duo equa super punctum .e., et protraham rectam .ez. equidistantem recte

L contencta sul rectis bg. ct.ez., cl arcubus .cb. et .g3. tertia

PROBATIO: protrabam rectas .da. et .db. et .ag.; et crunt trigona

fol. 91 earsg

o gy ouins .

versa, lin, l’év pag. 146, lin. 38-43

tertia pars @ (fol. §1
).

bg. Dico qnad figura
g pars est cireulj .abg.
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gab. et .dab. equalia: quibus cum m comune additur portio .abe., erit figura con-
tencta sub rectis .ga. et .gb., ¢t arcu .qeb. equalis sectori .daeb., qui est tertia
pars circulj .abg.; ergo figura contencta suls rectis .ga. et .gb., et arcu .aeb. est tertia
pars circulj .abyg.: et quia recte .bg. et .es. equidistantes sunt, erunt arcus .eb. et .g 3.
equales. Sed arcui .eb. cqualis est arcus .ae.; evgo et areus .ae. equalis est arcui .g3.:
comune addatur arcus .bg., erit quidem arcus .aebg. equalis arcui .e bga.; quare portio
circulj .esgbh. equalis est portioni circulj .agbe.: comuniter auferatur portio contencta
sub recta .bg., et arcu .gb., remanebit fignra contencta sub rectis .gb. et .ez., et
arcubus .be. et .gz. equalis tertie parti circulj , scilicet figure contencte sub rectis
.ga. et .gh., etarcu .aed.; quod oportebat ostendere. Ostendam rursus quomode
auferatur 4 circulo dato qualiscunque pars dala per circulum equidistantem ei. Sit
datus circulus .ebed. super centrum .e., uolo & circalo .abed. anferre partem datam,
que sit tertia per circulum equidistantem ei : protraham dyametrum .ag.; et ponam
quadratum lineg .ee. triplum quadrati lineg .ez.; et centro quidem .e. spatio .ez.
circinabo circutum .zé¢. Dico : d dato circulo .abcd. secta est tertia eius, que est
circulus .zit. Probatio. Quoniam .ez. recta dimidium est dyametri .zg., erit qua-
dratum dyametri .ag. quadraplum ex quadrato lineg .ae.: propter eandem ergo et
quadratum lineg .5¢. est quadruplum quadrati lineg .ez.; quare cst sicut quadratum
lineg .ea. ad quadratum lineg .ez., ita guadratum dyametri .zg. ad quadratum dya-
metri £z, : sed sicut quadratum dyametri .ag. ad quadratum dyametri .£z., ita cir-
culus .abed. ad circulum .zéf.: sunt cnim circul] ad se inuicem sicuti ad quadrata
dyametrorum; ut in duodecimo Bycuiots monstraium esi: quare erit sicut quadratum
lineg .ea. i ad quadratum lineg .ez., jta circulus .abed. ad cirenlom .ziz. : est enim
quadratum lincg .ca. triplum quadrati liney .ez.; quare circulus .abcd. triplus est
cireulj .zit.; et sunt ambo circulj equidistantes, cum unum habeant centrum. Secta est
ergo 4 circulo .abed. tertia eius pars per cirenlum .z7t. equidistantem ei; quod opor-
tebat facere.

Incipit De diuisione portionum circulorum.

S1 sgmicreveyy .ebg. in duo equa sccare uis; diuide rectam .ag. in due equa super
punctum .d.; et a puncto .d. ad rectos angulos rectam protrahe .db. Dico, dinisum
esse semicirculum .abg. in duo equa d recta .db. Probatio: productis rectis .ba. cF b,
erunt trigona .bdg. et .bda. sibi inuicem equalia ; cst enim latus JI.(Z. lateri .dg.
equale: et in comuni jacet recta .bd.; nec non et anguli ad .. sunl recti; quare rcha
.bg. equalis est recte Dbag cquales uero recte equales sectioncs auferunt; quare scctio
.bg. sectioni .ba. equalis est. Sunt et trigona .bdg. et .bda. cqualia; quare sectio bdai.
sectioni .bdge. est equalis : diuisum est ergo semicirculum abgd. in duo equa; quod
oportehat facere. Kt si ipsum cum recta equidistante basi .ag. diuidere uis; semidya-
metrum .bd. super punctum .z, diuide: ct sit .dz. ad .zb. sicut .ou1. ad .i312.: et per
punctum .z, protrahe reclam .ei., que dinidet similiter semicivculum .abg. in duo equa;
que habentur ex his que diximus in diuisione circulj in quatuor partes. ]
iue sit minor, siue maior semicirculo, in duo equa dinidere uis,

Er si portio circuli,
simili modo super dimidinm cordg ecius sagittam pmtrahe: uerhi gratia : sit data
portio maior semicirculo .abg.; et super dimidium cordg ipsius sagittam da. pro-

fol. 92 recto.

reclte equates . .
recto, lin. 12, 13-
34.38).

b sit 5y
ag.
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fol. 92

147,




5 ET si portio
recto, lin. 21-
—~ qug. 148, |

sdeinde » (L 92 448 DIS® v 149

s pag 447, lin, Al
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trahe: et erit portio circuli .abd. equalis portioni .adg.; quod probabitur per ea que meri reperiti ualeat, demonstrabo. Sed primum, unde modus reperiendi has radices pro-

kil dicta sunt in semicirculo: et si & puncto .d. ad rectos angulos protraxerimus rectam cedat, uolo presentialiter demonstrare. Cvm itaque linea dinisa in duas paries fuerit:
«de. super cordam bg., dinidetur utique in duo equa portio cireuli beg., que est crunt cubi ipsarum portionum cum triplo multiplicationis quadrati unius cuiusque sectio- R qusengi o i, 48
minor semicivculo. Rvesvs si semicirculum .abe. in trin equa dividere uls, rectam Jbe, nis in alia equales cubo totius Lineg. Verbi gratia: sit linca .ab. ut libet dinisa super Beto, T o 8 pag. 149, L. 561
in duo equa partire snper punctum .d.; deinde arcum .bac. in tria equa dinide super puactum .g. Dico, cubos portionum .ag. et .gh. cum triplo (uadrati porliouis .ag-in e *
puncta .a.g.; et copulabis rectas .da. dg., que dinident semicirculum .ade. in tres equas .gb., et cum triplo quadrati portionis .bg. in ga. cquales esse cubo totins lineg ab.;
sectiones. Probatio. Quoniam semicirculus est portio .abe., erit utique punctus .d. cen- quod wideatar in numeris: sit tota .ab. 5. et.ag. sit 3., remanchit .gh. 2.5 quarum
trum circuli, culus medictas cst semicireulus .abc.; quare recte .do. da. dg. de. sibi portionum cubi sunt .27. et .8.: quibus tusimul iunctis faciunt .35.; et ex triplo quadrati
inuicem sunt cquales: et quia arcus .ba. et .ag. et .gc. sibi inuicem equales sunt, erit de 3 in2 weniunt .54.; et cx triplo quadrati de .2. in .3. ueniunt .36.; ct sic hahentur in
G922 sector una queque figuraram contentarum sub duabus rectis, i et arca predictis; summa 123., scilicet cubus quinarij, scilicet lineg .ab. Nam .5. est radix cubica de .125.;
¢ quare cum sub cqualibus rectis, et sub equalibus arcubus sint, ipsos scctores sibi inuicem (juia ductis 5. in sc faciunt .25.; quibus ductis in .5. facinnt .125. Et cum super hane dif-

fes sunt ... Quabus rectis » (fol.

92 recin, T, wima + mergior e, C[UALES esse necesse est: divisus est ergo semicircnlus in tres sectores equales, que sunt finitiouem diulius cogitarem: inueni hune modum repperiendi radices, secundum quod in-

rore s peg U8, T, 9 40), dab., et dag., et dgo.; quod oportebat facere. Er si figuram aliquam contenctam
sub duabus rectis, et arcu periferig in duo equa diuidere uis, ut trigonum .abdg. ,
cuius duo latera .ab. et .ag. sunt recta ; reliquum wero latus .bdg. sit arcus circuli.
Copulabo primum rectam .bg., et dividam ipsam in duo equa super punctum .e., 4
quo protraham rectam .ac.; deinde super rectam .bg., et 4 dato puncto in ipsam .e.
protraham ad rectos angulos rectam .ed. Recte .ae. et .ed. aut sunt in directo sibi in-

ferius explicabo. Sed primum uolo demonstrarc quomodo sccundum hane diffinitionem
debeat quilibet numerns cubicari, ut si uis cubicare .12., accipe cubum de .10., el cubum
de .2., in quibus portionihus sint .12. dinisa, erunt L1008, snper que adde triplum qua-
drati de 10 ductum in 2., et triplum quadrati de .2. ductum in .40., scilicet 600 et 120,
crunt in summa .1728., que sunt cubus de .12.: et sic potes operari in cubicatione cuiusque
uis numeri. Vude reuertatur ad inmentionem radicum cubicarum quornmiibet numero-

—,

uicem, aut non:

N i fuerint in direclo, diuisa erit figura .abdg. in duo cqua 4 linea .ad., rum. Sed primum sciendum est, qui sunt numen cubi, qui flunt & numeris primi gra-
© sint, ipsos .

verso, lin, 2-1

ed. diidat » (fol. 92

cum recta .ae. dinidat rectilinenm trigonum .abg. in duo cqua; et Tecta .ed. dividat

dus. Nam cubus unitatis cst .1., binarij .8., ternarij .27., quaternarij .64., quinatij .125.,
sexnarij 216., septenarij .343., optonarij .#12., nouenarij 120 et cu]A)us itaque dcccmﬁ ij
-1600.; quibus per ordinem cordetenus cognilis; scias quod radix cubica numCTOrUIn BuUS
et duarum et trjum ﬁgurm‘um cst una ﬁgum; (uatiuor uero ﬁgurzu‘um et quinque et sex
radix cubica est numerus duarum figurarum. Septem autem figararum et otto et nouem
radix st numerus Lritn figurarum: et sic semper deinceps crescendo unam, uel duas,uel
tres figuras numero in eius radice erescet una figura tantum: his itaque intellectis, opor-
tet docere qualiter inneniatur differentia, que cst inter aliquem i cubum pumerum, et

4, portionem cireuli bdg. in duo equa. Sep non sit in directo recta .ed. vecte .ca., ut in
hac alia cernitur formula. Copulabo tunc rectam .ad.; et per punctum .e. protraham
rectam .ei. equidistantem recte .ad.; et copulabo rectam .ai., que diuidet totam figu-

! ram «abdg. in duo equa. Probatio. Quoniam recte .ad. ot .ei. equidistantes sunt, et in

! ¢is sunt trigona .dai. ct .dea., super basim .da. ipsa trigona sibi inuicem equalia sunt:
quibus addita in comuni figura contencta sub rectis .ab. et .ad., ct arcu .db., crit fi-

| gura contencta sub rectis .di. et Jia. et .ab., ot arca .db., equalis figure contencte sub

€

of . veclis de. et .ea. et .ab.,et aren bd.;que figura continct dimidium trianguli .abdg., ut

\\ opurtebat facere.

iplicabis 1 adi i er yadi alterius; ¢t quod pro-
suum sequentem; multiplicabis itaque radicem unius per radicem alterins; et quod pro

ucnerit, triplicabis, et samme addes .1., quod prouenit ex cubicatione unitatis, in qua

: S L . ] X : . o bi eratia: scire (uantum ad-
. Explicit distinctio quarta de divisione camporum inter consories. radix maioris cubi superhabundat radicem minori verbi gll atia: uolo scire q 1 i
~ ’ o T . npor 7 ) N Co, i PR . iplicationem itaque de 2. 10 .3,
o 0 e Exptn i S Incipit quinta de radicibus cubicis inueniendis. dit cubus, qui fit 4 .3., super cubum qui fit & .2.: mulup. 1 “ 1 R
(P, 92 vorsoy lin. 14.22; pag. 143 v S om : B - Lo . L. ot . v and P - vo dilferentia quesita: fque 9., si addan-
(0. gL gorrses ln pege 148, Cva Secundum promissa in huius operis principio de radicibus cubicis oporteat me triplica, erunt 1.5 quibus adde 4., erunt .40, pro diferentia qu : 1

Tractary

tur super cubum, qui fit & binario, scilicet super 8., ncnient .21, scilicet cubus, qullﬁt

4 ternario: his explicatis, ut inueniatur radix de .47., secundum propinfuitatem accipe
R . . . K i b o

maiorem radicem, quam halient .47. in integris, et est .3.; quorum cubnm, scificet .27.,

de quibus in libro abbaci tractatum inserui spetialem
tialiter rescribendum, ut continuatis
operis possim faciliug peruenire.

duxi eundem presen-
distinctionibus suprascriptis ad firem ecinsdem

vpvs auide o . . L . . I ERE S < ost .o emanent .20, QU 5. L e L. Bicrenting o (fd. 93
Cvvs quidem numerns est, qui surgit ex multiplic extrahe de .47., remancnt .20.; ergo radix cubica de .47, ¢st 3., el rem 3 que it . .. . Bllejrentin,

3P 9. lin
sit Linea .ab.; et proportionahis .20, ad differentiam, que st infer.cul'mnT, qui ﬂt.d B e ‘: e 445 pag 1401 .
et cubum, qui fit 4 .4.; quam differentiam inuenics ex triplo muhlplu::.mmns de .s.in A, g g
wno addito, uel estractione .27. de .64.; que differentia st .37.5 ex «quibus .20. Sllll!. plus
medietate: quare adde § super lincam .ab., sitque .bg.; et inueniatur eubus wumeri g
(jui sic inuenietur: cubicabo scetiones .ab. ct.bg., erunt L 27;tlui]')us sgpcraddum triplum
quadrati numeri .ab. in .Dg., nec non et Liptunt quadrati wameri .gb.in.ba.,hoc est 3

. . T Cre areo radi e < ost by, el su-
erunt I 42; quibus usque m .47 desunt § 4; ergo radix cubica de 47 est £ 3, el su

\ ‘ atione trium equalium numerorum,
ucl ex aliquo ruadrato numero in suam radicem du

multiplicatione de .2, in .2

cto. VL .s. et .27, nam .3, surgunt ex
2. dueta in 2.,
dicem, sc

. uel ex multiplicatione (uaternarij in suam ra-
et in 2., et 27 surgunt ex tribus ternarijs,
radicem, que cst .3, Nam 1

uel ex nouenario ducto in suam

adi ) + Na a«]lx cubica octonarij est .2.; ct radix cubica de .a7. et .3.; el
sic mtelligas de reliquis cubis numeris,

10252 cubi non sunt, radices' cubic
cubice dicuntur surde. N

¢t eorum radicibas: reliqui autem numeri, qui

as in numeris habere non possunt:unde radices ipsorum
aliter cne . . N . . . ot by
am qualiter secundum propinquitatem radix cubica cuiusuis nu- Loz



fol. 94 recto,

* quudnati posite ... pee pofsita 2 (Mol
94 recto, tin. 28-30 ¢ 31; g, 130,
tin. 81-38).
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27
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perhabundat } 4; que etiam propurtionabis ad numerum, qui uenit ex triplo .ag.in 4.,

que sunt radix sequentis cubi; qui namerus est .42.: ex quibus predicta +4 sunt quasi de-

.. . n -, 1 1 . H B o
cima pa‘rs. quare (\(h%e numero .bg. %5, que Sslt -gd.; cuius cubus, qui est ﬁ cum Lriplo
quadrati .ag. ductoin .gd., scilicet cum 473, nec non ct cum triplo quadrati .gd. ducto
i i
B

: ili o 10 o t s 234
in .ga., scilicet cum {—£% extrahe de £ 4, remanebunt £, que sunt

a2 oL oy . ) Co . L
de 47 est ; 33, scilicet § 3, et remanet inde parum plus § unius integri: quam tertiam si
proportionaueris ad numerum, qui peruenit ex triplo .ad. in .4, propius nimirum ad radi-

ergo radix cubica

cem de 47 deuenies. Item si uis inuenire radicem cubicam de 900, Tam seis cuia radix eorum
quam habent in integrum, cum sint numerus tertij gradus, es una figura tantum; (quam
accipe, ct est .9., quorum cubus est .720.: quibus extractis ex .900., Temanent .171.; et in-
uenies differentiam, que est 4 cubo nouenarij in cubo decenarij; que differentia est .271.:
proportionare ergo | residua .47t. cum .271., weniunt parum minus de ¢, quarum duarum
tertiarum cubum, scilicet £, extrahe de .171., remanebunt 4+ 170.: deinde multiplica tri-
plum quadrati de 9., scilicet .243 per £, hoc est accipe £ de 243, erunt .162.; que extrahe
de £ 170., remanent £29.: deinde accipe (uadratum de 3, crunt §; quas triplica, ueniet
3 1; quem numerum multiplica per .9., uenient .42.; que cum non possint extrahi de
4 8., extrahes 43 8 de .12., remancnt 57 8.: diminuta ergo radix de .900. est % 9, et desunt
inde % 3., hoc est cubus de 29 est 3 003.: que inuenies si de 29 facies tertias, scilicet
29‘,43t cubicaueris .929., et corum cubum per 27. diuiseris, scilicet per cubum ternarij.
Et 51>c propius ad radicem de .900. uenire uis, mulliplicag 9 per 10; et quod prouenerit,
triplica; uel triplum de 29 per 10. multiplica, exibunt .20 in quibus dinide 2 3; et
quod pn-)ucnerit abice de £ 9, et habebis propositum. Rvesvs si wis inuenire i;diccm
de 2343, iam scis quia radix eorum, quam habent in integrum, est numerus duarum fi-
gurarunlu quare ultima figura ipsins radicis ponenda est sub sccundo grada ; nam que
ffgum ipsa esse debeat, indicabo. Relinque itaque ex 234 tres figuras, ¢que faciunt ter-
tium: et sccundum: et primum gradum, remanent .2.; ex quibus accipe malorem radi-
cem, quam habent in integrum, que est .1., ct remanent .1.; (uam radicem, scilicet .1.,
pones sub .4 et pro uno, quod remanet, pone 4. super .2.; et copulabis ipsum cum
-345., erunt 4343.; et sic pro radice de .2343. habentur 0., scilicet .1. in secundo gradu,
remn.uer.lt 13485 pro quibus antepositum .1. oportet ponere talem figuram sub .3.; que
mul'upllcala per lr%plum quadrati posite figurg sub .4., nec non et multiplicata eadem
posita figura per .mplum quadrali ponendg figurs: ctiam ct cubicala ipsa ponenda fi-
gura ct ll}CC omnia extracta cum fuerint de .1343., non remaneat inde ultra triphum mul-
s i s o e et o,

s1ex usitato arbitrio;

e 2o | b erit enim ipsa figura .3., que po-

: » triplicabis quadratum posite figurg, erunt .z., que poncs sub tertio gradu;
quia cum multiplicatur secundus gradus in se, tertium gradum facit; ct multiplicabis
posita 3. sub 5. per posita .3. sub 3., erunt -9.; que extrahe ex copuiatiunc de .1. po-
sno__supcr 2. cum sequentibus 3., scilicet de .13., remanebunt 4., que pone super .3
tertij gradus; et triplicabis quadratum positorum trium sub et ¥ pones

r .5., crunt .27.
sub secundo et primo ey ni .27., que pones

wradum o, g‘rat!u; quia cum primus gradus multiplicat se ipsum, primum
s e“mh- t ue ter‘r;lmatloncm in ipso, multiplicabis ipsa .27. per .1. positum sub .4,
strahes ipsam multiplicati i i it :

Pp: plicationem ex copulauonc ([uaternari) positl super .3., el se-
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quentis quaternarij, scilicet de .4f., remanent .17. super ipsa .44.; que copulabis cum .5,
primi gradus, erunt .475.; de quibus extralie cubum ternarij positi sub .3., scilicet .27.,
remanchunt .118., que non excedunt triplum multiplicationis radicis inuenctg, scilicet de
.13, in numerum sibi sequentem, scilicet in 4.: crgo radix cubica de .2343. cst .13., et
remailent .448.: accipe ergo triplum multiplicntiouis de .15 in .14, et adde 1., crunt
547, ex quibus 148 sunt parum amplius quartg partis. Quare adde § inuenctg radics,
crunt +143.: extrahe ergo cubicalionem de 4, sciliecet g5 cx 148., remanent S asnet
accipe triplum quadrati de 13, eruut .507.; que multiplica per %, uenient } 1263 que
extrahe de % 147, remanent 221, Mem accipe triplum quadrati de L, scilicet % ; et
multiplica eas per 13., uenient 75 2.; que cxtrabe de £ 21, remanent ¥ 18.: et sic pro
vadice de 234, habentur & 13., ¢t superhabundat ex eis ¢; 18.: quare multiplica triplum

de £ 13, per primum sequentem numerum, scilicet per .44., evunt 4 356.: in quibus di-
nide 31 1s., exibit circa % ; qua addita cum 413, reddent §%43. pro quesita radice; et
sic studeas facere in similibus.

Et si radicem cubicam de 56789, habere desideras; Tam scis per ea que dicta sunt
quia radix eorum est numerus duarum figurarum. Quare dimissis tribus primis figuris,
radicem reliquarum, scilicet de .56. accipe, eritque .3., el remancnt .29.: pone igitur .3.
sub secundo gradu, ct 29 super .36.; et triplica quadratum positi ternarij, erunt .27,
que pone sub quarto et tertio gradu; quia cum secunda figura multiplicatur in se,
facit tertium gradum, uel terminantem in ipso : et studeas antepositum ternarium po-
nere talem figmam que, cum multiplicata fuerit per .27., que sunt in quarto et tertio
gradu; et ipsa mulliplicatione extracta de .297., scilicet ex multiplicatione predictorum
.20. ¢t sequentium .7., remaneat inde numerus gui, cum copulatus fuerit cum sequenti
figura, scilicet cum .5., possis cx ipsa copulatione extrahere multiplicationem tripli qua-
drati ponendg figurg in .3. , scilicet in positam figuram ; et remaneat inde numerus
(Iui, cum cnpulatus fuerit cum .9. primj gradus, ualcas inde extrahere cubum ipsius po-
nendg figurg; et non remaneal inde ultra triplum multiplicationis totius radicis inuenctg
in numerum scquentem. Et lianc considerationem habeas i1 onnj ponenda figura; eritque
illa figura .8.; qua posita snb primo gradu, mulliplicabis cam per 27, hoc est primo
per 2., et postea per 7. Nam cx ductis .8. in .2, uclniunt .16.; quibus extractis de .29.,
remanent .13, super ipsis; et ex ductis .8. in .7., ueniunt .36.; quibus extractis de 57,
remanent .81. super ipsis : post hee multiplica .8. in se, crunt .64. terminantia in primo
gradu ; que triplica , erunt .192 similiter terminanlia in primo gradu : quare pones

" ea super suos gradus, scilicet sub tertio, et secundo, et primo; et multiplica ultimam

figuram de .102. per .3. posita sub secundo gradu, facient .3, in quarto gradu: quare
extrahe eadem .5., scilicet ex ultima figura de .81., remanent .5, super .8.; ¢l multi-

plica sequentem figuram de .192., scilicet 9. per cadem .3., erunt .27. terminantia in

tertio gradu; quia cum secundus gradus multiplical secundum, tertium gradum facit :
quare extrahe .27, de .3i., que sunt in tertio gradu, remanent in eisdem gradibus .24.;

quibus copulatis cum .5. sequentibus, crunt .248.; e¥ quibus extrahe multiplicationem

3. predicta, remanebunt .242.: quibus copulatis cum

figurg primi gradus de .192. o
017,

0., erunt .2429.: ex quibus extrahe cubum octonarij, scilicet .s12., remanchunt

Vel aliter multiplica .8. in se, erunt .64 que pone sub secundo, et primo gradu; mul-

¢ 29, pome e ot nom » {fol. M eerso.
lin. 21-34; pag. 154, lin, 11-27}.
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fol. 95 recto.
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tiplicans .6. per .8., ct extrahens de .242., remancnt .194. super 1ps§s '.2424.; quilms. copu-
latis cum .9. sequentibus, faciunt .1940.; ex quibus extrahe mul[lphca?mnem primg fi-
gurg de .64 in .8., scilicet .32., remanebunt simtliter .1917., que superhalmndant mp_lum
789, est .38., el remanchunt inde

multiplicationis de .38. in .39. Ergo radix cabica de .
super predicta .3s., et parum amplius.

A9t7.; quod Tesiduum addit

Rvasys st uis inuenire tadicem de 456780, dinisis primis tribus figuris, radicem reli-

quarum trium, scilicet de s36., que est .7., pone sub secundo gradu; et residunm, (uod
est .13, pone super cis; el tiiplum quadrati de.7., scilicet .147., ponc ita ut sint ter-
minantia sub tertio gradu ; et studeas inuenire figuram, que ponenda est sub primo
gradu ante posita .7. per modum demonstratnm; eritque 7., quam pone sub primo gradu:
et multiplica ea per.t. de 147., crunt .75 que extrahe ex .i1., que sunl super .45, re-
wancnt 4. super quartum gradum; que copula cum .5. sequentibus, faciunt .43.; de qui-
hus tolle multiplicationem corumdem .7 in 4. de 147, remanebunt .43. super 43, qui-
hus copulatis enm .7., erunt 4575 ex quibus tolle multiplicationem corumdem .7, primi

gradus in .7., que sunt in 47, remanchunt .108. super 457 deinde tripla quadratum se-
ptenarij primi gradus, crunt 447 terminantia in primoe gradu; que ordinate per suas
differentias per .7., que sunt posita sub sccundo gradu , sccundum quod in divisione
numerorum docuimus, multiplica. Nam ¢x uno ducto in .7. ueniunt .7.; quibus extractis
de .10, remanent 3. | super .0.; et ex .4. ductis in .7. ucniunt .2s.; quibus extractis de 38

remanent .10. super .38.; et cx ductis .7 in 7. ueniunt .49.; quibus extractis de .108.

remauent .59, super lertium et secundum gradum; r[ui]ms copulatis cum .9. primi gradus
facinnt .599.; ex «quibns extrahe cubum septenarij, seilicet .343., remanent (256.5 ¢t sic
radix inucncta est .77., el remanent .236.

Apngc si wis inuenire radicem de 9876343., diuisis siquidem tribus primis figuris, re-
manent .9876.; quibus positis in aliam partem, corum radicem inuenias ordine demon-
strato, erit .o, et remanchunt inde ¢13.: poue ergo .21. sub tertio ct secundo gradu:
cum radix septem figurarum sit numerns figuraram trium; ct remanentia 613, pone su-
per .876., ul hic ostenditur; et tripla quadratum de .21., erunt 1323, que ponenda sunt
ierminantia in tertio gradu, in quo terminatur multiplicatio unitatis in se, que po-
sita est sub secundo gradu : quibus ita positis cadit ultima figura corum sul scxto
gradu : deinde pone .4. ante 21.; que figura innenitnr ex magisterio superins demon-
strato; el multiplicabis ipsa 4 per wnamrpuamque figuram ordinate de .1323.; ¢t incipies
extrahere .6., que sunt super sextum gradum; quia cum primus gradus sextum multi-
plicat, sextum gradum {acit : crgo mnltipticabis .4. per 1, et extrahes de .6., remane-
bunt .2. super 6.5 et 4 per 3, ct extrahes de .ot vemanebunt 9. super .4.; ct 4 per
2, et ex gradum; et 4 per 3
et extralies de .873., remanebunt 863, super quintum, et guartum, ct tertium gradum
deinde accipe lriplum quadrati de .4, scilicet .4s., el pone sul sccundo, et Primu gradu;
ct multiplicabis .4. ex ipsis .43. per 2. de 21 positis in radice, erunt s., que extrahenda
sunt de numero terminante in quarto gradu, scilicet de 86.; quia cum secundus gradus
multiplicat tertivm, quartum gradum facit, remanebunt .78, ex ipsis .86. super quintum,
et quavium gradum: ct eadem .4 multiplicabis per .1. de .21., crunt .4., que extrahenda
sunt de numero terminante in tertio gradu, scilicet de .783.; quia cum secundus gradus

ahes de 93, remanebunt 7. super quintum, et quartum
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secundum multiplicat, tertivm gradum facit, remancbunt .779. super quintum, et quar-
tum , et tertium grndum. Deinde multiplicanda sunt .s., que restant de .48., gradatim
per cadem .21.; ergo multiplicabis .8, per .2., erunt 6., que cxtrahes de numero termi-
nante in tertio gradu; quia cum primus gradus multiplicat tertium, tertiom gradum
facit, remanebunt .763. super quintum, et quartum, ct tertium gradum; et 8 per 1. faciunt
8, que extrahes de numero terminante in secundo, scilicet de .7634.; quia cum primus
gradus multiplicat secundum, sccundum gradum facit , remanchunt inde .7626. [super
{uintum, et quartum, et tertium, ct secundum grﬂdum; que copula cum .3., que sunt
in primo gradu, erunt .76263.; de quibus exirahe cubum de .4., scilicet 4., vemanehunt
.76199. super tadicem inuenctam, que est .214. Lodem modo siradicem alicuins numeri
octo, uel nonem fignrarum reperive uis; relictis primis figuris: radicem reliquarum per
demonstratum modum invenire studcas; et de inde, copulato residuo earum cum tribus
dimissis figiis, facies secundum quod modo fecimus, ct inueuics quesitum. Si deus
uoluerit: eademruc uia ct ordine poteris operari in reperiendis radicibus enbicis nu-
merorum decem, uel plurium figurarum.

Cvat inter unitatem, et numerum aliquem duo numeri in proportione continua ce-
ciderint, primus corum radix cubica ultimi numeri esse in Geometria monstratur aperte.
Vnde si geometrice radicem cubicam alicuius numeri inuenive nolnmus, oportet nos
uti modis antiquorum, per quos docetur poncre inter duas quantitates datas alias duas
quantitaies ; ita ul omnes quatuor quantitates sint in proportionc una: et quamuis
hoc facili operari non possit; tamen, qualiter hoc fieri deheat, indicemus. Sint due date
quantitates .c. et .f. Volamus inter .c. et .f. quantitates duas in continua proportione
ponere; et sit .f. maior quam .c. Ponam siquidem circulum .dgd., cuins dyameter .ag.
sit equalis quantitati f.; ¢t ponam in civeulo @b gd. lineam .gd. equalem quantitati
.c.; et intelligam super semicirculum .« dg. semiculunnam esse orthogonaliler ercetam,
cuing semirotunditas eadat super aveus .adg. : quare dyameter Dbasis columng cadet
super dyumctrum g et clus tevmini crunt super puncta .e. et g et tune r‘rigt'tur
super .ag. superficies plana semicolumng orthogoualiter; et in ipsa

sivcinabo semic
culum . eg., cuius superficies orthogonaliter erecta cst super superficiem civenlj .abgd.;

ct 4 puncto .a. Prutmh;\m rectam .az. faciens ungu]um rectum super rectam .ge. , et
faciam cam concwrere cum linea .gd. in punctum .z.; et moucho semicireutum .aeg.

ex parte .a.; et revoluam trigonum .za g. stiper rectam .eg., que sit mmohilis in re~

wolutione sua; et commoucho semicirculum @ eg., stabit immobiliter punetus g5 et
lhoc faciam donce avcus .aeg. concwirat cum linea .gz. in superficiec columng in puncto

ks et erit tune dyameter semicirenlj .@eg. recta .gta.: ct copulabo rectam Dt ca-
dens orthogonaliter super superficiem columng super arcam .atd., et copulabo rectam
.ah.: deinde intelligam, arcam .dkb. signatum<esse i puncto .d., cum reuoluliur trian-
gulus .zaig., et cadit punctus .d. super punctum .b. in reuolutione sua; et coputabo
rectam .gh., et sifgnabo punctum 2., ubi recta gk occumit arcui .. kb et ducam L.
rectam, que cadil orthogoualiter super circulum .abgd.; et protraham rectam /. et

quoniam in semicircalo .bkd. protracta cst recta Jm. orthogonaliter super dyametrum

cius .bd., erit superficies .bm. in.md, equalis eius quod 4 recta L. Sed superficiei Jom.
in nd. equatur superficies .g.m. in it cum recte db. et gt secent se u circulo
20
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abgd.; quare augulus ol est rectus. Est cnl.m' cl nngulns .gtfi. Tectus, cl}m rects
it sit in supel’ﬂciu columng. Et ([uoniant semicirculus est avcus '.gpluz., crit c.L an-
gulus gha. rectus: similiter ct augulns .g.m .. est rectus; orthogonia ergo sunt ‘mg.(ma
cha., et gth., et .glt., et .gml., et habent unum :xngu?ll.m conunen, eun uidelicet
qui sub Zgm. ; ergo ipsa lrigoua sibi illul'(JClll sunt sinilia: (Et habent circa comunem
angulum latera proportionalia; quare est sicut .ag. ad .ghk., l'til recta -/1.“{ ad gt, ct
2g.ad gl et g, ad gm.: posite quidem sunt tres recte continue proportionales inter
vectas .gm. ot .ga., que sl gl gt gh. Tnter reclas quoque gl el .ga. cadunt due
vecte .gt. et .gh. in proporlione conlinua. Sed gl 1'04:.10 equalis est I‘C?[ﬂ gd. S.ed 2d.
equalis fuit recte .¢.; et .ga. equalis est recte f; ergo inter .c.f. qu:umtuitcs posite sunt
due quantitates in proportione continua, que sunt .ge. el gh quare si quantitas .c.
fuerit unum, erit quantitas .g¢. radix cubica numeri .f; quod olmrlgbnt facerei
Ostexpay aliter qualiler inueniam inter duas lincas. Duas lincas 1ta ut continuen-
tur omnes secundum proportioncm unam. Ponam ergo duas lineas .ab. llg.; ct a}]gulus
cornm sit rectus. Deinde continuabo .ag.; et faciam swper lineam .ag. trianguli .abg.
circulum .abg. Deiude pmlrah:nm ex punclo .. 1>erpeudiculzu‘cm .ad. super lincam .ad.;
ctex puncto .g. super .bg. perpendicnlarem .dg.; et protrabam utramque secundum re-
clitudinem usque ad .z, et .e.: deinde faciam transire regulam, que moucatur super
punctum .b., et nou separetur ab co; el sic abscidens duas lincas (z.oet e, etnon
cesset mouceri, donec sit illud quod cadit ex cis inter .z.0. equale ¢i quod cadit inu?r
ek ergo linca .zb. est equalis lince .¢k.; ergo multiplicatio s/. in .b. est cqualis
mulliplicationi Je. in he.: uerum .eb. in Jee. ost equalis .de. in .ge.; el Jez. in zb.
est cqualis .dz. in .za.; ergo multiplicatio .5. in .5a. est sicut multiplicatio .de. in .cg.:
ergo proportio .de. ¢5 .dz. est sicut proportio .az. ex .ge. Sed proporiio .ed. ex .dz-
est sicul proportio .ba. ex .az.; ct proportio Da. ex .az. est sicut proportio .az. eX
.g¢., et etiam sicut proportio .ge. | ex .bg.; et illud est quod demonstrare uolumus.
Probatur hec fignra per penultimam tertij Evcriis, et per similitudinem triangulorum

hac modo : si.gb. ponatur aliquis numerus; et .zb. ponatur wnum, erit .az. radix cu-
bicade .gb.; quia sicut probatum est, ita sc habet .ba. ad .az., sicut .az. ad .ge., et
sicut .ge. ad .gb.; quare inter .gb. et .ba. iam ceciderunt due linee Pl'OP()l'liUl]ﬂIitC[:v
scilicet linea .ge., et linea .az. et .a.z. scquitur unum in proportione; ergo est radix
cubica.

AuitEr sint rursus due quantitates .a.b., inter quas nolumus ponere duas quantitates,
ita ut continuentur secandum proporiionem unam. Ponam (uantitalem gd. equalem
quantitati .e.; ct erigam ei lineam .de. rectum angulum; et ponam Huecaw .de. equalent
quantitatj .b.; et protraham lincam .ge.; ct extendam duas lineas .gd. ed. sccundum re-
ctitudinem; ¢t non ponam eis utrisque linem determinatum; et crigam super punctul
2. lineg .ge. lineam orthogoraliter crectam; ot protraham ipsam donec occmrat lincet
Gue extenditur seccundum rectitudinem cum linea -gd. super punctum .z.; ¢t ponam e
equidistantem Lineam .gm.; et extendam lineam smg. in partem altcram secundum ré-
ctitudinenn usque ad punctum p., ut sit linea

anp. equalis linee .ez. ; et extimabo
ijuod possit ez

mouer! ¢x parte puncti .5. inseparabilis in motu suo in lincam ad;

et linea in motu suo non cessel transire super punctum .e. lineg .ge., ut quando mo-

V. 155 ¢« linem g .o ot sao 3 (ol 97
17-20; jag. 154, Lin, 40

uetur .ze. sicul narrawimus, tunc .z. est extfemitas cius ex linea g tue linea wze. est '1:;&{0’155: Lin. 6)
in Hla dispositione, ut secundum rectitudinem sit ostendendum, quod cst inter motum
puncti extremitatis eius, et punctum .e., sicut linca .ze. Deinde signabo super lineam
extensam sceundum rectitudinem signum .4 ; et in maginabo quod Tinea mp. mMo-
ueatur ex parte puncti.m. ad partem puncti £.; ct sit extremitas cius, que cst apud
.m. inseparabilis in motu suo in lnea .d&.; et Tinea amp.in wotu swo non cesset ire
super punctum .g. lineg .ge., sicut narranimus de molu lineg .ze. Et in maginabo quod
due Lince amp. ze.in motn suo sint cquidistantes: et in maginaho quod super extre-
mitatem lineg .ze. super punctum .e. sit Jinea crecta orthogonaliter super lineam .ze,
sequens eam in omni motu suo: ct non ponam huic linee finem determinatum ; ct
hec linca non c

set ubscidere lineam snp. apud motum duarum lincarum .ze. mp. Cum
crgo mouentur due lince .ze. mp.; et sinl in motibus suis equidistantes, adherent extre-
mitates ntrarumue duabuos lineis .zd. mk.

sicut narrauimus: procul dubio Huea o o i ;
erecta super lineam .ze. orthogonaliter, que mouctur cum ea, ¢t seeat lincam ., per- L
uenit ad punctum p.

Quando ergo peruenit linea erecta super punctum .e. ad punclum J7y perueniunt

Ll due

quod linea .ep. erigit unamquamque duaram lineavam ze. mp. orthogonaliler. Ononiam '
est linea, quam posuimus in principia esse ercctant orthogonaliter super lineam .ze.,

et mouetur cum ea, donec perucnit ad pumctum .p. Dico ergo quod due linee .. ds. o
sunt due quantitates, que jam ceciderunt inter duas quantitates .gd. et .de.; ct pro-
portio gd. ad .dm. est sicut proportio .dm. ad .dz., et sicut proportiv .z, ad .de.;
cuius demonstratio est. Quoniam due lince .ze. mp. sunt cquidistantes et equales; et
duo anguli.zep. el .mpe. sunt vecli; tune linea .zm. est equalis lineg .cp.; ct wnus-
quisque duorum angulorum .cam. ct mpe. est rectus. Sed illa nero linea md. est per-
pendicularis super lineam .zg.; et finea .zd. est perpendicularis super lincam .me rgo /
proportio lineg .gde ad .dm. est sicut proportio dume. ad .dz., eL sicat proportio .dz. /
ad .de. Verum linea .gd. est equalis quanlitati.a.; ct linea .de. cst equalis quantitati

Loy oergo due linee .de. dm. fam eecidernnt inter duas quantitales .a.b.; et continuatur r
secundum proportionem wnam; et illud est quod wolumus vstendere.

Incipit de multiplicatione radicum cubicarum inter se.
St vis multiplicare radicem cubicam de .40, per radicem cubicam de

60., multiplica
«40 per 60., erunt ,2400., quorum radix cubica est id quod queris. EL st uis 5. multi-
plicare per radicem cubicam de .99., cubica 5., crunt 1250 ergo uis mulliplicare ra-

dicem cubicam de 123, per radicem cubicam de .90.; quare multiplicabis .25, per .00.;
et eius quod proucnerit radix cubica est illud quod queris. Ft si uis multiplicare
duas cubicas radices de 20. per tres radices cubicas de .40., redige eas ad radicem
cubicam unius numeri sic : pro duabus yadicibus de .20. cubicabis .2., erunt 8.5 fque
multiplica per .20., crunt .460., quorum radix culiica equatur duabus radicibus de .20.:

similiter pro tiilus radicibus de .40, cubica .3., erunt .27.; que maltiplica per .40.,

erant 4080, , guorum radix cubica habetur pro tribus radicibus de 40. : multiplica
€1g0 160, Per 10805 L eius quod prouenerit radix cubica erit iHud quod queris. [tem
si uis multiplicare radicen cubicam de .20. per aliquid, unde proweniat aliquis nu-
merus datus, ut dicamus .19., cubica .10., crunt .1090.; que divide per .20., exibunt 0.,

erum lmea v 1

oy
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i i i -is. Bt si uis inuenire duas radices | cubicas nu-
quoram radix cubica cst id quod queris. Et s |

que insimul multiplicate faclaut numerum ratiocinatum, cu-

merorum non cuborum, [ um 1 um, cu-
Dica nuum pumerum qu‘dlcm wis : el inuenias duos numeros, qui insimul multiplicati

faciunt ipsum cubum numerunm. Cubice v v
cubicentur .6., crunt .216.; et inuenias duos numeros,

autem radices ipsorum dunorum numerorum
crunt quesita : verbi gratia : e o
qui insimul multiplicati faciant .216. ; er}lntquc ..9. et 2., quotun t. . :
sunt «quesita. Aliter adiaccant duo numerl ([llmdrau qua?lcs m:';; sintque .4. et 9.5 xr‘m-
tiplica per unum quemque Ipsorum . per radlccm.alterlu‘s, exibunt .12. et .18, quorum
radices insimul multiplicate faciunt radicem cubi numeri, ut querebatur.
Incipit de diisione radicarum inter se. B
S1 uis dimidere radicem cubicam de .100. per radicem cubicam de .., fhul'de 100,
per 5., prouenient .20., quorum radix (‘u])ic'a est id quod f{uen's. EL' si dimscrllsl.é. pur
100, prouenient 3, cuius radis cubica est id quod proucnit cx radice de .5'. diuisa in
radicem de .100. Et uis dividere .8, per radicem de .32., cubum de .ﬁ.,‘sc3llcqt :512.,
diuide per .32., uenient .16., quorum radix cubica est id f{uud queris. Et si uis -dluld(‘:re
radicem de .80, per .2., divide .s0. per cubum Dinarij, uemen‘t 0., quorum radis Cu].nca
est id quod queris. ftem si wis diuidere oclo radices cu]ncas de .10. per tres mdu:e:s
cubicas de .3, rediges pluralitatem ipsarum radicum ad radicem unar, cF habebis
.3120 pro octo radicibus de .10.; ¢t pro tribus tadicibus de .5. ?m])c}ntur radix de 435
Incipit de aggregatione et disgregatione radicarim. ) )
Scus in additione et disgregatione radicum cubicarum euenire ca que inter rad}-
ces cueniunt quadratorum , videlicet quod quedam ex eis possunt inter se.ﬂggregarh
et disgregari: et quedam non. Cum itaque cubice radices inter se Prop.ortmnem ha-
buerint, ut cubus numerus ad cubum numerum, tunc inter se aggregari possunt, et
disgregari. Vnde si eas, quarum cubi habent proporticnem sicut numerus cubus ad cu-
bum numerum aggregare uis; radices ipsorum cuborum insimul adde: et quod proues
nerit, cubica; et cubicatam summam multiplica per multiplicitatem, quam habent cubi
ipsarum radicum ad cubos proportionis. Verbi gratia : vis adderec radicem cubicam de
6. cum radice cubica de .54, quorum numerorum proportio est sicut cubus muzme
rus 8. ad cubum numerum .27.; et unusquisque ipsorum duplus est sui cubi : adde exge
radicem cubicam de .8. cum radice cubica de .27., scilicet .2. cum .3., erunt .3.; ue cl-
bica, crunt 125.; que multiplica per .2. propler .16. et .34., que sunt dupla de 8. ct de .27»,
erunt 250., quorum radix cubica est additio quesita. Et si ipsas radices disgregare wais,
radicem de 8. ex radice de .27. extrahe, remanchit unum, cuius |cubum, scilicet -t
multiplica per predictam multiplicationem, scilicet per 2., et labebis radicem de 2
pro residuo quesite extractionis. Item si uis adderc radicem cubicam de .4 cum Iff‘
dice cubica de .32., quorum numerorum proporlio est sicut .1. ad .8.; et est unuscyui-
sque corum quadruplus sui cubi. Quare radicem cubicam de 1. adde cum radice de
8.5 erunt 3.5 «quorum cubum, scilicet .27., quadruplica, erunt .108., quorum radix culbica
est additio quesita. Et si radicem de .4. extrahicre uis ex radice de .32., radicem de -
estrahe ex radice de 8., remranet 1., cuius cubum, scilicet 1., quadruplica, erunt 3.
quorum radix cubica est residuum quesite extractions.
Aliter sit linea .ab. radix cubica de 32 et De. sit radix de .4.; et uolo scire uuan
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titatem todius .ac. Quoniam linca .zc. divisa est in duo super punctum .H., erunt duo cubi
portionum .ad. et be. cum iplo quadrati .ab. in be., nec non et com tiplo quadrati
be.in .ab. cquales cubo totius tueg .ac. Quare addantur cubi portionum .ab. ¢t .be.,
scilicet .32, cum .4, crunt .26.; et multiplicetue .ab. in se, scilicet radix enbica de 2., in
radicem cubicam de .32., uenict radix cubica de -1024.; quam radicem triplica, scilicet
multiplica .1024. per .27., uenict radix cubica de .2764s.; quan vadicem multiplica in .De.,
scilicet in radicem cubicam de .4., ueniet radix cubica de 110502, que est 48, uel aliter
ex quadrato lineg .ab. in .bc. prouenict semper cubus numerus in similibus: quare
multiplica 4024, per .4, erunt .4096., quoyum radix cubica est .15.; que multiplica pev .3.,

erunt 8.5 que adde cum .36, crunt .84, Ttem quadratum lineg Jbe., scilicet radicem cu-
bicam de 6., multiplica per .ab., scilicet per radicem de .32., ueniet radix cubica de
+512 que est .85 quam multiplica per 3., erunt 24,5 que adde cum 4., crunt 105, pro
cubo totins lineg .cc. Lrgo .ae., seilicel coninnetum ex radice de .32, et ex radice de
-4 est radix cubica de .108., ul per alium modum inuenimus. Et si radicem de .4. per
alivm modum ex radice de .s2. extrahere wis, quandam diffinitionem lineg diuisg, quam
huic operi necessariam inueni, oportet predicere, videlicet. Vi cum aliqua linea utlihet
divisa in duo fucrit, cubus totius lineg cum numero solido, qui fit a quadrato unius
portionis, ct tota linca equalis duplo numeri solidi, qui fit & quadrato totius lineg,
et ab cadem portione, et solido, qui fit 4 quadrato reliqug portionis, ¢t & tota linea.
Verbi gratia : sit linca .¢d. 5. dinisa super -§-; et sit .ag. 3.; quare .gb. cst 2.1 erit
itaque cubus lineg .ad. 125.; et solidus qui fit & quadrato lineg .gb. i lincam .b.
erit .20.: quibus additis cum .125., erunt .143., quibus cquabitur | duplum solidi, quod fit
4 quadiato lineg .ab. in lineam .bg. cum solido, quod it 4 quadrato lineg .ga. in -
ncam .« b.: quia ex ductu .ab. in se ueniunt .25.; quibus ductis in .gb., erunt .50., quo-
rum duplum est .100.: quibus additis cum multiplicatione quadradi lineg .ga.in .ab.,
scilicet cum 43, faciunt .45, ut oportet. Hac itaque diffinitione intellecta, pro radice
cubica de .32. adiaceat linea .de.; et accipialur ex ca portio .ez., que sit radix cabica
dc 4., vemancet .zd. ingunota, quam inuenire uolumus. Constituam igitur super lineam .de.
quadrilaterum equilaterum et equiangulom .cde

et signabo punctum .A. in lineam .¢f.,
ita ut .cb. sit cqualis lineg .z.; et per punctum .4. protrabam lincam .ba.; ot sit .ad.
equalis lineg De. Item per punctum .z. protraham .zg.; et sit gf+ equalis .ze. Quibus
explicatis, accipiam cubum lineg .de., qui est .3

2.5 et multiplicabo .ze. in se, prouenit
radix cubica de .16. pro quadratu Ahzeb.; quam superficiem ductam in altum secundum
quantitatem lineg .de.; hoc est multiplicabo super

lem lineg

ciem .zh., que est in plano, per eqna-
de.; quam intelligo elematam in altum, scilicet radicem de .16. per radicem
de 32., prouenit radix cubica ipsius nwnen, fui protenit ex .6. in .32.: sed cx 6. in
.32 proucnit idem quod ex dimidio de .16, in duplo de

cilicet ex .8.in 64.: sed ex
ductis .8. in .64 prouenit numerus cubus, cum .. et .64 sint cubi, cuius radix est il-
lud quod prouenit ex radice de.s.in radice de .65, scilicet de .2 in 4 et sic ha-
bentur s, pro solido, qui fit 4 quadrato lineg .ez. in lineam .ed.: quibus .8. additis cum
.32., scilicet cum cubo lineg .ed., faciunt .40.; de quibus st uuferatur duplum sofidi,
qui fit 4 superficie a.d.e., et 4 linca.ed., hoc est duo solidi, qui fiunt 4 superficie

predicta, ¢t 4 superficic .zefg. eleuatis in altum secundum lincam .ed., remanebit so-

32,

Vin e e totins s (Rl 98 pera .
tin. 43; pag. 157, lin. % ¢ 31
a b I
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lidum, quod fit elenatum in altum secundum quantitatem hrycg .(le..sul\er’([uadraluw
lineg .za. ignotg, scilicet super quadratum cahg., Nam solidus l{l.ll fit 4 superficie
adzh. clevata in .de. habetur ex mu[tiplicatiouc JDe.in ed. ductain .ed., hoe cstex
quadrato lineg .cd. in .ez. ; crgo multiplicabis radicem de .52, in se, ueniet radix de
0245 quam multiplicabis per .De., hoc est per.ez., scilicet per rudn.'cm de .4., ueniet
radix illius, quod prouenil ex duplo de 4. in dimidium de .1024., scilicet ex .8. in .312.:
sed radix cius quod proucnit ex 8. in .3i2. est id quod proucnit ex .2 in 8., scilicet
ex radice de .s. in radicem de .s12.; ergo solidus qui fit ex .de. in .ez. producta in
de. erunt .16.; quorum duplum extrahe de .40., remanent 8. pro solido qui fit & qua-
zd. in | lincam .de. Quare si diuiseris .s. per lincam .de., scilicet per ra-

drato lineg
dicem cubicam de .32,, ueniet radix cubica de .16, pro quadrato lineg .54, hoc est pro
superficie quadvata g, Quare radix quadrata radicis cubicg de .16., scilicet radix co-
bica de .., est linca Jea., hoc est linea .zd. : ergo si de radice cubica de .32. auferatur
radix cubica de .4., remanct tadix cubica de .4, ut per alium modwm inuenimus. Ft

quia inuencta cst linea -zd. equalis lineg .ze., erit tota linea .de. duplum lineg .ez.

Vude ex hoc manifestumn est, quod cum aliquis numerus fuerit octuplum allerius ,
tune radix cubica maioris erit duplum radicis cubicg minoris. Vuode radix cubica de
.32, soluitur in duabus radicibus de .4, : quarc cum uis addere radicem de 32. cum
radice de 4., tunc wis addere duas radices de .4. cum una radice de 4., ex qua coniun-
ctione proucniunt tres vadices de 4, hoc est radix eius quod prouenerit ex ductis
27, in 4. Similiter cum uis cxtrahere radicem de 4. ex radice de 2., tunc ex duabus
vadicibus de .4 extrale wnam radicem de 4, remanchit una radix de s, ut modo in-
uenimus. Et ut hec melius declarcscant, addatur radix de 135 cum radice de 1713, uo-
rum proportio est sicut cubus 27 ad cubum 343; et est unusquisque eorum (uincu-
plus sai cubi. Qaare accipe radices ipsorom cuborum, erunt .3 et 1: dic crgo te uelle
addere tres radic

s de 3 cum 7 radicibus de 55 cx qua iunctione proucniunt decem ra-
dices cubice de 5, hoc est una radix de 3000. Et si uis extrahere radicem de 133 ex
adice de 1713, extrahe tres radices de 5 ex septem radicibus de 3, remancbunt qua-
ctuor radices de 5, scilicet una radix de 320. Et sic intelligas in omnibus radicibus
cubis inter se comunicantily

relique wero radices, que proportionem non habent, addi,
nec disgrari (sic) possuut. Vnde si uis adderc radicem cubicam de 5 cum radice cubica
de 3, proueniet cx corum addictione radix de s, et radix de 3: et siuis cas disgre-
gave, babebis radicem de 5, minus radice de 3; et aliter dici non possunt pulcrius.
Vude huic capitulo finem in ponimus.
Incipie distinctio 271" in dimensione corporum.

CORPORVYM QVIDEM GENERA suni plura, ex quibns sunt hee: Sovwr. SEratiLis. PiwambpEs.
COLVMNE. SPERE., el corum. partes, nec non el conrona; que multorum hasium nunen-
pautur, et describuntur cirea speras:

proprie quidem soviovy est, quod latum Iongum
et altum habet; et constal cx sex superficichus: ut sunt tassilla: scrinea: cisterne et
similia.

SERATILE (uodue est dimidinm solidi constans ex tribus paralillominis, et duobus trian-

gulis; quod habetur, cum superficies secat solidum sex hasium super dyametros eius,

soluens ipsum in duas portiones equales, quarum unaquerjue Seratile, siue cunus nun-
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cupatur. timavis quidem est figura 4 base, cuivsque sit formg, ad unum punctum dedu-
cla. coLvnsg uero est figura orthogonaliter elenata super hasem civeularem terminata
in circulo, qui equalis est sne basi; uel est illad quod ambit paralilogramum rectian-
gulum circa latus unum immoliliter fixam ad idem ponetum reductum ; que etiam
uocatur figura teres: piramis colunng est, Guam triangutus rectiangulus ambil cirea unnm
ex lateribms, rectom continens angulom immobiliter fixum ad idem punctum reductun.
Si ergo latus fixum alteri cquum fueril, piramis rectiangula est: si longing, exigonium
cst; si brenins, ampligonium nuncupatur, cuins axis est lalus fisum: basis vero cireuhs,

Srera uero (quidem est corpus undique rotundum, (quam unlgo pallam dicimus; et
est illud quod ambit semicireulus circa dyametrum immobiliter fisam, ad idem pun-
ctum l'(‘duclus, cuins centrum est centrom S(‘micircu]i, d quo omnes recte, que egre-
divntur ad superficien sperg, sibi fnnicem sunt equales. Sewmisrera quidem st , que
medietatern sperg amplectitur, cuius basis st circulus maior, fui in spera potest cir-
cinari, cuius dyameter est dyamcler sperg, cuius termini poli sperg dicuntur,

Dot uero spere est, que plus wel minus est semisperg, cuins basis cst circulus
minor cirenlo semisperg . Sotia mmltarim basium sunt multimoda, ex quibus sunt
solida .vor. basium, et xu, basium, et xx. hasium equalium, que Eveupes in xuit? Tibro
infra speram construere docet. Sunt etiam alie infinite corporum speties, quorum men-
sure habebuniur per ca que super prescripta corpora dicere procurabimus: et ut modus
mensurandi corpora perfecte habeatur. Hanc distinctionem in tres partes dinidimus. In
prima quarum mensurabimus solida equidistantium laterum, nee non et ca fque supra
bases suas, cuinsque sint formg, in allum elewantur, ¢t deficiunt in superficies similes,
et equales suis hasibus. In sccunda quorque mensurabimus piramides, el corum partes.
In tertia quorue uero mensurabimus speras, et eorum partes, nec non et solida mul-
tarum basium cadentium infra speras. Et notandum cum dicimus aliquod corpus | con-
tinere tot ulnas, uel palmos, ucl digitos, sen uncias, ucl aliquas alias mensuras, tune
imtelligimus, illas mensuras esse corporales, seu cubicas; que tribus equalibus dimensio-
nibus, latitudine s

cl, et lungiludine, atque altitudive constant. Nam palmus cor-
poralis, sine cubicus est, qui unum palmum in latum, ct longum, ct altum, et omues
angulos rectos habet: quod idem intellige de ulvis, ot alijs menswiis. Lt ut ea que
, et
reliquis sequentibus libris Eveums probata aperlissime proponantur, cx quibus sunt
hec. Linea recta nequaquam potest esse in plano, et alto. Et cum due linee sese in-
vicem secant, in una sunt superficie. Lt omne Lrigomum in wna superficie est. £t com
due plave superficies sese Inuicem secant, comunis corum sectio est Jinca recta. Et cum
super scctionem dnarum rectarum recta aliqua perpendiculariter steterit, toli superfi-
ciei orthogonaliter stabit. Et cum steterit linea recta supra comunem sectionem trium

dicere wolumius cerlis probationibus demonstrentur. Quedam (ue sunt undecimo

linearum cum unaquaque rectum contivens angulum, hee tres linec in una superficie
sunt linee recte; si cidem superficiei perpendiculares fuerint, cquidistautes sunt. Inler
duas lineas equidistantes utcumdque recta linea continuctur, in carum superficie est. Li-
nearum equidistantium cuicumque superficiei altera perpendiculares fuerit, eidem perpen-
dicularis est, Lince cuiuslibet uni equidistantes, licet non omnes in eadem superficie sunt,
et sibi inuicem equidistantes. Linee due continentes angulum, si cquidistent fineis dua-
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bus alium angu[um continentibus; nec ipse in una Sllp(!l‘.ﬁCLL‘ unguhAtamum'equales ab
uno cuinscumque superficici puncto duas eidem illperﬁf'lﬁi pt‘,rpendl(‘ulm.'cs in e.andem
partem crigi impnssibile. Si lince due supcrﬁulcm conlinentes ‘duahuq lineis a'hnm su'-
perficierm continentibus cquidistent; nec ipse linec in um superficic, hee superficies equi-
distantes sunt. Cum superficies duas superficies cqmdistautcs. secat, comuncs sectiones
carum cquidistantes sunt. Lineas duas , si superficies equidistantes cecunt., propor-
tionaliter Secari necesse est. Ex perpendiculari supra quamlibel superficiem stante
queeumque superficics educte fuerint, super candem superficiem 01'tllwg011;1!itcl‘ sta-
bunt. Quecumque superficies supra quamlibet superficiem orthogonaliter stantes sese
inuicem secent , comunis carum sectio subiecte superficier perpendicularis est. Angu-
{us solidus, si tres planos contineat, eorumque duo simul accepli maius sunt reki-
quo. Omnes anguli p]aui, quos nngu]us solidus continet, quattuor rectis sunt min:?rcs.
Si equales lince tves angulos | planos continent, quorum quisque duo accepti reliquo
sunt maiores, corum cordis triangulum fier possibile est. Omnes solidi superficicrum
cquidistantium omnes superficic opposite cquales sunt, et equidistantinm laternm soli-
dum cquidistantium laterum si superficies sceet, equidistans duabus eius superficicbus
oppositis proportione basium sccari necesse est. Solidum  equidistantinm laterum, st su-
perficies secet per dyametrum duarum efus superficierum oppositarum, per medium se-
cari necesse est. Solida laterum equidistantium supra hasem candem super lineam unam
ciusdem altitudinis equalia: solida laterum equidistantium supra basem candem, nec
supet lincam unam, dum eiusdem altitudinis sint equalia: solida laternm equidistantium
supra bases equales lineis 4 hasibus in altum orthogonaliter, eademque altitudine edu-
ctis cqualia. Solida laterum equidistantium supra hases equales, nec lineis 4 hasibus or-
thogonaliter, dumtasat cadem altitudine erectis equalia. Omiium solidorum laterum equi-
distantium cinsdem altitudinis, que basis ad basem proportio. Solida laterum ct[uidi-
stantium, si lincis 4 basibus orthogonaliter erectis pariter ct equalia fuerint, ernut bascs,
et allitudines carum mutue proportionis. Solida laterum  equidistantium quecumque, si
equalia fuerint, bases et altitudines eorum mutug proportionis sunt : quod si lases, et
altitudines eorum mutug sint proportionis, erunt ct ipsa equalia. Inter solida supeficie-
rum cquidistantium similia proportio solidi ad solidum tripla proportioui laterum eorum
adinuicem relatorum . Solida similia dicuntur que angulos habent equales, et circa
cquales angulos latera prnpnrtionalin. A planis duobus angulis equalilius, s1 linee duc
in altum crigantur, quarnm utraque duas altrinsccus angulorum cum linecis angu]:lri]ms
contincant, equales duobus angnlis, quos altera similiter ‘hine inde cum lincis angula-
ribus continet. Cum 4 puncts in lineis in altwn erectis tuacumene designatis descen-
dant perpendiculares due inter superficies linearum angularium, tum ct puncta in que
perpendiculares incidunt recte linee cum ipsis angulis continent : lhiee quoque lince
cum lincis erectis equales angulos continebunt. Inter solida duornm laterum evuidistan-
tium, quorum alterum continent tres linee proportionales: alterum latera cqunlia, sin-
gula medie trium proportionalium, tum et anguli corum equales fiunt, et ipsa cqualia, St
super Bneas proportio solida laterum equidistantium similia, eademue informatione con-
stroantur, fiunt et ipsa proportionalia: quod si solida laterum cqquidistantinm similia
proportionalia fuerint, lineas quoque, | super quas constructa sunt, proportionaliter esse
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conuerlitur. 8i duaum cubi superficiernm oppositarum cunctis lateribus per medium
diuisis inter puncta diuisionum due describanlur superficies, et cubum sese inuicem se-
cantes, comunis corum sectio dyametron cubi media mediam secat. Si cunei duornm,
quorum alterius paralilograma, alterius Dasi triangule dupla, eque alti fuerint, equales
necesse ¢st. Omaium piramidum ciusdem altitudinis, quibus triangule ubi fuerint in
piramidis bimas equales totis similes ad cuneos binos cquales erunt, proportio hasis
ad hasem, que cuneorum unius ad cuncos alterius. Omnium piramidum, quibus bases
triangule, si eque alte fuerint, proportio ad innicem, que basis ad basem. Omnis cu-
neus diuidi potest in tres piramides cquales basium triangularum. Omnium pirami-
dum, quilus Dhases triangule, si equales fuerint, fiunt hases, ct altitudines earum mu-
tue proportionis. Quod si bases, ¢t aliitudines carum mutue sint proportionis, ipsas
piramides cquales esse conuertitur, Omnium piramidum similinm basium triangularum
adinuicem proportio tripla proportioni laterum adinuicem relatorum. Omnes columng,
quibus una basis, ucl que super equas hases sunt, est carum proportio sicut axis ad
axem. Omnis columna teres equaliom terminorum, et spissitudinis piramidi teret; super
eandem Dasim eins altitudinis tripla. Omuis columne, ac piramidis teretis, quibus una
basis, idem axis, proportio tripla proportioni, que inter dyametrum hasium, Omnis pi-
ramis, columneque terels, quibus una basis, idem axis, si eque alte fucrint piramidi,
columneque tereti, quibus una hasis, idem axis, erit ot piramidum, et columnarum pro-
portio, que basis ad basem. Omnis pirami, et columna teres, quibusuna basis, idem
axis, si equales fucrint piramidi, columneque tereti, quibus similiter una basis, idem axis,
erunt hases, et aliitudines earam mutng proportionis. Quod si bases, et altitudines carum
mulug sint proportionis, ipsas etiam equales csse conuertitnr. Omnium sperarum propor-
tio tripla proportioni dyametrorum. Linea proportione medij et cxtremorum diuisa, si
pars maior directe producatur ad equum dimidij lineg dinisg, productg lineg tetragonus
quincuplum est tetragono dimidig lineg. Linea in duo diuisa, si totius tetragonus quincu-
plus fuerit tetragono partis minoris, tum pars maior producatur usque ad duplum partis
mineris. Producta linea proportione medij et extremorum diuisa est, cuius pars maior,}
pars maior linee prioris. Linea proportione medij et extremorum diuisa, si parti minori
continuetur dimidium partis maioris, cius lineg tretragonus quincuplus est dimidig partis
maioris. Linea proportione medij et extremorum diuisa, si producatur ad cquum partis
maioris, tola quoque linea proportione medij et extremorum diuisa est, cuius pars maior
linea prior. Linea proportione medij et extremorum diuisa, lineg tetragonus simul cum
telragono parlis minoris triplus est tetragono partis maioris. Omni linea rationali pro-
portione medij et extremorum diuisa, pars utraque residunm est. In penthagono equi-
latero si tres anguli fuerint equales, erunt omnes anguli equales. In cirenlo descri-
Ditur triangulus equilaterus, lateris efus tetragonus triplus cst tetragono dimidij dya-
metri. In circulo descripto lateri decagonico intrinsecus continuctur latns exigonicum
tota linca linea proportione medij et exiremorum diuisa est, cuius pars maior latus
exigonicum. In circulo descripto penthagono equilatero latus Pentlmg(micum potest super
latus exigonicum , ac latus decanonicum. In circulo deseripto penthagono cquilatero
duorum eins angulorum corde scse inuicem secent, utrague sceari necesse est. Ad idem
punctum proportione medij et extremorum major utriusque pars cqualis lateri pentha-
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gonico in omui circulo, cuius dyametrum rationali penthagoni cquilateri latus inratio-

nale est, cui nomen linea minor. In spera, cuius dyametros longitudine rationalis, si

construatur solidum .xx, bastum triangnlorum equilaterum, latus eius inrationale est, cut

nomen lincarum minor, Tn spera, cuius dyametrum potentia rationale, si construatur

solidum .x1j. hasium penthagonorum, latus cius in rationale cst, cui nomen est residuum.
Incipiunt theoremata quartidecimi libri.

Larvs exigonicum, si proportione medij et extremorum dinidatur, pars maior est latus
decagonicum. In centro circuli deducta perpendicularis 4latus penthagonicum equalis
est dimidio lateris exagonici, laterisque dacagonici. In circulo tetragonus lateris pen-
thagonici simul cum tetragono cordg anguli penthagonici quincuplum est tetragono
lateris exagonici. Depositis assummimus demonstrandum, quoniam penthagonum solidum
.xij. basium penthagonorum et triangulorum .xx. basium triangularum in eadem spera
constructarum; idem circulus continet in circulo descripto penthagono equilatero trin-

gintuplum superficiei coutenctg | latere penthagonico ac perpendiculari 4 centro circul)
ad latus peathagonicum deducta, cquum est superficiei solidi .xij. basium penthagono-
rum. Similis demonstrationis est; quoniam si triangulum equilaterum circulus contineat, 4
cuius centro in latus trianguli perpendicularis descendat, tringituplum superficiei la-
lere trianguli, et ea perpendiculari contencle equum est superficiei solidi .xx. basium
triangularum. Depositis assumimus quoniam proportio superficiei solidi .xij. basium
penthagonarum ad superficiem solidi xx basium triangularum in eadem spera constru-
ctarum, que lateris cubici eiusdem sperg ad latus solidi .xx. basium triangularam. De
inde assummimus, quoniam proportio lateris cubici ad latus solidi .xx. basium triangu-
larum eiusdem sperg, que lincg potentis tetragonum totius lineg proportione medij et
extremorum diuise partem cum tetragono partis maioris ad lineam potentem tetragonum
ciusdem lineg totius simul cum tetragono partis minoris: per hoc, concluditur, quo-
niam que proportio lateris cubici ad latus selidi .xx. basium triangularum , ipsa cst
solidi x1j basium penthagonarum ad solidum jxx basium triangularum. Quicquid enim
decidit cuicumque proportione medij et extremorum diuise idem accidit omni linee
similiter dinise. Post has quidem omnes probationes oportet nos scire subscriptas ope-
rationes, que in eisdem libris Eveumss dicuntur, videlicet. Vi 4 dato puncto in altum
4 puncto in alto designato supra datam superficiem perpendicularem deducere 4 dato
puncte in designata superficic perpendicularem eidem superficici in altum erigere. Ex
tribus angulis planis quoram quique duwo simul accepti maius sunt reliquo, angulum
solidum construcre: Vnde necesse est, eos tres angulos u1).*" rectis esse minores. Ad si-
gnatum punctum datg lineg angulum solidum construere equalem signato angulo lineis
contenpto. Supra datam lincam solidum construere simile signato solido supcrﬁciemm
cquidistantium. Inter duos circulos, qui sunt ab uno centro, describere superficiem mul-
tiangnlam minime contingentem minorem circulum. Inter duas speras, que sint ab uno
centro, describere solidum plurimarum superficiernm maiorem speram conlingens mi-
norem speram. Et inflra datam speram solidi 1j.°", et sex., et viij., et xij., et XX Da-
sium construere: nec non et latera ipsarum quingque figurarum infra unam speram
insimul collocare : et quedam ex suprascriptis quinque solidis infra quedam corum
aptare : ut in quintodecimo libro fieri docetur. |
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Cvy autem aliquod corpus linius primg partis mensurare desideras; embadum Dasis
ipsius, sccundum quod superins in tractatu embadorum docui, diligenter inquiras: quod
per ipsius corporis altitudinem multiplica, et quod proucnerit, erit embadnm ipsius
corporis: est cnim altitudo corporum huius primg partis linca recta, que orthogonaliter
erigitur supra lasem, et terminatur in superficiem equidistantem basi. Et ut hec aperte
monstrentur, adiaceat primum cubus .zeg. habeus palmos .10, in latitudine longitu-
dine: et latitudine. Cuius sex superficies sunt tetragong, cum habeant augulos rectos,
lateraquc cqualia; et sit hasis eins tetragonuin wz¢., cui equidistans est tetragonum .eg.:
cumque aream hasis, que est .100., in lineam .ac., que cst altitndo cubi, multiplica-
ueris, .1000. palmos cubicos pro embado ipsius cubi halebis : et si dyametrum ipsius
cabi, scilicet lineam b, habere uis, quadrata laterum JDa. ¢t .ad. insimul iunge, ct
hahebis .200. pro linea .d&.: quibus si addatunr tetragonam lineg /., quod est .100.,
liabebuntur 500 pro quadrato dyametri Dk.: ergo dyameter .bh. est radix trecentorum.
Ft notandum quod recta .bk. est dyameter sperg, in qua cadit cubus .zeg. Et tantum
notittam dyametri .b/%. habueris; ct per ipsam latera cubi, et embaduin cius habere de-
sideras : dyametrum in s multiplica, et cius quod proucncrit tertiam accipe, cl la-
hebis tetragonum lateris culi; quod tetragonum, si per radicem cius multiplicaueris,
nimirum embadum ipsius cubi procreabitur. Lt si aliquis dixerit: agregaui quadratum
dyametri cubi cum quadrato ipsius lateris, et proncnerunt .400.; penam latus .ab. rem,
quam multiplicabo in se, et proueniet census; (quem addam cum triplo clus, scilicet
cum quadrato dyametri .b k., proucniet A" census, (qui equantur .400. dragmis: diuide
CIgo .400. per 4., ueniet .100. pro quadrato lateris cubi, quod est .ab.; quare .ab. est
to. Item agregani quadratum dyamctri cum latere ipsius, et prouenerunt .310.: ponam
iterum latus .ab. rem, scilicet radicem; quare quadratum dyametri'bk. equatur tribus
censibus, hoc triplo quadrati lineg .ab. : ergo pro quadrato dyametii cubi, et pro la-
tere ipsius habentur tres census, et uua radix, que equantur .310.: redige hoe ad censum
unnm, scilicet accipe tertiam partem omniom adiacentium, et proueniet census, et
tertia radicis, que equantur f 103.: quare dimidianda cst illa tertia radicis, et proue-
Ly quam adde com & 403, erunt 2

niet §; quam in se multiplica, ueniet % ¢ 4214035 (quornm
s

radicem accipe, que est § 10, et extrahe inde sextam pro ea quam multiplicasti, ve-

manebunt .10. pro latere .ab.; cuius quadratum, scilicel .100. triplica, et habebis qua-
dratum dyamelri bk.: et sic secundum hoc | possummns consimiles subtilitates in cubis
inuenire. Rursus esto solidum, cuius basis sit tetragona habens in uno quoque latere
pedes .10. ; altitudo quoque ipsius sit plus uel minus laterum basis; multipticabis si-
militer embadum Dasis per cius altitudinend; quam pono esse 42., uenient pedes .1200.
pro cmbado ipsius solidi; cuius dyametram inucnies esse radicem de 344.: si super duplo
quadrati lateris ipsius, scilicet super 200, addideris quadralum altitudinis eius, quod
est 144. Lt si proponatur, dyametrum solidi equidistantinm laterum esse radicem de 344,
cuius basis sit tetragona; et eius altitudo excedat Tatera basis in duobus; et queratur
Iatus ipsius basis, nec non ct ipsius solidi embadum, ut in solido .zei., cuius dya-
meter sit linea .£b.; ponam latus .ab. radicem, ct addam quadraium lineg .ad. cum qua-
drato lineg .ad., et uenient duo census pro quadvato lineg .db.: et signabo punctum
.c. in reclam .dt., et sit .ct. duo; remanchit ergo .de. equalis recte e ; quare de.

fol. 103 secto

© equaliag et sit ... vine multiplicalue-
vis » (fol. 403 recto , tin. 9-19, 20,
pag. 163, tin. 8-47).
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Vv
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£l 103 vereo.
« altiiodu quagae ... cam dniplo 3 (fol
103 corso, Iy 165 pg. 183,

lin. 34 — pag. 164, Tia, 2).
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est radix; ct quia recta .d¢. diuisa est in duo super punctum .c., erunt duo quadrata
sectionum .Z¢. et .c¢. cum duplo .t¢. in .¢d. equalia quadrato lineg .¢d. Nam ex dc in
se proucnit cenmsus; et cx .cZ. in s¢ prouenient 4.5 et ex duplo .£c. in‘ .cd. proucniunt
™ radices: ergo pro quadrato lineg .£d. habetur census, et 1™ vadices, et 4 dragme;
quibus additis duobus censibus, scilicet cum quadrato lineg .db., uenient tres cen-
sus, et 1) radices, et 4 dragme pro quadrato dyametri .£b., qne equantur 344.: ex
quibus si comuniter auferantur .4 dragme, remanebunt tres census, et i radices, que
equantur 340.: uare si hec redigentur ad censum unum, ueniet census, et radix 41,
que cquantur + 143: quare si dimidiaucrimus 4 1, uenient §; quibus in se multiplicatis,
et cum £ 113 additis, erunt ? 113; de quorum radice, quc est £ 10, si auferantur I, re-
manebunt .10. pro latere .ab.; quarc altitudo .d¢. est .12.; in qua st multiplicabitur te-
tragonum .ag., quod est 100., uenient .1200. pro embado solidi .aez. Rursus esto hasi.s
.ag. tetragona; ct altitudo .d¢t. excedat latus .ab. in duobus; et agregani quadrata li-
nearum Da., et .ad., et d¢. cum quadrato dyametri .2b.; ct fiunt tolum illud quod
aggregatum est ¢88.; quoniam quadratum dyametri .th. habetur cx aggregatione qua-
dratorum lincarum .ba., et .ad., et .d¢.: si dimidianerimus 68s., uenient 344. pro qua-
drato dyametri t5., cam quibus operaberis ut supra. [tem aggregaui latera .ab., et
bd., et .dt. cum quadrato dyametri .¢b., et fuit illud quod aggregatum est .376.: po-
nam iterum latus .@b. radicem; quare cx aggregato .ab., ct .bd., et .dt., | ucniunt tres
radices, et duo; quibus addilis cum quadrato dyametri .£4., scilicet cum tribus cen-
sibus, et ny®., crunt tres census, et sepiem radices et .6., que equantur 376: comu-
niter si auferantur .6, , remanebunt tres census, et septem radices cquales de 3v0.:
quibus reductis ad censum unum, ueniel census, et radices L2, que cquantur %123
ete. Possumus quidem in similj solido diversas huiusmodi ponere questiones, que omnes
per huue modam solunntur. Ttem sit solidum cquidistantium laternm .aeg. cum lineis
d base orthogonaliter erectis, cuius-latitudo ba. sit .10.; et .ad. longitudo sit .11.; et
«dh. altitudo sit 12.; et sit orthogonium quadrilaterum .ac.: quare si eius embadum,
quod est ex Da. in .ad., producctur in .d%., habebuntur 1320 pro embado ipsius solidi.
Nam quadratum dyamctri cius, qui est Jed., habebimus ex aggregatione quadratorum
linearum .ba., et .ad., et .dh., quorum suma est 365. Et si in similj modo ponamus
dyametrum radicem esse 365.; et longitudinem basis ipsius supcrhabundare latitudi-
nem cius in unum; et altitudinem elus 47 superhabundare candem latitudinem .ab.
in .2.; et wolumus inuenire basis, nec non et solidi altitndinem, ponamus .ab. radi-
cem ; quare latus .ad. erit radix, uno addito; et .24. altitudo erit similiter radix,
duobus additis; quave ex quadrato lincg .ab., hoc cx .ab. in se, proucuit census ;
et ¢x .ad. in se prouenit cemsus, ct due radices ; uno addito ; et ex .d/. proue
nil census, ot i)™ radices, et quatuor; et sic habebimus tres census, et sex radices,
quinque ndditis, pro quadrato dyametri :b., quod est.36s. : comuniter si auferan-
tur .5., remanebunt .360., que equantur tribns quadratis, et sex radicibus: quare Census,
et due radices cquantur 129.; quare dimidium yradicum multiplicauerimus in se, ueniet
unum; quo addito cum 120., erunt Js1.; de quoram radice auferatur .., remanebunt
.10. pro .ba.; quare .ad. est Aty et .dh. est 12. Similiter si dicatur: addidi quadrata
linearum .ab., ¢t .ad., et .d/h. cum quadrato dyametri .2d.; et fuit totum illud quod
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aggregatum est .730; dimidiabo siquidem ea, ct uenient 363. pro quadrate dyametri £b.,
cum quibus operandum est ut supra. Sed si dictum foerit: aggregaui altitudinem /.
cum quadrato dyametri 2ib., et habui 377.; et fuit .7 4. uno plus ex .da., et .da. uno
plus ex .ad.; ponam similiter Je. rem; quare et .acl. crit res, uno addito, et .d/r, erit
res, duobus additis; et erunt quadrata earum trium linearum, sccundum quod demon-
siratum est superivs, tres census, ct sex radices, et s, que equantur quadrato dya-
metri.fid.: cui si addatar altitudo ./, que est radix, duobus additis, crunt tres ecnsus,|
et seplem radices: septem additis, que equantur 377: de quibus comuniter diminutis Te
remanchunt tres censns, et seplem rﬂdices, {ue equantur 370; {Juare ceusus, et radices
52 equantur 123 ct & : deinde procedas ut supra. Sed si unde procedat embadum si-
milium solidorum embadum proucnire ex maltiplicatione hasis ipsius in eius altitudinem
scire uis, considera quod, cum ex altitudine ipsius summatur mensura unius pedis; et
per terminum ipsivs pedis superficies equidistans basi infra ipsum solidum adsignetur,
erunt tunc tot pedes cubici inter basim, et ipsam superficiem, quot pedes superficiales
fucrint in embado busis. Similiter si per duplum unius pedis lex altitudine superficiem
aliam signauerimus equidistantem basi, erunt utique inter ipsam superficiem, et basem
tot pedes cubici, quot in duplo basis sunt pedes superficiales. Similiter ex triplo unins
pedis accepta in altum procreatur solidum, in cuins embado erunt tot pedes cubici in
ipso solido, ‘quot fuerunt in triplo basis pedes superficiales ; ergo quoniam multiplex
est altitudo cuiuscumque solidi vnius pedis, tam multiplices sunt pedes embadi ipsius
solidi ex embado basis. Quare quando multiplicatur embadum basis per altitudinem solidi,
habetur utique embadum solidi, ut dictum est. Et quannis non eleuctur aliquod solidum
4 Lineis orthogonaliter erectis supra basem, tamen solida, (que super equas hases, ct
sub eadem altitudine sunt, sibi innicem equentur; erit utique illud idem in co, uide-
ticet quod ex ducta base in cins altitudinem procreabitur embadum solidi; hoc idem
intelligi potest de quoque corpore huius primg partis.

Aptscear nursus solidum equidistantium  superficicrum dhf., cuius basis .abed. sit
orthogonia, super quam sint erecte recte .ae. bf. cg. dh. minime orthogonaliter stantes,
ila ut anguli .ebf. et .dcg. sint acuti; quare anguli .eab. ct .Ldc. sunt otusi; ct erunt
superficics .af. et .dg. ambo rumbi, uel rumboides : relique uero duc superficies fc.
et .ed. crunt aliquando rcctiangulc, aliquando non : sed qualescumeue sint, si altitu-
dinem ipsius solidi imueniremus, ct eam per basis embadum multiplicaucrimus, ipsius
solidi embadum incontanter habebhimus. Nam qualiter ipsam altitudinem habere de-
beamus, breuiter indicabo : 4 puncte quidem .f. super lincam .¢b. cathetum protraham
fi; linea ucro fi. aut ost cathetus super superficiem .ccc., aut non. Nam si cathetus
est, erit altitudo ipsius corporis ipsa linea .if.: si uero cathetus non est linca Jifer pro-
traham per punctum .z, rectam .Ao. ad rectos angulos super rectam .ab.; super quam
protraham cathetum & puncto .£., ct habebo aliitudinem ipsius corporis; ucl aliter, se-
cundum uulgarem modum, eiciam 4 puncto .f. super planum .ac. plumbum cum filo |
cadere faciam; et sic inueniam cathetum eius, si 4 puncto f. ceeiderit super latus .ab.,
vel extra. Nam si infra corpus ceciderit super hasem .ac., et corpus densatum fuerit,
ita ut non possit plumbum orthogonaliter cadere 4 puncto .f. infra hasen .ac., faciam
ipsum cadere a puncto /., uel etiam 4 puncto .e., ut cadat extra figuram. Sed si se-
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cundum artem operari uolumus, oportehit nos uti arundinum 'instrument(') : sic cr‘igam
arundinem orthogonaliter & puncto b, supra lasem .ac., que sit L., culu.s longitudo
sit nota; ¢l nptnbo super cam arundinem .mn. faclens augulum 1:ectum, qui ad 'm'.; et
ponamus rectam .0.f. cathctam esse solidi .dhf.; et erit prolw'ortlo..blrl.zA ad .of., sicut
bn.ad bf.: ergo st nota erit longitudc recte .bf., et habebitur similiter et cathetum

fo. notum; que etiam ompia ostendamus cum numeris: esto latus (tb 18; ‘latus quoue
JDe. 12.; unum quodque laterum .ae. bf. cg. dh. sit 20, et uolum.us inuenire cathetum
fo.r sit quidem arundo .bm. ., et arundo mn. 3.; quare Jbn. erit .5.'; et copulabo re-
ctam bo., ¢t eril triangulus fob. similis triangulo Lmn.; qual‘e.erit sicut .fb. ad bn.,
ita .fo.ad .mb., quadvupla est fb.ex .bn.; quadrupla ergo 0{'1t' fo. ex R quate
fo. erit .16.; ex ductu .ab. in De. proueniunt 216.; quibus ductis in .fo., scilicet in .16.,
ucniunt 3456. pro embado solidi dif. -

Er s seeatiLk aliquod, quod secundum quosdam cunus appellatur, metm.uolurrf@,
basem, que trigona cst, in cius altitudinem ducemus, secundum quod fit in solidis
sex basium: ad cujus rei cuidentiam esto cunus .abgdez., cuius basis esto trigonum
.abg.; et siul linee .ad. be. gz, equales sibi inuicem, et 01'ﬂ|0g0n.aliler crecte supra
trigonum .abg.; quare trigonum .des. trigono .abg. cquale, et equidistans est; recta quic
dem .de. vecle .ab. et .dz. € que cst.ag. et .ez. equalis est recte .0g.: paralilogramina
crgo sunt quadiilatera .qe., et .eg., et .gd. Inueniam quidem aream trigonj .ab.g.,. et
ipsam multiplicabo per lineam .ad., que est altitudo cuni, et habebo embadum ipsius;
quod sic probatur: per punctum quidem .a. protraham rectam .ai. equalem, et equidi-
stantem recte recte (sic).bg.; et copulabo rectam.ig., et elenabo orthogonaliter rectam £k
equalem rectis .da. eb. zg.; ¢t copulabo rectas .dk. kz.: sex ergo basium equidistantium,
qui erit solidum .ike., et dinisum in duo equa & (uadrilatero dagz.: est enim par
Lilogramum basis .ib.; quare dyameter .ag. diuidit ipsam basem in duo equa; ergo tri-
gonum .abg. trigono .agi. cst equale: similiter et trigonum .dez. trigono .dzk. ?S%
equale. Quarc seratile .abgdez. seratilj .a.g.i.d.z.k. equale est. Dimidium ecrgo solidi
ke, est seratile .abgdez.: | ex ducto quidem embado quadrilateri .ib. in altitudinem
.ad. prouenit duplum multiplicationis basis trigoni .abg. in altitudinem .ad. Sed ex
ducta base .bi. in .ad. prouenit embadum solidi .ike.; quare ex ducto embado trigoni
«abg. in altitudinem .ad. proucnient embada cuni, ut predixi. Et sit notandum, quod
trigona .abg. ct .dez. ambo sunt aut equilatera, aut equicuria, siue diuersilatera; vonde
cujuscunque formg fuerit, embadum trigoni .«bg. inueniendum est per modum demon-
stratum superins in tractatu triangulorum. Et ut aliqua inde cwm numeris dicamus;
ponamus latus .ab. esse .13., el .ag. 15., et basem .bg. 14; quare ct .de. erit similiter
3., et .e2. 14., et .dz. 15.: et protraham in trigono .abg. cathetum .a L., qui erit .12:;
quem multiplicabo per dimidium .bg., ct ucnient .84. pro embado trianguli «a?g; quibus
ductis in altitudinem .zd., que sit .20., ucnicnt .1680. pro cmbado seratilis .abgdez. Et
si recte .da., et .eb., et .zg. non sint orthogonaliter erccte supra trigonum .abg., sed
declinaverint ad aliquam partem, studcas altitudinem ipsius cumi inuemire per modos

demonstratos in solido antecedente. Et i ex cuno .abgdes. inceat in plano basis .ebgz.,
multiplicabo embadum ipsius per dimidium catleti .al., et habebo propositum. Verbi
gratia: quia orthogonium est quadrilaterum .¢g., multiplicabo .bg. per .be., scilicet .14.
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per 20, et uenicnt .250. pro embado Dbasis quadrilateni .eg.; quibus ductis in dimidium
«al., scilicet in 6., ucnient .1650., ut supra, pro embado seratilis sabgdez.

81 uero corpus aliquod commistum fuerit ex solido sex basium equidistantiom, et
aliquo euno, ut sunt arce, in quibus tenetur frumentum : embadum solidi cum embado
seratilis in unum coniunge , et habebis propositum , uel catheti trianguli dimidinm
super altitudinem solidi equidistantium laterum adde; et quod prouenerit, in basem
arcg multiplica. Verbi gratia : esto arca, cuius hasis sit quadrilaterum orthogonium
.abod.; ct super angulos eius stent orthogonaliter recte .ae. bf. cg. dh., quesint sibi
inuicem equales; et super puncta .e.k. protracte recte .le. i/, facientes angulum .eik.:
similiter super puncta .f.g. cleventur vecte .fk. kg. facicutes angulum Shgs et sit
penthagonum .eeikd. in superficie una: penthagonum quoque Dfkge. in superficie alia;
et sint ambo penthagona sibi inuicem equalia; ct copulentur recte ik. ef. fg. gh. et
ke et erit quadrilaterum e g. equidistans, et equale basi .ac.: quadrilaterum quoque
-af. quadrilatero .gd., nec non et quadrilaterum .fe. quadrilatero .ad. Solidum ergo
equidistantium laterum est.dhf.,| cuius embadum habebitur ex .ab.in .da. ducta in fol.105 2
.ae.: embadum quoque seratilis .efghik. halebitur ex superficie .ef. in .eh., hoe est
ex .ba.in .ad. ducta in dimidium eatheli trianguli fkg. Verbi gratia : sit .ab. 8.; ct
.ad. sit .6., et .ze. sit .9.; et unumquodque laterum trigonorum .eik. el fhg. sit
.55 quare cathetus .4/ erit .4; ct multiplicetur .ba. in .ad., cunt .s.; pro quo
ducto per ae., ct per dimidivm k7., hoc est per 11., venient .32s. pro embado totius
arcg. Et si commistio solidi et seratilis fiat secundum alium modum, ita quod una
ex superficichus, que supra Lasem erecta est, sit altior superficiei sibi cquidistanti; et
relique due superficics coniungantur eis, sccundum quod fit in domibus, uel ut in
sequenti fignra patet, in qua ponimus superliciem .d gd. erectam orthogonaliter super
superficiem .af.; ct sit unaqueque rectarum .ab. ct .gd. ulnarum .20 ; et altitudo ipsius
superficiel, que est .ag., uel .bd. sit ulnarum .15.; et ponimus superficiem .efch. equi-
distantem superficiei .ad.; et sit una queque rectarum .ec. fh. ulnarum 8.5 et iu
unoquoque lateram .ae. ¢t .bf. contineat ulnas .24. Quare una queque rectarum .ge.
et .dh. erit .25 quod sic congnoscitur : per puncla quidem .c/. rectis .ea. et fb.
equidistantes protrabam reclas .c£. L., eritque unaqueque carum .24., cuins quadratum,
scilicet .576., si addatur cum quadrato lineg .7.g., quod est .43., uenient .625. pro
quadrato lineg .gc., quorum radix, que est .25., erit linea .ge. Vnde si embadum
huius corporis habere uis, lineas .ec. et .ag. in unum coniunges; et eorum dimidium,
quod est 3 i, per embadum basis .ef. multiplica, scilicet per 480., crunt 3320. pro
embado totius corporis.

Erst basis alicuius corporis huius primg partis quadrilatera, sed non rectiangula
fuerit, non etiam latera sint equidistantia, cum in similj saperficie, et cqualj, et cqui-
distanti basi terminetur, Nimirum habebitur embadum eius, si area basis in altitudinem
corporis ducatur; quod manifeste nidebitur, si per dyametros Dasis, et snperficiei sibi
equidistanti superficiem transire fecerimus secantem ipsum corpus in duo seratilia ,
quorum embadum habebitur, ut demonstratum est, per multiplicationem basis unius-
cuiusque: que triangula erunt in eorum aliitudine, que est eadem. Similj quorue modo
si Dasis alicnius corporis huius partis fuerit penthagona, ucl plurium lateram, poterunt
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resolui in tres, uel plures cunos habentes bases triangulas, cum quelibet figura plaua
rectilinea resoluatur in duos triangelos minus numero laterum ipsins, ut pcntlmgnnum
quod resoluitur in tres triangulos, exagonum in .u®. etc. Vnde cum areas omnium
triangulorum cadentium infra basem | similium corporum: hoc est aream ciusdem basis
per altitudinem corporis multiplicaueris, nimirum embadum ipstus corporis habere non
dubites. Sed quia inuentionc embadorum multilaterum figurarum cadentium in circulis
alia, preter ea que dicta sunt, diccre possumus; ut hoc opus perfectum sit, aliqua inde
dicere presentialiter procurani. Habetur quidem embadum cxagoni cquilateri ct equian-
guli cadentis in circulo cx muliiplicatione dyametri in tres quartas cordis anguli exa-
gonici; que corda est latus trianguli equilateris cadentis in eodem civeulo, cuius (qua-
dratom est triplum quadrati semidyametri circulj, hoc est lateris exagounici. Ad cuius
rel euidentiam, in circulo .agd. esto exagonum .abgdez.; et protrahatur in ipso corda
.ag., que sccetur in duo equa per dyametrum .be. suaper punctum .4.; crit ergo trian-
gulus .iab. sexta pars exagoni .abgdez.; et corda .ag. est latus trianguli equilateri
cadentis in circulo .agd., cum arcus .abg. sit tertia circunferentig circulj; ¢t diui-
datur .kg. in duo equa super punctum .J.; erit ergo .ak. duplum .kl: cx ductu
quidem .@ &. in .b.i. prouenit duplum embadi trianguli .adi.; quare ex ductu .a/. in
.bi. prouenit triplum embadi trigoni .abi. Sed dyameter .be. duplus est ex .b.i.; quare
ex ducto dyametro .be. in .al. proucnit sextuplom embadi trianguli .abi. Quod se-
xcuplum embadi trianguli .abdi. est embadum totius exagoni. Est enim .a/. medictas
et quarta, hoc est  cordg .ag.: ergo ex dyametro circulj ducto in tres quartas cordg
anguli exagonici habetur embadum exagoni, ut predixi. Quod etiam habebitur ex
multiplicatione trium quartarum dyameini in totam cordam anguli exagonici. Et cum
similj inuenetione inueni embadum fetragoni proucnive ex multiplicatione dyametri
circulj f:ontinemis ipsum in septem octauas cordg anguli exagonici. Embadum quoque
octagoni prouenit ex multiplicatione dyametri circulj continentis ipsum in totam cor-
dam anguli octagonici; que corda est latus quadrati cadentis in ipso circulo: et sic
secundum hanc inuestigationem possunt inueniri embada figurarum plurium laterum
cadentivm in circulis.

Et si columnam metiri desideras, cuius dyameter basis sit pedum .7.; et altitudo
uero, scilicet axis eius, sit pedum .20., arcam circulj sug basis, que est %38, per al-
titudinem suam mlnxltiplica, ct habebis pedes .770. pro embado ipsius columng. Et no-
ta.ndum, r[uO-d omnia corpora cuiuscumeque sint formg, cum sibi inuicem fuerint similia,
ot prp(?rho eml.xan'h unius ad embadum altevius, sicut proportio triplicata similis
lateris unius ad simile latus | alterins. Verbi gratia : si alicuius solidi longitudo fuerit
Rec]um 2., et.alte.rius“lt)ngitudo sit pedum .3., erit proportie minoris solidi ad maius
?:111:1}:;Poc‘:tmg,]:zﬂl‘llbi terlgari’um’ tr?lyli(fala, Nam pmpbrtio triph’c‘nta T)inarij. ad

s, qui sit § binario ad eam, qui fit 4 ternario, hoc est sicut

3. ad .27. Es.t e sicut sicut (sic) .2 ad 3, ita s ad 12., et 12 ad 18, el 18 ad 27.; et
sicut proportio de .8 ad 27 est tripl
embadum minoris corporis sciueris,

icata proportio binarij ad ternarium . Vnde si
P i s el].m}m per .27 multiplicaueris, ¢t sumam per‘ 8

tiseri b solidi prouenict, et cet.. Et notandum, quod quic-
quid -dmmm est superius de solidis, uel columna, hoc jdem intellige de cisternis, et
puteis, cum in eis intelligatur esse latum, longum, et altum.
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Incipit pars secunda de dimensione pyramidum.
Cyx itaque piramidem aliquam metiri desideras, embadum sug Dasis, cuiuscumque
1s multiplica; et quod proucnerit, crit cmbadum

sit formg, por tertiam altitudinis i
ipsius pyramidis; que regula prowcnit ex cis que demonstrata sont in Eveuwe. Vi-
delicet quod solidum est duplum seratilis. Seratile quoque est wiplum sug pyramidis
habentem frigenam Dbasem. Ad cuius rei cuidentiam. Esto pyramis .abgd. equilatera
habens basem triangulam, que est .abg.; altitudo uero eius est 3d quod cadit ortho-
gonaliler 4 puncto .d. supra basem .abg.: quare oporlel nos inuenire casum ipsins in
triangule .abg.; quod sic fit: circa tiangulum .abg. describam civeulom .abg. civea
centrum .e. Dico quidem, .. punctus cst casus perpendienlaris cadentis 4 puncto .d.
super superficiem triangnli .abg.: quod si non est, esto .z., et copulentur recte .dz.
za. zb. 5g.; et quontam .z, perpendicularis est super planrum .abg., recins est unus-
quisque angulornm .dza. et .Jdzh. et .dzg.: latera ergo .dz. et .za. possunt super re-
clam .da. Similiter et quadrata rectayum .dz. zb. equantur quadralo lineg .db.: similj
quorque modo et quadratum lateris .dg. equatur quadratis rectarum..ds. zg. Sed la-
tera .da. db.dg. sibi inuicem sunt equalia; crgo duo quadrata lincarum .dz. et .za.
duobus quadratis Jinearum .dz. et .zb. cqualia sunt: comuniter auferatur quadratum
lineg .dz., remanchunt quadrata Linearum .za. zb. equalia; quare .za. recta cqualis
est recte .zb. Similiter ostendetur, rectam .zb. equalem esse ulrique rectarum .za.

b

ergo 4 puncto .z. ad periferiam circulj .ebg. concurrunt tres recte sibi invicem cqjuales;
quare punctus .5. st centrum eirculj .2bg.: quod minime locum habet, cum .e. punctus
sit centrum circulj .abg. Prolracto quidem cateto .de., si tertiam eius multiplicabimus
per arcam trigonj .abg., habebimus | cmbadum piramidis .abg. Quod ostendimus cum
numecris: sit unumdquodque laterum pyramidis .a2.; et copulentur recte .ae. be. ge., que

sibi inuicem sunt equales; et protrahantur recte .ae. Je. in punctis .i.¢.; et erit punclus
.. super dimidium lateris .bg., cum anguli bai., et .gai. sibi jinuicem sint edquales: et
quia .ab. et .ag. sili inuicem sunt equalia, .ai. cathetus est super rectam bg.: et
quia recta Dt. secat super dimidium lateris .ag., secabit ctiam et cathetnm «zé. super
tertiam eins, ut in traclatn triangulorum in tertia distinctione hulus operis demon-
straui. Extracto quidem quadrato recte bi. ex quadrato lateris .ab., scilicet 36 de
.444., remanent 108, pro quadrato lineg .ai.: et quia .ei. est teylia ex i, evitqua-
dvatunt lineg .ei. nona pars quadrati lineg .ai.: exgo quadralum lineg .ei. est .12.;
cui si addatur quadratum lincg .70., erunt .48. pro quadrato lineg De.: vel quia .ae.,
Toc est De., est 2 ex .ai., erit quadratum lineg .De. s, scilicet § ex uadrato lineg
.ai: quod st auferatur ex quadrato lineg .Jb., remanebit quadratum catlieti .de. o6.:
es ductu quidem .qi. in .bi. proucnit radix de .sss. pro arca trianguli.adg.: quod
si ducatur in tertiam .de., hoc est in nenam quadrali eius, que est 2 10., uenicnt
#1472, pro quadrato embadi pyramidis .abgd., cuius radix est }203., et aliquantulum
Ex hoc quidem erit manifestum

plus; quod plus est minus de 5, el plus de ;.

quod in omni pyramide cquilatera quadratum sug altitudinis est § quadrati unius la-

terum eius ; nec non et uadratum rectg procedentes ab unoquoque angulorum ad

casum altitudinis pyramidis est tevtia quadrati ciusdem lateris: quod possumus inue-
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170 DIst
stigare hoc modo. Fst enim b/, dimidium cx .bg.; quare quadratum ex D esy uarta
juadrati ex .ab.; quare quadratum ex .ai. est 2 ex quadrato, quod fit 4 recta b :
est enmim recta .ae. 33 cx .zz.l'.; quare l[uﬂ(h‘ntum CX ie. est & ex qlladmtn recte .ai.
ergo quadratum ex .qe., hoc est ex .be., uel cx -ge., est Ede 2 quadrati lateris vn[}.’
Sct.l H (!c 1 alicuius rei est quantum $ de 2 cinsdem rei, hoc est 35 1o guadratum
uninscuiusque rectarum .ae. be. ge. est tertia quadrati lateris b a.; hoc est ex laterc
-da. Vnde si ex quadrato lateris .da. anferatar quadratum lincg .ce., remanebunt pro
quadrato altitudinis .de. 2 ex quadrato lateris .da., ut predixi. Et notandum quod in
omni pyramide, cuins basis triangula cst habente latera ab angalis basis ipsius adscen-
dC.lltiﬂ ad punctum summitatis eins sili inuicem cqualia ; casus ipsius allitudinis
erib centrum cireulj continentis | basem ipsins pyramidis. Rvasys esto pyramis .abed.
halsens l]aler:{ .(l_a.tlb.lrlc. sibi inuicem equalia ; basis ucro eius, seilicet trigonum
abe., sit cuiuslibet triangulg forme; et wolumus innenire casum cadentem 4 i)uncto
(l super trigonum .abe. Per numerum; qui casus erit centrum circulj continenlis
trmuguli .abe.; protraham primum cathetum .«e. in triangulo .abe., in quo diwi-
dam.ld quod fit ¢x Da. in .ac.; et quod proucnerit, erit dyameter circulj conti-
ue.nu.s ?rinngu]um abe., ut in tractatu circulorum superius demonstraui. Ad cuius
vei siniilitudinem esto latos ad. 13., latus .qc. 15., latus quoque be. sit 443 quare
cutl}clusl.ae. crit 12.: in quo si diuiserimus superficiem cx .ba. in .«c., hoc cs;t .195.,
Bt v o e o 4 e s - v i, s
: ! s pyramidis ad unumquemque an-
gulorum basnls. .Ponﬂmus ctiam, unumquodque laterum .da. db. de. esse 12,5 quare si
;anu:ila:ﬁnill:“g’llz.{;wquz 144, auleratur quadratum de 4 8 quod est % 66, remanc-
deatum tringuli .abe.,
Et notandum quod si b

rato catheti .dg.; in cuius nonam si multiplicanerimus qua-
quod est 7056., habebitur quadratum embadi totius pyramidis
notandw - hasis similium pyramidum fuerit acutiangula, tunc casus alti-
tudinis ipsius cadet infra trigonum .abe.: et si ang
. . . . . o
meter C?IL.HJ.I con'uucntls triangulum .ade. erit rect
super dimidinm linep be.: et si angulus Dac.
triangulum 4 parte .be ‘ami i i i i
o g | I t ..1 c. Item pounam pyramidem, cuius basis -abg. sit trigonum equila-
um;]., wel equiclavium; ex lateribus uero .da. db. dg. sint duo tantum sibi inuicem
equa léaluucnsuntl .1111:(15'.; uolo ostendere modum quomode habeatur allitudo ipsius
Pyml:m 1;. contam in trigono .dbg. duo latera .db. et .dg. alternis equalia sunt; si &
i ol § U1 base: i
11111; n.!:. super basem .bg. cathetus ducatur .de., dinidet basem.bg. in duo e(qua super
imiliter quin h.mngl}h «abg. latera .ab. et .ag.
protrabatur ea., erit ullque .ce. recta ca

ulus .bac. fuerit rectus, tune dya-
a.bc.; et suprascriptus casus erit
fuerit obtusus, tunc ipsc casus erit extra

| equalia sunt; si 4 puncto .c. recta
; thetus super b Dg.i pr i
.ae. I utrnmvple partem in infinitum in punctis . ‘01.5 (lcijf(;:lsu];frcr' }");::zlﬁ::a;jlcr ([):;r:lelll—]
cam cathetum a puucto ., qui erit allitudo pyramidis .dabg., cuius a[titx;(l'il;ig casus
quemd'uquc Ca(!el mier .ae., quando cadet extra triangulum in‘tbcr, uuc‘ta a u(;l le c.
uel atiquando in puncto .a., uel in puncto .e.; que Onz:niﬂ ustcndarlxjms cun; r;u'r,neri'%.. E.stt;
u{[;;,mlcqtuo;]:,[“c lflllcrum ab. et .ag. 10, latus quoque bg. 12.; et unumdquoddque laltcru“‘
;-;1(1."“ (lcl[‘:’n.g}‘i;‘ atus qu{):[ue e sit g inueniam primum cathetum .de., qui erit
» cum | Tuadratum casus .be. ablatum sit ex quadrato lateris .db. Similiter
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cathetus e, exit .8.: deinde inucniam casum trigowi .dae. super basem e, sic: ex
quadrato quidem, quod fit ex .de., avferam qmadratum ex .da., scilicet 144, de 150.,
remanchunt .16.; quibus dinisis per .ae., nenicut .25 quibus additis cum .ae., erunt
10.; cuius dimidium, scilicet .5, est maior casus & latere maiori .de.: quare ponam /i,
super punctum casus, ut sit .e/r. 5, remanchunt pro .ah. 3. cgo si qnndrnlmn lineg
«ah. auferatur ex quadrato lineg .da.; nel ex quadrato lineg .de. auferatur quadratum
lineg .eh., crit illnd quod remancbit, scilicet 135., quadratum catheti .J%. Et notan-
dum, quod si angulus .dah. esset rectus, tunc .da. esset cathetus descendens & puncto
.d.; ct st angulus .dak. esset maior recto, tunc cathetus descendens d puncto .d.

saderet

extra triangulum super lineam .af.: simi]j quoque modo si angulus .deh. esset rectus,
tunc de. esset altitudo pyramidis; ¢t oblusus esset angulus .dele., tunc cathelus de-
scendens 4 puncto .. caderet inter puncta .e.c. extra triangulum: et si unusquisque
angulorum dal. el dek. aculus esset,caderet utique tune perpendicularis inter puncta
.a.e. super lincam .ae. Esto rursus pyramis, cujus summitas sit ..; hasis quoque cius
sit trigonum .bcd. dinersilaterum, cuius latns .be. sit 43.; Iatus quoque .cd. 14.; latus
uers .db. 13., cuius cathetus esto recta .be.; ex reliquis uero lateribus descendentibus
4 puncto .. ad puncta b.c.d. sint latera .ac. ct .ad. cqualia, quorum unumquodiue
sit. pedum .10.; reliquum uero latus .ab. sit .13.: uolo crgo cathctum cadentem d puncto
.a. super planum, in quo est trigonum .bed., inuenire. Protrabam primum in trigono
.acd. cathetum .af.; et per punctum f. in superficie trigoni .bed. protruliam Yneam
fg. facientem rectos angulos .gfd. et .gfe.; et copulabo rectam .ag.; et in trigono
.afg. super lincam fg. cathetum producam, que erit cathetus cadens d puaclo .a.
super planum trigoni .bod.; que cathetus sic per numerum inuenitur: (uia rectus est
angulus .gfd., erit linca .fg. equidistans catheti .be.; quare est sicub .df. ad .de., ita
.dg. ad -db.: est enim .de. 9, et .df. est 7., scilicet dimidium ex .ed., cum equicluriam

sit trigonum .acd.; ergo est sicut 7 ad v, ila .dg. ignota ad 4. notam, que est .15.:
quare si multiplicauerimus .7. per .43., ¢t diniserimus per .9., uenient $11. pro linea.dg.
Similiter si multiplicauerimus .df. per .be., scilicet 7 per 12,et diuiserimus per e, ne-
deinde in trigono .abd. super latus bd. cathetum pro-

nient 49 pro linea .fg. : ' . . b
teaham .., et erit casus longior k. ti.; breuior nero dh. erit!
dratum eatheti al. erit §88; cum quo si addatur quadratum liseg Jrge s quod est
4 60, crunt § 135, pro quadrato lineg .ag. Rarsus st de quadrato lineg wd. auferatur
quadratum ex .df., scilicet 49 de 100., remanchunt 5. pro quadrato fineg afo; ergo
linea .af. est radix de .51.; el linca ag. est radix de § 1585 linea quoque .fg. esty 0.
et postquam habemus latera trigoni .afg. nota, pussumus notitiam catheti descenden-
tis ab .z. super lineam fg. habere per doctrinam, quam docuimus in dimenctione en-

(quare qua-

badorum triangulorum.

Rvasvs adiaceat pyramis .¢.b.g.d., cuius basis est trigonum .aby. diversilaterom;
latera uera descendentia & puncto .. in puncia b, st similiter diversa, et ine-
qualia; quare aliquando erit unum ex cis orthogonaliter erectum super trigonunt .bg.,
catia: sit fatus «ab. 10, et g,
sta

et quandoque erunt omnia latera declinantia. Verbi g
9., et bg. 5., et da. 15.; latus quoque (b 13., et .gd. sit 12,5 in hoe pyramide s
.dg. est cathetus ipsius, cum quadrata linearam .bg. et .gd. equentur quadrsto lineg

- quudratum casus
ol

wnusquisgue -
105 verso, hin, 4-14; pog, 170

Yin. 43 — pag. 474, bn. 12!
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«db.; nec non et quadrala linearum .dg. ct .ga. equentur quadrato lineg .ad.; crgo
si tertia ex .dg. ducatur per embadum trianguli .ebg., habebitur cmbadum pyramidis
a.b.g.d. Sed non sit cathetus pyramidis aliqua ex lineis descendentibus 4 summitate
cius, ut in pyramide .«@bed., cuius latus .ab. sit a3., be. 14, ac. 15, latus quogue

bd. 13, et de. 15, et da. 14, Primum in tiangulo .abe. protraliam cathetum .ae.; et
in trigono .dbc. protraham cathetum .Zf; et per punctum - protraliam Lincam fh.
equidistantem catheto .ae., ut sit angulus Jfe. vectus : deinde in trigono .dac. pro-
traham cathetom .dg. super reclam .ac.; ex quibus omnibus habebitur nota linea
dh.; quarce latera trigoui .dfh. erunt nota; ergo et cathetus cadens in ipso 4 puncto
«d. super lineam fh. erit nota, que erit altitudo pyramidis. Verbi gratia: cathetus
quidem .ae. est 2.5 casus quoque De. 5. et casus .ce. est .9, Similiter cathetus df.
i superficie trianguli .dbc. est .12.; el casus feo.est 5.2 el quia fh. cquidistans est
catheto .ae., erit sicut .¢f. ad .ce., ita Sfho ad .ae., et ch. ad ca; quare .Sl est 2 .,
1 . . . M
ct.ch.est 18.: deinde ut inneniamus cathetum «dg., auferam quadratum .dec. ex qua-
:lxaru lateris .da., scilicet 169 de 196., remanent :27.; quibus diuisis per .ac., neniet
i ! W L e .
£1.; quod addam cum .ze¢., crunt 5 16; cuins dimidium, scilicet 28, est casus mator
483 (uare casus mior .ge. est ¢ 6.; ct ex his habebuntur £11 pro catheto dg.
cuivs (quadrato si addatur quadratum ¢x .gh., hahchuntur ¢ 128, pro quadrato lineg
. L Lo . .
Al quare .dh. est sit.rrestat ut in trigono .Jfh. ioueniamus cathetum cadentem
4 puncto .d. super lincam fA.; et crit casus maior S

¢ 4.5 quare cathetus .di., qui cst |
’ altitudo pyramidis, erit radix de Z123.: in qua si multiplicauerimus tertiam embadi
trigoni .abe., que cst .25, habebimus radicem de 97020 pro embado pyramidis .ebcd.
Notandum, quod si trigoni .dbe. angulus .dcb. fuerit obtusus, tunc cathetus .Zf. cadet
extra triangulam .dbec., ut in hac alia cernitur formula, in qua ponimus latus .cc.
A3, et WBbe. 9. latus quoque .ab. radicem de 100.; et sit latus .da. 19.; latus quoque
.db. 11.; Iatus wero .de. sit .00.: quarc cathetus .ze. erit (2, et casus Je. crit .4 et
€C. eril 5. eumque extraxerimus quadratum .de. de quadrato laieris .db., remane-
b_unt 189 diuidenda per .bc. , scilicet per .9., uenicnt .21.; que si addita fuerint cum
msdcm_ -9 et summa dinidatur in dao equa, proucnient .i3. pro casu bf.: ergo punctus
[ cadit extea .b.c.; et est -¢fy s6., cuins quadratum si auferatur ex quadrato lateris

de., HCH.leYlt -64. pro quadrate catheti df.; quare .df. est .8.: deinde pratraham lincam
fh. equidistantem catheto

f -ac.; et faciam eam concurrcre cum linea ba. in puncto
Ji; et copula R it tri 5 i 1mi 1

; ¢ p}\hbo .dh" et cxllt trigonum Aabf. mt]xugomum, ct simile trigono .abe.:
quare crit sicut be. ad .ea., ita Bf. ad fh.; quare
est 2023, si addiderimus cum quadrato 1

St est .43., cuius quadsatum, quod
' © : asts er., quod cst 225, uenient 2230 pro qua-
drato lineg Lk, Vel quia est sicat .be. ad .bf., ita ba ad ble 5 si muliiplicaucrimus
quadratum ex Lf. per quadratum ex ba., hoc est 223 per 160, ct diuiserimus sum-
mam pcs‘ quadratum ex be., quod est 16, uenient similiter .2230. pro quadrato lineg
Dh.: deinde ut perveniamus ad notitiam liveg .dh., inveniam cathetum trigoni . ba.
cadenter £ punclo .d. super latus .ba.; quod sic fil: ex quadrato, quod fbit ex da.
auferam quadeatum ex .db., scilicet 2s9 de 361, remanebunt .72. diuvidenda per latus
ba., quml.est radix de .g0.; quare quadratum de 712, quod cst 5184, dinidam per
180, et ueniet

5325 quibus additis cum 100, uenicat ¥ 192.: de quibas si anferatur du-
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plum radicis multiplicationis de 232 in 160.; quod duplum est .144., remanebunt ¥ ss.
pro quadrato dupli minoris casus, qui sit bk .; quare quadratem ox k. erit 4 12, sci-
Ticet quartum de £ 48; quibus . 12 extractis de quadrato lineg .db., remanebunt % 276
pro quadrato catheti .dk.: deinde ut habcamus notitiam lineg 7., addam quadratum

ex bk, cum quadrato, quod fil & .bh., scilicet 5 12 cum 2350, erunt 4 2262; ex qui-
.

bus auferam duplum radicis cius, quod fit ex %12 in2250; quod duplum est .zs0.,

remanebunt %5 1932 pro quadrato lineg .k%.: cui si addatur quadratum ex .dk., scilicet

5 276, nenient 2209, pro quadvato lueg .d/.; quave .. est 47.: deinde ut inueniamus
cathetum [trigoni ./fh. cadentem 4 puncto .d. super latus .fh.,quod est .45.; ct latus .df.
cst .8., operabimur suprascripto modo; et inueniemus, ipsum cathetum cadere extra
lincam ./zf secundum quantitatem de 4 4; qui casus esto .fL.; el auferatur quadratum ex
fL. quod est 71, ex quadrato ex .A.f., quod est .64., remanclunt £ 62 pro quadrato lineg
«dl., scilicet cathetum pyramidis .abed. Quod idem inuenics, si ex quadvalo lateris
dh. auferatur quadratum casus JAl.; ucl si ex quadrato lineg .de. anferatur qnadra-
tum lineg .c/.; et est quadratum lineg .c/. cquale duobus quadratis linearum .cf. f1.:
uel aliter protraham lineam .ae. in puncto Jn.; et sit .em. equalis f2.; quare tota .am.
crunt § 13.; et copulabo Jm., que erit equalis ex .ef., que est.t1.: addam quadrata
lincavum .am et m{., cl habeho quadratum lineg .al.: quod si auferam ex quadrato
lineg .da., scilicet ex .361., remanent similiter 7 62 pro quadrato catheti .dZ. Ex hoc
ergo patet, quod recta .d/. orthogonaliter stat super planum .fb%., cum faciat rectos
angulos cum lncis .2k, Ja. {c.: deinde si cathetum .4/, multiplicanerimus per tertiam
trigoni .@bc., que est .18., habehimus .20160 pro quadrato embadi totius pyramidis
«abed.; el sic in omnibus pyramidibus procedere studeas: potes ctiam ad notitiam
altitadinum omuium pyramidum cum instrumentis supradictis arundinum, uel cum filo,
et plumbo uerissime pevucnive. Er si hasis alicnius pyramidis fuerit quadrilatera, aut
multilatera, non minus fertia sug altitudinis, in totam basim erit multiplicanda; ruia si
basis, quodenmque sit laterum, in trigona diuisa fuerit; et ab angulis ipsorum triangulorum
ad punctum altitudinis pyramidis recte protrahantur, resoluctnr ilaque tota pyramis in
tot pyramides halientes bases triangulas, quot fuerint triangnli protracti in ipsa base; et
crit altitudo omnium pyramidum una, Quare si tertia pars ipsius altitudinis ducatur
in aream uniuscuiusque trianguli, hoc est in totam hasim diuisg pyramidis, nimiram
embadum ommium pyramidum resolutorum, scilicet totius pyramidis, habebitur. Et si
ab aliqua pivamide auferalur pyramis aliqua per sﬁpcrlicicm crjuidistantem sue basi;
et uolucris scire embadum residui; quod curta, sine decurtata pyramis nuncnpatur,
Ex embado totius pyramidis embadum abscisg pyramidis tolle: et quod remanserit, erit
cmbadum decurtatg pyramidis., Verbi gratia: si ex pyramide .dabg., cuius basis est
trigonum .abg., auferatur pyramis .dezi., cuius basis, scilicet trigonum .ezi., sit equi-
distans basi .abg.; et wolumus embadum curlg pyramidis .abgesi. inneuire. Ex em-
hado quidem pyramidis| .dalg. tollemus embadum pyramidis .desé.; et quod residuum
fuerit, erit cmbadum decurtatg pyramidis .abgesi.: uel aliter, quoniam trigonum ez
equidistans est trigono .ebg.; el sunt latera trigoni.csi. secantia superficies .dab. et
dbg. et .dga., erunt ctiam et latera ipsorum trigonoram equidistantia; latus quidem
.ez. lateri .ab., et latus .ci. lateri .ag.: similiter et latus .z7. lateri .bg.: ct quoniam

fol. 140 recte.
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i trigonis -dab. cL.dag. et .dbg. protracic sunl recle . ed.
ab.ag. bg., crunt anguli exteriores equales oppositis cl interioribus angulis, siquidem
qui sub .dez. angulo qui sub .dab., nec non et anguli qui sub .dze. et .dzi. ctdiz. ct
die.ct dei. angulis qui sub.dba. et .dbg. el .dgb. et dga.ct.dag. sunt equales.Sunt
ewim ct anguli .5ei. et .ciz. et ize. equales angulis .bag. et .«agh. ct .gba., cum
superficies .ezé. equidistet superliciel .abg, Quarc anguli solidi quiad .e. ct .5. et i
pyrawidis .dezi. equantur angulis solidis, qui sunt ad .a. et .b. et .g. Vnde patet, py-
ramidem .dezi. similem essc toti pyramidi .dabg. Similes crga pyramides ad se in-

cijuidistantes busibus

uicem sunt in teiplici proportione similium laterum: quave proportio pyramidis .dabg.
ad pyramidem .dezi. cst proportio triplicata lateris .bg. ad latus .54.; quare ponamus
csse sicut bg. ad .zi., ita quanlitas .. ad .f.; et sicut ¢ ad f., ita .f. ad . et x.
ad ;r.; ct erit.c. ad . proportio triplicata lateris .bg. ad latus .
«coad y., ita pyramis .dabg. ad pyramidem .dezi. :

Quare cst sicut
auferatur quidem cx quantitate
.C. quantitas .y., ¢l remaneat quantitas .A.; erit deinceps sicut .c. ad .y., ita quantitas
Jey.ad quantitatem . Ergo est sicut quantitas .%.y. ad quantitatem .y., ita pyramis
Adabg. ad pyramidem .dezi.: erit ergo distunctim sicut Jyad y, ila curla pyramis
«abgezi. ad pyramidem .dezi. Vnde si latera trigonorum .abg. et .ezi.; et altitu-
do pyramidis .dabg. crunt nota, erit siquidem notum, per ea que dicta sunt, cm-
badum curtg pyramidis .abgezi. Que ostendantur com nuwmeris. Sit latus .ab. 13., et
ag. 5., et bg. 14 et altitudo pyramidis .dabg., que sit recta .d k., sit .24.; et super
dimidio laterum .da. db. dg. transcat superficies trigoni .ezi. ; et erit latus .z .b6;
et latus ei. § 7; latus quoque .zi. erit .7.; et cathetum .Z%. ponamus .24., que secta
est & superficie .sé. in duo media in puncto .. Ft ponamus quantitatem .c. esse .8.;
et quia latus .bg. duplum est lateri .zZ., erit quantitas .c. duplum quantitatis .f., ¢t
[ quantitatis .., nec non et . duplum est quantitatis .3.; quare .f-est .4, et .2,
et y.est.4.; et tollatur ex quantitate .c. cqualis | quantitati ., scilicet .1. de 8, re-
manebunt 7. pro quantitate 5. et quia inucnimus esse sicut .&. ad .., ita pyramis
curta .abgezi. ad pyramidem .dezi. Est enim .A. septuplum ex .¥-; quare decurtata
pyramis .abgezi. est septuplum pyramidis .dezi. Sed pyramis .dezi. est .84., que
proucniunt c¢x ductu tertig partis altitudinis .d., que est .4, in triangulum .ezis
qui est .21. Quare si multiplicanerimus .84. per 7., habebimus .388. pro embado curtg
pyramidis .ubgezi.: uel si ex tota pyramide dabg., que est ¢72.; que proueniunt ex
ductu tertig partis altitudinis .d4., que cst .a., in triangulum .adg., qui est .54., ex-

tracxerimus .84., scilicet pyramidem .dezi., remanebunt similiter sss pro pyramide
abgeat.

ADIACEAT rursus pyramis .dabg., cuius summitas sit .d.; et auferatur a pyramide
Aabg. pyramis .dezi. cum superficic .¢zi. equidistante hasi .abg. ; et protrahatur in
ea 4 puncto .. cathetus .dik. Dico quod embadum curtg pyramidis .abgezi. pro-
uenit ex ductu tertig partis altitudinis ipsius, que est .ek., in summam arcarum basis,
et capitis illins, et superficiei, que est in proportione media inter superficiem basis,
etﬁ:upcrﬁciem capitis. Quod sic prohatur: super rectam quidem .bg. ordinabo super-
ficiem rectiangulam .bm. equalem superficici trianguli .abg.; et ponam lineam .ng-
equalem lineg .z.Z.; et applicabo super rectam .ng. superficiem rectiangulam .nopg-
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equalem superficiel trianguli .ezi.; et ducam rectam po. in.g. Dico primum, super-
ficiem .np. similem esse superficici .om. Quod sic probatur: quoniam, ut in antecedente
ﬁgura, trigona .ahg.et .ezi. demonstrata sunt (-quiangulu esse, erunt ctiam propter hoc
sibi inuicem similia. Similia wcro trigona in duplici proportione sunt simifinm late-

rum. Latera quidem .bg. ct .zi. sibi inuicem sunt similia ; quave proportio trigoni
.abg. ad trigonom .ezi. est duplicata lateris .bg. ad latus .z.4.: sit itaque sicut b g,
ad .zi
e
lis superficies .np. Quare crit sicut bg. ad .., ita superficies Bm. ad superficiem

zi., ita zi.ad ; quare est sicut .bg. ad w., ita tegonum .abg. ad trigouum

. Sed trigono .ebg. equalis est superficics rectiangula Lom., et trigono .ezi. equa-

np.et est g equalis rectg .z/. Vide est sicut .bg. ad .ng., ita ng.oad .. Tt
niuaudn tres recte continue proportionales sunt, erit sicut prima ad tertiam, ita fignra,
que est & prima, ad figuram (ue est ad secundam similem, et similiter descriptam.
Vnde est sicut .bg. ad .., ita quadrilateram bae. ad quadrilaterum deseriptum 4 linea
.gn. simile quadrilaterum b, Vode si quadrilaterum ep. non est simile quadiilate-
ro .bm., describentur super lincam .ng., et in angulo .ngm. aliud quadrilaterum, quod
crit | maius, uel minus quadrilatero .2p.: ad quod quadrilaterum bm. deseriptum 11
4 linea bg. haberet proportionem eam quam habet bg. ad .w. Scd sicut .bg. ad .
ita demonstratum cst quadrilaterum bm. ad (uadrilaterem np.: ergo quadrilaterum
Hm. ad duo diuersa haberet candem proportionem; quod est inconueniens. Simile est
ergo quadrilaterum .np. quadrilatero .bm. , ut predixi . Similes quidem superficies
circaequales angulos latera babent proportionalia. Vnde cst sicut .bg. ad .gm., ita
.ng. ad .gp.: permutatim ergo cst sicut -bg. ad g, ita wng. ad pg. Sed sicul ng.
ad pg., ita superficies .bm. ad superficiem .bp.; et etium sicut .bg. ad .7 g., hoc est
sicut .mg. ad pm., ita superficies Jp. ad superficiem prn.; ergo est sicut superficies
bm. ad superficiem .bp., ad superficiem ps. Quare superficies .bp. est media in pro-
portiene inter superficiem .bm., ct superficiem pn., hoc est iater superficiem .adg.,
et trigonum .ezi. Quare vstensnm est quod multiplicatio tertig partis .£A. in con-
junctum ex superficiebus trigonorum .abg. et .ezi., et superficiei bp., lioe est in
coniunctum ex superficiehus b et bp. et pn. faciat embadum abscisionis .eziabg.:
primum quidem manifestum est quod embadum totins pyramidis .dabg. habetur ex
multiplicatione tertig partis altitudiuis Ak o superficiem trianguli by, hoe est in
superficiem bm.; ergo ex ductu .dk. in superficiem .bm. prouenit triplum aveg py-
ramidis .dabg. Sed multiplicationi .dk. in superficiem .bm. equales sunt multiplica-
tiones ex .dt. et .tk. in superficiem bm.; ergo ex mulliplicationibus e in bm. et
ex .tk. in bm. proucnit triplum aveg pyramidis .dabg.: de quo triplo si auferatur
triplum arcg pyramidis .dezi.; quod triplum lLabetur ex ductu .dt. in superficiem
trianguli .ezi., hoc est in superficiem .ip., remancbit multiplicatio ex .£&. in super-
ficiem b, et ex .d¢. in superficiem .R. ¢t S. pro area tripli curtg pyramidis .eg.:
his itaque demonstratis, copulabo rectas bk, et .zt, que erunt in superficie trianguli
dkb.; et erunt rectg D&, et .tz. cquidistantes. Quare est sicut bd. ad .zd., Ha
kd. ad .dt. Sed sicut bd. ad .zd., ita .bg. ad .ng., et .mg. ad pg.: quare diuisum
erit sicut .bn. ad .ng., uel sicut .mp. ad pg., ita ke, ad .dt. Sed sicut .mp. ad pg.,
ita superficies gm. ad superficiem .Op.; quare nraltiplicatio .th. in superficiem bp.
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cqualis est multiplicationi cx .¢. in superficiem .B., hoc estin superficiem .gm. Rur-
sns quia est sicut Jbn. ad g, ita k. ad .di et est sicut Dn. ad .ng., ita su-
perficies .S., hoc est superficies .bo., ad superficiem np.: quare multiplicatio ox .¢4.
in superficiemt .2 p. equatur maltiplicationi ex .Z¢. in superficiem .S.; ergo multipli-
cativ ¢x £ A, in coniunctum cx superficichus bp. et pn. [cquulis est multiplicalioni
.di. in superficiem JR. S.: comuniter adiaccat factum ex .t&. in superficiem .bm., crit
multiplicatio £k, in superficies .bm. bp. ct pk. equalis multiplicationi .2k in .bm.,
et ex.de. in superficies RS, Sed cx multiplicalione .2k. in supcrficiem JDm., el ex
.dt. in superficies .rs. proucnit triplum areg curtg pyramidis .eg.; ergo ex ductu .tk.
in superficies bm. bp. pm., hoc est in superficies trigonorum .abg. ezi., et in su-
perficiems .bp., que est media inter ipsa trigema, proucnit triplum embadi abscisg py-
ramidis .eg. Quare multiplicatione tertig partis ex z4. in superficies trigonorum .abg.
et .esi.,et in superficiem.bp. proueuil embadum propesitg abscisionis pyramidis; et hoc
est quod uolni demonstrave. Et si numeris utilibet. Lsto latus .bg. palmorum .12.; cathe-
tus cadens in triangulo .«2bg. 4 punclo .a. super latus .bg. sit .15.; latus quoque .zi.
sit .4.; altitudo quidem £k esto 12. Quare erit sicut .. ad .1, ita .bg. ad . tri-
plum est enim latus bg. lateris .z.2.; ot est sicut .bg. ad .zi., ila .5.i. ad 9.; quare
bg. nonuplum est ex .0.: et quia est sicut .bg. ad .o., ita superficies trigoni .abg.
ad superficiem trigoni .ezi. Superficics crgo trianguli .abg. est nonupla trianguli .ezd.
Nam superficies trianguli .ebg. cst palmorum .00. quadratorum, qui colliguntur cx
ducto catheto predicto in dimidium basis .bg.: quare nona pars de palmis .90., scilicet
A0, est arca trianguli .ezi.; superficics ucro cadens inter triangulum .abg., et rian-
gulum .ezi.,in proportione media est .30.; quia est sicut 90 ad 30., ita 30 ad .10. Col-
lectis itaque his tribus superficiebns ju woum, scilicet 90 et 30 et 10., facinnt .130.;
quibus ductis per tertiam .¢£., scilicet per 4., uenient palmi cubici. s20. pro area curtg
pyramiidis .eg. Ad quam etiam summam uenicmus, si ex toto pyramide dabg. aufe-
ramus pyramidem .dezi.; quod sic fit. Quoniam est sicut .bg. ad .zi., hoc est sicut
bg.ad .ng., ita .dk. ad .dt.: disiunctim ergo erit sicut .bn. ad g, ita k¢, ad .¢d.:
(quare si mulliplicanerimus .ng. per .kt., hoc est .4 per 12., et diniserimus per .ba-,
hoc cst pers., uenient .6. pro cathelo .d¢.; quare tota .Zk. erit .18.; ex quibus tertia
ducta iu tigonum .abg., scilicet in .00., uenient .340. pro embado totins pyramidis
dabg.; de quo embado si auleratur embadum pyramidis .dezi., scilicet .20., que pro-
ucniunt ex ducta tertia catheti .d¢. in triangulum .ezi., scilicet de .2. in .10., rema-
nebunt 520, ut sapra, pro embado curtg pyramid . Similiter ostendetur eisdem
demonstratiouibus, si basis alicuius curtg pyramidis fuerit quadrilatera, nel multilaters,
uel circularis, cx eis 1 omnia que dicta sunt euenire; tamen ut hoc opus magis per-
feclum sit, quandam curtam pyramidem habentem hasem, ct caput circulares pro-
ponamus.

Esto quidem pyramis curta.ec., cuius basis sit cirenlus .abed., et cius caput sit
circnlus efeh., et altitudo eius sit linea £k, cuins termini sunt centra circulorum
predictorum; et protrabantur dyametri ipsorum .bd. ¢t .fh.; ct sint ipsi civculj sibi
inuvicem equidistantes. Quare multiplicabitur tertia ex .i&. in summam superficiernm
circulorum .abed. et .efgh.; et eius superficiel, que est media in proportione utrinsque
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cirenlj. Verbi gratia : semi .bd. pone inter utrumque in proportione media semi-
dyametrum Dk, et £fdan. lineam, cuius spatio circinetur cireulus .mno. Dico primum,
circulum w0, cadere in proporlione media inter circulom .abe., et circulum efg.
Propatio. Quoniam est sicut .bk. recta ad reclam .Im., ita recta .m. ad rectam if.
Quare erit sicat bk, ad fi.; i quadratum ex .0k, ad quadratum cx Jm. Sed sicut
quadratum ex bk, ad quadratum ex .mi., ita quadratum dyametri .bd. ad quadratum
dyametri pm. Est enim sicut quadratum dyametri .&d. ad quadratum dyametri pm.,
ita cirewlus sabed. ad civeulum .mnpo.:ergo est sicut quadratum semidyametri bk,
ud quadratum semidyametri .nl., ita circulus .abe. ad circolum mno.; et (quia est
sicut .0k, ad Im., ita .m. ad if. erit sicut quadratum ex bk, ad quadratum cx
avgame, ita quadiatum ex Jm. ad quadratum ex Zf. Quare est sicut quadratum ex
ml. ad quadratum ex .if., ita circulus .ale. ad circulum .omrn. Est etiam et sicut
quadratum cx Zm. ad quadratum ex if., ita circulus .omn. ad circulum .ofg. Osten-
sum est enim esse sient quadratum ex mb. ad quadratum ex .if., ita circulus .abe.
ad circulum .omn.; ergo est sicut civculus .abe. ad circulum .omn., ita circnlus .omn.
ad circulum .efg.; ergo circulus .omn. medius est in proportione inter circulum .abe.,
et cicculum .efg.; et lioc wolui demonstrarc. Et ut habeamus summam super ex horum
suma trium circolorum, aggregabimus quadrata semidyametrorum .bk. ml. fi. in unum;
et quod prouencrit, ducemus in } 3., ¢t habebimus summam arcarum ipsorum Lrinm
circulorum; quam si duxerimus in tertiam altitudinis .i%., habebimus cmbadum curtg
pyramidis .ec. Que ostendantur cum numeris. Sit semidyameter .D&. 4., ct semidya-
meter .if. sit .1. Quare semidyameter .Jm, erit .2.;quia | cst sicut .4, ad .2., ita .2. ad .1.;
et aggregemus quadrata horum trium semidyametrorum, scilicet .16. et .4 et .1., erunt
.24.; quibus ductis in £ 3., ucnient .66.; quibus ductis in tertiam altitudinis .i4., que
sit .5., uenient pro cmbado fotius pyramidis .ec. 330. Ei si uolumus supplere totam
pyramidem .gabcd., intelligemus, trigonum .gbd. secare pyramidem .gaded. in duo
equa, in cuivs superficie cst cathetus Zk.: quo catheto protracto in .q., erit linca Aq.
cathetus trianguli .gbd.; in quo si protrahamus lineaw .fr. cquidistantem lineg .ik.,
erit livea fr. cqualis lineg k., cum equidistans sit linea fi. ke. bh.; et erit .rk.
equalis lineg fi.; et trigona .gif. et .frb. erunt sibi inuicem similia. Vnde si extrac-
xerimus .Ar., hoc est .if. ex kb., remanebit .Ir. 5.:et quia est sicut Droad rf,
ita fi. ad .ig.: si multiplicamus rf.per if., et diuiserimus per .Dr., uenient .5. pro
catheto .gi. Quare tota .g&. est 20., que est altitudo pyramidis gabed.

Devoxstraso rursus aliter quomodo ex ductu altitudinis cuinscumque pyramidis de-
curlalg in summam superficierum basis et capitis ipsius, et cius superliciel, que media
est in proportione inter utramque, egrediatur triplum ipsius pyramidis decurtatg. Ad
quod demonstrandum, adiaceat pyramis decurtata .«bgdes., cuius basis sit trixngulus
.abg. maior; et cius caput sit triangulus .dez. minor equidistans basi. Taceat quidem
inter .b. et .de. in proportione media recta .it., et triangulus kit. similis unicuirue
triangulotum .«bg. et .dez.; et erit sicut .ab. prima ad .de. terliam, ita trigonum
abg. ud trigonum .kit. Sit rursus sicut .it. ad .de., hoc cst sicut .ab. ad .it., ila
de.ad i permutatim erit sicut bg. ad de., ita .if. al .. Sed sicut .z, ad .b., ita

trigonum .ki¢. ad trigonum .des.; ergo equale est sicut trigonum .abg. ad trigonum
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kit., ita trigonnm .ké¢. ad trigonum .dez.; ergo lrigonum Jkit. est in proportione
media inter trigonum .abg., ct trigonum .dez. Eleuetur siquidem super trigonum .47,
cathctus .Am. cqualis catheto cadenti inter triangulum .das., et iriangulum .abg.; et
copulentur recte .mi. et . ct exit altitudo pyramidis .mkit. equalis altitudini py-
ramidis decurtatg .abgdes. De inde protrahantur recte .ae. ct .eg. et .dg; ct fient in
dicta pyrnmidc decurtata tres pyramides continue proportimmles, quarum maior est
pyramis .abge., media .agde., minor uero dgze. Quod sic probatur, Quoniam linec
.de. ct .ab. equidisiantes sunt; et in eis sunt trigona .abe. el .ade., erit altitudo
utriusque trianguli unaj \ quate erit sicul «ab. ad de., ita trigonum .qbe. ad tri-
gonum .ade.; ila pyramis .gabe. maior ad pyramidem .gade. mediam. Sunt enim
ambe pyramides sub altitudine una, que est d .g. puncto; quia est sub tractus eorum

ad planum .dabe.; ergo estsicut .eba. ad .de., ita pyramis .gad. ad pyramidem.gdwe.
Rursus quia equidistantes sunt recte .ag. ad .dz., ita trigonum .zgd. ad trigonum
.gdz. Sed sicut trigonum .agd. ad trigoaum .gdz., ita pyramis .eagd. media ad
pyramidem .edgz. minorem, cum sint sub una altitudine: habenl enim caput unum,
quod est .e.; et bases eorum sunt in wno plano, scilicet in co, in quo est quadri-
laterum .dagz.; crgo est sicut .ag. ad .dz., ita pyramis .edg. ad pyramidem .edgaz.
minorem. Sed sicut .ag. ad .dz., ita.ab. ad .de., cum tigoua .abg. et .des. sint
cquidistantia. Ostensum st etiam et sicut .ab. ad .de., ita pyramis .gab. maior ad
pyramidem .gade. mediam; ct est etiam sicut .zb. ad .de., hoc est sicut .ag. ad
«dz., ila pyramis .gade. media ad pyramidem .gdez. minorcm. Quare est sicut py-
ramis .eabg. ad pyramidem .eagd., ita pyramis .eagd. ad pyramidem .gedz. Quare
tota pyramis .abgdez. decurtata dinisa est in tres pyramides continuc propertiona-
les, in ea uidelicet,in qua cst recta .ab. ad rectam .de.: sed sicut .ab. ad .de., ita
fuit triangulus .abg. ad triangulum .kiz. Sed sicut triangulus .abg. ad triangulum
kit., ita pyramis .eabg. ad pyramidem .mkiz.: sunt enim ambe sub equalj altitu-
dine; ergo est sicut .ab. ad de., ita pyramis .eabg. ad pyramidcm .mkit. Demon-
stratom est etiam sicut .ab. ad .de., ita piramis .cabg. ad pyramidem .gd ae.; ergo
pyvamis .cabg. ad duas piramides, que sunt.mkit. et .gdae., candem proportionem
habent : quarc equalis est pyramis .nkié. pyramidi .gade, Quarc erit sieut pymmis
-gdae. ad pyramidem .gdes., hoc est sicnt.ab. ad .de., ila pyramis .mkit. ad py-
ramidem .gdez. : pyramides ergo ‘eabg. et .mkit. et .gdexs. continue ln'opm'limmlcs
sunt, et sub cr[ualj altitudine, nec non et toti pyramidi .abgdez. equantur. Vnde st
ducator altitudo corum in hases ipsorum, scilicet in trigona .a bg,kit.dﬁ:., nimirum
triplum ipsormn pyramidum, hoc est totius decurtatg pyramidis .abgdez. deueniet;
et hoe est quod wolni demonstrare.

Explicatis his que ad areas cubicas pyramidum, et earum partium periinent.

N‘unc tractemus de his que spectant ad mensurationem, et earum pariium.

St 1n-fra speram summalur puncius, 4 quo quatuor recte sibi inuicem equalcs | ad
superficiem sperg concuvrant: et termini ipsarum non sint in una supetficie plana ;
llnmctus erit L‘cutr-um sperg. Verbi geatia @ sit spern .ab.; et in ipsa sit punctus .I.,
4 quo prolracte sint quatuor recte .zb. zg. zd. ze. sibi inuicem equales; et non sint
puncta b.g.dic. in una superficie plana. Dico, punctum .z. csse cenlram sperg ab.
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Probatio: protrahantur 4 puncto .b. in puncta .g.d.e. recte .bg. bd. be.; ¢t copulentur
recte .dg. de., et crunt omues iste recte infra speram. Et quoniam omne trigonum, ut in
nndecimo habetur Evctims, est in uno plano, erunt puncta Dogd. in plano; ¢t
puncta .b.d.e. in alio; circa que puncta circinentur circnlj bgd.ct .bde.; et & puncto .z
ad plana circulorum .bgd. bde. perpendiculares protrahantur =i, z¢., ct emittantur ab
utraque parte in puncta Ao et per punclum recte protrabatur b ig.id. Kt
b.
: et quia recte .zb. zg. sd. sibi inuicem equales sunt; et In comune
5 erit itaque recte .ib. et .g. ct .id. sibi inuicem. Cuare ut in Evcuoe
habetur, .. punctus centrum est cirealj bgd.: et quoniam A7, transit per centrum eir-
culi.bgd. orthogomaliter, erit ipsa &Z. dyameter sperg; et puncta .k.f. crunt poli cir-

quoniam .z{. stat orthogonatiter super plavum circuli .5
et .zig. et .zid. ree
lacet recta .z

d., erunt siquidem angult

culi .bgd., ut in fibro mues. et rteoposn probatum est; propter quod in linea &L est
centrum sperg. Similiter ostendetur, punctum .¢. essc centrum cireulj bde.; propter
quod et linca .mn. probatur esse dyameter sperg .z b.; quare in recta .mi. est con-
trum sperg: et quia .z. punctus est in utroque tlyamcll'n ki et .mn., Jatet ipsum esse
centrum sperg, ul predixi.

Cry linca que protrahitnr ex puncto capitis omnis pyramidis columng ad centrum
basis eius perpendicularis super basim ipsius; tunc lineg rectg, que protrahuntur ex
puncto capitis eius ad circulum continentem superficiem basis cius sunt cquales: et
multiplicatio unius linearum que protrahuntur ex capite cius ad cireulum continentem
basim eius in medietatem circuli continentis basi eius est embadum superficiei py-
ramidis columng, hoc est eius que est inter punctum capitis, et lincam continentem
circulum basis. Verhi gratia : esto pyramis columng .abgd., cuius summitas sit .a.;
et cius basis sit circalus .bgd., cuius centrum est .e.; et linea .ze. orthogonaliter crecta
sit super planum circuli .bgd.; et 4 punclo .a. ad lincam continentem circnlum .bgd.
per superficiem pyramidis .abgd. protrahatur quotcumque recte .ab. ag. ad. Dico
quidem, rectas .ab. ag. ad. sibi inuicem | equales essc. Probatio: protrahantur 4 cen-
tro .¢. recte .ch.eg. ed.; que omnes sibi inuicem equales sunt @ centro, Et quoniam
.ae.- perpendicularis est super planum cireuli .bgd., erunt anguli .aeb. et .aeg. et
.aed. vecti. Quare orthogonia sunt trigona aeb. et .aeg. et .aed., et habent bases
equales, que sunt .eb.eg. ed.; et lalus .ae. est comune cis. Quare latera subtendentia
angulos rectos, que sunt .ab. ag. ad. sibi inuicem sunt ciqualia: et propler loc est
manifestum, quod omnes rectg, que protrahi possunt ab .a. ad lineam circunferentem
Jbgd., equantur linee .ab. Item dico, quod ex ductu .ab. in dimidivm lincg circun-
ferentis .bgd. prouenit area supeificiel pyramidis .abgd., que est 4 eirculo basis .bgd.
usque ad summitatem cins: si non fuerit ita, tunc sit multiplicatio lineg .ab. in quan-
titatem longiorem, aut breuiorem medietale circunferentig circuli .bgd. ipsum embadum
superficici pyramidis .abgd.; ¢t sit quantitas .7s.; et duplum iz, est longius circalo
bgd, Ergo faciam super circulum .bgd. figuram rectilineam liabentem latera, et au-
gulos cquales continentem ipsum; et sint latera cius aggregata, minus daplo lineg .iz.,
que sit figura .tkl.: et protraham lineas at. ak. al; et ostendam, lincam .ab. per-
pendicnlarem esse super lineam .bk. hoc modo: protraham lincam .et., el cront qua-
drata lincarum .eb. et .b¢. equalia quadrato lineg .ef. Comune adiaceat quadratum
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perpcndiculm-is .ae., erunt quadram linearum .ae. ct .ef., hoc esl quadratum et
equalia quadratis lincarum .ce. eb. bt., hoe est quadratis linearum .ad. ct Dt Quare
angulus .abt. rectus cst ; perpendicularis ergo est .ab. super lineam .#4.: similiter
ostendetur, lineam .«g. perpendicularem csse super Ao akl., et zd. super lineam .7/
et quia recte .ab .ag.ad. sibi inuicem eq&mlcs sunt, ucnict ex multiplicatione uui
carum, ut dicatur ex .ab., in medietatem latcrum trigoni .£AZ. embadnm snperficiei
pyramidis .atkZ. maior superficie pyramidis .abgl., cum conlineat ipsam, scilicei eins,
que est inter circulum .bgd., ct punctum .a., cum contineat ipsam: et medietas laterum
trigoni .2&Z. est minus quantitate .iz.
quod est minus linea .

; ergo ctiam fuit multiplicatio lineg b, id

est maior superficie pyramidis columng; quod est impossi-
bile: ergo non est possibile ut multiplicatio lineg .ab. in lineam, que sit longior
medictate circulj .bgd., sit cmbadum superficiei pyramidis .abgd. Rursus ponam lineam
.iz. minorem medietate circunferentig circulj .bgd.; ot si possibile est, ex ductu .ab.
proueniat area superficici pyramidis .abgd.: quod si ita est, scquitur quod ex
multiplicatione .¢b. in medietatem circunfercntig circulj .bgd. | proueniet superficies
majoris pyramidis pyramide .¢bgd., que sit pyramis .ccfh., cuius summitas sit .a.; et
hasis eius sit circulus .fele.: et describam in circulo fek. figuram rectiliveam .cfh. mi-
nime contingenlem circulum .bgd.; et protraham & centro puncto .e. super lineam .cf.
cathetum .el., que dividet lincam .¢f. in duo cqua; et copulabo rectas .ac. al. af. ak.;
etperea que dicta sunt ostendetur, linea .q/. perpendicularis esse super lincam .fe.;
et equales debet perpendicularibus cadentibus super rectas .of. et fh. 4 puncto .a.; et
crit recta .al. maior quam .ab., cum longior sit .el. quam .eb.; et medictas laterum
figurg .off. est maior medietate lineg circunferentig circulj .bgd.; et medietas circulj
bgd. est maior iz et cx ductu .@/. in medielalem laterum figurg rectilineg .cfh-
provenit avea pyramidis .a¢fh., cuius basis est trigonum .cfk.; et cx ductu .ab., que
est breuior, ex .al. in .iz., que est breuior medietate laterum trigoni .cf%., prouenit
area maioris pyramidis .acf%., cuius basis est circulus .cf%. ; quod est inconuenicns:
suprascripta pyramis .acfh., cuius basis est circulus continens pyramidem .acfh. ,
cuius basis est triangula, Non enim maultiplicabitur linea .ab. per longiorem, aut bre-
wiorem lincam circunlerentig circulj .bgd., ut proueniat inde area pyramidis .zdg.
Quare concluditur, quod ex ductu .2b. in medictatem circunferentig circulj bgd.
proucuit arca superficiei pyramidis .abgd., que est inter summitatem capitis ejus ,
et circulum bgd.; et hoc est quod wolui demonstrare. Vnde si ponamus  perpen-
dicularem .ze. 24., el semidyametrum .eb. 7

. erit utique linca .. 25.; quam si du-
xerimus in medietatem circunfcreutig circulj .bgd., gue est .22., uenient 550 pro area
superficici pyramidis .abgd.

SI superficies secat pyramidem columng ad equidistantem basis Ipsius, comunis sectio
superficiei et pyramidis erit linea continens circulum , per cuins centrum transibit
axis pyramidis , que est linea vecta ducta 4 sumitate pyramidis ad centrum circuli
sue basis. Ad quod demonstrandum: Esto pyramis .abcd., cuiug summitas est .., €l
cuius basis est eirculus bede., cuius centrum est f5 et secet ipsam l»ymmidem su-
pevficies ikl que sit equidistans civculo .bede. Dico, comunem sectionem pyramidis
abed. , et superficiei ikl cireulum esse. Probatio. Signabo super circulum Jed.
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duo puncta .b.c.; et sit arcus .bc. minor semicirenly; et protrabam 4 punctis .b.c. dya-
melros .bd. ce.; et copulabo rectas | ab. ac. ad. ae. et be.; ot signaho super lineas
b, et .ac. ¢l .ad. et .e. super counutiem seclivtem, ((uam halent ipi(‘ recte cim
superficie Aikl. puncta Z.i.kd.: ot quoniam trigona .@bd. ct .ace. sese inuicem secant
SUPL’I' l)llll(',lﬂ «

, comunis eornm sectio erit linea recta, que est linea cadens perpendi-
culariter ab .a. in f.; ergo linea saf. est axis pyramidis wehed., quam secat superficies
ikl super punctnm .m. Rursns quoniam tiigona .abd. et.ace. et .abe. secant duns su-
perficies equidistantes bede. et Jhikl., erunt comuncs earum secliones equidistante:
hoc est recta .k k. equidistat recte JDd., ct recta £ 4. recte .ce., et vecla Jii. recle JDe.:
et quoniam in trigono .abd. protracta est recta .fik. cquidistans basi b, crit sient
«a.b.ad .ah., ita Bd. ad Jk.. Est cuim sicut ba. ad .ah., ita .ac. ad i cum in
triangulo .abe. equidistans basi .be. protracta sit linea .2i.; et est sicut .re. ad
.aic, ita .ce. ad il crgo eril sicut b, ad k., ita .ce.ad il. Estenim ut .ab.
ad .zh., ita bd. ad .dk.: per cquale ergo erit sicut od. ad hk., ita ce. ad il
permutatim ergo ut .bd. ad .ce., ita k. ad .
recta ek, equalis est recte .

1.5 est enim .bd. cqualis .ce.; quare
et quoniam in trigonis .afb. et .afc. et .afd. et
«afe. protracte sunt recte fim. im. km. Im. cquidistantes suis basibus .bf. cf.df. cf.,
erit sieut bf. ad fa., ila Lm. ad ma.; et sicut .cf. ad fa.,ita im. ad ma.; nee
non et sicut (df. ad fa., ita km. ad ma.; ct sicut ef. ad fa., ita .l ad .ma.
Sed proportio linearum .bf. cf. df. ef. ad .fa. est proporlio una; cum ipse quatuor
recte sibi inuicem equantur. Sunt enim omnes 4 centro, et circulj omnes deducte.
Quare proportio rectarum Jme. im. km. Im. ad .ma. est similiter proportio una: pro-
pter quod patet, ipsas sibi inuicem equales esse; et ducuntur 4 puncto 7. ad comunem
sectionem superficie Jhikl., et pyramidis .abed. Quare manifestum est, superficiem
Jikl. cirenlum esse: et elus eentrum st .m., per quod centrum transit axis .¢
hoc est quod uolui demonstrare,

In omni portionc pyramidis columng, cuius basis est circulus, et cuins superius
est circulus, et euins basis superficies equidistat superficiei snpertoris eius; ct linea
que cgreditur cx centro basis eius ad centrum superficiei superioris cins est perpen-
dicularis super duas supcrﬁcics; tunc si prolrahanlur in basi eius, et in circulo, quod
est in superiore cius, due dyametri equidistantes; et continuatur quod est inter duas
extremitates duarum dyamctrorum per duas lineas, crit multiplicatio unins carum in
medictatem | circunferentig amborum circulorum, area superficici, que continetur £ 116 -
cuias

inter utrumeme cireulum. Verbi gratia: Sit pyramis columng decurtata .abgd
basis sit circulus .abg., et cius caput sit circulus .des.; qui eicculj sibi inuicem ¢qui-
distent: et copulata in centris eorum recta .it. perpendicularis utrique cireulo: et
producantur duo dyametri .bg. et .e3. sibiinuicem equidistantes: et copulentur extre-
mitates corum cum lineis .be. et .gz. Dico quod ex multiplicatione unius lincarum Je.
gz.in medictatem circunferentig circulorum .abg.dez. prouenit avea superficiei, que cst
inter circulum .abg., et circulum .dez. Quod sic probatur. Compleatur pyramis mabg.;
et protrahantur reete be. gz. in punctum .m., et erunt recte .mb. et.mg. equales

sibi inuicem: nec non et recte .me. et .mz. sibl inuicem equantur. Quare recla De.

recte .gz. equalis est. Et quoniam omnis circulus addit super suum dyamctrum tri-
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culus .dez. ad suum dyametrum .cz.: et propter hoc erit sicut arcus .bag., qul est
medietas civeulj .abg. ad dyamclmm bg., ila arcus edz., qui est mcdiela:s circulj
.des. ad dyametrum .ez.: permulatim ergo cst arcos Dbag. ad arcum .edz., sicut .bg.
ad .ez. Sed sicut bg. ad .ez., ita .mb. ad .me., cum in triangulo nbg. recta .ez.
cquidistaus sit basi .bg.: abscidam quidem ex arcu .bag. arcum .zg. equalem arcui
.edz.; et crit proporlio arcus Dag. ad arcum .ag., sicut recta mb. ad rectam me.:
quare distunctim evit arcus .ba. ad arcum .ag., sicut recta .be. ad rectam .em. Ergo
multiplicatio .me. in arcum .bea. est sicut multiplicatio Jbe. in arcum .ag., hoc est
in arcum .edz. Comuniter si addatar multiplicatio .be. in arcum .bag., erunt mul-
tiplicationes De. in arcum .bag., ct be. in arcum .edz. cquales multiplicationibus
Jbe, in arcum bag., et .em. in arcum .ba.: comuniter addatur maltiplicatio .em. in
.ag., hoc est ex.em. in arcum .edz., erit muliiplicatio totius .mb. in arcum bag.
cqnalis multiplicationibus .be. in arcus .bag. et .edz., et ex .em. in arcum .ed‘z..
Sed multiplicatio .mb. in arcum Dbeag. est area superficicl pyramidis .mabg., que
estinter circulum .abg., ¢t punctum z.; ergo multiplicatio .be. in arcus .bag. et.eds.
cum multiplicatione .em. in arcum .edz. facit ecandem aream. Sed ex multiplicatione
me. in arcum .edz. prouenit area pyramidis .medz., que est inter circulum .des., et
punclum n. Quare residuum arcg pyramidis .abcd., quod est inter circulos .abg. et
16t des., prouenit ex .De. in arcus .bag. et .eds. qui | arcus sunt medictas circunfe-
rentig utriusque circulj; et hoc uolui demonstrare. Et ul probentur cum numeris ;
ponam dyametram .bg. 14., et dyametrum .ez. duas quintas cius, que sunt £ 3.; et.
lineam .De. 15, et .i¢. £14.; et copulabo rectam .mi.; et per puncta .e.z. protraham lineas
-ec.zf. equidistantes recte .i£.; el erunt recle .cf.et .tf. equales, sicut sunt sunt (sic).ei.
et .jz.; relique be. et .gf. sibi inuicem equantur. Quare trigona .ecb. et .zfg. similia
sunt sibi innicem et equalia: et anguli qui ad .b. et .g. equales sibi inuicem sunt:
ergo trigonum mbg. equicrurium est habens latera .bm. et .ng. equalia : et quia
recta .

. cquidistat recte bg., erit trigonum .mez. simile trigono .mbg.; ergo tri-
gonum mez. cquicrurium est habens angulos qui ad .e. et .z. equales. Quare recta
.m.i. cathetus erit super .¢z., cum punctus .i. sit super dimidium .ez.: fuit antem an-
gulus .tib. rectus; quare patet, lineam .mit, esse continuatam; ergo .mi. est perpen-
dicularis pyramidis .mbag., et transit per cenirum circuli .edz.: et quoniam recte
anb. ct.m g. sunt equales; si ab ipsis auferatur .me. et .ms., remanchunt .eb. et
.zg. sibi inuicem equales: ergo .zg. est .as.: et quia .esz. ad .bg. estsicut 2. ad 5.,
est propter hoc .me. ad .nb. sicut 2. ad .5.; quare .me. ex .eb. est 2, scilicel .10
tota ergo nb. erit .25.: de cuius quadrato si auferatur quadratum ex .¢b., quod est
-49., remanebunt .576. pro quadrato catheti .mt.; et erit arcus bag. 22., que proue-
viunt ex .£0. ductaints.; et enit avcus .edz. %B., scilicet 2 ex aren .bag.: quihus
avcubus in unum coniunetis faciunt * 30,5 quibus multiplicatis in lineam .eb., scilicet
in .15, faciunt .462. pro area superficiei contenclg inter circulos .abg. et dez. Et si
ex area superliciet pyramidis .ma bg., que proucnit ex .mb."in arcu Dag., scilicet de
«25. in .22, tollatur area superficiei pyramidis .mez., que prouenit ex .me. in arcu .dz.,
scilicet de .10. in ¢s., remancbunt similiter .462. pro arca conlenla inter circulum
edz. et circulum Jbag.; ot hoc volui declarare.
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Cvy fuerit circulus, cuing dyameter sit protracta, et protrahilur ex centro ipsius
linca stans super dyametrum orthogonaliter : et perueniens ad lineam continenlem
ipsum; el secatur una duarum medictalum circulj in duo media; tune cum dividitur
una harum quartaram in diui

lones equales (uecumaue sint 3 deinde protrabitur corda
sectioms , cuius nna exlremitas est punctus , super quod secat se linea recta stans
super dyamelrum, el linea continens circulum: ct producitur linea dyametri in parte,
in quam concurrere, donec coucurrant; cb protrahuntuc in circulo corde cquidistantes
lince dyametri ex omnibus punctis divisionum, | per quas diuisa est quarta circulj; s 417
tunc linca recta, que est inter puuctum, super quod est concursns duarum linearum  * i
protractarum; ct lnter centrum circulj est equalis medietati dyametri, et cordis, que
prolracte sunt in circulo equidistantibus dyameltro coniunctis. Verbi gratia: In cireulo
quidem abed. protracta sit dyameter .ad.; et centrum circulj sit .e., & (uo protracta
sit linea .ec. stans orthogonaliter super dyametrum .@b., que diuidit arcum .ach. in
duo equa; ¢t diuidatur arcus .cda. in quotlibet diuisiones cquales, que sint arcus .cd.
df. fg. ga.; et protrahatur corda .cd., et emittatur extra circulum pariter cum dya-
metro ba., donec concwrrant in puncto A ct per puncta .d.f.g. protrahantur recte
i fk. gl equidistantcs dyumclro .ab. Dico, lineam .he. equalem esse dyametro .ea.,
ct cordis .gl. fk. di. coniunctis, Probatio. Copulabo rectas al. gk. fi.; et ducam rectas
df. kg, in partes . g+, donce concurrant linee .a /. super puncta .m.n. Et quoniam i
equidistantibus .ab. et .g/. recta incidit.aZ., erunt anguli .bal. et .alg. equales: cquales
uero anguli super equas periferias consistunt, siuc ad centrum: sive ad periferiam
fuerint constituli. Quare arcus .bZ. equalis est arcui .ag. Item quia in equidistan-
tibus .gl. et fk. recta incidit .gk., erunt anguli .gk. et .gkf. cquales; ct ideo arcus
k. areni .gf. est equalis. Similiter ostendetur, arcum ki, arveui Jfd. equalem essc.
Sunt cnim arcus .ag. ct .gf. et fd. sibi invicem equales. Quare et arcus b/, et k.
et ki sibi inuvicem equales sunt; cum arcus b/ equalis sit arcui ag. et Jk.
arcul ,gf., cb.hi. arcui fd. Quare totus arcus .bi. toti arcui .ad. existil cqualis.
Reliquus .ic. veliquo .cd. equalis est : ct est equalis unicuique arcui 7k, ki (b
Quare anguli .edi. et .ifk. et kgl ct .gab. sibi inuicem sunt equales. Rursus
quia in equidistantibus b, et .di. recta incidit .ch. , erit exterior angulus .cdi.
cqualis opposito et interiori, qui sub .c/kb. Similiter ostendetur, angulus imb, equa-
lis esse exteriori Jifk., nec non et angulus Anb. cqualis esse angulo Agl. Est enim
angulus .Jab. equalis unicuique prediclorum angulorum : ergo anguli lab. et knb.
et .imb. et .chb. sibi inuicem sunt equales: recte crgo Ja.kn.et im. ct k. sibi
inticem equidistantes sunt, cum in cis incidat recta .bk. faciens cum ipsis exteriores

angulos cquales opposilis ct interioribus. Et quia recte .Ja. et .gn. copulant duas
rectas equidistantes .na. et .gl., crit .na. equalis recte .gZ. [tem quia equidistantes k7.
el .fm. copulant duas vectas equidistantes .mzn. et kf., erit propter hoc vecta & 117 veree:
e m.equalis recte .k f. Rursus quia recte .im. et .dh. copulant equidistantes.mh. et id.,”
erit .mh. equalis recte .id. (Juave tota .ah. equatur rectis .gl. fk. di. coniunctis. Co-
muniter addatur semidyametrum .ea., erit semidyametrum .ea. cum rectis Jg. Af. id.
equalis toti .¢k.; et hoc est quod uolui demonstrare.

SE in medietate sperg componatur corpus ex quotcumque portionibus pyramidum
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polum sperg (sic) super polum cireulj hasis semisperg; et civeulus basis ipsias sit caput
sequenlis prortionis, cuius basis ctiam sit caput sequentis portionis pyramidis; et hoc sem-
per fiat, donee hasis inferioris portionis sit circulus maior cadens in spera; el sint omnes
circulj portionum equidistantes circulo maiori; et perpendicularis cadens 4 polo ipsius
maiotis circuli, scilicet ab eo super quo cadit puuctus summitatis superioris por-
tionis ad centrum sperg , transcat per centra omnium circulornm : et lince recte
cadentes in terminis dyametrornm univscuiusque porlionis sint sibi inuicem equ:
les. Tunc arca superficici totins corporis compositi ex quacumque multitudine portio-

num columnarum erit minus duplo areg maioris cirenlj cadentis in semispera conti-
nentis ipsum corpus : et erit etiam maius duaplo arcg maioris circulj semisperg con-
tentg ab ipso corpore. Probatio. Sit circulus maior semisperg circulus .abgd., cuius
centrum sit .e., quod ctiam est centrini sperg , quia centrum sperg est centrum
omuium eirculorum magnorum cadentinm in spera: et polus circulj .abgd. esto .z.; et
ws orthogonaliter super citculum.adgd. Quare

transeat circulus maguus per polum 3. 5
comunis seclio eorum crit dyametrum utriusque circulj, que sit recta .ag.; et exit arcus
.zg. semicirculus, et equalis semicirculo .abg. Et constiluatur in semispera, cuius
basis est circulus .abgd.; et polus eius est .z. corpus compositum ex tribus portio-
nibus pyramidum columnarum, et ex una pyramide : et prima portio sit pyramis de-
curtata, cuius basis est circulus .ebgd., ct cius caput cst circulus, cuius dyamelrum
est linea .mn.; et linee que protrahuntur 4 terminis dyametrorum sint .am. et .gn.
Secunda uvero portio est, cuius basis est circulus, cuius dyameter est recta .mn., et
cuius caput est circulus, cuins dyametrum est recla .k{.; et recle cadentes in texminis dya-
metrorum sint Juk. et .l : tertig quidem portionis basis est circulus, cuius|dya-
meter cst linea .kl., et eius caput est circulus, cuius dyameter est linea .i¢.: pyramis
quidemn columng est, cuius hasis cst circulus, cuius dyameter est linea .it., et eius
sumitas cst polus spere: ct lince descendentes ab ipso secundum rectitudinem in ter-

minos dyametri basis sint recte .zi. et .zt.;et sint recte .am. mk. ki. {z. sibi ioui-

cem equales. Quare ipsis rectis equales erunt recte .z¢. £, Zn. ng., cum bases et capita
ipsatum portionum sibi inuicem equidistent : et erunt omnes in una superficie plana,
que secat totum corpus in duo media super dyametros portionum, per quam super-
ficiem descendit perpendicularis .ze. transicas per centra omnium circulorum : deinde
protrahantic dyametrum .ga., et corda .zi. in punctum .h.; et erit .ek. equalis se-
widyamctro .ea., et dyametris .mn. k. it. coniunctis: ct protrahatur ./f2z. cathetus
€., qui cadit super dimidium cordg .zi. cum ipso: .ec. descendat & centyo .e.: et
quia in trigono Jiez. orthogonio protracta est perpendicularis .ec. super latus subten-
dens angnlum rectum; erit proportio .hz. ad .ze., sicut .ez. ad .z¢. Quare multiplicatio
Jezin s, est equalis quadrato lineg ez, Sed linea .ez. equalis est semidyametro .ea.;
ergo multiplicatio .zk. in .zc. est sicut quadratum semidyametri .ze.: sed ex .zc. du-
pla est .zi.; quave multiplicatio .2z, in .z, erit sicat duplum quadrati semidyametri
«ae.: quod duplum si ducaturin ¢ 3., reddit duplum areg circulj .abgd.; ergo duplum
areg civeulj .abgd. prouenit ex multiplicatione .zk. in .zi. ducta in % 3: maior enim
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recta .hs. quam .hi. Quare ex ductu .zi, in .he. etin £ 3. prouenit minus duplo
areg circulj .ebgd. : est enim .Jfe. equals rectis .ae. mn. kL it. coniunclis : quare
ex multiplicatione .z/. in coniunctum rectarwm .qe. mn. Al it. ducta in 3. pro-

uenit minus duplo arcg civeulj .abgd.: ex quibus multiplicationibus ostendam proue-
nive aream superficici tolius composili corporis: primum quidem avea superficiei primg
portionis pyramidis columng, cuius basis cst circulus .abgd., et cius superior est cir-
culus, cuins dyameter est .mz., prouenit ex nultiplicatione semidyametrorum .«e. et

am.Ain 4. ducta in .am. he. msi.; et area superficici sequentis portionis, cuius basis
est circulus dyametri smn., et eius superior cst circulus, cuius dyameter cst J&f.,
prouenit ex 3. ductis in semidyametros .oz. et pl. ; et illud totum in lineam k.,
hoc est in .iz. Similiter area superficici tertig portionis, cuius basis est cireulus dya-
metri .k/., et cius | superior est circulus, cuius dyameter est linca .it., proucnitdcx
multiplicatione semidyametrorum pk. et .ig. in k., llolg est in 7z, ducta in 4 3

Rursus area superficiei perfeclg pyramidis, cuius basis est circulus dyametri it., et
clus summitas est .z, prouenit ex .iz. in .fg. ducta in §3. Ergo avea superior to-
tius corporis compositi ex dictis tribus portionibus pyramidum colamnarum : et ex
una pyramide columng prouenit ex .z. in lineis .ae. mn. Ik. it. coniunctis; et illud
tolum per 73, quod demonstratum est esse minus duplo arcg circw)j .abgd. Similiter
infra hoe quidem corpus cadat in semispera contingens ipsum, demonstrabitur, area
ipsius esse plus duplo areg circulj basis semisperg, cuius circulj dyameter erit equalis
Lineg .ec.; ¢t erit arcus semicirculj orthogonaliter eleuati super dyametrum ipsins con-
tingens super dimidio lincarum .am. mk. ki. iz. ; et polus circulj basis semisperg
erit super linea .gz.: et propter hoc ponamus linecam .er. equalem lince .ec.: et spa-
tio .er. circinemus circolum .rsu. ; et erit recta .rv. dyameter cirenlj basis semi-
sperg. Et quoniam in trigono .hez. ab angulo .kez. recto super latus b s. cathetus
.ec. protracta est, erit sicut .kc. ad .ce., ita .ec. ad .¢z.: quare multiplicatio e,
in .cz. est sicul quadratum .ec., hoc est sicut quadratum .er.: et quia ./z. dupla
est ex .cz., erit multiplicatio .c. in .iz. duplum quadrati semidyametsi .er. Sed ex
ke, maior est Jie.; quare maltiplicatio Je. in Jz. est plus duplo quadrati .er. ;
ergo multiplicatio .ke. in .iz. ducta in £ 3. erit plus m’ultiplicatione dupli quadrati
semidyametri .e r. in %3, Sed ex multiplicatione .fe. in .ic. ductain ! 3. prouenit
area superficici corporis continentis semisperam, ul superius demonstratum est: et ex
multiplicatione dupli quadrati .er. in £3. proucnit duplum areg cireulj basis semi-
sperg, scilicet circulj .rsv.; ergo superficies, idest corporis compositi ex portionibus py-
ramidum columnarum continentis semisperam, st maior duplo areg circuli semisperg
contenctg ab ipso corpore; et est minor duplo areg circulj semisperg continentis
ipsum corpus, ut superius demoustratum cst; ct illud est quod uolui demonstrare.

De embado, et superficie rotundg sperg.

Et quia hec que demonstrata sunt, liquida sint ct aperta; colligitur quod arca su-
perficici medictatis cuinscumque sperg est dupla aree maioris circulj cadentis in spera,
cuius dyameler est dyameter sperg. Quare area superficici totius sperg erit quadrupla
areg ipsius circulj; que demonstrenlur cum numeris. Si superficiei sperg, cuius dyame-
ter est .7., aream colligere wis: aream maioris circuli cadentis in ipsa, | que cst §3s.
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quadruplica; uel quadratum dyametri, quod est 49., per + 3. multiplica, et habetur 154,
pro avea superficici ipsius sperg: et si medietatem quadrati dyametsi per ;3 multi-
plicaueris, ucl duplicaueris arcam suprascripti circulj, habebis utique .77, pro area su-
perficiei medictatis sperg predictg. Et si 154, que sunt area superficicl totius sperg,
in sextam dyamctii sperg, scilicet in L 1.5 uel si tertiam partem de 134 in medietatem
dyametri, que est § 3., duxcris, habebis £ 179., que sunt arca magnitudinis totius sperg:
quia probatam est 4 sapientibus, quod multiplicatio tertig partis superficiei sperg in
medietatem totius dyametri facit embadum totius sperg. Ad quod etiam demonstran-
dum adiaceat spera .ad.; et medietas dyametri cius sit linea .2 g., et centrum cius sit
punctus .g. Dico ergo quod multiplicatio .eg. in tertiam superficiei sperg b, est
cqualis embado corporis sperg .ad.; cuius hee est demonstratio. 8i enim non est multi-
plicatio ag. in tertiam superficiei sperg .ab. equalis corpori sperg, erit tunc equalis
corpori sperg maioris spera .ab. aut minoris. Sit itaque in primis equalis spere ma-
iori spera .ab.; et sit spera .de., que sit cum spera .a.b. super centrum unum; pos-
sibile igitur cst ut sit spera .de. figura corporis plurium bastum, cuius basis sint
non contingentes superficiem sperg .ab. Quare crit unaqueque perpendicularium, uel
cadentium productarum ex centro .g. super superficiem cius maior linea .ag.: si ergo
continuentur anguli illius corporis uenientis in spera .de. cum centro sperg, prouenient
pyramides, quaram omnium capita crit centrum sperg, et earum bases erunt bascs cor-
poris; et embadum uninscuiusque pyramidis earum prouenict ex multiplicatione sug
perpendicularis in tertiam basis sug. Et propterea quod linea .cg., que est medietas
dyametri sperg .ab., est minor unaquaque illarum perpendicularium, est uel erit pro-
pter illud multiplicatio lineg .ag.in tertiam cuinsque basis minor embado pyramidis,
cuius basis est illa: ergo muliiplicatio lineg .ag. in tertiam superficiei itlius corporis
est minor embado corporis: At superficies illius corporis est maior supetficie .ab. ;
multiplicatio igitur .ag. in tertiam superficiei sperg .ab. erit multo minor embado
corporis: et iam fuit posita multiplicatio lineg .ag. in tertiam superficiei sperg .ab.
equalis sperg .de.; ergo oportet ut sit spera .de. multum minor corpore, quod est
intra ipsam; quod est in possibile. Non igitur multiplicatio lineg g, in tertiam su-
perficici sperg .ab. est maior spera .ab. Et dico iterum quod non erit minor spera
«ab. Quod si possibile est, tunc|sit; erit ergo equalis sperg, que est minor spera .ab.,
sicut est spera .zh., que sit super centrum .g.: et possibile iterum est ut sit in spera
Jba. corpus plurium basium, cuivs bases non contingant superficiem sperg .5/, Quare
erit unaqueque perpendicnlarium cadentium ex centro sperg .ab. super superficies illius
corporis minor medictate dyametri sperg .ab., que cst linea .ag.: erit crgo mulli-
plicatio .« g. in tertiam cuiusque superficiei eorum maior embado pyramidis , cuius
Dasis est illa superficies, ct cuius caput est centrum .g. : multiplicatio igitur lineg
«ag. in tevliam cuiusque superficiei sperg .ab. est major plurimum embado corporis-
Tam ante posita fuit equalis embado spere .zh.; ergo spera .zh. est multo maior cor-

pove: et ipsa ¢st inter ipsum; hoc uero impossibile est : non igitur multiplicatio lineg
«ag.y que est medietas dyametri sperg .ab., in tertiam superficiei sug est maior cor-
pore cras; 1psa nglur est cqllahs Col‘poli eius; et id est cuius uolumus declarationem.

Et cum hoc declaratum sit; et wolumus habere medietatem alicuivs sperg, multipli-
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cabimus aream superficiei ipsius in sextam sui dyametri, uel medietatem dyametri
cius ducemus in tertiam partem sug superficiei: verbi gratia: sit dyameter datg sperg
-10.; quam si multiplicamus per medictatem eius, uenient .50.; quibus duetis per 4 3.,
uenient } 157., (ue sunt arca superficiel semisperg: quam si duxerimus per sextam dya-
metri, scilicet per £ 1.; uel si tertiam de {157, ducemus in 3., scilicet in medietatem
dyametri, habehimus £ 261 pro embado semisperg,

Et si oportuerit nos metiri portionem aliquam sperg, que sit minor uel maior me-
dietate sperg, ut sunt fontes rotundi, et alia (uelibet wasa siwmilia; altitudinem ipsius
corporis, que est linca, que extenditur 4 centro circulj oris ipsius ad punctum poli
eiusdem circuli, cum semidyametro sperg proportionare curabimus; ipsamque propor-
tionem de superficie semisperg, nec mnon et ex embado ipsius accipere curabimus, et
habebimus optatum. Verbi gratia: sit linea .ab. dyameter fontis; et .g. sit centrnm
cius: et punctus .. sit polus ipsius circulj. Quare linea .dg. stat orthogonaliter super
superficiem circulj, cuins dyameter est «h.; cumque quadratum medictatis dyametr)
.ab. diuiserimus per .gd., habehimus illud quod restat de toto dyametro spere super
lineam .gd. Verbi gratia : sit dyameter .ad. radix de .160.; quare .gb., que cst me-
dictas dyametri .¢b., erit radix de .40., cuius quadratum erit .40.: que si diuiseri-
mus | per .gd., quam ponamus .4., uenient .10. pro residuo dyametri super lincam
.dg.; quod sit linca .ge., et erit tota .de. 14., que est dyameter sperg; quam diuidamus
in duo equa super .z., et erit .z. centrum circulj magni cadentis in spera; qui circulus
sit circulus .zebd.: proportionabo ergo lineam .gd. cum semidyametro .zd., scilicet
4. cum .7., et erit .dg. ex dz. %: quare accipiam ¥ ex area superficicl semisperg,
scilicet de .308., que prouenit ex superficie .dz. m .de. ductain % 3., ucnient .176.
pro area superficiei portionis sperg, cuius basis est circulus dyametri .¢b., et eius
polus cst .d.; et arcns cadens in ipsa portione cx circulis magnis cadentibus in spera
est arcus .adb.; cuius portionis embadum labebitur, si tertia pars areg superficier
ipsius ducatur in .7, scilicet in semidyamclrum .zd., et inde auferatur pyramis co-
lumng, cuius summitas est punctus .z.; et eius basis erit civculus, cuius dyameter
est linea .ab., ct eius altitudo est linea .zg., que est .3., ct embadum ipsius pyra-
midis cst £125.; remanent pro embabo portionis dictg 285. minus 3. Etsi arcam ma-
ioris reliqug portionis sperg, cvins hasis cst idem cirenlus: dyameter .ab., et cius al-
titudo cst linea .eg., que sagitta nuncupatur; quam ponamus esse .10, habere uolumus,
eodem modo, secundum quod in minori portione operali sumus, erit procedendum. Vi-
delicet quadratum lineg .gb., quod est .40., dinidimus per sagitlam .ge., et Dabebimus
4. pro linea .gd., que est sagitta reliqug portionis sperg. Quare tota dyameter sperg
.ed. crit 14.; in quam si multiphcauerimus sagittam .eg.; ct illud totum duxerimus
per £3.; uel si de area superficiel semisperg, que est .36s., accipiamms i1, scilicet
proportionem, quam habet sagitta .eg. ad semidyametrum .es., babebimus 440, pro
area huius maioris portionis sperg: quam aream, si in sextam dyametri sperg: uel si
lertiam eius in medietatem dyametri duxerimus, habebimus 2 3026; quibus si addide-
rimus pyramidem columng supradictg, que est 3125, habehimus 3 1152 pro magui-
tudine ipsius maioris portionis. Et ut hec que dicta sunt geometrice demonstrentur.
Adiaceat semispera .bzd., cuins basis sit circulus .abgd., et cius polus sit punctus

« st dysmetec b

(Ful, 449 verso, Tin. 34,
Suferioze; pag. 187, Tia. 16:1%

ful. 120 recto

si-lindseemas »

¢

¢ margne

).



“io i alio arens semicireul} magnj .azg.

|- in alio per superGiciom semicireulj.azg.

fal. 420 perso.

@ com linea

9-32).

M.

|- v alie pyamidum columusrin

sicut. superficies 2 {ful.
920 verso, Lia. 9-31 ¢ pag. 188, Lin.

188 .DIS.

.z.; et signetur super semispera bzd. circulus magnus .¢sg., qui stet orthogonaliter
super circulum ,abgd‘; et comunis eorum sectio .ag. est dyameter utriusque circulj;
ct descendat 4 polo : per superficiem circulj .azg. perpendicularis .ze. super dyame-
trum .ag.; et erit .. punctus centrum utriusque circulj: et dimidatur arcus .az. | in
quotlibet partes equales, que sint arcus .ai.it. tz.; et per puncta .if. equidistantes
dyametro .ag. protrahantur corde k. ¢l.; et protrahatur corda .z¢. extra circulum in
puncto .x.; ad quem punctum proueniat etiam dyameter .ga. Extra civculum protracta:
ct protrahatur una ex duabus cordis arquidistantibus dyametro .ag. extra circulum .azg.,
donec concurrat lineg.m 2z, Quare si protraxerimus cordam k., concurret cum linea .mz.
in puacto .z. Et 4 polo .z. spatio cordg, et arcus .z¢i. circinetur circulus ihkx., qui
crit equidistans circalo .abgd.; et eius centrum erit .f.; ct .Jk. erit dyametrum ipsius
circulj; qui circulus abscidit 4 semispera .dz. portionem .xzk., cuius porlionis sagitia,
siue perpendicularis est linca .5f. Dico quidem, portionem superficiei portionis .xzk.
ad supcrficiem semisperg dzb. esse sicut .zf. ad semidyametrum spevg .ze. Probatio:
habetur quidem ex premissis, lineam .m.e. cqualem esse semidyametro .ca. et cordis
k. tl. coniunctis. Similj quoque modo demonstrabitur, lineam nf. equalem esse se-
midyametro .fi. et corde .itl. coniunctis. Et quoniam in triangulo .mez. protracta
est recta f. cquidistans basi .em., crit sicut 2f. ad ze., ita nf. ad me. Sed si-
cut recta .nf. ad rectam .me., ita superficies .z¢. in .f. ad superficiem .s¢. in .me.
Sed sicut superficies .z¢. in .nf. ad superficiem .z in .me., ita est multiplicatio
superficiel .z£. in »f. in §3. ad multiplicationem de £ 3. ad superficiem .z2. in .em.
Sed cx multiplicatione .me. in .£z. ducta in 43. prouenit superficies corporis com-
positi ex tribus portionibus pyramidis columnarum cadentis infra semisperam, quorum
omnium altitudo est linea .ze.; et basis maioris ecarum est circulus .abgd. Similiter
ostendetur quod ex multiplicatione .nf. in .tz. ducta in4 3. prouenit super-

i
ficies corporis compositi ex duabus portionibus columnarum cadentis in
portione sperg .hza. Ergo erit sicut .zf. ad .ze., ita corpus compositum
ex duabus portionibus pyramidum columnarum, cuius altitudo est .zf., ad
superficiem corporis compositi ex tribus portionibus pyramidum columna-
rum, .cuius altitudo est linea .ze. De inde ponam superficiem ,y. ad su-
perficiem  semisperg .dzd. sicut superficies corporis altitudinis .zf. ad su-
perficiem corporis altitudinis .ze. Quare permutatim erit sicut superﬁcics

f- 42t - corporis altitudinis .ze. ad superficiem | semisperg .dzb., ita superficies
corporis altitudinis zf. ad superficiem .y. Sed superficies corporis, cuius
altitudo est .ze., cum est inira semisperam, est minor superficie semisperg:
et cum 1psum‘ corpus contineat semisperam, est superﬁcies corpllriS
maior  superficie semisperg : Vnde quando superficies corporis altitu-
dm‘ls e est r.nino_r superficie semisperg : tunc superficies corporis

) altitudinis .5f. erit minor superficie .y.; ct cum fuerit maior: maior. Sed cum

;\\Pcl-ﬁc1cs qorpmjs a}tillldillis -2€. est minor superficie semisperg .dzd., tunc super-

::]:;e]zs ec;;-g::‘;;ﬁal[[{::lli\f;lll;t.z(\’:oe]stl‘:EFSJIl:lllitel* nl?fl}f{l‘ superficie purti‘ouis sperg. Sz e:

Superﬁciem Corporiq ~Cumsj a]%itudo (LC Sll’!)El icies .y, et supcrﬁclcs POl-Ll(.JIllS spcl? ad
e Forpons, ik st .zf, habent unam et eaudem portionem: Vde

patet, superficiem portionis sperg Jizx. equalem esse superficiel .y.: et quia est sicut

superficies corporis altitudinis .ze. ad superficiem semisperg .dzb., ita superficics cor-
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poris altitudinis .zf. ad superficiem ,y.: crit propter hoc sicut superficies corperis al-
titudinis .ze. ad superficiem semispers .dzb., ita superficies corporis altitudinis .zf.
ad superficiem portiomis sperg Jizx.: et cum permutabitur, erit proportio portionis
Jizz. ad superficiem semispere Dzd. sicut proportio superficiei corporis allitudinis
.zf. ad superficiem corporis altitudinis .se. Sed proportio horum duorum corporum
est sicut linea .nzf. ad lincam .me.; et proportio lineg .nf. ad lineam une. estsicut
sagitta .zf. ad semidyametrum sperg .ze.; ergo proportio superficiei portionis .z,
ad superficiem semisperg .dzb. est sicut .zf., que est altitudo ipsius portionis, ad se-
midyametrum .ze.; et hoc est quod wolui demonstrare.

S[ in spera aliqua construatur cubus et pyramis quatuor hasium triangularium
et equalinm laterum, erit cubus triplus pyramidis. Ad quod demonstrandum adiaceat
dyameter datg sperg .ad., et diuidatur in .c. punctum; et sit .be. duplum ex .ca.;
et circinctur semicirculus .adb.; et & puncto .¢. super rectam .ab. ad rectos angulos
trahalur recta .cd.; et copulentur recte .be. ct .ad.; et erit recta.ad. latus culi, et
recta .bd. latus trigonorum pyramidis cadentium in spera, cuius dyameter est recta
.ab.; et crit propter similitudinem trigonovum .adb. et dcb. et dac. quadratum
dyametri .ab. triplum quadrati lincg .ad., et quadratum lineg .bd. quadrati lineg .dc.,
ut EvcLipEs ostendit; nec non et quadratum lineg .Z0. erit duplum quadrati lineg .ad.;
nec non et proportio quadrati lineg .be. ad quadratum lineg .ad. crit sicat .4 ad
.3. Verbi gratia : quoniam trigona .dab. | et .dac. sibi inuicem sunt similia; et si-
milia_trigona circa equales angulos, uel circa cundem angulum latera habent propor-
tionalia; erit sicut .ba. ad .ed., ita .ad. ad .«c.; et quando tres recte continue pro-

portionales sunt , erit sicut prima ad tcrllliam , ita quadratum lineg .ab. ad qua-
dratum line; .ad. Sed ba. ex .ac. est tripla; quare quadratum lineg .ab. triplum
est quadrati lineg .ad. Item quia trigona .adb. et .dcb. similia sunt; erit simili-
ter sicut quadratum lineg .. ad quadratum lineg .ad., ita quadratum lineg .bd.
ad quadratum lineg .dc., cum anguli .dab. ct .cdb. sibi inuicem sunt cquales .
Quare quadratum lineg .. triplum est quadrati lineg .dc. Item quia recta .de. in
proportione media est inter .be. et .ca., erit sicut .b¢, prima ad .ca. tertiam, ita
quadratum lineg .b¢c. ad quadratum lineg .cd.: sed sicut .be. ad .cd., ita .bd. ad da.
Quare est sicut .bc. ad .ca., ita quadratum lineg .bd. ad quadratum lineg .da: est
enim be. dupla ex .ca.; quare quadratum lineg bd. erit duplum quadrati lineg .da.,
ut superius dictum est. ltem proportio quadrati lineg .be. ad quadratum lineg .ad.
componitur ¢x proportione quadrati lineg .cb. ad quadratum lineg .ba., ct ex pro-
portione quadrati lineg ba. ad quadratum lineg .ad.: cst cnim D¢, ad JDa. sicut
2. ad ..t quare quadratum lineg .be. ad quadratum lineg .ba. est sicut .4 ad .9.:
proportio ucro quadrali ba. ad quadratum .ad. est sicut 9. ad .3., cum quadratum
lineg .ba. triplum sit quadrati lineg .ad.: ergo proportio quadrati lineg be. ad quadratum
lineg .ad. componitur ex ca quam habet .4. ad .9., et cx ea quam Dabet 9 ad .3.: quare
patet quod proportio quadrati lineg be. ad quadratum lineg .ad. est sicat .4. :?d 3.
Ilis itaque omnibus intellectis, ponam lineam .ef. equalem lineg .ad.; et costituam
super lincam .ef. cubum .efghikémn.; et ponam lineam .7o. equalem lineg .cd»';
el spalio .20. circinabo circulum .opg., et inscribam in circulo .opg. trigonum cqui-
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190 .DIS.
laterum .opq.; et protraham .on. in.r., et erit .or. dyameter circulj .opq.; et co-

+ quare Lrigona ... et quia qualdratum »
(ful. 424 versa, lin. 34, 38, margine

wliciore ¢ Tol. 422 recto, . 4; pag. 4 .o . : i . -, equali imilia; auar
1“,\n4‘;:;cﬁ~s/, rectoy lin. L o pulabo rectas pr..ct .gr., ¢t erunt trigona .opr. et .ogr. equalia et similia; quare

angulus .por. equalis est angulo .gor.; quare est sicut po. ad .0q., ita ps. ad
.sq. equalis po. ex .0q., ergo ps. cqualis est .sq. : comunis adiaceal recta .os.;
due crgo recte .ps. et .os. duabus .gs. ct .05. sunt equales; basis ncro .op. basi
0¢. iacet equalis : quarc trigona .osp. et .0sg. sibi inticem equalia sunt; et an-

gulus «0sp. angulo .0sg. est equalis : cathetus ergo est .0s. super rectam pg.: et
f. 422 recta.

quia qualdratum lateris trigoni equilateri cadentis in circulo triplum est quadrati
semidyametri sui circulj, erit ergo quadratum lineg .op. quadrati semidyametri .oz.
triplam: est enim .on. equalis vecie .dc.; quadrata crgo lincarum .op. et .bd. ad e-
qualia candem babent proportionem; quare .op. equalis est recte .db. : deinde su-
per centro .n. erigam in altum cathetum .n¢. equalem recte .be.; et copulabo re-
ctas neo. np.nqg. ; et erit unaqueque ipsarum equalis linee .db., hoc est linee .op.:
sunt enim quadrala linearum .tn. ct .zo., uel tn. et .np., uel .in. et .ng. equa-

lia quadratis lincarum .b¢. et .¢d. Quarc unumquodque quadratorum linearum .to.

tp.tq. equale cst quadrato linee .bd.: constituta est igitur pyramis .fopq. ex «qua-

tuor triangulis equalibus ct gquilateribus, cuius unumquodque latus equale est lince

.bd., ut oportet. Dico quidem, cubum .edl. triplum esse pyramidis .fopg.; quod sic

probatur. Quoniam linea .ps. medietas est recte 0p., erit quadratum lineg .op. qua-

druplum quadrati linee ps. Sed quadratum lineg .op. duplum est quadrati lateris

cubi .eil., scilicet lateri if., cum op. equalis sit .bd., et (if. rectc .da.: quare est

sicut .op. ad .if., ita if. ad p.s.; quare rectiangula superficies op- in ps. equalis

est quadrato lineg .if., hoc est tetragono .eg. Quare proportio tetragoni .eg. ad su-

perficiem rectiangulam ex .os. in .sp. est sicat superficies op. in ps. ad super-

ficicm .0s. in .sp. Sed proportio superficici rectiangulg .op. in ps. ad superficiem

rectiangulam .0s. in .sp., hoc est ad superficiem trianguli .0pg., est sicut .op. ad

‘055 exgo sicut .op. ad .os., ita teiragonum .eg. ad trigonum .opq. Quare quadra-

tum tetragoni .eg. ad quadratum trigoni .opg. est sicut quadratum lineg .op. ad

quadvatum lineg .0s. Sed proportio quadrati lineg .op. ad quadratum lineg .os. est

sesquilcrltia. Quia cum de quadrato lineg .op. tollitur quadratum lineg ps., quod est

(quarta .ems, remanent tres quarte r[u:ldrati lin09 Op. pro L[umh'ato linc9 081 ergo

proportio quadrati lineg .op. ad quadratum lineg .0s. est sieut .4. ad .3.; que pro-

portio dicitar sesquitertia: ergo «uadratum telragunj .eg. ad quadratum trigoni opq.

est sicut 4. ad 3. Sed sicut .4. est ad 3., ita quadratum lineg .¢b. ad quadratum lineg

.ad.: est enim perpendicularis tn. equalis .¢b., ct .ei., scilicet altitudo cubi, equalis

cst recte .ad.: per equale ergo erit sicut .4. ad .3., ita quadratum perpendicularis £7.

ad quadm.lum | altitudinis .ei.: ergo sicut proportio quadrati tetragoni .eg. ad qua-

T e i e e B T dratum trigoni .cpg. , ita quadratum perpendicularis .zn. ad quu‘dralum lineg .eé.:
a3 per Acqualc ergo erit sicut tetragonum .eg. ad trigonum.opg., ita perpendicularis pyra-
" mldfs topq. ad altitudinem cubi hmk., Loc est .tn. ad .ei. Quare multiplicatio tri-
goni .opg. in perpendicularem .tn. est sicut multiplicatio tetragoni .eg. in altitu-

dinem .¢i. Sed ex multiplicatione tetragoni .eg.

fol. 122 cerso.

b utl in altitudinem .eé. prouenit avea
cubi.kmh.; et ex multiplicatione trigoni .opg. in perpendicularem.tn. prouenit triplum
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areg pyramidis fopg. ; ergo cubus .eil. constructus in spera, cuius dyamcter est
.ab., triplum est pyramidis topg. in cadem spera constructg: et hoc est quml no-
Iui demoustrare. Aliter in cubo .eil. protraliam rectas if. ik, fh. fl. 1h. et il et
crit in cubo Jemk. constructa pyramis LAif. quatuor superficicrum triangularum et
equalium laterum, quorum unumequodque est dyameter unius sex quadratorum con-
tinentium cubum. Quare quadratum unius cuinsque ipsorum laterum est duplum qua-
drilateris cubi; est enim quadratum unius cuiusque lateris pyramidis .topg. duplum
quadrati Tateris cubi, ut superius ostensum est. Quave latera pyramidis JZ27f. equalia
sunt lateribus pyramidis .fopg. Vnde patet, pyramidem J/if. equalem esse pyramidi
£opg.: ablata siquidem pyramide 47f. ex cubo .Amk.. remanebunt cx ipso cubo
quatuor pyramides sibi inuicem similes ¢t equales ; que sunt pyramides .ilef. et
Lhgf et fikl. et himl.:est cnim basis unius cuivsque duarum primarum pyra-
midum medietas tetragoni .eg.; et sunt sub equalj altitndine, scilicet sub .ei. et .gl.:
reliquarum uero duarum pyramidum bases continent tctragonum .knt., quod est equale
tetragono .eg.; et allitudo ipsarum et una, scilicct altitudo cubi; cum allitudines ipsa-
rum sint .mh. et & f.: protraham siquidem in cubo Jincam .gi.; et quoniam pyramides
dhef. ¢t Qhgf. sibi inuicem cquales sunt, crit agregatum ex cis duplum pyramidis
ihel. Et quoniam tetragonum .eg. duplum est trigoni Aif.,erit pyramis Zhefg., cuius
hasis est tetragonum .eg., duplum pyramidis .ikef., cuius basis cst trigonum fef.:
sunt enim ambe sub una altitudine, que cst linea .ei. Quare pyramis Zhefg. cqualis
est duabus pyramidibus .ihef. et .Lhgf.. pyramides ucro .ilefg. ct .topq. habent
bases et altitudines mutug proportionis:

st enim sicut tetragonum .eg. ad trigonum
.0pg., ita altitedo .tn. ad altitudinem .ie.; que uero | pyramides habent bases et al-
titudines mutug proportionis sibi inuicem equales sunt; equalis est ergo pyramis .ihefg.
pyramidis .£opg.: sunt cnim et pyramides .fhef. et .Lhgf. equales pyramidi Jhefg.;
et que cidem cqualia sunt et alterius sunt equalia; pyramides ergo .ilief. et lhgf.
pyramidi .topq. sunt equales. Similiter demonstrabitur, relique due pyramides, que
sunt fikl. et himl. cquales esse pyramidi .topgq.: demonstratum est ergo, cubum
Jmh. continere quantitatem trium pyramidarum equalium pyramidi .topg. Vnde pa-
tet, cubum .kmh. triplum esse pyramidis Lopg.; et hoc uolui demonstrare. Ft ut
hec liguidius declarcscant, ponam dyametrum sperg .6., Ct erit latus cubt , scilicet
ef., radix de .12.; el latns pyramidis, scilicet .op., radix de .24.; ¢t erit quadra-
wum lateris .ef., scilicet telragonum .eg., 12.: quibus ductis in latitudinem .e:., sci-
Kicet in radicem de 12., uenient .42. radices de .42., quc sunt una radix de .1728.
pro quadrato cubi Jrmk.: de quo quadrato si accipiatur noma pars, uenicnt 492 pro
quadrato pyramidis Zopg. Verbi gratia : de quadrato lateris .op. accipiamus quar-
tam, et habebimus .c. pro quadrato lineg ps.: quod si extraxerimus ex «quadrato Ja-
teris .op., scilicet de .24, remanchunt .18, pro quadrato catheti .0s.: quod si mul-
tiplicauerimus in quadratum lineg .ps., quod cst .6., uenient .108. pro quadrato tri-
goni .opg.: quod si duxerimus in quadratum tertig altitudinis, scilicet in nonam qua-
drati perpendicularis .z7.; quod quadratum est .16.: uel si nonum de .108., quod est
2., duserimus per .16., habebimus similiter .192. pro quadrato pyramidis .topg. :
quod si duterimus per .9., habebimus .1728., ut supra, pro quadrato cubt hmk.; et
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192 .DI1S.

hoc uolui demonstrare. Est enim .42. parum plus radicis de .t1728.; et .14, que sunt
tertia pars de .42., sunt parum plus radicis de .192.; per que ostenditur, cubum esse
triplum pyramidis.

SI circa circulum describatur tetragonum, cuius latera omnja contingant circulum;
et in contactis copulentur recte, quadrilaterum quod inde prouencrit, tetragonum erit;
ct exterius tetragonum duplum erit interioris tetragoni. Circa circulum .abed. adia-
ceat tetragonum ‘efgh. contingens circulum in punctis .a.b. c.d., in quibus copulentur
recte .ab.be. cd. ad. Dico quadrilaterum .abed. tetragonum esse; et exterius tetra-

{13 eerso. gonum .eg. duplum esse tetragono .abed.: summatur centrum | circulj .abed.,

sitque .7.; et copulentur recte Ja. . ic. id.: ¢t quoniam recta .eh. contingit cirenlum
.abcd. in puncto .a.; ctin ipso contactu 4 centro copulata est recta .ia.; recta ergo
da. cathetus est super rectam .eh., ut in Geometria habetur: rectus cst ergo uterque
angulorum Jae. et .iah. Similiter ostendetur, rectos esse angulos .ibe. et .ibf. et
dcf. ot Jdcg. et idg. et .idh.: et quoniam in rectas .be. et .ia. recta incidit .ea.;
et sunt anguli qui ad .e., el qui sub .eai. recti; crunt quidem recte .eb. et .a.
equidistantes. Similiter ostendetur, rectas .ib. ¢t .@e. equidistantes esse, cum anguli
qui ad .e., ct qui sub .ibe. sint recti: ostensc sunt etiam et vecte .ia. et .ba. cqui-
distantes esse; quare recta .fa. equalis est recte .De., et Zb. recte .ae. Equilaterum
ergo est quadrilaterum .e¢bia; dico quidem et orthogonium; est enim unus quisque
angulorum, qui sub .ide. bea. eai. vectus; quare reliquus, qui sub .bia. rectus est.
Tetragonum ergo est .ei. Similiter ostendetur, quadrilatera .fi. gi. ki. tetragona essc.
Quare omnes anguli, qui sunt ad ... cenirum, recti sunt: unde patet, rectam .ai. con-
tinuari cum recta .ic., et rectam .bi. cum recta .id.; ergo recte .ac. el .bd. dyametri
sunt circulj .abcd., et secant se ad rectos angulos. Quare unaqueque rectarum .ab. be.
cd. ad. corda est quartg circulj: equales ergo sunt recte .ab. be. cd. da. sibi inuicem:
equilaterum ergo est quadrilaterum .abed.; dico etiam et orthogonium: quoniam or-
thogonium est trigonum .aéb., cuius duo latera .ib. et .ja. sunt equalia, cum sint 4
eentro ad periferiam deducta, anguli .iba. et .bai. sibi inuicem sunt equales; et est
rectus angulus .bia.: quare semirectus unusquisque angulorum, qui sub .iba. et iab.
Demonstrabitur ctiam per trigona .bic. ida. et .icd. unumquemque angulorum qui
sub .ibc. ich. icd. idc. et .ida. et .iad. semirectum essc; quare anguli .abe. et bed.
et .cda. el .dab. recti sunt: orthogonium ergo est quadrilaterum .abcd.: ostensum
cst etiam et equilaterum; ergo equilaterum .aded. tetragonum est. Dico rursus, tetra-
gonum .eg. continens circulum duplum esse tetragoni .abed. continenti 4 circulo: est
enim paralilogramum unumquodque tetragonorum Je. if. ig.ih.; et dyametri ipsorunfa
que sunt .ab. be.cd. da., ea per equalia secant: quare trigonum .aib. equale est tri-
gono .eab.: eodemque modo et trigonum .bic. equale est trigono .fbc., et trigonum
Jdcd. trigono .gcd., nec non ct trigonum .« id. | trigono .adh. Quare trigona .aeb.
et J;fo. et .cgd. et .ahd. reliquis quatuor trigonis .aib. et bic. et.cid. ct dia.
continentibus totum tetragonum .abed. equalia sunt. Vnde patet, tetragonum .¢g- du-
plum esse tetragoni .abcd. Aliter quoniam semicirculus cst scctio .da b., et in ipso
angulus est qui sub .dab.; angulus ergo qui sub .dab. est rectus : et quia latera
-ad. et .ab. equalia sunt, erit unusquisque angulorum qui sub .abd. et .adb. me-
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dictas recti: est enim et angulus Zab. semirectus; et est rectus qui sub .aib.: quare
trigona .abd. et .abi. sibi inuicem sunt similia: et habent unum angnlum comunem,
cum uidelicet qui sub .dba.: quare proportionaliter est ut .Zb. ad .ba., ita ba. ad
-bi. Quare est sicut prima .Jdb. ad tertiam .bi., ita quadratum quod 4 prima .db.
ad quadratum quod & secunda .ab.: est enim dyametro .db. cquale unumquodque -
terum tetragoni .ef. .gh.; ergo cst sicut .db. ad bi., ita tetragonum quod & recta .ef.
ad tetragonum quod 4 recta .eb.; est enim .db. ex .bi. dupla; quare et tetragonum
quod d tecta .ef. duplum cius quod & recta .ab. Sed tetragonum quod 4 recta .of.
¢st tetragonum .efgh.; et tetragonum quod 4 recta .ab. est tetragonum .abed.; ergo
tetragonum .eg. duplum est tetragoni .abed.; quod oportebat ostendere,

SI in cubo describatur columna eiusdem altitudinis, et in columna spera, ct in spera
pyramidis columng duornm capitum, cuius due extremitates sint in centra circalorum
basis ¢t capitis columng; et cius uenter sit cireulus secans columnam ct speram in duo
media; et sit ipse circulus equidistans circulis Dasis et capitis columng: et in ipsa
pyramide describatur solidum octobasium triangularum, cuius uenter sit tetragonum
cadens in superficic pl“edicti circuli secantis columnam et speram in duo media, cuius
tetragoni angulis ad centra columng circulorum basis et capitis ascendentis quatwor
recte uirique facientes super ipsum tetragonum octo trigona equilatera et cquiangula,
quarum unumquodque latus est equale uniuscuinsque lateris ipsius tetragoni; erit pro-
portio horum omnium corporum inter se sicut marro : proportio quidem cubi ad co-
lunam est sicut .t4. ad .11.; columng ad speram est sesqualtera; sperg ad pyramidem
dupla; pyramidis ad solidum octo basium est sicut .11. ad .7. Vnde colligctur, propor-
tionem cubi acdl speram esse sicut .21. ad .11.; ad pyramidem sicut .42. ad .11.; ad solidum
octo | hasium sexcuplam : et proportionem columng ad pyramidem esse triplam, et ad
solidum octobasium sicut .33. ad 7.; nec non et proportionem sperg ad solidum octo-
basium sicut .22. ad .7. Ad hec autem omnia demonstranda adiaceat tetragonum .abed. ;
et in ipso describatur circulus .efgh.; et eius centrum sit .i.; et elenetur d puncto .i.
superficiem tetragoni .ac. orthogonaliter linea .ik., que sit equalis unicuique lateram
tetragoni wac.; et intelligam, tetragonum .ac. csse unam ex sex superficiebus continen-
tibus cubum: et circulum .efgh. essc hasem columng: et altitudinem utriuvsque corporis
esse secundum quantitatem lineg .ik.; quare .ik. erit axis columng: et .A. punctus erit
centrum circuli capitis columng. Et quia ad habendam magnitudinem cubi oportet
ut quadratum .ac. ducatur in altitudinem cubi, scilicet in .ik.; et ad habendam magni-
tudinem colung oportet ut area circuli .efgk. multiplicetur similiter per .ik.; erit ergo
Pproportio cubi, cuius basis est tetragonum .ac., ct altitudo .ik. ad columnam, cuius basis
est circalus .efgh., et altitudo .ik. sicut tetragonum .ac. ad circulum .efgh. Sed pro-
portio tetragoni .ac. ad circulum .efgh. est sicut .14 ad .1i., ut superius in in-
uentione embadi circulorum monstratum est; uel aliter protrahatur 4 centro 7. se-
midyameter .if., et erit .if. medietas lateris .ab.; quare quadratum lineg .if. quar-
1a est quadrati lineg .ab. Sed ex quadrato lineg .zb. proumenit tetragonum .ac.;
ergo ex tetragono lineg .f. prouenerit quarta tetragoni .ac.: quod quadratum si
multiplicetur in % 3, prouenient tres quarte et septimam quartg, hoc est 4 tetragoni

«ac.; et ex quadrato lineg Zf. ducto in £3. proucnit circulus .efgh.; ergo propor-
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Lo cirealj gh. ad tetragonum .ac. est sicut .11, ad .14 conuersim ergo propor-
tio tetragoni ad circulum est sicut 4. ad .11., ut predixi; et proportio ergo cubi
ad columnam est sicut .14 ad .1i;; cl hoc uoluil demonstrare.

Rursus intelligam, rectam .ik. esse dyameter sperg cadentis in dicta columna; et di-
widam .ik. in duo equa super .Z.; et intelligam, punctum ./, esse centrum circulj magni
cadentis in spera et equalis et eqnidistamis cireulo .efgh.; et et circulus, cuius
centrum est ., secans colunam in duo media: et guia ar asnperﬁciei sperg est qua-
druplum ipsius cireuli, qui est equalis circulo .efgd.; el ex multiplicalione ipsius
superficiei in sextam dyametri sperg habetur magnitudo sperg, que sit Zam.; ergo si
circulus .¢fgh. multiplicetur per quadruplum sextg dyametri spere; quod quadraplum
sit linea .i 72., proucniet utiqne magnitudo | ipsins sperg. Sed ex multiplicatione circulj

.efgh. in dyametrum sperg, scilicet in altitudinem columng, que est .f., proucnit ma-

h
gnitudo columng; ergo qu;m proportionem habet linea k. ad lineam .in. eandem pro-
portionem lLabet predicta columna ad predictam speram: et quia .J4. est sexcupla ex £.m.,
et i est quadrapla ciusdem Zm., crit proportio .ZA. ad .in. sient .6. ad .4., boc est in
minimis numeris sicut .3. ad 2.: quare proportio columng ad speram cst sicut .3. ad .2.;
que proportio sexquialtera nuncupatar: et quia proportio cubi ad columnam est sicut
At ad 1., cit proportio corumdem corporum sicat triplum .14. ad triplum de .11., hoc
est sicut 42. ad .33.: et quia proportio columng ad speram cst sicut .3. ad .2., erit propor-
tio eorumdem sicut undecuplum de .3. ad undecuplum de .2., hoc cst sicut .33. ad .22.:
etquia proportio cubi ad columnam est sicut .42. ad .33.; ct proportio columng ad speram
sicut .33. ad .22.; per equale ergo erit sicut .42. ad .22., hoe cst sicut .21. ad .11, ita cubus
ad speram; et hoc uolui demonstrare. Item intelligam 4 circulo, cuius centrum est .J. ad
utrumque polum sperg, scilicet ad puncta .

. proucnire singulam pyramidem columng;
qug pyramides simul composite faciunt pyramidem duorum capitum; et erit altitudo unius
pyramidis linea .Zk., alterius uero linea .iZ.; et est ut diximus tola .i&. dyameter sperg.
Ad habendam istam magnitudinem huius compositi corporis, oportet ut circulus, cuius
centrum est .J,, multiplicetur in tertiam sug altitudinis, scilicet in tertiam lineg Jdh.
Sed ex multiplicatione circulj, cuius centrum est .., in duas tertias dyametri 2 k., sci-
licet in .in., prouenit magnitudo spere; ergo proportio sperg ad ipsum corpus duorum
capitum est sicut proportio dnarum tertiarum dyametri sperg ad tertiam eiusdem dya-
metri: 8ed proportio duarum tertiarum cuiusque rei ad tertiam einsdem rel est dupla;
ergo ot prg»pm‘tin sperg ad pyramidem duorum capitum cadentem in ipsa cst dupla: et
quia proportio columng ad speram est sicut .3. ad .2.; spere ad pymmid\’,m sicut .2. ad
.1, crit proportio columng ad pyramidem tripla; et hoc uolui dermonstrare. Rursns circa
idem centrum L jutelligam circalum equalem civeulo superiori .efgh.; et in eo in-
telligam, tetragonum esse descriplum cquale tetragono .e 'gh.; el d punctis angolorum
ipsius tetragoni lineabo quatuor lineas ad unum quemque polum sperg, scilicet ad pun-
cta A et perficietur solidum octo basium, quod Evewipes in tertio decimo libro infra
speram deseribere docet: \ quod solidum dividitur in duas pyramidM super letragonun
descriptum in circulo, cuius centrum .J., quarum unaqueque habet hasem tetvagoram:
et super ipsam elevantur (uatuor trigona equilatera; et altitudo unius pyramidis est
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linca k2., et alterius 2. ; que altitudines sibi jnuicem sunt equales ; est enim ana-
queque carum medictas lineg .ik., hoc est dyametri sperg, uel axis columng, seu alti-
tudinis enbi ; quarum pyramidum magnitudines, hoc est magnitudinem iotins solidi

octobasium habebis cx multip]icatiunc tetragom descripti in cireulo, cunius centrum
est .2, in tertiam partem lincg k. Sed magnitudo pyramidis duorum capitum conti-
nentis hoc solidum octobasiom habetur ex multiplicatione circulj coutinentis ipswm
tetragonum in candem tertiam partem lineg .

crgo proportio pyramidis duorum ca-
pitum ad sofidum octohasium est sieut circulus ad quadratum deseriptom infra ipsim
circulum; que proportio cst sicat .11. ad .7., cum proportio Lelragoni continentis circu-
twn ad ipsum circulum sit sicut .14, ad .11, Et exterius tetragonum interioris sit duplum;
ergo proportio pyramidis duorum capitum ad solidum octaedron est sicut 1. ad 7.
fuit ctiam proportio cubi ad pyramidem duorum capitum sicut .42. ad .11.; et proportio
pyramidis ad octaedron sicut .11. ad .7.: quave proportio cubi ad octaedron est sicut .42,
ad .7.; que proporiio sexcupla cst. Rursus quia proportio columng ad pyramidem duo-

rum capitum fuit tripla, hoc est sicut .33. ad .11.; et proportio pyramidis ad octaedron
est sicut .41.ad .7.; erit proportio columng ad octacdron, hoe est ad solidum octobasium,
sicut .33, ad .7. [lem quia proportio sperg ad pyramidem duoram capitum fuit dupla ,
hoc est sicut .22. ad .41.; et proportio pyramidis ad octaedron sicut .11. ad .7, erit pro-
portio sperg ad octaedron sicut 22. ad .7.; quam proportionem habet circumferentia cu-

iuscumque circulj ad sunm dyametrom ; his itaque demonstratis si magnitudo alicuius
horum quinque corporum fuerit nota, erit possibile per ipsam magnitadinem reliquas
magnitudines inuenire. Ad cuius rei demonstrationem ponamus latus cubi .ab. ess¢ .6.;
quare tetragonum .ac. erit .36.; quod si multiplicetur in altitudinem .i4., que erit simi-
liter .c., uenient .216. pro magnitudine cubi: ct hoc est cubicare unum ex lateribus cubi:
et quia proportio cubi ad colunam est sicut .14. ad .11, | si de 216, acceperimus {5,
scilicet proportionem, quam hahet columna ad cubum, ucnient pro magnitudine columng
?169‘ Similiter si de .216. acreperimus proportiones, quas habent spera: et pyramis duo-
rum capitum, et solidi octobasium ad cubum, nimirum pro magnitudine sperg we-
nient #1313, et pro magnitudine pyramidis
-36. Item sit nota magnitudo columng, que cst 7 169.; quam si multiplicauerimus per .4,

56., et pro mngniunlinc solidi octobastum

et diuiserimus per .i1., uenient .216. pro magnitudine cubi: et si de 109, acceperimus
2, que sunt proportio sperg ad columnam, nenient § 443, pro magnitudine sperg: ctsi de
2 189. acceperimus tertiam partem, que est proportio pyramidis ad columnam Y55, ve-
nient pro magnitudine pyramidis : item si de {169 acceperimus 5, scilicet proportio-
nem octacdri ad columnam , uenient .36. pro magnitudine octacdri. Eodemque modo

poteris operari si magnitudo alicuius reliquorum corporum fuerit nota.

Ap inueniendum magnitudinem duodecacdri in spera constructi, cuius sperg dyameter
sit nota, Ponam penthagonum .abcde., quod sit onum ex duodecim penthagonis cquali-
bus continentibus ipsum solidum : et circa ipsum penthagonum deseribam circilum
«abcede., cuivs centrum sit .f.; et protraliam in eo dyametrum .ag., nec non et cordam
Je., que est corda anguli penthagonici; et ponam centrum sperg punctum .£., et copu-
labo rectam .af., ¢t circinabo super speram semicirculum magni cirenlj .afi., et produ-
cam .ali. in punctum .., ¢t erit tota .aé. dyameter sperg, nec non et semic walj alis
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196 DIS.
et ponamus cam esse ulnarum .6.; et abscidam
ab ea lineam .ak., que sit terlia ex .ai.; et
producam ad rectos angules super lincam .aj.
lineam .kZ, ct copulabo rectas .al. et .il; et
ab angulis penthageni .abcde. ad centrum sperg
perducam lineas .bh. .ch.dh. el.; et ent py-
ramis .2abede., cuius basis est penthagonum
.abcde. , et sumitas eivs k. duodecima pars totius
©.426 2 solidi duodecim | hasium penthagonorum
descripti in spera, cuius dyameter est .ai.; quia
si & centro sperg, quod est .%., ad omnes angulos
duodecaedri ducantur recte, nimirum in duode-
cim pyramides equales totum corpus duodecae-
dri dividetur, quarum umpa est pyramis .habcde.:
(uare si magnitudinem cius inucnerimus, et eius
duodecuplum  acceperimus, utique habebimus
magnitudinem totius corporis. Vnde qualiter
operari in his debcamus, indicemus. Primum
considerandum est quod trigona .ali. et .alk.
sibi inuicem sunt similia : habent enim angulos
«a.l.i. et .akl. rectos: et angulum qui ad .a. co-
munem: reliquis ergo qui sub .aZk. reliquo qui
ad .i. equalis est: trigona enim similia circa co-
munem angulum habent latera proportionalia :
quare est sicut .ja. ad .al., ita .al. ad .ak.: et
quando tres recte proportionales sunt; erit sicut
prima ad terliam, ita quadratum quod & prima
ad quadratum quod 4 sccunda: ergo cst sicut .ia.
ad .ak., ita quadratum dyametxi .ai. ad qua-
dratum lineg .al.: est enim .ai. ex .ak. tripla;
quare ¢t tetragonum ex .ai., quod est .36., tri-
plum est tetragoni lineg .2l.; crgo tetragonum
lineg .al. est .12. Et est.al., vt in tertiodecimo
libro Everinis habetur, latus cebi cadentis in
o spera, cuius dyameter est .ai. Nam latus cubi
«::ldenAus in spera est corda anguli penthagonici unius cuiusque penthagoni duodecim st-
perficierum facientium solidum duodecim hasium; ergo quadratum cordg Jbe., que est
corda anguli peuthagonici .bae., est 42.: et ut inveniamns unum ex lateribus 1)entha-
goni .abede., oportet ut corda .be. media ct extrema proportione diuidatur; quia ut in
Lertiodecimo libro Eveuimis habetur corda anguli penthagonici media et extrema propor-
tione diunisa; pars maior est latus pentlmgonicum.
Modus dividendi lineamn media et extrema proportione.
Nam modus dividendi corda .be. media et extyema proportione est vt super quadra-
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tum ejus, quod est .12., addamus quartam eius, erunt .15.; de quorum radice auferatur
medietas lineg .be., que est radix trium, | et habebitur pro maiori parte radix .de. 15.
minus radice trium; ergo latus penthagonicum .ae.,quod est unum ex lateribus pentha-
goni, est radix de .13. minus radice trium. Et quia, ut in quartodecimo Evcrinis
habetur, quadrata cordg et lateris penthagenici possunt qaincuplum lateris exagonici.
Et ut habeam latus exagonicum, addam quadratum cordg be., quod est .12., cum
quadrato lateris .ae., quod est .18., minus radice de .180., ut inferius demonstrabo,
erunt 30 minus radice de 180.; quorum quinta, que est .6., minus radice de i1,
est quadratum Tlateris exagonici .¢f. Nam exagonicum latus equale est semidyame-
tro circulj; quod quadratum si auferatur ex quadrato semidyawmetri spere .ak., sci-
licet de 9., remancbunt .3, et radix de § 7 pro quadrato perpendicularis if. Est
cnim trigonum .aZf. rectiangulum, cum recta .Af. stet orthogonaliter super planum
circulj .abgd.; quia ut habetur in libro wiLEl et in ALMAIESTI., cum superficies secat
speram, comunis eorum scctio est circulus; et cum & centro sperg ad centrum cir-
culj sccantis speram linea protrahitur, illa linea stat orthogonaliter super superficiem
circulj.

Habita quidem notitia semidyametri .af. et perpendicularis .Af., ostendamus mo-
dum mensurandi pyramidem .2abcde. Dividam primum .fg. in duo equa super .0.,
et crit .a o. dodrans, hoc est tres quarte dyametri .eg.; et auferam ex corda .De.
sextam eius, que sit .bn., remanebit .en. destans, scilicet 3 cordg .be.: et quia ut
in quartodecimo libro babetur, ex dodrante .ao. in destantem .en. perucnit pla-
num penthagoni .abcde. ; quod planum si ducatur in perpendicularem JAf., e
niet teiplum pyramidis kabcde.; quod etiam triplum si ducatur in .k.,habebitur
magnitado totius dedocaedr, cuins duodecima pars est pyramis habcde. Sed quin
proportio dodrantis .zo. ad semidyametrum .af. est sicut .6. ad .4, que proportio
est sexqualtera, erit superficies .af. in .fA. ducta in .em. et producta in .6. sicut
superficies ex .¢o0. in .en. ducta in .Af. ct producta in .4. Item quia proportio .be.
ad .en. est sicut .6. ad .5., crit superficies ex .af. in .be. ducta in fh. et pro-
ducta in .5. sicut superficies ex .fa. in .en. ducta in .Af. et producta in .6. Sed
ex superficie fa. in .en. ducta in fh. et producta in .6, prouenit magnitudo to-
tius duodecacdsi ; ergo ex superficie .af. in JDe. ducta in JLf. ct producta in .5
uenit magmitudo einsdem duodecaedri: quare ducam primum quadratum ex .af., hoc
est .6. minus radice de & 7.in 3, et radicem |
de & 7., ucnerit etiam 4 10. el tres radices de ol 37 verso.
L 7.: verbi gratia : ex ductu .6. in .3. weniunt
18, et educta radice de £ 7. additain radicem
de % 7. diminutam ueniunt {7 diminuta; qui-
bus extractis de .18. remanent £ 10.: et ex mul-
tiplicatione de .3. in radicem de § 7. diminutam 3
ucniunt tres radices de 7. diminute: et ex
multiplicatione de .¢. in radicem de ; 7. ad-
ditam ueniunt sex radices de { 7. addite : ex-
tractis ergo tribus radicibus diminutis de sex
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radicibus additis, remanent tres radices de ¢ 7. addite. Et sic habemus 10 el # et vadie
ces tres de & 7., que sunt una radix de % 64, Post hec ducam quadratum cx .be. in qua-
dratum de .5., uenient .300., in quibus multiplicabo § 10. et radicem de #64. Nam ex
.300. ductis in £ 10. ueniunt .3240., et ex ductis .300. in radicem de # 65.uenit radix nume-

ri, qui fit ex quadrato trecentorum, scilicet de .90000. in % 64: de qua multiplicatione

proucniunt 5832000. ; ergo pro quadrato magnitudinis tolius dodecacdri habentur -3240,

et radix de 5832000.; et hoc quadmtum est binomium primum, cum muius nomen possit
plus minore secundum quantimtcm r[u:ldra!i numeri: quare radix eius est binomia, ut in
<™ gveuns habetur; que radix est radix de 2700. et radix de 340.; quas radices, si
subtiliter acceperimus, habebimus parum minus de ulnis 475, pro magoitudine positi
dodecaedri: uel si radicem de 5832000 quam propius acceperimus, et inueniemus cam
esse parum minus de .2és; quam si super .3240. addiderimus, habebimus parum
minus de .5635.; quorum radicem similiter inucnicmus csse parnm minus de § 75 Et
notandum quod diximus, radicem de .3240. et radicem de 5332000 esse radicem de .2700.
et radicem de .540., tunc divisimus .3240. in duas partes, quarum una fuit .2700., et al-
tera .840.; et ex multiplicatione unius eavum in aliam prouenit quarta dc .3832000.; et ita
nos docet EveLbgs in similibus operari. Demonstraho rursus quomodo quadratum lineg
.ae., scilicet lateris penthagoni l inucniendum sit. Reitciabo lineam .ze., et addam el
lincam .ra., que sit radix trium: et erit tota .er. radix de .15.; quare .ae. et radix de
15. minus radice trium; de qua .@e. volumus quadratum accipere. Quoniam linea .er.
diuisa est in duobus utlibet super punctum .a., erunt quadrata linearum .er. ct .ar.
cqualia duplo superficiei .ar. in.er., et quadrato lineg .ze. Vnde si ex quadratis li-
nearom .er. et .ar, tollamns duplum superficiei .ar. in .er., remanebit quadratum
lineg .ae.: est enim .er. radix de .13.; quare quadratum eins est .15., et .ar. est radix de
.3. Quare quadratum cius est .3.; ergo quadrata linearum .er. et .zr. sunt .18.; et ex
.ar.in .er., scilicet ex radice trium in radicem dc .15. uenerit una radix de .45.: quare
ex duplo .ar. in .er. ueniunt due radices de .43.; quibus extractis de .1s. inucntis, re-
manent .18, minus duabus radicibus de .45.; que due radices sunt una radix de .180.;
ergo quadratam lineg .ae. est .18. minus radice de .480., ut superius inuenimus.
De magnitudine solidi 20 basium triangularium constructi
in eadem spera, cuins dyameter sit .6.

Ao habendam siquidem magnitudinem ycosaedri constructi in spera data Adiaceat
trigonum .abe. equilaterum et equiangulum, quod sit una ex .20, supcrﬁcichus conti-
nentibus solidum: et circa ipsum describam civeulum .abe., et in ipso protrabam dya-
metrum . d. secaus rectam Do, super punctum
€., et centrum circulj sit f, et ponam centrum
sperg punctum -5y et copulaho reclam .ag., et
producam eam in puncto %, quisit punctus in
superficic sperg: et signabo super speram semi-
civculum circulj magni .aik., et copnla])o rectas
bg. cg.; et erit .gabe. pyramis, cuius hasis est
trigonum .abe., et cins summitas est .g-5 que
pyramis est 2 totius yeosaedri; quia si 4 puncto
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ges -qui est centrum sperg, lineentur recte ad omnes angulos .20. triangulorum conti-
nentum fpsum ycosaedron, nimirum ipsum in .g0. pyramides cquales diniderur, qua-
rum una est pyramis gabc., coius magnitudinem si in .20. duxerimus, habebimus
utique m'agnitudincm totius solidi .20. basium : et quia | ut in gveuoe habetur, civen-
lus continens wnum ex trigonis  ycosaedri est equalis cireulo continenti unum ex
penthagonis dodecaedsi, cum ambo solida sint in eadem spera constructa; erit propler
hoc quod diximus superius, semidyameter cirenlj .ab¢. nota; hoc quadratum ex.af. erit
-6. minns radice de { 7., et quadratum perpendicularis -gf. erit .3, etradix de 47, Est
enim semidyamcler sperg .ag. 3., ¢t ¢ius quadratum est 9.: et quia (uadratum lateris
trianguli equilateri descripti in circulo est triptum quadrati semidyametri ipsins circulj;
si triplicauerimus quadratum semidyametri .af., quod est .6. minus vadice de 17, ha-

bebintas .43, minus tribus radicibus de4 7. pro una ex lateribus trigoni .abe.: de inde
copulaho rectas .db. et de., et ernnt trigona .abd. et .acd. orthogonia ct equalia.
Est cenim latus .ab. equale lateri .ac.; quare arcus .ab. equalis est arcui .qc.: est enim
et totus arcus .2bd. toti arcui .acd. cqualis : reliquus ergo arcus .bd. reliquo .cd.
est equalis ; quare recta .bd. recte .cd. est equalis: equilatera enim sunt trigona
«abd. et .acd., necnon et cquiangula; quare angulus .b a d. equalis st angulo .cad.
Est enim ct angulus .abe. equalis angulo .ach.; quare anguliquiad .e. cquales sibi
inuicem sunt: et si equales, ergo recti. Et quoniam in circulo .abc. dyameter .ad.
quandam rectam .bc¢. ad rectos angulos secat = et per equalia cam secat; ergo recta
be. equalis est recte .ec.; ergo be. medietas est ex .., hoc est ex ab.; quare qua-
dratum ex .ab. quadruplum est ex quadrato .be. Sed quadrato lineg .ab. equalia
sunt quadrata linearum .ae. ct .eb.; ergo quadrata lincarum .ce. ct .eb. quadrupla
sunt quadrato lineg .eb. Quare quadratum lineg .ae. triplum est quadrato lineg .&.;
ergo et quia in trigono orthogonio .abd. abangulo .b. recto cathetus .ce. protracta
st super basem .ad., erit sicut .ae. ad .eb., ita .be. ad .ed. Quare cst sicut qua-
dratum lateris .re. ad quadratum lateris .¢b., ita .ze. ad .ed. Sed quadratum la-
teris .ae. ad quadratum lateris .ed. est triplum; ct .ae. ergo ex .cd. tripla est. Quare
patel .ed. totius dyametri .ad. quarlam esse. L

Est enim et .2 f. medietas dyametri .ad.; reliqua
.ef. cst alla quarta pars ex tola .ae. conlinent
tres (uarlas tolius d_vametri .ad. (uare .ae. \ ad
.af. est proportio sexqualtera. Demonstratum

fol. 129 recto

est recta .ae. cathetum esse super rectam .bc.
Quare ex ductu .ze. in .be. prouenit duplum
trigoni .abe.; que si multiplicanerimus per 140.,
hah ehimus aream.20. triangulorum equalium con-
tinen tium solidum .20, basium. Sed quia pro-
portio ex .ae. ad .af. cst sicut .15 ad .40., ve-
niel ex multiplicatione .af. in .be. ductain 45. ¥
superficies corumdem .20, iviangulorum: quam
superficiem si duxerimus in tertiam perpendicu-
lavis .25 que perpendicularis est altitudo .20.
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pyramidarum continentium totum solidum ycosaf:drl; erso sx.multxpllcauenfnus af
in e et illud totum in .5.; et quod prouenerit, duxerimus in gf s ]mbe]nmils uti-
que magnitudinem totius solidi : ergo si multiplicauerimus quadratu-m. ex .af. in qua-
dratum ex .bc.; etillud totum duxerimus per quadratum de .5., scilicet per .25.; et
hoc totum produxerimus in quadratum ex .gf., habebimus ex.hoc toto quadratum
magnitudinis solidi, Nam ex multiplicatione quadrati lineg af. in quadratum ex .fg.,
scilicet ex multiplicatione de .6. minus radice de 4 7. in tres et radicem de 3 7, uenient
*10. etradix de ¥ 64, ul superius inuenimus; que multiplicanda sunt per quadratum
lateris trianguli .be., scilicet per .18. minus tribus radicibus de $ 7., scilicet minus una
radice de $65; que multiplicatio sit fit: primam multiplicanda sunt § 10 per .18, sci-
licet integra per integra, ueniunt § 184.; de quibus tollenda cst multiplicatio radicis de
£ g3 additg in radicem dé £ ¢4. diminutam; ex qua multiplicatione proueniunt integra §
64., remanent ! 120. [tem multiplicanda est radix de ¢ 64, addita per 18, ueniunt radices
decem et octo de 64, Et radix de {64 diminuta multiplicanda est per $ 10., ueniunt
radices £ 10. de %64. diminute: extractis ergo radicibus £ 10. diminutis ex radicibus .1s.
additis, remanent radices £7. de & 64.: ergo ex quadrato .qf. in .fg. ductoin qua-
dratum ex .b¢. ueniunt £ 129. et radices £ 7. de § ¢4.: quibus multiplicatis per quadratum
de .5., scilicet per .25., ueniunt .3240. et radices .180. de ¢ 84. pro quadrato totius
solidi ycosaedri. Nam si illas .180. radices ad radicem unius numeri tantum reducere
nolumus : multiplicabimus .180. in se , uenient .32400.; ct de 64 faciemus quintas,
crunt quinte .324.; quas multiplicabo per .5., uenient .324.; que multiplicabo per § de
32400., scilicet per 6480., uenient .2099520.: crgo quadratum totius solidi est .3240. et
radix de 2009520.; et hoc est binomium quartum, cum maius nomen, scilicet 3240., sit
ratiocinatum, et possit plus minore, scilicet super 2099320., secundum quantitatem nu-
meri non yuadrati: unde si radicem de 2009520., que est parum{minus de 1449., ad-
diderimus super .3240., uenient parum minus de 4689; quorum radix, que est parum
minus de § 65., est quantitas magnitudiais ycosaedri. Er si uolumus ad notitiam se-
midyametri .af. aliter deunenire. Ponam .k%. quadruplam ex .ak.; et per punctun k.
super dyametrum sperg .ak. ad rectos angulos protraham
lincam .&Z.; et copulabo rectas .ai. ik.; et crit per ea que
dicta sunt superius ut .ka. ad .ai., ita .ai. ad .ak. Quare
erit sicut .ka. ad .ak., ita quadratum dyametri .ak. ad
quadratum lineg .ai. Est enim .ah. quincupla ex .ak.
Quare quadratum ex .af., quod est .36., est quincuplum
quadrati ex .ai; ergo quadratum ex .ai. est 2 7.; ct a.l
est semidyametrum circulj, cnius penthagoni latus cadentis
in ipso circulo est latus trianguli .a b c. suprascripti, ut in
Eveuoe habetur: quod latus penthagonicum ita ex semi-
dyametro sui circulj habetur si super quadratum ipsius se-
midyamelri, scilicet super ¢ 7., addemus quartam eius, et
erunt .9.; de quorum radice, que est .3., tollam medietatem
semidyametri, cuius medietatis quadratum est quarta pars
quadrati semidyametri; ct illud est 1 15 et habebimus .3.
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mim-w radice de 1.5 et hoc est latus dacagonicum: super cuins quadratum , quod
est ¥ 10 mings radice de £ ¢4, si addiderimus quadratum semidyametri, scilicet £ 7.,
crunt .4s. minus radice de £ 64, pro quadrato unius laterum trigoni .ade.; quod qua-
dratum cum sit triplum quadrati semidyametri .a f., dividenda sunt .13, minus radice
de £ 64., per 3., et uenient .g., minus radice de E

7.5 Pro quadeato semulyametri .o [t
superius muentum est, Et quin Eveies inucnit esse sient latus culbi, scilicet cordg
anguli penthagonici, ad latus trianguli equilateri cadentis in eodem circulo, sicut pro-
portio lineg poteatis super lincam media ct extrema proportione dinisam , et super
maiorem partem cius ad lineam potentem super eandem lincam dinisam, el super mi-
norem cius partem; ita solidum .12, hasium penthagonorum ad solidum 2. Lasium
triangularium in cadem spera constructarum, cst possibile inuenive magnitudinen wnius
coram solidoram labita maguitudine alterins. Veri gratis

nuenimus superivs cor-
dam anguli penthagoni fuisse radicem de .2.; et latus trianguli esse radicem de ..

minus radice de }oi. Et solidum 2. basium esse 7. ergo sicut radix de 2. est

ad radicem de 8. minns radice de i64., Ha £ 75, esl ad \ magnitudinem solidi .20, ba-

sium. Quare erit sicut. 12. ad .18, nunus radice de 264, ita quadiatum de {75, quod

inuenimus csse saperius 3655, ad quadratum magnitudinis ycosaedri; accipiamus ergo

quam subtilius possumus radicem de § 64., ct inweniemus com esse & 85 ot aufera-
.

mus cam de .18, remanebunt .10. minus ergo est sicut .12, ad 0. minus S,

2
ita. 3655. ad quadratum yeosaedri: multiplicabimus ergo .5635. per .10. minus ;_,'—U, crunt
s6267.; quibus diuisis per .12, reddunt param minus de .4680. pro quadrato yeosae-
dri, ut superins inuenimus. Et si quadralum ycosaedri esset notum, multiplicaremus

illud per 2., et summatn divideremus per .10. minns 2%, et habemus quadratum do-

Ty

decacdri notum. Ft si uelumus inucnire proportionem, quam babet linea potens super
1 d [
lineam media et estrema proportione dinisam ad lineam potentem super eandem li-
neam divisam et minorem partem cius. Ponam lineam .ab., et dividam cam media
et extrema proporlionc super .g.;
bg., ita bg. ad .ga.; et & puncto .g.
rectam .gd. ; ei ponam ipsam cqualem recte .ab.; et copulabo rvectas da.db.

et maior pars esto .gb. Quare erit sicut b ad
super rectam .ab. ad rectos angulos ponam

et crit recta .db. potens super rvectas gy et ghoset .db. erit potens super veclas
g et .ga. : et quia dg. equalis est vecte .ab., crvit recta b, potens super re-
ctas .ab. gb., hoc est super totam lineam diuisam et maiorem partem eius; et linea
potens super candem lineam .ab. ct maiorem partem eius, que estlivea .ag.; ergo
est ct sicut .«Jb. ad .da., ita solidum .12, basium ad solidum .20. hasinm; crit pro-
pter hoc et sicul uadratum lincg .b. ad quadratum lineg .da., ita quadratum do-
decacdri ad quadratum ycosacdri: et ut hec ponantur in numeris, ponam ah. 10
el erit Jg. radix quincupli quadrati medietatis lineg .zb. miuus ipsa medictate ;
ergo .bg. erit de .125. minus 5.; ct .ag. crit tripla medictatis .ab. minus radice
quincuplj quadrati medietatis ciusdem lineg; ergo evit .a g. 15 minus radice de
425 Accipiamus ergo quadratum ex .gh. ; et erit .150. minus decem radicibus de
425, , que sunt una radix de .12500. : et addamus ipsi quadrato quadratum lineg
{dg., quod cst .100., cum linea .dg. sit equalis lineg .ab., eruut .250. minus ra-
dice de .12500. pro quadrato lineg ..b. Iiem super quadratum lincg .ag., quod est

26

ful

130 recre
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330, minus .30. radicibus de .125. addamus quadratum ]me; .gd., erunt .450: minus
radice de 12300 pro quadrato lincg .da.: et quia unnmqum?qne quﬂ(lrul('vmm hnearm—n
(b, ot dea. cst I ﬂhiciqio’aut recisum, ut non habeamus ignotius per ignotum, acci-

VIL
abe. et .ede. sibi inuicem sunt similia,
angulorum .zbe. el .ede. vectus: et an

203
quia sunt equiangnla ; est enim uterque
gulus qui ad .c. utrique trianigulo est co-

© et ede. vectus . t ot
recto, lin. 44-29; g, 103, Tin. 2.

et

. . . - . ‘
. munis; reliquus qui ad .a. reliquo qui sub .ced. est equalis : cquiangula ergo sunt !
fol. 130 cors . . o - . P . . . B b i
piamus radicem quam subtilivs poterimus de 12500, ct de 112500.; ct anferamus eas trigona .abe. et .dec.; quare et similia. Similia cnim trigona cirea equales angulos
de nominibus maioribus, que sunt in ipsis recisis ; et erit proportio quadrati lineg habent latera proportionalia ; est enim sicut .cd. ad .de., ita cb. ad Da. ¥ode si
& ) . . cT aex I3 . ih snati i oo astam- : .
db. ad quadratum lineg .da. vaciocinata. Verbi gratia: radix de 12500. est § 111 ; cd. et :’[E», SCJI]CGY !«pntmm. qllcnfl st inter oculum et astam; et ipsa asta .de. fucrint
extracta de 250., remanct povum minus de 4 138, pro quadrato lineg .Zb. Ttem nota, erit nota linea .cb.; erit utique nota et attitudo .ad.: quia si eqnalis est e
fjua cx i v s . . . - . . . . L. .
I dix de. 112300, est parum plus de 3 335.; qua extracta de .430., remanet parnm minus ex .de., cqualis erit b, ex ba et siomaior, maior: el s minor, minor: (e osten-
radix de. 112500, £ ¥ N 1. o T . ) . )
le 2111, pro quadrato linep .da.; ergo est sicul 3 138. ad § 1., ita quadratum solidi dantur cum uumeris. Fsto asta .ed, quinque palmorum ; et spatiom .cd. sit equale
de 2114, 2 i, K . N : H A ap . . : I
5] ium ad quadratum solidi 20. basium. Et est Lec proportio equalis propor- €15 et sit spalium .¢b. 30. ulnarum; erit propter hoc et aliitudo .ad. similiter .30. 5
.12, bhasy 3 et : .. . H : : . .
tionis supradicts, quam habet quadratum cordg anguli penthagonici ad quadratum la- ulnarum, cum .¢d. sit equalis .de., ut in prima figura pater. Ttem esto .cd. maior * o el Sl 13
10M18 § L y 4 & ) . h . - . el . . wites b, e 203, e {1 14
teris trigoni cadentis in codem circulo. Ilabita siquidem notitia magnitudinum omnium asta .ed., C“_[ propter hoc et planum _¢b. maius altitudine .ab., ut in hac seennda a
l'bl uz;l cadentium in una spera, pev ea que dicta sunt, erit possibile inucnire ma- figura patct,in qua ponimus spatium .cd. 12. palmorum: et astam .ed. acto palmo-
soldoru q 4 . . . N - N .
itudines similium solidorum cadentium in aliqua alia spera; cwm proportio simi- rum; et planum .cb. 6. ulnaram. Quare erit ut .cd. ad .de., hoc est sicut ad
gnitudines s aae . . - .8.; uel in minoribus numeris sicut .3.ad 2., it h : 1 i .
liwm solidorum sit proportio triplicata similium laterum : uel etiam dyametrorum spe- 85 ! et 2 ita «ch.ad ba.: mu.le st multipliciue- i
rarum, in quibus ipsa solida fuerint constituta: est enim proportio triplicata dyametri rimus .60. per .2., et diuiserimus per -3, uenient ulze s0. pro altitudine .ab. Rursus !
1 ,s crg ad dyamctrum alterius ea quam habet cubus dyametri unius sperg ad esto .cd. minor quam .de. Quare spatium .cb. crit minus altitudine .b., ut in hac ;ﬁ“
unus 3 . “ € ¢ . rti s P 1 it spati . |
pere . . Vnde si wolumus inuenire magnitudinem solidi .j2. basium tertia patet figura; in qua ponimus .cd. 9., scilicet spatiuzm quod est inter ocalum i
cubum dyametsi éllt“l}us'd nde st u(')'u it siout cul ggsenm'ij ad cubum scptenarij et astam: et astam .ed. 12., et planum .¢d. ss. Quare quantum addit .ed. super .dc., 12 :
2 is in spera, culus dyameter sit.7., erit sicut cubus , ! ‘ ‘ ‘
cadentis - spera, yameter lid wins magnitudo cst ! 75, ad tantum addet altitudo .ab. super planum .be.: est cnim .ed. ad .de. proportio sex- 1
loc est sicut .216. ad .343., ita inuentum solidum, cuius mag N : quitertia. Quare altitudo | .ab. addit super planum .ch. tertiam cius, que est .15.; et A |
wagnitudinem quesiti solidi. Quarc multiplicanda sunt 475, per 343., et summa di- L d\ ) L per p 0. tert » q 5.5 Ty T
v : 5 ., inus; uel si quadratum de .343. multi- sic altitudo .ab. est .co.: uel si .45, scilicet .cé., multiplicentur per 2., hoc est  fol 430 corea.
uidenda est per .216., uenient 7 149, parum minus; ucl si quadrs er.ed.; et summa dinidatur per .cd., scilicet per .9., uenient .oo- pro altitudi b ey
plicabitur per quadratum solidi, scilicet per .3240., et radicem de 5332000.; et summa P 3 - ’l] i (p R d'y d-v 'dl 9y tt .60: pro 4 ti L line .ab.: ;}' g A
dividatur per quadratum de .216., ¢t habebitur quadratum solidi .12, basinm cadentis uel si bc . m;x tl[(’ “"ft“r] per EI?-“I:" - et “:1 atur [PL'l 5 l?.x .¢d., uenient ?1m|{1te1' 60, .,
i ra, cuins dyameter est .7. Quod idem intelligas de solido. 20. Dasium, et de re- pro .ac. :uel si g ex .cb. muluplicerur per ¢ ex -ed., uenient -o. pro altitudine .a b,
i spera, ¢ y S ) Ex hoc quidem quidam uolens metiri in nemoribus arbores aptas nanibus, talem mo-
liquis solidis. ) Leinedi m clenatarum dum acceperunt: habent arundinem equalem sug staturg, quam habent ab extremitate ta-
T 1 istincti 1 d udinum reri 2 4 . . -
Incipit septima distinctio de muentwm’- allz Lt 1i usque ad oculum; et pouunt se in terra contra arborem, quam metiri uolunt, extense
X 3 o0 num planiieruin. . . . . . -
et profunditatum atque ‘lunoztm gl I[J ¢ fac eam stare ortho- tenendo arandinem orthogonaliter crectam secus cxtremitatem ntrinsque tali, nk quanta !
3LV 1 i : Erise asta mn plano: ct fac § . . . s . R .
St ovis melirl aliquam alll[udmen; Erige ";)ﬂ,m ! b altitudine metienda: sit altitudo arundinis, tanta sit longitudo statarg 4 talo usrue ad oveulum ipsing;
. . i i : g
sonaliter super ipsum planum: et clonga te ab ipsa asla, ¢t ab altitu | . . g7 L A X ) )
& ll P r I ':atem asto: et siuisus tuus transibit et mutant se aliquando uersus arhorem appropinquando, aliquando clongando ah ‘
ct pones oculum in terra prospiciens per summi AR ' in locum ubi ca; et hoe faciunt donce transeat wisus eorum per summitatem arundinis ad summi- Al ) .
- itati ot 1 inis, si " i terra I1n . . . . " ]
ad punctum summitatis metiendg altitudinis, signa punc l.“m enerit ad tatem arboris : et tuuc quanta est longitudo, que est inter oculum et pedem achoris, — ! Y
. . - . . . N " n . . . . . . . . . . *pre alt adilne g PR HITE SR ITN
it 131 e, C1AL oculus. Kt si linea egredieus ab oculo tuo per SHTml"meT ﬂsr?]‘, 1o ooredicns tantam dicunt essc altitudinem arhoris. Verbi gratia : sit altitudo arboris .ab., arundi- 18 oo, 5, o 205, e
N Matis adiitndinie jocie . . N ec linea progredic E: 5.35..
Cuelanle vty (ol 431 recn,  PADCIAM SUMmMialls altitndinis 1psius, muta te retro uel ante, donec 3
b 241 202, lia. 33-43;.

uis .cd., et statura hominis .de.; ct sit .e. aculus cius, cuius uisus linca .ae. Lransicns

q i itudinis predictg:
f ¢ r g aste as at recte ad summitatem altitudinis predic R | i B
e b oculo tuo per summitatem astg scendat ) ¥ per punctum .c.; et Lunc crit .eb. sicut .ed. ad .de., ut supertus ostensum est. Geo- !

et tunc crit proportio plani, quod ¢st inter oculum et rem elenatam, ad ips:m} rem
clenatam quam uis metiri, sicut planum, (uod est inter oculum et astam, a(l.lpfélnl
astam. Verbi gratia . Sit altitude .ab., que sit crecta super planum, in quo sit linea
Do quare angulus .abe. erit rectus; et in ipso plano, et super rectam be. ortho-

metre uvero, uolendo aliquam subtilitatem geometricam ostendere, stant non multum
longe aly arbore, et cam arcu duas sagittas sagittant ad arborem, vnam ad radicem cius:
et allam ad punctum sumitatis cius; sed unicuique sagitte ligant unnm filum, ¢t ten-

liter erioatar le.: ot N . s { ao transcat linea .zc. dunt ipsa fila perduccutes ea ad unum punctum in plano, facientes cx ipsis filis et ex ar-
s gonaliter engatar asia .de et punctus 6. sit oculus tuns, 4 q b summi bore trigonum orthogonium, cuius cathetus est ipsa arbor; et cius basis est filum sa-
cns per sumnitatem aslg, que est punctus .e.; et erit trigonum .2 bc. ex s - . ) . B )
Nle”d([l) lt I b " . L?’ [ ) P N \l' ’ > facit oculus tuus; cb gittg ad pedem arboris protractg, ei eius ypothenusa est filum alterius sagitte, quod
late .ab. et lineg .be. existens in plano; et ex linea .zc, quam facit oc 3 L e e Tl i . IO
tigonum edo. e?rit ex asta ed. e{ ad planum de. et fnea .c.e: trigona zluidcm subtendit angulum rectum. Verbi gratia : sit arbor linea .ad.; ct filum inferioris sa
¢ ——y

i
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gittg sit be., ct filum alterius sit .zc. Cumque utrinsque {ili mensuram habuerint :
3 quadratum fili .be. extrabetor ex quadmto fili .ac., remanet eis quadratum arboris
_ab.: utsi filum .ae. fuerit cubitorum 0., ¢t filum .be. fuesit .30, auferatur qua-
dratum de .30., quod cst .900., de quadrato de .50., quod est .2500., remancbunt pro
quadrato arboris .ab. 1600.; cuius Tadix, que est .40, est allitudo arboris .ab. Possvavs
cliam dimensionem cuiuscumque altitudinis per aliquem triangulum ligneum habere,
1452 eero. dum in ipso | triangulo abuno angulorum cathetus producta fuerit; ct hasis super quam
cathelus cadet ponatnr in plano. Verbi gratia: sit altitudo melienda .ab.; et tiangulus
ligneus esto .¢.c. f., cuius cathetus esto .ed.; et stet trigonum .c¢f. super planum afti-
tudiuis, ita ut linca .ed. stet orthogonaliter super ipsum planum: et tanc ponant ocu-
lum super latus trigoni .ec.; qui oculus sit 4., et aspiciat per punctum .e.: et si nisus
tuus transeundo per .e. nencrit ad .., erit sicut .cd. ad de., ita .cb. ad Ba.: ct s
uvisns transeundo per .e. ucneril inter .af., apropinquabis triangulum ad altitudinem
.ab.: et si idem uisus ascendet super altitudinem .ab., reduces triangulum retro, et
facics semper cathctum .ed. orthogonaliter stare super planum, fulciendo ipsum trian-
gulum cum lapillis et cum terra; et hoc facies donec oculus tuus per .e. uideat .q.: et
cum hoc factum fuerit, erit ut dixi sicut .cd. ad .de., ita .¢b. ad .ba.: ut si .cd. fuerit
-3. cuinscumque mensurg, ct .de. fuerit 4., ct .cb. 30. passunm, crit propter hoc alti-
tudo .ab. passus .40.; quia .ed. addit super .cd. tertiam eius: quare et .ab. addit si-
militer tertiam soper .cb.: uel si .cb. multiplicetur per .ed., et suma dividatur per
-¢d., uenient similiter .40. pro altitudine .zb. Et quia pulere et subtiliter et facile
cum quadrante, quem quidem oroscopum uocaut, altitudines metiuntur, ipsum quadran-
tem, et ea que in ipso ponuntur ad nostrum propositum facientia designare curami  ad
presens ut subtilius que intendo ualeam demonstrare. Pono punctum .. centrum et ab
ipso proLralm dunas rectas er[ualcs .ab. et .ac. continens augulum reclum et spatiu
unius rectarum .ab. uel .ac. cireino arcum b de. producens ipsum extra aliquantulum
in puncto .e.; nec non et lincam .ab. produco usque ad .g. et pono lineam .eg. equi-

* arbore; ol cum oo arboris b » (ol
30 verso, lin. 20-30; pag. 203, lin,
208, lin, 3.
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distantem lineg .ac. et dinido angulum .bac. in duo equa cum linea .ad. ct protralio
4 puncto .d. supev rectas .ab. ¢l .ac. cathetos .dh. di.; et ex hoc monslrabitur, qua-
diilaterum .d/eai. equilaterum et rectiangulum esse; quia tres anguli eius, qui sunt ad
puncta .a.fed., vecti sunt; veliquus qui ad Jdi. rectus est, cum omne quadrilaterum
habeat (uatnor angulos equales quatuor rectis: et quia angulus .Dac. dinisus est in duo
equa & linea .ad., erit unnsquisque angulorum .dabd. et .dac. semircctus sunt enim et
njrectus

anguli .aled. et .aid. vecti; quare wnusquisque anguwlorum .adh. et .adi.
¢st. Quare trigona Lda. et .ida. cquicruria sunl; suut enim et orthogonia: quare Jinca
.ad. subtendens angulos vectos trigonorum .akd. et .aid. est duplum uniuscuiusque |

v 2o Qaterum ek dh. id. adl; ergo et ipsa quatuor latera sibi inuicem sunt equalia: Le-
lragonum crgo est quadrilaterum .ehdi. ; et in puncto .. figi filum cum quodam
plumbino; quod pendeat extra arcum .bdc.; ct dividam utrumque latus .dh. ct i
in partes 42, nel 0. equales, ei notabo ipsas partes omnes, ut in similibus instru-
mentis notate inueniuntur : et sic perfecta st forma quadrantis; ct non est in ea
linea .eg.:suut enim .e. et .g. loramina: et si cum hoc instrumento altitudinem ali-
(uam metiri uotueris; poneres oculum ad foramen .e., et stabis contra altitudinem me-
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tiendam; et lenabis quadrantem & parte .b., uel declinabis donec uisus tuus egredia-
tur per foramen .e., et transeat per foramcn .g., et perueniat ad cacumen altitndinis
metiendg; et tunc in ipsa linea cadet linca g,y quam superius nolauinmus: et coi-
sideratur puncius ubi cadit predictum filum super lineas .2ed. di.; quia si ceciderit
filum super punctum .d., tunc tanta evit altitudo metienda, quauta erit longitudo, que
st inter te et pedem ipsius altitudinis; et tantum plus quantum cst statura tua. £t
si filum ceciderit inter puncta .d.i. super lineam .di., ut dicamus in puncto AL, tune
erit proportio plani, quod est inter te et altitudinem, ad superhabundantiam, (quam
habet ipsa altitudo super staturam tuam, sient k.. ad Ja., hoc est sicut &7, ad di;
ct hec est proportio partis uel partiom ad suum totum : et si filum ceciderit super
lineam .lh., ut dicamus in puncto £, erit tunc proportio plani acd dictum residunm
altitudinis metiendg, sicut linca .ah. ad lineam .LZ., hoc est sicut linea Jud. ad Tl
et hec proportio est totius ad aliquam sui partem uel partes. Et ut hec geometrice
demonstrentur, cadat filum primum super puncium .., quod sit linea .am.; et .m.
sit plumbinum; et quia filum .am. pendet 4 puncto .a., quod est in alto, crit illud
filum equidisians altitudini metiende, quia stabit filum orthogonaliter super planum,
super quod stat ipsa altitudo: et intelligam, ipsum fitum transire in altum donec cou-
currat linec quam fecit uwisus tuus ab .e. transiens per.g. ad summitatem altitudinis
metiendg: et intelligam rursus ab .e. puncto, scilicet ab oculo tuo, uenire lineam equi-
distantem plano, quod cst inter altitudinem metiendam, que signabit in ipsa altitu-
dine punctum habentem in sua altitudine 4 terra equale altitndini staturg tug, et
ipsa linca cum residuo aliitudinis metiendg: et cum linea, quam fecit oculus tuus
transiens yper .g. ad sumitatem ciusdem altitudinis, { facit triangulum simile triangulo,
quem facit filam cum duobus lateribus quadrati descripti in guadrante, Verbi gratia:
sit altitudo metienda fg., cuius summitas sit’ .¢. punctus ad quem perueniat uisus
tuus per .. ab .e.; ct intelligam, lineam .en. essc equalem staturg tue : et intelligam
similiter .e0. cquidistantem lineg .rf., que ost in plano; quare .of. erit equalis sta-
turg tug, que est .em.; quare triangulus .cog. erit similis triangulo .diq., qui est
in quadrante. Ad quod demonstrandum intelligam filum za. ascendens donce con-
curral cum linea .€q., ¢t concursal in puncto .k.; et erit linea .eo. equidistans lineg
.ai. Quare angulus qui sub .d.a.i. angnlo ke, est cqualis: el quia altitudini .gf.
equidistat filum .adm., et in eis incidit recta .eq., erit angulus .dre. equalis an-
gulo .f Scd angulo .dre. ostensus est equalis angulus ..w.i.; quare angulus ..a-.
equalis est angulo .0.g.e. Est cnim et angulus .e.0.q. angulo .. .d. equalis: est enim
reclus uterque, quia linea .co. equidistat lineg .nf.; ct est angulus .g.fon. rectus ;
quare et angulus .cog. Tectus est: et angulus .aid. est rectus in quadrante: reli-
quus ergo qui sub .o.e.q. reliquo qui sub .edi. equalis est; quare trigonum .qoe.
trigono .aid. similis esl: est ergo ut .di. ad .ia., ita 0. ad .0q.: cst enim i, equa-
lis fa.; quare ¢t .go. equalis cst .we., hoc est fr; et .fr. cst planum, quod est
inter te el radicem altitudinis f.g.: cui si addatur allitudo .fo., hoc cst en., sci-
licet statura tua, et altitudo -fg. nota; et hoc volumus demonstrare. £t st filum ce-
ciderit super lineam .di. in puncto k., ostendetur etiam, trigonum .gne. simile csse
trigono .aik.: erit itwue angulus Aai. equalis angulo .oge.; ct anguti qui ad ..
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206 .DIS
et .i. sunt recti; quare reliquus qui sub .zki. reliquo qui sub .0.¢.g. cqualis est. Vnde
erit sicut ki ad .fa., hoc est ad .d.i, ila .co. ad .6g. Que ergo pars est ki ex
da. uel partes, eadem pars est .¢o. ex .0g. ucl partes. Si ergo k. ex .ai., hoc
est ex .di. est medietas: et .c.0. ex .0g. est medietas : ct si tertia, tertia: et si due
tertie, due tertie: et de inceps. Et ut melius in numeris intelligantur: Sit planum nf.,
hoc est linea .e.0., 0. ulnarum; ct .JA. sit .37. note ex .60. notis equalibus, que sunt
in .di., hoc est in .ai. Quare erit sicut .37. ad .60., ita .eo., scilicet .30. ad ‘oq.
Quare multiplicanda sunt .50. per .s0., et summa diuidenda esl per .37., et uemcnt
inde ulne & 81, pro altitudine .0g.; cui si addatur cquale staturc tue, que est.o.f.,
erit altitudo .fg. nota, ut dictum est. |

Rursus cadat filum super latus .2d. super punctum ., quod sit linea a.l.m.; et
producatur filum .ma. in puncto .r.; ct crit angulus .m.r.c.
equalis angulo .0.¢.¢.; nec non et angnlus .m.a.i. erit equalis
angulo .0.q.e.: et quia tetragonum est .alidi., opposita latera
«ai. et .dh. equidistantia sunt: ct quia in equidistantibus
.ai. ¢t Jhud. recta incidit .af. , erit angulus .Jei. angulo
.all. et angulo .oge. equalis. Item enim permulalim, ut in
primo libro Evoumis ostenditur, erit crgo et angulus .alk.
angulo .oge. cqualis. Sunt enim et anguli .goe. et ahl.
recti ; reliquus qui sub .oeq. reliquo qui sub .hal. ve-

4 €t e ogoe. trigojno » { fol.
, lin, 2-18 o 45; pag. 206,
1).

3 manet equalis. Similic cst ergo trigonum .goe. trigono .akl.,
quod est in quadrante . Similia uero trigona circa lequales
angulos latera habent proportionalia. Quare est sicut .a/. ad
Rl ita e, ad .0.g. : quam multiplex ergo est ah. ex

- ki, tam multiplex est ..0., hoc est planum .nf. ex .og.

Que ut melins uideantur, esto ..l parles .29, ex partibus
hd., que sunt .60.; ct nf. sit cubitorum .t03.: proportionaliter ergo crit sicut .60.
ad .39.; que proportio in minimis numeris est sicut .20. ad .13., ita .105. ad altitu-
dinem .0g. Quare multiplicanda sunt .13. per quintam de .105., scilicet per .21., ct
summa dividenda est per quintam de .20., scilicet per .4., uenient cubita 4 68. pro
altitudine .0Q. |

¢
2 pro altitudi{ne .0Q. » (fol, {33 vors, /|
Yin, 24 25 « margine inferiore ; pag
206, Jin. 30 ¢ 30).
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Incipit distinctio octaua de quibusdam subtilitatibus geometricis.

Cirevit, cuins dyameter sit 0., uolo latus penthagenicum inuenire. Adiaccat circulus
.abgde., et in ipso sit pemhugunum equilaternm et equiangulnm .abgde.; et protra-
hatur in ipso corda anguli penthagonici -ag., nee non et dyameter .bf. secans cor-
dam .ag. in duo equa ad punctum .c. Quare angulus bea. est rectus: et proponam
dyametram fb. 10., ¢t latus penthagonicum .ab. rem; el protraham lineam af; et
crit triangulus Daf. orthogonium, cum sit in semicirculo baf.; et est ab angulo recto
in basim cathetus ducta .zc. Quare multiplicatio fb. in .cb. est sicut ba. in se:
multiplicemus ergo .ba. in se, scilicet rem, uenict census; quem dividamus per .f5.,
scilicet per .49., uenict pro .cb. & census : auferamus ergo quadratim 5 census ex
quadrato lateris .ba., scilicet ex censu quadratum ¢x .cb., remancbit pro quadrato

lineg .ac. census, diminuta o7 census census: et quia .ag. dupla st ex .ac., erit
quadratum ex .ag. quadruplum quadrati ex .ac. Quare quadruplicemus quadratam
lineg .ac., et hahebimus .4. census minus % census census pro quadrato cordg .ag.:
et quia in circulo .abgd. protractum est quadrilaternm -agde., crit multiplicatio .de.
i .ga. cum multiplicatione .gd. in .ea., sicut multiplicatio unius dyametrorum ipsius
quadrilateri in alium; ct est unus illorum dyametrorum .ge., ct alter .da.; et est unus-
guisque eorum equalis linec .ag., cum unusquisque eorum sit corda anguli pentha-

gonici : ergo multiplicatio .de. in .ag. cum .gd. in .ac. est sicut .ag. in se. Sed
ex .ag. in s¢ proueniunt .4. census minus % cenmsus census ; ergo ex .de, in .ga.,

et ex .gd. in .ea. proueniunt .4 census minus & census census : de quibus si tol-

lamus censum, qui prouenit ex .gd. in .ae., scilicet ex re in rem, remanebunt .3.

census minus 5 census census pro mulliplicatione .e. in .ag. Quare si diuiserimus

-3. census minus g5 census cemsus per rem, scilicet per .de., exibunt .3 res minus

+5 cubl pro quantitate cordg .ga.: multiplicemus ergo .a. res  minus
6

cuhi i se,

uenient .g. census et & cubum cubi minus § census census, que cquaniur .4, cen-
B

census census. Addamus ergo utrique parti

sibus minus census censns, et tol-

3
lamus ab ulrm[ue parte .4. census, remanebunt .5. census el

gz cubl cubt equales 5°

per censum, et ucnient .. dragme, et ;37
census : reducamus itaque hec ommia ad censum census 3

census census ¢ diuidamus nunc hec omaia

census census equales
et est ut multiplicemus ea per 623, ct crunt census census, et 3125 dragme equales
.123. censibus :
de quibus abic
.

» 62. minus radice de i 781, pro quantitate census, radix quorum est res, scilicet latus

penthagonicum. Aliter & dyametro .b.f. accipiamus centrum .., et addamus super

multiplica ergo medietatem censuum, que est 1 62, in se, uenient & 3006;

1

2., remanehunt

.3123., remanchunt § 7815 uorum radicemn abice de

semidyametrum .0/, quartam eius, que sit Jeioy et erit tota Wbi. § 6. et sicut in ter-
tio decimo Evcuipis demonstratum est, erit sient .bi. ad .ic., ita .ic. ad ./ Quare
est sicat prima .57, ad tertiam JA., ita quadratum lineg .bi. ad quadralum lineg

. . R . ; st L g
.cé.sest enim Jbi. quincuplum ex k. Quare quadratum ex .bi., quod est oo,

est quincuplum quadrati .ci. Ergo .ci. est radix de £ 7.; qua ablata ex D rema-
nent £ 6. minus radice de & 7. pro quantitate lineg .De.: et quia estsicut fb. ad

Jba., ita ba. ad .be.; erit multiplicatio .ba. in se sicut multiplicatio fb. in be.:
. . . . oo PN T oo
est enim If. 10.; que si duxerimus in .bc., scilicet in { 6. minus radice de 17 7.,

1ol 134 recta.
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uenient pro quadmtu lineg ba. 4 62 minus radice de }7s1., quorum radix est latus
penthﬂgonicum .ab., et cst radix residui, quod est 4 radice £ 781, usque in § 62.; quo-
rum residuum est parum plus de £ 34., cuius residui, secundum propinquitatem, radix
cst .6. minus & ; et hec est quantitas .ab. secundum propinquitatem,

Er si uis habere motitiam lateris decagoni cadentis in circulo, cuius dyameter sit
.10, Et diuidatur arcus semicirculj .abcf. in quingue portiones equales, que siut .ud.
be. cd. de. ef.; et protrahaniur in eis recte .ab. be. cd. de. ef., ct erit unaqueque
ipsarum latus decagoni; ¢t copulentur recte .ac. et df., et erit unaqucique ipsa-
rum latus penthagoni; ct producantur recte .ad. et .cf.: et quoniam equalis cst avcus
w26, arcus fd., comuniter adiaccat arcus .cd., erit tunc arcus .acd. equalis arcul .cdf.:
quare recta .ad. equalis est recte .¢f.: in circulo qaidem .abg. constitutum est (ua-
drilaterum .cafd., et in ipso protrecti (sic) sunt duo dyametri ipsins quadrilateri .cf. et
.ad. Quarc mulliplicatio .af. in .cd. cum .qc. in fd. est sieut .cf. in.ad.: sed .cf.
in .ad. est sicut .cf. in se : his itaque intellectis, propone rectam .cd., que est latus
decagoni rem , et multiplica eam in .af., scilicet in .19., uenient .10. ves ; quibus
adde id quod prouenit ex .ca. in .df., hoc est ex .ca. in s¢; quod inuenimus superies
esse £ 62, minus radice de {781, | erunt .10. res et dragme 4 62. minus radice + 781, que
equantur quadrato lineg .cf.; cui superadde quadratum lateris .ca., quod est § 62.
minus radice + 781, erunt .10, res el 123 dragme minus .2, radicibus de 4 7sL,
que sunt una radix de 3123., que cquantur .100. dragmis, scilicet quadiato dyametri .af.,
cum angulus .fca. sit rectus: est cnim angulus .fce. in semicirculo .abf.: adde crgo
utrique parti radicem de 3125., el tolle ab utraque parte .125., remanebunt .10. res equa-
les radici .3123. mrinus .25, dragmis. Quarc radicem .3123. minus 25. diuide per .10,
ct uenient radix {31, minus dragmis § 2. pro quantitate rei, scilicet pro latere .cd.
decagonico.

o

Aliter inueniam latus decagoni: et penthagoni per dyametrum notum. Sil rursus dya-
meter civeulj .abg. 10.; et accipiatur centrum eius, quod sit 1. ct ad rectos angulos
trahatur recta ig. et diuidetur .if. in duo equa ad punctum /i, et protrahatur recta
gh., cul jaceat equalis recta Jil.; et copuletur recta .gl. Dico .il. csse latus deca-
goni, ¢t .gl. lalus penthagoni cadentium in circulo .abfg. Quod sic probatur: Quo-
niam recta fi. dinisa cst in duo equain puncto k., et ./, addita est recta L., erit
multiplicatio .iZ. in .f/. cnm quadrato lincg .ik., sicut .kl in se. Sed recte .Al. equa-
lis est recta .gh.; ergo JJi. in fI. cum .hi. in se est sicut .Ag. in sc. Sed .2g.in
se est sicul .gi. in sc et .th. in se; ergo il in fI. cam quadrato lueg Jii. est
sicut quadiata linearum .gi. et .ih.: comuniter auferatur quadratum lineg .ih., re-
manebit il in fl. sicut quadratum lincg .gi. Sed recte .gi. equalis est recla fis
ergo superficies .iZ. in fL. est sicut fi. in se. Quare proportionaliter st ut Jf. ad
Sfi, ita Jfud. ad .il.: linea ergo .fI. diuisa cst media et extrema proportione; et est
maior pars, scilicet fi. latus scilicet exagonicun, Quare minor pars .. erit latus
dccugul}icum, ut in Evcuine habetur: et quia latus peuthagunicum polest super latus
exagoni ct decagoni; et est .g.i. latns exagonicum., et .i/, latus decagonicum, erit
quippe recta .gl. latus penthagonicum. Et ut hec operentur int numeris, sit dyameter
af. 10.; quare .gi. erit .5 et .ih. erit : 2 ct ducamus .gi. in se, et .ih. in se,
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3 U quibus insimul iunetis, evant 431, pro quadrato lineg .g/., hoc
est pro quadrato lineg 4/, Quare recta L/l est radix de {31, de qua si anferatur
linea .Li., que est 2., remanchit pro linea .il., scilicet pro latere decagoni, radix
31 minus $2., ut superivs inucnimus. Et si mualtiplicaucrimus . in se, et gi.
in se, ucnient j 62. minus radice {81, pro linea .gl., scilicet pro latere penthagoni,
ut supra diximns.

uenient .25, cf

Et quando uolueris scire latus penthagoni circundantis circulum scitum, fac | cireulum

scitum .thm., et pone dyametrum eins .10.; circundet ipsum circulum penthagonus

.abedf.; et 4 centro .e. copulentur recte .ea.et. eb. el et protrahatur corda .t/.,
quc est corda penthagoni cadentis in ipso circulo; et est secta in duo cqua 4 linea

.e.b; etanguli qui ad ./ sunt recti; et est quadratum totius cordg .th. § 62. minus ra-

dice { 73t. Quare quadratum medictatis cordg .th., scilicet ex .tl., est quarta pars,
que est 243 minus radice & 48.; quod quadratum si auferatur ex quadrato semidya-
1o

metri .et., quod est 25., remanebunt 9., et yadix 3§ 4s. pro quadrato lineg .el.:

et quia triangulus .eta. similis cst triangulo .etl., cum ambo sint recti anguli; ct
cum anguli .et. et .Zel. sint equales, erit proportio .at. ad .te. sicut proportio .t/.
ad e, Est enim .ab. duplum ex .at., et .th. ex .tl. Quare est sicut .ab. prima ad
.te. secundam, ita .th. tertia ad .Je. quartam. Quure multiplicatio ab. in .el. est sicut

multiplicatio .ze. in .tkh. Pone igitar latus .@b. rem, et duc quadratum ecius, quod

est census, in quadratum ex .., scilicet in s, et in radicem I 4s., ucnient cen-
sus % 9., et radix census census :-2 4., que equantur ci quod proucnit cx quadrato
semidyametri te., quod est 25., in quadratum cordg .t4., quod est & 62, minus ra-

dice % 781; ex qua multiplicalione proucniunt 4 1362 minus radice § 48s2s1.: reduc totum

quod habes ad censum, quod est ac ducas totum quod habes in % dragme, dimi-
nuta radice & dragme : et ex ductis ; et minus radice iz in census §9, et in ra-
dicem censuum census 2-2 48., uenient census : de inde duc 4 1562., diminuta radice

. ct in radicem

e dragmc proucniunt 375 dragmg, ¢l radix 43625, drag-
marun, et minus & 78125 drugmc, ct diminuta radice 28125 dragme; ct hec omnia facio
500. minus radice .200000. ; erge census equatur .500. minus radice 200000. , quorum

1 ass2s1.in 4

radix est linea .al., que cst noum ex lateribus penthagoni circundantis circulum ,
cuius dyameter est .10. Aliter prontius: quia in orthogonie trigono .eth. ab angulo
recto producla est cathelus .£., erit proportio quadrati .be. ad quadratom et sieut
quadratum ¢, ad quadratum .eZ. Quare multiplicatio quadsati be. in quadratum el.
est sicut multiplicatio quadrati .e¢. in se, quod est .625. Quare ponam be. rem, et
ducam eam in se, exibit census; quem ducam in quadratum .el., quod est 3 9., et ra-
dix 3-%4s., uenient census £9., et radix 3 T4 censuum census, que equantur 625. dragme.
Reduc hec ad censum, hoc est 625 per ; dragme, diminuta radice L, uenient 130,
minns radice .12500., que equantur [ censui, hoc est quadrato e de quo si auferatur
quadratum .et., quod est .25., remanebunt pro quadrato .t5. 125 minus radice 12300.;
quorum quadruplum, quod est .500., minus radice 200000., est quadratum totius al::,
ut superius inuenctum est. Et si uis inuenire mensuram lateris decagoni circundantis
circulum, cuius dyameter sit .10., super circulum .def., cuius dyameter sit 0., de-
seribatur duo latera decagoni civeundantis ipsum b, et .bg., et contingentia circu-
27
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lum .def. in punctis .d.c.; ct copulentur recte .de. ct ha. et fb. el .et. hd. et
ha.; et sit b centrum circulj; et erit per ea que dicta sunt in superiori figura ,
sicut .ab. ad .dh., ita .de. ad ... Vnde muliiplicatio quadrati, el quadratum .ab.
in k4. est sicut multiplicatio quadrati; et quadratum .de. in .4/. cliam est corda
de. latus decagoni cadentis in circulo .def., cuius mensuram inuenimus esse raficem

L3, minus §2: quare medietas eius est radix {3 7. minus § 1., cuius quadratum est
5 6

%9 minus radice 3% 48.: que si auferantur ex quadrato .d%., quod cst 25, rema-
36
35
quadratum .ab., quod sit census, uenient census 7 15., et radix censuum census 3% .,

que equantur multiplicationi quadrati .dk., quod cst .25., in quadratum .dZ., quod est

L9 minus radice §f 48.; que multiplicatio est § 937. minus radice 4 43szs.: reduc igitur

hec omnia ad censum, quod est ut multiplices ca per % minus radice ;45 ex ductu
2

quidem 3% minus radice ;7. in census 3 15., et in radicem censuum census 2% 4., ue-
nict census: et duc § 937 minus radice ; 48828, in % minus radice ;55 , et erit census

equalis .75., ct radici .625. dragmarum minus radice .3125. dragme, et minus radice .1125.
dragme; quod totum est .100. minus radice .8000., quorum radix est latus .ab., quod

nebunt pro quadrato Al % 13., et radix §24s: quod quadratum si multiplicaueris in

cst unum ex lateribus decagoni circundantis circulum, cuius dyameter est .10,

Aliter fac .Lb. rem, ct duc cam in se, et uenict census; quem multiplica per quadra-
tum /2/., quod est 215, et radix £245., uenient ceusus £ 15., et radix censuum census 048,
que equantur quadralo .d%. ducto in se, scilicet .625. dragmis: multiplica igitur hec
omnia per % minus radice b5, erit census equalis .50. minus radice .300. dragme; et
hoc est quadratum lineg .20.: de quo si auferatur quadratum .%d., quod cst .25., re-
manebunt pro quadrato lineg .db. 25. minus radice .500.; quorum quadruplum, quod
cst 100., minus radice .8000., est quadratum lineg .ad., ut superius inuenimus.

Er postquam demonstratum est per notitiam dyametri inucnire latera penthagoui |
et decagoni cadentia infra circulum ot extra. Restat ut per eadem latera, cum fuerint
nota, doceatur inuenire longitudinem dyametri: ut si dicamus: corda quintg cirenlj est
-10., quanta est longitudo dyametri. Pone penthagonnm .abgde. habens unoquoque la-
terum .10. ex numeris; ct circunda ipsum § circulo, cuius dyameler sit linca .dc.; ct
copulentur recte .ge. et.eb. et .bd.; et erit quadrilateram .ebgd. in cicculo .abgd.
Quare multiplicatio .eb. in .dg. cum .gb.in .de. est sicut multiplicatio .eg. in .db.,
hoc est sicut .eg. in se. Quarc pone rectam .eb. rem, et duc cam in . 5., uenient
-10. res; quibus adde multiplicalipncm -bg. in .de., que est .100., erunt .100. et 10. res
equales multiplicationi .eg. in se; et est -eg. res, cum sit equalis .eb.; ergo .100. et
10 ves cquantur censui; quarc ves est radix 125 et s. dragme; et hec est longitudo
lineg .ge., quorum medietas erit gl et hee est radix de 13, et dmgmc§2.:mul-

1

tiplica ca in se, crunt % 37., et radix de $781.; que extrahe ex ducto .gd. in se, sci-

licet ex .100., remanebunt &62. minus vadice de 4 78t. pro quadrato lineg .Z/. Vnde si
multiplicanerimus .cd. in .di., erit sicut multiplicatiu .de. in se, cum in triangulo ced.
ab angulo recto in basim cathetus ducta sit .eZ. Vude si posuerimus dyametrnm .cd.
rem, et multiplicauerimus quadratum eius, quod cst census, in quadratum lineg /.,
uepient census § 62. minus radice censnum census L 381, que equantur quadrato mul-

tiplicationis .de. in se, scilicet .fo000. dragmis: ad quam etiam equationem possumus

VI AR}
aliter peruenire. Videlicet cum cirenlo, cuing dyameter est .40., latus penthagoni cadentis
in ipso sit radix 4 62. minus radice 4781.; et uolo latus penthagoni esse .10.; et ex
hoe queratur notitia dyamelsi; crit proportio & 62. minus radice 4781, ad quadratum
sui dyametri, scilicct ad .100., sicut proportio quadrati lateris dati penthagoni, quoad
est 100, ad quadratum sui dyametii ingnoti. Quare si posuerimus ipsam dyametrum
ingnotum rem, et multiplicanerimus quadratum cius, quod cst census, per £ 62, mi-
nus radice § 781, uenient similiter census g2, minus radice censuum census 481,
que equantur multiplicationi de .100, in .100., hoc est .10000. dragmis, ut superius in-
uenimus. Vode si hee ad unum censum reduxeris, quod est ut multiplices omnia fue
halies per &, et per radicem iz unius dragmeg, ucnient .200., et radix .s000. pro qua-

drato dyameiri .cd. Quare radix ;cm'um, (ue esi cirea .41, erit dyameter .dc. (uesitus.
uinte
Aliter quia corda anguli penthagonici, ct corda q:\esite {séc) circulj possunt quincaplum
lateris exagoni, scilicet medietatis dyametri, at in quarto decimo evceis habetur; mul-
tiplica .eg. in se, que esi radix 125, et 5. dragme, uenient .130. et radix .12500.; cquibus |
adde quadratum lateris .gd., quod est .100., erunt .2s50. et radix .12500., que sunt
quincuplum «quadrati semidyametri; quare accipe quintam partem corum, uenient .30,
et radix .500. pro quadrato medietatis dyametri; quadruplum vero eorum, scilicet .200.
et radix .8000. erit quadratum dyametri, ut superius inuenctum est. Item si uis in-
uenire dyametrum circulj, cuius % corda sit .10. ex numeris ; quia erit proportio
ipsius cordg ad dyametrum circulj ipsius , sicut proportio alicuius similis cordg ad
suum dyametrum; et est corda decagoni radix } 31. minus } 2. circulj, cuius dyameter
est .10.; si pones pro ipso ingnoto dyametro rem, et multiplica eam in radicem § 1.,
minus § 2., ueniet radix census 431, minus rebus }e2., que equantur .100., que proue-
niunt ex multiplicatione notg cordg, que est .10., in dyametrum notum: adde utrique
parti res L2, erunt .100, et res & 2. equales radici censuum § 31.: multiplica hec omnia
in se, et erunt census § 31. equales censibus 2. et 10000. dragmis, dimioulis inde
500 radicibus: tolle ab utraque parte census § 6., ct adde utrique parti .500. res, erunt
census .25, et 500 res equales .10000. dragmis. Redige ergo hee omnia ad censum, quod
est ut dinides omnia que habes per .25., et ueniet census, et 20. res equales .400.
dragmis : age in his sccundum algebram, et erit res radix .500. dragmarum, et 10 ex
numeris; ¢t hec est longitudo dyametri quesiti. Aliter adiaccat factus circulus .alc
defg.; et in medictate ipsius pmlmhuutur .5, corde equales, que sint recte ab. be.
cd. de. ef; et erit unaqueque ipsarum corda ; circuli .acg.; et dyameter cireuli
sit .af.; et 4 terminis ipsius producantur recte .ac. ct fd., quarum unaqueque est latus
rculo, cum unafqueque ipsarum subtendat angulum de-

penthagoni cadentis in ipso
cagouicum: et protralantur etiam recte .«wd. et .cf.; et sit unaqueque corda deca-
goni .10, ex numeris; et ponam dyametrum .af. duas res; et multiplicabo eas in corda
.cd., que cst .10., et ucnicnt .20. res; et multiplicabo lineam .ac. in lincam ./ll..,
hoc est latus peathagonicum in se, uenient census, et 100 dragme: et hoc dico quia
latus penthagonicum potest super latus exagonicum et decagonicum: et hic est latns
cxagonicum res : et eius potentia census : et latus decagonicum est .10., et eius po-
tentia .100.: et adde censum et .100. cumt .20. rebus, erunt census et 100. el 20 res,
que proucniunt ex .af. in.cd., et ex .ac. in fd.; et hec equantur multiplicationi .ad.
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(ol 13T wersy. il o€f., hoc est quadrate lineg .cf.; cui | quadrato si addalur quadratum lineg ac.,
quod st census et .100., halebuntur siquidem .2. census, et .20. res, et .200. dragme,
que equantur .4. censibus, scilicet quadrato dyametri : abice ergo ab uiraque parle .2.
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manebuat pro quadrato .cm. 25, ct radix 500.; quorum quadruplum, quod ecst .o0.,
et radix .s000. est quadratum dyametri circulj contencti 4 penthagono .«bede. Ft si
wolueris ex quadrato dyametri continentis penthagonum, quod est .20., ¢l radix soo.

census, et reliquum dimidia, ucniet census equalis .10. rebus, et .100. dragmis: age in peuthagoni, remanebunt similiter .100., et radix .8000. pro quadrato ruesiti dyametri. e .l

his secundum algebram, et erit ves, scilicet medietas dyametri af., radix 125, cl s, Quia quadratum omuois dyametri circulj continentis fignram equilateram et equiangu- Dig, T wn
ot o pown o muliglicomns s dragme, quorum duplum, scilicet radix .300., et .10. dragme, erit longitudo dyametri lam erquatur quadrato lateris ipsius figurg: et quadrato dyametri circulj contencti ab
" ,ET,‘"”"“" Yo 8205 (juesiti, ub superius inuenimus.’ Aliter in eodem circulo 4 centro /. super dyametrum ipsa figura. Lt ad hoc demonstrandum adiaceat circulus .abe.; et in ipso scribatur
3 2 .af. super rectos angulos protraham lineam gh.; et ponam .%i. medietatem ex .fh., et triangulus .abe. cquilaterus et eruiangulus; et & centro .d. protralantur recte .da.

copulabo .gé.; et ponam .ik. equalem .gi., et copulabo .gh., et erit .g k. Tatus penthago- .db. dc.; et dinidantur Jatera trianguli in duo equa in puactis .e.f.g.; et producantur

nicum in cireulo .a.¢.f., secundum quod superius demonstratum est; et L& erit latus
decagoni, et .gh. erit latus exagonicum: et ponam gZ. rem. Quarc .£%. cvit medictas rei:
et ducam .gh. inse, et ueniet census; et .Zk. in se, et ueniet quarta census; ct sic pro
quadrato lineg .gé., hoc est pro quadrato lineg .ik., habetur census +1; crgo ik est
radix unius census et §; ex qua si auferatur .i/., remanchit 4. radix census {4 minus ¢
radix, hec est .ki., que equantur .10, dragmis, cum latus decagonicum ponatur csse
-10. Vnde si addatur § rei utrique parti, erit radix census !1 equalis .10., et medictati
rei: que omuia st multiplicemus in se, crit census 4+ 1. equalis .10. rcbus et .t00. dragmis,

@ centro vecte .de. df. dg.; et erit unaqueque ipsarum cathetus super latera trianguli
.abe., ct cquabuntur sibi inuicem; nec non ct recte .da. db. dc. sibi inuicem sunt
equales; et est unaqueque ipsarum semidyameter circulj .abe.: el quia recte Jde. df.
dg. sibi inuicem sunt equales, est unaqueque ipsarum semidyameter circulj circundati
i triangulo .abe.: et quia quadrata lincarum .de. et .eb. equantur quadralo lineg
db., quadruplum . quadratorum .de. et .eb. equatur quadruplo quadrati .db. Sed qua-
druplum quadrati .de. est quadratum dupli .de., hoe dyametri circundali 4 trian-
gulo .abc.; nec non ¢t quadruplum quadrati lineg .eb. est quadratum lineg ab.; et

et ; census. Vnde si ab utraque parte tollatur £ census, remanehil census cqualis quadruplum quadrati semidyametri 5. est quadratum dyametri civculj .abe. conti-

i
100, ¢t .10. rebus; et sic res, que est medietas dyametri circulj .adg., erit 3., et

radix de .125. dragmis; quorum duplum, scilicet .t0. et radix .500. dragmarum, cst lon-

. s civcals | e 4 ; B, 138 s
nentis triangulum .abc.; ergo quadratum dyametrt circulj | circundali 4 figura trian-

B e et equangait -
oo s fin 46 ¢ margane s

gula et cquilatera cum quadrato lateris trianguli circundantis ipsum circulum equatur it
243, . 19

gitudo dyametri .af.: et ex hoc modo inuenitur quod omnis dyameter cuiuscumque
circulj addit super latus decagonicum cadentis in ipso radicem quincupli quadrali la-
teris decagonici: nt si latns decagonicum fucrit .., erit dyameter circulj similiter .6.,
et radix quinenpli quadrati senarij, que radix est de .180.; et ita intelligas in omnibus

quadrato dyametri cireulj circundantis ipsum triangulum. Et ita essc ostendetur ex
qualibet figura multilatera et equilatera et equiangula circundante cirenlum, et cir-
cundata & circulo; et hoc est quod uolui demonsirare. Rursus si habere uis nolitiam
dyametri ciceulj circundati 4 decagono equilatero ct equiangulo, cum dyameter cireulj

circundantis ipsum decagonum sit radix .300. ¢t 10.; st multiplicauerimus ipsum in se, ¢

! X

€ s mulliplizmerious

similibus euenire. Possumus etiam per hanc figuram per latus penthagoni dyametrum
circulj inuenire. Verbi gratia : quod einsdem circulj .egd. est latus penthagoni ca-
dentis in ipso recta .gk., quam ponamus essc .10.; et quadratum eius, quod est .100.,
equatur duobus quadratis linearum .gh. et .hk.; et est .oh. semidvameter; et latus . : : i
Rk rda ‘q i i P g ’ e yamelers ’ sit perpendicularis, faciamus triangulum .abg., cuius perpendicularis .. cum teian-
k. est corda 5 circulj. Ponamus lineam .gh. rem, et ducamms cam in se, ct ue- . . e s : -
| gulo .abg. sit .10; et nis scire quanta est .ad. , pone ipsam rem, ct erit b, radix
1 - . . . . o .
rer, ue L census; et unaqueque linearum wth. bg. ag. erit radix census §1. Vode si mults
i

et ex ipsa mnltiplicatione extracxerimus quadratum lateris decagoni, quod est .100.,
remanchunt .300., et radix .20000. pro quadrato dyametri quesiti. Er si dicemus tibi:

trianguli cquilateri cum sua pcrpcndiculari est .10. ex numeris ; et queratur quanta

e b Vule s

(6t 138 perva, B, 8145 pag. 213
Y. 9331},

sst Tinee ik,

Y48 eny,  Diet census ‘| et (h.xcamus k. inose, que | est radix census {1, minus }
nict census 3 1. minus radice censunm census {1.; que adde cum censu , scilicet

. X licauerimus .ad. in .db., scilicet in radicem ! census, uenict pro triangulo .abg.
ireul) > (61 cum quadrato lineg .gh., uenient census L2 mj adi . L phc > ) e . . N,
22, . 1 ) . 4 T sus 32 minus radice census census 5 1., que vadix * census census; cui si addatur perpendicularis .ad., erit ves et Radix § cea- N
equantur .100. dragmis. Reduc hec omnia ad censnm, quod est ut multiplices omnia 3

. . A i . . .
Sus census ClIlHlllS Ja0. dragmls: restaura radicem B census census, ut sit radix cen ‘

que halies per £, et
cquales censui , hoc
.200., et radix .Spoo.

latus penthagonicum

per radicem % dragme, wenient .50., et radix .500. dragmarum
est quadralo medietatis dyametri; quorum quadruplum, scilicet
erit longitudo dyametri. Et nota quia cum in quolibet circulo

fuerit notum, si drs . - R .
» SUquadratum ipsius lateris multiplicabitur per 3, . . . 5. N ic unt %, et b2
et per radicem L P I t : dix 15 quam duc in se, et proueniunt ¢; quos adde ad radicem .300., erunt %, ; 4

o i drgmp et lud od prouenerit est quadratum medietatis radix .300.; quorum accipe radicem, et prohice &, ¢t residuum est linea wzd., que est
perpendicularis trianguli .abg.; ct hoc est quod uoluimus cxponere.

In quadrato quidem cquilatero ct cquiangulo .abgd., cuius um}mqnudquc %ams
est .10., protractum st penthagonum wcefh. equilaterum. Volo scire !unguu‘dmcm
uninscuiusque lateris peathagoui. Ponam pro uno fquoque ipsornm rem, remanchit una-

sus census, quod est ut multiplices illud in radicem .3.: exgo maltiplica totum quod
habes in radicem .3., et ueniet radix census censms, que est census, et radix .3
censwum, et quales (séc) radici .300.: dimidia igitur radicem .3. censuum, et exibil ra-

dyametri,

I‘:’l‘ si uis habere notitiam dyametri circulj circundati 4 peuthagono cquilatero et
equiangulo abgde. , cuius quodlibet latus est .10. ex numero , et centmm circulf

an., ct 'ln(:.(hcms dyametri circulj continentis penthagonum linea .am. , quod est &
dyametri eins .50.,

et radix .500., prohice ex eo quadratum .ac., quod est .23., Te-
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queque rectarum kd. et .cb. 10., minus re: ot quia latera .ce. et hf. sunt equalia,
erunt quadrata linearum «ch. et be. equalia quadratis linearum JLd. et df. Sed .
cqualis est Jed., vemancbit De. equalis .fd.; relique .eg. et g f. sibi invicem equales
erunt, cum latera .bg. et .gd. sunt equalia; ct quia .¢f. est res; si ducatur in se,
producit censum. Vode unaquerque rectarum .eg. et .gf. est radix § census; remaiet
crgo pro .df. 10. minus radice medictatis census; ducamus cam in sc, uenient .100.
ct 4 census minus radice .200. censuum: et duc etiam .d/. in se, que cst .10. minus
e, uenient .100. et census minus .20. rebus; aggrega liec omnia, ct crunt 200 et
census 4 1., | minus 20. rebus, et minus radice .200. censmum, que equantur censui,
scilicet (uadrato lineg .2f.: adde utrique parti .20. res, ct radicem .200. censuum ;
ct abice ab utraque parte censuum, remanebunt .200. et L census equales 20. rehas,
ct radici .200. censnum : reduc hec omnia ad censum , quod est ut duplices omnia
que habes, et crunt census et 400. equales 40 rebus, ct radici .800. censuum: dimidia
ergo radices, que sunt .20., et radix .200.; et duc cas in se, uenient .600., et radix .320000.;
de quibus abice .400., remanchbunt .200., et radix 320000; quorum radicem extrahe de
.20., et de radicc .200., residuum erit ves, scilicet latus penthagoni.

Pexthagoni cquilateri et equianguli mensura est .50. dragme, quantum est quodlibet
latus eius: pro ipso quidem penthagono ponam penthagenum .zbgde., et .c. centrum
circulj circundantis penthagonum; et protraham ab ipso centro lineas .ca. ¢b. cg. cd.
ce., et erit totus penthagonus .abgde. diuisus in quinque triangulis equalibus : ex
quibus unus est triangulus .@ce., cuius mensura est .10. Et iam scis quod quando
latus penthagoni est .40., quod quadratum dyametri circulj circundantis ipsum pen-
thagonum est .200., et radix .8000. Quod etiam potest haheri ex duplo quadrati lateris
penthagoni, et ex radice § in quadrato eiusdem lateris. Vnde si ponamus latus pen-
thagoni rem, venient pro quadrato dyametri circulj circundantis penthagonum .2. cen-
sus, et radix % censuum census; cuius dyametri medietas est unaqueque linearum .ca.
et .ce.; et est. quadratum uniusculusque carum «uarta pars quadrati dicti dyametri;
erge quadratum lineg .ca. est % census, et radix ;5 census census : de quo si aufe-
ramus quadratum lineg .af., quod est § census, remanebunt pro quadrato perpendicu-
laris .cf. quarta census, et radix % census census : cadit enim perpendicularis super
medium basis .ae., cum equalia sint latera .ac. et .ce.: multiplica ergo quadratum

R . | .
-cf. in quadratum .fa., hoc est + census, et radix & census census per § census ,

20 4
e L eens 1
uement e census census, et radix ;i census census census, que cquantur quadrato
: ) T ) 1 1
teianguli .ace., quod est .100. Restaura ergo 5 census census, ubi sit census census,

quod est ut dncas eum in .10.; et propter hoc duc omuia que habes in .16., et uc-
[y

nient census census, et radix } census census census, que equantar .1600. Reduc totum
quod habes ad censum censns; et est ut ducas totum quod habes in .5., diminuta
radice .20., et prouenit census census equalis .8000., et radici .54200000.; radix eius est
quodlibet latus penthagoni.

I*IT si dice.mus tibi: mensura decagoni equilateri ct equianguli est .100., quanta est |
1rmg1tud.0 cuiuslibet lateris. Intelligamus, lineam bg. esse unum cx lateribus ipsius
decagoni, et .a. centrum circulj circundantis ipsum. Quare unaqueque linearum .ab-

el .ag. ost semidyameter ipsius circulj; et est triangulus abg. 10-; quia est  totins de-

VL 215
is (quod quando latus decagoni est .10., quod dyameter circulj cir-

goni. Et jam
cundantis decagonum est .10, et radix .300. Vnde medietas eins est .5., el radix .125.
Stmiliter cum ponamus latus bg. rem, erit dyameter circulj similiter res, et radix
.5. censnum, hoc est radix quincupli quadrati rei. Vnde semidymeter .ab. erit 4 rei,
et radix census §1.: pmtrahc tunc cathetum .ad., et nenict puncius .. in medio .bg.;
quare .bd. crit ‘medictas rei: duc ergo .ab. in se; que cst § rei, et radix census § 1.,
ueniet census 1, et radix census census % i.: quibus abice quadratum lineg .bd.,
(quod £ census, remanchunt pro catheto .ad. census 4 1, ct radix ccusns census § 1;
que multiplica in quadratum lineg .bd., quod est § ceasns, uenient 5 ceosus census,
et radix ¢ census census census census, que equantur .400., seilicet quadrato trian-
guli .abg. : restaura 3 census census, ulb sit census censas; quod est ut maullipli-
ces illnd per §38.; et ideo multiplica omnia que habes per £3., erunt census cen-
sus, et radix ¥ census census cemsus census , que equantur 320. Reduc crgo hee
omnia ad censum census , quod est ut multiplices omuia que habes per .. minus
radice de 20., et crit census census equalis .2000. minus radice 204s000.: de quorwm
radice si acceperis radicem, ucniet res, scilicet latus decagomi quesiti. Potes etiam Ii-
neam .ab., cum sit latus exagoni, aliter inuenire, videlicet cum dividitur latus exa-
gonicum media ct extrema pmportione, tunc maior pars eius erit latus decagonicum,
ut in Eveioe habetur; et latus decagonicum est linea bg.: unde si ab .ab. absci-
damus equalem lineg bd., que sit linea .eb., erit quadratum lineg .ac. quincuplum
(uadrati lineg eb., ut in eodem Evciipe habetur. Sed quadratum Lincg eb. est §
census, cum sit & rei; quia ponimus lncam .bg. rem; ergo quadiatum lineg .ae. crit
census £1.: et sic tota linea .ab. erit { 40., ¢t radix census {4, ut superius inuenclum
est. Ev si dicemus 1ibi: penthagoni .abgde. mensura trianguli .agd. est .10.; et uis
scire quanta est longitudo lineg .gd., que esk unum ex lateribus penthagoni; quam
pone rem; ct quia linca .ag. cst corda anguli penthagonici, scilicet Iineg gd., cst
corda anguli decagonici. Vnde si 4 linea .ag. abscidamus lineam .gz. equatem lineg
.gd., erit proportio .ag. ad .gz. sicut .gz. ad .za.; et si diuiserimus | gz. in duo
cqua in puncto .., erit quadratom lineg .ai. quincaplum quadrati lineg .gi.; et est

.gi. medictas el et quadratum eins + census: quare linea .ai. erit vadix .5, quar-

tarum census, lioc est ex censu +1; et tota lincaaf. erit radix census 4 1. et 4 rei:
de inde protralie cathetum .af., qui cadit in medio recte .gd.; et quia triangulus
.agd. habet latera «g. ct .ad. lateribus superionibus trianguli .abg., qui fuit de-
cima pars supradicti decagond; et ambo trianguli habent hascs equales, quarum un‘a-
queque st es ; si processerimus in hoc triangulo secundum quod cgressi sumus in
illo , inueniemus similiter censum census cqualem esse .1600. dragmis minus radice
2048000 Quare radix radicis huius censns est latus .gd., quod posuimus esse rem. Er
si dicemuns: mensuram tiianguli .abe., qui est ex penthagono .abgde. cst 0., quanta
est longitudo lineg .be. Pone rem lineam be., que est subtendens angulum pcn?lm-
goni; et protrahe cathetmn .az., que dinidit lineam . e. in duo cqua; et quando linea
be. dividitur media et estrema proportione, maor cius pars est equalis Tateri pen-
thagonico, ut in gvcupe habetar: in quo etiam innenitur quod ([uzmd'.) linca :lh.qua
media et extrema proportione dividitar , et additur maiori parti medietatem lineg

© ot medietas
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divise, quadratum addite lineg erit quincuplum quadrati medictatis ipsins diuisg 1i
neg : et quia quando linca .De. diuisa est media et extrema proportione, maior eing
pars csl. llll(,‘ﬂ-.(l[l., que est latus penthagonicum ; si ¢i adiungatur linea bz, (ue
est .medlcm% lineg .be.; ilaque ex wtraque fiat wna lines; erit quadratum ipsius lincg
coniuncte ex .ab. et bz uincnplum quadrati lineg .ze.; et .ze. est & vei, et

. e 1 N 1 ) : ’
quadratum eius { ccnsus lineg coniuncty ex .ab. et .bz. Vnde si ex radice ipsius
auferatur linea .0z., remanebit pro lines adi L i i wam
aufertor ) y ¢ IA “fﬂb' radix census 14, minus 4orei: quam
],- : b.(., uenicnt Le:lSllS 4 1. minus radice census census § 1.: abice inde quadratum
incg bz, quod est 4 census, remanchit pro quadrato lines .zz. census &1 minus
vadice census census ¢ 1.; quod multiplica per quadratum lineg .6z, quod est ¢ cen

: ; ; ! L st 1 cen-
sus, uemient 5 census census minus radice gy CCNSUS CENSUS CENSUS CCRSUS, que equan-
tur quadrato trianguli .afe., quod ecst .100. : muliiplica quidem liec omnia per £3

snle o] 3 radi L P
(L]l(lﬂll,l‘ census census minus radice 3 Census census census census, qui equantur .320

ragmis : redige he 1 ce: ; 3 ipli wod
: ]h ge hec omnia ad censum census; quod est ut multiplices totum fued
habes per .., et per radicem de .20., ueniet census census equalis dragmis 1660., et
. e 1 1 1 ’ N
radici .2048000., quornm radix erit quadratum lineg .be.

];T si dicemus tibi decagoni .abgdeilitc. equilaleri et equianguli mensuram trian-
guli .ct/. est .10. ex numero, quanta est linea .ck., que est| corda ¢ circundantis
N . . . . . . 5
ipsum decagonum: Esto centrum ipsius circulj m.; et ducatur linea .., que dividit
lmeam. «ch.in duo equa in puncte.l; et ponam .ck. vem; et quando .ck. est res;
ergo cius quadra ¥ 1 ipsi i i ensus,

g e quadratum est census, et quadratum dyametri ipsius circulj est .2. census,
et radix 1 census census; et quadralum medietatis dyametri, scilicet linca .m¢., est

R H [ o . H A
census minus ranhlcc 77 census census: et qquia lalus penthagoni .ek. potest super la-
tera .fa. et .te., hoc est super latera ex ici ici
fom e oL de | I T la gouici et decagonici: ct posuimus .c/. rem;

Tuadia cius est census; crge quadrata lincarum .mf. et .fc. equantur censi:
unde sl ex censu au.feralur quadratum lineg .£m., quod est 4 census, et radix & census
census, 1}:mancbll pro quadrato lineg .f¢. 4 census minus radice % census census : de
«quo st auferatur quadratum linee ¢l L 1 1
Itl gt aufer m-mLS fratum | e 6Ly quod est § census, remanebit pro quadrato lineg
; - | consus ice g census census: quod si ducatur in quadratum .c/., sci-
icet in § consus T s i

1 consus, ucnict gy census census, et radix ;i; census census census census,
que equantur .160. dragmis. R a A i si
i 1 1.1]'100 A(lr']gmls. Restaura [ census census, ubi sit census census; quod
cil u.t multiplices illud per .16, et propter hoc multiplica omuia que hahes per .16.,
et eril census ¢ i adice & i
o 1 census minus radice § census census census census equalis .1600. dragmis.
Red u? ergo hec ommia ad censum census; quod est ut multiplices omnia que habes
per -, ct per la(?lc.em de .20., deuenict census census equalis s000, et radici 51200000,
querum radix radicis est linea .ch.; et hoc uolui inuenire

Faxpliciunt iones 7 .

&5 uestiones geometric : el 1
: ]l . g tricales : et meipiunt (]uestwnes N
quorin sotutiones non sunt terminate, hoc est l/uod non
cadunt ad wnum terminum tantum, sed ad plures

Vr est ista in qua pr i i i i .

St sty a propoiuitur inu e i adr: isi
R ‘[ 1] it tentre aliquis (uadratus numerus, cui si addatur
: il nial e q}m(mlus numerus; et hoe potest fieri multipliciter. Pones pro
vadice maloris numeri rem, et aliquot dragmas; que i ipli 1
e e gmas; que cum in se multiplicate fuerint,
ac umerum (qua 5.5 1 ¥ ipli

i quam L5 et sit dragma: et mulliplicentur res et dragme
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in se, ucnict census, et 2 res, et dragma una, que equantur censui, el 5. dragmis: abice

ab utraque parte censum, et dragmam, remanchunt 2. ves \‘Aluulcs 4. dyagmis; ergo
cui st addatur 5.,

ros est .2, dragmarum; ¢t quadialum cius est 4. fuesitus numerns

ucniet .9.; qui numerus quadratus cst; ct radix cins est .3. Et si ponamus cam re
dragmas dnas, multiplicemus ca in se, exibit census, et .4, res, ct .4 dragme equales
censui, et .5. ilmgmis H pl'oi('i;lmus ab utraque parte censom, et .4, remanebunt 4. res
equales uni dragme; quare res est L dragmg; qua in se multiplicala facit !, unins
dragmg pro quesito numero: cui si addantur 5., uenient ;5.5 qui numerns uadra-
tus est; et radix eius est ;2. Aliter pone pro ipso | quadrato pumero quadratum .ag.;
el addatur o superficies .de., que sit.5; el jaceat linea .ge. in directo lineg Jbg.;
ot erit numerus superficialis numerus .ac., et prouenit ex ab.in .be.: el proponilur
es sunt; hoe

numerns .ae. csse quadratus; quare mmeri .ab. ot De. similes superfi
est quod praportio munneri Leb. ad numerum b, ae., sicut quadratns pumerus ad
(uadratum nameram. Vnde possumus infinitos duos numeros innenire habentes inter
sc ]n'oporliuncm sicut quadratus numerns ad quadratum nomerum, cum puibus po-
terimns ad propositum deuenive. Quare ponamus proportionem numeri .eb. ad nu-
merum bea., hoc est ad numerum .gb., esse sicut .4. Quare proportiv .eg. ad .gb.
erit sicut .5 ad .4.; et est proportio superficiei .de. ad quadratum .db. sicat .eg.
recta ad rectam .gb.: ergo superficies .de. ad quadratum .db. st sicut .5, ad 4.
unde si superficies .de. est .5, et quadratum .dh. est .4.; ergo ruesitus quadratus nu-
merus cst .4.: cui si addatur 5., ueninnt 9., qui etiam quadratus est. Et nota quod
proportio superficiei .de., que est 3., ad quadratum .Zb. oportet esse sicut aliquis
quadratus numerus, cuius quinta pars sit qnadrata ad alium quemlibet quadratum
sit proportio .eb. ad .bg. sicut cst 3. ad 1 erit ergo pro-
de uibus .80. sextadecima pars. Vnde
quod habetur pro lateve .gb.; et
sic tota superficies .ae. crit 5 3., crins radix est § 2., ut superius dnnenctum est.
Aliter quia omnes quadrati numeri ordinate proueniunt ex aggregatione ipsorum nu-
merorum ab unilate ascendentium per ordinem; si colligamus impares numeros, qui
sunt infra .3., scilicet .1, ct 3., procrcnbunlurimlr-, A3 (ui numerus quadratus est: cul
si addanlur .5., ucnient .9., fui est quadl‘ntus numerus ¢ et sl mulli]v\irunorimnc ali-

numerum. Verbi gratia :
portio .de., que est 5., ad .db. sicut .80, ad 1.
'

quadratum .db. est 75 de .1., cnius radix est

3
i
i ¥

»

(uem imparem quadratum pumerum, ut dicamus .9., per .5., uenicnt .a5.; et acceperi-
mus qundratum, qni proucnit cx aggrcgaliuuc omninm numerorum imparium, (qui sunt
tlui qu:\rh‘ﬂtus numerns est 484, et
advatam

ab uno usque in .43, hoc est qui sunt nfra .
cins radix est .22.; et super ipsum quadratum addiderimus .45, nimjrum i qu

numerum .320. ueniemus: ¢t quia ita est, s diviserimms wirnmeue (nadratum pumerum

per ipsum quadratum numerum, per «uem multiplicauimus 5., nimirum dun quadrati
numeri ex ipsa dinisione proucucr'mt, uorum uuus excedit alterum in .3., ut qucsilum
est; of erit mnus ipsorum quadmtﬂrmu %5‘.;., et alter 1as.: e
corun, divide radicem de 9., uenient § 7 Similiter si multiplicauerimus
tuor, vel in plures partes, ita quod unaguerque

impares i ordine imparium numerorum, pole-
atin: multiplicemus .

28

i uis habere radices

., per aliquem

quadratum parem in duas, uel in qua
pars sit impar; ct iaccant ipse partes
rimuos ad solutionem suprascripte (uestionis deucnire. Verhi gr
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per .16., uenient .80.; et dinidamus .s0. in duos pares numeros, qui sint econtinu [ in
ordine imparjum numerorum, cruntque .30, et 41.: deinde aggiega ownes impares nu-
meros. ab muta.tc, qui sunt infra .30.; quam aggregationem habebis, si multiplicaucri—
mus in se medictatem duorum extremornm, scilicet de .10 et 375 de qua maltiplica-
tione exibit .361.: enm quibus si addiderimus .80, venient .431.: si diwiserimus hos duos
(adratos per .16., habebimus % 22. ¢t % 21., et radices eorum habebimus, si per ra-
dicem de 6., que est 4., diuiserimus .19, cf 21, qui suut radices de 361, et de 451,

Et si de .80. fecerimus .4, partes tmpares, ue sunt .47. ¢t 19 et 20 el 23; que ma-
tuor pm'u.:e sunl,.(tirca quartam de .80., que esl .20.; et aggregabimas numeros in-
paves, qui sunt infra 47., ueniunt .64., qui est quadratus numicrus, cuius radix est .s.:
super quem si addiderimus .80., uenient .t44.: unde si diniserimus .64. per 144 per 6.,
et radices cornm per .., habebimus optatum ut supra. Er si dicemus

de quodam
yuadralo numero abstulj 0., et remansit quadratus numerus; licc questio similis est
antecedenti; quia i super minorem quadratum addantur -10, proucnit inde quadratus
llum?rlls : operare ergo in cam secundum quod superius operati fuimus, et inuenias.
Subscripte iriangulorum questiones ponende sunt in antecedenti quinterno
post triangulum equilaterum, cuius mensura cum sua perpendiculari est .19.

Er si dicemus tibi: in triangulo .abec., cuius unumquodque latus est .1o. , pro-
tra(‘,tu_m _csl quadrﬁlaterpm Jdbce., cuius latus .de. cquidistans est lateri .be.; et men-
g T b e e e

riang af. quadratum ipsius 15, scilicet { qua-
Arati unius ].:ztcrum et quadratum lmc; .lzf., que est mediclas lateris .b¢., cst tertia
pars qu:}draM perpendicularis .af. Vude si multiplicetor bf. in radicem de .75., sci-
Ifcet 3. in ra(l'i({enl de .75., veniet radix .i875. pro mensura trianguli .abc.: et quia
ll::gu;di;lcq:,lg)ls:::.;lqsnsiulim?n}bc.yfimﬂis' est triangulus .ade. triangulo .abe.: equi-

s o riangulus .ade. Vnde si ponamus latus .de. rem, quod est woum
ex cquu.h])us l[atcuhus t.rianguli ade., crit quadratum eius census; quare quadratum
}»lf:?c]r:g;;ul::]l:qai:‘cut %CICI'ISFSI llLiOl‘ulTl tertia pars, scilicet & censtis, est quadra-
un Jin g+ qued s1 multiplicauerimus per quadratum perpendicularis ag., we-
l:lult 17 census census pro quadiato trianguli .ade.; crgo 1riangulus .ade. est radix
15 Census census; cum qua radice addamus quadrilaternm dbce., quod est .10., ha-

bebuntur pro tolo tri ix £ 1
ur y Lo triangulo a[).c. 10., et radix % census census. Sed triangulus .abe.
est radix 1875, ergo .10., et radix 2

i census census equalur radici .1875. Vade si-ah
alraque parte tollatur .10, , remanchit radix -2

minus 10 ¥ | w6 census census  equales radici 1875
8 100 Tedige ergo fice 1a IS T .

bl s B¢ erg ' mnia ad censum , quod est ut maultiplices omnin que
habes per radicem de § 5., quia

5 cum multiplicetur radix #; census census per radicem
i (‘L:ns.lls census, hoc est radix consus census; et radix census
census est census: et si multiplicabis radicem de 1873, per radicem de 2
0000, que est 00, 5 ef cum multiplicetur radix de :
.3'; crgo census hoc quadratum lineg .de. est .90,
radix est linea .de. ;

L

‘. . .
de 15, prouenit radis

, ueniet radix
+ 5 per 10., proucnit radix de
minus radice de § 533., quorum

later R ¢t hoc woluj inuenire. Fr quia triangulus .ade. est equalium
aterum, erit et quadratum lateris .ad. similiter
rvadix corum auferatur de 0.

<100. minus radice £ 533. Vude si si (sic)

» remanebunt pro linea .b. 10. minus radice differentig,
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que est inter radicem de £ 533., ot 100. dragmas: et si & puncto .d. protrahatur cathetus
dh.; et uis inucnire longitudinem eins, pone ipsum rem, et accipe medictatem la-
terum .de. et De., et mulliplica eam in rem; et (ue prouenerint, cqunlmnmr 0.,
quadratum lateris .de. est .100. minus ra-

hoe est quadrilatero .dbee. Verbi gratia
dice £3533.; quare quadratum medictatis lineg .e. est 25 minus radice } 3. ; crgo me-
dietas lineg .de. cst radix accepta sui quadrati; ct medictas lateris .be. est 5.5 el
sic pro medietale laterum .de. et .be. habentur .25, minus radice ! 33., accepla co-
rum vadice, et 5. dragmis; que multiplica per rem, hoc est per cathetum /. Lt pro
multiplicatione rei in 5. habelis 5. rves; et pro multiphicatione rei in .23 minus ra-

dice 135, accepta eorum radice, habebis census .23, minus radice census censws 4 33,
accepla corum radice; que omnia equantur . 0.: tolle quidem ab utrague parie .5 res,
remanchunt .25. census minus vadice ceusuwum census § 33., aceepta corum radice,

cquales .40. minus 5. rchus @ multiplica itaque hec omnia in se, uenient .25, census
minus radice censuum census  53. equales .23. censibus, et .100. dragmis minus 100. rebus:
crgo adde ulrique parti 100. ves, et radicem censuum census + 33, et tolle ab utraque
25 census, remanchunt .100. dragme, ¢t radix censuum census  33., que equantur .100,
rebus: multiplica iterum .100., et radicem censuum census 4 33, in sc, uenient census
census £ 3., et .10000, dragme, et .200. radices censuwm census 4 33, (ue equantur .40000.
censibus, scilicet multiplicalioni .100. rerum in se: reduc hec omnia ad censum census,
quod est ut diunidas omnia que hahes per £33, exibit census, el .300. dragme, ¢t .6
radices censuum census £33.; que radices sunl una radix censuum census .1200., que
equantur 300 censibus ; tolle ab utraque parte radicem cemsunm census 1200., rema-
nebunt census census, ct 300, dragme c([ualcs .300. ceusibus, diminula ex cis radice
.1200. ccnsuum census: el sic reducta est hec questio ad unam ex sex regulis algebre;
quia est sicut quando dicitur: census ¢t numerus cquantur radicibus; quod uolo de-
monstrare per figuram. Pone | pro censu census quadratum JA., cuius unumquoedue
latus cst census; et ponam superficiem .{m. cqualem 300, dragmis; et addam lineg
tm. lincam .mo., ut sit tota linca .to. 300.; ct’ complebo superficiem .no.; erit crgo
tota superficies .£.0. 300. census, cum .fo. sit .300., el .it. sit census; et superficies .im.
est sicut census census, ct 300. dragme, et equantur 300 censibns minus radice 1200
censuum census. Quare superficies 0. est radix .1200. censaum census. Vade necesse
est, ut linea mo. sit radix 1200, dragmarum; quia com ducitur census in radicem
1200, proucnit radix .t200. censuum census. Vude si ex tota .fo., que est .800., au-
feratur .mo., remanchit lnea . 300. minus radice .1200. dragmaram: dividamus ita-
(que cam in duo equa ad punctum .p., ct erit Lfp. 150, minus radice .300. dragma-
yum: linca igitur .em. divisa ost in duo equalia ad punctum .p., etin due inequalia
ad punctum 4. Vnde si ex quadrato lineg .tp. auferatur superficies, «que fit ex 4. in
Em., hoe est ex k. in Jom., remanebit quadratum lineg .Ap. Quare maltiplicemus
.tp., hoc est .is0, minus radice .300. fu se, uenient 22800, minus radice §730000.; de
quibus auferamus id quod Prnuenit ex Jkoin A, (Iuod cst .30¢., remanchunt .22500,
miuus radice de 6750000, pro quadralo lineg phe; quornm radix si auferatur ex .¢p., re-
manebit pro quantitale census -LA. 130. minus radice .300., ef minus radice differentig.
que est inier radicem .6750000., et dragmas .22300.5 ¢l hoe quod remanel, quod est ceu-

1, 442 vers
« sit teta dinea RTINS ER
142 verso , lin 3205 pag. 208 Jin
29 — pag. 22 [
i t

—

, b



220 RUER VI 224
sus .th., est secundum propinquitatem circa i i; 1 radiy g ires s . . - ) L N
ot ’ o tl ) P“”I“llt'_'t‘lm area 713 ‘;“1“5 ‘l*“]“"l“c est ciren - oSt similiter vadix .100. rerum minus radice census 4., quod crat .e. similiter : vode
N cathetus quesita ./7e.; et hoe uolui demonstrare. Fv s dicetur: 1 . 3 . : s f
Ciex o radix B fol 142 verse, q 5 trare. Evosiodicetur: i titangulo wbg. siutrique parti addatur radix census 1., erit .40., of radix census ! 1. cquales ru-

Wi ¢ g infaore s g, CWIUS unumquodque latus est .10., protractum est quadiilaterum oblongum el vecto- dici .100. rerum: multiplica itaque 10., ¢t radicem census £ 4. in se, erunt .100., ct

1443 s

. Lin.

rum angulornm .cdef., ct quadiilaterum .2k, quod cst similiter oblongum ct re-
ctiangulum; et est .10, mensura uninscuiusque quadrilateri; et queritue quanta est lon-
gitudo laterum of. et Rl que sunt sibi inmicem equidistantia, nec non et lateris
bg.; pmtm.lmm primum. perpendicularem .ane. 7o., et pro utroque laterum .cf. et Jif.
ponam radicem vei; et eril unaqueque perpendicularium .am. et an. radix 2 vei
([m})us extractis ex 1)erpemllcnlm‘i -0, que est radix .75., remanchil pro vnagnaque
linear IX .73, mi radice £ rel i i

arm .mo. et .no. radix .75, minus radice £ vei: el quia embadum quadrauguli
cdef. surgit ex ductn .de. in «cf-, Loc est ex .om. in <f multiplicemus .o m. in <f.
hoc est radicem .75 minus radice £ vei, in radicem rei; et que proucncrunt, eiua-

Luntur .1017.: ex multiplicatione radicis vei in radicem .73. dragmarum uenicnt radix .7
rerum; et ex multiplicatione radicis rei in radicem £ rei diminutam prouenit radix ?
census diminuta, que cquantur .40 Et si multiplicanesimus .on. in 4., hoc est ra-

dicem .35, mi S T PR . .
« - minus radice § rei, in radicem rei, uenict similiter radix 75 verum minus
radice { census; que eti x : Ccr, ¥t X8 1
‘ ],‘- : I-L’ jue etiam equantur ..: a.dde ergo utrique parli radicem £ census,
remanehit radix .75, rerum equalis .10. dragmis, ct radici § census: multiplica crgo 0.,
et radicem £ ¢ in sc, ueni z i )
% CCNSUS n se, ueuient .100., et § census, et radix 300 censunm, que equantur

radici rerum ducta in se, loc est

ey rebus. Reduc liee omnia ad censum, quod
¢st ut multiplices omnia que babes per 4 1., et uenient census, et dragme £133., re-
1luaﬂnqcbunt' census, et dr.:lgmc t 133.Aequales -100. rebus, diminuta inde radice censnum
H 5...,..: accipe crgo medietatem radieun, que est .50., minus radice £ 1335 et multiplica
eas 1o se, uenient .2633. minus .100. radicibus de +133. 5 de tluil);ls extrahie dragmas
%.122" que sunt cum censu, remanebunl .2500. minus radice + 1333333, ; w[nnrm\:’ Ta-
leOm extrahe de medictate radicum , scilicet de so. minus radice L 3133, Residuum
an. res minor, scilicet quadratum lineg .¢f. Et super .50. minus racdice & 133. addi-
deris rad.iccm residui , quod est inter radicem 1+ 1m3330. , ot dragmas .2})00. , quod
prouenerit, erit quadratum maioris rei, scilicet lineg .AL; et est quadratum lineg .cf.
SECH[-](]U!T.[ propinquitatem I 1; et eius radix est £ 1.5 et quadratum lineg 4. secundum
propinquitatem est §75; et eius radix est £ s.: et si uolumus habere nolitiam laterum
d. et kL, pouemus similiter unumquodque eorum radicem rei: et quia trigona .k bi.
e(t .c[n'l. s'u-ni!ia sant teigono .abo., erit sicut quadratum lineg .b7. ad ?[n:ulralum
hl:l:g e;:L'%, :{t:.({]l;:::h;:;:;l :::twg (,i}:l.‘c:1((1“1[111?(11‘atm11.1 linc;{ wa. S‘cd r'luaulratu.m linveg
PR propier cadcm.,cmlul( 1 ( lalur.u tueg b1, 'cst 3 '1'01, cum linca i/
: ) erg [uadratum lince kg. erit 4 rei; ergo mnagueque
1eclamm. [u ct '.kg, est radix § rei; quibus extractis ex tota .0 ., (e st 0.
1‘cma'nc].nt linea .ik. 10 minus duabus radicibus & dragme, que sunt radix de
multiplicemus ergo lineam .%i. in lincam .; .

dice } 1., ueniet radix .100. rerum minus radice
liter quia est sicut .Do. ad .0a., ita .hid. ad

rectarum .bd. et .eg.
'

’
i

ilicet radicem rei in .10. minus ra-

. _
census 3 1., que equantur .10, Simi-
e de.y et el ad .ef. Quare unaqueque
est ra 5 1 acli i i

X 53 quibus extraclis ex bg., remanchit .de. 10. mi-

nus vadice unde cum multiplicaverimus wd., que est radix rei, in .de., ucniet

census £1., et vadix censuum 3 533, que | cquantur .100. rebus, seiticet maltiplicationi  +
radicis .100. verum in se. Reduc modo omnia que habes ad censwm, quod est ut ducas

omuia que habes in 7 dragmg, nenient census, el 75, ¢t radiy .300. censuum equales .75,
rebus @ abice itaqac ab utrague parte radicem .300. censnam, remanchunt census, ct
K& dmgmc, (ue cquantur .75, rchus, dininota ex cis radice .300. censuum: multi-
plica medictatem radicum in se, que sunt § 57. minus radice .73, uenient % 4481,
diminutls inde .73. radicibus de 75.; de quibus tolle .75, que sunt cum censu, rema-

nelunt 4 1406, winus radice 451875 (uarum radicem abice ex medietale radicum, sci-

licet ex a7, minus radice 7., residowm erit ves minor, scilicel quadratum lineg Jii.;
quod quadralum cst circa & 1., et eius radix est circa 5 15 et hee est longitudo lineg
ki quam si multiplicancrimus in L., que cst circa § 8., nimirum uenient .10. pro
quadrilatero .fiikl.; et hoc wolehamus. Similiter si super § 37. minus radice .75, ad-
diderimus yadicem dilferentig, que est inter 421875, et dragmas ¢ 1s06., habebimus qua-
dratum maiovis rei, scilicet lineg .cd.; quod quadratum est civca 4 s6., et eius radis,
que est linea .cd., est circa 4 7.; qua mubtiplicata in lincam .cf., quc est circa § 1.,
uenjent .10. pro quadilatero .edef., ut oportet. Aliter quia inuenimus superius qua-
dratum lateris .cf., quod cum res esse 50 minus radice § 133., et radice differentig,
que cst inter radicem § 1333333., Ct 2300. draguas; et quadratum ex .am. fuit$ rei;
si acceperimus § ex predictis, que sunt res, lhabebimus guadratum lineg .cne. Nam }
de 50, suul §37., et & radicis de £ 133 diminutg babebuntur, si multiplicauerimus
quadratum de {, quod est 5, in *133; et ex Loc quod promenerit, acceperimus va-
dicem; ex qua maltiplicatione proucnit radix .75, diminuta. Similiter acceperimus 5
de 2500., et £ de !a333333., cb uenmient 1406, minus vadice 421875, , accepta inde
radice; ct sic pro (uadrato lineg .am. hahentur % 37., diminuta radice , minus
radice differentig, que est inter radicem &2187s. el § 1406. 5 quoram radicem extrahe
ex tola 0., que est radix .73., vemanebit pro .mo., hoc est pro.cd., & 7., et se-
cunda .25.; et .cf- est circa & 1. minus sccundis § 4.: Bt si super ! 37., minus radice
, addatur radix differentig, que cst inter radicent 421875 ¢t 1406., quod provenerit,
crit quadratam catheli .an.; quorum radix si anferatur ex .zc., remanchit pro linea
o, hoe est pro linca Ri., circa L. Rnesus in driangulo .abg., cos \mumquodqn.c
Jatus est .10., protraclum sit qnadyilaterum .chef. liahens angulos .cfe. vectos; et sit
mensura ipsins quadilateri 0. et uolo scire quantitatem later . protrabam
primum in triangulo .abg. cathctos .l et i, et ernnt Lianguli bie. ct g(-[\
similes triangulo /b, Quare evit sicut uadratum fateris DA, ad qundmtnm.l:ntcns
sy ita quadvatum Bateris bie ad quadratum lateris o, ot quadratwmn lateris .
ad quadralum lateris ef. Est enim quadratum lateris Dl tevtia pars ex «uadrato
lateris Jha.; erit ergo quadratum lateris bi. § ex quadrato .i¢.; et quadratnm lateris
crit similiter £ el quia mensura quadranguli chef.

.ge. ex quadrato lateris .
colligitur ex mulliplicatione .ef. in medictatem latevam f. el be., ponan latus .ef.

radicem rei; quare .eg. crit una radix & rei; qua subtracta ex tota finea .bg., vema-

wersn, Vi il o Whargin infervare,
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nchit pro linea .be. 10. minus radice }rei: et quia anguli .cfe. et .fed. sunt recti,
erit linea .cf. equidistans lince .be.: sunt enim .ci. et .fe. sibi inuicem equidistantes;
quare .v/’. et e, sibi inuicem sunt cquales, nee non et vecla .ei. recte fe. equalis
est: vnde si tollatur .cf., scilicet .fe., ex tota .bg., que est 0., remanchunt pro
linea .cf. 10. minus duabus radicibus 1 rei; quibus additis cum mensara lateris .be.,
que cst .40, minus radice ¢ rei, cgredientur .20., diminutis tribus radicibus 4 rei, pro
quantitate laterum .cf. et .be.; quorum medietatem, que cst .10, minus radice § rei,
si multiplicauerimus in lineam .fe., que est radix rej, ueniet radix .100. rerum minus
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el quia est sicnt b ad b, ita b, ad Lbil, et b, duplum minutorum .38, et
sectndorum .27., b tertiornm .42.; quod duplum est 1., b minuta 6., ¢t secunda .33,

w lines s L Litens RPN E ERNUSTN

et tertia .24; (nibus extractis ex tola .«bh., remanchit pro quantitate lincg .ac., hoe ;-3’:' u]llunal.]p i wlerne 5 pag.
: 23, lin. 43 ¢ L0

est pro .cf. 8., ct minuta .33, et sccunda .4., et tertia .36.: est enim triangntus Laef.
equilaterus, cum sit similis teiangulo .abg.: et si ex .be., hoc est ex 0., anferantuy
minula .3s., ¢t sccunda .25., remanchunt pro haea .be. 9., et minuta .21., et sccunda
.32., et tertia .48, Twsus in triangulo .wbg. equilalero, cuins unumquodque latus est
0., et eius pcrl)em\imlavis est .d., protractum cst quadrilaterum ad ef., caivs men-

radice £ census, que cquantur .10.: adde utrique parti radicem census £, et ecunt .10,
s

dragme, el radix § census, que efquantur radici 100, retum : multiplicemus ergo .10.,
et radicem £ census in se, uenient venient (sic) 100., et £ census, et radix .500. censuum,

que equantur .00, rebus, scilicet mulliplicationi radicis .100. rexum in se: reduce hee

sura est .10.3 ctqueratur quanta sit longitado lineg .cf.; primum quidem manifestum
est, quod mensura triangubi .adg. est radix de %473., que proucnit ex ductu .d.

in dimidinm .Jg.; de gqua radice si auferautur .10, , scilicet quadrilaterum .adef.

- residuum eril triangulus .gcf., qui est similis triangulo .gda. Vnde quadratum lineg v
dowlit omnia ad censum, quod est ut multiplices omnia que habes per .31., et crunt cen-
'

sus, ¢t dragme 4 133, et radix censuwm 533, equales rebus 133, : abice ab utraque

parte radicem censuum 4 533., remanchbunt census, et dragme 4 133. equales rebus 133,

cf. triplum est quadeati lineg .ge. = ponas ideo pro quadrato lateris .cf. rem. Ouare i 188 recro
quadratum lateris | .cg. exit § rei; ct maltiplicabo .cf. in dimidinm .cg., hoe est ra-

v ©

i rel, ucniet radix

dicem rei in radicem census; qua radice addita cum quadii-

diminuta ex cis radice censuum ; 533. : dimidia ergo radices, erunt $ 66. minus radice
dragmarum § 13

5 quas duc in se, uenient £ 4444., et radix £ 2370370.; quorum radicem
habice ex medictate radicum, scilicet cx §ss. minus radice §133., residuum erit res,

scilicet quadratum lateris .ef.; que sic fiunt: radicem 4 2270370, que est circa .1539.,

¢t minuta .26., ¢t secunda .2., et tertia 33., abice 1444s., remanchunt .2004., ct mi-
nuta .30., ct sccunda .57., et tertia .23.; quorum radicem, que est .33, ct minuta .53.,

latero .ad cf., ueniet .10., et vadix {5 census, que cquanlur radici § 478.: multiplica
ergo .40., ct Tadicem i census in se, uwenient 100, ¢t 5 census, et radix censuum

Lz, que equantur dragmis § 478.: abice crgo ab uwtraque parte .100., ct multiplica
omnia que remanent per .i2., ut reintegretur census , exibit census, et radix .400.
censuum, que cquantur dragmis .4425.: dimidia ergo radices, que sunt cum censn, et
multiplica medietatem in se, erunt .1200.; cum quibus adde .4425., uenient .5625.; de

et secunda .47., et tertia .46, adde cum radice de } 133., que est .11., et minuta .32.,
et sccunda .49., ef fertia .23., erunt .65., et minuta .26., et secunda .36., et tertia .50.;
que tolle ex 2 66, remanebit .1., et minuta .43.,et secunda .23., ¢t tertia pro quantitate
Wl 444 verso,  Tel; quorum | radix, que cst circa .1., et minuta .6., ¢t secunda .21., ct tertia .20.,
erit linea ef.; et hoc wolui demonstrare. Et si uis habere notitiam laterum .cf. et
be., dupliciter ea innenire poteris: primum secundum propinquitatem accipe % rei,

quarum radice, que est .7s., abice radicem de .1200., remanebunt pro quantitate rei,
scilicet lineg .(/]’. 75. minus radice .1200. ; quorum tertia pars, que est .23, , minus
radice 135, est quadratum lineg .cg.; quorum radix si extrahatur ex .dg., que est
5., remanebit pro linca .de. circa §1.; et .cf. sccundum propinquilatem cst § 6.5 et
linca .ad. est 28.; quibus et medietas laterum .cf. et .da. est 7.; quibus ductis in

de., scilicet in £ 1., uenient .40, pro mensura quadrati Jateris .adef.; et hoc uolui

. renrjnelamt n il

320, 204 pag. 223,

: AN
« a({.m.m _r,,v,_ﬁ_ quarit 43 > (fol. scilicet de .4., ¢t minutis 13, ct secundis 23, et tertia, ucnient minuta .22., et sccunda demonstrare. Item in tl'lallgulu cqmlatcm .abe., cnius unumr[uodque latus est .40, \\\
cerva, lin. 6, T-13, (; pag. 229 . . ° B A ~ . - . IE
Yo, B0ST Wims: 224 g, et tertia .6., et quarta.40. pro quadrato lineg .e g.; quorum radicem, que est mi- protractum  est quadratum .defg. cquilaterum et equiangulum ; et wolo habere no ‘

« nuta 3., ct secunda .48., et tertia .42., tollc ex tota .bg., remanebit .De. nota: et si titiam laterum ipsius quadrati. Quia latera ipsius quadrati sibi inuicem sunt equalia,

duplum de minutis .3s., et sceundis 18, ct tertijs 42. tolles ex .10., quod remanebit,
erit latus .cf. Lt si uis habere notitiam lateris .cb., multiplica .¢i. et .id. in se, ue-

nicl res i 1. pro quadrato lincg .c4. Quare multiplica .1., et minuta .13., et secunda 2,
et tertia .1. per 3 1.5 ct eius quod prouencrit radicem accipe, et habebis latus .cb.: est
enim medietas laterum .cf. et .de. 9., ct mimmta .2., ¢t sccunda 3., et tertia .37.; que
ducta in .cf., scilicet in .1, ¢t minuta 6, et secunda .21., et tertia .20., uenient .10

ct parum plus, videlicet tertia 2., et quarta 43., et quinta .36. Aliter quia quadratum
lineg .eg. est { quadrati lineg .ef. ; ¢t quadratum lincg .ef. est £66. minus radice
$ 133, et radice differentig, que est inter radicem 5 2370570, et & 4aa4. accipe 1 de
266, et de radicibus supraseriptis , et habebis pro quadrato lineg eg. 2o mlinus
radice &% 14., et minus radice differcutig, que est inter + radicis de £ 370370 et §
de 21444, hoc cst inter radicem -2 gagy e 41493 : et cum ex his aceeperis ra-

dicem, habebis .3999. pro linea .eg. circa minuta .3s., et secunda .27., ct terlia .42.:

erit latus .dg. equidistans latesi De.; quare triangulus .adyg. equilaterus est: quibus
et auferam .ad. ex .ab.,

intelleetis, ponam latus dg., hoc est latus .ad. vadicem rci t
remanebunt pro linea db. 50. minus radice vei; que ducam in se, uenient ‘100,,'01
res minus radice 400 rerum pro quadrate lineg db.: deinde ducam .de. in se, ucun‘.L
res; e ducam .eb. in sc, ueniet L yei; et sic res § eruatur .100. dragmis, et vei mi-
nus radice .400. rerum : tolle ab utraque parte rem, ct 1 rei, et adde utrique parti
radicem .400. rerum, et crunt 100 minus Lrei cquales radici . 400. rerum : multiplica
unumquodque latus in s¢, erunt .10000, et % census minus rebus £ 66. equalc.s .500. rehus:
adde utrique parti res % go., et multiplica per .o. omnia que habes, ueniet c?mus, f‘l
30000, dragme equales rebus .4200.: dimidia ergo ves, crunt .2100.5 fque muif\plu in
sc, erunt .4410000.; de quibus abice .90000., remancbunt 143200005 quorum radicen, que
sl .2075., et minuta .27., et secunda .48. parum minus extrahe de .2t00., remanchunt

Inuti secundi i i ¢ est pro qua-
parum plus de .21., et munutis 32., et sccuidis .30, pro quantitate rel, hoc est proq
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drato .de.; quormm radix, que est circa .4., et minuta .38., et secunda ct tertia est

us quadrati, Et est ctiam sccundun hoc in triangulo .abg.

unumquodque laterum i
equilatero, cuius unum constitutum penthagonum cquilaterum .adefyg., cuins | unum-
quodque latus, per ca que diximus, erit notum. Aliter protrabam cathetum .ai., et
ducam .aé. v Di., hoc est radicem de .75 in 5., ueniet radix s, dragmarum pro
area totins tuanguli .ebe. Deinde ducam .de., scilicet radicem rei, in .be., hoc est

¢

census pro area triangulornm deb. el g, et ducam

in radicem % vei, exihit radix

ctiam .de. in se, et veniet res pro avea quadrati .defg. Et ducam rursus .ad. in sc,
et ucuiet res; de qua tollam quadvatum lines .dh., quod £ rei est, remanchunt £ rej

pro quadrato catheti .ak. : et ducam k. in .dh., ct weniet radix E census pro

arca trianguli .adg.: deinde addam radicem J; census com radice £ census; que ad-

L

ditio sic fit : multiplicetur radix £ census in se , et radix & census in se, ucnict

£ census et %, hoe est 23 census; el radix § census in radicem 5 census, ct pro-
uenit radix % census census, hoc est + census, cuius duplim est £ census ; quod

additur cum 22 census, egreditur census 4 1., cuius radix est area triangulorum .deb.
ct feg. ct .adg. Quam arcam inueniam aliter, Quia trigona .deb. et .ald. sibi io-
uicem sunt similia, habebunt circa equales angulos lateva proportionalia. Quare crit
sicut .bd. ad .de., hoc est ad .da., ita .da. ad .ak.: recte quidem .hd. et .da.
et .aft. continue proportionales sunt. Quare est sicut bd. prima ad .al. terliam,
ita triangulus dbe. ad triangulum .adh. Sed sicut bd. ad .ah., ita quadratum lincg
JDd. ad quadvatum lincg .da
lineg .da. est res; ergo est sicut +4. ad 4., hoc est sicut .4. ad 3., ita Liangulus

est cnim quadratum lineg .bd. res & 1.; et quadratum

dbe. ad triangulum .adh, Sed est sicut triangulus .dbe. ad triangulum .adl., ita
duplum trianguli .dbe., hoc est trianguli .dbe. et .gef. ad duplum mianguli .adk.,
Loc est ad triaugnlum .adg.: ergo est sicut .4. ad .3., ita trianguli .dbe. et .def. ad
triangulum .adg. Quare erit sicut .4. ad coniunctum de 4. et .3., hoc est ad .7, ila
trianguli .dbe. ct .gef., qui sunt yadix £

census ex his tribus tviangulis. Quare si mul-

tiplicaucrimus vadicem § census per .7., ¢t summam diniserimus per .4., uenict radix
census 75 ¢ pro avea trinngulorum .dbe. et .gcf. et .adg.: cum qua si addiderimus

quadratum .df., quod est res, habehantur radix census % 1, ct res pro avea Lrianguli
.abe. Quam arcam inuenimus superins esse radicem de. 1875: ergo res, ct radix census
tollamus aby utraque parte rem, ct erit radix .1875. minus

L
¥}

73 1. cquatur radici 1s7
re equales radici census 1. Due ergo utrumque latus in se, et erunt census, ct
dr:lgme 1875., minus radice 7800. censuum, equales censibus Tlx 1.+ adde crgo utrique
prrtl radicem 7300, censuum, ct tolle aM ubraque parle censum, remanebunt ;% census,
et radix .7300. censvum equales dragimis 1575 Redue ergo omnia que habes ad censom,
quod est ut multiplices en per 48, , ct uenient census, el radix .17280000. equales
90000, dragmis: dimidia ergo radicem, que est cum censu, uenict radix 4320000 quam
due in se, uenient .4320000.; super que adde .90000., erunt .4410000.; de quornm radice,
que est 2100, abice radicem dc 4320000., quc est .2078., et minuta .97., et secunda .40.,
el tertia, secundum propinquitatem, remanchbunt .21., et minuta .g2., et sccunda .20.,
el tertia pro «quantitate rei; quorum radix, ut supra diximus, est unumquodque ex la-
tecibus penthagoni .adefy., siue quadrati .defg.; et hoc uolui demonstrare.
Explicit etc.
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Isceer flos Leonardi bigolli pisani super solutionibus quarumdam guestionum
ad numerum et ad geometriam, uel ad wtrumque pertinentium.

IstriLcro, beate pater et domine uenerande .R. dei gratia Sce. Mar. In Cos-
midin diac. Cardinalis dignissime, quod meorum operum copiam non preceptive sattim,
quod uos magis deccbat, sed simpliciter petere fuistis per litteras uestre sanctita—
tis dignati; nihilominus tamen petitionem ipsam reucrenter suscipiens in mandatis ,
non solum parere uoto uestro sattegi deuolius in hac parte, verum etiam de ijua-
rumdam solutionibus questionum & quibusdam philosophis serenissimi domini mei
Cosaris , et alijs per tempora mibi oppositarum, et plurium que subtilivs quam in
libro maiori de numero, quem composui, sunt solute, ac de multis, quas ipse mel
ad inneni, ex diffusa quidem multitudine compilans hunc libellum ad landem et
gloriam nominis wuestri compositum florem ideo unolui titulari; quia illa nobis florida
clericorumt  elegantia radiantibus dictaui, alque etiam quia ibi nonnulle swnt floride
quamequam nodose apposite questiones, tanque geometrice quam arismetrice indaga-
tione uigili sic probabiliter enodate, ut ne dum non solum floreant inse ipsis, immo
ct quod per eas , uelut cx radicibus plantule emergunt inuumere questiones , qui-
Ius interdum wacare sidignabiminj, poteritis, st placebit, inter curas et occupationes
ucstras ab otiositate illa, que uirtutum est nouerca, vacando sub exercitatione inge-
nij , solatia etiam nec sterilia, sed officiosa captare: Si autem hoc nouero d uestrg
clementig benignitale acceptari; quicquid amenc subtilitatis uel utilitatis ulterivs adin-
uenero, eidem operi, ut uestram merear gratiam adipisci, obnosius cumulabo, eadem
¢t me ipsum correctioni dominationis uestre affectuosius supponendo.

Explicit prologus; incipit tractatus eiusdem.

Cvy coram malestate uesira, gloriosissime princeps Frederice , magister Iohannes
panormitanus, phylosophus uester, pisis mecum multa de numeris contulisset , in-
terque duas questiones, que non minus ad geometriam quam ad numerum pertinent,
proposuit. Quarum prima fuit ut inueniretur quadratus numerus aliquis, eni addito
uel diminuto quinario | numero , cgrediatur quadratus numerus

5 quem quadratum
numerum, vt eidem magistro Tohanni retuli, inueni essc hunc numerum , vodeeim

et duas tertias et centesimam quadragesimam quartam unius. Cuins numeri vadix est
ternarius et quarta et vi*. unius. Cul quadrato numero si addantar quingue , pro-
uenient .xvi. et due tertie et una centesima ruadragesima quarla; «qui numerus cst
quadratus. Cuiuns radix est qualuor ¢t una duodemima. Item si auferantur .v. ab co-
dem quadrato numero, remancbunt vi. ¢t due tertic et una centesima quadragesima
quarta ; qui numerus ctiam quadratus est. Cuius radix est duo et tertia et quarta
unins. Et cum diutius cogitassem unde orichatur predictg questionis solutio, inneni
ipsam habere originem ex multis accidentibus , que accidunt fuadratis numeris, b
inter quadratos numeros: quare hinc sumens materiam, libellum incepi componere ad
uestre maiestatis celsitudinis gloriam; quem libellum quadratoruin intitulaui, in quo
continebuntur rationes ct probationes, geometrice solutiones questionis predictg ct mnl-
tarum aliarum questionum solutiones, (quem habere poterit nestra immensitas, si ecl-
situdini uestre placuerit.
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Avtera uero questio 4 predicto magistro Iohanne proposita fuit, vt inueniretur
quidam cubus numerus, qui cum suis d wobus quadratis et decem radicibus in unum
collectis essent wiginti: super hoc meditando putaui huins questionis solutionem egre-
di ex Dis que continentur in .x.° lib.® Euclidis; ¢t ob hoc super ipso .x.° Euclidis
accuratins studui, adeo quod sui teorgmata ipsius memovie commendaui, ct ipsarum
intellectum comprehendi. Et quia difficilior est antccedentium et quorumdam sequen-
tium librorum Euclidis, ideo ipsum x™ librum glosare incepi, reducens intellectum
ipsius ad numerum, qui in eo per lincas et superficics demonstratur; qui liber. x.*
tractat de divcrsitatibus xv. linearum rectarum , quarum .xv. linearum due uocan-
tur rite, seu ratiocinate.

Relique. xmy. dicuntur aloge , sine inratiocinate. Ex his duobus ritis una dicitur
rili, sen ratiocinata longitudine et potentia. Alia nero potentia solum. Per primam
ex his duabus intelligitur numerus, qui potest numerari, vt unus, duo, tres et ce-
teri , ucl partes unitatis , nt medietas : tertia ct quarta et cetere fractiones; qui
omnes sunt radices | quadratorum numerorum. Per secundam intellignntur radices
numerorum ratiocinatorum mnon cuadratorum. Vande potentia earum radicum numera-
tur, ct ipse radices numeérari non possunt. Et ideo wocantur numeri surdi. Ei ex
xug."™ predictis lineis prima est simplex, que wocatur media, per quam intelligitur
radix radicis numeri non quadrati. Et c¢x reliquis sex sunt radices numerorum bino-
miorum, hoc est duorum nominum. Relique sunt radices recisorum. Ex duobus qui-
dem nominibus sunt numeri compositi ex numero ct radice, uel cx duabus radicibus;
que compositio fit sex modis, Recisus quidem numerns dicitur residuam, quod est inter
numerum et radicem, uel inter duas radices; quod etiam fit sex alijs modis, ut Eu-
clides dicit.

Et cum studiose super hos quindecim numeros , ct super eorum diuersitates co-
gitarem , inueni nullum ipsorum comgruere posse uni ex .x. radicibus supradictis ,
que cum duobus quadratis ct cubo sint .xx., ut in sequentibus geometrice demon-
slratur,

Aviccat quidem linea .ab. pro una ex dictis decem radicibus, cui applicetur su-
perficies recti angula .b d. latitudinem faciens rectam .d g., que sit .x. Kt recte qui-
dem . g. aplicetur superficies rectiangula .¢ g. equalis cubo, qui fit a numero .ab.

Rursus recte .e z. aplicetur palilogramum (séc) orthogonium .i z. equale duobus qua-
dratis, qui fiunt a numero .ab.; crit ergo tota .a¢. superficies rectiangula et equalis
xX.: sunt enim anguli .¢ b g. ct g b e. recti. Quare indirccto est linca .5 e. linee b a.
Similiter demonstrabitur indirecto esse linea .ei. lince .. Quare tota ai. linea recta
cst ¢t continua. Similiter et linea .d ¢. est recta; pal‘alilogramum ergo est superficies
.at., et est orthogonium, cum omnes anguli ipsius sint recti. Et est .x. una querue
lincarum .ad. bg. es. it. Verum quoniam linea .ab. est una cx suprascriptis .x. ra-
dicibus, erit superficies .ag. equalisAx. radicibus predictis, cum linea bg.sit x. Sicpui-
dem ev superficies bz, est equalis cubo, qui fit 4 radice .ab.; et superficies itaque .et.
est equalis duobus quadratis, quorum unusquisque fit ab eadem radice .ab. Ergo tota
superficies .af. continctur ex wno cubo et ex duobus quadratis ct x radicibus; qui
omues coniuncti esse .xx. proponuntur. Quare superficies .af. est .xx. Ft quoniam
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unumquedque laterum .ad. et ¢, ost .x., erit unumquodque laternm @ i. et d 4. duo.
Cum superficies a ¢. sit .xx. Dico primum itaque radicem .ab. esse non posse ex numeris |
ratiocinatis, neque ex radicibus ratiocinatorum, uel ex radicibus radicom ratiocinatornm,
seuw ex sex numeris couunctis, aut ¢x sex numeris residuis suprascriptis, neque ex ra-
dicibus coniunctorum ucl recisorum. Et si possibile est, esto primam radix .a . ex nu-
meris, qui sunt ratiocinati longitudine et potentin. Et quoniam tota .a 7. est duo, et
.ab. minor est quam .q.i.; ergo vadix .a b. minus est binario. Lt quia positum est, ipsam
@ b. esse ex numeris ratiocinatis; aut enim cst integer numerns . &, ant fractus: esto
prius integer, si'est possibile. Et quoniam nullus numerus integer est minor hinario
nisi unitas, erit ergo radix .a b. unum. Quare superficies & d. crit .x.; et cubus, qui fit
ab unitate .a b., scilicet superficies . z. erit unum. Item ct duo quadrati, qui sunt ah
unilale .a b., scilicet superficies .i z. erit duo: quare tota swperficies .a £. erit .xu. tan-
tum; scd superficies .a ¢, est .xx. Non ergo radix .«a b. est numerus integer.

Similiter ostendetur quod numerus .a b. non est fractus. Si fractus cuim est numerus
.a b., cum cubicatus, egredinntur ex illa cubicatione fractiones ct fractiones fractionis
et fractiones fractionis fractionis: ¢t cum multiplicatur in se nmmerns .ab., si est fractus,
cgreditur ex duplo multiplicationis cius fractio fractionis uel fractiones fractionis. Lt
cum muitiplicatur idem numeras ruptus, seilicet .ad. in bg., scilicet in .x., egredictur
quandoque fractio uel fractiones tantum, et quandoque egredictur numerus integer ex
ipsa multiplicatione. Cum itaque muliiplicatur .ab. in .bg., prouenit numerus .bd. Et
cum cubicatur numerus .ab., prouenit numerus .bz. Et cum duplicatur multiplicatio
numeri .ab. insc, prouenit numerus .ez. Ergo si fractus est nuwmerns .ab., occurit
quandoque in numero b d. fractio aliqua ucl fractiones tantum; ct in numero qui-
dem % 5 occurrunl fractiones ct fractiones fractionis ct fractiones fractionis fractionis;
et in numero quoque .e¢. occurrunt fractiones et fractiones fractionis tantum. Vade
si coniungantur fractiones, que sunt in numeris .bd. et bz, el .22, nunquam cx ipso-
rum couiunctione poterit numerus integer procreari. Quare si fractus cst numerns
.; quod cst inconueniens. ELsi namerns Jbd.

.ab., fractus crit numerus .d.i., qui cst .3
est sine fractione, reliquus be. erit similiter sine fractione, cum totus wumerus .ai.
sit. xx.; quod non proucniet, cum in numero.ef. sint fractiones et fractiones fra-
ctionis, et in numero b z. sint fracliones et fractiones fractionis el fractiones fra-
ctionis {ractionis. Non ergo fractus est numerus .a.., neque integer. |

Ostendam rursus impossibile esse quod numerus Lab. sit radiy alicuius uumf\,ri ra-
tiocinati. Ducatur quidem .ab. in se, et proucniat numerus Bk oetex .l)'k.‘m:hn.
proucnil supcrﬁcics rc(‘liangu]u ak. (uc sulmrﬁcics est vqnalis cubo, qui fitd nu-
mero .ab. Quare superficics .k.a. cqualis est superficiei b.z. Fqualivm uero ¢l unum
uni equalem habentium angulum parallilogramorum contraic potiuntur fatera, e
circa equales angulos subtenduntar, wt in vt Euclidis reperitur. ETSO est sicut
gb. ad bhs, ita .ab. ad .be. Et cum quatnor quidem quantitates P‘rupm‘nm.mlcx suut,
fuerilque sicut prima ad secundam, ita tertia ad quartam; el prima f‘ucim SCCl.lmlC
commensurabilis, et terlia quarte commensurabilis erit, vt jn X7 Fuclidis reperitar.
Fst cnim rvecta .ab. radix numeri. Quare quadratus, qui fit ab ca, scilicet numerns

U, est ralincinatusy et .g.b. cst decem, qui est ratiocinatus; ergo primus numerus
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g.b, commensurabilis est secundo .bA. Quare ¢l @ b numerus numero & ¢ commensurabi-
1is est. Est enim @ & radix numeri ratiocinati. Quare ct .be. cst radix numerl ratiocinati,
Lt quia .ab. commensurabilis est .be; erit exgo .ab. toti .ae. commensurabilis. Quare .ae.
est radix numeri ratiocinati, et est commensurabilis potentia solum toti .a.i. numero,
scilicet binario. Quarc si a binario .ai. auferatur radix .@e., qui sunt potentia solum

. ¢st .ar. Per secundam uero inlclligitur compositio | radicis et numerl, cuius wadicls . & reere. 2
quadratus polest super quadratum ipsius numeri secundum quantitatem alicuius nu-
meri habentis proportionem ad quadratum ipsius radicis, eam quam habet quadratus
numerus ad quadratum nomernwm: ut si mains nomen sit radix de .cxir., minus sit .vii.,
tunc residuam quod est 4§ quadrato sepienarij, scilicet & xu. vun. in .c.xi., idest Lxor.,

ratiocinati, remanebit .ei. abscisio, sine recisum; quod inraliocinatum esse ab Eunclide Labet proportionem ad .cxir., sicut quadratus numerus v ad quadratom numernm

in .x? demonstratur. Sed quia ex ductu .ab. ins¢ proucnit numerus ratiocinatus, sci- xve. Per tertiam quoque intelligitur compositio duarum radicum diuersorum nume- 3
Ticet dimidium superficiei .ez.; erit ergo tota superficies .et. ratiocinata, cuius unum rorum uon habentium proportionem adinuicem sicut quadratus numerus ad quadratum
latus .ez. cst vatiocinatum, quod est decem. Quarce latus .ef. est ratiocinatum ; quod numerum; et maius nomen potest plus minore, quod a commensurabili sibi longitu-
superius ostensum est esse inratiocinatum. Vnde impossibile est quod radix .ab. sit dine, hoc est quod diflerentia, que est inter utrumque quadratum ipsarum radicum,
radix numeri ratiocinati, ut predisi. habieat proportionem ad quadratum maioris radicis, sicuti quadratus numerus ad qua-
Aliter quia linea .ze. cst radix numeri ratiocinati, ut ostensum est; et linea .ez. dralum numerum: ut si primum nomen fuerit radix de .xvu., sccundum de .x., dif-
cst numerus ratiocinatus, crit superficies .de. radix numeri; et superficies .e.t. cst nu- ferentia, que est a .xvil. usque in .x., scilicet .vnr., habet proportionem ad xvm., eam
merus ratiocinatus. Quave tota superficies .i. constat ex mumero in ratiocinato et ra- quam habet quadratus pumerus .o, ad quadratum numerum .vim.
tiocinato; quod esl inconueniens, cam superficics .i. sit .xx. Amplius dico quod radix Per quartam siquidem intelligitur compositum ex numero et radice, qui numerns 4
X .ab. non est radix radicis alicuius numeri; sed si possibile est. Esto .ab. radix radicis potest plus ipsa radice, co quod ab incommensurabili sibi longitudine, hoe est quod
o 3verso.  alicuius numeri ratiocinati; ct c¢x ductw item .ab.inse | proucnial Jbk.; etex .ab. in differentia, que est inter quadratum ipsins numeri et quadratum radicis, non sit qua-
’ §rv’::r;:i.”1(.:/,‘i-éi':“;ﬂl:‘r;:‘g'i"zga(, wl b k. prouenit superficies .k ., que est equalis superficiei .bz., hoc est cubo, qui fitd dratus numerus, ut accidit de quaternario et radice sexnatij. Per quintum autem in- 3
11.42), N radice .ab. Quare est sicut gb. ad bk., ita et .2 b. ad be. Et quoniam ab. cst radix telligitur compositum ex radice alicuins numeri non quadrati, et ex aliquo numero,
] radicis numeri raliocinati; crit ergo .bA. radix radicis numeri ratiocinati. Quare gb in quo quadratus radicis potest plus quadrato illius numeri secundum quantitatem nu-
‘ et bk numeri commensurabiles sunt polentia solum; ct @b et b e commensurabiles meri non habentis proportionem ad quadratum radicis, sicuti quadratus numerus ad .
! sunt similiter potentia tantum. Media enim est linca .ab, hoc est radix radicis nu- quadratum numerum, ut compositum cx radice scxuarij et ex binario. Per sextum I
H meri ratiocinati. Mcdia ergo crit et linca .be., et incommensurabilis linee .ba. longi- namque intelligitur compositum ex duabus radicibus dinersis, quarum maior potest
\ ‘ tudine. Quare tota.ze sit ex duabus medijs potentia solum commensurabilibus; ergo plus minore secundum quantitatem numeri non habentis proportionem ad quadr:'uum
R .ze. cst una ex duabus bimedialibus lineis, scilicet radix unius ex compositis numeris maioris radicis, sicuti quadratus numerus ad ([um'lratum numerum, ut estcfmpos;tum
l supradictis. ftem ex ductu .zb. inse proucnit dimidium superficiei .t., scilicet super- ex radice octonarij et radi(:e' ([uinaf-ij: .}?Omrﬂ‘ quippe sex bm"m'"}mf ’"‘“l‘“‘S l‘f‘h""" L }
’ ' ficies .Zi.; que superficies aplicata est linee ratiocinate .Ze., que est quinque. Et quia : tur ex ordine sic. Primi quidem hinomij r}a(hx.cs‘t zln]u[ua o prc¢11cl{s sex lm?xs-]n- R Bino
! ! quod & media secundum ritim ct ductum latitudinem facit ritim ct incommensura- i . nomijs; fquia cum multiplicatur numerus binomialis inse, nimirum ex ipsa _m.“l“[’.l'“" R
! | bil i cui adj itudi A . . o Bime p tione primum binomium surgit. Radix quippe secundi binomij dicitur lmued‘lallls prima, -B.
: priem €1 cul ‘adlacet lougl_tudme. R.m Crgo est recta .el., Ct m(:onullel?slu‘ﬂbl]ls recte que componitur cx duabus radicibus radicls potentia solum commensurabilibus | mi- 61 & e
i J_e'. ]‘.mgm‘dlfle; £rso “.“hx humert yatiocimall est linea e, el est ncommensura- i ibus: b st cum multiplicatur una earum in aliam, proucnit inde
' bilis linee .ai. longitudine; potentia emim solum sunt commensurabiles. Quare reli- merum conn_nex.ltl us: hoc est ¢ N phe L ) ot alia radix vadici
[ quuam .ae. vecisum est, hoc est abscisio. Nulla enim abscisio est binemia, ut in co- pumerns ratiocinatus: ut si prima fl}cl‘l'f radix x:adu:ls.(%e .Vlll.,ﬂtt a h'll‘r.(‘[ ix l;‘ s
. dem .x? reperitur. Quare cum superius ostensa sit linea .ee. esse bimedialis, que mo- . duorum,. I]l‘O.l?EI’lit.CX eaFum ml\lthlfcatl(;)n.e ri“h; radunsl‘dcu.cx;(l);] q(?ﬂ:t:;id“:]r)l‘ii
;! do inuencta est abscisio; et quia nullum vecisum bimediale constat, lineam .@b. non Bime 3 autem IJlHOml.J 'radlx est ‘lmea, que dicitur medialis SCC“;_‘ A o f dicerr; et
} posse esse radicem radicis numeri ratiocinali; quod opportehat ostendere. Ostendam radicibus radicis potentia solum 'cor.nmcnsurablhbus medium, SL":ICC 1:"‘ ot
ruvsus, unam ex predictis radicibus, scilicet lincam .@ b., esse non posse aliquam ex continentibus; hoc est cum multAlph(':atur una earum n (?ham, 1d qued P}O“fem "_
: : lineis compositis ucl depositis, nee ex earum radicibus. Sed antequam ad huius rei radix numeri non quadrati: utsi prima f:ucnt 'rudlx ralhm.s. il ‘Seu}ndi} iﬂllx Tﬂ:}‘““
! rme probationem perueniam, uolo proprictates ipsarum linearum dcenotare. Per primam trium, ex quarum multiplicnlione surgit in ra.dlcem SCKH{:.IF?J, smllcvet in Ta 1?cm ra ‘1c1ﬁ N
quidem ex sex lineis compositis intelligitur compositum e¢x numero ¢t radice, cuius de .xxxvi. Quarti quoque binomij radix l??t linea, que dicitur maior, ’l.“c ;"Tl"?“’tul'_ Bi. 4 R
: numeri potentia superhabundat potentiam radicis sccundum quantitatem alicuins nu- ex duabus lineis potentia incommensuralnl.ih}xs » quarum qluallrfh ms?lmu ‘t(.nn:::rcnl Maior
) meri (uadrati + ub si compouatur quaternarius cum radice septenarij, potentia (ua- faciunt numerum ?atiocinaltum; ct ex r{‘“ltfPthill""e unhuus 3“ all“‘m P]:;‘C:: r:lllue’ d;
| i i ternarij est xvi, et potentia radicis de .vij. est .vu.; et sic potentia quaternarij ad- inratiocinatus, scilicet radix numeri. Vt si prima fucrit radix de .um. i ’

. . . - . . . . . . . : adi ‘ inti siquidem binomij radix
dit .y, super potentia radicis de .vu. ; qui noucnavius quadratus est, et eins radix XIIL, et alia fuerit radix de .mui minus radice de xm. Quinti siqu }
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est linca, que dicitur riton ct mediam potens, hoc est super ratiocinatum ct i.n.ratio-
cinatum pumerum, que componitur ex duabus lineis potentia incom{ncf1511rlznbll1b|{s y
([uarum quadrati insimul iuncti faciunt radicem numeri; ct ex .multlp.h.cauone unins
in aliam proucnit numerns ratiocinatus. Vi si prima fuerit radix radicis de .xx. et
ex duobus, ct alia fucrit radix de .xx. minus .i1. Sexti autem binomij radix est linea,
que dicitur poteus super duos inratiocinatos numeros, que componitur ex duabus lineis
potentia incommensurabilibus, quarum quadrati insimul iuncti faciunt numeram inra-
tiocinatum ; et ex multiplicatione unius in aliam surgit similiter numerns invatioci-
natus: vt si prima fuerit radix radicis de xxmu. et de radice de vit., et alia fiat radix
radicis de xxwi. minus radice de .vi., hoc est cum multiplicatur prima ipsarum duaram
linearnm inse, prouenit radix de xxmr. et radix de vir.; et cum multiplicatur secunda
inse, prouenit radix de xxun. minus radice de .vir. -

Similiter .v1. numcyd, qui dicuntur recisi sen apothami, immitantur seriem sex bino-
miorum suprascriptorum ordinate. Nam primum recisum constat ex numero minus ra-
dice. Secundum ex radice minus numero. Tertium ex radice minus radice. Quartum
constat ex nominibus primi. ‘ Quintum ex nominibus secundi. Sextum ex nominibus
tertij. Sed in tribus prioribus recisis maiora nomina possunt plus minoribus eo,quod
a commensurabili ipsis longitudine in reliquis quod ab incommensurabilibus.

Nam radix primi recisi est aliquod suprascriptorum recisorum. Radix ucro secundi
est recisum bimedialis prime, hoc est radix radicis minus radice radicis, ex quarum
multiplicatione prouenit numerus ratiocinatus. )

Tertij autem radix est recisum bimedialis secundi, hoc est radix radicis minus radice
radicis, ex quarum multiplicatione prouenit numerus inratiocinatus. Quarti quoque e-
cisi radix est, que constat ex residuo, quod est inter duas lineas, que sunt potentia
incommensurabiles, ex quibus componitur linca maior. Quinti itaque recisi radix est,
que constat ex residuo,quod est inter duas lineas potentia incommensurabiles, ex quibus
componitur linea potens super ratiocinatum et inraliocinatum.

Sexti namque recisi radix est, que constat ex residuo, quod est inter duas lineas po-
tentia incommensurabiles, ex quibus componitur linea potens super imratiocipatum et
inratiocinatum: his omnibus terminatis dico, nullum ex perictis numeris posse congrui
uni ex .x. radicibus suprascriptis. Ad que demonstranda reiterabo figuram. Et si pos-
sibile cst, namerus .ab., qui est una ex .x. radicibus suprascriptis, sit upum ex ..~
hinomijs, qui componuntur ex mumero ratiocinato et radice numeri non quadrati; et
diuidater numerus .ad. in nomina, et sit .b¢. numerus, et .ca. sit radix numeri. £t mul-
tiplicetur .ba. inse, et proueniat .bk.; et ex .ab. in bk. prouenit superficies .« k., que
est cqualis superficiei .b.z., scilicet cubo, qui fit & linca .ab. Comuniter addatur su-
petficies .db., erit tola superficics .de. equalis superficiei .dk.; que superficies conti-
netur ex numero et radice tantum, ut insequentibus demonstratur. Quoniam linea .ba.
dinisa in duo in puncto .c., erunt duo quadrati linearum .bc. et ca. cum duplo be:
in .ca. equales quadrato totins .ba. Quadrati enim .be. et .ca. sunt ratiocinati, cum
be. sit numerus, et .ca. sit radix numeri ratiocinati. Quave ipsi duo qn:\drati sunt
numerns qui fit .bf. Ergo ex duplo be. in .ca. prouenit Sfk., cum k. Proueniat '??(
JDa. inse: et quia ex duplo .bc. in .ca. prouenit .fk.; et .bc. est numerns. Est proportio
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Sk ad ¢ a., sicat numerus ad numerum. Quare commensurabitis cst Sk Ainee .ca. Di-
uidatur itaque superficies .d4. in quatuor superficics rectiangt

.go. et .ol et o ot
o k. Ftuia g b. et b f. sunt numeri; numerns est ergo tota .g f. Est cuim et linea fo.]
numerus, cum sit equalis liuce .b.c. Quare superficies.g o. est ratiocinata: cl quia fA.
est commensurabilis linee.c.a.; et linc:an.cummcusum];ilis est linee.c.a.,cum sit equalis
lince fh. Qunrc' snpcrﬁc}es .0 L. est ratiocinata. Numerus ergo sunt superlicies .go. et
.0 . Rursus quia nomeri sunt .z 0. ct .0 f5 et Jf k. est commensurabilis .c «. Commen-
surabiles sunt snperficies .d o ct o k. Quare superficies . o et 0 & cons|

ant ex radicibus
sthi innicem commensurabilibus, cum numeri sint .z 0. et of., et possunt congregarj
et reduci ad radicem unam; quia cum congregantur radices sibi inuicem commensu-
rabiles, progredilur cx corum congragatione (sic) radix humerj tantum: ergo tota su-
perficies k. constat ex numcro et vadice; cui superficiei cqualis est superfieies d e.,
cum equalis sit supe

ficies 5b. superficiel .b I Ergo ct superficies d e. constat ex nu-
similiter ct superficies .e.t. constat ex numero ct radice, cum sit du-
plum pumeri b 4. Quare tota superficies di. constat ex numero ot radicibus; ergo non
st numerns spatium .4 i, cum sit duaram (sic) uel plurivm nominum, Non ergo linea
a . est ex nn™ binomialibus compositis ex numero et radice. Sed si possibile est,
esto rursus linea .z . binomialis tertia uel sexta, scilicet composita ex duabus radi-
cibus diuer

mero et radic

is, cuius nomina sint item bec et ca. Quare el ex D a inse prouenit bi-
nomium primam, quod est .64.; quo ducte in ba. prouenit spatium .b/., quod est equale
cubo .bz. Quare tota superficies . 4., scilicet superficies .da. eg., constat ex ducto .g.4.
in.k.Z., hoc est cx ducto numero ct radice in duabus radicibus diversis. Nam & /. equa-
lis est linee .o ¢ @. Sed cum multiplicatur numerus ct radix in radicibus diuersis, ni-

mirum diuerse radices proueniunt. Quare tota superficies .de. constat ex radicibus di-
uersis. Sed superficics .e £. constat ex numero et radice, scilicet ex duplo .4k, Quare
tota superficies . . constat ex numero et radicibus; quod cst inconuenicus, cum su-
petficies .d 7. sit .xx. Non ergo linea a b. est binomia. Similiter demonstrabitur, non
esse aliquod ex sex recisis supradictis. Quia si recisum esset linea ad, cisdem de-
monstrationibus que demonstrata sunt in binomijs, ostendetur, tota superficies .di. con-
starc aut ex numero minus radicibus, aut ex radicibus minus numero, ex quibus
nunquam poterit .xx proereari. Dico rursus, linea J a. esse non pusse ex yadicibus Li-
nomiorum uel recisorum: oslensum est \ coim , linea a b esse non posse binominm
uel recisum. Quare .a &. non erit radix primi binnmij uel primi recisi , com radix
primi binomij sit binomium, et radix primi recist sit recisum.

Sed st possibile est, linea b a. esto radix sccundi hinomij. Ergo erit himedialis
prima; cuins nomina sint itcrum b ¢ et ca, ct proueniat iterum ex ductu ad inse
numerus & k., qui est binomium secundum, cuius minus nomen sit b /i, quod est nu-
merus, Quare tota gk constat ex numero et radice. Ergo cum multiplicatur g k. in
k1., loc est in D ., unde prouenit superficies .d e., que est equalis superficiel . 4.,
in radice numeri ct radicis; ex qua multiplica-

tune multiplicatur numerus ct radiy

done proucnit radix numeri et radicis; et fit ipsa multiplicatio sic: multiplicator te-

tragonum numeri .g &. in numerum .5 k., cuivs multiplicationis radis est quesitum. frgo

superficies .de. est radix numeri et radicis; el superficies .c¢. constal constul (sic) ex
a0
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ﬁz::wro et radice, cum sit duplum numeti .b &, Ergo tola supcrﬁgics d: constat ex
numero et radice, et ex radice numeri ct radices {sic); ex quorum comunctionc nunquam
I)OtCTit numerus l'ﬂthClﬂZl[;.;l“ShP'l'OCI‘Ca]‘l.

Quare impossibile est, .a b. linea esse radix s_ecundi binomij; nec etia}n crit.quar'ti
uel quinti binomij ; quod cisdem demonstrationibus demonstratur, cum 1psa binomia
constent similiter ex numero et radice.

Sed si possibile cst, esto linea .a b. radix tertij uel sexti binomij; et mu%tiplicetur
a b inse, et proueniat b k., quod est compositum cx radicibus duorum dmer‘soru.m
numerorum. Quare tota .g k. est trium nominum; que multiplicata in Jd., scilicet in
radice numeri . k., proucniet radix radicis numeri et radicum pro superficie :d e.:‘ sc.d
superficies .e . constat cx duabus radicibus. Quare tota S}lpel'ﬂcl?s di. est mratmg-
nata. Non ergo linca .a b. est radix alicuius binomij. Similiter eisdem 'demlonstrauo-
nibus demonstrabitur, quod linea .z b.non est radix alicuius recisi; quia si essct l'i\:
dix secundi ucl quarli aut quinti recisi , esset itaque superficies .de. radix numeri
minus radice. Vel radix radicis minus numero, scilicet quod superficies .d e. esset radix
secundi uel quarti aut quinti recisi; et superficics .e £. essct numerus 'mix.ms rndice.,
uel radix minus numero; qui insimul nequaquam faciunt numerum ratiocinatum. Si-
militer si linea .a b. esset radix tertij wel sexti recisi, esset itaque superficics de.
radix radicis numeri minus radice radicum. Vel esset radix vadicis radicum minus
radice numeri; ex qua cum superficic .e £. nullatenus posset numerus l‘aliUFina.tus. pro-
uenire. Ergo 1 linea ab., ut demonstratum est, non cst aliqua ex quim']ccm] lmem_, t}c
quibus fit mentio in .x° cuclidis, ut predixi. Et quia hec questio solui non po%mt u}
aliquo suprascriptorum, studui solutionem eius ad propinquitatem reducer(?. Et inucul
unam ex .x. radicibus nominatis, scilicet numerum .a b., secundum propinquitatem, esse
uoum et minuta .xxi. et sccunda .vi. et tertia .xui. et quarta .Xxxui. et quinta .
et sexta .XL.

De tribus hominibus pecuniam comunem habentibus. ]

Tres Lomines habebant pecuniam comunen, de qua medietas erat primi, terbia
secundi. Sexta quoque pars tertij hominis ; et cum cam in tutiori loco habere uo-
luissent, ex ea unusquisque cepit fortuitu; et cum totam ad tutiorem locum chOI‘-
tassent, primus, ex hoc quod cepit, posuit in comunc medietatem, sccundus tertiam,

tertius sextam. Et cum ex hoc, quod in comune positum fuit, inter se equaliter di-
a, et

uisissent, suam unusquisque habuit lxortionem; querilur quanta fuit illa pecum ¢
in

quot unusquisque cx ea cepit. Hec itaque queslio, domine serenissime ianEI'Ettf).Ty !
palatio uestro pisis coram uestra maiestate d magistro Johanne panormitano rm]}l fuit
proposita. Super cuius cuestionis solutionem cogitans, tres modos in solu.endo 1psam
inueni, quos in libro uestro, quem de numero composui, patenter inserui.

Sed cum nuper solutionem eiusdem uestionis intenderem. Alium nimis pulchrmtﬂ
modum inuenj, quem serenitali uestre pandere, de uestra benignitate confisus, Cl.ll‘ﬂu]-
Sed antequam ad eius solutionem ueniam, quedam ntroductoria uestre maiestati pro-
ponere dignum duxi. dclicet cum de aliqua re medietas tollitur, illa medietas equa-
lis est rclique medietati que remanet. Similiter si de aliqua re tertia tollitur pars .
ipsa tertia reliquarum duarum tertiarum que remanent, existit medictas. Rursus cum
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de aliqua re tollitur sexta pars, illa sexta pars reliquarnm «quinque sextarum quinta
pars est. Ilis itague denotalis, pro qualibet tertia parte quantitatis ab ipsis teibus
liominibus posite in comuni, posui rem. Et quia proponitur, uuusquisque, habita ipsa
re, suam habnisse portionem , ex necessario sequitur post illud quod ipsi tres po-
suerant in comuni, prime remansisse tolius comunis pecunic redietatem minus ipsa
re. Secundo tertiam minus cadem re. Tertio homiui sextam ciusdem pecunie partem,
eadem re djminuta. Et quia primus posuit in comune medietatem ex toto co quod
ceperat; ct illa medietas fuit equalis

: esiduo quod cl remansit; si duplicabitur ipsivs
Tesuluum , scilicet medietas diclg pecunig minus re , habebitur pro toto co, quod
ipse primus homo cepit, tota | pecunia semel minus duabus rebus. Item quia se-
cundus homo posuit in comune tertiam partem ex hoc quod ceperit; et illa tertia
pars fuit medietas eius quod ei remansit, scilicet de tertia parte totius pecunie minus
re; si super ipsam tertiam partem dicte pecanie minus re addatur medietas eorum,
scilicet sexta pars ciusdem pecunic minus medietate rel , egredietur pro toto hoe ,
quod cepit sccundus homo , medictas totius pecunie , rc una ct dimidia diminuta.
Adhuc quia tevtins homo, ex hoc qued cepit, posuit in comunc sextam partem; et
illa sexta pars fuit quintum sui residui , scilicet sexte partis totius pecunie minus
re; s1 super ipsam scxtam partem minus re addatur quinta pars corum, scilicet. xxx*.
pars pecunie minus quinta parte rei, habebitur pro hoc, quod cepit tertius homo,
quinta pars dictg pecunig, re una et quinta rei diminuta. Quarc si addatur tota pe-
cunia minns duabus rebus, quam cepit primus, cum medictate eiusdem pecunip minus
una re et dimidia, quam cepit secundus, et cum quinta parte ciusdem pecunie minus
una re et quinta unius rei, quam cepit tertius, habebitur pro tota Eorum pecunia
semel eadem pecunia ct scptem decime ejusdem pecunie minus 1. rebus et seplem
decimis unius rei. Quare patet quod septem .x°. totius pecunic equantur quatuor
rebus et septem decimis rei. Et quia est sicut una quantitas ad aliam, ita quodlibet
multiplex unius ad idem maultiplex alterius. Erit ergo decuplum sepiem decimarum

ciusdem pecunie, scilicet sepluplum eiusdem pecunie equale decuplo quatuor rerum
ct scptem decimarum, scilicet rebus xuvn. Vnde si ponatur, rem essc .vii., tola pe-
cunia erit .xviL; quia septuplum ipsius pecunic, scilicet de xLvii, equabitur .xuvin
rebus, scilicet multiplicationi de xuvu. in .vi. Nam septies xLvit, sunt quantum XLvil.
vicibus .¥i. : et quia primus cepit totam pecuniam minus duabus rebus; si de tota
pecunia, que est .xLvi., auferantur 2 tes, scilicet .xu. , remanebunt .xxx3. pro co
quod cepit primus homo. Item quia secundus cepit medietatem  elusdem pecunie
minus una re et dimidia; si de medietate pecunie, que est .xxim ;. auferatur res uma
et dimidia, scilicet .x &, remanthunt .xum. pro eo quod cepit secundus liomo. Rur-
sus quia tertius homo cepit quintam partem dictg pecunic minus re una ct quinta.
Si de quinta parte tolius pecunic, que est 39, auferatur res et quinta pars rei,
scilicet 2 8, vemanchit .1. pro co quod cepit tertius Liomo. Additis ergo .33, que |
cepit primus homo, cum .13., que cepit secundus, ¢t cum uno, quod cepit tertius,
erant 47., ut pro tota pecunia inuentum fuit. Verbi gratia: de 33, que cepit pri-
mus, posuit in comune medietatem , scilicet 446, , et remanserunt ei alia } t6. Se-
cundus nero liomo de suis .13., {que cepit, posuit in comune tertiam partem, scilicet
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44, ct remanserunt el . Tertius namque home, de uno quod cepit, posuit in co-
mune sextam parlem, sc1hcct 4 unius, ct remanscrunt ei § unius. Additis ergo 4 16,

4, que posuit sccundus, et ¢

que posuit primus homo in comuni, ct } unius, quam

posuit tertius, egredientur pro tota summa .21.; quornm tertin pars, que est .7., si

addantar cum £ 46., quc remanserunt primo, et cum 8, que remanserunt secundo,
5

¢t cum  unius, que Temanserunt tertio , habebit primus homo medietatem Lolius

pecunie , scilicet § 23. Et secundus homo habebit tertiim partem einsdegn pecunie ,

scilicet 2 15

Ft tertius homo habebit sextam partem ciusdem pecunic , scilicet §
EL sic, secundum hunc modum, solutiones similium questionum de facilj haberi possunt,
De quinque nwmeris reperiendis ex proportionibus datis.

SoLvax etlam per consimilem modum utramque questionem, quas per robertinum
aggiit (sic) domnicellum ucstram uestre maiestati transmisi ; quarum prima fuit de
quinque numeris, ex quibus primus cum medictate secundi et tertij et quarti facit
quantum sccundus cum tertia parte tertij et quartj et quinti numeri, et quantum
tertius cum quarta parte quartj et quintj et primj numeri, nec non et guantum
quartus cum quinta parte quintj et primj et sccundi numeri, ct adhue quantum
quintus numerus cum sexta parte primj et secundi et tertij numeri. Ad hoc itaque
inueniendum, posui pro primo numero causam, ci pro quinto rem, et pro numero,
in quo, subscriptis conditionibus, sibi inuicem equantur numeri predicti, fortuitu
posui .i7. Et quia primus numerus, quem causam esse osui, cum medietate secundi
et terti] et quarti numeri surgit in .17., opportet inter secundum et quartum nume-
rum esse duplum de .47. minus causa, scilicet .34. minus duabus causis; quia medietas
de 34, minus duabus causis , est .47, minns cansa: que si addantur cause, scilicet primo
numero, faciunt 47: deinde super .34 minus duabus causis, que sunt summa secundi
et tertij et quarti numeri, addidi rem , scilicet quintum numerum , et fnerunt in
summa 34 et res minus duabus causis; de quibus extraxi dragmas .17., scilicet quan-
titatem secundi numeri et tertie partis tertij et quarti et quinti numeri, remanse-
runt pro doabus tertijs tertij et quarti et quinti numeri dragme .17. et res una minus
duabus causis. Ft quia cum de aliqua quantitate aufertur tertia pars, illa tertia
pars | est medictas residuj; quare super .7 et Tem minus duabus causis addidi me-
dietatem corum, scilicet &8, ct medietatem rei minus una causa; et fuit totum illud
fuod concretum est %95 et ves una et dimidia minus tribus causis; et hec est summa
tertij et quarti et quinti numeri, quam extraxisti ex summa secundi ct tertij et qum‘ti
et quinti numeri, scilicet de dragmis 34 et re una minus duabus causis; et fuit illud
quod remansit pro quantitate secundi numeri dragme s et causa una minus me-
dietate rei. Deinde ewm summa tertij et quarti et quinti numeri, sctlicet cum dragmis
£25 et re una et dimidia minus tribus causis, addidi primum numerum, scilicet causam,
et habui dragmam {23 ¢t rem unam ct dimidiam minus duabus causis pro (uanti-
tate lertij et quarti et quinti et primi numeri: de qua quantitate cxtraxi dragmas
7., scilicet tertivm numerwm, et quartam partem quarti et quinti et primi pumert,
¢l remanserunt pro tribus quartis quarti et quinti ct primi numeri dragme fs et
res una et dimidia minus duabus causis. Lt quia cum de aliqua quantitate tollitur
quarta pars, illud quod tollitur cst tertia pars ex co quod remanet; quarc super &t s et ve
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una ct dimidia minus dvabus causis addidi tertiam parlem eorum;et sic habuit pro summa
(uarti et quinti et primi numeri dragmas ! 11 et duas res miuus causis § 2; quam sum-
mam extraxi de summa terlij et quarti et quinti et primj numert, scilicet de 3 25 et re
una et dimidia minus duabus causis, et remanserunt pro quantitate tertij numeri dragme
413 et duc tertie unius causg minus medietate unius rei. Deinde ex summa quarti
et quinti ct primj numeri, scilicet de dragmis £ 11 ct duabus rebus minus causis
$2, et extraxi quintum ct primum numernm,

icet unam rem et unam causam s
et remanserunt pro quantitate (uartl numeri dragme £ 11 ¢t res una minus causis
35 Et quia quartos numerns cum quinla parte quinti et primi et sccundi numeri
facit dragmas .17. Aggrcgaui quintum ct primum et secundum numernm, scilicet rem
ct causam ct dragmas 48 ct causam unam minus medietate unius rei ; ct sic pro
summa quinti ct primi et sccundi numeri habui dragmas

dictatem re

£ 8 ¢t duas causas et me-
de quibus omnibus accepl quintam partem, scilicet dragmas 1 ot
unius causg ct decimam partem unius rel, et aggregani hoc super quantitatem (uarli
numert, scilicct super {11 et ve una minus cavsis I 3; et fuit hoc totum dragme 4 13

et res una et decima minus causis 75 3., que equanlur (ll’lﬂml% A7 ‘vl (lllhl cunt
equalibus equalm adduntur, omnia fiunt equalia; si umrluc parti addantur cause % 3,
erunt dragme %13 et 44 unius rei equales causis & 3 et dxagmm A7, 5 et quia com
ab equalibus equalm auferuntur, que remanent, sunt equalia; si all utraque parte au-
feruntur dragme 3% 13, remanebunt 2 unius rei equales causis % 3 et dragmis 4 minus
xxx* unius dragmg. Quare ut reducerem hec in equalitatem unius rei tantum, mul-
tiplicaui causas % 3, dragmas 4 minus xxx* per .10., et diuisi utramque multiplica-
tionent per 4., et inueni quml res Una equalur causis 3 minus xxx* tertia parte unius
causg ¢t dragmis £ 3: scruani hee, et addidi primum numernm com secundo et tertio,
scilicet cansam unam cum dragmis 18, ct causa una minus medictate rei , et cum
dragmis {14 et duabus teriijs unius canse minus medictate unius rei, et halui dragmas
292 ct causas 2 cl miuus una res:

de quibus omnibns accepi sextam partem, et ad-

didi cam super quinlum numerum, scilicet super vem, et fuit totum illud, quod inde

oo 5 g . R : . )
nggxcgatum est, z unius rer et ; umus cause ct dragme 3., ([ne efantur (lrdgmls
i dragmas I 3, ct yemanserunt  unins rei b $

unius cansg, que eiuantur dragmis £ 43: que ut reducerem ad equalitatem unius rei,
multiplicani per 6 § unius cause, et dragmas 2 13 per 6; ¢t quod ex utraque mulii-

plicatione peruenit, diuisi per .5., ct lm]nu quod res una et

AT (Juare ab “'.l'ﬂqlll! p(ll't(! extra

univs causg equantut

dragmis £ 15, Superins enim inuenj quod res una equatur tribus causis minus X
tertia parte nnins causg et dragmis £%3: quare cause 3 minus 5 et % wiing cause
et dragme 223 equantur dragmis £ 15. Nam cause 3 minus 55 unius canse et

Ergo cause

', ciusdem

cause sunt in summa cause 2% 3. =3 cb dragme %2 cqlmnlm dragmis

FIR b undc si comuniter auferantur dragme f",ﬂ 3, rcm'\nelnmL cause 3 wlualcs
dragmis 2k unde hee omnia multiplicaui per 165, et habui quod cause 538 equantur

dl’agmis 2023.: fuare dinisi 2023 per 578, ct Plouemcut pro quanmalc unius cause,

scilicet pro quantitate primi numeri, * 3. Quem numersm ut reducerem in integrum,

duplicaui omnes numeros suprascriptos, et habui pro primo numero .7., pro secundo

7. et unam causam minus medietate unius rei. et pro tertio 428 et duas tertias
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unius causg minus medietate unins rei, et pro quarto numero habui 2 22 ¢t rem unam
minus causis  3.; et pro quinto numero habui tantum rem. It quia inueni, rem equalem
wibus esse causisﬂ minus una Xxx* tertia ct dragmis % 3, daplicaui iterum has dragmas, et
peruencrunt dragme % 7; et sic res una equatur tribus causis minus -5 unius cause et
dragmis % 7. Quare multiplicaui causas .3. minus & vnius cause per numerum unius
cause, scilicet per .7., et addidi illud quod prouenit cum dragmis 57, et habui o3
pro quantitate rei, hoc est pro guantitate quinti numeri. De inde quia secundus nu-
merus est .47, ot causa una minus medictate rei, addidi .17. cum causa una, et fuerunt
24; de quibus extraxi medietatem ret, scilicet 14, remanscrant .10. pro secundo numero.
Rursus quia tertius numerus cst § 28 et £ unius canse minns medietate vei, addidi duas
tertias wnius cause, scilicet de .7. cum 228, et habui .33.; de quibus eicci medietatem
rei scilicet .44, remanserunt pro tertio numero .49. Jtem quia quartus numerus est

222 et res una minus tribus causis et I unius cause, addidi vem , scilicet .28 cum
7 22, ct proumencrunt ?30; de quibus eieci causas £ 3, scilicet f 23., remanserunt pro
quarto numero 25, Et sic, ub uestre serenissime maiestati {ransmisi, primus numerus
est .7., sccundus .10., tertius 19. Quartus .25. Quintus .28.; et numerus, in uo equan-
tur ipsi numerd, est 34.

De quatuor hominibus et bursa ab eis reperta, questio notabilis.

Sccunda wero dquestio fuit de quatnor hominibus bizantios habentibus, qui bursam
bizantiorum inuencrunt, ex quibus primus cum bursa cxcedit secundum et tertium ho-
minem in dupluo. Secundus tertium ct quartum in triplo. Tertius quartum et pri-
mum in quadruplo. Quartus uero homo cum bursa excedit primum et secundum in
quincuplo:hanc quidem questionem insolubilem esse monstrabo, nisi concedatur, primum
hominem habere debitum: ad quod demonstrandum, ponam pro bizantijs primj hominis
dragmam; qua addita eum bursa egredietur dragma una et bursa una, que sunt du-
plum bizantioram sccundi ct tertij hominis: quare inter secandum et tertium hominem
habetur equale medietatis burse et unius dragme; de qua medictate ponam, secundum
hominem habere rem, remanet ergo pro bizantijs tertij hominis medietas burse et
unius dragme minus una re: de inde addam bursam cum quantitate secundi hominis;
et et illud quod aggregabitur bursa una et res una, quorum tertia pars est equalis
quantitatis bizantioram tertij et quarti hominis. Ergo inter tertium et quartum ho-
minem habent tertiam burse et wnius rei; de qua tertia, si aunferatur quantitas bi-
zantiorum tertij hominis, scilicet medictas burse et unius drvagme minus re una, Te-
manchunt pro quantitate bizantiorum quarti hominis quatuor terlic unius rei minus
sexta unius burse et medietate unius dragme: super que addam dragmam , scilicet
quantitatem primi hominis, ct habebunt inter quartum et primum hominem uatuor
tertias unius rei et medictatem dragmg | minus sexta parte unius burse: quod totum
quadruplicabo, et prouenient quinque res et teriia et dragme .2. et minus : unius burse,
que equantur coniuncto quantitatis tertij hominis cf bursg. Nam tertius homo habet,
ut superins inuenctum est, medictatem burse et unius dragmg, re una diminuta: quibus
si addatur bursa, erit bursa una et dimidia et medietas dragme minus una re, que
equantur rebus {3 et dragmis s, minus 2 unins burse: quare si communiter addantur
$unius burse ! et res una, crunt burse 72 et medietas dragme, que cquantur rebus

2
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Lo et dragmis 2. Quare st communiter auferatur medietas dmgm;, remanebunt £ unius
burse, que cquantur rebus 6 et dragme £ 1, Quare ut redigantur hec ad quantitatem
unius burse, multiplicabo res 3 6 et dragmam £ 1 per 6., ct cgredicntur 38 res et dingme
-9. diuidende per 3., exibunt ves 3 minus 75 et % unius dragme, que equantur uni burse:

scruabo hec, et addam bursam cum quantitale quarti hominis, scilicet cum 4 unius
rel minus { unins burse ct medietate unius dragmc, et llabc])o§ unius rei et § unius
burse minus medictate unius dragmg, que cquantur quincuplo quantitatis primi et

sccundi iominis, qui habent dragmam et rem; ex quorum quincuplo proueninnt quinque
res et quinque dragme: ergo & unius rei et 2 uuius burse minus medietate unius dragme
equantur quinque rebus ¢t quingue dragmis. Quare si communiter addatur medictas

dragme , crunt 3 unins rei et § unins burse cquales quingque rebus et dragmis } 3.
Quare si communiter auferalur 4 unius rei, remancbunt res % 3 ct dragme & 5, que equan-
tur § unius burse: quare ut redigam hec ad bursam unam multiplicubo res 33 et
dragmas £ 5 per 6, ¢t egredientur res .22. et dragme .33.: quas dividam per .5., et ucnient
res §4 ¢t dragme 6, que equantur buwrse. Inuenctum est superius quod tres res
minus 7 unius rei et % unius dragmg equari (sic) uni burse; ergo res % 4 ct dragme

2 6 cquantur tribus rebus minus & unius rei ot + unius dragme; quod est impos-
K

sibile. Quia res F4 sunt plares rebus jf 2, et dragme ¢ ¢ sunt plures de & wnius

dragme. Vnde si concedatur, primum hominem habere debitum, inucnietur, secundam

hanc inuestigationem, qued res 24 minus dragmis { 6 equantur rcbus 22 minus

unius dragmg. Vnde si communiter auferantur % unius dragme, remanebunt res £
que equantur rebus {4 minus dragmis 325 Quarc si communiter addantur dragme
%25, remancbunt res £ 4, que equantur rebus 22 et dragmis [ 2 5. Quarc si commu-
niter auferantnr res £ 2, remancbunt res 31, que equantur dragmis 2 5. Et ut hec
labeantur in integris numeris, multiplicabo utrumque numerum per 63, ¢t egredientur

res 96, que equantur dragmis 384, Ergo proportio rerum ad dragmas cst sicut 96 ad

I
2y

3845 (que proportio in minoribus numeris est sicut .1. ad 4.; ergo res una equatur qua-
tuor dragmis. Vnde si ponam, rem essc .4., scilicet quantitatem secundi hominis, erit
debitum primi biz. 1. Et quia inucnimus superins «quod bursa equatur rebus § 4 minus
dragmis %¢; si de rebus § 4, que sunt biz. § 17, auferantur dragme ? o., hoc est biz. % g,
remanebunt .i1. pro bizantijs hurse: et quia tertius homo habet medictaten burse minus
medietate dragme et re una; si de medictate burse, scilicet de | 5., auferatur res una
et medietas dragme, seilicet § 4, remanchit hiz. 1 pro quantitate tertij Tiominis. Rursus
quia quartus homo habet £ unius rei ct medietatem unius dragme minus sexta parte
i

unius burse; si de 2 unius rei, et de medictate unius dragme, scilicet de s, anfe-

ratur sexta unius burse, scilicet biz. I 1, remanchunt 4. pro bizantijs quarti hominis.
De eadem re.

Svoen similes quidem quatuor hominum questiones, in quibus multiplicia, que hahent
cum bursa, ponuntur ex ordinc super quantitatem, quam habent super duos homines
sibi inuicem sequentes, inucni hanc gencralem , uidelicet ut pro radice quantitatis
secundi hominis habeantur .2., ¢t pro radice burse habeatur .1.; deinde numerus mul-
tiplicitatis primi et burse, quam habent super secundum et tertium hominem, u(J(Iatu'r
super radicem secundi hominis, et habebitur quantitas eius; et quartus homo habebit

fal
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totidem; et tertius homo habebit semper .t.; et debitum primi erit .1. semper: deinde
quot unitates sunt in multiplicitate predicta, tot numeros pares, i quaternario inci-
piendo, addantur simul ex ordine; et quot inde prouenient, addatur super radicem
burse, scilicet super .i., et habebitur quantitas burse. Verbi gratia: habeat primus
cum bursa quadruplum sccundi et tertij; secundus uero habeal cquincuplum tertij et
quarti. Tertius namque sexuplum habeat ruarti et primi. Quartus quoque habeat cum
bursa septuplum primi et secundi. Quia numerus multiplicatis, quam habet primus
cum bursa super sccundum et tertium hominen, est 4., addam .

super radicem se-
cundi hominis, scilicet super 2, et egredientur .6. pro quantitate quam habet unus quis-
que secundi et quarti hominis : deinde pro eodem quadruplo colligam .1u.°" numeros
pares sccundum quod sunt in ordine numerorum, incipiendo a .4., uidelicet .5 ct 6 et
s et 10, et erunt .28.; quos addam super radicem burse, scilicet super .1, et cgredientur
.20. pro bizantijs burse; et sic procedendum est in omnibus similibus quatuor hominum
fquestionibus. |

Ttew de modo predicto extraxi hanc 1‘cgu]am super inuentionem trium numerorum,
quorum primus cum tertia parte reliquorum numerorum surgat in .14. Secundus uero
cum quarla parte reliquorum surgit in .17, Tertius namque cum & primi et secundi

3

numeri swrgit in 19. Pateat quidem screnitati uestre hanc questionem 4 me solutam
esse 1n teitio decimo capitulo libri mei dupliciter. Sed quia huius solutionis inuentio
placet mihi preceteris modis, uolui cam uestre pandere maiestati : posui primum in

ordine § {5, et extraxi unum quodque ipsorum de uno integro, remanserunt I sub
3 et Zsub ¢, et £sub 4 : post hoc de 14 et 17 et de 19 extrasi .14., remansit .0. super -14.,

et 3 super 17, et 5 super .49., ut in questione cernitur, Deinde incepi ad £, et mal-
tiplicaui 2 per 3, et quod prouenit, dinisi per multiplicationem de 3 in 2, et prouenit

., quod posai sub £; et multiplicaui itcrum cadem .2. pev 4, que sunt sub uirga de
4, et summam diuisi per 3, que sunt sub uirga, ct per 3, que sunt super .4., et pro-
uencrunt § sub $. Bursus multiplicaui cadem 2 per 3, que sunt sub uirga def, et
dinisi summam per 3, que sunt sub uirga de %, et per 4, que sunt super nirga de
%, et proucnerunt § sub ¢ : de inde multiplicani 3, que sunt sub uirga de 2 per .0.,

quod est super 14, ct dinisi per 2, et prouenit .0. super ipsum .0. Item multiplicani .4.,

que sout sub wirga de § per 3, que sunt super .47, et dinisi per 3, que sunt super

4., ¢t proucnerant .4, super ipsis tribus. Adhue multiplicani 5., que sunt sub virga de
i per 5, que sunt super 19, ct diuisi per 4, que sunt super .3, ¢t prouencrunt £ 6., que
seruaui super 19, ut in figura cernitur. Tost hoc collegi 1. et § et 2 in unum, et fue-
vunt 3. Similiter addidi 4 6 et & et o, et fucrunt 4 10; que omaia dinisi per s minus
multitudinem numerorum positoram, scilicet per 2, et proucncrunt ¥ et 45 Addidi
%5 cum 4, fucrunt %lﬂ; et extraxi unum integrum de % » remanserunt pro ([llauli-
tate primi numeri {3 cuiusdam summg; que suma (sic) est quantitas sceundi et tertij
numeri. Cum quibus 4} addidi tertiam eiusdem summe, seilicet 42, fuerunt 2. Quare
multiplicani é 19 per 36, et dinisi summam per 23, et prouenerunt ;7 27 pro quﬂnlitatﬂ
secundi ct tertij numeri. De quibus accepi rertiam partem, que est % 9, et extraxi
ipsam de i, remansernnt it s pro quantitate primj numeri: deinde accepi § de £ 97,

5,

que sunt

21;[ et extraxi inde primum numerum, scilicet it 4, remanserunt

24t
y que sunt super 17, remanserunt ;~; 15 pro rluunlilulc
tertij numeri; que cxtraxi de 27, remanserunt ¥ 11 pro secundo numcero. Ad de-
monstrandum siquidem qualiter talis inucntio siue regula proucniat ex modo supra-
scripto trium hominum. Ponam secundum et tertium numernm esse rem, de qua abiceta
tertia partc sui, cum qua primus numerus surgil in .., remanebunt £ eiusdem vei:
et quia, ut dictum cst, cum de quacumque re tollitur §, illud quod tollitur, est ne-
dietas cius quod remanel; vnde si super 2 rei addatur medietas cius, vedibit res pre-
dicta; quod etiam habetur, si multiplicentur 2 dictg rei per .3 et quod prouencrit,
dinidatur per .2.; ct est illad idem (uando multiplicaui superins 3 per 2, et dinisi per
2 uicibus .3., et habui tunc rem posilam pro secundo et tertio numero, pro qua posui
. sub 35 de qua re accepi tertiam partem, ct abieci de 14, remanserunt 44, minus tertia
rei pro quantitate primi numeri: quibus additis cum scenndo numero et tertio, sei-
licet cum re una, erit tota suma (sic) ipsorum trium numerornm nibil amplivs de
14 et de  unius rei: et propter hoe posui .0, super 14., et 2 sub L2 et quia secundus
numerus cwm 3 tertij et primi numeri surgil in .47., et exiraxi 47. de suma (sic) ipsorum
trium numerorum, scilicet de 14 ¢t de £ unius rei, et remanserunt § primi ct sccundi

de quibus abieci 4 pro ipsis .4

numeri, et § unius rel minus .3 et ideo posui 3 super 17 ot  sub t:et quia cum
de aliqua quantitate extrahitur quarta pars, illad quod tollitur est tertia pars residui.

Addidi super Zunius rci minus tertiam partem corum; quod fit com multiplicantur
2 que sunt super g, et per 4 que sunt sub uirga de §, et dividitur per 3 que sunt
sub uirga de £, et per 3 que sunt super uirga de 3; et cum multiplicantur 4.,
que sunt sub uirga de %, per 3 posita super .17., et suma (sic) dividitur per 3 que
sunt super 4.; quia cum super aliqua quantitate additur teriia pars, et fit inde aliqua
«(quantitas, erit proportio primg quantitatis ad secundam, sicut .3 est ad .4.: quare mul-
tiplicande sunt Z unius rei minus 3 per 4., et suma (sic) dinidenda est per 3. Nam ex mul-
tiplicatione de 4 in £ unius rei minus .3, ueniunt & wuius rei minus 12; quibus divisis
per 3, ueniunt £ umus rei minus .4; ct ideo posui £ sub ¥, ct 4 supers positis super
.47. Rursus quia tertius numerus cum quinta parte primi et secundi numeri sargit in
9. 5 si de £ unius rei et de 14. auferantur 19, remanebunt pro 3 primi et secundi

.

npumert

unius rei minus 5.3 ct ideo super 19 posui 5., et sub} posui . Et quia

cum de aliqua quantitate extrahitur quinta pars, illud quod extralitur st quarta
pars residui. Ideo super
2

ipsas; quod fit cum 3 unius rei minus 5 multiplicantur per 5, et summa dwiditur

per .4 ; el sic habuimus §rel minus § 6 pro quantitate primi et secundl nomeri ;

unius rel minus 3. addenda est (uarta pars corum super

que 46 posite sunt superius super 19, et ; sub 2 et sic ex hac inuentione habui pro

secundo et tertio numero Tem; et pro tertio et primo habui § uuins Tel minus 4. ;

et pro primo ct secundo numero § minus §6: quibus omoibus in unum  congregaul
1

superius, ct habui % unius rei minus § 10, t[uod foit cjuale duplo sumg {sic) ipsorum

trium numerorum, cum in ipsa congregatione unusquisque ipsorum trium numerorumnt
bis computatus sit; et ideo mediaui prescripta 43 unius rei minus § 49, et habui

unius rei minus &5 pro quantitate ipsorum trium numerorum; de quibus abieci jn-
a6 .o qe .
tertij numeri minus 4 s pro quantitate primi numeri. Super quod addidi tertiam partem
31

tegrum unum pro re tna, remanseruni i uaius rei, que est quantilas secundi et

ful, 4 vren
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vei, et habui 2 unius rei minus {5, que equantur .14 addidi ergo § 5 super .i4., ct pro-
uenerunt £ unius rei, que equantur £19. Quare multiplicaui 36 per 119, el >summam
diuisi per 23, et habui {J 27 pro quantitate unius rei, scilicet pro suma (sic) secundi
et tertij numeri; de qua suma (sic) accepi tertiam partem, et extracxi eam de 14.; et
quod remansit, scilicet £t 4, fuit quantitas primj numeri. Et quia quantitas primi ct
tertij numeri fuit & unius rei minus .4.; de 3 rei minus 4, scilicet de £2 20, extracyi primum
numerum, scilicet £! 4, remanserunt $ 15 pro quantitate tertij numeri: quem numerum
extracxi de suma (sic) secundi et tertij numeri, scilicet de {7 27, remanserunt 41 pro
quantitaie sccundi numer.

De quatuor hominibus bizantios habentibus.

Posvi hanc aliam questionem similem suprascripte questionis, sancte et uenerande
pater domine Ranerij dignissime cardinalis, ut que in prescripta questione dicta sunt,
melius clementia ucstra intendere ualeat. Sunt enim Quatuor homines bizantios habentes,
ex quibus primus cum medictate bizantiorum reliquorum trium hominum habeat .33.
Secundus cum tertia parte bizantiorum reliquorum trium habeat .35. Tertius quoque
cum 1 bizantiorum reliquorum habeat .36. Quartus mero cum § bizantiorum primi et
secundi et tertij hominis habeat .37; queritur quot unusquisque habuit. Posui quidem
hos numeros studiose, ut solutio huius questionis cadat in integris numeris; et osten-
dam, hanc insolubilem esse sub posita conditione. Ad quod demounstrandum ponam,
secundum et tertium et quartum hominem habere rem, cuius rei medictas si addatur
super bizantios primi, nimirum surgent in .33, ut propositum est. Quare patet ma-
nifeste, primum hominem habere .33. minus medietate rei, que addita cum bizantijs se-
cundi | et tertij et quarti hominis, scilicet cum re, ucnicnt 33 ¢t medietas rei pro
tota suma (sic) bizantiorum quatuor hominum: de qua summa sccundus cum § bizan-
tiorum reliquorum trium hominum proponitur habuisse 33. Quare si auferantur 35 de
bizantijs 33 ¢t de medietate rei, remanebit pro 2 bizantiorum ipsorum, scilicet tertij
et quarti et primi hominis, medietas rei minus bizantijs .2. Et quia cum de aliqua
quantitate tollitur tertia pars, id quod tollitur est medietas eius quod remanet. Si
super medietate rei minus 2. addatur medietas eins, uenient £ rei minus bizantijs .3.
pro quantitate bizantiorum tertij et quarti et primi hominis. Ad que etiam ueniemus,
si multiplicaucrimus medietatem rei minus ® per 3, et diuiserimus pex 2. Rursus quia
proponitur, tertium hominem cum } bizantiorum quarti et sccundi et primj hominis
habere 36.; si de tota suma {sic), scilicet ex 33 et medietate vel, tollamus .36., rema-
nebit pre { bizantiorum quarti ct primj et secundi hominis medietas ret minus bi-
zantijs 3. Et quia cum de aliqua quantitate tollitur £, illud quod tollitur est £ eius
quod remanet; si super 4 rei minus 3. addatur tertia eius, hoc est quod multiplicetur
4 rei minus 3 per 4; et suma (sic) diuidatur per 3., ucnient % rei minus 4 pro quan-
titate bizantiorum eorumdem quarti et primi et secundi hominis. Ttem quia quartus
homo cum + bizantiorum primi et secundi et tertij hominis habet.s7.;si de tota suma {sic)
eorum .1n0."" hominom tollantur .37., remanebit pro % bizantierum primi et secundi et
tertij hominis medietas rei minus bizantijs .4: quam si multiplicauerimus per 5, que
sunt sub uirga de {; et que prouenerint, diuiserimus per .A., que sunt super uirga,
habebimus { rei minus bizantijs .5. pro quantitate bizantiorum primi et secundi et tertij
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hominis. Addamus ergo rem, quam habent inter secundum et tertium et quartum ho-
minem, cum § rei minus.s., que habent inter tertium et quartum et primum homi-
nem, et cum § vei minus .4, que habent inter quartum et primum et secundum ho-
minem. Et cum $ rei minus .., que habeat inter primum et secundam et tertium ho-
minem , uenient res J; 3 minus bizantijs 12 pro triplo bizantiorum m.* hominum,
cum in prescriptis partibus unusquisque ter computatus sit. Quave si diniscrimus res
273 minus bizantijs 12 per 3., habebimus rem 731 minus bizantijs .4. pro quantitate
bizantiorum mr.* hominum: de qua suma (sic) si auferatur res, ruam habent inter
secundum et tertium et quartum hominem, remanebit 2 rel minus .4, pro quantitate
bizantiorum primi hominis: super quam si addiderimus medietatem rei, seilicet & bi-
zantiorum secundi et tertij et quarti hominis, erunt 42 minus l)izunlijs -4, que cqum.nur
bizantijs 33. Comuniter si addiderimus bizantios .4., erunt I rei equales de bizantiis
37. Vnde ut ucniamus ad notitiam unjus rei, multiplicanda sunt 72 per bizantios .37.,
et suma {sic) dinidenda cst per 7., que sunt super uirga; | uel diuidantur bizantij a7
per 37; et 4. quod prouenit ex diuisione, ducatur in .72, et ucnient bizantij 72 pro
quantitate rei; et tot habent inter sccundum et tertinm et quartum hominem. Et quia
proponitur, primum hominem cum medietate bizantiorum secundi et tertij et quarli
hominis hLabere .33; et predictorum 72 bizantiorum medietas est plus de .53. Colligitur
inde, hanc questionem insolubilem esse, cum non possit dici: quatuor homines habent
bizantios, cum primus non habeat aliquid, immo habet debitum. Quare si uoluerimus
concedere, ipsum habere debitum, erit questio solubilis. Et erit debitum ipsius .3., sci-
licet differentia, que est a 33 usque in .36. predictis: quod debitum si extrahatur ex
bizantijs sccundi et tertij et quarti hominis, remanebunt .69 pro suma (sic) bizantiorum
m.” hominum; ex quibus si extrahantur § rei minus bizantijs .3., scilicet bizantij 51.,
remanebunt bizantij secundi hominis .18. Item extractis % rei minus bizantijs 4, que
habent inter quartum ct primum et secundum hominem, hoc Dbizantij (sic) 44 de 69,
remanent .25 pro bizanlijs tertij hominis: quibus additis cum ])izantijs secundi hominis,
scilicet cum 18, erunt .43.; quibus extractis ex bizantijs sccundi et tertij et quarti ho-
minis, scilicet de bizantijs 72, remanchunt pro lizantijs quarti hominis 29. Vel aliter:
de 69 predictis extrahantur g rei minus bizantijs 3, que liabent inter primum et se-
cundum ¢t tertium hominem, remanebunt similiter quarto homini 2e. Et si dicemus,
primum hominem habere cum sua petitionc 181. Secundum 183. Tertium 184, Quartum
185. Inueniemus, suprascriptis dispositis, primum hominem babere 1. Sccundum 94,
Tertium 123, Quartum 441,

De quatuor hominibus qui inuenerunt bizantios.

Qvatuor homines inucnerunt bizantios aliquot, de quibus unusquisque sumpsit ali-
quam quantitatem fortuitu. Et cum uellent, ipsos bizantios inter se equaliter dinidere,
primus duplicauit secundo bizantios quos ceperat. Post hoc secundus triplicauit tertio
homini totum id quod sumpserat. Quo facto, tertius homo quadruplicanit quarto ho-
mini bizantios suos. Et quartus post hoc quincuplauit primo homini hizantios quos
ei remanscrunt post duplicationem quam fecerat secundo homini; et sic unusquisue
de inuentis ])iza11tijs suam habuit portionem, scificet quartam partem. Queritur, que
fuit summa inuentorum bizantiorum , et quot cx ipsis unusquisque cepit : powam ,

ful. A2 wersw
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jet:mdum hominem habuisse vem, quam cum ei duplicasset, primus homo habuit duas
res, et primo homini remansit quinta pars quartg partis totius sumT:\g, cum ex quin-
cuplo eius quod ci remanserat , habuit quartam partem summe. Vnde si de quarta
parte sume (sic) auferalur 5 ciusdem, remanebunt g5, hoc est {, pro eo quod'([um‘ms
homo dedit primo homini; que quinta si addatur super %, summa (ue remansit qlmrl'n
homini post dationem quam fecit primo, erunt 2 totius summe ; et tantum habuit
cum quadruplicationc sibi facta & tertio homine. Quarc quarta' pars
de 2, scilicet % totius sumg {sic), fuit illud quod cepit quartus homo; l(‘.l. lvl'lllllln'l
cius, quod est £, est illud quod accepit 4 tertio homine: quibus i additis cum
quarta parte, scilicet cum 2% totius summe, faciunt il einsdem summe; et tam..um ha-
buit tertius homo cum triplicatione sibi facta a sccundo homine, Quare tertia pavs.
scilicet 2% totius summe, fuit illud quod cepit tertius homo; et duplum de i3, 11(])(‘
est &%, acceperat & sccundo homine; quibus 2% additis cum quarta parte sume (sic)
que remanscrat sccundo homini, reddunt 4% pro eo quod habuit secundus homo cun
duplicatione sibi facta 4 primo homine, que equantur duabus rebus. Quare medictas
+; totius summe, cst id quod cepit secundus homo, et alias 7 ha-
buerat & primo: quibus 7% additis com 5 summe que remanserat primo homini post
duplicationem quam fecerat secundo, crunt 2% pro eo quod cepit primus homo. Vnde
si summam ponimus esse 240, crit illud qnod sumpsit primus 89; et illud quod cepit
secundus .77; et illud quod cepit tertius 47; et illud quod cepit quartus .27., scilicet
% de bizantijs 210. Et si dictum fuerit quod primns Lomo, de hoc quod cepit, du-

plicauit omnes quantitates aliorum trium. Et secundus post ipsam duplicationem tri-

teetins

fuartus  homo

>

corum, scilicet

plicauit omnia que habhcbant reliqui tres; et post ipsam triplicationem cquartus (Sf'c',)
quadruplicauit ca que habebant reliqui tres homines. Et ad extremum quartus homo quin-
cuplicauit omues quantitates quas habebant reliqui tres; et sic habuit unusquisque
quartam partem totius summg. Ponam rem esse residuum quod remansit primo ho-
mini post duplicationem quam fecit relifuis; et triplicabo illam rem pro triplicatione
quas sibi fecit secundus homo, ct erunt res tres, quas quadraplicabo pro quadrapli-
catione quam fecit ¢i tertius homo, uenient res .12.; quibus et multiplicatis per 5 pro
quincuplatione cquam fecit quartus homo, erunt res .0., que sunt quarta totins sum-
we, cum proponatur, unum quemque habuisse post predictas multiplicitates quartam
partem. Quarc muitiplicabo 60 res per s, et habebo res .50 pro summa bizantiorum
.’ hominum: deinde ponam ad libitum, vem esse Lizantios .2.; ct erit tota summa
530; de quibms extraham bizantios .2. prescriptos, remanebunt bizantij .478., qui sunt
duplum bizantiorum sccundi et tertij ct quarti hominis; ct medictatem eorum habue-
tunt ex duplicatione quam fecerat cis primus homo. Quare si medictatem de 478, que
est 230, addamus super bizantios .2. qui remanserunt primo homini, habebo 24t pro
quantitate hizantiorum primi hominis: deinde ponam rem pro quantitate que vemansit
secundo homini post triplicationem quam fecit reliquis tribus; et quadruplicabo ipsam
rem; et illud quadvuplum quincuplabo , || et habebo 20 res pro quarta parte totins
summe. Ergo 20 res equantur bizantijs 120: unde si dinidantur 120 per 20, uenient
bizantij ¢ pro quantitate rei; quibus bizantijs 6 extractis de 480 , remanent 47§ pro
triplo bizantiorum tertij et quarti et primj hominis. Quare tertia pars erat quantitas

i~

Nim

U5
fuerant id quod acceperant
additis cum bizantijs 6., qui remanserunt ipsi
secundo, erunt bizantij 322; et tot habuit secundus homo post duplicationem sibi factam

d prime homine. Ergo medietas de 322, que est 161, {uit quantitas bizantiorum secundi
hominjs.

hizantiorum ipsorum; et due tertic de 474, scilicet 316,
4 sccundo homine: quibus bizaniijs 316

Rursus ponam rem pro eo quod remansit tertio homini
fecerat alijs, et quincuplabo ipsam rem,
scilicet de 120.

post quadraplicationem quam
el crunt quinque res cequales quarli summe,
Quare res erit Mzantij 235 quibus cxtractis de 480, remancent 456 pro
quadruplo bizantiorum quarti et primi et secandi hominis, ex quibus habuerunt tres
quartas, scilicet 342, a tertio homine; quibus bizantijs 342 additis cum bizantijs 2¢ pre-
dictis, erunt ])izanlij 366.; et tot habuit tertius homo post duplicationem et triplica-
tionem sibi factas 4 primo et 4 sccundo homine: de quibus si accepero medietatem
tertie parlis, scilicet sestam, uenient hizantij 61 pro quantitate tertij hominis. Extractis
ergo hizantijs 241 primi hominis, et 161 secundi, ot 61 tertij de tota suma (sic), re-
manebunt 17 pro bizantijs quarti hominis.

Aliter quia omne duplicatum ex suo duplicante existit medietas; et triplicatum ex
triplicante cst tertia; et quadruplicatum ex quadruplicante sit quarta; et qnincuplatum
ex suo quincuplante quintam obtinet partem. Ponam in ordinem $4 44, ut in margine
cernitur; ct multiplicabo 2 per 3 uicibus 4, uicibus .5. que sunt sub uirgls, erunt 120,
que sunt quantitas quarte partis omnium bizantiorum inuentorum; quibus multiplicatis
per 4, reddunt 580 pro tota summa: deinde tollam 1, quod est super 2, deg, ety quod
remanet, ducam in 3 uicibus 4, uicibus s, erunt 60; quibus etiam ductis in pumerum
Lominum, scilicet in 4, erunt 210: quibus si addatur + quod prouenit ex ducto .1, quod
st super 2, in 1 quod cst super 3; quod in ¢ quod est super 4 quod in 1 quod
st super 5, erunt 241, que sunt quantitas bizantiorum primj. Rursus extraham 1, quod
cst super 3, de 3, remaunent % quibus ductis in 4. uicibus s, uicibus 2 que sunt sub
uirgis, et in rumerum hominum, crunt 320; quibus addam 2, que proueniunt ex 2.
quod est sub prima uirga, in1 quod est super 3; quod in 1 quod est super 4; quod in
t quod est super 5, erunt s, | que sunt duplum bizantidfum secundi. Quare ducam
522 in 1 quod est super 3 et dinidam per 2., wenient jot pro bizantijs seeandi lo-
minis. Item extrabam 1. quod est super 4, de 4, remanent 3; que ducam in 5 uicibus
2, uicibus 3 que sunt sub aliis uirgis, erunt 90; que ducam in 4, et superaddam ..,
que proucniunt ex ductis 2 in 3, que sunt sub wirgis; quod in 1 quod est super 4;
quod in 1 quod est super .5, crunt 366; et tot habuit tertius homo post duplicationem
et triplicationem sibi factas 4 primo ct sceundo homine. Vnde si de 366 acceperimus
medietatem tertig partis ipsorum, scilicet sextam, ucnient 61 pro bizaniijs tertij ho-
minis. Ad ultimum quippe extraham 1, quod est super s, de3, remanent 4.; quibus
ductis in 2 uicibus 3, uicibus 4 que sunt sub uirgis; ct illud totum per 4, scilicet
per numerum hominum, erunt 384; quibus addam 24, que proueniunt ex multiplica-
tione de 2 vicibns 3, vicibus & que sunt sub uirgis, ducta in 1 quod est super 5., erant
408; et tot habuit quartus homo post duplicationem et triplicationem et quadrupli-
cationem sibi factas 4 primo et sccundo et tertio homine. Quare si de 408 accepe-
rimus medielatem tertig quartg partis, hoc est 7%, uenicnt 17 pro quantitate hizan-
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tiorum quos cepit quartus homo, ut superius 1nuer}tum.cst. \ iter positis 4 4 L
per ordinem, et inuentis bizantijs 480 pro summa bizantiorum ipsorum quatuor ho-
minum, extraham £ de uno integro; et pro } quO.d remanct, accipiam medl.ctatem de
480, et superaddam .1 quod prouenit ex _ducto.i in 1, quoq in 1., que unitates sunt
super ui™ uirgis, erunt 241 ; ct tot cepit ex 1ipsa suma (s@)_pnmus llmmo. .
Rursus extraham ¢ de uno integro, remanent §; de quibus accipiam mcdxf:tatcxnf ueniet
4 pro quo accipiam 4 de 480, ct superaddam 1 quod proucnit ex ductione dictarum

unitatum inse, et habebo 161; ¢t tot cepit secundus homo. Item tollzfm 4 de uno i.n-
tegro, remanebunt 4 ; de quibus accipiam medietatem tcr'ngl Pams ipsarum, uenict
4; pro quo accipiam octavam partem de .480., et z'addam similiter i.,‘et llabc})'o 61 pro
bizantijs tertij hominis. Adhuc demam § de uno mtcg.ro, remanent § ; de.q-mbus.ac-
cipiam medictatem tertig quartg partis ipsorum 3, ueniet ;‘g—, pro quo accipiam .trfgc-
ximam partem de 480, et superaddam 1, et habebo 17. pro bizantijs quarti hominis.

Questio similis suprascripte de tribus hominibus. . )

Irgn Tres homines habebant bizantios; et cum primus duplicauerit bizantios 1‘81.1-
quorum, nec non et addiderit eis medietatem omnium que habt'zhant,"et sgcunduf tri-
plicauerit | bizantios tertij et primi hominis, ¢t addiderit eis tertiam bizantiorum ipso-
rum; et Tertius quadruplicauit bizantios reliquorum, et addiderit eis quartam bizan-
tiorum ipsorum, et habuit unusquisque suam portionem, scilicet tertiam.

Sciendum est primum, quod quando aliqua res duplicatur, et additur super cam
medictas eins, tunc illa res sui dupli et dimidij est £. Similiter cum aliqua res tri-
plicatur, ct additur ei tertia pars sui, tunc illa res sui tripli et tertie eius c‘sl. .
Eodemque modo cum aliqua res quadruplicatur, ct additur ci quarta ipsius rc1,t'ur[c
illa ves ex quadrupli sui et quarte est & : quare pomam in ordine % %%, et imi-
tabor primam ultimam regulam predictam; hoc est cum multiplicabo 5 uicibus 19, ui-
cibus 17, que sunt sub uirgis, uenicnt 850. pro tertia parte tolius summe eorum; quos
multiplicabo per 3 propter homines qui sunt tres, et erunt bizantij 255. pro tota
summa: el extraham § de uno integro, remanebunt ? ; pro quibus accipiam § de 25%0.,
et superaddam hizantios 24, qui proueniunt ex 2 uicibus 3, uicibus 4., que sunt super
uirgis, erunt 1ss4; et tot habuit primus. Et extraham % de uno integro, remanel}mxﬁ
5 pro quibus accipiam % de 2350, et superaddam 60, que proueniunt ex multipli-
catione de 5 que sunt sub uirga, uicibus 3, nicibus & que sunt super uirgis, erunt
1843; de quibus accipiam £, hoc est multiplicabo 1845 per 2, et dividam per 5.5 uel
quintam de 1843, que est 363, multiplicabo per 2, quod est pulchrius, uenient 738;
et tot habuit secundus. Rursus extraliam 5 de uno integro, remanebunt {3 ; pro
quibus accipiam £ de 2530, hoc est diuidam 2350 per 17; et quod prouenerit, multi-
plicabo per 13, uenient 1950: super que addam 200, que proueniunt ex 5 wicibus 10
que sunt sub uirgis, uicibus 4 que sunt super uirga, crunt 2150; et tot habuit ter-
tius homo quando quadruplicanit bizantios reliquorum, et addidit ei quartam partem.
Vide si de bizantijs 2150 acceperimus § ex tribus decimis eorum, hoc est & ipsorum,
uenient 238; et tot habuit tertius homo. Est enim hic modus similis secundo; quia
cum hoc per secundum modum facere uoluimus, extrahemus 2 de 3; et 3 que restant,
multiplicabo per 10 wicibus 17, uicibus 3, et hahebo 1530; et hoc est accipere & de

24

1580 (sic); et addam postea 2¢ super 1330, et habebo similiter pro bizantijs primj ho-

minis 1555, Item extraham 3 de 10., et 7 que remanent, ducam in 17 uicibus 5, nicibus

3, et halebo % de 25:0; et sic possumus eodem modo in similibus operarj.|

Et quia quatuor inuenti numeri sunt sibi innicem comunicantes ; el cst senarius
comunis eorum mensura; si diuiserimus unumquemque eorum per 6, habebitur solutio
huius questionis in minoribus numeris; et summa eorum erit 125, et bizantij primi

erunt 239, Secundi 123. Tertij .43.

Epistola suprascripti Leonardi ad Magistrum Theodorum
- phylosophum domini Imperatori;
Assiduis rogaminibus et postulationibus 4 quodam mihi amicissimo inuitatus , ut
modum sibi componerem soluendi subscriptas auium et similium questiones; quia ipse
tanquam nouiter in hoc magisterio educatus, fortiora pabula in Iibro meo numeri ap-
posita pauescebat, lac sibi, uelut nouiter genito filio, suauitatis preparans, ut robu-
stius effectus capere ualeat artiora, presentem sibi modum inueni, per quem non solum
sintiles questiones soluuntur, verum et omnes diversitates consolaminum monetarum.
Et quia ipsum in illa scientia Pprestantiorem et utilem clegi, uobis, reuerende pater
domine Theodore, imperialis aule sume (sic) phylosophe, mictendum decreui, ut ipso
perlecto, que utilia sunt, uestre celsitudinis probitas, resecatis superfluis, reconseruet.
De auibus emendis secundum proportionem datam.

Quipay emit passeres 3 pro uno denario, ct turtures 2 pro uno denario, et columbam
1 pro denarijs 2, et ex his tribus generibus auium habuit aues s0. pro denarijs 30.
Queritur, quot aues emit ex uno quoque genere: posui primum passeres 30 pro 10 de-
narijs, et seruaui denarios .20., qui sunt differentia, que est d 40 denarijs usque in 30;
ct mutauj unum ex passeribus in turturem, et fuit augmentum in ipsa mutatione &
unius denarij; quia passer ualebat 4 unius denarij, et turtur nalebat £ unius denarij,
scilicet  unius denarij plus pretio passeris: ¢t mutauj iterum unum cx passeribus
in columbam , et melioratus sum in ipsa mutatione denarij 21, scilicet differentia
que est 4 § unius denarij usque in denarios 2; et feci sextas ex ipso denario 24, et
fuerunt sexte .10.: et secundum hoc opportuit me mutare passeres in turlures et co-
lumbas, donec ex ipsa mutatione proueniant illi denarij 20, quos superins seruani :
quare ex ipsis feci sextas, et fuerunt sexte 120; quas diuisi in duas partes, quarum
una posset diuidi per 10. integraliter, et alia per 1; et suma (sic) utriusque diuisionis
non ascenderet in 30; et fuit prima pars 110, et alia 10: et diuisi primam partem, |
scilicet 110 per 10, et secundam per 1, et habui columbas 11 ¢t turtures 10.: quibus
extractis de auibus 39, remanserunt ¢ pro numero passerum ; qui passeres ualent de-
narii 3, et turtures 10 valent denarii 5, et columbe .11. ualent denarii .22; et sic ex istis

tribus generibus auium habebuntur aues 30 pro 30 denarijs, ut quesitum est.

De eodem.

Er si uolumus habere aues 29 pro denariis 23, eodem modo possumus operari, vi-
delicet pretium 29 passerum, qui sunt aues wmiliores, extrahemus de denariis 29, et de
reliquis faciemus sextas, et erunt sexte 116; quas dividemus iterum in duas partes,
quarum una dividatur integraliter per 10, et altera per 1; et summa utrinsque dini-
sionis non ascendat in 29.; que partes dupliciter fieri possunt: primum ut prima pars

ol 15 vecse.
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sit 110, secunda o; et dinidaatur 110 per 10, uenient columbe. 11.; et 6 diuidantur per
1, uenient turtures .6.; quibus extractis de 29, remanent 12 pro numero passerum: ucl
116 dinidemus in 106 et in 16; et dinidemus 100 per 10, et 46 per 4, et habehimus co-
lumbas .10 et turturcs 16; religne, que sunt usque in 2g., scilicet 3, erunt passeres;
et sic soluta est hec questio dupliciter.

Item de auibus.

Er si uolumus habere aues 15 pro denarijs 15, hoc esse non posse sine fractione
avium demonstrabo. Verbi gratia: si extraxero pretium 15 passerum de denarijs 13; ct
de residuis denarijs faciam sextas, que sunt 60, non poterunt dinidj in duas partes,
quarnm una diuisa per 10, et altera per 1, ueniat numerus integer ex ipsis duabus di-
uisionibus, qui sit minor de 15.; exempli camsa: si dinisero co in 50 et in 10; et di-
nisero 50 per 10, et 40 per 1, ueniente {sic) ex ipsis duabus diuisionibus 5 et 10; qui-
bus iusimul iunctis faciunt 13, scilicet summa omnium anium; ct sic non caderct aliquis
passer in hac emptione; quia columbe 5 ualent denarios 10, et turtures 10 ualent de-
narios 3; et sic cx his duobus gencribus auium tantum habentur aunes 15 pro de-
narijs 13; et nec est numerus aliquis alins infra 60 maior quam 30, qui integraliter
dividatur per 10; et minor eo hic locum non habet; quia si poncremus &0 pro una
paite, remanent pro alia parte 20: unde si 40 diuidantur per 10, ct 20 per 1, cgre-
derentur ex infrascriptis duabus divisionibus 24 aues; que locum non habent, cum
dcheant esse 15, Sed si wolemus frangere aues, dinidemus ¢o supradicta in 55 et in
5, et dividemus s5 per 10, ucnient columbe & 5; et dinidemus 5 per 1, ucnient turtures
5. Extractis itaque columbis 5 et turturibus 5 de auibus | 15, remanebunt passeres
44, quorum pretium est denarius 1 et semis; et pretium s turturum est denavij § 2;
ct pretium columbarum § 5 est denarij 11; et sic ex his tribus generibus auium ha-
bentur aucs 15 pro denarijs .15,

Ev si wolumus habere aues 15 pro denarijs 16, hoc integraliter poterit; quia ¢x-
tractis denarijs 3, scilicet pretium passerum 13, de denarijs 16, remanent denarij i1,
qui sunt sexte 66; cquibus diuisis in 60 ct in 6, diuidetur 60 integraliter per 10, et
6 per 1; el ex ipsis diuisionibus ucnient columbe ¢ et turtures 6. ; relique que sunt
usque in 15, scilicet 3, sunt passercs; et sic possumus in omnibus similibus operari.
Sed ut ca que dixi liquidins sapientia uestra intelligat, aliam luiusmodi proponam
questionem. Videlicet ut passeres 3 deatur pro uno denario; et columba ualeat de-
narios 2; ct perdix waleat denarios 3; et uolo ex his tribus geueribus auium aues
30 pro denarijs 30 habere. Extraham quidem supradicto modo de denarijs 30 pretium
passerum 30, quod est .0., remanebunt denarij 20, quos sernabo; et mutabo unum
ex passcribus in columbam, et erit melioralio denarius 214, scilicet 5 tertie unius de-
narij; el mutabo itcrum alinm passerem in perdicem, et erit melioratio eius denarii
32, Almc est lertie 8, que sunt differentia, que cst 4 pretio unius passcris usque in
pretium unios perdicis; et faciam tertias ex dcnarijs 20 sernatis, et erunt tertie 60;
quas dinidam in duas partes, quarum una dinidatur integraliter per s, et alia per
5; el que cx utraque diuisione peruenerit, non ascendant in 30; eritque una illarum
duarum partium 40, et altera 20: et dinidam 40 per s, ucnient perdices .5; et diuidam
2 per 5, uenient columbe 4: relique, que sunt usque in 0, seilicet 21, sunt passeres.
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Iten passeres 5 ualent denarium 1, et turtures 3 dentur pro uno denario, et co-
lumba ualeat denarios 2, ct perdix waleat denarios 3; et uolo ex his (quatuor gene-
ribus auiom habere aues 24 pro denarijs 24: ponam pretia uniuscuiusque generis auinm
in ordine, videlicet £ et et2 et 3, ut in margine cernitur; et extraham pretium unius
passeris de pretio cuiusque reliquorum trium gencrum, scilicet & de & et de 2 et de

3; et residua ponam super ipsa pretia per ordinem , et habebo J super & et i,

scilicet % super 2, et +3, scilicet £ super 3: deinde pretium 24 passerum extraham

de denarijs 24, remancbunt dcnarij 2 19; quos multiplicabo per 13, ut faciam ex eis

quindecimas, sicut sunt differentie suprascripte, crunt % 288; quas diuidam in tres

partes, quarum|una integraliter diuidatur per 42, et altera per 27, ct fertia per 2;
42

quia melioratio mutationis unius passeris in perdicem est 1%, et melioratio mutationis

passeris in columbam est 32; et melioratio mutationis passeris in turturem est 35 :
et ideo diuvidende sunt 5 288 in tres partes, quarum una dividatur integraliter per
42, secunda per 27, tertia per 2; et quod exipsis tribus diuisionibus prouencrit, cadat
infra numerum anium emptarum, scilicet iufra 245 quod poterit fierj dupliciter: primum
de 238 extrabam quadruplum de 42 ct de 27, scilicet 168 et 108, que sunt in summa
276; et remanchunt pro tertia parte 12: et dinidam 168 per s2, et 108 per 27, ct 12
per 2, uenient perdices .4., et columbe 4., et turtures .6., que sunt in summa aues 14.;
relique que sunt usque in 24, scilicet 10, erunt passercs. Vel aliter: ponam pro prima
parte quincuplum de 42, pro quo habebuntur perdices s; et pro secunda parte ponam
duplum de 27, pro quo habebuntur columbe 2; et ex ipsis 288 remanebunt 24, que
sunt duodecuplum de 2, pro quo duodecuplo habcbuntur turtures .12; relique uero que
sunt usque in 24 aues, scilicet 5, erunt passercs; et sic possnmus in similibus etiam
et in consolamine monetarum et bizantiorum operari; quod quandocumque vel pla-
cuerit dominationi uestre liquidius declarabo.
De compositione pentagonj equilateri in triangulum equicrurium datum.

Liser ctiam solutionem subscriptg questionis, quam nuper inueni lumine uestre cor-
rectionis transmittere. Videlicet cum in triangulo equicrurio noto protractum sit pen-
tagonum equilaterum, qualiter inueniatur longitudo ipsius lateris, demonstrabo. Esto
trigonum .a b ¢., cuius unum quodque latus @ & et @ ¢ sit 10, mensura et basis .bec.
sit 12, et in ipso trigono protractum sit pentagonum cquilaterum a. d. e. f. g; et uolo
inuenire longitudinem unius cuiusque lateris pentagonj: protraham primum in trian-
gulo @ b ¢ perpendicularem .q k., que erit nota, cum nota sint latera a b et bh;et
erit longitudo cius 8; et 4 puncto d super latus .b ¢. protraham cathetum di, que equi-
distabit catheto @ k; quare triangulus .d b . similis est triangulo .a bA.: quare proportio
£b. ad bd est steut proportio .£.b. ad .b.a., nec non et proportio .i.d. ad.d.b. cst sieut
proportio -ha. ad .ab.; sed ha ex ab cst £, quare et.id.est L ex.db. Etestbh
ex bai, cum ba sit 10, et b b sit 6., scilicel medictas | ex be, erit et i.b ex b d.
i Et quia latera pentagon} ad et @ g sunt sibi inuicem equalia, si avferatur a
ex «b, ¢t ag ex ac., remanchunt recte 4 & et gc sibi inuicem erjuales: sunt enim
-gf. et .de equales; due ergo recte gc et g f. duabus & d et d e sunt cquales; et
angulus .fcg. angulo .ebd. est equalis, cum equicrurium sit trigonum .abc.; quare
basis be. basi .c f est equalis: est enim bk cqualis .c/.: unde si ex b/ auferatur
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.be., et ex cl auferatur .c f., remanebit £ k. cqualis .Le: his itaque omnibus intellectis,
ponam unum quodque latus pentagonj rem, et erit e F. medietas rei; quare .be. erit
.6 minus medietate rei; et auferam a d ex a b, scilicet rem de .10., remanebit .db. 1o
minus re; de quibus accipiam }, et habebo pro catheto .di. 8 minus 4
cipiam rursus § ex d &, et habebo .6 minus § rei pro linca .bi.; est enimet be. o
minus medictate rei: quare si auferamus & ex b e, remanebit .fe. 5 rei; ct sic erunt
latera triangul} d.e.i. nota: et quia angulus .di.c est rectus, erunt quadrata laterum
d i ct ie cqualia quadrato linee de.; quod quadratum est census, cum d e sit ves:
quare multiplicabo d i, scilicet s minus ¢
minus rebus % 12; ct multiplicabo .d.e., scilicet
quam addam super 42

B

rei. Et ac-

rei, in se, uenient dragme 64 et 5 census
& rel, in se, et ucniet 7 census;
census et dragmis 64, diminatis rebus £ 13, et habebo £ censns

scilicet quadrato Jateris

ct dragmas 64, diminutis rebus {12, que equantur censui,
42 census,

.de.: unde si addidero utrique parti res { 12, et tollam ab utraque parte &
remanebunt 5 census ct res %42, quc¢ equantur dragmis ¢4. Et ut hec reducantur
ad censum unum, multiplicanda sunt omnia que habentar per £ 2, et erit census ct
res 436, que equantur dragmis £ 182 et sic reducla est questio ad unam ex regulis
algebre. Vnde si ad solutionem quesiti liquidius nenire uolumus, ponam pro censu
quadratum .kJ.m.n., cuius unumquoddque latus sit equale lateri peatagoui supradicti;
et ducam secundum rectitudinem latera k7. et Zm in puncta p.o; et fit unaqueque
vectarum .7p, ct m.0. £ 36 ; et dinidatur recta m o. ad puuctum .g. in duo equa, et

2

15: et quoniam quadralum k m est census, erit latus .m.z. res; et unum-

436: cut

evit m.g
quodque laterum » p et m 0. est £ 36; quare tota superficies n 0. est res

f A7 eeso- - superficiel, si addatur quadratum k& m, erit tota superficies rectiangula .k o. | census

5o L . .
et res 5 36; que, ut superius 1nuenctum est, equantur dragmls 6 182: ergo snperﬁcles

ko est dragme {182.; que superficies proucnit ex k7 in Zo; sed & £ equalis est recte
{m.; ergo cx ductu [m. in Jo..proueniunt 3 182; quibus si addatur multiplicalio ex
mgq. in sc, hog cstex 18, egredientur i 517 pro quadrato linee .l g.: dc quorum
radice, que est secundum propinquitatem 21 ¢t minuta 43 ct sccunda 33 ct tertia &3
¢t quarta 7, si auferatur linea m g., scilicet # 18, remanebunt pro quantitate rei Jim.,
hoc est pro quantitate univs cuiusque lateris pentagonj, 4 et minuta 27 et sccuuda
24 ¢t tertia 40 et quarta s0. Inueni etiam his diebus alias solutiones super similibus
questionibus, quas dominationi ueslre, quandocumque placuerit, destinabo.
Modus alius soluendi similes questiones.

Irem pono solutionem sequentis questionis per quemdam pulchram modum. Nam

(questio talis est. Quinque homines denarios habent, ex «quibus primus cum medietate

denariovum secundi habet 2. Sccundus cum + denarviorum tertij hominis habet 13

Tertins cum ; denariorum quartj habet 18. Quartus cum % denariorum quinti habet
20. Quintus cum g denariorum primj babet 23: ponam hos quinque homines in ordinem,
¢t sub unequoque ponam suam petitionem, ut hic cernitur.

15760

11268 10161 7428 4938
23 20 18 15 12 °
Quintas Quartus Tertius Secundus primus
4 1 1 1
3 5 3 B
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L't inciptam & 2, qui sunl sub wirga primi hominis, et multiplicabo 2 per 12, qui
sunt super ipsum primum, erunt 21; de quibus tollam multiplicationem de 1, quod
est super 2, in 13, remancbunt 9.; que multiplicabo per 3, que sunt sub wirga se-
cundi hominis, erunt 27; quibus addam maltiplicationem de 1, quod est super 2, in
t, quod est super 3 ductam in .18., que sunt super tertium hominem, erunt 45.; que
ducam in 4, que sunt sub uirga eiusdem tertij hominis, erunt 1s0; de quibus tollam
id quod pronenit ex ducto 1, quod est super 2, in 1 quod est super 3, in 1 quod
est super 4, quod in 20, remancbunt 160; que ducam in 3, que sunt sub virga quarti
hominis, erunt 800; quibus addam 23, que proueniunt ex ducto 1, quod est super 2,
in 1 quod est super 3, | quod in 1 quod est super 4, quod in 1 quod est super 5,
quod in 23, erunt 823 ; que multiplicabo per ¢, que sub wvirga quintj hominis ,
erunt 4938 , que seruabo super primum hominem. Et operaber similiter in reliquis
quatuor hominibus , videlicet multiplicabo 5, que sunt sub wirga, per 15, ct
tollam semel 18, et residuum multiplicabo per 4, erunt 1es.; quibus addam multipli-
cationem de 1 quod est super 3, in 1 quod est super &, ductam in .20., erunt 128;
que ducam in 3, et tollam 23, que ueniunt ex uno quod cst super 4, quod in 1 quod
cst supcr 5, quod in 23, remanebunt 617; que ducam in 6, que sunt sub uirga quinti
hominis, erunt 3702; quibus addam 12., que proueniunt ex 1 quod est super 3, in t
quod est super 4, quod in quod est super 5, quod in 1 quod est super 6, quod
in 12, crunt 374 ; que ducam in 2 que sunt sub uirga primj hominis, erunt mi2e,
que seruabo super secundum hominem. Rursus muliiplicabo 4, que sunt sub uirga,
per 18, et tollam semel 20, residunm multiplicabo per 5, et addam 23, que proue~
niunt ex 1 quod cst super 4, in 1 quod est super 3, quod in 23; et totum illud
nltiplicabo per 6 que sunt sub uirga, erunt 16ss; de quibus tollam 12, que pro-
neniunt ex { quod cst saper 4, in i quod est super 3, qut)d in 1 quﬂd est super
6, quod in 12, remanchunt 1636; que ducam in 2 que sunt sub uirga, erunt 3372 ;
quibus addam 15, que proucniunt ex 1 quod esi super 4, in 1 quod est super 5,
quod in 1 qued est super 6, quod in 1 quod est super 2, quod in 15, quod in
15 {sic), erunt 3387 ; quc ducam in 3 que sunt sub uirga, erunt 10t61, que seruabo
super tertiom honinem. Et cum codem modo operatns fuero in inuenctione equartj
et quintj numeri, habebo super quartum hominem 11265, et super quinium 15760 :
deinde multiplicabo 2 per 3, que per 4, que pPer s, que pev 6 que sunt sub uir-
gulis, crunt 320; et multiplicabo .1. quod cst super 2, in 1 quod est super 3, fquod
in 1 quod est super 4, quod in 1 quod est super 5, quod 1 q\md est super 6,
uenicnt 1; quod addam cum 720, cum propositorum hominum numerus sit inpar; quia
si csset par, tolleretur, et erunt 7213 in quorum regula, que est & de 103, dinidendi sunt
suprascripti numeri per ordinem, et habebo quanlitates uniuscuinsque eorum, ut su-
perius in questione cernilur. ’
Tnuestigatio unde procedat inuentio suprascripta.
£l si wude talis inuentio procedat ] habere uolueritis, uobis illud , tanquam do-
mino uenerando mittere procurabo. Soluuntur etiam similes questiones aliter, ut in
libro meo denominato uestra sapiculia poteril inuenire. Et si super denarios unius

ard-

cuinsque adderetur cadem pars denariorum reliquorum quatuor hominum . que
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ditur in dicta rquestione unicuique de suo consequente, et Laberet primus 12, Secun-
dus 13, ¢t cetera ut supra, tunc queslio esset insolubilis, nisi concederetur, primum

hahere debitum; quod debitum csset 213, Et Secundus haberet § 1223, Tertius P
" ta2s . : 20
1. Quartns § 432 15, Quintus 5 20.

Incipit liber quadratorum compositus @ leonardo pisano.
Anni. M. CC. XXV

Cyy Magister dominicus pedibus celsitudinis uestre, princeps gloviosissime domine
.F., me pisis duceret presentandum, occurrens Magister Johannes panormitanus, ques-
tionem mihi proposuit infrascriptam, non minus ad geometriam quam ad numerum
pertinentem; vt inucnirem numerum quadratum, cui quinque additis uel diminutis,
semper inde quadratus numerus oriretur : super cuius questionis solutione i me iam
inuenta consideraus, uidi quod habebat originem solutio ipsa ex multis que quadratis
et inter quadratos numeros accidunt. Nuper autem cum relationibus pisis positis, et
aliorum reddeuntium ab imperiali curia, intellexerim quod dignatur uestra sublimitas
maiestas legere super librum quem composui de numero, et quod placet uobis audire
aliquotiens subtilitates ad geometriam et numerum contingentes; rememorans in ucs-
tra curia ct a uestro phylosopho suprascriptam mihi propositam questionem, ab ¢a
sumpsi materiam, et opus incepi ad uestrum honorem condere infrascriptum , quod
uocari librum wolui quadratorum, ueniam postulans patienter, si «quid in eodem plus
uel minus iusto uel necessario continetur, cum omnium hahere memoriam, et in nullo
peccare sit diuinitatis potins quam humanitatis; et nemo sit uitio carens et undique
circumspectus,

CoxstDERAVI super originem omnium quadratorum numerorum, ¢t inueni,ipsam cgredi
ex ordinata impariam ascensione. Nam unitas quadrata est, et ex ipsa efficitur primus
quadratus, scilicet unum; cui unitati addito ternario facit secundum quadratum, sci-
licet .4., cuius radix est 2.; cui etiam additioni, si addatur tertius impar numerus, scilicet
5, tertins quadratus procreabitur, scilicet 9, cuius radix est 2.; et sic semper per or-
dinatam imparium collectionem ordinata consurgit et series quadratorum. Vnde cum
uolumus .1.° quadratos numeros inuenire, quorum additio faciat quadralum numerum,
accipiam qualem uoluero quadratum impavem, et habebo ipsum pro uno ex duobus
dictis quadralis; reliquum inueniam ex collectione omnium imparium , qui sunt ah
unitate usque ad ipsum quadratum imparem. Verbi gratia : accipiam 9 pro uno ex
dictis duobus quadratis, reliquus habehitur ex collectione omnium imparinm, qui sunt
sub .9., scilicet de 1 et 3 et 3 et 7., quorum summa cst 16, qui est quadratus; quo
addito cum 9, egredientur 25., qui numerus est quadratus, Et si geometrica uti uo-
lumus demonstratione, adiaceant quotcumque numeri impares ab unitate per ordinem

ol 19 recte
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ascendendo, donec extremus eorum quadratus fiat, ct sint .ab. bc. .cd. .de ef

et sit (g'f quadratus: et quoniam e f. est quadratus, et 1;:3 est quadratus, cum pro-
crectur ex ordinata collectione imparium .a b. ¢t .bc. et .cd. et De.; et tolus Z;/’ nu-
merus est similiter quadratus; ct sic ex duohus quadratis a e ete f. fit quadratus .af.
Item aliter accipiam aliquem quadratum parem, cuins medietas sit par | ut 36, cuins
medictas est 18; et auferam ab eo, et addam eidem .1., egredientur 17 et 19, qui sunt
impares numeri et continui, cum nullus impar numerus cadat inter cos: ex horum
quoque addictione progreatur (sic) 36, qui est quadratus; et ex addictione reliquorum
imparium, qui sunt ab uno usque in 13, procrcatur 64; cx quibus duobus quadratis
procreatur 100, qui est quadrams, et proereatur ex collectione imparium numerorum,

qui sunt ab uno usque in 19, Vel accipiam quadratum numerum imparem, cuius terlia
pars sit integra, ut 8t., cuius tertia cst 27; et accipiam ipsum 27 cum duobus im-
paribus numeris, quibus ipse est medius, scilicet 25 et 20; ¢t hi tres numeri coniuncti
faciunt .81., qui est quadratus; et ex alijs, qui sunt ab uno usque in 23, egredientur
144, cuius radix est 12 : additis ergo 144 cum 81 exit summa collectionis imparium nu-
merorum, qui sunt ab uno usque in 29, scilicet 233; qui numerus est quadratus, el
est clus radix 15. Simili quoque modo possunt inuenivi quatuor et plures continui
impares numeri, ex quorum collectione procreatur quadratus numerus; et ex reliquis,
qui sunt sub ipsis usque ad unitatem, procresbitur alius quadratus; et ipsi duo qua-
drali facient semper quadratum numerum. Similiter inuenj, unum quemque quadratum
excedere ipsum quadratum, qui ante eum est immediate, secundum quantitatem ad-
dictionis radicum ipsorum. Verbi gratia : 121, cuius radix est .i1., excedit 100, cunius
radix est 10, secundum quantitatem addictionis de 10 et 11, scilicet radicum ipsorum.
Quare unus quisque quadratus excedit secundum quadratam ante ipsum, secundum quan-
titatem quadrupli radicis quadrati , qui est in medio corum, ut 127 qui excedit st
in quadruplum de 10; et sic possunt inuenirj differentic que sunt inter quadratos per
distantiam radicum ipsorum. Et quando duc continue radices aggregate faciunt qua-
dratum numerum, tunc quadratus maiovis radicis equabitur duobus quadratis. Simi-
liter quando quadruplum alicuius radicis est «quadratus, tunc quadratus sequentis radicis
equabitur duobus quadratis, quorum unus erit ille qui creatus est ex quadruplo pre-
dicto, et alius est, cuius radix est uno minus radice quadraplicata. Vt si quadrupli-
cetur 9, egredictur .36. Frgo 100, cuius radix est .10., cquatur ¢4, cuius radix est 8. ¢t
36 quil"uitquudmplum de 9. Et nota, quia ex quudmplicalioue alicuius numerl non
cgrc\liulur quadratus misi ipse fuerit quadratus quia, ut, Euclides ostendit, cum pro-
postio numeri ad numerum est sicut proportio quadratorum; tunc faclus ex multipli-
catione eoram quadralus eorum; ct (quia .4, quadratus est, oportel ut ﬁahlnudram%
ille numerus quem multiplicat, ut factus ex cis sit quadratus. Et sic possumus mul-
limode tres quadratos numeros inuenire, quortm unas semper cquabitur reliquis ag-

2L 23 et omes wlditi faciunt A4 poo tertdo e guadaato ; ot adde cum summa peedictorum duoram  quadratazum «
quadratarion: eUiste mode inuenies quartam quedvatum, posends omnes i

s qui sunt 2h § usque in 169, et fnuenies quartum
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gregatis. Sed wnde oriatur, omnem quadratum cxcedere ' quadratum antecedentem sibi,
secundum quantitatem addictionis radicum ipsorum, ut diximus , patebit si radices
corum ponamus in lineas a b et bg. Ft quoniam a b et bg sunt numeri continui,
erit unus corum maior alio 1. Sit ergo &g wno plus quam @ &, et aufcratur ex by
unitas d g., remanchit b d. equalis b a.: et quoniam b g. pumerus diunisus est in duo,
scilicet in &d et d g, erit multiplicatio .bd. in se cum. dginse ct cum duplo dg.
in .bd. equalis multiplicationi .b g in se. Sed mnltiplicatio b d in se equatur multi-
plicationi @ & in se. Frgo quadratus qui fit 4 numero .b g. superhabundat cum, qui
fit a numero .¢ b., secundum quantitatem multiplicationis gdinsc et dupli gd.in
) d. Sed multiplicatio . g. in se est unus, qui est equalis unitati .d &, uel est cadem;
et multiplicatio dupli .d g. in .0 d. facit duplum ex b d., cum .dg. sit.1.; crgo duplom
b d. est .ad.; ergo quadrates, qui fit & numero &g, excedit quadratum qui fit 4 nu-
mero . b., secundum quantitatem addictionis radicum corum, que sunt .a b et bg.;
quod opportebat ostendere.

Aliter quoniam &  numeras equatur numero b a., erit lotus a d dinisus in duo
equa super punctnm &., cui addita est unitas .d g.; erit ergo multiplicatiod g in a g
cum quadrato qui fit 4 radice .a b. equalis quadrato qui fit a radice & g: quare qua-
dratus, qui fit & numero b g, excedit quadratum qui fit & numero a b, secundum id
quod it ex ductu dg in .ag.Sed dg in ag facit numerum .ag., cum dg sit unum.
rgo quadratus & g excedit quadratum, qui fit ab .a ., secundum addictionem radicum
ipsorum; que addictio est numerus .a g. Stmiliter ostendetur, omnem quadratum exce-
dere omnem quadratum minorem sui, secundum multiplicationem superhabundantig
radicum ipsornm in addictionem utriusque radicis. Verbi gratia: sint due radices duorum
quorumlibet quadratorum @ g ct g &.; ct sit g b maior quam a g., seccundum numerum
.d b. Quare multiplicatio @ g in se cum d b in a b equatur multiplicationi .g b. in sc;
ergo ([uudrulus, qui fit 4 numero .g b., excedit quadratum sui fit ab.ag. inid quod
radix g b. excedit radicem e g. doctom in utramque radicem, scilicet in hoe quod fit
ex ductu d b in a b; quod opportebat ostendere.

Est enim alius modus inueniendi duos quadratos fatientes coniunctum ex eis nume-
rum quadratum, qui in x° cuclidis reperitur. Adiaccant duo quadrati numeri simul
pares uel impares a B, b g.; quare conpositam ex eis « g erit par; et esto a b maior
quam .bg., et dividatur ag in duo equa sccundum .. Numerns ergo integer est .ad., cum

sit medictas numeri a g. Et extvacto @ d ex a b. numero, remanebit ¢ & numerus integer.
Et quoniam « g numerus dinisus cst equaliter | et incqualiter in .d.&., erit multiplicatio
abin bg cum quadrato qui fit 4 nunero . b., equalis (uadrato qui fit 4 numere
dg.; sed id quod fit ex ductn b in b g quadratus cst, cum quadrati sint numeri
alb et bg., quadratus est etiam id quod {it & numero « b.; et sic inuenti sunt duo
quadrati facicntes coniunctum ex eis quadratum numerum, ipsum videlicet qui fit d
numero d g.; quod opportebat facere.

Volo demonstrare quare ex ordinata imparium collectione, ab uno incipiendo in
infitum. egrediatur ordinata series quadratorum : adiaceant numeri continui ab uni-
tate .4, quotcumque bg. gd. d e.es. z i., et componatur b g. cum .4 . unitate, ¢t egre-
diatur numerus £.: similiter componatur unusquisque numerus cum suo antecedente
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et cum suo sequente, et sit compositus numerorum b g. et gd. numerus .4.; numerorum
uero gd ct d e numerus .L.; numerorum autem de et eo numerus .M., ipsorum vide-
licet qui sunt ez et zi numerus .V.: dico primum, numeros .£.k.Lm.n. impares essc
et continuos ab unitate; numerus enim .z /. aut par cst aut impar: si par cst numerus
zi., impar est mumerus .e z.; ct si impar est numerus 3 i., par st numerus .e z.; con-
tinui enim sunt. Quare compositus numerorum ez. zi., scilicet .z., est impar. Similiter
ostendemus, composilum numerorum de. ez., scilicet .m., imparem esse. Eodemquc mo-
do numeros 7.k.£ impares esse monstrabuntur : dico quidem, continuos impares esse
numeros .t.&.Z.m.7n. Ex coniuncto quidem ¢ z
juncto d e cum ¢ 3 factus est numerns .m. Quot ergo superhabundat numerus z . nu-
merum .de., tot superhabundat numerus .. numerum .m. Superhabundat cnim .57, nu-
merum € 5 in uno, in quo ctiam numerus .¢ z. superhabundat numernm .Ze. Ergo nu-
merus z . superhabundat numerum .4 ¢. in duobus. Quare numerus .72. superhabundat
numerum .z, similiter in duobus, in quibus etiam inuenietur eodem modo, numerum
.m. superhabundare numerum ./., et numerum /. numerum k., ¢t numerum .&. nome-
rum .£., ¢t numerum .£. unitatem .4.: continui ergo impares sunt ab unilate numeri
ko om. n., ut prediximus.

Et ut ostensum est superius, quadratus qui fit a numero z Z. excedit quadratum qui
fit 4 numero .e z. in numero qui fit ex coniuncto .e z. zi., hoc est in numero .. Si-

cum z ¢ factus est numerus .7.; et ex con-

militer ostendetur, quadratus qui fit & numero .cz. superhabundare quadratum qui
fit 4 numero .d e. in coniuncta numerorum .d e. e 3., hoc est in numerum .m. Et qua-
dratus, qui fit & numero .4 e., superhabundat quadratum qui fit 4 numero gd., se
cundum numernm .Z. Et quadratus, qui fit 4 numero .g d., superhabundat quadratum
qui fit 4 numero b g., sccundum .k.; et quadratus 4 numero b g. superhabundat qua-
dratum unitatis, secundum numerum .2.: est enim .¢. ternarius, et .bg. est binarius; ergo
si super quadratum unitatis, hoc est super .1., addatur numerus .£., in quo quadratus
numeri .b g. supcrhabundat quadratum unitatis, ucniet quadratus numeri .b g.; super
((uent, addito numero 4., ueniet quadratus rumeri .g 4.5 super quem quddlatum, \ si ad-
datur numerus .Z., ueniet quadratus numeri .d e.; super quem quadratum, si addatur nu-
merus .., ueniet quadratus numeri .e z.; super quem iterum, si addatur numerus 7. in
quo quadratus numeri z i superhabundat quadratum numeri .¢ z., manifeste ueniet qua-
dratus numeri .z . Sunt enim numeri . bg. gd. de. ez zi. continui, et eorum
quadrati surgunt ex collectione continua impari numerorum .a. £ &. /. m. ., vi op-
poriebat ostendere.

Ixuenire duos numeros, quorum quadrati insimul iuncti faciunt quadratum factum
ex coniunctione quadratorum duorum aliorum numerorum datorum: siut dati duo nu-
meri . ¢t b., quorum quadrati insimul iuncti faciant quadratum numerum .g: oportel
duos alios numeros inuenire, quorum quadrati insimul couiuncti faciant equale nu-
mero .g. quadrato. Inueniantur alij duo numeri, quornm quadrati insimul innctj faciant
quadmtum numerum, ex mensura quorum faciant recte .d e. e z., et componantur fa-
cientes angulum rectum, ipsum videlicet qui est sub d e z.; latus quoque d z potest
super Jatera d . et e z: quadratum quidem, qui fit 4 vecta .d z., aut est cqualis nu-
mero .g. aut non: esto prius equalis; inuencti sunt ergo duo ali) numeri, quorum qua-
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dratj coniuncti faciunt quadratum numerum equalem rumero.g., quorum unus est equa-
lis recte .d e., alter est equalis recle .e z. Si autem quadratus qui fit 4 recta . 3, hoc
est 4 numero .d 5., non est equalis numero .g., erunt itaque maior ipso uel minor: esto
prius maior; et quoniam quadratus, qui fit 4 numero .d z., maior est numero .g., erit
numerus . 3. maior radice .g.: accipiatur ergo radix numeri .g., que sit .i. numerus, et
accipiatur cqualis .. 4 numero .dz., fitque .£5.; et & puncto .£. super rectam .ez. ca-
thetus proteahatur .£&.; equidistans ergo est .t k. recte .de. Quare triangulus .64 s
similis est triangulo .d e 5.5 est ergo sicut .z d.ad .zt., ila.d e. ad . k. Sed proportio
.3d. ad .3 ¢ est nota; raciocinate enim sunt ambe. (Juare et proportio .de. adt k.
erit similiter nota. Et cum .4 e. sit raciocinata. Quare erit et recla .f A, ctiam npume-
rata. Similiter ostenditur, rectam .z L. esse raciocinatam, cum proportio eius sit ad ze.
sicut .z £. ad .z d.; numerate ergo sunt .t k. et . z., quorum quadrati insimul coninncti
faciunt quadratom, qui fit § recta .£z. Sed numerus quadratus qui fit 4 numero .£3.
equalis cst ¢l qui {it 4 numero .J, radix enim est numerus .J. numen g. Ergo quadratus,
qui fit & .£ 5., equalis est numero .g; inuenti sunt cnim duo numeri ¢& ct kz., quorum
quadrati insimul coniuncti faciunt cquale quadr ato numero .g. Rursus sit minor .z
quam 1., et protralhalur recta z d usque ad ., ut sit s equalis numero 1. Similiter
protrahetur z e in .1, et copuletur .2 m., et fit equidistans .Z m. recte .d e., quoniam simi-
lis est triangulus .d ¢ z. triangulo ./ m 5., ¢l cst nota proportio .z d. ad .3 /; erunt ergo
nott numeri zm. et m L: inucncti ergo sunt duo numeri . . et .m 2., quorum quadrati
conjuncti faciunt quadratum cqualem numero .g., cum .Z 5. sit cqualis radici eius; quod
opportchat facere.

Er ut hee in numeris habeantur, sit .a. 5, et &. 12; quare .g, (ui est coniunctum ex
quadratis numerorum .a.b., est 163., et cius radix, scilicet .1., est .43.; et adiaceaut due
lince .deectes ﬂngulum rectum continentes, qui est .dez.; et sit recta de 45, ¢l ez,
.8.; quare dz erunt A7, et sumpta est in Tecta d z recta 3t el[ualii A5 est ergo .3t .43
et producta est recta .t &. cquidistans recte de.; quare est sicut zd. ad .zt., 1ta de.
ad .tA.: multiplicabis ergo .z ¢. in de., hoc est 13 per 15, et divides summam per d z.,
hoc est per 17, exibit numerus t/.. . 11. Similiter si muluphcaueus st per ze., et
diniseris per .z d., exibit £z X 6.; et sic imuenctt sunt duo numert, scilicet .t k. et
Az, quornm r]lladmll conmncu faciunt numerum N hoc est lluadr:llum qui fitdsi.
Similiter ostendetur, si numerns .d z. fuerit minor .7., ul in alia figura, in qua pouemus
ut sit d e .4etes .3 Quarcdz. cst .5.; et protracta est 5. in /., et est .z /. equakis
L, scilicet .13.; et est sient .z d. ad .3 /., ita .d erad . Quare multiplicabis .z ¢ in
d e, et dinides per sd., exibit £ m. {10, Similiter dinisa multiplicatione ex z /. in ze.
per .z d., scilicet 50 per 3, exibit mz % 7; el sic umencu snnt alij duo numer] facien-
tes (,omposlmm ex llu‘uhatls lPSOI\lm. 169., (Illl sunt ¢ 10 et g et sic ostenditur, hoc
posse ficrl in infinitis modis.

St quatuor numeri non proportionales proponuntur, et sit primus minor secuudo,
et tertins minor quarlo, et agregatus ex (uadratis prim) et sccundi maltiplicelur per
aggregatum quadratorum tertij et quarti, et neuler ex aggregatis quadratus {uerit,
egredietur numerus, qui duobus modis equabitur duobus quadmhs pumeris: et si vnus

laptum ex (lrrx(wmh% fuerit qua(]mtus, tunc u]uabltur egressus nuncrus duobus fua-

dratis ln]»hmter et si ambo compositi quadrali fuerint, tunc egressus equabitur duo-
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hus quadratis quadrupliciter; et hec intelligantur sine fractione. Sint m).* numeri
non proportionales a. b. g. d., ct sit autem .¢. minor .b., ct g. minor .d.; et si compo-
situs uadratorum ex numeris .¢.b. numerus est .e., compositus quidem ex quadratis ‘

numerorum .g.d. esto .z.; et multiplicetur .e. per egrediatur numerus .ef., ct non sit

quadratus aliquis numerorum ..z; dico quod numerus .¢ f. equatur duobus cuadratis,
duobus numeris etiam duobus modis: multiplicatur primum .e per g, et egrediatur nu-
merus (4., el ex .D. in .. cgrediatur .&/.; et ex .a. in .d. egrediatur .en., et ex b. in.g.
egrediatur 7.0, £t quoniam numeri @.b.g.d. proportionales non sunt, ¢t est minor .a
quam 0., et .g. quam ., multiplicationes supradictas iucquales csse necesse est; el
est minor ¢tk quam A /., quod sit 2.&kZ: ex &/ summatur .k p. equalis .£ &. Similiter
numerorum .m.Jz.n 0 sit maior o. quam .m ., ctadiaceal z g. equalis .m.n.; dico
quod numerus .¢f. equatur coniunctioni quadratorum «qui fiunt & numeris 4. ¢t go.,
et d numeris .m.a. et pl; quoniamex ductu .e. in .z. proucnit .c f., ct est .. summa
duorum quadratorum qui fiunt 4 numeris .@.b. Ergo .c f. prouenit ex multiplicatione
quadrali qui fit 4 numero .a. in .z., ct 4 numero .b. in .z. Sit ergo .c i, id quod egre-
ditur ex multiplicatione eius qui fit ab .a. in se, scilicet quadrati ipsins .e. in z.; rema-
nebit ergo I f. pro numero qui fit ex ductn quadrati numeri .b.in .3. Sed .z ost
coniunctio quadratorum qui fiunt 4 numeris .g . Quarc multiplicatio quadrati, qui
fit & numero .a.in .s., cquatur multiplicationibus duabus, videlicet quadrati qui fit
ab .. in quadratum «qui fit 4 numero .g., el in quadratum qui fit 4 numero .d. Sit ergo
¢ h. id quod egreditur ex multiplicatione quadrati, qui fit ab .a., in quadratum qui
fit & numero .g.; erit ergo 2 i. id quod cgreditur ex multiplicatione quadrati qui fit 4
numero .. in eam qui fit & numero .. Item .0 r. sit multiplicatio cins qui fit 4 nu-
mero .. in eum qui fit & pumero g.; remanebit ergo .rf. illud quod fit ex ductn
quadrati qui fit 4 numero .b. in cum qui fit 4 numero .d.: diuisus est ergo totus nu-
merus .¢.f. in nu® numeris qui sunt ¢Z. ki ir.rf.; et est quadratus unuseguis-
que eorum, cum factus sit ex multiplicationc quadrati numeni in quadmtum numerum,
quorum radices essc ostendam ¢ k. A L. m n. no: primum quidem osteadam, quadratum,
qui fit & numero £ k., equalem csse numero . &.; est enim ¢ A factus ex maltipli-
catione quadrati qui fit a numero .g., in quadratum qui fit 4 numero .g. Sed t & fa-
clus est ex multiplicatione .a. in .g.; quarc quadratus, qui fit 4 numero ¢ &, cquatur
quadrato qui fit ab eo ex g. Similiter ostendetur, quadratum, qui fit ex @ in eum qui
fit ex .d., equarj quadrato quod fit 4 numero .m n., idest equari numero .h.i., ot
quadratum qui fit & numero A Z aumero .ir.rf.; et adhuc quadratus, qui fit @ nu-
MEro .72 G.y Cquutur numcero . r. r‘f: demonstrandum (luidcm restat, duos qu:l(lrﬂlOS, qui
fiunt & numeris .27, et ¢ 0., vel fiunt d numeris .m.0. et p Z., equales esse un.*" qua-
dratis qui fiunt 4 numeris £ . kL mn. no.: quibus ostendam primum equales esse
illj Jqui fiont & numeris .¢ 7 et g 0.; quadratus quidem, qui fit 4 numero .¢ /., equatur
duobus ex predictis quatwor quadratis, eis qui fiunt & numeris £ &. & 7., et duplo mul-
tiplicationis .t & in I 4. Quare restat demonstrandum quod duplum mullip]iCﬂtiolliS th
in &7 cum quadrato qui fit 4 numero .q 0., faciant cqualem duobus reliquis qua-
dratis, eis videlicet qui fiunt * numeris .m 7. n o. Ostendam primum quod £ & in & £,
equatur m . inno. Est enim £k id quod fit ex a. in 8., etk . estfactus ex .b. in
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.. Ergo multiplicatio .t . in %/ egreditur ex multiplicatione .@. in .g ducta in mul-

tiplicationem ex b. in d. Similiter multiplicatio .m z. in .z 0. surgit ex multiplicatione

.a. in .d. ducta in multiplicationem .b in g. Quare m n.in .no. est sicut .tk ink /.

Ergo opportet demonstrare, duplum .m #. in .z 0. cum quadrato qui fit £ numero .¢ o.,

equalem esse quadratis quifiunt 4 numeris m #. ct .1 0.t est enim .1 ¢. cqualis .2 m.;

quare quadiatus, qui fit & numero .m ., equatur multiplicationi .m . in e g.; est
cuim plus .mr. in .ro. quam .mrn. in .ngq., secundum illud quod est ex mn. in 0. Ergo
superficies mn. in ro. superhabundit (sic) quadratum qui fit 4 pumero.ner. in superficie
.g 0.in .mn., hoc est .g 0. in .g n. Lt quoniam numero . 1. equalis est numerus .g 7.,
comunis adiaceat .¢ 0. Erit ergo totus 0. equalis numeris .mn ¢t go. Quare quadratus,
qui fit & numero .n 0., equatur duabus multiplicationibus que fiunt 4 numero .o 7. in
.nn., et ab .on. in 0g. Exgo quadratus, qui fit 4 numero z20., superhabundat superficiem
.0 n. in .n m. in superficie g o in on. Sed superficies .. in . 0. superhabundat quadra-
tum, qui fit & numero mn., in superficie . ¢q. in g o. Sed quadratus, qui fit § numero
.no, superhabundat candem superficiem .mn. in .z o. in hoc quod fit ex no. in
.0g. Scd superficies .z 0. ¢ 0. superhabundat superficiem .0 4. g 1. in id quod fit 4
numero g 0. in se. Ergo quadrati, qui fiunt & numeris .m n. et .1 o., superhabundant
duplum superficici m n. in .2 o., hoc est .tk .inkl. in quadrato numeri .¢ 0. Sed
duplum multiplicationis .£ k. in &l cum quadrato qui fit & numero .qo. equatur
duobus quadratis qui fiunt 4 numeris .m 7. no. Quare quadrati, qui fiunt 4 numeris
1. et .g 0., cquantur quatuor quadratis qui fiunt & numeris .t k. kL. mn. no., hoc
est numero ¢ f.; quod opportebat ostendere.

Ex hoc quidem manifestum est quod quando duo numeri inequales proponuntur,
duplum multiplicationis univs in aliom cum quadrato numerj in quo maior numerus
superhabundat minorem, cquatur quadratis qui fiunt ab ipsis numeris. Quare mul-
tiplicatio [ £ & in & £, hoc est mn. in .no. cum quadrato qui fit a numero .pl., equatur
quadratis qui fiont & numeris ¢ &. k. Quare si comuniter addantur duo quadrati
qui flunt & numeris mn. no., erunt duplum superficiei, que est ex m ll.ifl no., cum
tribus quadratis qui fiunt 4 numeris p I. m n. no., equales 1. quadratis qui fiunt
4 numeris .tk. kl. mn. no., hoc est numero .¢f. Sed duplo superficiei , que est ex
mn. in no ct duobus quadratis, qui sunt ex mn.no., equalis est quadratus qui fit
& numero .m.o. Ergo duo quadrali, qui flunt 4 numenis mo et pl., cquaniur nu-
mero .cf., ut opportebat ostendere.

Sed sit unus ex numeris .c.5. quadratus, et primo numerns .e.; dico esse possibile
inucnire alios duos quadratos numeros, qui equantur numere «cf-, quorum unus cst
ipse ui egreditur ex multiplicatione numeri . in quadratum (qui fit 4 numero g , ot
alius egreditur ex ductm .e. in eum qui fit 4 numero .d., quoniam quadratus est nu-
merus .e.; si multiplicatur per quadratum numerum, factus ex multiplicatione qua-
dratus erit. Quarc quadrati sunt qui fiunt ex ductu .e. in quadratos qui 1?unt a nu-
meris .g.Z. Sed coniunctus ex quadratis numerorum .g.d. est .z.; et ¢x .e. in .2, pro-
uenit .cf.; quod opportchat ostendere. ) )

Similiter s numeri .ez. quadrati fuerint , erunt duo alij numeri quadrati , «qui

coniuncti facerent numerum .cf.; et sunt illi qui egrederentur ex ductu .z in ua-
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dralis, qui fiunt a numeris .ab. , et ex ductu .e in quadratis qui fiont 4 numeris
g.d.: et, sicut dixi, si unus ex numeris .e.z. quadralus fuerit, equalur numerus .cf.
ter duobus diuersis quadratis; et si ambo quadrati fuerint, equabitur numerus cf.
quater duobus diversis quadratis.

Ixuenire alio modo quadratum numerum, qui duobus quadratis numeris equatur;
adiaccant Jur°" numeri proportionales .ab. g.d., ut .a. quidem ad .b., ita.g. ad .d.; et
composilus ex quadratis numerorum .a.5, esto .e., numerorum quorque .g‘(L esto .z.; et
multiplicetur .e. in .z, el proueniet .c f-; dico quoniam .c f. est quadratus et equalis con-
tunctio ex duobus quadratis; quod sic probatur: ex .a. quidem in .g. proucniat 4., et
ex.b.in .d. proneniat kL, ct ex .a.in .d. proueniat .mm., et cx b. in g proueniat
0 dico primum quod numerus .mrn. numero 0. est equalis :
tionales numeri .a.b.g.d. in ea quam bahet .a ad .b. proportione. Quare multiplicatio
ex .. in.d. equatur multiplicationi ex .b. in .g., hoc est numerus .mn. numero .no.:
rc]iquos uero duos numeros inequales esse demonstrabo, scilicet k2. et J&l.: quare est
sicut .a. ad .b., ita .g. ad .d.; per equale crgo erit ut .a.ad .g., ita .b. ad .d. Quare

sunt enim propor-

si .b. cst maior quam .a., erit .d. maior .g.; ¢t si minorest.b quam .a., minor itaque
esset .. quam g Quare numeri .ag. aut! ambo sunt minores, aut ambo maiores nu-
meris .b.d., equales quidem esse non possunt; quia si equales essent, iam numeri.a.g.b.d.
non essent .u®.

Sint ergo .ag wminoves; quare factus ex eis, scilicet .tk, minor est facto cx db.,
hoc est quam .&{: et quoniam est ut a. ad .g., ita quadratus, qui fit ab .a. ad nu-
merum qui fit ex & in .g., hoc est ad numerum .tk. Rursus quoniam cst sicut .a.
al- g, ita b. ad .4. Sed sicut b. ad .d., ita quadratus, qui fit 4 numero .b, ad nu-
merum qui fit ex b.in o, hoc est ad numerum .kZ. Per equalc ergo est uta. ad .g.,
ita quadratus, qui fit & numero .b., est ad numerum .&/. Sed sicut .. ad g., ita fuit
quadratus qui fit ab-.z. ad numerum .£k.: quare et con]pos'iti et proportionales erunt,
loc est ut q.ad g., ita compositus quadratorum, qui fiunt 4 numeris .a.b. , est ad
compositum duorum numerorum .t&. et &Z., hoc est numerus .. ad numerum .¢Z. Simi-
liter ostendetur quod sicut a. ad g, ita .£4. ad z. Quare est sicut .e ad .21, ita ¢l ad
numerum .z. Ergo numerus .¢/. medius proportionalis cst numerorum .e.z. Qnare qua-
dratus, qui fit 4 numero .t/., equatur superficiei rectiangulj, qui fit cx numeris ez.
Sed superficies numerorum, que fit 4 numeris .e.z., est numerus .cf. Quare cf est
quadratus, cuius radix est .tZ. Aliter quoniam ostensum est, numerum ¢f. in superiori
demonstratione equari .m.”" quadratis ‘qui fiunt & numeris .tk. kI. mn. no., demon-
strabo quidem, quadeatum, qui fit 4 numero .£7., equar] eisdem .. quadratis hoe
modo. Quadratus quidem, qui fit 4 numero .tL; equalur duohus gquadratis qui fiunt
i numeris ¢k et kl., et duplo superficiei ex thk in AL  Sed superius Jdemonstrant-
mus, superficiem, que fit ex th in &/, crqualem  esse superficiei, que fit ex mn. in
no. Sed superficies , que fit ex mn. in .no., est ex eqqualibus numeris. Quare mn.
in .mo. est sicut mn.inse, uel sicut .zo. in se. Quare duplum ex ductn .tk in AL
equatur duobus quadratis qui fiunt & numeris mn. no.; quare demonstratum est, qua-
dratum, qui fit 4 numero £/, equalem esse eis qui fiont 4 nameris .tk. ki, mn.
no., hoc est numero cf., ut opportebat ostendere.
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Er quoniam minor est numerus .2k numero .%/., accipiatur ex .Jk. numerus .kp.
equalis numero .tk.; et, ut superius diximus, inuenientur quadrati qui fiunt & nu-
meris .mo. et pl., equarj numero .cf.

Possunt etiam duo quadrali inuenirj, qnorum aggregalio erit quadvatus numerus
per quoslibet dnos numeros datos. Verbi gratia : dentur duo numeri .a et b. prout
libuerit: sit tamen .b. maior; ct auferatur 4 quadrato numeri .b. quadratus | numeri .a.,
et residuum erit vadix onius quadratorum inueniendorum : deinde accipiatur duplum
cins quod proucnit ex ductu .« in .., quod erit ctiam radix alterius quadrati; quod
probatur per precedentem proximam demonstrationem. Sic ponam quod sit proportio
.g. ad .., sicut .. ad & et sit .g. cqualis .a., et d equalis .b.; ot crit id quod fit ex
ain se cquale ei quod fit ex .a.in.g.; et fuit id .tk.; etillud quod fit 4 .5. equale
¢ quod fit 4 .b.in .d., scilicet .A7.: ynde st auferatur .¢& ex A/, hoc est .kp., rema-
nebit pl., que cst una ex radicibus.

[tem duplum superficiei .q. in .b. equabitur cis qui fiunt ex .a. in.d. et ex .g.in
b, scilicet numero .mo., qui est alia radix.

Ixvenire duos numeros, quorum quadrati insimul juncti faciant numerum non qua-
dratum factum ex compositione duorum quadratorum factorum ex numeris datis.

Sivt duo datl numeri .gd., quorum quadrati simul coniuncti fiant numerum .z. non
quadratum : uolo duos alios numeros inucnire, quorum quadrati insimul juncti faciant
numerum .z. Adiaceant duo numeri .z. et .b., quorum quadrati coniuncti faciant nu-
merum .¢. quadralum, non sit sicut g ad .d., ita .q. ad .b.; et multiplicetur e. per
z., egrediatur numerus .i.; et inueniantur duo numeri, quorum quadratiinsimul con-
functi faciant numerum .I. Sintque .p.g., in quorum mensura ponantur recte .kl Im.
facientes angulum rectum , ipsum scilicet qui sub kim copuletur & m. Trit ergo

km. radix numeri .Z.; et accipiatur ex .km recta .mn. equalis radici numeri .z.; ct
protrahatur secundum rectum angulum linea .o et om., sunt recte rationales facien-
tes compositum ex quadralis ipsorum equalem numero.z. Quoniam quidem quadratus
recte .f.n. est equalis numere .J; et numerns (1. est factus ex .e.in z.; ergo si mul-
tiplicauerimus radicem numeri .e. per radicem numeri .g., habebitur radix numeri 7.,
hoe est on.k. Et quia radix numeri .e. est rationalis, quoticns unitas est in ipsa ra-
dice, toticns radix numeri.g., hoc est .mn., est in recta .mh. Sic ergo .f. radix nu-
meri .e. Quare est sicut unitas ad nuwmerum .f., ita m.n. ad .mk.; et sicut omn. est
ad .mk., ita no. est ad &L, et om ad .Im.: per cquale ergo mt unitas ad nume-
vum .f.,ita .no ad kL, ¢t mo. ad .ml. Quare si diviserimus AZ. per numerum .f,
egredietur numerns 7.0, rationalis. Similiter si diviserimus .mZ. per .f., ueniet .om.
Inuencti sunt ergo duo numeri .no. et .om., quorum quadrati coninncti faciunt non
quadratum numernm .m7., hoc ¢st numerum .z.; quiz est compositus ex quadratis
numerorum .g.d.; quod oportebat ostendere.

Et ut hec in numeris demonstrentur, sit numerus .g. 4., ct numerus .. 5.; (uare com-
positus ex quadratis | ipsorum, scilicet .z., est .41; et ex adiacentibus numeris .a. sit .3.,
et .b. sit .4, quorum quadrati coniuncti faciant .23., scilicet numerum .e.: multiplicatio
quidem ex .e. in .z., scilicet de 25 in .41, surgit in 10%5.; et est possibile inuenire duos
alios numeros dupticiter, quorum quadrati coniuncti faciunt .1023., quoram unus est
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.32., alter .1.; wel unus est 31, et alius .8.: sit ergo .kl 32 aut 31, ct Im sit .1, uel
8; et accipiatur radix de 25., scilicet numerus .f., et dinidantur per ipsum numeri .4/
et fm. , et hahebimus .rno. et om.; videlicet si k7 est 32, et Im. est 1., erit no
Z6, et om. crit tantum | unius. Inuencti sunt ergo duo numeri, scilicet 26 et 4,
quorum quadrati equantur .it., scilicet numero .z.: et si A7 fuerit .31, et Im. fuerit
-8, enit .mo. {6, et om crit 24; et sic inuencti sunt duo alij numerj, quorum qua-
drati insimul coniuncti faciant similiter 41.; quod oportebat facere.

St Ab unitate numeri quot cumque continui , pares videlicet et impares ordinate
disponaumr, numerus solidus, qui fit ab ultimo et 4 sequente et ab eorum aggregato,

equatur sexcuplo summg collectionis omnium quadratornm, qui fiunt ab omnibus na-
meris, videlicet qui fiunt ab unitate et 4 dispositis numeris : disponantur quidem ah
unil_ulc .ab. numeri continui pares et impares quotcumque ordinate bg.gd. de.cz.;
et sit 5.0, numerus sequens numerum .¢z. in ordine numerorum, hoc est quod sit uno
plus co, dico, numerum solidum qui fit & numeris ez..zi. et ei., hoc est id quod
fit ex ductu ez. in .zi., et productum in conjunctum ipsorum , scilicet .fe, equari
sexcuplo omnium quadratorum, qui fiunt ab unitate . b. et d numeris dispositis .bg.
gd. de. ez. Accipiatur quidem ex numero .zi. numerus.,zf. equalis numere .¢.z., re-
mancbhit /. unum. Item ex z¢. auferatur .kz. equalis numero .de., remanchit si-
militer ¢ wnum, in quo superhabundat numerus .ez. numerum .de. ; equalis enim
.zt. numero .ez. Erit ergo numerns ki duplum unius, scilicet 2. Solidus ergo nu-
merus, qui fit 4 numeris .ez. zk. et ek., equatur solido qui fit a numeris .ze. ed.
dz.: sed solidus qui fit 4 numeris .ez. z&. ek. cum solido «qui fit 4 numeris .ez. z&.
ki., et cum solido qui fit 4 numeris .ez. ki. ei., equatur solido qui fit 4 numeris
-ez. zi. ei.: demonstrabimus quidem, solidos .ez. zk. ki. etez. ki. ei. equales esse
sexcuplo quadrati qui fit 4 numero .ez. Ponam itaque numerum .ez. radicem. Erit
ergo .zk. radix, uno diminuto. Quare totus .e.i. duabus radicibus et unitati equatur:
multiplicatio quidem .¢z. in zk. facit quadratum, excepla radice. Multiplicatio qui-
dem univs quadrali, cxcepta radice, in numerum £ 7., scilicet in duo, facit duos qua-
dratos, duabus radicibus exceptis. Ergo solidus, qui fit 4 numeris ez. z4. &7, equatur
duohus quadratis qui fiunt 4 numero .ez., duabus radicibus exceptis. Rursus ex ez.
in .Aé. due radices proueniunt; quibus multiplicatis in duas radices et in unum, sci-
]Fcet in numerum i, faciunt mL™ quadratos et duas radices. Ergo solidum, quod fit
4 numeris .ez. k.i. ei., equatur nu* quadratis et duabus radicibus, quorum unuSqUis-
que quadratus fit & numero .ez.

Additis ergo supradictis duobus quadratis, duabus radicibus exceptis, cum nn.* qua-
dvatis et duabus radicibus additis, faciunt sex quadratos, quornm unusquisque fit a
numero .ez. Ergo solidum, quod fit d numeris .ez. zi, ei., equatur solido qui fit 4 nu-
mero .ez. sk, ek, et sexcuplo quadrati qui fit § numero .ez.

) Sed solido, quod fit 4 numeris .ez. z4. ek., equatur solidum .de. ez. dz. Frgo so-
lidum, quod it & numeris .ez. zi. ei., equatur solido quod fit 4 numeris .de. ez. dz,
et sexcuplo quadrati 4 numero .ez. Similiter ostenditur, Solidum, quod fit 4 numeris
Je: ez. dz., cquale esse solido qui fit a numeris gd. de. ge., ¢t sexcuplo quadrali
qui fit @ numero .de. Ergo Solidum, quod fit 4 numeris .ez. zi. ei., equatur solido quod
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fit & numeris .gd. de. ge., ct sexcuplo quadratorum qui fiunt 4 numeris .de. ez.:
ostenditur, solidum rursus, quod fit § numeris .gd. de. ge., equale esse solido quod fit
i numeris bg. gd. bd., et sexcuplo quadrati qui fit 4 numero .gd. Ergo solidum,
quod fit & numeris .¢3. 5i.¢i., equatur solido quod fit & numeris .bg. gd. db., ct
sexcupl(\ quadratorum qui fiunt & numeris .gd. de.ez.

Similiter, supradictis dispositis, ostendetur, solidum quod fit & numeris .bg. gd. bd.,
equale esse solido quod fit ab unitate .eb., et & numeris .bg. ag., et sexcuplo qua-
drati qui fit & numero ,bg. Ergo solidum, quod fit 4 numeris .ez. zi. ei., equatur so-
lido quod fit ab unitate .ab., ¢t numeris .bg. ag., et sexcuplo quadralorum qui fiunt
a numeris .bg."gd. de.ef. Sed solidum, quod fit ab unitate .ab. et & numeris bg.
ag., cquatur sexcuplo quadrati qui fit ab unitate .ad, Est enim .bg. 2., et @ g. 3. Erge
solidum, quod fit & numeris .es. zi. ei., equatur sexcuplo quadratoram qui fiunt ab
unitate .ab. et i numeris .bg. gd. de.ez.; quod oportchat ostendere. Est enim alius
modus, per quem possumus ad idem dewenive; qui in sequentibus ostendetur.

St ab uniiate numeri impares ordinate quotcumque disponantur, Solidum, quod fit
4 maximo corum et § sequente impari et ab eorum composito, cquatur duplolsexcu—
pli omnium quadratorum, qui fiunt ab unitate et & dispositis numeris. Sint quidem
ab unitate ab. numeri quotcumque dispositi impares ordinate .bg. gd. de., et se-
quens impar csto .€z.; dico quidem, solidum, qued fit 4 numeris .de. ez et ab corum
composito .dz., equari duplo sexcaplj, hoc est duodecuplo summe quadratorum, qui
fiunt ab unitate .zb. ct & dispositis numeris bg. gd. de. Summatur (sic) quidem ex
numero .ez. numerus .ci. equalis numero .de.; erit ergo numerus .iz. duo. Ostendam
prius, solidum quod fit & numeris .gd. de. et corum composito .ge. cum duodecuplo
quadrali qui it 4 numero .de., cquale esse solido quod fit 4 numeris .de. ez dz. Sit
itaque mumerus .de. radis; erit ergo numerus .gd. radix minus duobus; ct totus cum
e. erit duc radices minus duobus. Quare ex ductu .gd. in .de. prouenit quadratus,
duabus radicibus exceptis; quod totum, si ducatur in numerum .ge., hoc estin duas
radices, duabus unitatibus diminutis, prouvenient duo cubi numeri et me.* radices
minus sex quadralis; quibus si addatur duodecuplum quadrati, qui fit 4 radice .de.,
erunt duo cubi et sex quadrati ct m.® radices. Rursus quoniam .de. est radix, erit
numerus .ei. similiter radix, Quarc totus .ez. erit radix, et duabus unitatibus additis,
que sunt .z., et compositus ex eis .dz. ernnt duc radices et due unitates. Ex ducsu
quidem de. in .ez. prouenit quadratus ct due radices. Ex ductu quidem horum in
numernm .dz., hoc est in duas radices et in duo, proucniunt similiter duo cubi et
sex quadrati et " radices. Quare ostensum est, solidum quod (it & numeris gd. de.
ge., ¢t duodecuplum quadrati, quod fit 4 numcro .de., equale esse solido quod fit 4
numeris .de. ez. dz. Kodemque modo ostendctur, solidum quod fit & numeris .bg. gd.
bd. cum duodecuplo quadrati qui fit 4 numero .gd., cquari solido quod ﬁt 4 nu-
meris .gd. de.ge. Ergo solidum, quod fit £ numeris .de. ez. dz., equatur sulld'o quod
fit 4 numeris .bg. gd. bd., et duodecuplo quadratorum qui fuerint énumer{s gd.
de. Rursus ctiam supradiclis dispositis ostendetur, solidum, quod fit 4 numerts bg.
gd. bd., cquale esse solido quod fit ab unitate .ab., et numeris bg.‘ ag., ct duoj
decuplo quadrati qui fit 4 numere .bg. Sed solidum, quod fit ab unitate ab.,cetd
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ifz::cris bg et ag., est duodecuplum quadrati qui ‘ﬁt ab u'nitate .a.b.; ternarius est
numerus .bg., quaternarins quogue nUMerus .ag. Ergo sohd’um, quo’d ﬁl.a numeris
.de. ez. dz., equatur (luodecuplum omninm quadratomm, qui fiunt 4 subiacentibus,
scilicet ab unitate .ab. et & numeris .bg. gd. de.; quod 'Opol‘lcbnt ostendere. 1
Simili quoque modo si & binario disponantur pares numeri quotcumque per ordm?m,
inucnietur, solidum, quod erit ab ultimo eorum et E SL‘III'ICHIC' .el. ab corum composito,
equari duodccuplo omnium quadratorum, qui finnt é.dlS?OSltl-S.parl])-lls numeris.
Eademque uia et modo inucnictur rursns si d charw dispositj fueru_lt numeri quol'-
cumque ascendentes per ternarium ordinute;'solulum,. quod fit ab ullimo f)(){‘l]m et
sequente et 4 coniuncto , equari sexcupli triplo omnium quadl‘atorum‘ ({Ll.l fiunt ab
ipsis numeris ascendentibus per ternarium: et quando asc'endcn.t per binartum, ut .ﬁ[
in paribus , tunc ultimum solidum equatur duplo sexcupli omnium ([llﬂ(ll‘fllorllm'ad{a-
centium numerorum: et (Iuando ascendunt per unitatera, ut fit in {mmer‘ls conlmuis,
tunc suprascriptum solidum equatur simplo SeXCllplll qua.tdratorum .admc'cnlxum’numer?«
rum, utin suprascriptis demonstrauimus; que intetligas llﬂ quadralis, qu'I ﬁu-nt i numeris
qui ascendunt ordinate per quaternarium a . uel 4 V. per quinarium uel per
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Quare ex ductu solidi, quod fit & numeris .ab. bg. ag., in numerum .dg., egrediatur
numerus .A., cuins tertia pars cst integra, et cuins ctiam octaua pars innencta est in-
tegra. Ergo wigexima quarta pars eins erit integra, ut prediximus. Et si tertia pars
numeri a& .uel .bg. non est integra, si unusquisque cornm diuidatnr per .3., rema-
nebit ant equaliter aut incqualiter : ex utroque remancat primum equaliter ; quare
numers .gd. diniditur integraliter per .3. Quare cx duetu solidi supradicti in nume-
rum .dg. egreditur numerus, cuins tertia pars est integra. Sed non remanecat equa-
liter cx numeris .ab. bg., cum diniduntur per .3., remanchit ex aliquo ipsorum .., et
ex alio .2, Quare ex coniunctione ipsorum, scilicet ex numero .ag., tertia pars crit in-
tegra. Vade solidi, qui fuit 4 numeris .ab. bg. ag., tertia pars cius erit integra. Quare
ex ductu ipsius solii in numerum «dg. cgreditur numerus, cuius tertia pars est integra:
el quoniam cius octaua pars inuencta est similiter integra; erit ergo ujgexima quarta
pars eius integra, ut oportebat ostendere. Et lioc idem erit, si numeri .ab. ¢t b g, non
fuerint primj ad se ad inuicem.
ET si unus ex numeris .ab. bg. fuerit par, coniunclus cx cis erit impar; tunc osten-
detur similiter si solidum, quod fit 4 duplo unius cuiusque et ab corum coniuncto

. . A . . « smperhabnnldet <L -0 uperdlandit

scensionem reliquorum numerorum ag., ducatur in numerum .dg., surgere in numerum, cuius etiam uigexima quarta pars B 56 wes .l 30 T |

ascens . ) . 0| . . N . yx aegine infeciores pag. 265 i, 22.25
St duo numeri primi componantur ad se inuicem , feceritque compositus ex eis erit integra, sine nmwmeri sint primj inter se, siue non; et factus numerns, videlicet ke nleriores 1 .

i soli ? 1psi f 1 iplicetur
numerum parem; si solidus numerus, qut fit abipsis et ab eorum composito, multiplic

cujus uigexima quarta pars est integra, congruum appellauj. :
per numerum, in quo MalOr DUMETus excedit minorem , egredietur numerus, culu

81 circa aliquem numerum adiaccant numeri quolcumque minores ¢t maiores ¢o,

vigexima quarta pars erit integra. Sint duo numeri ab. et bg. prim.i ad se ifm?(‘fem,l fa-
cientes compositum ex eis .z.g. numerum parem, hoc est quod sint minimj i ipsa
proportione quam habet numerus .a.b. ad numcrum .bg., et numerus bg. maior; el
summatur (sic) ex numero .bg. numerus .bd. equalis numero .ab. Erit ergo num.erus
dg.id in quo numerus .bg. superhabundat numerum .ab. Dico quid?m quod si nu-
merus .ab. multiplicetur in numecrum .bg., et quod prouneniet ducatur in .zg., ct hoc
totur producatur in numerum .d'g., egredietur numerus, cuius uigcxlma‘quﬂrlu pars,
hoc est tertia octaue uel quarta sexte partis crit integra. l\'umcri' quidem ab. et
bg. ambo impares sunt; quia si non cssent impares, compositus ex eis non essel par
nec amho sunt pares; qui si pares essent ambo, ilam non essent primj .ﬂd se inuicem.
Ergo impares sunt numeri .ab ct bg. Et quoniam numerus bd equalis csl numero
.ab.;duplus est ergo numerns .@ d. numero .ab. Ergo par est numerus ad. Er.go re-
liquus dg. est par; quia si par numerus auferatur d parj, par rcn.'mnet; (_}t ql.uu nuj
merus .dg. est par, erit ergo medictas eius aut par aut impar. Lsto mes mpar ;
medictas quidem numeri .ad., scilicet .ad., est impar. Quare addita medietate nu-

et sit multitudo minorum equalis multitedinj maiorum; ct quot unusquisque cx ma-
ioribus superhabundat ipsum numernm, tot ipse numerus superhabundet minores, erit
summa adiacentinm cx ductu ipsius numeri in numerum multitudinis ipsorum. Circa
numeram .. adiaceant numeri .q.b.g.e.z. 1., ct sit minor corum numerus .4., maximus
numerus .J.; equot superhabundit (sic) | numerus . 7. numerum .d., tot superhalundat
numeras .. numerum .. Similiter quot superhabundat numerus .z. numerum .., tot
superhabundet numerus .. numerum .b. Rursns quot superhabundat mumerus .e. nu-
merum .., tot superhabundet numerus .. numerum .g. Dico,si ducatur .. in numerum
multitudinis numererum .a, b. g.e.

.., proueniet summa ipsorum omnium numerorun;
quod sic probatur : minvam quidem ex numero .J. superhabundantiam quam habet
ad numerum .4., addamque cam numero .a., erit unusquisque numerorum .a. J. equalis
numero .d.; quod etiam faciam ex numeris .zb. et .e.g., et erit unusquisque eorum
cqualis numero .@. Quare quot sunl numeri .@. b. g. e. z. i, 1oL numeri cquales

numero .. sunt in snmma coniunctionis numeroruni~.a. b. g. e. z. i.; quod apor-
tebat ostendere.

© Ques potne e o dueln o BB 4 ad. com medietate numeri g, scilicet additis duobus imparibus parent fa- Ixvenire numerum , quo addito super quadratum numerum, et diminuto ab ipso
roetn. b, Wl » margine fnferiore: .
pon. BBL, Tia. 37 ¢ 38

cient numerum ; ergo ‘medictas numeri .ag. est par. Quare totus .a.g. est partter par- faciat seniper qllﬂ(]l‘atum numerum; ¢t sic oportet, tres qu:ldratos et unum numerum

.28 verso.

- : i ;s e e 3 ol . uius
Vnde quarta eius pars est integra. Quare ex ductn |ag. in gd. surgit numerus, ¢

inuenire , quo numecro addito super minorem quadratum facit qnadratum secundum.
octaua pars est integra. Sed si medictas numeri .gd. par, erip ergo quaria ews m-

Super quem si addatur idem numerns, facit quadratum  tertium, hoc est maiorem.

e i 4w Lt sic addito ipso numero super sccundum quadratum, et diminuto ipso ab codem,

; i i g i a pe st similiter
corsoulin, 4+ 2 pag. 268, lin. 39 0 40y, LOGTR; quarc ex ductu .r[g. in .ag. ucniel numerns, cuius oclana pars est

I S A integra. Quare st quﬂ(l fit ex ductn .ag. ducatur in bg., ct hoc totum producamr {acit semper quadratum. Quoniam quadrati numeri omnes ordinate ascendunt per con-
b preaenit . BL quoaion iRl R ) . o - . oui ah. tinuam ascens; . p o S5t minor quadratus summa aliqna impa-
25 weron, Tin 5y pog Yt . 42 in .eb., prouenict numerus, cuius oclaua pars erit integra. It quoniam numers am ascensionem imparium numerorum, crit minor quadraius sum qi ]

i b.g. sunt impares, aut tertia pars unius cst integra aub non. Esto prius ntegra.

num numerorum ab wnitate acceptorum; super quem quadratum proponitur addere
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numerum, et fieri quadratum secundgm; qu.i (Iu:}dmtus rarsus coulstut ct (silc) aliqua
multitudine imparium ab unitate ordllnntc dlsposua; super ([}mm chanlx slcrl‘,un;u.r'n fua-
dratum, si addatur numerus idem qui nocctur congruum, qum'congrmtl ‘“S’]'(K”" ma-
iorem quadratum; qui etiam maior fpmdmtus c;’fredftur cx aliqua n{m u{m!ne mjpm
rium, similiter ab unitate accepta, i qua nAmlmudm'e t(‘)ta est 1m.1 mnc'o1 lm.P(i“,:?,:
facientium primum quadratum: et alia multitudo f'acneu?mm ‘cnnglu}\m .ucm. v l(“
multitudo facienlium eundem congruum. Quare multitudo imparivm famcr'ltmnfﬁ Iﬁl‘illo}‘c
quadratum diuidenda est in tres partes Predictas. Sed n.mltxlmdo imparium au(n;mm.
primum congruum est in aliqua proporllfmc cun m.uluhtudmc.famcntmm.sccumu'm‘
plures enim numeri impares sunt in multitudines fucmn.tm'm primam Ltongmumt ;[-udm
multitudine facientium secundum, cum minorves numeri 51.1115 m. ipsa propter Ul(mtc\m
rumerorum; quia in ipsa sunt anlccedent.cs impares , et in ulm. sunt conscqm;:r:.
Vnde qualiter congruum inueniatur in ah(!l}a data Ixrol)ul‘tlolle, in qua csslcgpu“ide":
ostendere procurabimus. Adiaccant' duo quilibet numeri .ab. bg.; 'c,ompus:u:ll;lg.i o
ex ipsis est .ag.; ot sit .bg.[maxor fuam .a.b., secundum .quantlizft‘cm Iy (u/lm}:l-
Si numerus (quidem .bg. ad numerum al?‘.mmo.rerr.l prn?ortlonem habueri l,‘mum_
mews .ag. ad numerum .dg.," tunc possibile (H:lt inuenire congruum ex 1-1.n.11 i
tudine imparium Labente proportionem ad multitudinem scq{mntltjm 1mpjmun0, N,
videlicet quam habet numerus .gb. ad numerum .ab.: et si maior fuerit prop e
numeri bg. ad numcrum .ba. quam numeri .ag. ad numernm K lg. ,'tunc imposs
bile erit inuenire duas multitudines imparium numerorum conn‘nu.as in proportwnl«i
(uam habet numerus .zg. ad numerum .dg.; tunc Possi‘])lle erunt (sic) inuenire duas :nlfld
titudines imparium numerorum contin\{as in proportlonc_ qué.m.x habet fmm?rus ,a{:l.“;“
numerum .dg.; et est (sic) summa uniuscuiusque multitudinis egrcfllelu.l cmclfr uan;
Esto prius proportio, quam habet numerus .bg. adv numerum .ab.,ml{mrd. cg -
habet numerus .ag. ad numerum .dg.; oportet ergo inuenirc duas mulititu mb m
parium immediate in proportione quam habet numerus Z)'r'. adAnumcrum n ,ﬂb
summa unitatum utriusque meltitudinis sit eadem : cnrfiunctlo quidem ex uumvquls{.l(l .
et bg., scilicet .ag, aut est par, aut imPﬂr. Esto prius par. Qun‘rc nur::cx];.‘ d-“m;
scilicet duplus ad .ab., par est. Vnde vesiduum .dg. parem cssc.necczse e .eniat o
quidem .dg. in bg proucmiat numerus .e.z., ct ex duclu .(Ig.‘ in .a pltv;)uumcri .
st ergo sicat gb. ad Dba., ita numerus .ez. ad numerum .zZ.; et suntn
Tt paves. i )
.JI{&:;HZ cx ductu @g. in numeris .g&. et .ba. proueniant pares nufncn ;kmi A,i
Est ergo sicut gb. ad .ba., ita Jhm. ad kL Scd sicat .gb. ad- ba., ta ei: ;‘u 0;,
ergo sicut .ez. ad .zé, ita Akm. ad kL: denique ducatur .ez. inAl., pmuefuu» A/”:
et ex ductu .3i. in Am. proueniat pg. Et quoniam est sicut .ez. ad .24, 1ta "
ad .kl Ergo id quod fit ex ductu .ez. in A/ cquale est ci quod fit ex d.uc‘mm;“
in km.; quave equalis est numerus .op. numero pg.: ostendam, uh‘uxAnque 1113;)t iy
esse congruum. Quoniam ex ductw .ez. in AL prouenit .op, quot l‘llllt:ltCS su "
numero .., tot numeri equales numero A7 sunt in numero op. Sed .qnnt mm‘lcca
equales numero (&, sunt in numero .op., tot continui numeri Aimpams ex;stentes‘m;m
numerum .A/. sunt in codem .op. Ergo quot unitates sunt in numero ez., ct
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numeri impares continui existunt circa numerum &l ita quod medictas corum sint
minores numero .kZ., ct alia medietas sint maiores; qui omnes faciunt numerum equalem
-op. Similiter ostendetur quod quot | unitates sunt in numero .51, tot numeri impares
existentes circa numerum Am. sunt in numero pq- Ergo sicut namerus .ez. est ad
.zi., ita multitude imparium facientium numerum .0p. cst ad multitudinem imparium
facientium numerum P> qui ostensus est equalis numero op.: dico etiam continuam
esse utramque multitudirem. Quia ex ductn ag. in .bg. proucnit .Am, et est Dby,
cqualis numeris .gd et db. ; ergo cx ductu .ag. in numeris dg.

el db. prouenit
km. Sed ex ductu «ag. i bd., hoc in .ab, prouenit &/ ; reliquus ergo ./m pro-
uenit ex .ag. in «dg.: sed ei numero, qui prouenit cx ag. in .dg., equales sunt nu-

meri qui proueniunt ex gd. In gb. ct in Ja., hoc esl numeri .ex. =i, Quare equalis
est wumerus [m. numero .ei. Accipiatur itaque ex numero .Jm. numeras ./n. equal
numero .ez. Reliquus ergo em. reliquo zi. est cqualis. Item ostendendum est,
merum kZ. maiorem esse numero .ez. quoniam proportie .gb. ad .ba.
proportione numeri .ag. ad .gd. Ergo aliquis numerus minor numero g, ad numerum
.gd. habet candem proportionem quam numerns -gb. ad ba.: sitque numeras af.
et quoniam est vt gb. ad .ba., ita af. ad dg. ; multiplicatio ergo .af. in .ba.
equatur multiplicationi bg. in .dg., hoc est numero .ez. Sed multiplicatio
«ab., hec est numerns .k/., maior est multiplicatione .af. in .ab., hoe est numero
-5, Accipiatur quidem ex mumero A7 numerus .7/ equalis numero ./n., hoc est
2., erit totus .fh.n. duplus numero .ez. Rursus super numerum .%m. addatur nu-
merus .me. cqualis numero mn., hoc est .zi.; duplus ergo est .nc. numero .z, Lt
quoniam par est numerus .kZ., si auferatur ab eo numerus Ll hoc est .ez., qui
st par, remanebit numerus 4%. par. Similiter si super &/ addatur Adn, erit totus
Jn. par. Verum et numerus .ue. est par; quare totus .kc. est par. Et quoniam k/.
est par, quol nnitales sunt in medictate efus, tot impare (sic) numert intorcidunt ah
unitate usque ad numerum k., uorum imparium swna (sic) facit quadratum nu-
merum, qui proucnit ex multiplicatione medietatis numeri Ak in se: sit ille (qua-
dratus numerus .ro. Item quot unitates sunt in numero .An., tot numeri numerantar
ordinate inter numeram ZA. et numerum i, quorum multitudo est par, cum nu-
merus Jfen. sit pav. Sed dimidium numedd fn. est .ez. Lrgo quot vnitates sunt in
numero .ez., tot imparcs numeri intercidunt inter numeros &% et 4 -5 eX quoram
multitudine ostensum est prouenire numernm -0p., cum sint circa numeram JAZ., me-
dictas quornm intercidunt inter numeros &l et k. et alia medietas | inter k2 et
k. ergo ex omnibus imparibus, qui sunt ab unitate nsque in numernm 4., pro-
uenit .rp., et est quadralus, cuius radix est medietas numeri &72. Rursus guot uni-

tates suut in numero .no., tot numeri intercidunt inter numeros Az et kc., quo-
runi

nu-
est minor

ag- in

medietas est ex imparibus numeris ; ergo (quot uunitales sunt in numero .m.r.,
boc est in .zi., tot numeri impares intercidunt inter numeros. kn ct Ae. ; ¢l sunt
continui cum imparibus qui

sunt inter &%, et .An., ut predisimus. Sed ex numeris
imparibus, qui suntinter Az et ke., colligitur numerus .pg., cum sit circa nume-
rum L. Ergo ex omnibus imparibus, qui sunt ab unitate usque in numernm .‘A'u..
Proucnit numerns .rq.; ergo quadratus est pumerns . et est cius radiv medietas

N 2R pecta,
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numeri .kc. Ergo congruum cst unusquisque numerorum op. ct pg., ut prediximus.
= - o

Inuentus quidem numerus est, scilicet pg.; quo addiltovsuper -qllﬁdl'ah?lr}, scilicetsulpcr
P, facit quadratum numerun, ([ui est .rq.; et diminuto ipso, sc%xcet .p{/:, mi
est .op., cx codem quadrato, scilice% ex rp, remanel quadratus, sc1hcctw.ro. 5 q}lu(
opportebat facere. Que etiam ut clufms m(leafnur, ponam numerum ,ab,'.,., n.umeul.m
quorque .bg. 5.; quare totus .ag. ent .8.; resxdum.n (juoque (lrf.. est .2.; pares enim
sunt numeri .¢g. et dg.: ex ductu quidem dg. in bg. pl:oucmt 0.5 et ex ducta
.dg. in .ab. prouenit .6.; ergo .ez. est 0. et zi. est .6 Est ergo smut.bgn ad .ge,
ita .ez. ad .z, hoc est sicut .5 ad 3., ita .40 ad .6.; ot 10 est numerus prime .mul-
titudinis imparium facientium congruum, et .6. est numerus secundg mnl.tltudmls f-n-
clentim idem. Item ex ductu .ag. in .gb. et in Da., hoc est ex .s. in 3. el 1{1
.3 proucnimnt JKm. s0. ct kloh; residaum me. esF 6., que Cflﬂﬂllllj .numens .e}z. 1.(;1‘
Addantur quidem super .4/, numerns .[n. equalis numero €3 .&fcﬂlcet .10., erit Az,
4.3 ct super km. addatur mm., scilicet .zi., qui est.6. exil (sic) Jec. 465 ct aufe-
ratur ex Al numerus .A¢ equalis .In., scilicet .10, remanebit %%, 13; ct ducatur .ez.,
hoc cst n. in .kl., scilicet .10 in .24, prouenit po. 280., qui est congruum; et sum-
ma decem numerorum imparium cxislentium circa .24, qui sunt inter numeros k% et
kn., hoc est inter 4. et 34,

Item cx ductu zi. in Km., hoc est de .6. in .40., proucnit .240., hoc est Pq est
summa sex imparium cxistentium circa .40., qui sunt inter .kn. ct .‘kc., Lioc est inter
.35 et .56 Ex numeris quidem imparibus, qui sunt ab uno usque in numerum .Ah.,
scilicet in .14, proucnit .ro.; et est .49., quia ab uno usque.m 14, sunt s(fptem ne-
meri impares, et sunt circa seplcnarium; quarc ex ductu‘ 7. in .7. proucnit Asum.ma
imparium , qui sunt ab uno usque in .14. Ergo .ro. eﬁt quadratus. Ex 1-1'|ult}tud.1ne
quidem imparium, qui sunt intev .k&. et hn., prouenit op. Ergo ex multitudine 1mj
parium , qui sunt ab uno usque in .An., scilicet in .34 , prouenit 1.1umerus TP
ct sunt ilj numeri impares .17., quorum summa surgit ex ductu .17, in se; ergo ..rp‘
est quadratus, et cst 289. Nam addito .ro cum .op., scilicet 49 cum .240., faciunt
.289., quorum radix est .7., scilicet dimidium .An. Item ex mulh.tudmc numcmrutu,
qui sunt inter .An et kc., proucnit numerus pg., qui est equah:s numero .0p- Est
enim .260. Ergo ex multitudine imparium, qui sunt ab uno usque in '“?'f prouenit nu-
merus rg., et est quadratus, cuius radix est dimidium numeri %e., sc111.cet .23, Tlﬂm
addito .pg. super .rp., scilicet 210. cum 289, faciunt .529., quorum mdfx.est .23.

Sep si proportio .gb. ad .ha. maior proportione .xg. ad .gd.; et .sn |Lcrmr‘1 nn-
merus .ag. par, dico possibile esse inucnire duas multitudines imparium coutinuas
facientes congruum in proportione quam habet numerus .ag. ad numerum .gll.: et
ut liquidius appareat, sit .ab. 1., et bg. 3; quarc.ag. est 4., et .dg. est .2 et mul-
tiplicetur .ag. in .«d., proueniat .ez.; ¢t ex .ab. in .dg. prouenial .zi.; est ergo
ut .ag. ad .dg., ita ez. ad .zi.: et quia ab cst .., numeri .ez. i sunt equales
numeris .zg. dg.; ergo .cz. est .4, et .zi. est .2. [tem ex ductu .Dg. in .ag. pro-
ueniat Am., et ex ductu .bg. in .gd proueniat .kl; est ergo Am. 12., et &L cst 6.
cst ergo sicut .es. ad .zi., hoc est sicut .ag. ad .dg.,itakm ad kl; et cx (lucllu

. in .kJ. proueniat .op.; et cx ductu .zi. in .km proueniat .pg. Equales etenim

269
sant .op. et pg. Vousquisque eorum est .25, Nam «0p. constat ex wr.* imparibus,
qui sunt circa &L 6, hoc circa A/ propter ez qui est .4.; quibus .4. additis super
ki facial Jkn; ergo kn. est .10.: similiter extractis 4. ex AL remaneat .kk.; ergo
k. est 2. Rursus addito numero .zi., scilicel .a. super .km, faciat .kc.; ergo ke
est 4., et auc. est .4, in quibus sunt duo impares, scilicet .11, et .13.; et sunt circa
numerum .k m., scilicet circa .12., qui faciont numerum Py Eigo primns quadratus,
scilicet .r.0., est .1., cuius radix est dimidiom numeri kh., scilicet .1. Secundus uero
quadratus, scilicet Jpey est .25, cuius radix est dimidium numeri k., quod est .4,
Tertius quidem quadratus, scilicet g, csl 49., cuius radix est dimidium numeri
Je., quod est .7. Et notum quia .24, est primum | congruum , cum sit minor nu-
merus, cuius 20.™ .4." pars sit integra; et orialur ex duchus minoribus numeris parem
numerum facientibus, scilicet ¢x uno et 3. Rursns ex numer

ab et by coniunctus
fit impar, ct aufferatur .«d. cx bg., et sit residunm corum numerns gd. Lt sit pro-
portio numeri gb. ad ba. minor proportione .ag. ad .gd. Inucniam yursus duas mul-
titudines continmas imparium jn proportione quam habet gb. ad .ba., ex una quoque
multitudine procreabitne congruum unitatum idem: adiaceat itaque numerus ¢. duplus
numeri .fg., ct numerus .s, duplus numeri .ba.; coninnctus quidem ex numeris fs.
par csi;etest .t ad s, sicutbg. ad ba.: et ducatur -gd. in numeris .ts., et pro-
ueniant numeri .ez. et zi, Est ergosicut ¢. ad .s., hoc est sicut .gb. ad ba., itaes.
ad .zi.: ct ducatur iterum numerus ag. in numeris .t.s., et proucniant Am. ct kl
Est ergo ut .£. ad 5., hoc est ut ez. ad zi., ita &m. ad kl: et quoniam pares sunt nu-
meri .£.5., pares sunt numeri .Am et Al.: et ostendetur per premissam ca que dicta suni
in numeris k&, kL in. nm. et mc., et in reliquis etiam .ro. op. pq. : est ergo
congruum .op. uel pg. cte. Que eliam ostendemus cum numeris. Sit ita ut bg. o,
¢t ba. sit ., erit @g. 3. et gd. 1. ett. 4 ot .s. 2 el ea. 4 etzi. 2. ot Km. 12, cl
kioe. et Jen. s et me. 4 ct kL9, ot quadratus .ro. unum congruum op., uel
-pg- 24 Quare quadratus .rp. est25., et quadratus 1. 40,5 que opertebant (sic)ostendere.

Lt quoniam numeri bg et ba., scilicet unum ot due sunt minores qui sint in
numeris; ¢t ex coniunctione eorum prouenit impar numerus; et cum ipsis habuimus 24.
per congruum, sicuti habuimus superius ex positione ternarij et unitatis, (ui sunt mi-
nores numeri qui esse possint facientium parem numernm. Ideo manifestnm est, 24.
esse minus, et primum congruum qued cadat in tiibus quadralis, qui sint ex inte-
gris numeris; sed cum fractionibus possunt inuenirj minores co,;ut insequentihus de-
monstrabimus.

SEp sit proportio gb. ad ba. maior proportione .eg. ad gd., tunc erunt multi-
tudo imparinm primj congrui ad multitudinem secundi, sicut ag. ad gd.; et sit
iterum ag. tmpar: que ut liquidins demonstrentur, sit g.0. 5., ¢t .ba 2 erunt ergo
-ag. 7. et dg. 3.: duplum quidem ex .gb. est .10, ct ex ba. est 4 ct ducatur 4. in nu-
meris .ag. et gd., et ueniet pro multitudine imparium primi congrui .25., et pro mul-
titudine secundi .12.: et multiplica unumquemque numerorum | eg ct dg per duplum
bg., et habebis .7 pro numero, circa quem sunt 42 impares numeri facientes secundum
congruum, et 30., circa quem erunt 23 impares facientes primam. Quare exiractis 25.
de 30. remanent .2., quorum medietas, scilicet unum, est radix primi quadrati; et adde
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zslocum .30., erunt .53, cuius medictas, scilicet 29, est radix secundi quadrati. Ttem adde
.12, cum .. faciunt 82, quornm medietas, scilicet .41., est radix tertij quadrati; ot ex
ductu .28. in .30., uel 12 in .70, habentur 810 pro congrao. F,grcdilur autem idem .840.
ex alijs duobus adiacentibus numeris, scilicet ex ScplCHﬂ}‘lO c.t qgmarw; Aq‘ula S'l S.O-
lidum, quod fit ab cis et ab eorum coniuncto, ducfﬁtur in .]Jma.rmmz SClhce.t 1({ in
quo .7. excedit .5., prouenict .s40. Egreditur enim mu!u'mdo prima imparium facicntium
ipsum ex ducto binario in septenarium. Quare ipsi impares numeri sunt 4., et sur}t
circa g0, qui egreditur cx quinario ducto in 12.: multitudo quidem sc::um.la prouenit
ex hinario ducto in quinarium; et est tlla multitudo circa .84., qui prouenit ex septe-
nario duclo in .12. Nam decies si., uel scxagesies .14, cquantur solido, qui fita 3 et 7et
12. ducto in binaum. Vade cuiuslibet congrui vigesima quarta pars est integm, 1}9,
supcrius ostensum est: ¢t cst .24 lnrimus congruum, quod inuemr] Potcst ({llm mtegris
quadratis numeris; et ab ipso 24 generantur omnia congrua. Quof,lcns cnim .25 l.nul-
tiplicabitur per quadratum numerum, tolicns congruum procreabitur, Ft?rur{l nminor
quadratus ex tribus quadratis, quibus congruit ipse i[le, per quem multiplicabitur 24
Medius autem quadratus erit numerus, qui PFDCrCﬂhltul: cx 1pso_quadrato ducto in
.25, Tertius quidem quadratus crit numerus, qui proueniet cx eud'em primo quadrato

.
ducto in .49., cuius numeri radix erit numerus factus ex multiplicatione radicis primj
quadrati in .7., qui est radix de .49.; et erunt multitudo prima imparium fﬂcic'ntium
copgrunm dupla multitudinis facientium idem. Similiter egredietur congruum si ‘mul-
tiplicabitur 25 per aliquam summam quadratorum, qui fiunt ab ordinatis numeris ab
unitate ascendentibus per impares ct pares, uel per impares tanium, uel ipsa res tantum,
aut per eos qui ascendunt per ternarium, seu per quatcrnarium, uel per 1‘cliquo's nume-
ros, quorum (uadratorum summas superius inuenire docuimus; et erunt proportio impa-
vinm facientium secundum congruum ad impares facientium primum, sicut radix ultimi
quadrati est ad radicem sequentis quadrati in ordine assumpte collectionis. Verbi gratia:
summa quadratorum trium imparium numerorum, scilicet unius et nouem et xxv.., etet
3i.; quibus ductis per 24 faciunt 8:0., |qui est congruum; prouenit eliam ex qm.uanlo
ct septenario adiacentibus: quare proportio prime multitudinis imparium ad multitudi-
nem sccundam est sicut .7, ad 5., ut superius. ostensum est.

Si congruum aliquod cum suis quadratis multiplicetur per aliquem qua(hjutuvm, nu-
merus factus ex multiplicatione congrui in quadratum congruum erit; reliqui qua-
drati erunt congruentes, facto congrue. Sit .ab. quadratus, et bg. sit cungruul.n, et
.gd. sit equalis numero .bg.; quadiati ergo erunt numeri .ag. et .ad.: et adiaceat
quidam quadratus numerus .e. Dico quod id, quod fit ex .e. in congruo .bg , congruum
t; et numeri, qui fient ex .¢. in quadratis .ab.ag. ad., quadrati erunt congrucntes,
congruo facto ex .e. in bg. Ex ductu quidem ex .c.in .ab. proueniat .zi.; et ex ductu
n .az.d. proueniat z&. Et quoniam ex .e. (uadrato
in .ag. quadralum prowenit .z£. quadratus. Est ergo etiam z#, et est .zi equalis duo-

.e.iu .ag proueniat .st., etex .

bus numeris, qui fiunt ex quadrato .. in quadratum «b., ct congruum .bg. Scd id
quod fit ex quadrato .e. in quadratum .ed. est numerus zi. Reliqnus crgo .it. pro-
creatur ex .c. in congruum bg. Et quoniam quadrati sunt numeri .c. ct .ab., factus
cx cls quadmtus cst; (|uadralus est ergo numerus .zZ. Rursos rlunniam ex quadrnm 0
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in quadratum .ad. factus est numerus .zk.; quadraius ergo est .sk., et est equalis
duobus numeris, qui fiunt ex ductu .e. in numeris .ag. et gd. Sed ex .e. in .ag. faclus
est cuadratus .zf. Reliquus ergo s/, fitexe. in -gd. Et quoniam equalis est numerus
bg. numero .gd., cqualis erunt factus ex .e.in .bg. facto ex .. in gd.: factus autem
ex .e.in .bg. est.it. Ergo .it. equalis est numero .£k.: si super quadratum autem ,zf.
addatur numerus .£k., faciet quadratum .sk.; et sid .zt quadrato auferatur .¢4., hoe
est .ii., remanchit .=/ quadratus; crgo congruum cst .ic., ct cougruunt ei tres qua-
drati, qui sunt .zi. ct .zt et sk que oportehat ostendere. Similiter ostendetur pro-
uenire idem, sialiquod congruum cum suis quadratis diuidatur per aliquem quadratum
numerum.

Voro inuenire congruum, cuius quinla pars sit integra: sit unus ex adiacentibus
numeris .3., alter sit numerus quadratus facientes coniunctum ex eis numerum qua-
dratum; et extraclo minore ex maiore remancat quadratus numerns. Evit itaque ille
quadratus .4.; quo addito cum quinario facit .9., qui est quadratus; et extracto 4. de
remanct 1., qui est ctiam quadratus; dico ex his numeris adiacentibus cgredi con-
gruunt, cuins quinta pars erit quadrata : proucnil ewim congruum cx his nomeris ex
ducta .1.in duplo quinarij; quod totum multiplicatur per duplum quaternarij; et illud
quod egreditar ducitur per noucnarium, | hoc est multiplicare superficiem, que fit ab
uno in duplo quinarij, in superficiem que fit & duplo quaternarij, in .9., hoe est .40.
in.72; sed ex ductu quaternarij in nouenarium prouenit quadratus numerus, cum ambo
sint quadrati. Ergo ex ducto duplo quaternarij in .9. facit daplum quadrati; ct ex
ductu dupli quadrati in duplo quinarij prouenit quadruplum quadrati ductum in qui-
nariem. Sed quadruplum quadrati facit quadratum numerum; ergo quadruplum qua-

drati ductum in .5. facit quincuplum quadrati, et ductu quincuplo dicti quadrati ducto
in 1. qui est quadratus, facit iterum quincuplum quadrati. Ergo congruum, quod fit
ab his, quinta pars erit quadrata.

Hec questio predicta in prologo libri huins.

Volo inuenire quadratum, cui addito .5. uel diminuto faciat quadratum numerum.
Adiaceat congruum, cui quinta pars sit quadrata, critque 720., cuins (ninta pars est
445 in quo dinide quadratos congrucntes eidem .720., quorum primus est .96t., secun-
dus est .1681., tertius autem est .2401.; et est radix primi quadrati .31, Secundi .41., tertij
-49., exibit pro primo quadrato &}

113 6, culus radix est [ .2., que prouenit ex dinisione

3. in radicem de .144., hoc est in .12 et pro secundo, hoc est pro quesito quadrato,

ueniet &% 11, cuius radix est 3, que prouenit ex diuisione .4t. in .12.; et pro ultimo
quadrato uenict 25 16, cuius radix est 3 4.

St duo quilibet numeri compouantur facientes compositum ex his parem numerum,
proportio compositi ad residuum, in quo maior excedit minorem, non erunt eadem
quanhabet maior numerus ad minorem. Adiaceant duo numeri .b. ¢t bg. ; el sit
-gd. id in quo maior .gb. cxcedit minorem ba.; et sit par numeras .ag.; dico non
esse ut .gb.ad ba., itu.ag. ad .gd. Sed si possibile cst, esto .ag. ad .gd., sicut .gb.

ad.ba.; erit ergo .d. superficies, que fit cx bg.in.gd., cqualis superficiel que fit ex

«ag.in .ba. Sit ergo .ze. numerus superficialis qui fit ex .bg. in .gd.; el namerus &

proucniat ex ag. in .ba.; equalis est ergoe numerus .ze. numero .£/.: cx ducta aatem
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.ze. in &l proueniat .op.; numernus ergo .op- cqualis est numero qui fit ex ductu ba.
in .gd.in ductum ex ag.in.bg. Sit ergo ductus .ab. in gd. numerus .z/.; ct ductus
ag. in Dg esto Jem.; maior est enim Jom. quam k., cum major sit numerus .gb.
quam .ba.; ergo .op. cqualis est numero qui it ex .zi. in .km. Esto itaque numerus
pq. factus ex .zi. in Am.; ergo numerns .op. cqualis est numero .pg. Sed op. qua-
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quia diniso .ad. per congruum .gd., hoc cst per .bg, prouenit numerus .ek., et ex di-
uisione @ g. in .gd. prouenit .ci. Frgo .ik. proucniet ex divisione .gd. in sc. Quare

zh. est similiter .4.; equalis est ergo .2, recte
stitutum ecst tctragonum .ek., ct k. est .4.; superficies itaque k., uel k3. est radix

¢t quoniam super rectam .ei. con-

tetragonj .ek. Ergo super tetragonum .ck. addatur eins radix, scilicet superficies k4.,

ful. 34 cerne dratus est, cum sit factus 4 duobus equalibus numeris, qui suat .ez. &2 |Ergo ct pg. proucniet superficics Jh.; et si ex quadrato .k aufferatur cius radix, que est .z,
quadratus est. Oslensum est superius in primo congruo inucniendo, numerum .Jm. equa- remanebit superlicies .z2.: et (uoniam ex dinisione numerorum .ab. et .ag. et .ad. in
lem esse numero .ei ; maior est enim .¢i quam .ez.; ergo maior est m. (quam ez.: aliquem numerum, scilicet in .bg., proucnerunt numeri .cz. ei. eh. Est ergo sicut .ab.
accipiatur ergo ex numcro Jim. numerus An cqualis numero .es., hoc est vumero Al ad .ag., ita .cz. ad ¢i.; sunt enim quadrati numeri ab. et ag. : ergo proportio nu-
Reliquus .nm equalis est numero .zi. : addatur itaque super Am. numerus me. cqua- meri .¢z. ad e est sicut proportio quadrati numeri ad quadratum numerum. Quare ex
lis numero .m.n.; et quoniam .kn. duplus est numero /., par crit kn. Ex multito- ductu .ez. in, e/, provenict quadratus numerus. Scd ei. recte equalis est recta .st.,
dine quidem imparium, qui sunt ab uno usque in .An., prouenit quadratus .op.; sunt cum sit cqualis recte .Zk.; tetragonum cnim est superficies .ek.; ergo superficics .et.
enim circa numerum .A/.: quare ki, est radix numeri op. Rursus quoniam cx zi. in est quadratus numerus.
km. prouenit quadratus .pg. Scd quot unitates sunt in numero .zi., tot impares nu- Similiter quoniam proportio e/ ad e/., hoc est le ad eh., est sicut quadrati nu-
meri sunt inter numernm &z et numerum kc.; duplus est enim .z¢. numeri .zi.; meri ad quadratum numerum, factus quidem ex numeris .e/. Ze. quadratus erit, hoc
ergo quadratus pg. constat cx imparibus, qui sunt inter kn. et Am. Ergo duo qua- est superficies /4. Inuenctus est enim quadratus numerus .ck., cul addita radice,
drati .op. et .pq. constant ex omnibus imparibus, qui sunt ab unitate usque in nu- que est &%, prouenit quadratus numerus .I%2.; ct si ex quadrato .e.k. auferatur cius Aubag dihus . o il >
merum k¢.; ergo numerus .0g. quadratus est, et est duplus quadrati .op.: proportio radix, remanchit quadratus numerus .et.; quod oportehat facere. inforiores pag. 213, Jin. 27 0 29).
exgo (uadrati 0g. ad quadratum op. cst sicut .2. ad .1., hoc ¢st sicut numeri non (ua- Similiter si oporluerit inuenire quadratum numcrum, cuiadditis duabus radicibus, ' ¢ A ;
drati ad numerum quadratum; quod cst inconueniens. Non ergo proportio coniuncti uel diminutis ab co, fiat semper quadratus numerus: dividantur tunc adiacentes qua-
.a.g. ad residuum dg. est sicut .gb. ad a.; quod oportebat ostendere. drati .ab. ag. ad. per dimidium congrui .bg., et proucniant numeri .e.z.ei.ch.,
Hoc idem demonstraretur, si numerus .qg esset impar; quia que proportio est nu- et erit uwmerus .zé, 2., cui equabitur numerus .iA.: quare unaqueque superficicram i/ ]
meri bg. ad .ba., cadem dupli gb. ad duplum .ba. Vade numerus .ez. ostenderetur et kz. erit (‘qnalis duahl'ls radicibus quadrati numeri .4.; et erit 'similiter pl:oportio
equalis numero A7, cte. Ex hoc enim ostendetur quod nullus quadratus numerus po- ez, ad .5t SlCllf., quadrati .el ad quadratum .ag. Quare numerus qui fit ex ez in .z £, |
test esse congruum; quia si possibile essel, etiam essel proportio coninneti duorum hoc est superficies et quadratus est; prapter candem ctvsupcr.ﬁ_cw@, scdlcetm}ryerus A
adiaeentium numerorum ad residuum, sicut malor eorum ad minorem. dh., est quadratus : inueutus est ergo quadratus .ek., cul additis duabus radicibus, 5 a
Quare subintelligitur, multos numeros esse qui congruum csse non possunt; sed S'filli“t 'I"/‘i. _l“"‘“e“it quadratus numerus J4.; ct demplis ‘f]‘ co‘!"'" M d"“]’“.‘; e —
omnis numerus potest esse congraum, si ex dinisione alicuius congrui per ipsum pro- dicibus, .scdu:ct Az, 1'cman'ct' quadra_tus. numerus .zl hoc idem intelligas | de wibus, : :
ueniat numerns quadratus; uel si ipse fuerit unus ex mn*" adiacentibus , ct rehq}u ucl<]llnrﬂms ::uhcxbus .add]lls uel diminulis. ] A
tees fiant quadrati: ut si ponamus .9. et .16. qui sunt quadrali; et coniunctus ex Cis, Ev ut hee in numerds habeantur, quadratus b, sit 4., et qu:uh::xtus g .‘?ll %3
scilicel .25., est quadratus;et anfferatur 9 de 16, remanent .7.; qui .7. potest esse cungl‘fxl'lm= quadratus quoque .{zd. sit .AF,; crun% ergo ‘cungmum Dgoudgd 2, in (‘Iuo dintdantur
multiplicatio quidem duapli de .9. in duplum de .16. facit quadratum numerumn, scilicet [ e.l 25 ¢l 4?, Proucmct €5 gy eted erit &5 15 l]llmCl;llf fuogue (f-/L eril & 2t ex ductu
.576.5 qqui si multiplicetur per 25., faciet iterum quadratum numersm; qui si ducatur (qul&jm‘ el inse .1)]'011|Cll||,([ll(l(]l‘il‘lum”ck. qum} ost ¢ ; = cui i ml«lnhlllr 1d r[}mg.m
per 1., facict congruum ; ergo .7.™ eius pars erit quadrata. ex ki i il scilicet & 4, proucniet 4554, cuius radix est i, hoe est 441 similiter
Volo inuenire numerum quadratum, cui addita radice ipsins faciat quadratum pu- st ‘l'“fcm““' 3 l,‘ 1’0‘7 est 4 ex 5 3 hoc E‘% ““‘“91'.“"/"5 €x numero l‘e.,'rcmzl-
merum; et si ipsa radix aufferatur ab eo, remancat similiter numerus quadratus. nebit pro SllJ)C]‘.[lClc «et. &%, quornm radix cst _" et siosuper qumlratl}m aliquem
Adiaceat congruum similiter cum suis tribus quadvatis, qui sunt numeri ab.ag. proponatur ﬂ'(‘(‘l et diminui duas radices, duplicabis quidem numeros .ez. ed. el., pro-
ad. Quare congrnum erit numerns bg. et gd.; et dividatur unusquisque quadratorum | nftuicnt Lol L2 ct 54 quieliam prouenient si dividatur 1. ct 25 et 4!): per d%m|-
£ 92 recre. «b. ag. ad. per congruum b g., et proueniant numeri .ez. ei.ek.; ct constitnatar dium congruum, scilicet per 12.; et sic radix quesiti quadrati erit - 25 ctsic intelligas

super .ei. tetragonum ek, et Compleatur supcrﬁcies A ; ¢t 2 puncto .z. equid‘is.tﬂﬂs
vectis ik et .e/. protrahatur recta .zz.; et quoniam numerus .ez. prouenit ex drusione
wumeri b, per bg.; et numerns .e.d. proucnit ex diuisione numeri .a g. in congruum
Hg.; numerus quidem zi. prouenit e¢x diwisione .bg. in sc. Ergo .5f. est 1z similiter

de tribus uel pluribus radicibus additis et diminutis.

Ounium trium quadratorum, qui sunt continui impares, maior quadratus addit super
wedium octo plas quam medius super minorem. Adiaceant tres radices .ab. bg. ad.
trium datornm quadratorum, qui sunt impares el continui ; et sit radix .al. minor
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quam .bg., ct bg minor quam .dg.; dico quadratum, qui fit 4 nomero .gd., adderc
octo plus super quadratum, qui fit § numero bg., quam addat quadratus, qui fit 4
numero bg. super quadratum, qui fit 4 numero .ad.
) Quare numeri .ab.bg. gd. sunt radices trium continucrum quadratorum imparium;
impares quidem sunt et continui. Quare bg. superhabundat .zd. in duobus, et in tot
superhabundat numerus .gd. numeram bg. Aufferantur ergo duo 4 numero Dy, e
mancatque ex eo numerns &.: propter candem si a numero .gd. aufferantur duo, sci-
licet numerus .cd., remanebit -gc- equalis munero Og. Rursus si 4 numero .cg. aulfe-
ratur numerns .gf. equalis utrique numerorum .ab. be., remanebunt duo Pro numero
fe.; quare totus fd. est 4. Et quoniam numerns .ge. est id in quo numerus bg su-
perhabundat numerum abd.; et est e.g.duo; addit ergo quadratns, qui fit 4 numero
-bg., super quadratum, qui fit & numero .ab., duplum numerorum .ab. -bg., hoc nu-
meri .ag. Similiter ct quadralus, qui {it 4 namero .g.d., addit super quadratum bg.
duplum numerorum -bg. gd.; ergo quot excedit duplum numerorum bg. gd., duplum
numerorum .ab. bg., tot excedit numerus qui estinter quadratos, qui fiunt 4 numeris
-gd. gb., numeram qui est inter quadratos, qui fiunt 4 numeris .gb. ba.: comuniter
aufferatur duplum numeri bg., quot | ergo superhabundat duplum numeri .g d. duplum
numeri .ab., tot superhabundat numerus qui est iuter quadratos, qui fiunt 4 numeris
dg.gh., numernm qui est inter quadratos, qui fiunt 4 numeris .gb. ba. Sed duplum
numeri .@b. est sicut duplum numeri 8f5 ergo duplum numeri .gd. superhubundat
duplum numeri .a b., hoc est duplum numeri -gf.-in duplo numeri .fd. Sed duplum
uu@eri fd. est octo; quaternarius est enim fd.; ergo quadratus, qui {it 4 numero .gd.,
addit octo super quadratum, qui fit 4 numero .bg., plus quam addat quadratus, qui fit
4 numero .bg, super quadratum, qui fit 4 numero ba., ut oportebat ostendere.

.Er quoniam sccundus quadratus impar, scilicet .., addit unum octonarium super
primum quadratum imparem, scilicet saper 1., inuenictur ex his tertium quadratum
imparem, scilicet .25., addere duos octonarios super secundum quadratum imparem; et
ste semper inuenictur ordinata ascensio quadratorum imparium ascendere per aseen-
sionem. numerorum, qui ascenduut per octonarium : hoc idem aceidit in quadratis pa-
rium mll?jerumm preter ascensionem secundi quadrati paris, scilicet .16., qui addit .12.
super primum quadratum parvem, scilicet super .4.: deinde pares quadrati ascendunt
per octouarios in infinitum pumerando supra .12, Vel sccundus quadratus par addit saper
primum q.uadralum parem tres quaternarios; et tertius super secundum addit quinque
(1uat.emal'ms;. ct qual‘lus super tertium scplem qua[el‘narios; et quintus super (Iu:u'tum
nouem;. cLA sic semper adduntur duo qualernarij per ascensionem imparium numeroruim
usque in infinitum secundam hane propertionen. Vel primus quadratus parium, scili-
ent ..f., constat ¢x uno quaternario. Sccundus super primum addit tres quaternarios.
'chrlms super scm‘m(lum (fuingue; et sic inuenitur, pares quadratos ascendere per ascen-
sionem quaternariorum, que ascendit per impares numeros ordinate. Similiter inueni
quadratos numerorum qui ascendant per ternarium ordinate, ascenderc per ascensio-
nem noucnnrifrum, qui ascendunt similiter per impares numeres. Verbi gratia : ua-
dratus ternarij est semel .9, Sexnarij addit super primum Lres nouenarios, cam Sit .36-3
super (uem quadratus nouenarij addit quinque nouenarios. Sequens ucro, scilicet qua-
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dratus duodenarij , addit .7. noucnarios super quadralum noucnarij ; et sic deinceps
illad idem inuenj cx ascensione quadratormm, qui sunt 4 numeris ascendentibus per
«uaternarium, et per alios numeros in infinitum; ex quibus omnibus collegi solutiones
quaramdam sequentium questionum. |

Volo inuenire in data proportionce duas differentias trium quadratorum. Esto data
.a.b. primj ad se inuicem; numeri

proportio numeri .a. ad numerum .5., et sint numer
quidemn .@b. aut sunt continui aut non. Sint primum continui, et esto numerns .b.
maior quam .e; et adiacet unitas .¢; ct ab unitate .c, in ordine disponantur tot numeri
impares, quot sunt unitates in numero .b. maiori, qui sunt d.e.fg.; et accipiantur
quadrati numerorum .e.f.g., qui sint numeri %7.%.; dico quod proportio differentic que
est inter quadralum % et quadratum .i., ad dilferentiam que est inter quadratos .k,
est sicut numerus .a. ad numerum .b.; quod ita probatur: quoniam unitas est .c., et
aly ipsa depositi sunt numeri impaves ordinate .d.e.f.g., erit .d.3. et e 5. et . f. 7. et
.g- 9; et quadratus, qui fit 4 numero .e., scilicet numerus /., est 25.; et quadratus, qui
fit a numero .f., scilicet numerus .i., est .49.; et quadratus, qui fit 4 numero .g., scilicet
nuuerus .A., est s1.: et quia numeri .d.e.f.g. sunt sccundum quantitatem unitatum ,
que sunt in numero .b.; et numeri .d.e.f.g. sunt .un®"., erit manifestum quod numerus
.b.est 4., et numerns .. est .3.; et manifestum quod quadratus, qui fit & numero .d.,

scilicet 4 ternario, addit super quadmtum, qui fit ab unitate .¢. unum octonarium; et
quadratus, qui fit 4 numero .c., addit super quadratum numeri .d. duos octonarios. Et
quadratus, qui fit 4 numers .f., scilicet numerus i, addit super quadratum, qui fit 4 nu-
mero .¢., hoc cst super numerum .%. tres octonarios, videlicet secundum quantitatem
unitatum, que suntd numero .a.; nec non et quadratus, qui fit 4 numero .g., addit su-

per quﬂdmtum, qui fit 4 numero .f., scilicel super quadratum i, (quatuor octonarios,
scilicet secundum quantitatem unitatum, que suat in numero .b.: quare proportio dif-
ferentig, que est iuter quadratos .h.i., ad differentiam, que est inter quadratos £k, est
sicut .a. ad .b., hoc est sicut 3. ad 4. Et si numerus .a. esset .10., ct .b. 11., sccundum
ca que dicta sunt, addendi esscut simul 10 el 11, ¢t 21, que inde proueniunt, essent radix
medianj quadrati : quare .19, erit radix minoris quadrati, et 23 erit radix maioris. Sunt
eninn 19. ct 21 et 23 continui impares; et est .21. decimus numerus impar ab unitate. Quare
quadratus, qui fit ab ipso .21, scilicet .31, addit super quadratum, qui fit 4 .19., scilicet
super .36i., decem octonarios. Etquadratus, qui fit 4 20., cum sit undecimus numernsimpar
ab unitate, addit super quadratum, qui fit 4 21, scilicet 320 super 441, undecim octona-
vios: quare differentia, que est inter 361 et 441., scilicet .s0., est ad differentiam, que est
inter 44t et 520., | scilicet ad 88., sicut .10 ad 11, Kam quam preportionem habet .80 ad
8s., camdem habet 4 de 80, ad 4 de 8., scilicet 10 ad 15 quod oportebat ostendere.

Er si non sunt numeri .e.b. continul, erunt ipsi numeri ant impares collaterales, anl
non. Sint primum collaterales impares; et quoniam quadrati, qui sunt 4 paribus nu-
meris, ordinate ascendunt per quadruplicatam ascensionem imparium numerorum, ul
4., (qui est quadratus hinarij, scilicet primj paris numers, qui ascendit per quantitatem
unius quaternarij; et 16., qui est quadratus secundi paris numeri, scilicet quaternarij,
qui surgit per quadruplicatam ascensionem duorum imparium numerorum, scilicet de
AL et 3., erit manifestum rllm(] unusquisquc qundmtus par addit duos quatm‘nm'im ]»]nc
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super antecedente quadratum parem super quaternarios, quos addil ipse antecedens
quadratus super suum antecedentem quadratum; hoc quod tertins quadratus par addit
super sccundum quadratum parem quindque quaternarios, cum secundus quadratus par
addit super primum tres (uaternarios, scilicet .1¢. saper .4.; et quartus quadratus par
addit super tertinm quadratum septem quaternarios; et ita accidit omnibus per or-
dinem. Vnde cum uolumus inuenire duas differentias inter tres quadratos numeros, quarum
proportio sit sicut duo numeri impares collaterales, ut dicamus sicut 11, est ad 13.
Accipiemns inter pares quadratos continuos, quorum medianus quadratns addat super
antecedentem quadratur parem .11. quaternarios. Qui tres quadrati ita possunt inucnirj.
Addantar .11. cum .13, crunt .24.; quorum quarta pars multiplicetur per .2, scilicet per
radicem primj paris quadrati, erit .i2., qui sunt radix mcdiauj quadratj; et 10 erit radix
primj quadratj, ct 14 erit radix secundi quadratj : possumus ctiam hoc idem inuenire
inter quadratos, qui fiunt 4 numeris ascendentibus per ternarium. Verbi gratia: wo-
lumus inuenire duas differentias inter tres quadratos numeros, quarum proporto sit
sicut 19. est ad .21., qui sunt collateralos impares; addemus .19. cum .21., et 40. que pro-
ucniunt, dinidemus per 4.; ¢t 10 que inde proucniunt, multiplicabimus per 3, scilicet per
radicem primj quadatj ipsins ordinis, crunt .30., que erunt radix medianj quadratj.
Quare radix minoris quadrati erit .27, ¢t vadix maiosis crit .33. Nam quadratus qui fit
d 0., scilicet 900., addit super quadratum qui fit ad 21., scilicet super 720, nouenarios
49,5 ¢t quadratus qni fit & .33., scilicet .1089., addit super .900, nouenarios .2L.; et sic
proportio differenti, que cst inter 729 et 900., scilicet 171., est ad differentiam que cst |
inter 900 et 1089, scilicet ad 189, sicut 19 ad 21; hoe uolumus: quod etiam inuenietur inter
aquadratos, qui funt 4 numeris dscendentibus per quaternarium, ucl quinarium, uel per
alium quemlibet numerum.

Er si proportio duarum differentiarum, que sunt inter tres quadratos, fuerit sicut
aliquis quadratus .a. ad aliquem quadratum .., uoluero ipsos tres quadratos inuenire.
Ponam numerum .¢ medium inter .@.b. in proportione conlimua cum possibile. Quia,
ut in Euclide habetur, inter duos quadratos numeros unus medius intercidit numerus,
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Numeri ergo .ef. et eg. ct eh. coulinue proportionales sunt. Ft quoniam est sicut
ef. ad .eg., ita eg. ad .e/e. : disiunctim crgo erit sicut .ef. ad .fg., ita eg. ad
-gh.: permutatim crgo sicut .ef. ad .eg., ita .fg. ad gh; sed ef. ad eg. est sicut
a. ad b ergo sicut .a. ad b, ita fg., scilicet differentia que est inter quadratos
ef. et eg. est ad .gh., scilicet ad differentiam que est inter quadratos .eg. ot .el.:
que etiam ostendantur cum numeris. Esto quidem numerus .a. 16., et numevus. b. 25.;
quare numerus .e. evit .20., qui procreatur ¢x ductu radicis de 16 in radicem de .23; ot
est sicut 16, ad .20, ita .20 ad .25.; et crit quadratus numeri .a., scilicet numerns ef.
256.; et quadratus wumeri .¢., scilicet numerus .eg., 40.; ct quadratus numeri 5., hoc
est numerus .ch., ‘ est .625: vnde siex £g. auferatur .e o remanchunt .444. Jrro numero
fg.; et si auferatur quadratus .eg. ex quadrato .ek., scilicet .s00. de .625., remanchunt
.225. pro numero .gh: sunt enim .44, ad .225. sicut .6, sunt ad 25.; et hoc uolui de-
moustrare.

ET si data proportio duarum differentiarium cadentivm inter tres quadratos non
fuerit aliqua suprascriptaram, videlicet ex continuis, uel ex imparibus collateralibus
numeris, aul ex duobus quadratis. Solutionem quarum ex ascensione octonariorum ca-
dentem inter guadratos impares, que fit ex numeris continue ascendentibus ab uni-
tale, cx ascensione quatcrnnl"lol‘um cadente inler pares quadrams numeros, que fit ex
numeris ab unitate ascendentibus per impares numeros. Inueniemus hoc ordine. Po-
namus ut proportio duarum differentiavum cadentium inter tres quadralos numeros
fiat sicut .2 est ad 9.

Accipiam primum quadratum qui fit 4 quinario, qui addit super quadratum sibi
antecedentem imparem dnos octonaries. Et habebo ipsum pro primo quadrato, si pos-
sibile fuerit; ct proportionabo ipsos duos octonavios cum octonarijs, (uos addit se-

quens quadratus impar super quadratum quinayij, scilicet cum .3. octonarij
proportio de .2. ad 3. non est sicut .2. ad 9, super tres octonarios addam ¢natuor vcto-
narios, quos addit quadratus noucnarij super quadratum septenarij, ct erunt seplem

t ¢k quia

octonarij; et erit proportio duorum octonariorum ad septem octonarios sieut .2. ad 7.

Bhversr, ling

Sed proportio de .2. ad .7, est -maior proportione quam habet .2. ad 9. Quare snper .7,
octonarijs addam multitndizem octonariorum additionis sequentis imparis quadrati ,

w 236, in. 28 o 30 et procreabitur numerns .c. ex multiplicatione radicis numeri .a. in radicem numeri .b.;
oy et crit sieut .. ad .., ita .c. ad &.; et sicut .c. estad .b.,ita b sit ad .d.; et erunt

s verso, Hin. 153 prg 276, lin.
108

- nmmmeri .a.6.0.d. counlinue proportionales: quare erit sicut .a. ad .b., ita .c. ad .d.; et
sit quadratus numeri .@. numerus .ef;, et quadratus numeri .c. numerns .eg. Insuper
et quadratus numeri .b. numerus .e.le.; dico, differentias que sunt inter quadratos ef.
et eg. et el., sci

et numeri .fg. et .gh., proportionem habere ad se inuicem, eam
quam haket quadratus numerns .. ad quadratum numerum .b. ; quod sic probatur.
Quoniam numerj .a. ¢. b. continuo proportionales sunt, est sicut .. primus ad .b. ter-
tium, ita quadratus nomeri .q. primj ad quadvatum numeri .c. sccunds, ut in geome-
”"f' aperte monstratum est. Est enim quadratns numeri .o, numerus .e., ", ¢t quadratus
nuniert .¢. numerus Aeb B

ergo est sicut .q. ad .b., ita numerus .ef. ad numcrum eg.
Rursus quoniam numeri .c. b d. continue proportionales, est sicut .c. ad d., ita qua-
dratus numeri .c., scilicet numerus a8, ad quadratum numeri .b., scilicet ad nume-
rum .ch. Sed sicut .c. est ad .d., ita fuit .. ad b.; ergo sicut .a. ad b., ita nu-
merus eg. ad numerum .ek.; fuit etiam sicut .4, ad b., ita .ef. ad numerum eg.

cius videlicet qui fuit ab .11, evunt octonarij 12.; ad quem numerum, cun duo habeant
minorem proportionem (uam ad .9., duplicabo numeros proportionis, scilicet .2. et 9.,
et habebo 4. et 4s. Et considerabo proportionem quam habet .4. ad sequentem sibi nu-
merum, scilicet ad 5., uel ad duos sequentes numeros, scilicet ad .5. ¢t ad 6., nel ad
tres sequentes numeros, donec inuenjam inde proportionem quam habet 4. ad 48,5 ct
hoc erit cum accepero & quaternario trcs sequentes numecros, scilicet .3, et .6. et 7.,
qui faciunt .18.; ad quem numerum 4. habet proportionem, eam quam habet 2. ad .o.:
et propter hoc inucnta est solatio questionis, et habebo. pro maiorj quadrato ipsum
qui est 4 15., scilicel 923.; que .13. habentur ex duplo de.7., uno addito; et est qua-
dratus, qui fit i 13., addens super quadratum, qui fit ad 3, septem octonarios; | et
quadratus, qui fit 4 13, addit super quadratum qui fit ab i1, sex ectonarios; et qua-
dratus, qui fit ab 11, addit super quadratum qui fit & 9 quinque octonarios; ct sic qua-
dratus, qui fit ad 13, addit saper quadratum qui fit 4 9, octonarios .18.; et quadratns,
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qui fit & 9, addit super quadratum qui fit 4 7, quatuor octonarios; et sic proportio
differentig, que est inter quadratum qui fit & 7, et quadratum qui fit 4 9., scilicet
inter .49. ¢t 81., crit ad differentiam, quc est inter si et 223, sicul .2. ad 9; et hoc
est quod wvoluj demonstrare.

Soluuntur ctiam omues suprascripte questiones ¢t corum cousimiles in quadratis
qui fiunt & duplo uel 4 triplo uel 4 quolibet alio multiplice numerorum, 4 quibus
fiunt quadratj suprascriptorum {séc) inuentionum. Verbi gratia: fucrunt (uadrati supra-
scriplg questionis d 7 et 4 o et a 15, Quare si dupricauimus hos tres numeros, ha-
bebimus pro radice minoris quadrati 14., et pro radice medianj .1s., et pro radice
maloris .30.; et erit similiter proportio differentiarum, que sunt inter quadratos, qui
fiunt ab ipsis numeris, sicut 2 ad o.; quod ostendam in lincis: sit linea .ab. 19., sci-
licet quadratus septenarij ; el ac. sit st. , scilicet quadratus noucrarij; et ad. sit
quadratus qui fit 15.; et .ez. sit quadratus qui fit 2 14.; et ed. sit quadratus qui fit
a 18; et .c.t. sit quadratus qui fit 4 30. Et quoniam numeri, 4 quibus fiunt quadratj
ez. ei. ef., dupli sunt numerorum, & quibus fiunt quadrati .ab. ac. ed., erit
unusquisque quadratorum .ez. ef. et. quadraplus sui similis , scilicet ez. ex .ab.
el ¢i. ex ac. ct ef. ex .ad. Ei quoniam totus .e.i. ex toto .ac¢. quadruplus est,
et ez ex ab. similiter est quadruplus, reliquus .zi ex reliquo be. quadruplus
est. Similiter ostendetur, .f. quadraplus esse ex .cd.; quare est sicut bc. ad cd,
ad .¢t. Est enim .bc ad cd. sicut 2 ad 9.; et z¢. ad .7z est similiter sicut
2 ad 9. Similiter si numeri, & quibus essent quadratj .cz. ef. ef., essent triph nu-
mervorum, a quibns quadratj .ab. ac. ad., esset unusquisque quadratorum .ez. ¢i. ef.
nonuplus sui similiter; quare differentia .zi. esset nonupla ex differentia .bc., et dif-
ferentia /2. ex differentia .cd.; quare csset sicut b¢. ad ed., ita zi. ad it; et hoc

ita .zé.

uoluj demonstrare.

ET si proportio dvarum differenliarum, que sunt in tres quadratos, fuerit sicut .11,
est ad 43, erit primus quadratus .25. Secundus w29. Tertius 34s1.; quos hoc ordine
inuenj, Posui primum pro mediano quadrato quadratum | qni fit 4 23, cum ipse addat
11 octonarios super quadratum qui fit d 2t.; et inuestigani proportionem quam habet
1. ad primum sequentem sibi numerum, ucl ad duos, uel ad plures, el nou inuen]
cum ipsis numeris proportionem cuam habet 11. ad .43.; quia si addatur 12 ct 13 ct
14, qui secuntur 11. in ordine numerorum, non faciunt ultra .39.; ad quem numerum
-1, habet maiorem proportionem cquam ad 43.: et si cam ipsis 39. addatur sequens
nuwmerus, scilicet .15., ueniunt 54.; ad quem numerum .11, habet minorem proportionem
quanm ad 43; et propter hoc duplicauj .11. et 43, et triplicauj etiam, ct per unumquent-
que numerorum, qui sunt usque in .7., multiplicau] cos, et non inuenj inter continuos
numeros proportionem quam querebam: ad extremum octuplicauj .11. et .43, et habui
8. et 344.; et dinisi .83 per 1., ct proucncrunt .8.; circa quenm posui decem numeros
sibi continuos, et fuit 8. medius inter cos; et fuerunt .11, numeri, qui insimul aggre-
gatj faciunt .88., ex quibus minor numerns est .3., maior .13.: et duplicanj 13., et ad-
did] .1., et prouenerunt .27, cuius quadratus addit octonarios. 13. super quadratum qui
fit 4 25; et quadratus, qui fit 4 25, addit 12 octonarios super quadratum qui fit a 23;

et sic inuesligando inuenj, quadratum, qui fit 4 o, addere snper quadratum qui fit a
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3, octonarios .88., qui proueniunt ex aggregalione numerorum, quisunl d 13 usque in
3., scilicet ex undecim numeris ordinatis.

Deinde accepi .14. cum suis sequentibus numeris usque in 29, ct aggreganj cos,
et habui .344., scilicet octuplum de 43.; et super duplum de 29, addidj .1., ct habui
.59, pro radice maiovis quadratj, scilicet de 3481, qui addidit octonarios .29. super (ui-
dratum sibi antecedentem imparem , scilicet super cum gqui fit & .57.; qui quadratus
addit super quadralum, qui fit d 35., octonarios 23.; ¢t sic addendo omnes octonarios,
quos addunt antecedentes quadratj, qui sunt 4 quadrato, qui fit 4 50, vsque ad qua-
dratum qui fit 4 27, super suos consequentes, collegj, quadratun, qni fit 4 59., addere
super quadratum, qui fit 4 .27., octonarios 344.: quare proportio differentig, que est in-
ter (uadratum qui (it 4 quinario, et quadratum qui fit 4 27, est ad differentiam que
est inter quadratum qui fit 4 27, et qundmtum qui fit 4 59, sicul .11. ad 435 que
ctiam proporiio inuenictur in quadratis, qui sunt 4 duplo uel ab ’ alio quolibet mul-
tiplice radicum inucntarum.

Volo inucnire tres quadralos numeros, ut additio primj et secundi, nec non ipsorum
trium numerorum faciat quadratum numeram. lnueniam primum duos quadratos nu-
meros, ex quorum addictione proueniat quadratus numerus, ¢t fiant 4 numeris primus
adse inuicem. Sintque 9 ¢t 16, cx quorum additione proucniunt 2., qui est quadratus
nunierus: et accipiam quadratum, qui colligitur ¢x aggregatione omnium ymparium nu-
merorum, qui sunt infra .25.; qui quadratus cst .144., cuius radix est medietas duorum
extremorum ipsorum imparium numerorum, scilicet de .1. et .23. Ex aggregatione qui-
dem de 134 et 25 proucniunt .169., qui numerns quadraius est; et sic inuenii sunt
tres numeri quadratj, quorum duo, nec non et omnes simul aggregatj faciunt qua-
dratum numerum: super quem etiam quadratum si addatur quadratus numerus, qui
colligitur ex omnibus imparibus numeris, qui sunt ab uno usque in te7., cuius qua-
drati radix est .84., scilicet medietas de 168, proueniunt 7225, qui numerus est qua-
dratus, ct eius radix est .85.; et sic inuenti sunt quatver quadratj, quoram duo uel
tres, nec non et omnes simul coniuncti faciunt quadratum numerum : super quibus
etiam 7295, possumus tres quadratos dinersos addere, et cum unroquoque ipsorum fa-
ciet quadralum numerum, ex quibus primus est quadratus proueniens ex omuibus im-
parilus numers, qui sant infra .7235., cuivs radix est: 3612 Sccundus uero quadratus
prouenit ex aggregatione omnmium imparium pumerorum, qui sunt sub quinta parte
de .7235., detraclis indc duobus imparibus eidem quinte parti colluteralibus, cnius qua-
drati radix est 720. Terlius quidem quadratus prouenit ex imparibos omnibus, qui sunt

'

sab & de, 7225, dentis ex eis dnodecim imparibus ipsius & partis collateralibus, cuius

23

quadratj radix cst 132.; et sic possunt infinitj quadratj numeri inuenirj, qui disiuncti
et simul agregatj, secundum istum orvdinem, facient numerum quadratum.
Questio mihi proposita a magistro Theodoro
domini imperatoris phylosopho.

Volo inuenire tres numecros, qui insimul aggregali cum uadrato primj numeri fu-
ciant quadratum numerum. Super quem ruadratum, si addatur quadratus sccundi, egre-
distur inde quadratus numerus; cum quo quadrato, addito quadrato tertij, similiter
quadratus numerus inde proueniat. fnucniendi sunt primj tres numeri quadratj, qao-
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rum duo simul aggregatj faciant quadratum | ex aggregatione ipsorum trium ucuiat
item quadratus numecrns. Et minor eorum sit plus radicibus  reliquorum  duorum
quadralorum. Sintque 36 et o4 et 576, et erit radix sccundj numeri 8., tertij .z4.;
que radices habeantur pro secundo ct tertio numero quesitortm trinm numerorum.
Ft Ponam pro primo numero radicem, et aggregabo hos tres numeros simul, et ha-
bebo 32 et radicem; super quem addam quadratum radicis, ct habebo 32 et quadratum
et radicem; que omnia uolo ut equentur primo posito quadrato, scilicet .36.; et au-
feram ab utraque parte 32, et remanebunt quadratus ct radix equales i unitatibus.
Vnde qualiter in similibus operandum sit, ponam pro quadrato quadratum .ac., cuins
unumquodque Tatus sit equale posite radicis; et addam ci saperficiem .4 ¢. rectiangu-
lam, que sit una radix quadratj .ac.; quare .ce. erit .1., ct dc. est radix, cum sit
unum ex lateribus quadrati .ae.; et dimidiabo ce. super .f., et erit unaqueque sectio-
num .cf. ct fe. medictas unius.

Et quia inucnimus, quadratum et radicem equarj mi.*" unitatibus, erit manifestum
quod superficics .ce. vectiangula erit .4.; que superficics prouenit ex ab. in .be, hoc
est ex .be.in be.: ct quia linea ce. dinisa est in duo equa super f.» ¢t in directo
cius addita est quedam recta .cb., crit superficies .be. in be. cum quadrato lineg of-
equalis quadrato lineg b f. Sed exbc.inbe proueniunt .4.; quibus si addatur qua-
dratus numeri .cf., qui est 3, habebuntar 44 pro quadrato wumerj bf.; qui numerus
cum non habeat radicem, dicemus, numerum .bf. csse radicem de § 4; de quo si au-
feratur numerus .cf., qui est 4 unius, remancbit pro radice .be. radix de { & minus .
unius; qui numerus, quamuis sit inratiocinalus, habebitur pro primo numero qucsito,
el sccundus erit .8., tertius 24. Verbi gratia : ex aggregatione quidem horum trinm nu-
merorum habentur £31 et radix de !4; super quam aggregationem siaddamus qua-
dratum primj numeri, qui est %4 minus radice de 4, habehuntur 36; qui numerus
quadratus est. Super quem si addantur .64., scilicet quadratus sccundj numeri, uenient
100.; qui numerus quadratus cst, et radix eius est .10.; super quem quadratum si ad-
, scilicet quadratus tertij numeri, habebuntur 676; qui numerus quadratus
est, et radix cius cst 26.; ct hoc wolumus.

v ut solutio questionis suprascriptg haheatur in numeris ratiocinatis, Ostenden-
dum | est primum, quod quando (uarta unins integrj additur super aliquem numerunt
contemptum sub duobus numeris ratiocinatis, quorum unus exccdat alterum in 1.,
procreatur inde quadratus numerus ; quod ostendatur in superficie .ag., que con-
tincatur sub duobus numeris ratiocinatis, quornm maior excedat alterum in .1., gui

dantur

sunt .ab. ¢l .bg.; et maior corum eslo dg., et anferatur 4 maiorj Dg- unitas .gd., re-
manebit numerus .bd. equalis numere ab.; et dividatur unitas g d. in duo egua super
.., et erit de. medictas unins integrj. Quare de medielas est ratiocinata. st enim
et numerus b ratiocinatus. Quare totus .He. numerus ratiocinatus est; et uadratus,
qui fit ab ipso, ratiocinatus est: cuj quadrato equatur superficies, que fit ex bd. in
hg., hoe est ex ab in bg. cum quadrato qui fit 4 .de. Sed quadratus , qui fit ex

t

de., cst § unius; et numerus, qui prouenit ex ad in bg, est contemplus snb duo-

o
8>
bus numeris ratiocinatis, quorum unus excedit alium in 1. Ergo cum additur 1 cum
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numero facto & duobus numeris, quorum unus addat super alterum .1., proucnit inde
quadratus numerus; et hoc uolvi demonstrare.

Er notandum quod omncs numeri integrl, qui fiunt 4 duobus coliateralibus, sci-
ficet continuis , proueniunt ex ordine ex ordinata parium vumerorum aggregatione.
Nam .2, qui prouenit ex unitate ducta in .2., habetur ex primo parj numero; et 6, qui
fivnt ex ductis .2. in 3., habentur ex aggregatione primorum duornm parium nume-
roruin; et .42, que uwenminnt ex 3 ductis in 4., habentur ex aggregalione trium parium
numerorum, scilicet de .2 et 4 ¢t 6.; et hoc codem ordine ¢x decem paribus numeris
proucnit numerus factus ex 10 uicibus 41 quod idem intelligatur in omnibus reliquis
numeris, qui fiunt i duobus continuis numeri

integris. Et sciendum quod omnis impar
numerus cst aggregalio duorum numerorum continuoram. Ynde quilibet impar jumerus
potest diuidj in duos numeros continuos, ut 7. qui diniditur in 3. et 4.

Nvxe ostendere nolo quod quando de aliquo quadrate uvmero tolluntur aliquot ra-
dices cius, et numerns ipsarum radicum dinidatur in duas partes, quarum una addat
super alteram .4.; ¢t multiplicetur una ipsarum partium per aliam, et quod proucnerit,
addatur cum residuo quod de quadrato remanet, radicibus dentis, veniet inde numerus
conlemptus sub duobus numeris inequalibus, quorum maior addit .1. super minorem.
Ad quod demonstrandum, Adiaceal | tetragonum .ag., et tollatur cx co aliquot ra-
dices eius, que radices contincat (sic) superficiem .eg.; quare numerus fg. continet
tot unitates quot radices ex quadrato .ag. sunt in superficie .eg.; et diwidatur nu-
merus .fg. in duas partes, quarum maior addat 1. super minorem, que sint .f.i. i g5 et
maior carum sit .ig. Dico quod cum de quadrato .ag. tollitur superficies eg, residuum,
scilicet superficies .af cum superficie que fit ex .if. in .g., facit numerum factum
¢x duobus inequalibus numeris, guorum maior addit 4. super minorem; ct hoc est de
quadrato .ag. tollere superficies eg minus superficie que fit ex J7f. in . g. Ponamus

siquidem numerum .gh. equalem numero .if., et remanchit Z%. unum; quod dividatur

in duas medictates, que snutzi zh., et exit totus fg. divisus in duo cqualia super
.34, et in duo incqualia super .Z. Quare multiplicatio .f. in Zg. cum quadrato qui fit
ab 5., equatur quadrato numeri fz. Rursus quoniam numerus .fg. dinisus est in duo
equa super .3, et ci additus est numerus Jbf., erit multiplicatio .0 g in Of., hoc est
multiplicatio . b. n .bf. cum quadrato numeri fz., equalis quadrato numeri bz, Sed

quadrato numeri .fz. cqualis est superficies .f¢
medietate, Ergo wmultiplicatio a 2. in .5/, hoc est supetficies af. cum multiplicatione
fiinig, et cum quadrato numeri £z equatur quadrato numeri Zz. Rursus quoniam
i, ¢t el additus est numerus .bi,
euit multiplicatio b4, in bA cum quadrato .iz. equalis; sed quadralo bz. equales sunt
superficies af, ct superficies fi. in .ig. cum quadrato iz.; ergo superficies Bioinbh
cum quadrato: .iz. equalis cst superficiebus .af. et .fi. in .ig. et quadrato .iz. Comu-
niter aufferalur quadratus ex iz, remanebit superficies .af. cum superficie Sio i
ig cqualis  superficiei bi. in bk, : sed superficies bi. m LA fit ex duobus  nume-
ris, quorum unus addit .1 super alterum, qui sunt 7. et bl est enim ik 1. Que

in g cum quadeato qui fit ab .z

ik unitas dinisa cst in duo cqua super punctum

ctiam ostendalur cum numeris: quadiatus quidem g sit 100, et evil unumqnodeue
in

fatus .10.; ¢t anferantur 4 quadrato .ag. 7. radices cius minus multiplieatione
36

ol 38 recta,
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Jdg.; que radices sint superficies .eg., remanchit superficies .af. 30; cum quibus si ad-
datur multiplicatio .f%. in .ig., hoc est de .3. in .4, uenient .42.; qui numerus surgit
cx bi. in bk, hoc est de ¢in .7. Est| enim totus bg. 10.; de quibus si auferatar fg
numerus, qui est.7., Temanent .3. pro numero .bf.; quibus siaddatur .f2.; qui est 3.,
it 6. totus numerns .bi.; cui si addatur unitas .i%2., habehuntur .7. pro numero .bfk.
Lt postquam hec omnia demonstrata sunt, redeamus ad questionem phylosophi, et
procedamus predicto modo, donec habeamus quod census et radix et 32 equantur qua-

drato de 36.: deinde uideamus quot radices sunt 32 de 36., hoc est quod dinidamus
32 per radicem de 36., venient radices & s; et propter hoe, ut inueniamus solutionem
predicte questionis in posita proportione trinm qnadmtoru;nlesupradi(:Lnrum, scilicet
de 36 et de 6+ et de 576; oportet ut inucniamus quadraium aliquem, de quo extractis
radicibus { 5. ipsins remaneal numerus, qui procreatur ex multiplicatione dictorum
uumerorum inequalium, quorum maior addat .i. super minorem. Quod inueniemus si
posuerimus numerum aliquot radicum superhabundantem predictas radices 4 5. Quod
quidem possumus facere in infinitis modis, Vnde ponamus ad libitam radices .7., et
diuidamus

in duas partes, quarum una addat .4. super alteram, cruntque 3 et 4.; ot
multiplicetur 3 per 4, faciunt .{2: et nos scimus, per ea que dicta sunt, quod quando
de aliquo quadrato tolluntur .7. radices cius minus .12., remanchit de ipso quadrato
numerus procreatus cx duobus numeris inequalibus, quoram maior addit .1. super mi-
norem. Et nos wolmmus inuenire quadratum, de quo extractis radicibus { 5 ipsius, re-
maneat similiter numerns procreatus ex duobus numeris, quorum unus addat .1. su-
per alium, Krgo radices {5 ipsius quadrali, quem querimus , equantur radicibus .i.
ciusdem quadrati minus .12.: quave si addamus 12. utrique parij, cruni radices §s et
12 dragme, que equantur .7. Tadicibus. Tollamus ergo ab utraque paric Tadices 35
remanebit radix 2 {, que cquantur unitatibus .12. Triplicemus ergo hee omnia, et crunt
quinque radices cquales .36. Vnde si 35 diuiserimus per 5, habebimus 4 7. pro radice

quesiti quﬂ(lmtj, seilicet primj : fuit quidem radix primj quadruti .6.; ergo propor-
tionaliter est sicut.6. ad &7,ita 8 et 25 ad radicem secundj et tertij quadrati. Sed 7
addit super 6. quintam partem ipsius; quare si supers et super 2¢ addamus quintam
corum, habebimus pro radice secundi quadrati {9, et pro radice tertij { 28; et erit9
seccundus numerus ey tribus quesitis numeris, et } 23 erit tertins: et est adhue pri-
mus numeras ignotus, qui cum | fuerit additus cum secundo et tertio numcro predi-

ctis ¢t cum (fuadrato ipsivs primj noumeri, faciet quadratum de 47 ; qui quadratus

N - 3 P
est ;51 Quare ponemus pro primo numero radicem, et addemus eam cum g 9 €l
cum §98., ¢l habebimus rudicem et

38.; (quibus addemus quadratum radicis, ct ha-
hebimus quadratum et radicem el 33, que equantar dragmis 2 1. Tollamus ergo

55
o . b s 12 el cuner
ab utraque parte 2 38, remanebit census et radix, que equantur dragmis 42 13; super
quem addamuas 4, scilicet quurlratum medietatis radicis, ut superins fecimus, et ha-
bebimus -2~Z-15, que sunt centexime 1369.: dinidamus crgo radicem de 1369, scilicet

3%, per radicem de 100., uenient % 35 de quibus tollamas & pro medietate radicis, re-
manebunt $3 pro primo numero; et sic soluta est hec questio in numeris ratiocina-

tis; et secundam hune modum potest solui infinitis modis.

Solui ctiam hanc questionemt in numeris in[ogris, quorum primus fuit 3. Secunt-
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dus 144., terlius 360., quorum aggregatio surgit in .530.; super quibus addito quadrato
primj numeri, scilicet 1225., veniunt 1764.; qui numerus quadratus est, et eius radix
est 42,2 super quo quadrato addito quadrato numeri secundi, qui est 20736, ueniunt
22300.; qui numerus quadratus est, et radix ejus est .150.: super quo quadrato addito
quadrato tertij numeri, scilicet 120600., veniunt .132100.; qui numerus quadratus est, et
vadix eius est 390, Quos numeros inuenj ex posilione horum trium quadratorum, sci-
Ticet de 49 et 576 et de 3600., quorum duo, nec non et ipsi tres simul additj faciunt
(quadratum numerum. Ei aggregaui radices secundi et tertij, scilicet 2 et 60, fuerunt
845 que divisi per radicem primj quadrati, scilicet per 7., et ucnerunt .12.: et propter
hoc oportait me inuenire quadratum numerum, de quo cum tollerem .12 radices eius,
remaneret numerns factus ex duobus numeris inequalibus, quorum unus adderet .1.
super alium. Vnde accepi 13., et diuisi ipsum in partes continuas, scilicet in .6, ¢t 7.;
que mu[liplicuui insimul, et fuernnt s2.: et oportuit me inuenire quadratum, cuius
13. radices minus .42. dragmis cquaretur 12 radicibus cinsdem; et processi posten pre-
dicto ordine, ct habui numeros suprascriptos; ex quibus ctiam quadratis inuenj hos
alios tres mumeros, scilicet # 10 et 61 ¢t 160. Et non solum per hunc modum Lres nu-
meri dinersis modis possunt inuenirj; sed etiam inuenientur quatnor cum quatgor nti-
meris quadratis, quornm duo per ordinem ct tres, nec non et omnes simul con'mn(‘.ti[
fecerint quadratum numerum. Ergo autem cum his quateor quadratis numeris, scilicet
cum ....et....et...et ... (*) Tnuenj hos quatuor numeros, quorum primus est 1295,
Secundus £ 4306, Tertius 4+ 11417, Qnartus ucro est 79920.; et eorum aggregatio est 97499.
Super quo numero, si addatur qundmtus primj numeri, scilicet 1677025, venient 17742245
qui numerns quadratus cst, et cius radix est 1332 Super quo etiam quadrato **)

() Le quattro lacune indicate con punti nella linea 20 di questa pagina, trovansi nel rovescio della carta
39 del Codice Ambrosiano E. 75, Parte superiore.

(**) La parte scritta del rovescio della carta 39 del Codice Ambrosiano E. 75, Parte superiore, finisce
in tronco alla parela quadrato, non contando che olto linee, Cultima delle quali & incompleta. 1l ramancate
di questo Codice, & interamente biance.
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