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lnclpit pratica geometri~ composita a Leonarrlo pisano (01. !I'UIl>.

rle filijs bonaccij anno .it-t.o CC. O XX."

ROGASTI A~IICE DOMINICE ET REVERENDE magister, ut tihi lihrum iu pratica
geomctri~ conscriherem; igitur amicitia tua coactus, tuis llfecihus eondescendens,

opus iam lludum incepturn tal iter tui gratia edilh, ut hi qui secundum demonstra
tiones geometricas: ct hi qui secundum uulgarem cOlIsuetudincm, quasi laicalj more,
in dimensionibus uolucrint opcrari super .viij. Imius artis distinctiones, que inferius
cxplieantur, perfectum inucniant documentum. Quarurn }1rima est, 'Iualiter latitudines
earn porum quatuor efIlIales angllios hahenlium in corum longitudines triplici modo
multipliccntur. Secunda est de quibusdam regulis geometrieis: et de inuentione qua
dratarurn radicum in lautum quantum cis, qui per rationes solumodo geomctricas uo
lucrint o!1ernri, necessarium esse putaui. Tertia de inueutione embadorum omnium
campol'um cuiuscunque formt> Quarta de diuisione omnium camporum inter consortes.
Quinta de radicibus cubicis inuenicndis. Sexta de inuentionc emhadorum omnium COl'

porum cuiuscunque figurt;, que continentur trihus dimensionihus, scilicet longitudine,
latitudinc, cl profunditate. Selltima de inuentione longitudinum planitierum, et in
uentione altitudinum rerum eleuatarum. Optaua de quibusdam subtilitatihus geome
tricis. Tamcn antequam ad harum distinetionum perueniam doctrinam, quedam intro
ductoria necessaria preponcnda esse putaui. Ad hee igitnr secundum ingenij mei ca
paeitatem perficienda, tut: correctionis aggressus fiducia, hoc opus cllraui tuo 1113gi
steriD destinare, ut que in eo fuerint emendanda, tua sapientia corrigantur.

Incipiunt introductoria.
PVN"CTVS est id quod nullam habet dimensioncm, idest quod non potest diuidj.

Linea est longitudo -l~arenS latitudine, cuins termini puncta sunt. Recta linea est que
de puncto ad punctum recte protralIitur. Superficies quidcm cst que latitudinem, ct
longitudinem tantum habet, cuius termini sunt linee: et cst plana, cum undique infra
SUDS terminos super rectas lincas dilatatur. Planus uero angulus est inclinatio duarum
lineaMlffi sese in plano tangcntium, cum non iaccant inrlirecto; et est rectilinells, cum
linee contincntcs angulum sunt reete. Cumquc linea recta super lineam rcetam steterit,
feceritque circa sc duos angulos sibi inuicem equales, dicitur rectus uterque angulus;
et Enea stans super ca, cui superstat, cathetus, sine perpendicularis appcllatur. Amphis
uero, uel ohtusus angulus est qui maior est recto. Acutns namque qui minor recto.
inuenitur. Et terminus est finis rei. Figura quidem cst que sub I uno, uel pluribus f" l ,.m~.

tcrminis iaeet. Figura quidem rectilinea est que a rectis lineis eircundatur. Trilatere
(Iuippc figure sunt que suh trihus rcelis lineis continentur.

Quadrilatere uero sunt que quatllor rcetis lincis ambiuntur. 'Multilaterc autem figure
sunt que sub pluribus quam quatuor Jateribus ~omprehendllntur. Circulus enim est
quedam plana figura sub una linea contenpta; que linea uocatur circurnferens, uel
periferia, infra que,m est punctus: a quo omnes reete protracte ad circumferentem li
neam sibi inuicem sunt equales : punctus uero ille centrum circulj appeUatur. Cum
que per centrum aliqua recta protracta fuerit, et terrninata in utraque parte periferie,

1



f"1.2,.,'ct,,.

• d e.'l"i,llstantilim " .. ,nUtCem
"1'"I"s ,(f,,!. i verJO, mor
flin~ infcriorc intern" ; rag. 'l.
\in.25-26)

/

2
illa recta dyametcr circulj nuncupatuT, que diuidit circulum in duas equas portiones.
Quarum una queque semicirculus dicitur. Portio nero circulj est figura, que continetur
sub circulj perifel'ia, ct recta linea, siue maior, ud minor sit semicirculo. Sector uero
circulj cst quedam plana fignra contenpta sub duahus rcetis a centro ad periferiam
deductis, et arcu pcriferi~ ab ipsis rectis comprehenso. Rcctc linee, que in eadem su
perficie sunt, et ab utraque parte in infinitum protractc, et numquam sibi inuicem
concurrunt, dicuntur equidistantes: -in fJulbus 8i aliqua recta incidcl'it, faciet duos an
gulos interiores ab una parte rectos, aut duobus rectis equales: ct exterior angulus
est eqllalis interiOI'i angulo siLi opposito; et anguli qui permutati sunt, sibi inuicem
equantur: ut si in Juabus lineis cquidistantibus .a.b. ct .g.d. incidat quedam recta
.e.z.; anguli quidem .b.i.z. et .i.z..d. aut recti sunt, aut duohus equales reetis. Illml
idem cst ex angulis .a.i,z. et .i.z.g.; et cxterior angulus .e.i.b. interiori sibi opposito
i.z.d. est cqualis; et angulus .a.i.z. ei, 'lui permutati (sic) iacet, scilicet angulo .i.z.d.
equatur: adhuc ergo et angulus .b.i.z. angulo .i.z.g. est equalis, ut in geometria osten
ditur. l\Iulta enim sunt (Iue oportet scire cos, 'lui in mensuratLonc, et diuisionc cor
porum, secundum suhtilitatcm geomctricam llroccd(~re uolullt, que in euc1idc aperte mon
stranlur. Ex (Iuihus sunt lice: super datam rectam, et terminatam constitucl'c trigonum
equilaterum: et flatum angulum, uel lincam in duo equa secare: et super datam rc
ctmn a puncto dato in ipsa cathctnm erigcrc: et super datam rectam a clato puncto,
quod non sit in ipsa, cathctum dllCCI'C. Et recta super rectam duos angulos faeit circa
se duohus rcctis cquales. Et cum due l'ecte se illuicem secant. duo anguli, qui sunt
a uertice oppositi, sihi inuiccm sunt (~IIualcs. Et cum in dualms l'ectis recta iucidit,
ct facit ah una parte lluns a(Jgulos intcriores, minores duohus rectis; si all ipsa parte,
a qua anguli sunt minores dllOhus rcctis 7 ipse rectc linee [uerint protractc, sibi inu1
cern concurrent. Et duarurn lincul'um equaliuUl ct equidistantium due recte copulate
fuerint, ipse sibi inuicem efluales, ct equi I distantes enmt. Et ad datam rectum, ad
quod in ipsa punctum datum, dato angulo rectilineo, equalcm angulum rectilineum
constitucre. Et per datum punctum Jate recte efplidistulltem rectam lincam duccrc.
Et trigona, et llaralilogramiua super clIuas bases: uel supt~r eandem basem inter easdcm
equidistantes conslituta, sibi inuicclll equalia sunt, scilicet trigonum trigono: ct para
lilogramum paralilogramo, etiam paralilogramum duplum est trigono. Dlcitul' cnim pa
ralilogramum figura, que hahet latera opposita equali3, ct erluldistantia; cuins anguli
oppositi sihi inuicem sunt t~rlilales: et (lyametcl' etium secat ips LIm in duo similia tri
gona, el c1lualia; etiam si alirluotllatus trigonj aIJ aliquu parte protrahatur, tUllC faeiet
unum angulum extra ipsum trigollum, llui erit eqllalis duolms anguEs sibi oppositis
infra trigonum (~xistclltibus; ct tres anguli cuiuslihet trigoni duohus rectis equantur.
Et eidem cqualia, ct alternis equalia sunt. Et si cqualibus cqualia appouantur, tota
sunt cqualia. Et si ab equalihus cqualia au[erantur, fluC rclinqlluntur, sunt eflualia. Et
5i inequalibus eflualia apponantul', tota SHut ine(!ualia. Ft si ah in.C(Iualilms (~qualia

aufcrantur, reliqua sunt incqualia. Et eiusdem dupla cqua sibL iuuiccm sunt, et eiusdem
tlimidia alternis equulia sunt; ct super se inuiccm coaptata silJi inulccm eqllalia sunt.
Et toturn sua parte maius cst. Et due rcctc sp:llium non eontiuent. Sine his omnihus,
et sinr racliculll inucntiollc, ipsi qui secundum lluIgan~m modllm procedel'e uoluerin I:

3
cum his que ostcndam inferins, conueniellti loco potCl'Ullt sufiicienter procederc. His
ita determinatisj cum quibus mensuris mensurentur agri, breuiter proposui explicare.

Quidam enim menSUl'are eOllsueucnmt agros cum mensuris eubitalibus, uel Uillis, aut
cum passibus. Alij cum pcrticis, siue cum alio quolibet mensurabilj instrumento; que
libet lamen suprascriptarum mensurarum intcUigrnda cst quandoque linelilis, qmlll
doque superficialis. linealis est que sola longitlldine constat. Supcrfitialis flue tantum
hallet in Iongitlldine, quantum in latitudinc, ct in se ipsa quadrata existens, et quatuor
rectis constat angulis. Ex ]11S superficialihus mcnsuris (luidam in mnltiplicando col
ligunt quandam qlwntitatem, quam uocant iugerllm, net aripcDnium, siue cal'rncam,
siue tornaturam, ud cll1turam, uel alias quantitates, que alijs censcntur uocabulis. Ego
uero, secundum l}isanorum inc('(lcre uolens consuetlHlincm, a pertica surnmam initium.
Pertica pisana linealis, sex lilJealibus l)edihus constat: pes nero linealis decem et octo
IllHlctis lillealibus constat. PCl'tlca quo(lue quadrata, scilicet sl1perficiuJis, sex pedibus
supcl'ficialiLlls constat. llaLct cuilll pes SUllcl'f1cialis unam perticam ill longitudine, et
sextam partern PCl'tlcg in latitudine. Vutia nero superficialis ha]Jct unam perticam ill
Longitudinc, ct optauam decimam partem longitudinis pedis ill latitudinc. Quare S1l

perJicialis pes est sexla pars sllperflci:llis perticg. Vncia snpel'ficialis cst octana detima
pars superficialis pedis, ue] ccntcximu o!)tana pars supcrillcialis pCl'ticg. Item super- ('"I. 2 ,'~I'm

ficialis pcrtica continet in se denarios .XXXVI. de mcnSUl'a; et ita contingunt unicuique
pcdi denarij sex: et uncia supcrfieialis est tertia pars denarij. Denarius quoque habet
unum pedem in longitudine, ct unum in latitudinc; et ita denarius quadratus ex qua-
tuor rectis constat angulis: ct sic denarius est trigexirna sexta pars totius pertic~ su~

perficialis. Quatuor quid em pertiee supcrficialcs faciunt quandam meDsuram, que
uocatnr scala. Qu:Wtquc cuim supeIficiales pertice , et semis faciunt unum panorum.
Sexaginta nempc, et sex pertiec qnadratc faeiuot mensuram quandam, que uocatm'
stariorum, ad quam uellduntur, ct cmuntur agri in ('piscopatu pisano j ct ad quam
mensuram collige,'e emlJada, hoc cst areas campornm monstraho: ex snprascrjpto nero
starioro muhiplicato colligitnr (p1C(lam alia suma (sic) , sine (luantitas, que uocatnr
modiorum. La tmim modioJ'um id qllod continet in sc staiora .XXIIIJ.,>r

Item scale .XYI (:t semis sunt staiorum unum; ct scala una (~st undecima pars de
duabus tel'tijs stariori; uel est scala sahli .XI). de rnensul'a. Rursus panora .XIJ. sunt sta
riorum unum; (Illare panorum est duodecima pars stariori; et est panorum soldi X\'f,

ct stariorum cst soldi cxc,iij. IHensurantur lluidem agl'i, et spatia domorum nan pCI'
ticls, ct peJihus, et uncijs lincalilms. Sed camporum emhada colliguntur in starioris,
et panoris, et !;oldis, et denarijs: uel in partes unins panori: domorum quoque spatia
colliguntur in scalis, et in partihus sealg, et in soldis, et denarijs. His ita cxplicatis,
ostendendum est, quid ex lllultiIJlieatione perticarum, et suarum partium in suprascriptis
mensuris eueniat. Quicquid cnim rnultiplicatur in IlCrticam ueI perticas, illud idem
procedit ex irsa muhiplieatione: vt si !)Crtic3, uel pertice multiplicentur in perticas,
(fuicquid ex multiplicatione coJ1igitur, pertice erunl. Yerbi gratia: tl'CS pertice in nouem
perticas multiplicate, faciunt perticas .xxvij. Et si pertiea, ucl pel'tice multiplicantul'
in panora, uel panora in pcrtieas, quicquid ex multiplieatione consul'git, eruDt panora.
Yerhi gratia: tr('.o; pcrticc multiplicate in nOllem panora, ucl nouem panora in tres
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perticas, faciunt panora .XXVIJ.; et ita intelligendum cst de muitiplicatione pertiearum
in sealas, et 8ta1'iora, et modiora; ueI ex multiplicatione scalarum, et stariorurn, et
modiorum in perticas. Rursus pedes multiplieati in 11Crticas , uel pertiee in pedes,
erunt pedes, siue medij solidj. Verbi gratia: tres pedes multiplieati in perticas nouem:
uel nouem pertice in pedes tres, erunt pedes .XXVIJ., scilicet solidi xiij., ct i de men
sura. Item uncie multiplicate in perticas, ueI pertice multiplicate in uncias facinot
uodas, ucl tertias unins denarij. Verhi gratia: uncie .IJIJ.or multiplicate in perticas
oouem, uel ecootra, surgunt in uncias .XXXVI)., hoc est in denarijs .XIJ. mcnsurf:.
Adhuc pedes multiplicati in pedes surgunt in denarios. Verbi gratia: pedes tres mul
tiplicati in lledes quinque surgunt in denarios .xv. [terum pedes multiplicatj in uncias
faciunt octauas decimas unius deuarij. Et uncie multilllicate in uncias faciunt octauas
decimas partes! octau~ decim~ partis unius denarij, scilicet tercenteximas uigeximas
quartas unius dcnarij.

Et nota quia semper mensure que multiplicantllr sunt lineales; ct que colliguotur
t~X multiplicatione earum sunt superficialcs. Nee non seiendum est, quod pertiee .-too.
superficiales sunt stal'iorum unum et dimidiumj ct insuper pertica una, et centenarium
sealarum cst stariora sex; et insllper scala una, ct centenarium pa nororum est 5ta
riora t 8. Item quia soldi ~ i6 snnt panorum unum; ergo soldi .33 sunt panora .2.; et
soldi t -In sunt panora .3.; et soIdi 66 sunt panora ..\oj et soldi ~ 82 sunt panom .5.; et soldi
. 99. sunt panora .6. Item scale ~ 5 sunt panora .4.; et scale .tt. sunt panora .8. Et nota
quia ideo facimus mentionem de scalis, quia quidam utunlur colligere mensuras ter
rarum in scalis; et de ipsis scalis faeiunt panora. Vnde nos rclimluimus in hoc opere
laborem de ipsis sealis; ct docehlmus colligerc mensuram terral'Ulll per stariora, ct
per panora, et per soldos. et per denarios. Vndc diecndum cst., quod pertiee ~ 5

multiplicate in perticas quotlibet, tot panora ex multiplicatioue eueniunt, quot fucrint
illc pertiee, in quas pertiee ~ 5 multiplicate fucrint: quare pertice .11. multiplicate in
perticas quotlibet reddunt tot panora his, quot ilIc pcrtiee sunt: (luare pertice -i i6

multiplicate in perticas quotlihet rcddunt tanta panora tel'; et pertice .22. quater tantaj
et pertiee ~ 27 quinquies tanta; ct pertice .33. sexies tanta; et pertice t 38 septies
taIlta; ct llerticc .44. oetics tanta; et pertiee ~ 49 nouies lanta; ct pertice 55 decies
tanta; (~t IlCl'tice ~ 60 undecics tanta. Similiter et si pertiee .66. multiplicatc sint in
perticas quotlihet, duodecies taula panora egrediuntur ex multiplicatione ilIarum Iler
ttcal'um, in quas pertice .66. multilJlicatc fucrint, hoc est tot stal'iora, quot fucrint
HIe pertice : propter (juod el pel·tice t32. multiplicate in pertieas fIuotlibet faciunt
his tanta starior3; et sic intelligas de similibus. [t hoc cst quod diximus superius
de panoris, et starioris, et modioris multiplicatis in perticas; quia iUud idem cst mnI
ttplieare })erticas .22. in pertieas .3., quod panora .4. in pcrtieas .3. Est enim iUud idem
multiplicare perticas .i32 in perticas quotliLct, quod multiplicarc stariora .2. in casdcm
perticas. Et notandum, quod pertiea una in Iatitudine, et -i 5 in longitudine cst pa
norurn unum; et pertica una in latitudine, et duplum de perticis ~ 5. in longitudinc
est duplum unius panorj; et sic intelligas de triplo, et quadruplo et de alio quouis mul
tipliee perticarum ~ 5, quod fuerit in longitudinc, et pertiea una in latitudine. Item
pertica una in latitudine, et pertice .66. in longitudine est stariorum unum. Quare

DIS' .1.

pertice due in capite, et pertice .66. in longitudine sunt stariora .2.j et pertice .3. in
capite, et perlice .66. in longo sunt stariora .3.; et sic intelligatur in similibus. Rursns
duplum de pertica una in capite, et dimidium pertiearum .66. in 10nguID est unum
stariorum; et tripium uDius pertic~ in capite, et tertium de pel'tieis .66. in 10nQUm
cst similiter stariorum Unum: et boc intelligas I de alio quouis multiplice unius ~er
tic~, si fuerint in capite; et ex eadem parte de perticis .66., si fucrint in longum.
Vnde si fJUeratur, cum pertice .6. fuerint in capite alicuius campi quadrati, quot per
tice crunt in longo ipsius, ut perficiatur stariorum; tunc quia .6. est sexcuplum de
pertica una, scxtum de perticis .66., scilicet .u. acciJlics, et hahehis Iongitudinem ipsilLo;
agri. Item si in capite fuerint pert ice .7., perficietur stal'iorum: si ill longum halmeris
septimam de pertieis 63, egredientur pertice .g.; et lIe perticis tribus que restant a .63

usque in 66 fae pedes, erunt pedes .i8.; quos diuide per ,1., exihunt pedes .2, et rcstant
pedes .4. diui.deudj: ex quibus fae uncias, eruut uucie .72.; 'luas diuidc per .7, exibunt
uncie f iO; et sic hahemus perticas .9., et pedes .2, et uneias %-to pro t pcrticarum .66.:

sunt cnim hee ualde utilia, ut in suo demonstrabitur loco.
Incipit distinctio prima de multiplicatione latitudinum camporum

quadratorum rectos angulos habentium in eorum longitudine,
in quibus multiplicationiblu eorum embada continentur.

8. uolueris metiri campum quadrilaterum: cquilateru.m: et equiangulum .a.b.c.d.
llabentem in singulis Iatcl'ibus perticas .2. DieD quod eius area est illud quod colIi
gitur ex multiplicatione lateris .a.c. in latus .a.b. sibi contiguum, scilicet duarum per~

ticarum in duo j et sic est eills embadum pCl'ticarum .4. superficialium. Diuidantur
autem lince .a.b. et .c.d. in duo cqualia super puncta .e.f.j et protrahatur linea .ef
Item diuidantur linee .ac. et .bd. in duo equalia super puncta .g.lt., et protrahatur
linea .glt.; et sic ent diuisum quadrilatcrum .a.b.c.d. in (Iuutaor quadrata e(lualia et
ortogonia, quorum unumquodque habet in singulis latcribus IJ{~rticam unam; et sic sunt
pertic~ .~. supcrfieiales in toto embado quadrilateri .a.c.d.b. Est enim .a.e. recta equalis,
et cqUl(hstans recte .clj quare recta .e.f. est (,(JImlis et elluidistans linee .flC.; ct
.ef. est equalis et equidistans liLIee .brl. j cum ei sit equidistans et cqualis linee
.a.c.: similiter cuim iuuenietur linea .glt. equidistans el equalis utrique lince, scilicet
.ab. et .ed. : et quoniam linea .ef. equidistans est linee .flC., et linea .a e. Iince
.cf.; angulus ergo .aef. angulo .acf. sibi opposito est equalis. Rectus quidem qui
suh .acl. Rectus uero qui sub .aef. : propter eadem ergo ostendctur rectus angulus
.e.f.c., cum sit equalis recto angulo .c.a.e. Quare ortogonium est quadrilaterum .e.a.cl,
et continet in se duas pertieas quadratas, quarum una est .e.a.g.i. quadrilaterum, ct alia
est .i.g.c.f. Ostcnditur enim per supradicta omnes angulos esse rectos, qui ad .I., nee non
et anguIos, qui ad .g. ct ad .h. Nam superficies .e.c. continet dimidium superficiei
.b.c.; quare et superficies .ec. superJ1ciei .ed. est elIualis: ergo totins superr1ciei .(l.d.
embadum est IHJ.or pcrtiearum, ut prediximus. Item sit lJuadrilaterum Iongum rectian
gulum .a.b.g.d., in cuius capita opposita, scilicet in .ag. et bd sint pertice due, ct
in unoquoque relicluorum laterum sint pertice tres. Dieo quod cius cmhadum est per
ticarum .6., quod colligitur ex multiplieatione unius capitis in unum laternm, scilicet
(Ie .2. in .3.: ad lIee itaque demonstranda, diuidatur recta I.ag. et bd in duo equalia
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super puncta ,f' Z.; et copuletur recta .e.:..; ct diuidatur utra({ue rcctarum .ab. et
.g.d. in tria ctlualia super pUllcta .i.t. ct .k.l.; et copulentur recte .it. et klj lun(~

ostcndetur pCI' snpradicli quadratj (lodrillam , totum qW:I(lri)atemID .ab'gd. in sex
quadrilatera cfrualia et ortogonia esse diuisum , (luorum unumquodque continet in
singulis latcribus pcrticam unarn: deni{lue his per dcmonstrationes ostensis, qualiter
latitudincs dicta rum camllorum _per longitudinern multiplicarj debeant, ostcndamus. Si
uolucrimus multiplicare perticas .7. in latitudincm per pcrticas 23. in longitudincm, lllul
tiplica primum pcrticas .7. pel' pcrticas .22., scilicet per panora .4., egrcdientur inde pa
nora .28. suprascripta ratione: deimle lllulti}llica unam pcrticam, (lue remanet de .23.,
per .7., erunt pertice quadrate .7.j ex lIuihus pertice ~ 5 sunt panol'um llnUlllj ct pCl'tica
~ 1. que remanet, est soldi ~ "; ct sic lmhemus in summa panora 29, et soldos ~ 4 men
surf:" hoc cst stariora .2., et panora 5, et soldos {4.

Item si uolucris multiplicare IJerticas .13 per pcrticas .31., multiplica primum pcr
ticas .H., scilicet panora .2., pCI' pcrticas .31., crunt panora ,62., scilicet duplum de .31.:
deinde perticas .2" que remanent ex ipsis perticis .13., multiplica llcr pcrticas .:U., eruut
pCl'ticc 62. quadrate, que sunt panora .it., et denari .f8.j que adde cum panoris .62
inuentis, erullt panora .73., et denari .18.; que diuide per .12.: ideo quia stariorum est
panora 12., exibunt stariora .6., ct panorUlll VHUIll, et denari .i8. mensur£. Item si
uolueris muhiplicare perticas 19. per perticas ,1\1., multiplica priJnum perticas 19, per per
ticas .33., cruut media stariora .19., scilicet stariora ~ IJ.: (h~inde multi plica .8., que re
manent de .41, per perticas ~ 16, erunt panora .2·L; quibllS additis cum starioris ~ 9, erunt
stariora ~ H. Item quia remanent perticc 12, cxtl'actis pCl'ticis ~ 16 de pcrticis .19., mul
tiplicabis ipsas perticas -~ 2 iterum per suprascriptrls pcrticas .8., crunt peTtiee .20. super~

ficiales; ex quibus perticc ~ 16 sunt llanora .3j ct relique pcrticc ~ 3 sunt soldi ~ iO;

quibus panoris .3., et soldis ~ to. additis cum starioris ~ iI., faciunt in summa stariora .11.,
et panora .9., et soltlos ~ 10. Cuins multiplicatiouis causam uolo (lemollstrationihus de
cIarare. Esto quadrilaterum longum .a.h.g.d. contincns in lHIOfluoffuC capite, que sunt
.a.b. et .g.d., pcrticas ,19.j et in uno quoque longiorum latcrum, que suut rtg. et bd.,
perticas .41.; accipiatur ex Iaterc .a g. linea .ae. constans ex perticis .33., rcmanc1it linea
.eg. pcrticarum .8. Similiter ex linea .btl. accipialur linea .hz. Cflualis Iinee .ae.; et co
pulctnr recta .ez., critque .ez. perticarum .19., cum sit e(lualjs et equidistans utriquC'
linec .ab. et gd. Et zd quidcm cst equalis linee .eg., scilicet pcrticis .8. Rursns ex
lineis .ez. et gd. accipiantur rectc .ei. et gt., quarum unaquclJuc sit pcrticarulll -~- 16;
et copuletur recta .it., eritque linca .it equalis lltl'iquc lincr eg et zd. Cumque ex
Eneis .ez. et gd. auferantur liuee .et et gt., quarnm unaquequc I cst perticarum -i 16,
rernanehit unaquequc recta rum .iz. ct td. perticarum ~ 2: cum itaquc mnltiplicallimlls
supCl'ius perticas .19. in .33; tunc ltallUimus cmhadum quadrilatel'i .rr.z, et rcmansit
nobis quadl'ilaterum .ez. dg. ex toto quadrilatcl'o a.b,g.d,; ct £uit area quadrilateri
.e.a.b.z. stariora ~ 9: deinde cum mnltiplicllllillius .R. ill pertieas ~ 16, scilicet in panora
.3 ..., hahuimus stariora .2. pro embado quaclrilateri .e.i.t.g. Rursus cum multiplicauimns
pcrticas ~ 2. in perticas .8., tunc hahuimus perticas .20. ,quadratas, scilicet panora .3., ct
soldos i to mensuTf; pro embado quadrilatel'i .i.:,.d.t. Nam tria quadrilatcra .nz. ct ,c.t.
et .tz. toti quadriJatero .n.b.g,d cquantlll'; ct llOe uoluimlls demonstrare. Item si

.1.
uis multiplicare perticas .25. per pertica8 .52" multiplica primulll perLicas .22. ex ip.';;js
perticis 25., scilicet panora .4., per perLicas .52., crunl tertie tlllins stariori .52. propter
panora .4., que sunt tertia pars unins stariol'i. Sunt cuim tertie .52. stariori stariora ~ 17:

deiude perticas .3., que remanent a 22 usque in .2':;" multi plica per perlicas ~ 49 ex iUis
perticis .52, scilicet per panora ,9., crunl panora .21.; quibus additis cum starions i- 17,
reddent stariora HJ., et panora .7.: post hoc multiplica ipsas pcrticas .3. per pcrticas
~ 2, que sunt a ~ 49 usque in ,52., crullL pertiee {- 7, scilicet panorum unum, et soleli .6;
ct sic habehis in summa stanora ,{!)., et panora .8., ct soldos .G.: uel aliter multiplica 25
per :i2, eruut perticc 1300., que sunt stariora t3 cum totidem mcdijs starioris, et il1

,super pertice .13., scilicet stariora .19., et panora .8., et soldi .6., ut predixi. Item si nis
multiplicare pcrticas .31. per perticas .69., multiplica primum pCl'ticas .31. per perticas
.66., scilicet per stariorum unum, crunt stariora .31. Item multi plica 3, que remanent a60
usque in .69., per pcrticas .31., crunt perticc 93, (pte sunt I)anora .17, minus denari ,18.;
et sic habcmus in summa stariora .:J2., ct panora .5., minus denari .18. Item si uis
muhiplicarc perticas .43. per perticas 85., multiplica primum perlicas 43. per perticas ~ 82.,
scilicet per panora .15., erunt panora I]Uilldecies .43., scilicet stariora 43. cum totidem
'luartis, hoc est stariora i a3 : deinde omltilJlica pel,ticas i 2, (fue remanent ab ~ 82
usque in .8a., per perticas .43.; tamen multiplicahis primllm jpsas perticas ~. 2 per per
ticas .33., scilicet per panora .6., erullt panora .15.; (lue adde cum stariol'ls f 53, erunt
slariora .55.: ct multillijeabis iterllm ipsas perticas ~ 2 per perticas .10., que remanent
a 33 usque in .43., enmt pcrlice 25., que sunt panora .4., et soldi .9.; et sic habelJis pro
quesita muItiplicatioIlc stariora 5,')., et panora .4 et soldos 9, Item si uis muliplicare
perticas ,54. per l)crticas .il3" multiplica llrimum pcrticas .54. per perticas .110" scilicet
ller panora 20., crunt panora i080.j quilms diuisis per .12, reddunt stariora .90.: deinde
multiplicabis pcrticas .3" que remanent a ito. u.'llIuC in .113., pel' perticas .$4" hoc cst pCI'

panora 9 et pcrticas ~ 4" crunt panora 27., et pcrtiee ~.13, hoc est panora .29., et sahli
-~ 7.j quibus additis cum stariori5 90, facinnt staj1'io1'a 92" et panora 5., et soldos ~ 7. Item
si uis multiplicarc pcrticas .72 PCI' pcrticas 149" mulliplica primum perlicas ,66. pCI'

pcrticas .Hg., erunt slariora .J.i9.: Ileintlc Illultiplica perticas .6., quc remanent a 60 usque
irl .72, per perlieas U9.j tamcn primulIl per llelticas 132, s{~ilicet per stariora .2, et postea
per pertieas .ii, que remanent a 132 usque in ,1119., erunt slariol'a .12. f cL Ilcrticc .102.,
hoc est starlora .13., et panora c" ct soldi !:t,; f(uihus additis cum stariol'is .!4!:t., (aciunt
stariora 102, ct panora 6, el soldos .~).

NV:>lC satis dictum est de multiplicatiollc pcrticarum illtegrarum in integras, modo
de multiplicatione eal'umdem cum pedibus (Ecerc uolumus: ct (Iuia cum multiplicatul'
pes in pCl'ticas quollihct, ut dictum cst, ucniunt tot mcdij soldi, (luot sunt iUe pertiec:
si duo llcdes multiplicall1ur in pcrticas, uenient tot soMi, (Iuot sunt iUc pcrticc. E1
si pedes .3. multiplicantur in pCl'ticas, ncniunt tot soldi, (Iuol sunt pertiee, eL illsllpcr
totidem (Iimitlij sol(li. Et si petlcs ..t. multiplicallltH in perlicas, uenient duplicati soldi .
Et ex: pcdihus .5 multiplicatis in perticas ueuilltlt item dU!llicati soldi ipsarum pCl'
ticarum, et itlSUper toti(lem dimidij. Et ex multipIicatione pcdum in pedes llcniunt
(lenari, \1t supra diximus.

SIVlS lTIllltiplicarc pcrlicas .12 ct pedem .1. pel' I)(~rticas .2;.i. et pedes .2., multipJic:L



pr.imum pertita" t2 per perticas 2:i, erunt panora 54, et soldi .9.: retineas panora in
manu dextra, ct. soldos in manu sinistra: deinde multiplica pedem.1. per perticas 25.,
erunt soldi ~ i2; rplOs adele cum soldis 9., cruut in manu sinixtra soldi.2l; et cum pedibus
retineas drios (sic) 6., qui super sunt super illis soldis .21. Signa nero pedum sunt hec:
positio punctt; pedis sinistri super punctam clextli signat .l.; positio punct~ sinistri
super £loccam dextri.2.;tactus calcanei dextri cum puncta pedis sinistri .3.; ducere pedem
sinistrum post (lextrum, et tangere punctam pedis dextri ab exteriori parte cum puncta
sinistri .4.; ab eadem parte tangere cum puncta pedis sinistri nodum siue floccam dextri
.5.: alia quinque s.igna SUItt pel' ordinem eodem modo cum pede dextro tangendo si~

nistrum; undecimum uero signum est, cum ponitur calcaneum pedis dcxtri super fl()ccam
pedis sinistri: pluribus signis non indigcmus, Cum denari .12 Caciunt unum solidum,
qui soldus retinetu!' in manu s.inistra. De signis manuum nil diccndum cst, cum ipsa
seiant ornnes,qui sciunt ahbacum. Vnde reucrtamur ad pl"Opositum: multiplicabis iterum
pedes .2. pCI' perticas .12, crunt soldi .t2.; quihus additis cum soldis ~ 21 scruatis, faciuot
soMos 133. Item multiplicabis pedcm .1. in pedes .2., erunt denan .2.;fJUOS adde cum de
nal'ijs .6., qui scruantur in pedihus, erunt denari .8.j quos serua itcrum cum pcdihus; et
sic habebimus panora .54., ct soMos .33, ct denarios .8., scilicet stariora .4.,ct .panora .8.,

ct denarios .8. pro quesita multiplicatione. Item si uis mult.ipl.icarc perticas .17, et pedes .2.

per pCl'ticas .36, et pedes .3., multil)lica primUlll perticas.17. per perticas .36., crunt sta~

riora .9., et panora .3., et soldi ~ 4: retineas stariora in coroc, panora retineas in manu
dextra, soldos in I sinistra, denarios in pcdibus; super que omnia adde multiplicationem
de pedihus .2. in perticas .36., scilicet soloos .313.; et multiplicationem de pedibus .3. in
perticas .17., scilicet soIdos j 25.; et multiplication em de pedihus .3. in pedes .2., scilicet
denarios .6.; et (luotiens excrcuerint tibi soldi in manu sinistra, fac ex cis panora quotien
scumquc potcriSj et sic habebis in summa stariora .!J., et panora 7, et «enarios .6.ltem S1
uis muItiplicare perticas .26, et pedes .,t. per pertieas .43., et pedes .Ii., multiplica primum
perticas .26. per perticas .43., que sunt stariora .16., et panora .H., ct solcli t 4. Item mul
tiplica pedes .4., scilicet soldos .2., per perticas .43., erunt soldi .8G.,scilicet panora .5, et
solcli i 3.: item muItiplica pedes .5, scilicet soldos i 2 per pcrticas 26~ crunt soldi .65: item
multiplica pedes .4. per pedes .5, erunt denari 20.; quibus quatuor multiplicationibus in
unum coniunctis, fadunt in summa stal-iora .17., et panora .8, et sol<los s.,et denarios .8.

Sj uis rnultiplicarc pcrticas .28., et pedem .1., el uncias .7. pel' perticns .;)3., et pedes .5.,
et uncias .12.; muItiplica primum perticas .28., et pedem .1. per perticas .53.,et pedes .5.,

crunt stariora .22, et panora .H., et soldi .It., et oenari .5: deillde multiplica uncias .7.,

scilicet denarios -i- 2, pCI' perticas .53.; tamen primum per 48., scilicet per saldos .4., etpo
stca per denarios .5., erunt soldi .10.,et denari i J.~ item multiplica uncias 12., scilicet de
narios .4., per pCl'ticas .28.: primuro quidem per .24., scilicet per soldos .2., et postea per
.4., erunt soldi .g., et denari 4.: post hoc multiplica nncins .7. per pedes .5., et uncias .12.

per pedem .1., erunt sexte unius Ullcit 47, scilicet (lena}'i -H 2; et multiplica llncias .7. per
undas .12, erunt -Ni unius denarij, de quibus mcntio facienda non est, cum non .'lint
uncia .f.: adde ergo reliquas multiplicationes in unum, reddent pro tota summa stariora
.23., et soldos .Lt., et denarios .9. Item si uis multiplicare perticas .37, et pedes .2., et
uncias t 5 per perticas .67, et pedes .-4., et ullcias -i- to, multiplica primum perticas .:li., ct
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pedes .2., e[ uncias .5. per perticas .67, et pedes .4; et uncie .10. crunl stariora .38.,ct pa~

nora .4., et saldi .8., ct clenan .5. et parum amplius : super que adde multiplicationcm de
tertia unius uncie in perticas .67, et pedes .4., et uHcias 1to., scilicet paTum amplius
de uncijs t 22. Et addes etiam multiplicationem de quarta unius unci t in llerticas .37, et
petles .2., et uncias -~- 5., scilicet parum minus de unciis ~ 9, crunl in summa stariora
38, et panora .4" et saldi .9., et denari .5. parum minus. £t sic crebro studio utclldo

suprascriptis multiplicationihus potcris hallere notitiam similium.
51 uolueris multiplicarc perticas .f.7, et pedes .3. in pcrticas .28., ct pedes .4., collucahis

pedes lateris longioris sub pedihus lateris brcuioris:, et perticas: suh pcrticis, scilicet
pedes .4. sub pedibus .3.; et post illsOS pedes pone llerticas .28. suh perticis .17. uersus
sinistram retro, ut llic ostenJitur; et multiplicabis pedes .3. per pedes .4., erunt denari
.12.; (Iuia cum multilJlicamus pedes in pedes, (~grediuntur ex multiplicatione denari, ut
flictum est. Serua ergo pro illis denarijs .12., soldum .1. in manu sinistra; et multiplicahis
peJes .3. per perticas I 28; et pedes.4 per perlicas .17 in cruce, secundum quod docui
in rnultiplicationihus duarum figurarum contra duas in libro maioris guice abbad; sed
llimiJiahis has multiplicationes multiplicando; hoc est multiplicabis dimidium pcduum
.3. in .28., ud dimidium de 28. in .3. Similiter muitilllicabis dimidium pedum .4. per i7.,

uel dimidium de i7. per 4.; et hoc facies, quia ex multil)licato pede in perticam, egre
ditur inde pes, scilicet medietas unius soldi: quare multiplicatio petlum .3. in dimidium
perticarum .2S., scilicet in.u., faciuot suldus 42; quos adde cum suldo.Lseruato in manu,
crunt saldi .43. in eadem manu; et multiplicatio medietatis pedum .4. in perticas .17. faeit
soldas .34;quibus additis cum soldis 43., faciunt soldus .77.; ex quibus facies panora, ernnt
panora .4., ct soldi .11. Scrua quidcm his panora in manu dextra, et soldos in sinistra :
post hce mulliplical)is perticas.tt per perticas .28 per demonstratum modumj quia de
multiplicatione perticarum in 1lcrticas satis subtiliter dictum cst superius; et habehis
in sUmma stanora .7, etpanora .7., et .so1<1os .3, ct denarios .6.

ET 8i uolueris multiplicarc Lantum pel'ticas .t9. in perticas ..fl., et pedes .4., c(}J]o
cabis perticas .1\1. suh perticis .19.; ct in loeo peclum ante .19. pones zefirum; et suh
ipso ante perticas .H. pones pedes: .4., ut hie ostenditur; et multip1icabis zeflrum pel'
pedes .4., faeiet zefirum; et zefirnm per dimidium de 41 faciel itcrum zcfirum; mellie
tntern de pedilms .4. in .19. faciunt soldi 38., qui sunt 113oo1'a .2. ill manu dextra, et soldi
5 in sinistra; et pertica'i 19. in pcrticas .33 faeiunt stariora ~ 9.; et sic habehis in corde
5tarior8 .9., et in mmm .dextra panora .s., et in sinist1'a solllos .5.: et multiplicabis per
tieas .8., que sunt a 33 uSfIue in .41., in 1lerticas .19., scilicet in .H., et in .8., facient pa~

nora .t6., et pe~·ticas .fi4.j que pertiee 6.$ sunt panora .11, ct soldi .9.; et sic capiunt in
summa stariol'a -t2, minus tlenar.is .12. Item si nolueris multiplicare pCl'ticas .20., ct pedes
.4., et nncias .tt. in perticas ..$6, et pedes .5., et uncias .12., collocahi:; perticas suh perti~

cis, et peJes sub pedihus, et uncias suh unciis, ut hie ostcnditur; et multiplicabis ad mo
dum Illultiplicationum trillm fJgurarum contra tres; et crunt uncie in loco prime figure,
scilicet in loco unitatum, ct pedes in loco secund~, scilicet decenaruID; et pertice in
loco terti~, scilicet centenariorum: quare muhiplicahis nndas .it. per uneias .12, facinnt
ill unius denarij; quia ex uncia multiplicata in nnciam, prouenit ah unins denarij;
nam regula de 32.\. cst -!~: quare ,<;;i .132 (liuiserimus pCI' primum .f8., qui est suh
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tiplica cas per pertieas .31., erunt panora .62.; et multiplicabis perticas .3., que reman
serunt de perticis .u., per perticas .31., primum per 22, et postea per .9.; uel in una
multiplicationc per .3L, erunt panora .16 et I soldi .fa.j et bahebis in summa stal'iora
.6., ct panora .9., ct soldos .2, et denarios -i 5 menSllrt;..

Rursus si uis rnultiplicare perticas f7, et pedes .4., et uncias ~ 9. 1Jcr perLicas .32, et
pedes .5., et uncias r 1.4j eollocahis pertieas sub llcrlicis, et peJes sub !ledibus, et uncias
sub uncijs; multiplicaiJisque uncias ~ 9 per uucias ~ H.j sie primum .9 per u. faciunt
,t26j super que adde mcdietatcm de 14, et l de 9 in cruce, faciuut plus de J39; quihus
tliuisis per .i8., ueniunt plus de .7.; que ,7. serna in manUj et multiplieahis in cruee
uncias i 9 per pedes .5., ct uncias f u per pedes 4.j et adde eum .7 seruatis, et erunt
plus de .tt3j que diuide per J8., cmnt denari ~ 6; ct multiplicabis t de ~ 9, scilicet
~ 3 per perticas .32., erunt dcnari{ 101; quibus additis cum dcnaris -~ 6 seruatis, faeient
soldos .9., minus f unius denarij: super quos adde multiplicationem tertie partis de
unciis i 14. in .17., uel eeontra; quam multiplicationem sie facies: de i 14 aceipc 12.,euius
t in integrum est .4.j que .4. multipliea per pertieas .n, erunl denari .68.: post hce ex
f 2 aeeipe 2; et multipliea eas per 1.7., crunt uncie .34.; ex quibus fac denarios, scilied
diuidc cas per 3, erunt denari i H; ct sic habes dcnanos t 79: post hec accipe f de *
que restant, erit t; quod multipliea Ilcr 17, erunt denari i.l; et sic halles denarios { i 8:1

pro multiplieatione de ~ unciarum t u. in 17.: uel aliter aceipe ide f7., [luod est i 5.; ct
multipliea ea per ~ u. sic: 5 per 14 faciunt denarios ,70.; et i de 14 sunt clenari i- 9j et t
de 5 sunt denari t 3.; et i- de I sunt ~ uoius denarijj et sic hahes denarios -h 83 nt
supra: uel aliter: super i 14 adde h erunt t5; cuius i aecipe, quod est .5.jet multiplica pcr
17., erunt (lenari .85.; et ex ipso ±' quam iunxisti, accipe t, erit -/2; quam partem accipc
de .ft., que est denarius tz. f; quem extrallc de 85., remanent, ut prediximus, denari TI 83.;
et sic studeas in similihus proeedere melius quod tibi uideLitur, secundum numerum un
ciarum: additis ergo denarijs -0 83. cum soldis 9, minus ~ unius (lenal'ij, faciunt soldos i6,

minus t unius denarij; cum quibus adde multiplicationcm peduum in pedes, scilicet
4. in .5., eront denari .20., erunt soldi 17, et denari i- 7.: sUIler quo.,> aJde, ut supra, mul~
tiplicatiouem medietatis peduum per perticas in cruce, et perticarum in pertieas, et
hahebis in summa stariora s, ct panora 10., et soldos .7., ct denarios +1.: potes cnim ali
ter de fractionibus unciarum facere, uidelieet in principio, antcquam incipias multi~

plicarc. Accipe fractiones uneiarum superiorum de perticis inferioribus: ct fractiones
uneiarum inferiorum de pertieis supcriorihus, ut in hac multiplicatione: pro uncia *,
que est in superioribus uncijs, aceipe medictatcm de 32j ct 1)ro~, que sunt in uncijs
inferioribus, accipe r de 17 in cruce, eruut 16: et t 12, hoc est uncie ~ 28, que sunt
fere denari .to., quos serua; ct delehis ipsas fraetiones unciarum de multiplieatione;
et muhiplicabis tautum pcrticas 17, et pedes .4., et uueias 9 per perticas 32, et pedes
.5., et undas .u.j et super summam adde denarios .10. scrnatos. 5i uolueris multiplicare
pertieas 13, ct pedes .2. per pertieas .2f., et pedes .3, cum pes sit ~ unius pertict, pone
tot sextas post perticas, quot sunt pedes positi cum ipsis pertieis, et ltahehis Iper
ticas *f3 ad multiplicandum per perticas t 2i: pone sextas sub sextis, et pertieas sub
perticis, ut hic ostenditurj et pones ex parte .6. bis suh una uirga; et nihil super sic
~; et mulliplieallis pedes 2 per 3, qui sunt super ambo]ms .6., crullt .6.; quem diuide
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uirgula, cxihnnt i 7; nel sextam unciarum .f2. multipliea per.ft.; et quod prouenerit
diuide per sextam de is, cxihunt similiter ~ 7, que sunt ii unins denarijj seruahis .7.
in manu, ct fractiones seruahis in tahula, ue] in cOl'dej et multiplicabis uncias .ff. in
pedes .5.; et uncias .t2. in pedes .4. in cruce; et adde lIas duas multiplicationes cum .7.
seruatis, erunt .ito., que sunt TI unius denarij; quia ex multiplieatione unciarum in

pedes egredientur Ii ullius denarij: quare diuisis i HO per tS, faeiunt denarios .6, et
i--ii-; seruahis dcnarios .6 in manu, et fractiones in tabula, nel in cordc; super quos
addes multiplicationem I tertit; partis unciarum .ff. in perticas .16., ueI tertiam partern
de perticis .46. in .H.; quia muItiplieatiu uIlci~ in pcrticam faeit~ unius denarij, crunt
dcnari i 174, qui sunt soldi .14., et denari ~ 6j super quos adde itcrum multiplicationem
tcrtit; partis unciarum .t2. in pcrtieas .20.; et multjplicationcm de pedibus .4. in pedes
.5, crullt in summa soldi .22., et denari ito.: addes 1 unius denari cum L.!. seruatis,
faeinnt : ~: unius denari; ct dc suldis .22., et denaris 1.0. seruahis in ma;uldextra pa~
n~ru~ unum, ct in sinistra suldos .6., ct in pedibus denarios .4.; super que addes multi
phcatlOuem medietatum pedum in perticas in cruce: et perticarum in perticas, ut in
antecedentibns fecimus; et habel.is in summa stariora .14., et panora .9., et soldos 4., ct
den~rios ~ :: 4. Rursus si nis multiplicare pertieas .21. per perticas 47, et pedes 2., et
vnClas .10, collocahis uneias .10 sub zcfiro, et pedes .2'SU]' alio zefiro, ct pcrticas 47. sub
pertici~ 2t., ut hie ostenditur; et multiplicahis uncias per uncias, scilicet zefirum per
I~, faclt zefirum: qnod relill'1ues, et multiplicabis .0. per 2., et .10 per o. in cruce, fa
cmnt zefirum; (Iuod relinques itcrum, et multiplicabis zefirum,lIuod cst in loco unciarum,
per ~ .de pcrticis 47., et 10lJef 'i de .2t; et zcfirum, quod est in loco pedum, per pedes
.2, facle~t .soldos .5., et denarios 10. Et rnultiplicahis zcfirum, quod cst in loco pedum, per
j de pertlcls 47, et {- dnorum peduum in pertieas .21.,faciunt soldos 2L; et sic haLes soldos
26, et denarios .iD., IlOe est }lanorum unum, et soldos iD, ct denarios.4.: super quos adde

m~lti~lic~Lione~ de perticis .21. in perticas .47.; et 1labebis pro summa quesit~ multi~
pI1catlOllls starwra .t5., et panorum unum, ct soldum .1., ct denarius .4. mensnrt;. Et sic
studeas semper cum zefiris supplcre gradus laterum multiplieantium; ut quot sunt
gradus in uno latere, tot sunt iu alio : dicimus cnim primum gradum uncias: se
cundum pedes: tertium perticas. Verbi gratia: uolumus multiptiearc pcrtieas 1.3, et uneias
.tt. per perlicas .28., et uneias .14.; collocaLis perticas sub pcrticis in tertio gradu, et
uucias sub unciis in 1)rimo; et suppleatur seeundus gradus, punenda zefira inter uncias

t

et pedes, scilicet in secundo gradu. ut hic ostenditur: ct multiplieahis numeros, secundum
quod docui~u~, et habe~is in summa stariora .5, et panora .7., et denarios: :~ i. Item uo~

lUlIlus multlpllCal'e perLIcas 14, ct pedes .2. in perticas .:a, et uneias .15.; scrihes eos sic.
~t multiplicabis zcfirum unciarum per uncias .15, faciet .0.; quo .0. diuiso per IS., faeit
Ite~m .0.; quod rclinques, cum nihil sit: et multiplicabis .0. unciarum per .0. pedum, et
unClas .t5. per pedes .2., faciunt .30.; quibus diuisis per .IS., faeit denarium ~1: et multi~

plicabis i de zefiro unciarum per perticas 31.,et f uneiarurn.t5.per perticas .I
S

t."et pedes

.2 per .~. ~edu~m~ e~ ~ddes cum denario i 1.'. et facieat soldos .6., minus t unius denarij;
et multIphcalns dlmldmm pedum .2. per pertIcas .31., et dimidium zefiri per perlicas .U.j
et addes cum soldis .6. seruatis, facient soldos .37., minus ~ unius denarij, qui sunt pa~
nora .2, et soldi " minus ±unius denarij: et de perticis .f4. accipe perticas .tt.j e(mul-
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summa stario1'a .to., et soldos 9, et denarium {--?+1 mensur~: quia super primos duos
scnarios habemus partcm unius denarijj et super alios duos .6. hahemus denarios; et
super .ii. hahernus perticas, scilicet triplos soldos; et super .6., qui cst in capite uirgu1t:,
habemus dupla panora. Rursus si uis multiplicare IJerticas .t6., ct pedem .t., ct undas
.fO. per perticas .43., et uncias i u; redigcs uncias in sextas unins pedis, erunt sexte
i 3; de qua tertia fae sextas, ernnt due sexte; et sic habes in superiori latere perticas
-~~- i6: possumus aliter faeere sextas nnins pedis de unceis (sic) .to.: 'luoniflm uneie .to
sunt t% unius pedis; ergo uneie .to. sunt H pedis: quare si diuiserimus .20 per re~

gulam de 36., exibunt H unius pedis, ut diximus: similiter duplahis uncias { toi, erunt*unius pedisj et sic habes in subteriori latere perticas H+ 43 j ut hie ostcndimus:
et pone sextics .(j. suh una uirga post iT-~ sic: UG6655U6; et multipliealJis numeros,
qui sunt super uirgulis; et integros, (lui sunt ante uirgulas, ad modum IIIJ.or figurarum
in antea procedendo: uerhi gratia: multiplicalJis .2 per 5, f{uisuntsuper primo .6.;
et diuides per primum .6.: deinde 2 per 4, et 5 per 3; eL diuides pel' secundum .0.:
post hee.2 per 0., et 5. per L, et 3 I1cr 4; et diuides per tertium 6.; et 2 per 43,
et 5 per i6, et 3 per 0, et 4 per .1.; cL diuides IH~r quarLum .6.; et hahcbis supra
dictas .1II).or sextas partes tantuDl unins denarij: deinde multiplicalJis.4 per 43, et <1

per t6, et t. per .0, et diuides per r:Iuintum .6.; et hahebis super ipsurn denarios: deindc
multiplicahi.o;; .'1. per 43, et 0 per t6, et diuides per sextum .6.; et habehis super ipsum
.6 medios soldos: ad ultimum multiplicalJis perticas .i6 per perticas .43., et diuides per
m; et hahchis super .it. triplos soldos, et super .6. dupla panora, et ante uirgulam
stariora; et sic cum sextis scxtorum pedis possumus procederc in infinilum, redigendo
fractiones unciarum, que posite in multiplicationihus fuerint in sextis sextarum j si in
ipsis ipse fractiones cadere potuerint: et si numerus sextarum unius lateris fuerit
minus numcro sextarum alterius, supplebis cas cum zefiris super ipsas sextaSj JlOc cst
si due sexte sunt in uno latere, et due sint in alio, et si tres tres, et deinccps. !
[t si fractiones unciarum minime in sextis scxtarum redllcere poteris, ncquaflllam per

·lnmc modum cum ipsis fraclionihus operari poteris; sed dCl'elinquas ipsas [!'actiones;
et multiplicabis residuum de ipsis fractionihus , que in sextis sextarum cadere nun
possunt; ct ex ipsis operaLeris, secundum quod sllIlCl'ius diximus.

In modo seclUulo.
Potes cuim per modum suprascl'iptum multiplicandi tloctrinam repcrirc moJum

multiplicand) in alijs rcgionihus, secundum diuersitatcs mensurarum ipsarum. ET ut
ea, que in hac secunda (iistinctiulle llromisimus Illenarie demonstrentur, quedam huie
operi necessaria dignum duximus preponenda. Videlicet si nwnerus aliquis diuidatur
in qlumtaslibet partes, et multiplicabitur unaqueque pars per totum numer1,tTn swn
rna illarum mulliplicationum equabitur quadrato lotius numeri, scilicet multiplica
tioni i!Jsius numeri in se. Vt si numerus .ab. diui(latur in quantaslibet portiones, que
siut .ag. gd. db. Dico quod si mullil'licabitur ago in .ab., ct gd in .ab., et adhue db .
in .ab., erunt ipse multi.rlicationes in unum coniuncte equales multiplicationi totius nu
meri .ab. in se. Quotiens cuim unitas est in portione .ag., toticns numeruS .ab. pl'ocI'ea
Litur ex mult.iplicalione ago in .ab. Similiter qnotiens unitas est in .gd., totiellS Hume
rus .ab.procreahitur ex multiplicationc .gd. in .ab.: propter eadem ergo quotiells nnitas
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primurn .0., qui est ex parle sinistra sub uirga, quam modo posuimus, exihit .1., re
manet .0.: retines itarrue ipsum .f. in munu, et rcmancns .0. pone super ipsum ~; et
multiplicahis .2., que sunt super .6., per 21.; ct 3, que sunt super alium .6., per i3 in
cr.uccj ct a~des mult~plicatiollem corum cum uno seruato, erullt .82.; que diuide per
a.lmm .6., cubunt pertIcc .t3, ct remanent .4.: pone .4. super ipsurn .6. sic: £--!, et t3 serUa
in manu; super que a(lde multiplicationem perticarum .f3. in perticas .21., crunt pertice
.286.; 'Iuas diuidc per ..;-A, scilicet per rcgulam perticarum stariori, exibunt -ti %4: co
pula lJanc uirgdam cum prima, et hahehis ·n t : 4: scias quia cum ita feceris~ quic
({uid extra uirgulam (~omprehenditur, slInt 5tariora; et super .6., qui est in capite uir
gul~ l)ost integrum, sunt dupla panora; et super .tt. sunt pertice: ct intelliges unam
q.uamqnc. il~sar~m esse soldos .3.; et super aliis duobus .6. sunt denari; quos accipies
SIC: multll,hcillw, figuram, IJue est super .6., per alium .6., qui est post iPSUID; ct addes
tiguram, que fuerit super iI,surn .6. Verbi gratia: pro .4., que sunt extra uirgulam, ha~

bemus stariora .4.j et pro .2., que sunt super .6, habemus panora .4.; et pro 4, que sunt
super alium .6., halJCIDus soldos .2.j quia multiplicatio de .4. in .6., et addito zefiro, quod
cst super ipsurn .6., surgit in denarijs .24. Item si uis multiplicare perticas .14., et pedes
.5 per IJerticas .41.; sub .14. pone ..U., et t sub ~ sic: ct scias quia ideo posuimus t post
~1.: ut e1luiparentUl: f~·acti.oncs sulJteriorcs cum fractionibus superiorihusj et pone hO

T"i"""i ex parte;ct multlphcabls.s.,quoJ est super 6., per .0., quod cst super alium .G., faciet
.0.:. fJuare pones .~. ~uper primum .6.; et multiplicabis in cruce 5 per 41., ct .0. per .14.,
facmut .205.; que dmIde })er scquentern .6., exilmnt 34., et remanet .f.: pone .f. super 6,
et 3./j. serna in manu; super llucm adde multiplicationem de u. in .41., faeiunt 60&; que
diuide per -A t, (Iue restant in uirgula diuisionis, remanebunt .3. super .11., ct .f. super
.6., .et 9 extra uir~ulam, ut in questione ostenditur: notantur cnim in ipsa summa
stanora .2., et soIdi .9., et denari .6. mcnsurE. Item si uis multilJlicare pcrticas .i5., et
pedes .3., eL uneias f2 per perticas .42., et pedes .2., ct uncias .i5.; oportct ut uneias redi
gas. in &extis twius pedis, scilicet in sextas sextt unius pertic£: et quoniam uncie .18

facmut pedcm .1.; ergo uneie .3 faciunt ~ pedis; quare uneie .12. sunt t unius pedis;
~uas scx~as I~onc in una uirga post ~: propter eadem ergo pro uncijs .t5 pones f post
i suh aha uuga, et haLcbis pCl'ticas H i5 ad multiplicandum in pcrticas H 42, ut
hie ostcnditur: post lIce protrahe uirgulam ex parte , sub qua pone per ordincm
·JIll·

or
scxnarios, ct l\ ~ cum ipsis sic: ii6'66""il6; et multiplieabis .4. per .5., qui sunt

super primis scxtis; 1 ct (liuide per primum .6. uirguI~ seruatE, exihunt .3., et remanent
.2. SUller ipsum .6.; et multiplicabis in cruce 4 per 2, et 5 per 3, que sunt super uirgis;
ct acMes cum trih~s seruntis, crunt .26.; que diuide per secundum .G., cxihunt .4, .ct
r~m~nent .2..sup.cr ll~sllm .6.: et. multipl~ca~is .4. per "2, et 5 11CT f5, et 3 per 2; mul
tIphcando vIdehcet III anten, Slcut mnlt1l1hcamus tres figuras contra tres rctrocedcndo'
ct addes cum .4. scruatis, erunt 2.53.; que diuide per tertium 6., exibunt 42, et rcmatle~
. f. super ipsum .6.: super 42 uero a(ldes muItiplicationern de 3 in .42., et de 2 in .fa in
Cl'Uce, facicnt .198.; que di~id~ p.er quartum .6:, cxilmnt 33, et remanet .0. super ipsum
.6.; ct _~uIlcr 33 addc multIphcatJOilcm de i5 11142., ernnt pertiee 663j qU33 diuide per
:ilo, e:lhull.t 60, et ~emanent .3. super ipsum .it.: deinde diuide .60. per 6., qui restant
m capite Ulrgul~, cXlbunt .to. ante uirgulam, et .0. super ipsum .6.; et sic habes in
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in numero .db., totiens oritur numerus .ab. ex multiplicationc .db. in totum .ab. Quare
quotiens unitas est in Humero abo , scilicet in portionihus ago gd. ct .db., totiens
coadunahitur numerus .ab. ex multiplicationihus ago et gd. et db. in .ab. Verum
quotiens unitas est in .ab., totiens numerus .ab. surgit ex multiplicationc .ab. in se.
Quare summa multiplicationum .ag. et gd. et db. in .ab. equatur multiplicationi
.ab. in sc, quod oportehat ostendcre. Nam ut hee darius uideantur, csto recta .ab.
.to. ulnarum; et portio .ag. sit .2.; .gd. nero .3; .db. qUOtlue .5.; si autem multiplicentur
2. in .to., et 3 in .to., et .5. in .to., hoc est .ag, et gd., et db. in tota .ab.; ct Con~
iungautur multipIicationcs in unum numerulll .too. ex carum congregatione procrca
buntur, que equantur multiplic&.tioni de 10. in .to. Item si recta linea diuidatur in
quantaslibet portiones; et unaqueque mltltiplicabitltr per aliam quamlibet lincam,
omnes multiplicationes in unum coniullcte equabuntur mllltiplicationi lotius linee
diuisf}. in aliam lineam. Quod ostcndaml1s cum numel~s. Sit linea .to. ulnarum diuisa
in .2., et 3., et 5.; et alia quelibet linea sit .t2. ulnal'um. Siquidem si multiplicentur 2,

et 3, et 5. in .t2, et iungantur eorum multiplicationes in unum, nimirum cquahuntur
multiplicationi de 10. in .12., scilicet .120. Rursus sf recta diuidatltr ubilibet in duas
portiones, erit multiplicatio unius portionis in se cum multiplicrllione eiltsdem portion-is
in aliam, equatis multiplicationi eiusdem, portionis in totmn lincarn: ut si linea .ab. di
uidatur super punctum .g'l erit rnultiplicatio .ag. in se cum .ag. in .gb. equalis mul
ti~licatio~i :ag.. in .tota .ab:: adiaceat. ita(lue quedam recta .d. equalis reele .ag.; et
erlt multlphcatlO lmee .d. III ag., et In .gb. equalis multilJlicationi .d. in totam .ab.:
verum multiplicatio .d. in .ag. est sicut multi11licatio .ag. in se ipsam, cum recta .d. sit
~qualis l'ecte .ag.; Ict multiplicatio recte .d. in .gb. est sicut multiplicatio recte .ag.
1~1 r.ectam :gh. Quare multiplicatio ag itt se Cum .ag. in gb. equatur multiplica.
tlOm .ag. III .ab., ut oportehat ostendere. Vel si hoc cum numeris demonstrare no.
lu~us, sit alf' 3, et hg. .7; ~u~re :ota .ab. erit .to.: multiplicatio qllidem ago in sc,
~Clhcet de 3 III .3 cum multlphcahone de 3. in .7., scilicet de .ag. in .gb., sllrgunt
10 .30., que equantur multiplicationi .ag. in .ab.~ scilicet de 3. in .to. ut dictum est.
Adhuc si recta linea diuidatur ut accidat in lluas portiones, ernnt duo quadrati utri
usque portionis cum duplo multiplicationis unius portionis in aliam, equales quadrato,
scilicet multiplicationi totins lincc in se. Vt si linea .ag. dinidatur in lluas portiones,
~ue sunl .ab. et .bg. D~co. qu~d .rnultipl.icatio .ab. in se cum multiplicatione .bg.
~n se, .ct cum dupl.o mu.lhphcatlOn~s. abo In :bg., e~uatur multiplicatioui totius .ag.
III se. Ipsam. Quomam lmea ago dlUlsa est In duo ltl puncto .b., el'it multiplicatio
.ab. III se cum .ab. in bg., sicut multiplicatio .ab. in tota .ag.

Similiter et multiplicatio .hg. in se cum multiplicatione .gb. in .ba. cst slent lUul
tiplicatio .gb. in totam .ga.: ergo multiplicatio .ab. in se cum .bg. in Sf, et cum
~uplo mUItiplicat~onis .ab. in .bg. cqllantur duahus multiplicationihus, que sunt .ab.
III .~g.~ e~ b? Jll .~g. Verum multiplicatio abo in .ag. cum .bg. in .ag. equatur
muIt~pl~cat~on~ .ag. l~ se. Quare (Iuadratnm .ab. cum quadrato .bg., ct cum duplo
multlph~atlOms .ab. In . .bg. equatur (luadrato linee .agq (luod oportchat ostenderc.
Quod e~Iam de~onst~ahlmus c~m numeris. Sit linea .ab. 3., et .bg. 7.j quare tota linea
.ag. ent .10. Vnde SI accepenffius quadratum Huee .ab., scilicet .9.; ,et quadratum
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.bg., scilicet .49., et dUlllum .ab. in .hg. equabuntur .100., scilicet multiplicationi .ag.
in se ipsam. Iterum si recta linea diuidatur ubilibet in duas portiones, erit duplum
multiplicationis unius portionis in totam linearn cum quadrato alterius portionis,
equale duohus quadratis, scilicet quadrato totius lince, et quadrato ipsius portionis,
que multiplicatur bis in totam lineam. Vt si linea .bg. diuidatur ubilibct super pun
ctum .a. Dico quod duplum multiplicationis .ab. in .bg. cum quadrato linee .ag.
equatur duohus quadratis linearum .bg. et .ba. Quoniam linea .bg. diuisa cst in duo
super punctum .a., erit multiplicatio .ba in se cum .ba. in .ag. , sicut multiplicatio
.ba. in .bg. Quare in duplo multiplicationis .ba. in .bg. est his quadratus linee .ba.,
et his multiplicatio .ba. in .ag. Verum semel quadratus .ba. cum quadrato .ag. cum
dupIo multipIicationis .ba. in .ag. equatur quadrato totius linee .bg. Quare duo qua~

drati linee .ba. cum quadratu linee .ag., et cum dU}110 multiplicationis Iinee .ba.
in .ag. equatur duohus quadratis linearum .bg. et ba. Sed duo quadrati linee .ba.
cum duplo multiplicationis .ba. in .ag. ostensi sunt equales duplo multiplicationis
linee .ba. in totam lineam .bg. : propter quod duplum Illultiplicationis lioee .ba. in
totam lineam .bg. cum quadrato lince .ag. equatur duoLus quadratis lincarum .bg. et
ba., quod oportehat ostendere. Quod idem ostendamus cum numeris. Sit tota linea .bg.
to; de qua sit portio .ba. 3., et portio .ag. 7.; duplum quidem Imultiplicationis .ba. in
.bg., scilicet de 3. in .10., cum multiplicatione liue!: .ag. in sc, que surgit in .49.,

nimirum in .t09. ascendunt, que equantur muhiplicationj linee .bg. in se, scilicet .toO' l

et linee .ab. in se, scilicet .9. SI recta linea lliuidatur in duo equalia, ct totidem
inequalia, erit multiplieatio ine(Iualium portion urn, scilicet unius in aliarn cum quadrato
linee, que iacct inter utramcluc sectioncm, equalis (Iuadrato dimidit; Iinee diuis!:. Vt
si linea .ab. diuidatur in duo equalia super punctum .g., ct inequalia super .d. Dieo
(Iuod muItiplicatio .ad. in .db. cum cluadrato linee .dg. equatur quadrato linee .ag.
Quoniam linea .db. diuisa est uhilibet super punctum .g., cui adiacet quedam alia recta
.ad. , erit multilllicatio .ad. ill .db. clll1alis dualins rnultiplicationibus Iinee .ab. in
.bg. et in .gd. Vemffi linee .bg. equalis iucet linea .ga. Quare multiplicatio linee
.ad. in lineam .ag., et in lineam .gd. est sient multiplicatio linee .ad. in lineam
.db. Rursus quoniam linea .ag. tliuisa est uhilihet in duo super .d. punctum, erit
multiplicatio portionurn .ad. et .gd. in .ag., slcnt multiplicatio .ag. in se. Sed .dg.
in .ag. cquatur quadrato .dg., et multiplicationi .ad. iu .dg. Ergo multiplicatio .ad.
in .ag. cum .ad. in .dg., ct cum CJuadrato linee .dg. equatur multiplicationi .ag. in
se. Inuenimus autcm superius .ad. in .ag. cum .dg. in .da. equari rnultiplicationi .ad.
in .db. Quare .ad. in .db. cum quadrato .dg. equator quadrato linee .ag., quod opor
tchat ostcnderc. Quod etiam ostcndamus cum numens: sit linea .ab. to. ulnarum di
uisa in .5., et 5. super punctum .g.; et in .3, et in .7. super punctum .d.; erit tunc
multiplicatio .ad. in .db., scilicet de .3. in .7., cum quadrato .dg. equalis rnultiplica
tioni .ag. in se, scilicet de .5 in .5. 81 recta linea diuidatur in duo equalia, et adinn
gatnr ei in directo quedam alia linea cuiusliLet longitudinis, erit multiplicatio totins
lince, que fit ex prima linea, et ex adiuncta in Iineam adiunctam cum quadrato di
rnidie, linee, diuisc' equalis quadrato linee, que fit ex dimidio primc lince, et ex adiun
cta. Vt si linea .ab. diuidatur in duo equalia super punctum .g., et adiungatur
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ci in dh'eeto alia quedam linea .bd. euiusuis longitudinis. DieD qnod multiplieatio
linee .ad. in .bd., hoc est .bd. in .ad. cum quadrato linee ',!fb.~ uel .ga. c(Iuatur
quadrato linee .gd. Quoniam linea .ad. diuisa est llhilibet super puncta .g. et .b. ,
erit multiplicatio .bd. in tota .ad. equalis summt trium multiplicationum, que sunt
.bd. in .ag. in .gb. et in .bd. Sed quia liuea .ag. est equalis linee .bg.; equa cst
ergo multiplicatio Iinee bd. in ago multiplicationi .bd. in .gb. Quare due multiplica
tianes .bd. in .ag., et bd. in .gb. summam constituunt, que est dupla multiplica
tionis .b'd. in .gb. Quare quadratus linee bd. cum (luplo multiplicationis .bd. in .gb.
cquatur multiplicationi linee .bd. in totam .ad.: comunitcr accil1iatur quadratum Iinee
.gb., crunt duo quadrati linearum .bd. et bg. cum duplo multiplicationis Ibd in .bg.
equales summe , que fit ex multiplieatione linee .bd. in .ad., et ex fIuadrato linee
.bg. Sed duo quadrati linearum .bd ct bg. cum duplo .bd. in .bg. equatur qua
drato liuee .gd. Quare et multiplicatio linec .bd. in .ad. cum quadrato Iinee bg.
equalis erit quadrato linee .gd. , quod oportcbat ostendere. Quod ctiam ostcndatur
cum numeris: sit linea .ab. 'to. diuisa in duo elJualia, scilicet in .5 et 1$. super punctum
.g., cui addatur in direeto linea .bd. trium ulnarum, crit tota linea ad. 13., et gd.
8.: multiplicatio quidem .bd. in ad., scilicet de .3 in 13. cum quadrato linec .gb.,
scilicet cum .25., surgit in .64., scilicct in quadrato linee .gd. SI recta linea diuidatur
in cqualia, et in incrrualia; qui ab incfluulihus totins portionis quadrati dupli sunt
eius qui a dimidia, et eius qui ab ea, que cst inter scctiones quadrati. Vt si linea
.gd. diuisa fuerit in equalia s-p,pcr punctum .a., et in inequalia super punctum .b.
DieD quod quadrati portionurn .gb. et .btl. dupli sunt dUOl'um quadratorurn linearum
.da. ct abo Quoniam linea .ag. diuisa cst in duo super lJUuctum .b., erunt duo qua
drati linearum .gb. ct .ba. eum duplo multiplicationis .ab. in .bg. clIualis quadrato
linee .ga., hoc cst quadrato linee .ad. Verum quadratus liuce .ba., cum semel .ba. in
.bg. est sieut .btl. in .ag. Quare quadratus .bg. cum ba. in .ag., et cum .ba. in .b g.
erluatur quadrato linee .ad.: comuniter adiaceat quadratus lincc .bfl., eruut duo qua
drati .gb. et .ba. cum .ba in .ga, et cum ba. in .bg. equaLes quadl'atis Lince .ad,
et Linee abo Sed quadratus linee .ba. cum .ab. in .bg. est sieut .ba. in .ag.; ergo fIua
dratus .gb. cum duplo .ba. in gao equatur duobus quadratis linearum da. et .ab. Quare
quadratus linee da. cum quadrato Linee .ab. superhabundat quadratum Jinee .gb. in
duplo multiplicationis linee .ba. in .ga., hoc est .ba. in .ad. Item quoniarn linea .bd.
diuisa est in duo super punctum .a., quadrati linearum .da. et .ab. cum dupIo .ha. in
.ad. equantur tetragono, scilicet quadrato linee .bd.: ergo tetl'agonum .bd. supel'habun.
dat tetragona da et .ab. in duplo multiplicationis .ba- in .a d. ; ergo quantum tctra
gona da et .ab. superhahundant tetragonum .bg., tantum supeI'habundatur a tetrago
no .bd. Quare tetragona .gb et bd. dupla sunt '{uadratis .da. et abo , quod oportehat
ostendere; Que e~iam ostendamus in numeris. Sit linea.gd. Ht. jn i'i,et in .5. diuisa super .a.,
et in 3 et 7 super -.b., erit tetragonurn .gb. 9, eLbd. 49.; que insimuL iuneta surgunt in
. 58., hoc est in duplum quadratorum da. et .ab.; quia quadratus .da. est .25., et .ab. 4.

ITem Sf recta linea diuidatur in duo equalia, cui addatur in directo quedam
alia linea, erit tetragonum totius Iinee efT'ect~ cum tetragono linee adiunct~ duplum
eius , quod fit a media linea diuisa , et eius quod fit a media ct ah adiuncta. Vt
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si linea .ab. in duo Cflualia diuisa fucrit super .g.; et apponatur ei in (lirecto linea i

.bd. Dieo quod tetl'agonum linee .ad. cum tctragono linee bd. duplum cst tctragono
rum linec .ag. et linee .g.d. Quolliam linea .ad. in duo utlibct diuisa cst super .b.;
erit itaque (luadratus Iinee .ad cum quadrato linec .btl Cflualis quadrato .ab. et du
1'10 bd. in .ad. Scd duplum .bd in .ad cst sieut duo quadrati linec .btl cum duplo
bd. in .ba. ; ergo tetragonum .ab. cum duohus qllatlratis linee .btl., et cum <luplo
.bd. in ,abo cquantur ql1adratis linearum .ad. ct bd. Verum multiplieatio .bd. in .ab.
dupIa est multiplicationj .bd. in gb., cum dimidia sit .bg. ex abo Quare duplum .bd in
.ab. est quadruplum ex hd. in ,gb.; ergo tetragonum .ab. cum duobus quadratis li
nee hd, ct cum quadruplo .hd. in .gb. equatur duollUs fluadratis lincarum .ad et bd.

Sed tetragonum linec .ab. quadruplum cst tetragoni, quod amedia .ab. <lescrihitur,
scilicet i linca .gb.; ergo quadruplum tctragoni .gb. cum duobus tetragonis linec .bd.,
cl cum quadruplo multiplicalionis .bd. in .gb. equatur «u01ms quadratis linearum
ad. et bd. Rursus quoniam linea gd in duo diuisa cst super .b., erunt duo quadrati
portionum .gb. et btl. cum dUl110 .bd. in .bg. equales quadrato ]jnee .gd. Quare
duplum quadrati linee gb. cum tlllolHls quadratis linee .bd., et cum lJuadru11lo .bd.
in .gb., e1'it duplum qua(lrati linee .gd. Reliquum uero dUl)lum quadrati linee .gb.
duplum est quadrati Iinee .ga. Ergo quadruplum fpladrati linee gb., et duo quadrati
linee .bd. cum quadruplo .bd. in gb. dupli sunt tctragoHorum IJortionum .ab. et bd.
Sed quadruplum quadrati linec .gb., et duo quadrati lillec .bd. cum quadruplo .bd.
in .gb. ostcnsi sunt efluales uuobus quallratis linearum ad et bd. Quare et fluadrati
linearum ad. et bd. dUl1li sunt quadratarum portionmn .ag. et gb.; quod oportc
bat ostemlere. Que etiam ostendttmus CUIll Humeris. Sit linea .ab. 'to. diuisa super pun
ctum .g. in .5 et 5.; cui addatur in dirccto 11l1ca .b d. tl'iuffi ulnarum, erit tota .ad.
D., et gd. .8.: quadratus quidem liuee .ad est t69., et btl. cst .9; qui insimul iun
cti sUl'gunt in .178., scilicet in duplo de 89., que sunt snmma qUlHlratorum .ag ct
gd., scilicet de 25 et 64. Quoniam superiluum nidctnr noslris dernonstrationi]Jus de
monstrare omnia, que Euclides super ostensionibus assign3uit. Idcil'co quedam ex ipsius
lihro huic opcl'i necessaria sifle tlemonstratione 11roponcre procuramus. Si tres numeri,
uel tres quantitates Ilroportionales fucrint, ita qnod sieut primus numerus fucrit ad
secundum, ita sccundus sit ad tertium; tUlle multiplicfltio pl'imi numeri in tertium
equatur quadrato secundi numcri, scilicet multiplicationi cius in se. Exempli causa:
sunt .4, et 6" et 9. in una prollortionej quia sicut .4. sunt ad .6., ita .6. sunt ad .9.: uel
sieut .£1. sunt ad .G., ita .6. sunt ad .4. Quare multiplicatio de .4. in .9. surgit in multipli
catione de .G. in 6. Vndc quando ex trihns datis numeris multiplicatio rrimi in tertium
faeit quadraturn secundi Humeri; tunc illi tres uumeri continue proportionalcs sunt.
Item cum quatuor numeri proportioue,.;; (sic) suut; fueritquc sient primus ad secundum, ita
tertius ad quartum; tunc Imultilllicatio primi in fluartum equatur mUltiplicationi secundi
in tertium. Vcrbi gratia: sieuti primus numerus .6. cst ad secundum .8., ita tertius .9.

est ad quartum .i2.; erit quidem muItiplicatio de .6. in .t2. e<lualis multiplicationi de .8•

in .9. Surgit cuim utraque multil1licatio in .72.: ex hoc uero comprehenditur, quod cum
multiplicatio primi numeri in quartum est equalis multiplicationi sccundi in tertium;
tunc illi quatuor numeri proportionales sunt, in ipsa videlicet proportionc, in qua
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Distinctio secunda.
Incipit capitulum, de inuenctione radl'cum.

CV:M autem per geometricales regula,<; campos mCIlSurarc uolumus, opoL'tet nos in
(ptibusdam .dime~sionibus radices quiOfJllC numcrorum inuenire. Quare qualitcl' l'UdLCl~S

numerorurn lllucmatur, secundum quod in hoc opere 5ufficere uideatul', prescntialitcl' dc
monstrare c~raui..Est enim rad.ix numeri latus alicuius quadratur~; quia cum mnltipli
ca~ur .lat.us In ~e Ipsum, perficllur cmbadum iIlius quadrature: quare summa multi
phcatloms latens rec~e dicitur quadratus; cum in se quadl'atam contineat superficiem.
Et est notandum, qUIa una figura est radix numerOl'um unius figurc, et duaruIn; due

primus est ad secundum, in eadem cst tertius ad C{ual'tllm. E1' notandum, cum alj{Iuis
numerus Jiuil1itur }lCr aliqucm numerum, si illml 'Iuod ex diuisione cUPllcrit, multipli
cahitur per diuisorcm, uimirum diuisus numerus ex ipsa reJihit ffilllLipJicatione. Vt si
.20. diui(lantnr per ..{., exiLunt .5.; et ex multiplicationc igitur dc .4. in .5. n·dijt diuisus
numerus .20. 5i ante'll ex tl'ibus nnmeris proportionalilms duo crunt not.i, scilicet
primus et sC~l1ndus, ct tertius ignotus erit: (JlwdruLlIlll seeulldi Humcri pcr primum
nUmCnlnl diuide, et quod ex diuisiollc cucncrit, cl'it tertius Humerus. Yerllj grHtia: sit
primus numerus .4., secundus .6, et tertium ignoramus. Quadratum dc .G., scilicet .36"

llcr 4., sci~icet per primum numerum diuidemus, exibunt .9. pm tertio numcl'O. Quare si
cxeuntcm.9. pcrdiuisorem .4. multiplicauerimus, rcdihUllt .36.,scilicet diuisnm llumerum:
ergo cum ex mllltiplicationc primi numeri in tertium egrcditur (fuadratuIll securuli lIumc
ri, tunc illi tres Humeri proportionalcs suot. Est ergo sieut .4. au .G., ita .G. ad .9. NaIll.'ji
ignorauerimus primum numentm, diuidcmus eumdem .36. per tertium .D., ct cgreditur
primus .4.; c1 5i ignorallcrimus secundum numerum, lllultiplicahimus prinuull pCI' tertium,
scilicet .4. 1lcr .!J., cxibunt .3G.; quorum radix, que cst .6., cst sccundus numel'llS. Item sit
sicut primus numerus .a. ad secundum .b., ita tertius .g. sit ad quartmn .d. Quoniam
rnuItiplicatio primi in quartum, scilicet a. in .d., est c<Jualis multiplicationi .b. in
.g. , scilicet secundi Humeri in tertium. 5i noti furrint fl ('t b et .g.; fueritquc d

ignotus, multiplicationem itaquc ex b. in .g. diuidcmus p(~r .a., et egrcdictur .d. Et
si eadem multiplicatio, scilicet de .b. in .g., diuidalnr 1lcr .d., cgredictur .a.: pro
pter eadem ergo si multiplicatio de .a. in .d. diuidatur per .b., cgreJictur .g.; et
si diuisa fuerit per .g., cgrcdietur .b. Vcrhi gratia: sit .a. " ct b. 6 et g. 8. et .d.
'12. ; si muItiplicatio .b. in .g. , scilicet 48, dillidatul' per .fl., scilicet per .4., egre
dietur .d., scilicet i2. : que .48. si per t2 diuisa fuerint, scilicet per quartum nume.
rum, egredictur .4., scilicet primus numerus. Simili quoque modo si multiplicationem
primi numeri in quartum, scilicet de.4 in t2, hoc est .48., diuiserimus per secundum
numerum, scilicet per .6., egrcdietur .8. pro tertia numero; que ctiam .48. diuisa per
tertium numeIUm, scilicet per .8., egrcditur numerus secundns. IllS itarfue memol'ie
commendatis, dicendum cst: cum in circulo due recte se inuicem secant, erit multipli
catio unins porlionis unins !inee in alteram sui partem e'Iualis multiplicationi unius
portionis alterins linee in suurn residuum. Vt si in circulo .abgd; due rectc .ag. et bd.
se inuicem secalle:rint super puncLum .e.; multiplicatio f[uidem .ae. in .eg. equatur
multiplicationi .be. in .ed in Euclide ostenditur. Nune nero ad radices numerorum
inueniendas ueniamus.
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figure sunt radix tl'ium figurarum, ct quatuol'; tres figure sunt l'll.dix quinque figurarum,
ct sex; quatuol' figure fiunt radix septem figurarum, et octo, et sic deinceps. Radices
'lUtem (Iumlratorum llUrnerOWnl uoins figurg, et duarum oportct scire cordctcnus, ut
possimus cnm ipsis in inucntionc radicum plurium figurarum subtilius procedere. Est
cnim unum radix de .1; (luia semel vnUID, vnum facit; et 2 sunt radix de .... , et ;) de
!J, et " {Ie t6., ct 5 de 25., et 6 de 36, et .7 de 49, ct 8 de 64, et 9 de S1., ct 10 de
.too. Rcliqui 11ero, qui sunt infra has quadratus numeros, non habent radicem. Sed pos
sumus l'adici ipsorum cum minutis quantum nccesse est per plures modos subtiliter ap
propinquarej (luml in suo dcmonstrabitur loco. Cvm autem uolueris inuenire radicem
integram alieuius numeri trium figurarum, inuenias primum radicem ultim@: figurl;;
ct pones cam sub secundo gradu; cum seias duas figllras esse necessarias in radice
trium figural'UlUj ct sic erit una sub secunda, et alia cadet sub prima: et quod su
pel'Clucrit ex ipsa tertia figura, pones super ipsam tertiam figuram; et copulahis ipsum
superfluum cum secunda tigura; et pones aliam ftguram sub prima, scilicet ante fi
guram, que est posita suh secunda; que multiplicata per duplum positg figurg in
radice, faciat ita prape dict@ copulationis, ut de superfluo quod iude sUllcrfuerit co
pulato cum prima figura possis cxtrahcre multiplicationem ipsius figurl'; in se ipsam;
et non remaneat inde ultra duplum radicis inuente: et si de ultima figura nihil re
rnanserit, inteIligci-J cuenil'e de secunda figura hoc IIuod diximus de copulatione su
llcrflui tcrti1,; figuTt; cum secunda. Vcrhi gratia: uolumus reperire radiccm de .153.,

inuenies radicem de .1., quod est in tertia gradu, que est .1.; quod .t. pone sub .5., et
ante ipsum .1. pone .2 suI, .3.; quia mulliplicato .2. in duplo radicis iuuent!;, scilicet in
.2., faciunt .4.j quihus cxtractis dc .5., rcmanet .t. super il)sum .5.; quo .1. copulato cum
.3. pl'imi gracIns, [acit 13.; de quo possumus extraherc multiplicationcm de .2. in se ipsum,
et remanet iude .9., que sunt minus uuplo radicis inuentr, scilicet de .24.: ergo integra
radix dc .t53. est .12, et remanent .9. Item si uis inucnire radicem de .864., pone .2 sub
.6., cum.2 sint integra radix de .8.; et -4 que remanent! pone super .8.: deinde dupla ipsa
.2, crunt .4., que pone suh .2.; et 1)cr ipsa _t diuide .46., scilicet copulationem superflui
tcrtit; figure cum secunda, exibunt .Ii.: ex qua diuisione possumus hahere arllitrium
sequentis ponende figure, que multiplicanda est per duplum prime figure positej et
postea per se ipsam, erit ipsa figura aut parum minus, aut totidem quantum ex ipsa
diuisionc Cllellit; quod cogoosces ex usn. Quare ponemus arbitrio .9. sub prima figura,
que sunt minus de .it. prcdictis; et multiplicahis .9. per .4., scilicet per duplum inuenti
hinarij, et cxtrahes de 46. prcdictis, et ex remanentibus .w. poncs o. supcr .6., ct .t.

super .4.j et copnlabis ipsa 10. cum .4. primi gratIns, crunt .to.!.; de f[uibus cxtracta mnl·
tiplicationc nouenarij in se ipso, remanent .23.; qIlC.23.sunt minus dupla radicis inuenct!;.

Rursus si radicem de .9GO inuenirc uolucris, pone radicem de .9., scilicet .3 suh .6.;

et duplica i1)sa .3., crunl .6., que pOlles sub ipso .3.; per que .fl. oportet quamdam figu
ram multiplicare, que poncnda cst ante .3.; ct i]lSam multiplicationem de .6. superiore
extrahere, el rcmaneat iude figura; que cum fuerit copulata cum .0.; et possis extra
herc multiplicationcm ipsius figure in se ipsam, et non remaneat ultra duplum 1'a
dicis illuent£j eritqllc illa figura .0.: quod .0. cum multiplicatum fuerit per .6., que
fuerunt dU]llum de .3.; ct ip.'ia multiplicatio cxtracta fuerit de .6., remanehunt eadem
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clam extrahcre de .2.; ct sic non hahcmus unde cxtrallcremus tertiam multiplicationem.
Vel aliter, quaniam primus gradus quemeumquc gradum multiplicat,ipsum gradum surgit
ex multiplicatione; quare panenda figura, que cadit in primo gratin mnltiplicata in tertia
gradu, scilicet in .L,Cacit tertium gradum;qui gradns minimc cst in .72.: ergo radix de . '8.,
ct 172 cst 00, et remanent .72. Er si uolueris radieem alieui oumero quinque figurarurn
inuenire, inuenies per prcmissam doctrinam ratIiccm trilms ultimis figul'is: et si iude
aliquid superfuerit, pones ilIum supero.uum super ipsum gradum; llcl gratIns de quo, ucl
de quihus superfuerit; ct cOlmlabis ipsum supcrfluum cum unabus rcliquis figuris; ct po
nes duplum inucnt~ radicis sub ipsa radicc; similem gradum suh similj gratIu;\ et per
premissam notitiam studehis ponere aliam figuram sulJ primo grallu; quia prima figura
in radiee quinque figurarum cadit sub tertio graJu, cum h'cs figure .'lint radix numc
rorum quinque figurarum. Verbi gratia: uolumus inuenirc radiccm dc 12345. Inucnia~

quidcm primum radicem de 1.23., que est .ii, et remanent .2; ct cum inueneris ipsa .11.,
pones primam .f.. (lc .ii. 5'..1h .3., et Hlium sub .4.; et duplical)is ipsum .H., Crullt .22, que
pone sub .fI.; et .2. que remansel'unt pone super .3.; et copulabis ipsum .2 cum sequen
tillUs figuris, crunt .245., in quo numcro sunt tres figurc; et mllltiplicationes (Iuidem
fiende cruut similiter trcs. Quare de singula figura exit singula multiplicatio. Vnde
oportet ponere lalem figuram ante posita .fl.; que cum multiplieata fuerit per primum
hinarium, postca per secundum, postea per se ipsam, possit prima mllltipliealio exire
de .2., que remanserunt f>uper .3.; et alia de .4.; t~t alia de .5., 'Iue suut in !,rimo gradu;
eritl[llc illa fJgul'a .J.: ffillltiplicato (luidem .L per IJrimum ]Jinarium extracta; et extracta
ipsa mtlltiplicatione de duobus, que sunt super .:1., remanet nihil Item multiplicato
ipso .f, per sequentem binarium, et extracto de 4., remanent .2. st.Iper .4.; quihus .2.

copulatis cum .:'i. primi gradns, faciunt .25.; de qnihus extnlcto .1., quod surgit ex mul
tiplicatione de.f. in sc ipso, remanent .24.; et sic hahes .HI. pro radicc de 12345., et re
manent .24. Quod si rectum est, ita l)cr qualem uis prolmm eognoseitur: proJJam de .IlL

in se ipsam multipliea, et ex ipsa multiplicatione probam accipe; ct super aeccptam pro
bam adde probam de .24.; et si ex hoc habucris,scilicet proham de 12345., rectum cst 1uol1
fecimus. Verbi gratia: proba de Hi. per.7 cst .6; 'luia diulsis .ilL per 'I, remanent .n;.
quihus in se multiplicatis, facinnt .36.; (Iuilms per .7. diuisis, remanet .1.; quo addito
cum pl'oba de .24., (lue est .'3, facinnt .4., scilicet probam de 12345.; quia diuisis.12345 per
.7., remanent .4.; et hoc uolumus: et secundum hunc modum prohahis semper in inucn
tione radicum. Rursus si uis inuenire radiccm de 08iG5., inuenies radicem Je .987., (lue
est .31., et remanent .26.: pone .3. sub .7., et.to sub .G., remancntem .26. pone super 87.,
scilicet 2. sUller .8, et (j super .7.; et copulabis .2G. cum 3lijs duabus fig-uris, crunt .2605.;
et duplicahis :u, ct habebis .6. sub .3., et 2 suh .J.: et (luia ({uatuor resLant figure in nu~

mero, quas gradatim dcbemus delere per trcs multiplicationes'(luc fieri deLent cum figur3
ponenda ante .3Lj quarum una erit per .6., ct alia per 2, et nlia per se ipsam; nportet
itaquc, ut primam IDll1tiIllicationem accipiamus de .26.: quare diuides .26. per fl., ryuc
sunt duplum de :l inuentis in radice; et posiLis SUll.3., exihunt .4.; et ideo ponelllia
sunt .4. ante .3t.: ponemus ergo ..t. nnte .3t., cum fieri possit; ct multiplicallis ipsa ..t Jler
.6., et extrahes de .26., ct remancntia .2. pone super .6; ct eopulabis ipsa cum .6., (IHC sunt
in secundo gradu, faciunt 26.: de quo Dumero extrahcs multiplicationcm de ..t. in .2.,
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6.; que cum copulata fuerint cum .0., quod est in primo gradu, faeiuDt .60.; de (luihus
.(i0. cum extracta fuerit multiplicatio de .0. in se ipso, remanehunt .60., que sunt duplum
de 30~ scilicet de radiee inuenla. SI antem uolueris scire radicem nllmeri ']u3tuor figura
rum, inuenias pl'imum l'adicem duarum ligurarum ullimarum; et sUllel'fluum copnlal)is
cum remancntibus duabus figuris, et opcraLis secundum hoc quod diximus in triLus figu
Tis: ad cuius rei euidentiam sint .i2:3,t.j quibl1s uolumus radicem inuenirc: pone sub .3.

radicem nltimarum ligurarum, scilicet de .12.; que radix est .3., et rcmanentia .3. pones
super .2. de .12.; et copulahis ipsa .3. cum seql1entihns figuris, erunt .334.j et dUI)Iicahis
radieem inucntam, ernnt .0.; que pones suh .3., scilicet suI) radice inucula: et considera,
quot sunt multiplicationes, que multiplicandc sunt secundum hoc quod dictum est sUIJe
riLlSj et quat sunt figure in numero, de (IUO dchemus extrahere ipsas multiplicationes:sunt
cnim multiplicationcs due, quarum una est multiplicatio ponenue figure per dnplum ra
dicis inuentt , scilicet per .0.; alia multiplicatio est ipsius ponende figure in se ipsam: has
quid em duas multijJlicationes dehemus extrahere de .33:', et finire ultimam multipliea~

tioncm sub figura primi gradl1s. Ideo primam multiplicationem orortet cxtrahcre de
copulationc duarum figurarum ultimarum, scilicet de .33.; et ex copulatione supcrflui,
et quatcrn.arij,. ~~i cst in primo gradu, extrahes aliam. Quarc pones .5. sull primo I
gradu; qUIa dnUBls .33 per .6, rcddunt .5.; et mutliplicetur .5 per .G., ct extrallatur ipsa
tnultiplicatio, scilicet 30 de 33, et rcmanebunt .3. in secundo gradu: que .3. copula cum
.4. primi gradus, faeinot .34.; de quilms extralle multiplicationem de .5. in se ipsum, re.
manent 9.; ct sic habes 35 pro radice de 1234, et remanent .9. Rursus si uollleris inuenire
radiccm de .6U2. lnuenias radicem de .ot., quem (sic) est .7., et remanent .t2: pone .7.
sub ._i.,et i2 pone super .IH.; et duplicabis.7.inuenta,crunt .14.; pones .4. sub .7., et 1 post
ipsum septenariUffi; ct intelligas eopulationcm remanentillm .i2. cum .42.; que copulatio
faeit .IM2., in quo numero sunt .o4.libll1re, ex (Iuihus sunt extrallCnde tres multiplic3tiones.
Quarum prima est ponende figure per positum vnum, et alia per .4., que Snnt ante ipsum
.1., et alia per se ipsam: quas tres multiplieationes debeIDus gradatim extraherc de .4. cli
ctis figuris, ita ut ultima mul6plicatio cadat in primo gradu. Et quoniam numerus filTu
rarum excedit llumerum multiplicutionum in una figura, pro ipsa Una figura oportet ~o
pulare uItimam figuram de 1242. cum sequcnte, erunt .12.; de quo.f2.extrahe primam mul
tiplieationem; et dcinceps cadet secunda multiplicatio sub seeundo gradu, et ultima sub
primo: (luare rones .8. ante posita .7.; ct multiplicabis .8. per .1. pI'edictum, ct extrahcs
de .12., rcmanchunt tibi .4.: que copulabis cum sequentibu.'l .4., que sunt in secundo
gradu, ernnt ..u.; de (juihns extrahe multilJlieationcm de .8. in .4.; que .4. sunt sub .7.~

remanent .12., que pone super ..t4.; ct copulahis ipsa cum .2. primi gradus, erunt .122.:

de <{uiLus extrahcs G.i-., scilicet IDultiplicationcm de .R. ill se, remanent .58.j et sic habcs
.78. pTO radice de .6142., et remanent .58.Vcrum si radiccm de .8172. reperire uolueris, ra
~icem de 8t." s.ci.licct .D.; pOl~e sub .7.; et de duplo ipsius.9 pone .8 sub .9., et .f. post
lpsurn uersuS sllllslram; III qUllms .1. et 8 oporl,et multiplicare ponendam filTuram sincrula
riter, et de inccIJS .ipsam figurarn in se ipsam; et sic sunt tres multiplieaLi~nes, (Ill(~ ~unt
extrahende gradahm de 72., (lue remanent de .Sf, post inuentionem radieis de .81.: unde

euideo.ter ~ognosci~u~, m~llam ~)os~ se .cadere prcter .0., cum deficiat gradus, unde possit
extraln pnma multlphcatl0j qUla 51 prIma mult.iplicatio extrahatur de .7., oportet sceull-
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que llosita sunt sub ,I., remanent .i8., uidclicet .1. super .2, eL .8 super .6.: et copulahis
ipsa .18 cum .5 primi gradus, cruut .1~5.; de quibus Icxtrahcs multiplicationem de .4. in
se ipsis, remanent .t69.; et sic haLes .314 pro radice (Ie 98765, et remanent 169. ET si
uolueris illuenire radicem alieui Humero sex figurarum. Inucllias primum radicem qua
tuor ultimis figuris; ct resiJuum quod superfuerit, copulaLis cum sequentilJUs duahus
flguris; et deinccils operahis lit supra. Verbi gratia: uolumus rcperirc radicem de
1234lS6. Inuenies primum radicem de .1234, que est 35, ct remanent .9.; et pone .35 suh
.45.; et .9. que remanent pone suh .4.; et copulabis ipsa .9. enm .56., faeiunt .9156.; et du
pl.icabis inueutum .35., erunt .70.; de quilms llone .0. sul, .5., et 7 sulJ .3.; et ({llOniam
figure sunt tres que rcstant; et multiplieationes sunt trcs, quarum prima dehet fieri
per .7., secunda pro zefiro, tertia exponenda figura in se; tunc seimns, ({uia prima rnul
tiplicatio dellet exire de .9.: quare diuide .9. per .7., exibit unum pro ponenda figura
ante .35. Quo uno muitiplicato per .7., et extracta ipsa multiplicatione de .9., remanent
.2. super .9.; quibus copulatis cum .5., et inde cxtracta secunda multiplicationc, scilicet
de .1. in zeflro, remanent 25: qui1ms copula tis cum sequente figura, faeinot .250.: ex
(rlillus cxtracla multiplicatione lIe .1. in se ipso, remanent .255.; et sic !taberous .351. _pro
radic.e de .t23456., et remaneut.2..J5, Rursus si uolueris inucnire radiccm de 9876..J4 Inuenies
primum radicem de .9876., que est .99., et remanent.75.: pone .99. sub 65.,ct 75 super.76.;
ct duplicahis radicem inueutam, cruul .tgs.: de quo Humero PODCS 8 suh .9., que sunt
in secundo gradn, et 9 suh 9, (Iue sunt in tertio gradu; et .t. pones post ipsa; et co
pulahis 75 cum 54., erunt .75M., in quo numero sunt quatuor figure, ({uas dehemus delere
gradatim per quatuor multiplicationcs, quas facere dehemus cum ponencla figura, sci
licet per tres fignras de .108., et per se ipsam: quare primam multiplicationem oportet
extrahere de .7. tantum: et si cognoscimus ponendam figuram esse .3. ante .99.; quo .3.

multiplicato per .f. de .1D8., et extracta ipsa multiplicationc de .7., remanent .4. super
ipsis .7.: quihus copulatis cum .5. tertij gl'adus, faciUlIt .45.: de quo extracta multiplica
tione de .3. in .9. de .108., remancnt .18. super quartum et tertium gradum: quo 18 co
pula to cum .5., qui est in secundo gradu, faciunt .i85.; de qnibus extracta multiplica
tione de .3. in .8. de i98, remanent .161. super qual'tum, et tertium, et secundum grudum~

qllibus 161. copulatis cum .4. primi gradns, faciunt 1614.: de quibus extracta multipli
cationc de .3. in se, remanent .t605.j et in radice habemus .993. Item si uolueris iuue·
nire radicem alicnius Humeri septem figurarum. Inuenias primum radiccm quiIHIuc fl
guris ultimis; ct residuum, si fuerit, copulaJJis cum rcliquis duahus figuris; et opera
bcris ut supra. Verbi gratia: uolnmns inuenire radicem de .0816543.; et quoniam radix
septcm figurarum sunt fIlUlluor figure, OrOytet ponere primam figuram radicis sub quarto
gradu, 1 cl SCfJllcntclll figuram suL tertio, aliam sub secundo: qnas tres figuras in
uenies inueniendo l'aaicem quinque figurarum ultimul'um, scilicet de 987'G5.; (1 UOrum radix
est .314., et remanent .169. super quintum, et (Iuarturn, et tertium graaum: quibus Hi9.

copulatis cum duabus rcli([uis figuris, scilicet cum .43, facinnt .16943.: deinde duplica
inucuta .314-., et hahehis .8. sub .4-., ct 2 suh .t., et 6 SU]) .3.: per quas tres figuras mul
tiplicanda cst, gradatim ponenda figura,. ct deinceps in se ipsam; et sic crunt quatuor
multiplieationcs, quas dehemus extraherc gradatim de quinque flguris predictis, scilicet
de t6943: quare prima multiplieatio extrahenda est de duabus ultimis figuris, scilicet
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de .lD.; fIuare diuides .t6. per .6., qui primus multiplicandus est, cxihunt .2.: quare pones
.2. in primo gradn radicis; et multiplica ea per .6. de 628., ernllt .t2.; {Iue extrahes de .16,
remanent .4. super .6.; (Iue copulahis cum .9, faciunt, .49: de (IuiJJUS extrahes mnltipli
cationem de .2. in .2, remanent ."5 super .49; que copulahis cum .4. sccundi gradns, faciunt
..454.; de quibus extrahes multiplicationem de .2. in .8., remanent ..138., scilicet .4 super
quartum gradum, et 3 super tertium, ct 8 sUl)er secundum: et cOllUlahis .438. cum .3
primi gradus, faeiunt 4383; de quillUs cxtrahes Illultiplicationem de 2 in se ipsis, re
mancnt .4379., que sunt minus duplo radicis inuentg; et radix est .3U2. SImiliter si
uis inuenire radicem octo ugurarum, inuenies radicem sex figUl'is ultimis; et copulabis
residuum cum rcliquis duahus figuris, ut dictum est. £t sic cum his que dicta sunt
possuut radices in infinitum quorumlibet numerorum inueniri. Nam si scire desideras
(11.1ot figure erunl in radice alieuius numeri multal'um figurarum, considera si numerus
figurarum illsius numeri fnellt par, uel irnpar. Si fuerit pal·, dimidia ipsum numerumj
et {Juot unitates sunt in medietate, tot flgurt; erunt in radiec ipsius. Si uero fuerit
iupar, adde numero ipsorum unum, ut efficiatur numerus Hgurarum par. Et tunc quot
unitates eruut in medietate numeri ipsarum, tot figure simililer erunL in radice. Et
tunc incijJies ponere primam figuram sub ipso gradu suh quo ceciderit. Nam si fra
ctioues, que cadunt de superfluo inuentarum integrarum radicum, prape ueritatem nossc
desideras, considcra utrum numerus HIe, cui radieem inueneris, fuerit pertical1lm se
cundum geometriam, aut graduum secundum astl'Onomiam.

Quia in rallicibus perticarum fractioncs in pedibus, deinae in unccis, et in partes
unciarum reducere necesse est. In radicibus quoque graduum fractiones in minutis, et
in seeundis, ct in partihus sccundorum reducendc SUIlt. Est enim perlica, ut diximus,
pedes .6.; et pes cst uncic .1S.; el uncia est IT pNlis; et pes cst sexta pertic£; pertica
lota est uncie .tos. Itcm grad us diuiditur in minutis .60., et minutum in secunda 60.,

et secundum similiter in tertia .60.; quare totus gratius est secunda .3600., ct tertia 216000.:1
quihus ad memoriam rcductis, cum uolueris radicem alieni lmnlcro perticarum inucnire, ful. U "mo.

multiplica irsas perticas per multiplicationem de lOS. yicihus iDS., hoc est pCI' .H6M.;

et sume (sic) multipIicationis radieem inuenias; et habehis nnmerum uncial'Urn, que sunt
in radice qucsila: (Iuibus unccis diuisis reI' .t8., rcddunt pedes, flui sunt in ilia radice.
Quibus pedihus in .6. diuisis, reddunt pcrticas. Verbi gratia: uolumus inuenire radiecm
de perticis 67., rnultiplica 67 per H664., crunt 781488.; quihus inuenias radicem, I[Ue cst
.884., ct remanent .32.: que 32 diuidc per duplum lIe .884.; uel dimidium de 32, scilicet
.16, diuide per 884., exihit Cere h: ergo radix de pcrticis 67. sunt uncie 884, et ?!5;
quibus unccis diuisis per .i8. reddunt pedes 40, et remanent uncie 2, et f5: quibus pedi-
hus .49. diuisis per 6 reddunt perticas 8, et remanent pes (sic) .1.: ergo radix de pel'ticis
.67 est pertice.s., et pes .'1., et uncie 2, et -h; et sic studcas facere in omnibus similihus.
Et si uolueris radicem numero gradnnm inuenire. Multiplica secunda unins graans, scili~

eet 36oo.in se ipsis, erunt.t2060000j per (lUeID numerum multiplica gradus, quibns radicem
inuenire desideras; et summe mllltiplicationis rallicem inucnias; et superfluum Jiuide
per dupl~m radicis inuente, et habehis secunda, que fuerint in radice qucsita: quibus
secundis diuisis in .60. reddent minuta : quibus minutis diuisis in .60., reddent gradus;
et sic hahehis gradus, et minnta, et secunda, et partes unius secundi, que fuerint
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in l'adicc quDtumlihet graduum. £T 5i primum perticas, deinde pedes, post hoc uucias,
ad extremum partes uncie, que sunt ill radice (luarumlibct pcrticarum, gradatim inuenire
desideras. Inucnias 1'I'imum radiccIll pcrticarum, ut dictum est: deinde de pel'ticis
que l'cmanserint, fac dimidios solnos, scilicet 11edcsj ct diuide eos per duplnID pcrti
carum inuentarum in radice, ct habebis pedesj et ex hoc quotl remanscrit, fac de
nariosj ex quibus extl'ahc multiplicatiuncm petluum inuentol'um in se ipsos; rcsidu
umque triplicabis, scilicet facies inde unciasj quas dinides itcrum per duplum perti
carUIll, et pedum inncntorum in radice, et habebis pcrticas, et pedes, et uncias, et
partes uncit , que sunt in radiee (luarumlibct pertical'Um. Verhi gratia. Volumus iterum
radicem (Ie perticis 67. inuenil'ej primum quidem radix de perticis .67. sunt pertice .8.

in integrum, ct remanent pertice .3., que sunt medij soltli, uel pedes .18.: quilms di
uisis per duplum de .8., scilicet pel' f6, cgrcditur pes .1., et remanent pedes .2., quisunt
denarij .12.: ex quihus extrahe multiplicatiollcm unius pedis in se ipso, scilicet denanum
unum; quia cum pes multiplicatur in pedem, facit denarium, ut dictum cst, remanent
denarj .it.: quibus multiplicatis per .3. faciuTlt uncias .33.; quihus diuisis pel' tlllplum
de pCl'ticis .8., et pedem .t., scilicet scilicet (sic) per i Hi, ueniunt uncie 2, et remanet t
unius unci~: de qua 4si extraxcrimus multiplicationem inuentarum duarum uncial'um in
se ipsis, rcmanebit ex ipsa tertia uncie, quasi fi, unius unci~j cnm diuiserimus ipsum
superfluum per duplum radicis inucnte. Rursus \ si uolueris inuellire per hunc motlulU
radicem de perticis .HL, aceipe radicem integram ipsarum, scilicet .10.; et duplica, erunt
.20.j per quem diuidc pedes perticarum .tt. superfluarum, scilicet 66., exihunt pedes .3.,

et remanent pedes .6.,seilicet denari .36.: ex quibus cxtraclis denurijs .9., qui procrcantur
ex multiplicatione pcduum .3. in se, remanent denari.27.j quihus triplicatis faciunt uu
cias st.; quihus diui5is per duplum radieis inuentt; , scili:":ct per .21., exibunt uncie
f 3, et non remanet inde ali(luid, unde 11088is extrahere multiplicationem unciarum in
uentarum in. Se ipsis: quare pone aliquantulum minus de ~ unius unci~; ct sic ha·
behis pel'ticas .10., ct pedcs .3., ct uncias ~ 3. pro radice de perticis .Hi. Et nota ea
(Iue superius diximus de multipl.icationc pertical'um, et pedum, et unciarum in per
tieas, ct pedes, ct unciasj et cognosces uuue procedunt ea (IUC facimus in inucntionc
peduum, et unciarnm in radicibus.

hem si nis inucnire radicem de pcrticis 1234. Integra quidem radix ipsarum est per
tice 35., et nmanellt l)crtice .9; que pertice 9. sunt pcdes .54.: per quos pedes .54., cum
sit minus duplo radicis inuent~> scilicet de .70., cognoscimus in lIac radice nequaquam
cadere pedes: quare de IH~tlihus 54 facies uncias, eruut uncie .972.j quas diuide per
.70., exibunt uncie .f3, et {; cL,non remanet iude node extrallas multiplicationem de
unceis i J3. in se ipsis: (luare per. i' pone minus, scilicc:t ~, uel i, uel t, uel t ad libi
tum; quia ita facielldo, parum poteris deuiarc; et sic, secundum hunc modum, potes cui
libet numero perticarum, uel perticarum et pcduum; etiam et perticarum, et peduum~
et unciarum radiccm subtiliter inuenire.

De fractionihus quidem graduum in minuta et secunda inueniendis in libro no~

stro abaci satis apertc monstrauimus; verc quidem radices numerorum, qui non sunt
quadrati, in lineis· haheri possunt, in numeris uero minime. Est enim modus reperiendi
radices in Eneis, ut protralms lineam illius quantitatis, uel nuroeri, cuius radicem 11a-
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]Jere (Icsidcrlls, ei(lue lineam uHillS 11Ilitatis s11per addas, et in medio illius line~ centrum
figas, in s1J<:Itio dimidir liuce circululll tlucasj et a puncto, quod cst inter unitatcm
ct lineam, ad rectos angulos lineam usque ad circulum protra}le; et ilIa linea crit ucra
radix qllesiti llllmeri. ExelU!)li causa: uolumus raclicem .67. inucnire. ~i\diaceat qnedam
recta .ab., que sit 67.; cui addatur in diTecto unitas .ag., crit tota .gb. us: diuida~

tUl'que .gb. in duo equalia super punctum .d.; ct spatio .dg. uel .db. circulus circi
nctur .gebz. £t !)fotffllwtur ad rectos angulos linea .ne.; dico quod linea .ae. uera
radix cst linec .ab., scilicet (lc U7.

Protrahatur quidcm reet .. .ea. in directo ad punctum .z.; ct quoniam recta .ba.
.'Hat super rectum ez., f<leit lInus angnlos, aut rectos, aut <1uolms redis e'1ualcs.
Rectus quidem qui sub .bac., rectus quoque, qui sub .baz. £t quouiam recta .ag. l)cr
centrnm ducta seeat (luamdl1ID rectam .ez. ad rectos angulus, ipsam rectam per equalia
secare necesse est. Equalis ergo reete .ea. recta .az. Rursus quoniam in circuJo .gebz.
due reete, que sunt .bg. ct .ez. se inuicem secant supra punctum .a.~ erit multiplicatio
.ba. in .ag., sient 1 murtiplicatio .ea. in .az. Sed mnitiplicatio .ae. in .az. cst sicut
multiplieatio .ea. in se ipsam. Quare multiplicatio .ba. in .ag. est sicnt multiplieatio
,ne. in se. MultipJicatio quidem .ba. in .ag., scilicet de .67. in .t., facit 67. Et multi
plicatio uero ex .ae. in sc facit similiter .61.; ct hoc uolumus.

De multiplicatione radicum..
NvI.'l:c autem ostcndamus, f[ualiter radices numerorum per radices multiplieentur. Et

qualiter insimul addantur. £t quomodo minores de maiorilms cxtrahantur. Etiam et quo
online intcr sc diuidantur. Cvm autcm uolueris multiplicare radicem de Hi per radiccm
de .25, cum t6 et 25 sint quadrati numeri. Accipe radices corum, que sunt 4 ct 5; ct
multiplica eas insimul, egrcdientur .20. Ilro qucsita muJtiplicatione. 8i nero radiccm de
f6 per radicem de 30. multiplicare uisj cum radix (Ie 30 sit surda, rnuItiplicalJis .f6 per
30, erunt .480.; quilms inucllics radicem quam propius poteris, <'t habebis summam diet£
multiplicationis. Rul'SUS si uolueris multip1icare ra(licrm (le 20 per radicem de 30. l

multiplica 20 per 30, eruut .600.; {Iuilms inucnics radiccm, el hahchis propositum.
Verbi gratia: sit .a. 20., et .b . .30., et g sit radix de .20., et d. sit radix de .30.; multi
plicato quidem .a. in .b. faciat .e., scilicet .fiOO.; ct multiplieato .g. in ,d. faciat .z.
Dico quoriiam .z. radix est sexccntorum, scilicet ex .e. Sed l)rimo diccnuum cst, quod
sicnt aliquis numerus est ad aliqucm numerum, ita est fluoduis multiplex unius ad idem
multiplex alterius; et que nis pars unins ad eandem llartem alterius: quod probahimns
in .12 et 24.: in qua cuim propoflionc sunt 12 ad 24., in eadem cst duplum de 12 ad
duplum de 24., ct triplum ad triplum, et deinceps quadruplum, et que secuntur mul
tiplicia. Similiter in qua proportione cst 12 ad 24, in eadem propurtione est uimidium
de 12. ad dimidium de 24., et tertium ad tertium, et deinceps: his itaque demonstratis,
reuertamur ad proposita. Qnonlam numerus .g. mdix est numeri .a., scilicet de 20.;
ergo .g., se ipsum multiplicans, .a. facitj ct .g. quiuem .d. multi}Jlicans, numcrum .z.
facit. Quam multiplex ergo est a ex .g., tam multiplex cst.z ex d.: quare sicut .g. cst
ad .d., ita .a. est ad .z. Rursus quoniam .d. radix est ex .b., scilicet de 30j cum .d.
itmIue sc ipsum multiplicat, .b. facit. Sed .d. multiplicans .g, z fadt. Quam multiplex
ergo est .z. ex .g., tam multiplex est .b. ex .d. Quare sicut .g. est ad .d., ita .z.
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est ad .b.: fuit it<HluC sient .15. ad .d., ita .a. ad .Z.: per equale uero cst sieut .a.
ad .z., ita .z. ad .b. Quare multiplieatio .a. in b. cst sicut multiplicntio z. in se.

Sed multiplicatio .a. in b. faeil .e. , scilicet 600. Et Illnltiplic<lLlO flliideIll de z. in

se faeit similiter .e. Ergo .z. radix cst ex .e.; (plOd oporLt~hal ostendere. Et notandum,

cum uumeri, quorum radices insimul multiplieantur, habent intcr se proportioncm qua

dratorum numcrorum corum, multiplicatio snrglt in fJl1adratum nnmernill. Quare llllll

tiplicatio Tatlicum illsorum sllrgit in numerum rationaLilcm. Verhi gratia: uolumus
ml1ltiplicarc ra(licem de .8. per radicem de .18.; quorum proportio cst sicut .4. acl .!)., sci

licet sicut (Inadratus nnnwrus ad quadratnm numrrnm. Dieo qllOd mnltip1icntio de .8.

in .i8. surgit in I rruadratum numcm1l1, scilicet in .144; <}1lOnnn radix, (PIC cst .12., cst
summa multiplicationis ratlicis de .s. in radiccm de .18. IteIll si nis ffiultiplicare to per
radiccm de .20, multipliea quadratum de .10., scilicet 100., per 20., ernnt: .2000.j quorum

radix cst summa diet£; mulliplieatiollis. £t nota quod ill (plOd pl'OIH'llil ex multil,Ii

catione de .10. in radicem de .20., cst erlualc .10. ra~]icihus de .20. Vnde cum .to. radi
ces de .20. uolmnus redigcrc ill radiccm unius numeri, tunc mnltiplicn.mlls qlladratum

(le .to. in 20, ct hahcmus .2000.j l]uorum radix l~st id quod aggregatur ex ipsis to. ra
dicihus: et hoe idem intclligcndulll est de similihus : vndc si radiecm alieuius numeri
In plures radices alterius redig-ere uis, diuide ipsum nnmcrnm per ali(l'lcm qlladratum

nUmenlmj ct quot unitates fuerint in radice ipsius quadrati numeri, tot radices uc
nient exeuntis llumcri ex diuisione. Vcrbi gratia: vis reducerc radiccm de .t200. in plures

radices alterius numeI'i, diuides .1200. per aliqucm qnadratnm nUllWI"Um. ut dicamns per

.16., et uenient 75; ct accipe radicf'm de .IG., que cst .4.; et tnt radices de .75. Imlwllis pro
una radice de .1200.: et si diuiserimus .1200. per 2';;, qUOl'Uffi radix cst .5., hahebimus .5.

radices de .48. pro una radice de .{200. Et sic possumus radiccm de .1200. in plures
radices diuersorum nurncrorum rcducere.

De addictione radicum.
fiADlCES quid em numerorum quandoquc cum radicibus ita iunguntur, ut suma (sic)

iunetionis earum surgit in aliquem numcrum raeiocinatum, aut in radicem alienius ou
meri; et quandoque non llossunt coniungi, ut ex corum COllluhctione numerus, aut

radix Humeri cgrediatur.
Cvm autem radices quadratorum in unum coniungcre uolumus, tunc ex corum con

iunctione numerus procreatur: ut si radiecm de 16 cum radice de 25 addere uolumus,
coadunabimus 4 ct 5, scilicet radices de 16 et de 25, egreclientur .9. pro quesita con

iunctione.
Quando uero radices llllmerorum inter se proportion em quadratorum hahentillffi coo

iungere uolumus, tunc egreditur radix aliellius Dumeri ratiocinati. Vndc ({ualiter addan
tur, dupliciter ostel1damus. Volurous addcre radicem de .27 cnm radice tIe .48.; inucnias
quadratos, qui sunt in corum proportionc; eritqllc .!) et lG.; quorum radices addas in

unum, erunt .7.; que multipliea in se, erunt .49.; que triplica propter 27 et 48., que
sunt triplum de 9 et de .1.0., erunt .147.; quorum radix est summa predict~ iunctioni8.
Que regula probatnr per proportioncs similium triangulorum hoc modo: adiaccant in di
recto recte .ab. et .bg.; quarum .ab. sit radix de .27., et .bg. de 48.; et a puncta .a. an

gulum faeiens protrahatur recta .ad. de.; et ad sit .J., et .de. sit .4.; et coputetul' .eg.

et .d.b: cst ihHluC quadmtlllll linee .ab. tri11lmll quadrati linee .ad., ct quadralum linee
.bg. triplum quadrati linee .de. Ergo sieut .ab. recta est ad .ad., ita recta .bg. ad .de.
Quare recta .db. c'll1itlislans cst linee .eg. Vnde lrigonum .adb.simile est trigono .a e g.;
hahent angulum .a.1 COHlllllCmj ct angulus .adb. angulo .aeg.; et angulus .adb. angulo
.age. sunt equalcs, scilicet exteriores interioribus. .Est ergo sieut quadratus linee .ab.
ad rrlladratnm linee .ad., ita quadratus linee .ag. ad quadratmu linee.ae. Sed (pladratus
line I'. .ab.(pwdrati linee .ad triplns cst; quare qutHlratus linee ,ago quadrati linee .ae.
est similiter triplus: sed quadratus linee .ae. ('>;t .<19; quare rruadratus linee .ag. ($t tri
plus, scilicet .147. Ergo ex coniunctione linearuIll ab et bg. egreditur radix de 147., ut
oportcLat ostenderC'. £t nota, quod omnes radices numerorum proportiones hal1Cntinm
inter se possnnt reuuci ad radices Ullins Illuneri, ditridendo anleceJentem llumerum per
antcceclentem quadratum, et cOllsequentem per consequentem. Verbi gratia: si uis rc
Jucerc radices llc 27 et de 48. in radices uuins numeri, dinidcs :mtcccdentem nllmerum,
s(~ilicet 27, per ~ulecedentemquadratulll, scilicet per OJ et sequcntem .48. 1)1'.1" sequentem
(Iuadratum, scilicet per .IG" et euenient .::1. ex unaquaque diuisione. Ergo quot unitatcs
Sunt in radice de .9., tot radices de 3 slInt in radice de .27.; et quot unitates sunt in
rad-ice de 16., tOll'aJiees de .:J. sunt in radice de 48.; ct sic pro una radiec de .27 ha
hentur tres radices de:Jj ct pro utla radice de 48 hahcntur 4 radices de .:1. Vmlc si
eaS aggregare uolumus, habelJimus.7 radices de .3. l)\'() earum aggregatione: '1uas 81
ad radicem lluius lllllllcti retlucere uis, multiplica quadratum Je .7. per 3; et eius quod

proucnerit radieem accipcj ct pro carum ag-gregatione hahelJis radiccm de .U7.~ nt snpra.
Aliter iungantur primnm .27 CUIll ,48., erunt .75.; ct mllltiplicentur 27. per 48., et illius
multiplicationis l'adiccm duplica, erunt .72.; que cum .75. addc, ct habebis similiter
.147. pro quadrato (]ictt innctionis.

Que etiam dcmonstrahimus pel' exemplum: adi.'lceat in dirccto recta .ab. recte .bg.j
et sit ,abo radix: de .27., ct bg de ..-f8. Vohnnus itaqne qllantitatcm scire totins linee
.ag. Quoniam linea .ag. diuisa cst in tluo super punctum .b. , enillt duo qua(lrati
portionum .ab. ct .bg. cum duplo multiplicatiunis .ab. in .bg. cquales (lua<1rl1to to~

tius linec .ag. Sed quadrati .ab et bg. sunt .2i ct 48, scilicet .75; et mulLiplicatio
lince .ab. ill .bg. surgit ill radicem multipli<.:ationis Je .2i. in .48., scilicet in .3G.; quorum

duplllm SHut .i2.; quill1lS ndditis cllm .75" rcddnnt .tn. Ina (juadrato linee .ng., ut prc
diximlls. 5i antl:ID nolmnns adtlere radiccrn de .20. cum radice de .30.; (plia 20. et 3il inter
se 1H'01)ortionem nOll habent, siolt (jll.1tlr'.'ltus numerlls ad quadmtum nnmerum; el hoc
cngnoscltur, (luia mnlliplicatio tlr 20. in 30, surgit in lIumerum non hahentem radiccm.

Ideo suma iunctionis (~arum ratlicum non sllrgit in I1UIllCrUrn, neque in radicem nu
meri. VerLi gratia: sit reeta .ba. radix de .20, et recta .ag. sit radix de 30., erit
quadratus linee .ba.. cum quatlrato line(~ .ag. .50.j et ffillltil'licalio .!la. in ago surgit

in radicelll ue 600.; quare duplum multiplicationis .lJa. in .ag. surgil in radicem qua
drupli de 600., scilicet in l'adieem de 2iOO. : que cum raJicem non habeant, scimns
(Iuod ex adinnctione predicta non possumus 1mberc I numerum, aut radicem "umeri;
sed habemus pro carum couiunetionc l'adicem numeri, et radieis, hoc est radicem de 50.,
et radieis de 2·tOO. Vndc, ut iude habeamus illud quod possumus, inueniatur radix de

.2400. quam propills pOff'st, llue cst 49, mitluS~3; et addantnr 50 supradietis, erunt .00,
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de GOO., que cst fere 49., minus 9'&; et extrahe eam de 50., remaJlet -h f; CUl inucuias
radicem, et hahebis quesitum residuum, secundum Ijropillqllitatcm.

De diuisione radierM.

SI vis diuidere radicem de 600 per radiccm de .4-0., dinide .600. pCI' 40., exihunt .15.;

quorum radix cadit ex diuisione predicta. Vcrbi gratia: sit .n . .40., etb. .GOO., ct .g.
.15.; et d. sit radix ex .a., et .e. ex .b.: diuidatur (luidem .e. pCI' .d., sdlieet radix:
de .600., per radicem de .40., egrediatur .z. Dico .z. esse raJicem ex .g., scilicet de .t5.;

quoniam diuiso .e. per d. faeit .z. : si .d. multiplicat ,z., faeit .e. Sed .d. se ipsnm
multiplieans faeit .a. Quam multiplex ergo cst .a. ex ,d., tam mn161)lcx est .e. ex
.z. Quare est sicut .d. ad .z., ita .a. ad .e. Rursus .z. mllltiplicans .d. facit .e.; ct
.z. se ipsum multiplicans faeit .f. Est ergo sicut d. ad z. , ita .e. ad .1. Sed sicut
.d. ad .z., ita repel' tum cst .a. ad .e. Quare cst sieut .a. ati .e., ita .e. ad .1. SUllt
ergo .a. e. i. continue proportionales. Quare multiplicatio .n. in .J. est sicnt .e. in
se. Sed multiplieatio .e. in se faeit .b.; ergo .fl. in .I. faeil similiter .h., scilicet .600.

Sed .b. diuiso per .a. ueoit .g. Ergo multiplicatio .a. per .g. facit .b.; et .a. mul
tiplicato per .J. facit .b. Quare numerus .J. equalis cst nnmero .g. Sed .z. se ipsum
multiplicalls .1. faeil. Quarc ex multiplicatione .z. in se cgredictur similiter .g.; ergo
.z. radix est ex .g., quod oportchat ostendere. Aliter .d. ffillltiplicans .z. [acil .e.;
et .e. se ipsum multiplicans facit .b.; el'go multiplicatio .d. in .z. multiI)licata pCI'

.e. facit .b. Item .d. se il)sum multiplicans .a. faeit; ct .a. multiplieans .g. facit .b,;
ergo multiplicatio .d. in sc, multiplicata per .g., faeit .b. Quare multiplicatio .d. in
.z. producta in .e. equa est multiplicationi .d. in se producte in .g.: comulliter re
linquatur multiplicatio .d., remanehit multiplicatio .z. in .e. equa multiplicationi .d.
in .g. Quare est sicut .d. ad .z. , ita .e. ad .g., sed sicut .d. ad .z. I ita cst .e. ad
.f.; ergo .e. ad .g. et ad .f. eandcm proportioncm hahent: quare .g. erlualis est .J.
Sed .z. radix est ex .J.; quare .z. radix erit ex .g. ET si radicem de .40. per radiccm
de .600. diuidere uis, dinidc .40. per .600., exihit j!r,; cui inucnia." radicem, et hahehis pro
positum. Sed qualiter radices fractionibus inueniantur, demollstrare pl'Oeurabimus. Sed
primum Inotandum est, cum inter se diuiduntur radices numerorum (JlIadratorum, uel ct:Joo
rum proporliollem habcntium, tunc semper egreditur numerus rationalis. Verhi gratia:
uolumus diuidere radicem de .6·t. per radicem de .16.: diuisis .64. per .iG.,cgrediuntur ....;
quorum radix, scilicet .2., cgrcditur ex djcta~.diuisionc. Nam .8., que sunt radix de .04.,

diuisis per radiccm de .11l., scilicet l)er .4., egrediuntur similiter .2. Et nota, quia illud
idem egrcditur ex diuisionc radicum omnium numerorum habcntium eandem proportio
nem, quam habet .'16. ad .6-4.: ut si radicem de .80 per radicem de .20. diuidcrc uolumus,
egredientur .2. similiter ex dicta diuisione. 51 alieui fractioni uel fl'actionibus radicem
inucnire desideras, dupliciter tibi hoc faccre dernonstrabimus. Primus modus cst, ut
ipsam pat'lern, uel partes accipias ex aliquo magno nnmero; et quot 11ahueris, multi
plica per ipsum numerum; et surne multiplicationis radicem inucnias; i!)samrlue per
supradicturn numerUlll diuide; et sic habebis l)ropositnm. Verbi gratia: uolumus inue
nirc radicem de f: aecipe : ex aliquo Magno numcro. SitlIue numerus iIle .60. Nam
quan.to maiorem numerum accepcris, tanto propius uere radici deueneris: i quidem de.Go.
sunt .40.; quibus multiplicatis per .60., reddent .2-400.; quorum radix, que est ..f!)., minus
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minus g\-; (IuiLus illUCllics radicem, ct habehis pl'OpoSiLum: uel iuuenias raJicem de 20

ct de .:30. quam propius potes; et adde cas insimul, et habcbis similiter propositum.
De extractiune radicum.

S1 uero radiccm quadrati numeri de radicc (Iuaurati numcl'i extrahere uolueris, ut
radicem de 10 ex radice de 49., cxtrahes radiccm de .16., scilicet .4., ex radicc de .49.,

scilicet de .7., remanehunt .3. pro residuo diet!; extraction-is. Er si radicem de .45 ex
radice de .125 extralIel'c uis; quia proportio corum est prop0l'tio (Iuadratorum, scilicet
de .9. et de 25., extrahc radiccm de 9 ex radiee de .25., scilicet .3 de .5, remanent .2.;

flue multiplica in se, ernul .4.; que llluLLiplica per 5. propter 45 ct .125., que sunt quin
cupla dc {) et dc .25., exibunt 20.; quorum radix est residuum diett extractionis. Verbi
gratia: adiaceat recta .ab., que sit radix de 125.; et a puncto .!t. protrahatur recta
.ag. faciens angululll .bag.; et sit .ag. .5., scilicet radix de 25.; et auferatur ex. .ag.
reeta .gd., que sit 3, remanebit .da. 2.; et per punctum .d. protrahatur recta .de.
equidistans lateri .gb.; et qnoniam in trigono .agb. protracta est recta .de. e(!uidistaus
lateri .bg., erunt latera .ab et .ag. proportionaliter seeta in punctis .de., scilicet
quod est sient" .ae. ad .eb., ita .ad. ad .dg. Coniunctim ergo est sicut .ba. ad .be.,
ita .ga. ad .gd.: et si pennutauerimus, erit sient .ba. ad .ag., ita .be. ad .gd. Quare
est sieut quadratum lateris .ba. ad quadratum lateril) .ag. , ita quadratum linee .be.
ao. quadratum liuee .gd. Sed quadratum latel'is .ba. est quincuplum quadrati latcris
.ag.; quare et quadratum rectt .be. cst quincuplum quadrati linee .gd.: est cuim .9.qua
dratum linee .gd.; quare quadratum !ince .be. e.r;t -45.: ergo linea .be. est radix de
45.; quam uolulllus extrahcre ex .ab., scilicet ex radice- de .125., et inucnirc residuum,
scilicet lincam .ae.; cuius quadrati proportio est ad quadratum Hnee .ad., sicut qua
dratuIIl linee .be. ad quaul'atum linee .gd. Quare quadratum linee .ae. cst (Iuincuplum
quadrati linee .ad. Sed quadratum linee .ad. cst .-4.j ergo quadratum lincc .ae., scilicet
qucsiti residui, cst .20.; et sic .ae. inuenta est esse radix de .20., ut supra. Vel si radices
de.f5 ct de t2a. reduxcrimus in radices de .5., habebimus Ino radiee de ..fa. tres radices
de 5., cl pro radice de -125. hahehimus .5. radices de .5.: unde si de 5 radicibus de .5.

auferanlur .3. radiccs de .5., remanent 2 radices de .5., que sunt una radix de .20., ut in.
uentum est. Aliter adde .45 cum .t25., erunl .170.; de quibus extrahcs duplum radicis
IDulLiplieationis de .45. in .125., itlesl i50., remanent .20. pro quadrato quesiti residui. Ad
cuius cxemplum sit linea .ab. radix de .t25.; de qua SUIDlllatUI' linea .bg., que sit
radix de 45.: dieD quod 1 linea .ga. est radix de 20. Quoniam linea .ab. in duo diuisa
est super llUllclum .g., erunt duo quadrati linearum .ab. ct .gb. equales quadrato
.ag., et «uplo multiplicationis .gb. in .ab.: sunt cnim duo quadrati .ab. et .gb. .t70.;

quihus equantur quadratus linee .ag., et duplum multiplicationis .bg. in .ba. Sed .bg.
in ba. est radix multiplicationis de 45 in U5., scilicet .75.;que .75. dnplicata faciunt .150.j

que extracta de -170, remanent .20. pro quadrato linee .ag.; quod oportehat ostendere.
~T si uis extrahcre radicem de 20 cx ~adice ~e 30.j quia .20 et 30 non sunt in propor
hone quadratorum numerorum. Inuemcs radlcem de .20. et de 30 quam propius potes;
et extrahe radicem de 20 de radice de 30.; et sic habehis residuum non ad plenum,
sed rere: vel aliter adde .20 cum .30., erunt .50.; et multiplica .20 per 30., erunt .600.; de
qaibus accipe duas radices, scilicet duplum radicis eins, hoc est radicem quadrupli
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30 DIS'
TI' cliui(le per 60, ct hahcbis propositum. Nam si hoc in pedibus, et lineeis bahcre de
sidcras, accipe i ex lIuceis unius perticg, scilicet de .108., c"Xibunt .72.; quibns multi
pIicatis per .f08., ucninnt 7776; qUiJlllS aecipias radiectn, critque it !IS; et tot uncie

sunt in l'aJice de ~ tlllins pertiq;. Similiter si nis haLere in minutis et sccundis ra
diccm de ~ unius gratlns, accipe ~ ex secundis unins gradns, sciEret ex .3600, emnl

2880; que multiplica per .3000., Cfunt quarta 10368000.; quorum radix dabit tibi secunda,
que suut in radicc de ~.

Aliter uolumus inuenire raJicem de ~ unius llcrlic£; quia ex Illultiplicationc petlix (sic)
in pede cgrcditur denarius. lecireo fae denarius de ~ unins pcrtiec, crunt dcnari .24.;

quibus inuenias radieem, exilmut pedes .4., et remanent .8.; ex qnihus flle octana{leci

mas lillins denarij, crunt .144.; qnas dilljdc ller duplum radicis inuentt:, scili{~et per .8.,

egredjentur uncie .1(;', et remanent H: quos multiplica per i8, crunt ffi; ex quibus
extrahe mnltilllieationem de nnecis .Hi. in .'Ie, scilicet ill, rcmanehnnt -h lInius denarijj

quiLu~ diuisis pCI' Juplulll radieis inucnt.e, egrcdictur circa t tIllins ullcig. Vel aliter:

accipe radicem de denarijs 24., erit pedmn (sic) .5., et deest tibi denarius .I.j ex quo

fae octauadecimas, crunt .18.; quas dinide pCI' dUl11um radieis inucnctt:, scilicet per .10.,

exihit uncia ~ f ; quihu5 extractis de pc{lilJll,\; .ii., remanent petles .4., ct. uneie 116.
Incipit rlistinctio tertia

in mensurntione omnium camporlim.
llANe it:Hlue distinetioncm in quifHlllC partes diuidcl'c deereui. Tn prima quarum rnen

surabimus triangulos. In secuada (luadrilat.eros. In tcrtia multilatcl'os, (lui ex l'cctis

lineis constant. Tn quarta circulos, et eorum porlionc~, ct oJdiql1as figuras insurer,
ct commixtas ex rectis ct cllrnis lineis. Tn 'luinta mcnsnrulJimus ipsos campos, qui

in asccnsionc mOlltillTI1 iaccnt. I
Incipit pars prima tertif; distinction is de mensuratione trianglllorlllrl.

CUIPI (Jui tl'iangIllj uel trilatcri SUJlt, alij ol'Lhngonij, sciEcet rcctianguli; alij oxi
gonij, scilicet aClltiangllli; alij qUO(lue aml)ligonij appellantur: et llee nomina recipiunt

ab angulis. Orthogonium quidem trigonum est, quod habet unum ex trihlls angulis
rectum. Reliqui uero duo anguli uni redo sunL equales. Oxigoninm (ltH)(Iue trigonum
est, quod omncs ires angulos acuto5 hahet. Ampligonium autem cst, quod unum ex
trihus angulis hahet maiorcm recto. Recipiunt qujdem triangllli nomina a latcrilms,
ex quilms quidam ysoplcuri, idest cquilateri; (Iuidam nero )'socheli, idest equicrurijj et
quidam diucrsilat.cri, qui scaleni appcllantur. Equllatcri quidem sunt, quorum omnia tria
latera sibi innicem cql1antul'. Equicl'uJ'ij alllcm suut, qui duo latera sibi inuicem cC(llalia
llahenl. Dinel'silateri quippc sunt, qui omnia tria latera habent inequalia. Et notandum,

quia in omni ll'iangnlo tres calheti, scilicet IJcrpcmlicularcs , exigi P05SUI1t. Ex quiJms
unaqueque cadit a 'luolibet angulorum super latus suhtendens, ncl recipiens ipsum :m

gulum.
In ortbogonijs autem trigonis una perpendicularinm carlit infra trigonum; et cst

illa que pl'oducitur ah anglllo recto snper latLls subtendens ipsum anguillm. Relique qui
dem perpendiculares sunt duo latera continentia angulnm rectnn), In oxigonijs aulem
trigonis omnes tres perpendiculares cadunt interius. Tn aml11igonijs namlplc due cadllnt

exterius, cl alia interins. Colligitur quippe embadum, scilicet area omnium trian-

III. 31
gulorum ex multiplicatione dimidij cathetlls in totnm basem, lleZ e.'r multiplicatione
medietatis basis in lotam perpendiclliarem ; que cum demonstrationibus ostell(Iere
pl'ocurabo. 8i in tl'jgono ah angulo, qui non sit minor alicni reliquorum angulorum,
cathetus supra latus subtendens iIlsurn augulum crigatur, iuCIa trigonum cadet. sr ill
trigono .abg. sit ;mgulus .bag. non minor ungulo .aug. uel .z,ga.; dico, si a puncto
.a. super rectam .ug. cathelus cl~gatur, infra trigonum .abg. cadet.

Non cnim; sed 5i possihiIe est, cadat extra trigonum [I latcre .b.j cl ducatur itaque
.gu. in directo in infinitum surer punctum .e.j ct protrahatnf super .ge. recta ca
thctlls .az.; critque trig()num .azlJ. ortllogouium hahclls Jllgulum, (lui suh .azb.
rectum: et. quoniam in trigono .azb.unum h.ltus cductum cst extra trigonum,scilicct.zb.
in bg. Exterior (In idem angulus, qui suh .abg. m~i()l'cm op:posito et interiori, rrni sub
.azb.: rectus quidcm, qui sub .azb.; maior ergo recto, flui SLLb .abg. Sea (lui sub .bng.
non minor {'st co, (Illi suh .abg.; m:1ior ('nim recto, qui sub .a bg. Similiter ct qui sub
.bag. maior cst recto. In trigona 'luidnn .abg. snnt duo ;Hlguli duohns l'cclis maiores;
quod est impossihile. Cum omnes tres anguli cniuslihet tl'igoni duobus rectis .'lint equalcs,
vI. ait euclides 32. a primi: non ergo cathetus all .a. super latns .bg. dueta extra trigonum
cadet ex ]mrte .b. Similiter ostendctur, ncquc extra ex parle .g. iutus enim t;adetj quotl
opOl'telJat 1 osteJl(lcl'(~. Ex hoc euim comprehenditur, 'plOd in oxigonio trigona al> an
gulo minore existcnte. in ipso, et in ortogonio a1 angulo recto, ct in amJlligonio ab
angulo ohtuso; si cathctus supra latera subtendentia ipsos angulus erigatur, infra ipsa
trigona cadet. Demonstrcmus ilaque, c}l.laliter in orthogonio trigono latera continentia
angulum rectum sit cathetus iu i]1so. Adiaccal quidem trigonum orthogollinm .bgd.
rectum hahens angulnm, glli sull .bgd. Dieo, l'cctam .bg. pcrpr,ndicularem esse super
.gd.rcctam, et .dg. supcr .bg.: protrallatur recta .grl. in (Iil'ccto ad 1mnctum .n.; et

quoniam snper rectam .ad. stat recta .bg., faeiL circa sc QUOS angulos, aut reclos,
aut duobus recLis equales. HcctLlS (Iuidem, (pti suh .bgd. rt~ctns mallet, qui snh .bga.
Quare .bg. cathctus cst super .ad. Similiter si prot.rahatur recta .bg., ostendctur, rc
ctam dg. esse cathetum super .bg. Dico itcrum : a punr:to .b. alia cathctns cadcre nOll

1)OSSC supcr rcctam .ad. preteI' cathctulll .bg. Sed si ]Hlssihile cst; {'st.u .ha. cHthetus
super .ad., erit tunc in trigono .bag. duo angulj rectj; quod cst inconucniclls. Simi
liter si feccl'imus earn eadere inter .g.d. super punctum .e., erit in trianglllo .abe. duo
anguli recti, qui sub .bge., et (lui sub .geb.; t!'lOO est impossihile: non (~nim snper
Tectam .ad. cathetus cadit preteI' .hg. Similiter ostendetur, nee a puncto .d. super .bg.
cathctum caoel'c posse pl'cter .lig.j quod npurtehat ostentlcl·e. Sf in oxogonio trigono
ab angulo millore existcnte in ipso super latus suhtcndclls ipsum angulum 'cathctus

trahatur, infm trigonum cadet. Exempli causa: sit oxogonium trigonum .abg. minol'cm
llabens angulum, qui sull .bag. Dico; si ab .a. crigatllr cathetus snpcr rectam .bg.,
infra trigonum cadet. Non cuim; sed 5i possiLilc cst cadat. ex.tcrius super .d. punctum.
Et quoniam rccta .ad. c~thetus est super rectam .dbg., rectus est angulus, qui sub
.adb. Sed angulus qui sub .abg., qui est extra trigonum .adb., mainr est. interiori silji

opposito, qui sub .adb. Sed qui sub .adb. cst rect.usj quare angulus, qui suh .abg.
maior est recto; qm)d cst inconucnicns, cum acntiangulum sit trigonum .abg.: non enim

cadit cathetus ab .a. extra trigonum .abg.: intus cnim cadit; (plOd 0I)ortehat ostellderc,
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alia diucrsilatcra. Oxigoniorum quidem, alia sunt equilatera, alia cquicruria, alia uero
dillcrsil.. tcra. Vode, ut doctrinam mensurandi omnia genera trigollorum pcrfccte ha
heamus, hnnc partem, scilicet primnm hnius tcrtic distinctionjs, in tres diflCrcntias di
uidimus. In prima quarum mensurahjmus trigona Ol'thogonia : in secunda oxigonia :
in tertia amJ)ligonia.

Incipit dilJr:rentia prima.
AREA omnium frigonoruln orthogoniorum colligifur ex multiplicationc zwius la

feri's in dimidiurn alterius eontillentibus angu.lwn rectum. Exempli causa: Sit tri
gonum orthogonium et equicl'l1rium .abe. ballous in sillgulis latel'ihns .ab. ot .be. per
ticas .iO.; latus quoque .ac. sit radix de pcrticis .200.; multi!)licaLis dimidiuffi latel'is .ab.
in totum latus .be., ucI c conuerso, scilicet.5 per .to.; ct l'>ic reddct pro area totins
trigoni perticas .50. superficialcs: et hoc prohabitur, si Ii Imneto .a. super lineam .ba'

1

secundum rectum augulum, Jine.1m .ad. cqunlem Iinee .be. protraxeris; ct copulaucris
lincam .de., que erit e!JuaEs linee .ab. Ideo quia quadrilaterum cst .abed. cqllilaterum,
et orthngonium, ex quo trigonum .abe, dimidium continere in suprascrjpta figura apertc
(lrclaratur: totUIll ergo quadratnm .([bed. est perlicarnm .fOO., que collignntur ex mul
tiplieatione de .HI. in .10., scilicet ex uno laten~ in se ipRO: quare tl'jgoHum .tlbc. cum
sit dimidium ipsjus quadrati, perticas 50 contincre necesse est. hem est trigonum 01'

thogonium diuersilatcrum .bcd., cuins latus .be. est pel'ticarum .8.; latus quollue .ed. est
p('rticarum 6.j latus uero .bd. perticarum .10.; ct angulus rectus cst, qui ad .c. Quare
multiplicahl."i dimidium .be. per totam .cd., hoc est .4. per .6.j uel dimidium .cd. in to
tam .eb., scilicet .3. per .8., et haLebis perticns .24. pro area trigoni .bed.; quod esse
uerllm cugnoscitur suprascripti trigonj ooctrina: uel aliter diuitlatur .be. in duo equalia
snpra punctum .e.; et a puncta .e. equidistans et equalis linee .ed. protralmtur linea
.ct; ct copnlctur .df. Et quoniam Iinca .cd. c!]uidislans est et equalis liuee .df" erit
linea .fd. c(fualis, d equidistans linee .ce., I1t in geometria apertc declaratur. Quare
linea .df. cst perlice ..1., et cst eqnalis linee .eb.; ct .blz. cst c({ualis .hd.; et nngulus
.ebh. aoglllo .hdf. est equalis: uude recta .elt. recte .hI eq:UDtur. Quare trigonum
.hld. cqualis trigono .beh.: tatum ergo trigonum .bcd. equalis est (Iuadrilatero .eefd.
orthogonio, quocl continetur ex multiplicatione linec .ce. in Iineam .cd., scilicet de 4

in 6. Quare trigonum .bcd. continetur ex multiplicatione dimidj .be., scilicet ex .ec.
in .cd., ut prcdiximus.

SImiliter ostendetur, ~i a puncto .i. , scilicet dimidio .cd. , protrahatur linea .ia .
equidistans et e1pwli.l; liJH'C .cb.; et copulctur recta .ba. ; ct el'it triangulus .abh.
equalis triangulo ./tid.: comllniter .l;i addatur '1uadl'ilaterum .beih., eTIt totum qua
Jrilat(:ruffi .abci. equale triangulo .bed.; cuius quadrilateri area hahetur ex .ie. in
.eb:, 110C est de .3. in .s., ut sUl)radiximus. Nam si latus .bd. per reliqua latera I in
1lemre uolueris, multipliea latus .be. in se, scilicet per 8'1 crunt .64.; cui supcradde
multiplicationcm latcris .ed. in se, scilicet .36., erunt .fOO.; cUlus radix, que cst .10., cst
longitudo .bd. ypotenus£. Sit ypotenusa .bd. pertice .fO., ct hasis .cd. pertice .6.; et
queratur longitudo catheti .be.; mnltiplicahis ypotenusam in se, scilicet .to per fO.,

eru~t.loo.;de quihus toIle multilllicationem basis in se, scilicet .:I6.,rcmancnt 64.; quorum
radIX, scilicet .8., est longitudo catheti .be. Item ypotenusa sit .10., ct cathctus sit .8.;
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In ampligonio trigono si all angulo aeuto cathctus ~rah~tl1r super latus suhtendcns ipsum
anglllum, extra trigonum cadet. Sit trigonum amphgomum .brig., amplum Imbens angu
lum, qui suh .bdg. Dico,si ab angnlo .dbg. cathctus {lucatur super .gd. l'{~ctam, extra
trjuonurn .bdg. cadet. Non cnim; sed si.possihile est, cadat inter .dg. ad punctum ;a.Et
qu~niam .ba, eathetus cst super rectam .gd.; a~gnh~s (!uitlcm,qui suh .bad., fe.etus est.
Est enim maior recto, qui suh .bda. Quare III tJ'lgono .bria. suut uuo anguh duobus
rectis maiores; quod cst inpossihilc. Non ellim a pnndo .b. super .gd. cathctus infra
trigonum bdg. cadit. Similiter ostendetnr, nee a pnncto .g. super lineam .brI. cathctll~

posse 1 infra trigonum .bgd.: exterius en,irn c~dunt; (luol.1 oportcbat ostendere. SI In

dunbus Eneis angulurn continentilll1s recta alllJlla incidC1'it; et in mcdio ipsins sum
matnr punctus; l~t a puncto ad angulum protrallatur recta; si ipsa recta equalis
fuerit linec iacentis Ii dido puncto usque ad unarn lincarum continentium angulum,
tunc angulus ille rectus erit. Exempli causa: sint due linee .ab. et bg. continentes
angulum .abg.j et in cis incidit recta recta (sic) .de.; in medio cuins accipiatur punctus
.z., ]lrotrahatur .zb. Dieo quoniam si .zb. recta cquaEs est recte ze. uel zd., quod
nngulus .flbg. cst rectus. Quoniam lres lince, que sunt .zb. et zd. et ze. sibi inuicem
equales sunt; si a puncto .z. spatia unius ipsal'um circulus circinal)itnr, nimirum per
puncta .d.b.e. ueniet; infra quem circnluID coaptata cst qnedam recta .de., infra quam
cst centrum eirculj ; ideo recta .de. est clyameter illius circulj; .i. quo dyametro com
prchensus cst arcus .d.b.e.: ergo scmicirculns est .d.b.e., infra quem cst angulus .dbe.
Angulus quidem, qui cst in semicirculo, rectus cst; ut Eudides in tertio suo libro
ostenuit. Ex hoc enim rn.mifestum cst, quod si recta .zb. maior csset quam recta .zd.
ucl .ze.; angulns'quitlem .dbe. acutu8 esset. 8i nero minor esset .zb. quam .zd. uel
.ze.~ ohtusus esset angulus .abg.

IN orthogonio quidem trigona quad'ratus /ateris subtendentis angulum rectum
equus est duobus quadratis laterwn continentium angu,lum rectum. Sit trigonum
ortllOgonium abg. rectum hahens allgulum, qui sull .agh. Dieo quoniam quadratum
linee .ab. e(lualem esse (luobus quadratis lincarllm .ag. et .gb.: protraham super re
ctam .ab. a puncta .g. cathetum .gd.; eritque trigonum .flbg. diuisum in duolltUl
trigonis ortllOgo11ijs, que sunt .gdb. ct gda.; ct sunt sibi inuicem similia et toti,
ut Euclicles in sexto ILbro dcmonstrauit. Et quoniam simile cst trigollum .gdb. tri
gona .agb'

1
circa comunem angulum .b. hahcnt laU!ra proportionalia. Est coim sicut

.db. ad .bg 'ex trigona .dbg., ita .gb. ex trigona ~.bag. est ad lineam .ab. Quare
multiplicatio .db. in .ba. equa cst quadrato lillCC .bi. Rursus quoniam simile est tri
gonum .gda. trigono .agb., circa comuncm angulum ipsorum .a. latera habcnt pro
portionalia,. Est crgo sicut Tccta .da. ad .ag. ex triangulo .gda" ita rccta .ga. ex
triangulo .agb. est ad rectam .ab. Quare .arl. in .ab. equatur quadrato linee .ag.
Demonstratum quidern est et .db. in .ba. equari qual1rato linee .gb. Quare multiplicatio
.db.in.ba. cum mllItiplicatione lince .ad.in .ab. equatur duolms quadratis linearum .bg.
ct .ga. Sed multiplicatio .db. in .ab. cum .da. in .ab. cqua cst quadrato linee .ab.j
ergo quadratus !inee .ab. cquatur duobus quadratis linearnm .bg. et .ga.; quod 0por
tcbat ostenderc. lis itaquc dcmonstratis, qualitcr trigona mcnsurcntllr, demonstramus.
Sed notandum prirnum, quod ex trigonis orthogonijs nrnpligonijs alia 1 sunt equicruria,fol.20recro.
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constat ex mlllti}1licatione catheti .dg. in .gf., scilicet indimidio .et Item sit trigonum
diuersilaterllID ct aCllti;:mgulum .abc.; cuius latus .ab. sit pntice .13.; latns .ac. sit
pertice .t5;. hasis .be. sit p('r-tice .14. In llOc cnim trianguJo c:ltht>tus inul'niri non po
test, d()nel: 11l'jmmn inucniatur casus sllpm Imsl'm, in (}'IO perpt'lIfliculal'is, scilicet ca
thetus, c[ldatj 'lui casus trilms modis iuueniri potesl.!~'.!~~luid{'m mOIIus ('st , nl
jJOtcIltia unius latl'ris CUIll potentia basis iungas; et ex. corum IoiIllIllTIa l'xtnlhes 110
tentiam aftcrius lateris; residuique dimidium per longitmlinl'm hasis di\lidc; ct fJlwd
ex diuisione prollenerit, erit casus aL ilia parte, :i qua cOlliungituJ' potentia latcris
cum potentia husis. Vt in trigona snprascripto, cuills potentia basis, scilicet de .u.
in sc ipso, est .196.; que addita cum Ilotentia latcris .ab., scilicet cum multiplicatiol1c
lie .13. in se, que (>st .169., faciunt .3{lr).: de (luihns extl'Rcta pO!l'lltia latcrig ,ac., scilicet
.225., remanent .HO.; quorum djmillil1m, scilicet .7U., pn hasem, scilicet p(~r .14., diuide,
(~xjlmnt .5., lIne Siliit casus a latcre .aU., scilicet (lualltitas .bd.; I'eliqllum nero .de.
erit pertice .9., scilicet diHcreutia, quc cst a .J. uS(lue in .14.

hem potentia latcris ,flC., scihcet .225., addita cum potentia basis .cb., scilicet cum
.196., Cacient .421.; de qui.bus cxtl'acta potentia lateris .ab., scilicet .J69., remalJent .21)2.j
quorum dimidium, scilicet .126., diuisum pCI' basem, reddunt .9. pro casu.ed.~
est, nt addas 11e1'ticas utriusque ypoteOllsf> ut in hoc trigona .t3. cum .t:i. erunt .28.j quas
diuide per .2., erullt .14.; quas multiplica per tlifl'errutiam, que est ab UIla ypotenusarurn
usque in ipsis .1-\., s(~ilieet per .1., efunt .14.; ([uas diu ide per dimi(liUlll basis, scilicet per
.7., cxihnnt .2.; fIU1~s adtle super (limitlium hasis, erunt .9.; que sunt maior casus a Jatcre
maioris ypoh~nllst .ac. Similiter cxtractis i})sjs .2. ex ipsis .7., I'climluetul' minor casus .bd.
perticarum .5., lit per prillium moduIll inucutum cst. Tertius modus cst, lit per potcntiam
minoris ypotcnus~ de potentia maioris cxtrahc, scilicet .16Y. de .225.; l"f'sitluum nero,
sr-ilicct .56. pel' }Juscm, scilicet per .f.4. diuide, exi1mnt .4. que addc cum llasc, crunt .18 .

quorum dimidium, scilicet .n., cst major casus: uel .4. cxtrahe de Imsc, remanent .10.; (JlI{}
rum dimidium, scilicet .5., est minor l~a~ms. Et hie I uid('tur mihi actior 1'cIiquis. Inlleru~to

ita'lue casu, si pcrpclldicuJarrffi .ad. illuenil'c l1o]ncris, extralle potcnti;lIn minoris casus,
scilicet .25., dt· pott~ntia lateris .ab., scilicet de . til!). , rcmnnehnnt .f.t.t.; (fliOTUm radix,
sciliCf,t .t2., est cathetlls .ad.: lwl potC'llliam Jnaioris casus, s(;ilicct mulLiplicationcm
de .9. ill se ipso, scilicet ,flL, exlrahe de potentia .ae., scilicet lie .225., rrmallelmnt ."iimi
liter .t·H. }lrO potentia catheti .ad.: ({uare catheLus .ad. est .12., ut prcdiximus. Multi·
plicatio quidem cathcti in dimidium hasis, ud C COlluerso, rcddit perticas .84. pro ar(~a

tot-ius trjgoui .abc. In suprascripto (luidcm trigona equicrurio ostendimus, ipsum cC)ualcm
esse ei quadrilatero rcctiangll)o, qui halJet ill longitudine quantitatcm catheti ciusdem
trigoni, et in latitudine quantitatem dimidij sur hasis. In hoc uero uolumus de
monstrare, qualiter trigona equiparantur ipsis (Juadrilatcrihus rcctiangulis, qui haJ)cnt
in longitndine quantitatcm totius hasis trigonorum, et in latitudine quantitatem dimidij
catheti: diuidatur cathetus ,ad. in duo equalia supra punctum .e., ut in llac alia
ccrni!ur fonnula; ct per punctum .e. linea trahatur .fg., {I'le sit equalis, et equidi
stans linre .bc.; ct copulentur recte lb. et .ge. , que erunt e(Iual('s ct cqui(Jistantes
sibi inuicem; propter quod f(~cla .fg. est equidistans et cquaIjs linee .bc.: ('t lJuo
niam cithetus .ad. jn duo equalia diuisus est secundum punctum .e.; ct per pUIletum
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ct ingnoraueris hasem .ed. Ex tetragono quidem .bd., scilicet de.too.,extrahe tetragonum
.be., scilicet .64., remanent .36.; (plOnlill radix, scilicet .6., est latus .cd.

Incipit Differentia secunda.
OMnium trigonorum oxigoniorum area colligitur ex multiplicntione catheli ill

dimidium basis, net e.x: mlliliplicatione basis in dimidium catheli. Ad cuius rei eui
dentiam sit trigonum Clcutiangulum, et equilatcrum .ahc. hahcns in singulis laterihus
perticas. to.: protrahatur super rectam .be. calhelus .ad.; quonialll .ad. catlwtus est
super rectam .bc., equalis cst utcrque angulorum, qui ad .d.: ergo ol'thogonja sunt
trigona .adb. ct .ade.: ct quonimn cqualis est linea linea (sic) .ab. lincc .ac.; et linea
.ad. comunis cst utriquc triangulo; hasis ergo .hd. Lasi .be. cq1:l.alis eTit; et trigonum
.adb. trigono .adc. equale erit. Et quoniam orthogonium cst trigonum .adb., area
ipsius colligltur ex multiplicatiolle catheti .ad. in dimidium basis .btl. , scilicet in
-~ 2. Similiter (l'lOniam orthogonium est trigonum .adc., area ipsius colLigitur ex mul
ti!llicationc calheti .ad. in dimidium hasis .dc.; quare area totins .abc. trigoni col
ligitur ex multiplicatione catheti .ad. in dimidimn IJHsis .be., ut supra diximus.

ElstIcm nero disposiLis ost(~lHlcLnr, {luod area .abc. trigonj colligitur ex multipli
catione totius Lasis .be. in dimitlium cathcti .ad. Nam si longitudinem catheti .ad.
scire desidcras, tetragonum linee .bd., llOc ('st multilJlicationell1 ipsius, nel potcntiam
cxtrahc ex potentia totius linec .ab., scilicet .2.1., de .too., remanelmnt .75.; cuins numeri
radix, scil:icet parum minus de perticis f 8., cst longitudo catbeti .ad.: fluihus perticis
-~- 8. multipJicatis Ilcr mcdictatem Inlsis .be., scilicet per .5., reddllilt pal'lllll minus dt'
perticis -}43. pro area totins trigoni .abc. Similiter mulLiplicatiu totills Jlasis, scilicet .10.,
in dimidio catheti, qui cst parum minus de pcrticis ~ -4., [acit fcrc de perticis ·i :43.;

uel .btl. per .ad., hoc cst .5. per radicem de .75. multiplica, ct habehis radicem de
•1875. pro emLatlo triangnli .abc.; que radix cst secundum propiuquitatem t 43., minus
'h. Et si emuadum suprascripti triaIlguJj aliter iIltlCnire uis ex quaJl'ato unius Jaterum,
scilicet de .too. tertiam et dccimam partem accipc; et quod prouenerit, e1'it embadum sc
cnndmn propinquitatelU. Est euim pl'oportio arct ClliusCUlll(Iue trianguli equilateris all
quadratulll sui liltcris paruDl minus de proportione, quam habent .t3. ad .::10. Item sit
cquicruri11111 trigollum et acutiaLlgululll .del., 1Ial)('ns latera .de. ct .d!. equalia; quorum
llllumquodquc sit pertice .10.; latus quoque .cf. sit perLict~ .12.: intercqualia quiJcm
C~'Ul:a .ipsius, scilicet supt'r 11ase111 .cf. eathetus vrotrahemla est; ideo {Iuia cadit super
dmlHlmm .c/. j d protractg I cathelj .dg. stuc.leas longittHlinem inuenirc; uidelicet
(~xtrah(,l'e potcntiam .eg. ex potentia lateris .dc., scilicet .36. de .fOI)., remanent .64.; (lui
uunH'I'US psI. potentia cathcti .dg.: (l'HU'C .dg. cst p{Ttiearmn .R., scilicet radix de .64.:
similiter .8. multiplieatis per dimidium Lasis .el, scilicet in .6.; uel tota ha'iP in dinridio
cath~ti,. scilicet .'12. per :-t., ~e~i~lIIt perticc .48. pm area totius trigoni .def. Nam cum
mulliphcatur cathctus I~ dlllli(lmlU hasis, tunc constitnitur ex ipso tliangulo quadri
lat~'ru~ longum,. habcnE; m longitudiuem perticas .8., scilicet quantitatem cathcti, et in
latltudmem pertlcas .6., scilicet tlimidjnm hasis. Verhi gratia: descrihatur itcrum trj.
gonum .del;, ct,a puncto .d. protrahutur linea .dh" equidistans ct equalis lince .g{.,
hoc cst cqualls lillee .ge.; et copuie/ur rf'cta .lit, qne cTit eqnalis catheto .dg.

()uare qllaJrilatemm .dgllL. equale (·S!. trigono .del Nam qllachilatcrum .dgfh.
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.e. protl'acla est basis .be. equidistans rectt "g., que sceat reetas .ab. et .ac. in
(IuD cqualia in punctis .k. et .1., secundum quod in geometria declaratur; ct anguli,

ad .e. recti erunt, sicut sunt anguli, qui ad .d.: quare anguli .f. et .g. re-ctj sunt:
ideo si scindatur recta .ae. ab .a. in .e., ct recta .eh. ah .e. in .h. ; et ponatur
trigonum .aeh. super trigonum .bllt., recta .ae. super rectam lb. cadet: ideo quia
recta lb. equalis cst recte ed., que est cqualis fectc .ea.; et recta .eh. super rcctam
.ht; et recta .alt. super rectam .!th.; et angulus .f. cqualis crit angulo .ael Quare
angulus .f. rectus cst: propter eadem ergo rectus angulus qui ad .g., et trigonum
.cig. equale cst trigona .aei.: tatum ergo .abe. trigonum fJlmdrilatero fbcg. efIuale
est, quod bahet in uno latcrc quantitatem basis; in alio quantitateln dimidij cathcti,
ut oportchat ostendere. Nee pretermictelldum est, quod in qnadriIatero fbcg. angulus,
qui sub .beg. equalis est angulo, qui ad I; ideo ({uia uppositi suut: ({uarc ct angulus
-tbe . equalis est angulo flui ad .g.; que omnia in ltbro eudidis apcrte dedarantur,
ubi ostendituf, quod orones figure que hahcnt latera opposita, equalia habehunt simi
liter et angulus e(luales: fluare angulus lbe. et .beg. recti sunt: orthogonillrn ergO'
est quadrilaterum .fbeg., ut oportet. In secunda quidcm euclidis libro demonstratur,
uncle procedit prima inucntio casus perpendicularis in oxigonio trigono.

[t nos unde proced.lt inuentio eiusdem casus,. per secundum et tertium moJum .uo
lnmus Ifigurjs gcometricis demonstrare. Dcscribatur rursus trigonum suprascriptum .abe.;
et protrahatur in eo cathetus .ad.; ct per puncta .be. ad rectus angulos prolrahantur
recte .eb. et .fe.; ct sit recta .eb. cqualis reete .ae., scilicet H; et recta le. equalis
recte .ab., scilicet 13; et capulentur le. et -fd. et .de.; et djuidatur rccta .ef. in
duo equa super punctum .g.; et apunta .g. utrisflue rectis le. et .eb. equiclistans pro
trahatur recta .gh.; et pel' punctum l. recte, et equidistans .be. protrahatur recta .fik.

Rursus per punctum .g. rectis .cb. ct -filt". ellujdistans protrahatur recla .gl.; et

quoniam orthogonia sunt trigona .adc. et .adb. rectos habentia angulos, qui sub
.ade. et ,adb.; potentia fluidem lateris .ac. equatur duohus potenlijs linearum ,ad.
et .dc.; ct potentia linee .ab. equatur duobus potcntijs linearum .ad. ct .db. Quare
si comuniter au{feratur potentia lioee .ad., poterit potentia maioris casus .dc. plus
potentia minori<; .db., quantum Ilotest potentia linee .ac. plus potentia lince .ab.

Quare potentie linearum .ab. et .de. equantur potentijs lincarum .ac. et .db. Sed
recta .fe. c(Iualis est recte .ab. , et recta .eb. recte .ac. Quare potentia linearum
.fe. et .cd. (~fluatur potentie linearum .e b. ct .bd. Sed potentie linearnrn .fe. et .cd.
e(Illa cst potentia linee -fd. cum angulus .fcd. sit rectus. Simili quoque modo potentia
lince .de. cfluatur potentie lineal'urn .eb. ct .bd.: quare linee .fd. et .de. sibi inuicem
sunt c([uales. Equicrurium ergo est trigonum .fde. I<:t qnoniam basis .ef. in duo equa
diuisa cst super punctum .g.; linea quidem .dg. cathctus est super lineam .cf.: quare
rectus est utCl'quc angulus, (luj sub .dge. ct .dgf. Rllrsns quoniam recta .gh. equi
distans est rccte .fc.j et in cis incidit recta .eb.; anguli quoflue (lui suh leh. et
.ghe. duohus rectis sunt equales. Sed qui sub .fclt. rectus est; ({um'e (lui sub ,ghc.
rectus eri.t j exterior angulus qui suh .ghd. est rectus; quia cqualis est interiori et
opposito, qui suL feh.: cathctus ergo est linea .gh. super rectam .be. ITem <plO
niam per punctum .f protracta est linea lik. equidistans linec .eb.; et linea .be.

est equidistans linee lc.; paralilogramum ergo est quadrilaterum .kbcf. Quare op~

posita latera siLi inuicem sunt equalia: equalis ergo est recta lk. reete .be., et recta
.bk. recte .cf. Ergo .bk. est t3, remanet .ke. 2. Nam recta .ih. eql1alis est utrirlue
rectarum .fe. et .kb.

Paralilogramina enim sunt quatlrilatera .kbhi. et .ihef. Ergo recta .hi. est 13. Item
quoniam in equidistantibus .eb. ct .gh. recta incidit .ef., exterior angulus, qui sub
.fgi. equalis est 0llposito interiori, qui sub .gel. Et angulus quidcm (lui suL .fig.
equalis cst .ei.; qui sub .gle.: est eUlm uterque rectus. Reliqulls qui sub .gli. rc
li(IUO, (lui sub .egl. est equalisj et recta .fg. recte .ge. est equalis. Quare rcliqua la~

ten reliqnis latcrihus equalia erunt, que equales angulos subtendunt : latus qnippe
.gi. lateri .el. est equate; et latus .fi. bteri .gf. est similiter I equate. Sed recta
.gl. recte .ik. est clJualis; quia paralilogl'amum est quadrilatcrmn .lkig. Ergo recta
.fi. equalis est recte .ik..: quare recta .eh. equa cst recte .hh.: diuisa cst ergo basis
.be. in duo c1lua super punctum .h.; quare .ell,. est .7. Item quia llaralilogramum est
quadrilaterum .lkig.j cqualis est recta .fk. recte .ig. Sed recta .ig. demonstrata est
essc e(!ualis recte .le.; quare et .kl. equa cst recte .le. Sed tota .ke. cst .2.; ergo
unaqllcque rectarum .kl. et .le. et .ig. est .f.: vnde tota .hg. est .14. Rursns fJuoniam
rectus cst angulus .dgf., duo quidem angulj qui sunt .dgh. et .hgf. uni recto sunt
cquales. Similiter l]uoniam orthogonium est trigonum .gif. hahens rectum angulum,
qui sub .gil; l'eliqui duo anguli qui sub .igf. et .gfi. uni recto Sl1nt equales; ergo
anguli .dgh. ct .hgf. sunt equalcs angulis .hgf. et .gli. Quare si comunitcr aufc
ratur angulus .hgf., remanebit angulus .dgh. equalis angula .gfi. Nam et angulus
.gif. 3nguln .ghd. est efIualis. Relil!UUS .igf. reli<]uo .lulg. cst ef{ualis. Simile ergo
est trigonum .fig. trigona .ghd.j quare cst sicut .fi. ad .ig" scilicet sieut .7. cst ad
unum, ita .gh., scilicet .14., est ad .hd. Quare multiplicatio .{{i. in .gh. diuisa per
.fi. reddit .hd.; et hoc cst quod in secundo modo fecimlls. Videlicet afldidimus latus
.ab. cum laterc .ac., lioc est lc. cum .eb. , et hahuimus .2g.; q!torum dimidium,
scilicet .u., fuit linea .gh.; (Iue multilllicauimus per .ig., quod cst itl, in 'litO .gh.
recta supi~rhaLundat rectam le., hoc cst .ab., uel .gi. cst illud, in (PlO .ae., scilicet
.eb' l superhahundat lineam .gh.; ex qua multiplicatione hahnimus .u.; flue diuisimlls
per dimidium hasis .be., scilicet per .clt., hoc cst ller .fi.; quarum unarluequc est
.1., et hahnimus .2. pro quantitate .lui; 'lue addidimus dimidio hasis, scilicet .elt., que
est .7., et halmimus .g. pro .cd. recta, que cst maior casus; nel cxtraximus .lzd. ex
.hb., scili(;ct .2. de .7., remanscrunt nohis .5. pro minore casu .db.; (plOd oportchat
ostcndere.

modus tertius.
Aniaceat itcrnm supradictum trigonum .abg., cuius latus .ab. sit ,t3,; latus quoque

.ag. sit .15.; basis quidem .bg. sit .14.; et protrahatur super .bg. cathctus .ac., et quo~
niam major cst latus .ag. quam .ab., maior cst casus .gc. quam .cb.: quare ex .eg.
auferatur .cd., que sit equalis recte .eb., et erit recta .bd. diuisa in duo equa super
punctum .c.; cui reete .bd. in directo addita est .dg. Quare multiplicatio .dg. in .bg.
cum quadrato linee .ed., uel .cb. equatur (luadrato linee .eg. Quare quadratus lince
.eg., scilicet maiorie; casus, superhabundat quadrato linee .be., scilicet minoris casus
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uidclicet per cos, quos demonstrationihus superius demonstrauimus. Et cst iste primus
modus: adde .13. cum .J5., scilicet latns .ab. cnm latere .ag., ernnl .2f1.;qnorum tlimiJium,
scilicet .14., multiplica per (WI'crcntiam, que cst ab ipsis .14. uSCJue ad unum ex late·
riJJus predictis,scilicet per .1., erunt .14.; que 5i diuisel'imus per .2., scilicet pcr dimidillm
basis, egre(licntur .7.; de quihllS tlemptis .2., scilicet .bf., remanehunt .5. pro casu .bd.:
super qlliJms namquc .7' l si atldlderimllS lincam .fg., hahchimus .9. pro lota linea .dg.
Alius quidcm modus cst, ut potentiam lineg .ab. ex potentia liner .ag. cxtrahas, sci·
licet .1GO. de .225.; l'esiduumrple, scilicet .56., pel' lmsem .bg. diultlas, scilicet per .-4.; d

que de ipsa diuisione peruenit, .4., scilleet basem extrahas, rcmanclmnt .to.; quorum
dimidium, scilicet .5., est casus .1)(1. Que cuitlcnlissime monslrahuntur, 5i liueam .gd.
protraxcfimus in puncto .11.: et sit ljnea .dh. equalis linec .db.; ('t copuletul' .alt.,
ut in hac alia cerniwJ' formula. Est cnim in trigono .ahg., et infra ipsum trigonum
cathetus dneta .ad.; et quoniam rccta .!ld. cqualis est rccte .db., ct in cis cst ca
thetns .ad., (,<{llaEs ('st recLa .ah. reete .ab.: ergo recta .alz. est 13, et recta .ag'.
cst .1a., et recta .bg. est .4., ct recta .blt. cst ignota; et cst <liuisa in duo cqua supra
punctum .d., cui iaeet in Jirecto linea .bg.; et cst linea .dg. maior casus; liuea (llllHllle
.dlt. lllinurin trigona .allg. Quare potentia Encg .dg. superhahundat potcntiam liner
.dlt. in (Juantitate, in qua supcrhahundat potf~ntla linee .ag. llotcntiam linee .n h., sci li
t.:et in .,50. Sed potentia lineg .dr;. superhabundat potentlam linee .clh. in ,multiplicatione
.bg. in lincam .gh.Ql1are .bg. ducta in .gh. faeil .56.: quare diuisis .56. per .bg. reddeut
.14. pro tota linea .hg.; de quihllS dcmpta linea .bg., scilicet .>1., nimirum .10. remanebunt
pro linea .blt.; C(lloruIll Jimitlillm, scilicet .5., est casus .bd., ut slIpcrius inuclllulll cst.
Nam 51 super n~clam .hg. protraherimus ad rectos unf.,TUlos !ineas .ge. ct .hi. Quarum -ge.
sit equalis utl~r}lle linearulll .ab. eL .alt.; Cllinca .hi. equatur linee .ag.;d <:0I)11letur. ei.;
et c:xpleatur figura, secundum quod fccimus in trigono oxigonio. Inucnies lincam .kl. esse
dimidium Jatenlm .alt. ct .ag.; et .hl. esse dimidimn hasis .ltg. Quare .dl. est .2, ct .lg.
'remanet ignota; ct .mk. cst j., scilicet diHcrentia, que cst a linea.kl. ad fptamlihet Ilnearllffi
.cg. uel .hi.; ('t est trigonum .dllf. siTllile trigono .kme. Quare cst sieut .til. ad .Ik.,
ita .km. ad .TIle. Quare multiplicationcm .1d. in .km. diuldes per .2., scilicet per .r/I.,
cgrcdientur .7. pro linea .rne., scilicet pm .lg.; rplilll.1s adtlitis .2, scilic(~t .Id., hal)ehis

.9. 111'0 linea .gd.; de qua extracta .gb., scilicet .4., remandmnt .J. pro casu .bd· l ut /II~

,>",eo,.•",,"' m"m", moo> "',oo"m ,m,;;,.,'o•.0';;.•".",m ',,',m' "0'''''''', ~~
quisnb.aeb.; et sit .ae. .13., et .ab. 20., cl .be. i.l.; et protrahatnr extra ipsumcathctus i'
.ag. super lineam .bg.; ct a punetis .c. et .b. 1 ad rectos protrahatur .brl. et .ef.,'qlla- foI 241'.

rum .bd. sit c-clua linee .ac. et .ef. linee .ab., CI1.t .bd. 13., et .ef.20.;ct copnlcntur.df.ct
.f{{- <'t .rig.; ct i puncto .e., scilicet <i medio linec .r/f., Ilrotrahatllr cathelus .eh.

super linearn .gb.j et copulctur recta .eg.; ct per punctum .d. protralJatur .dk. eqlli- h!------a-\d\\ I" b /,9
distans linee .bh.: et fluoniam orthogonia sunt trigona .age., et .agb. equatur po-
tentia lince .ae. duolms potentijs linearum .ag. et .ge.; ct potentia linec .ab. po-
tentijs linea rum .ag. et .gb. Quare llotentia lillcarum .ac. ct .gb. ef1uatur potentie \
linearum .ab. et .gc. , hoc est potentia lincarum .fe. ct .gc. c(Iuatllr fJuatll'atis liR I
nearum .db. et .bg.: quare recle .dg. et .gf. sihi inuicem .sunt e(pIaIes; cl rcc:ta .ge. \
eit cathClus snper .dr.; et per reliqna 5upl'adicta ostcUtletur, .ltk. esse .13., scilicet i ! .'1
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in quantitate multiplicationis linee .dg. in liueam .bg. Sed ostensmn cst superius in
alia figura, quod supcrhaLundantia quadrati casus .eg. ad quadratnm casus .eb. est
sieut superhaLlludantla quadrati lateris .ag. ad quadratum latcris .ab. Qual'(~ slIIlcr
habllndantia quadrati lateris .ag. ad quadratum lateris .ab. cst sicut mttltiplicatio rcete
.dg. in rectam .bg. Sed quadratum lateris .ag., scilicet .225., superhalHlHdal potentiam
lateris .ab' l scilicet .169. in .50.; (Iuare multiplicatio .dg. in .bg. snrgit in .56. Sed .bg.
est .u.; in qllihllS diuisis j.56., rcddunt .4. pro quantitate linee .dg.; qui bus ..t. extractis
ex llase .bg., scilicet de .14., remanet lillea .bd. to.; quorum dimidium, scilicet .5., erunt

in minori casu .be.; quod oportelK't ostendcl'c.
Incipit dillerentia tertia.

S[ autelll trigollum ampligonium, et cquicrurium fuerit, protrahes cathetum in ipso
snpeJ.' latus maius; et opcralJcris secundum quod snperins in trigono acutiangulo et
e1luicrurio diximus. Sed si trigonum ulllpligonimil diuersilaterum fueril, vt trigonum
.abg., cuins latus .ab. sit pertiee 13; et latus .bg. pcrticc 4; latus quoque .ag. pertice
.t5.; si all angulo .b. obtuso eatlletum protrahcre uolucris super maius latus, scilicet
super .ag., infra triangulum catlet. Casum itaqne sell cathetum, nee non et embadum
ipsius inucnlcs l secundum (luod docuimus in triangulo acutiangulo tliucrsilatero. Sed 5i
all angulo .a., uel ab angulo .g. cathetos protrahere uoilleris, extra triangulum cadent.

Quare 'Inalitrr casus ipsorum extra hases reperianLur, indicare necesse t~St. Ex po
tentia maioris latcris, que est .225., cxtrahcs potcntiam reliquorum dUOl'um laterum;
quorum potentia .ab. est .169., et potentia .bg. est .t6., remancbllnt .40.; quorum dimi
dium, scilicet .20., si per hasem .bg. Jiuiseris, scilicet per .4., exibunt .a. pro ((uantitate
casus .bd., super quem cathetus .ad. erigitur. Et si eadem .20. IJcr haSf'ffi .ab., sci
licet per .13., diuiscris, Jwhehis pro casu .be. pet·ticam i'i. I., super quem cathetus .ge.
eleuatur. Deinde si potcntiam .db.,qlle cst .25., ex potentia .ab., que cst .169., extraxcris;
ueI si potentiam .dg., (lue est .st., ex potentia .ag. dempseris, remanebunt rro po
tentia catheLi .ad. U,j.; cuius radix, scilicet .J2., est longiludo catheti .ad.: quam si in
dimidium sne hasis, scilicet in .2., muItiplicaucl'is, reddent perticas .24. pro at'ea trigoni
.abg. : ucrbi gratia: trigonum .adg. orthogonium cst; ct colligitur area ipsius ex
multiplicatione dimidij catheti .ad., scilicet de .6. in totam basem .dg., scilicet in
9.~ quare area trigonj .([dg. cst }Jertice .54.; ex: qua si cxtraxcris aream trigouj ortho

gonij .adb., quc cst .30., que colligitur ex multiplicatione eiusdem dimidjj catheti .ad.
in basim .db., remanelmnt pro area trigonij .abg. llerlicc .24.; que colliguntur iteium
ex multiplicatione dimidij cathet-i .ad. in hasim .bg., ud ex multiplicatione catheti
.ad. in dimitlium basi.s .bg., ut prcdiximus. Similiter 8i multiplicaueris cathetum .ge.
in dimidium basis .ba., eamdem hallehis aream. Cathetum enim .ge. inucnies, si extra
xcris potentiam !inee .eb. ex potentia linec .bg., uel potentiam linee .ea. ex potentia
linee .ag. It est cathctus .ge. perticarum -h 3.; (Iuorum dimidium, scilicet Ht., si
per hasem .ab., scilicet Ilcr 13 multilllicauerimus, ad easdem perticas 24 pro cmLaJo
tl'ig-onj .a bg. ucnicmus.

Est el1im in secundo Euclidis lihro apcrtc demonstratum, unde proccdit modus su
pradictus in reperiendis casihus pcrpendicularium, que cadent extra obtusum angulum
in ampligonijs trigonis. Possumus quidem per alios duos modos ipsos casus reperire I
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equalem Iinet; .db. et .ke. esse supcrhabundantiam lince .he. 3d .bd. ; et trigonum
.ghc. esse simtIe ll'igono .ekd. Quare cst sicat .dk. ad .elt·., ita .eh. est ad .hg.
Quare si multiplicatio .ek. in eh. diuidatur per .dk., scilicet per .bh., que est di
midiurn ynce .be., exihit linea .ltg. {10.: ex (Iuihus eXlracla linea .eh., scilicet i 5.,

remanchlt CilSUS .eg. .5., ut oportcbat ostcndcre. Quare cathctus .ag. erit .12.; cuins <1i
midium, si per hasem .eg., scilicet .6. per .ii. multiplicauerimus:, niminlffi pcrticas .66.

reddet pro area trigoni .aeb. Nam ut mcnsurandi doctl'ina pel'[ecte in hoc lihro con
tineatur; qualiter qtlOdlilJet trigonum sine inuestigatione catheti mensurari possit, in
dical)imus. Tl'igOllj latera in unum coniunge , et dimic1ium sumt accipe corum; de
qua extralle per ordinem latera trigonj; rt multiplica residuum nnius Intcl'is per re
siduum alterins; et sumam rnultipliea pCI' residuum altt~rills late1'1S; quod tatum per
medietatem trium latcrum muJtiplica; ct snmme radicem inllcnias, qnc crit area totius
trigonj. VcrlJi gratia: ndditis in unum laterihns sllprascripti trigoni, scilicet .13. et .11.

et .20., faciunt .44..; cuins dimidium est .22., a IJUO maius latus distat perticis .2.; secun
dum perticis .9.; tcrtillm perticis .tt.: multiplicatio quidcID residui primi latcris, scilicet
.2., in rrsiduo secundi lateris, scilicet ill .9., multiplicata per residnum leJ'tij Iateris,
scilicet per .H., faeiunt .HIS.; quo numcro iterum multiplicato per dimidium Jaterum,
scilicet pcr .22., faciunt .43.56.; que sunt potentia aree trigonj, quomHl radix est .66., ut
pro area ipsius sUllerius inuenimus. AD cuius rei demonstrationcm adiaceat trigonum
.abg.; et diuidantur in duo equa angulj, (lui suI) .nbg. et .agb. i rcctis .bt. et .tg.;
et a puncto .t. cathctus protrahantur .th. teo et .tz.; et copulctur .at.: et (plOniam
rectus cst (lui suh .tltg., et (lui sub .tzg., e(Iualis cst angulus qui suh .tltg. angulo

qui suh .tzg., nec non et angulus qui sub .tgh. angulo, qui suI I .lgz. cst c(junli...
Quare rcliquus qui sub .gtlt. rcli(Iuo qui suh .gtz. cquatur: equianguli cnim sunt
trianguli .tkg. et .tgz.: ct quoniam latus .gt. est comuuc corum; rclirpta quidem
latera, que equos angulos sulltendcnt, eqllalia habelmnt; latus quoque .th. lateri .tz.,
ct .kg. Iatcri .gz. e(luuntur. Similiter ostemletnr I rectam .!tb. I'ectc .be., et rectam
.th. rccte .te. esse equates; et trigonum .thb. cquarj trigona .teb.: et quoniam utraquc
l'cctarum .te. ct .tz. cqualcs sunt recte .th., ct sihi innicem equalia snntj ergo e(flHllis
est recta .te. recte .fz.: comunis adiaceat recta .ta.; due ergo, que sunt .et. et .fa.,

duahus, que sunt .at. et .tz., cquantul'; ct nngulus qui sub .net. angulo qui sub .n::.t.
est c'IunEs; ct latus: .n t. cst comune. Quare equiangulum et cquilatel'um est trigonum
.aet. trigono .azt. Quare latus .az. lateri ·.a(J. equatur. £t quoniam elJualis cst recta
.n:;,. recte .ae. Si commIC adiaceat cis recta .e~b.', el'it quidcm l'cCta .ab. cqualis duahus
rectis, que sunt .az. et .eb., hoc est .([z. et .blt. Hursus quoniam recta .zg. cqualis
est rccte .glt.; crullt quidern due recte, que sunt .ag. et .hb., cqualcs Juobus rectis
.ab. ct .gh.j CI'gO .ag. et .!lb., scilicet .eb., sunt mcdictas Iaterum trigonj .llbg. Quare
.eb. est id in quo medictas laterum trigonj .abg. supcrhabundat latus .ag. Similiter
ostendetur, rectam .ae. esse illud, in quo medjetas latcTum trigonj .abg. supcrhabundat
latus .bg.; el .ltg., uel .gz. esse superhahunclantiam a latere .ab. Quare r<?cle .ab. el
.lig. sunt medictas latcrum trigoni .abg. Similiter et recte .ag. et .!th. sunt medietas
laterliID eiusdem trigoni: protrahantur ergo recte .ab. et .ag. in directo in punctis
L.1I-l.; et sit .bi. equalis recte .ltg., et .gm. cqualis recte .hb.; crit ergo lltraqllc re-
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ctarum .al. et .am., sicut mcdietas laterum trigoni .abg. Deinde producatur .at. in
puncto .k.j et copulentul' reete .Ik. et .km.; et sit rectus qui sub .alk. Quare rectus
erit qui sub .amk.; quia due recte .al. et .ak. equales sunt reclis .ak. et .am.; ct
angulus qui sub .10k. angulo, qui sull .kam. cst equalis: (Iuare ct latus .lk.lateri
.mk. equatur; et rtliqui anguli relilIuis anguIis, qui all equalibus rcctis subtenduntllr,
equabuntur: angulus quit1em qui sub .ald. ei qui suI> .akm., etqui sub .aik. ci qui
sub .amk.; sed rectus qui sub .alk.; ergo rectus qui sub .amk., ut prediximus. ET
secetur a linea .bg. equalis ]inee .bl.; et sit .bn.; et copulentur .nk. et .kg. et .kb.: et
quoniam .gh. est snperhahum1antia dimiJij latcrum trigoni .abg. alatcrc .ab., equalis
cst linee .bt., hoc est .bn. Quare .ng. equatur .gm.; cum sit superhahundantia mc
dietatis laterllffi a lutere .ag. Et quoniam trigona .gmk. ct .klb. orthogonia sunt, po·
tcntia linec .gk. cquatur duabus potentijs linearum .gm. et .mk., hoc est .gn. et
.mk.; et potentia linee .uk. eqnatur (luahus potentijs lincarum .kl. et .bl., hoc cst
.kl. et .bn. Sed potcntie lim~e .Ik. equa cst potentia linee .km. Quare quantum po
tentia linee .kg. superha1undat potcntiam linee .kb., tau tum potcutia .ng. superha
hundat potentiam .nb. Quare linea .kn. cathetus est super lincam .bg., et cst t'qualis
linee .ki. £t quia anguli .knb. et .bik. recti sunt, remanent anguli .nbl. et .I!ln.
duohus rcctis equales. Sed angulj .ebn. et .nbi. similiter duohus rectis sunt c(lua]es,
Quare angulus .ebn. cqualis est angulo .Ikn.; et angulus .Ikb. tlimidium cst anguli
.lkn.; ent ergo cqualis j angulo .cbt., qui cst rnedietas anguli .ebh.; et angulus qui
ad .1. cst equalis ci (jui ad .e.; cum amlJo sint recti; et remanet angulus .etb. equalis
angulo .kb/.: trigonum crgo .kbl. simile cst triangulo .ebt. : proI)ortio ergo .kl. ad
.lb. sicnt llroportio .be. ad .et. : ductus ergo .kl. ad .ct. sicut ductus .lb. ad .be.
Sed proportio tetragoni .et. ad dllctum .et. ad .lk., sicut pro1'o1'tio .et. ad .11.:; et pm
portio .rt. ad .tlr. sicnt .ae. ad .al.; cum .et. sit equidistans linee .tk.: proportio
ergo .ae. ad .al. sieut proportio tetragoni .et. a ductu .et. a(l .Ik. sicut ductus .eb.
ad .bl.: proportio ergo .ae. au .al. sieut pl'o]1ortio tctragoni .et. ad tluctum .eb. ad
.bl. : ductus ergo tctragoni .et. ad .fr!. sicut ductus .ae. ad ductum .eb. ad ,bl.
Et ductus tetragoni .et. ad tctragonum .al. cst sicut ductus .ae. ad ductum .eb.
ad .bl., ct producti .al. Sed ductus tell'agnni .et. ad tetragollum .al. cst sicut te
tragollum superficiei trigoni .abg.; ({lwd in SCtlucnti Jcmonstral)imus. Quare ffiultipli
catio .ae., que cst supcrhahundantla mcdietatis laterum trigoni .abg. a latcre ,bg.
in .eb., 'Iuc est superhabund.antia a latcre .ag. ducta in .bl. , que est superhabun
dantia a laterc .ab., et producti in .al., scilicet in medietate laterum trigonj .abg.,
reddit tetragonum aret; trigolli .abg., ut 0p0I'tchat ostendcre. SED ostendcndum est,
'lualiter ductus tetragoni .et. ad tetragonum .al. est sicut tetragonum are~ tl'igonj
.abg. Quoniam trigonum .abg. in tri1us trigonis I'csolutum est a puneto .t., que suut
.atb. et .btg, et .gta.; et catheti ulliuscniusquc sunt equalcs sihi innicem; et sunt .te .
et .th. et .fz,; ergo ductus .et. in dimidio hasis .ab. reddit aream trigoni .atb.: simi
liter ductus .tlz., scilicet .te., in dirnidio .bg. rcddit arcam trigoni .btg.: propter e:m
dem erg-u et ductus .tz., hoc est .te., in dimidio .ag., reddit aream trigoni .atg.

Quare ductus .et. in .al., scilicet in dimidio laterum trigoni .abg., reddit arcam tri
gont .((bg.: 'luare ductus tctr:'l.goni .et. ad tctragorlllID .ai. est .sicut tetragollllm arce
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43III.
goni .abg. Er 51 unum tantum latus alienius tl'igoni proponatur Hotum; ct llolueris
per ispum reliquorum laterum, et ipsius emLadi habere notltiam. Vt trigoni .dez.;
cuins latus .dz. sit notuffi, Iaccipiam in rectam .dz. partern aliquam, que sit .az.; et a
puneto .a. super rectam .az. protraham lincam .ab. equidistantem Jinee .de.; ct mcn
suralJO lineas .ab. et .bz., ut sillt nota latera trigoni .abz.: et quia recta .ab. equi~

dis tat recte .de., propol'tionalirer est sicut .Zll. ad .zd., ita reela .zb. all .ze., nec non
et recta .ab. ad .de. Sed proportio .za. ad .zd. cst nota; quare latera .de. et .ez. erullt
nota. Verbi gratia: sit .dz. 18., ct .az. 6., et .ab. sit .7., et .bz. sit .5.; et sic .zd. ex
.za. est tripla; quare .de. cl'it tripla ex .ab., et .ez. ex .bz. similiter est tripla: ergo latus
.de. est .21., et latus .ez. est .i5.; et cum latera trigoni .dez. sint nota, erit notum
emhadum ipsius l)el' ea que dicta sunt superius. Vel haheatnr emhadum tl'igoni .abz.
per modum prcdictum, scilicet accipiatur dimidium latcrum ipsius, quod cst .0.; ct ac
cipiamus di[crentiam laterum, que est uSqUf~ in .9., scilicet .2., et .3., et .4.; ct multi
plicemus .2. per .3.; quod totum per .4.; quod totum per .9., crunt .216.; quorum
radix est em]laduffi trianguli .abz.

Et quoniam simile est trigonum .abz. trigono ,dez., crit em})arlum trigoni .abz. ad
trigonum .dez., sicut quadratum latcris .za. ad quadratum lateris .zd., lit el1c1idcs
ostendit: et quia latus .dz. cst triplum ex .az., erit quadratum linee .dz. nonuilium
quadrati liIH'e .OZ.; quare em.hadum tl'igOlli .dez. est nonuplum trigoni .abz. Quare i'ii
multiplicaucris .216. per quadratum noucnarij, scilicet per .81., habehis .17496. pro qua-
drato emhadi trigoni .dez.j quorum radix, que est parum plus £Ie ±f32., halJebitur pro
embado ipsius. Dixirnus autern, simile esse trigonum .ab:,. trigono .dez.; cum ad inuicem
l13heaut angulos equales: cst cDim recta .ab. equidistans recte .de. ; quare allgu]w,.
.zab. cqualis cst angula .zde. , exterior interiori: propter eadem et angulus .zba.
equalis cst angulo .zed.; ct Ilabent enim angulum qui suI) .dze. comunem j quare
cquiangulnm cst trigonum .abz. trigono .dez.; et sic ipsa trigona sunt similia.

Jlodus uulgaris quo uti debent agrimensores, et est sulficiens
in mensuratione omnium trigonorum.

STET mensor super maim'em trigoni ftngulum, et aspiciat super latus maills, uhi all
ipso <Jugulo cathetus cadere dehcut; et si llOC ad oculum pcrfecte comprehend ere nc
(luiucrit, halleat lcnsarn mi, et figat unum callUt in i11SO ungulo; et extendat iIlsum
fi1 urn in partes, in quilms cathetus cadcre ei uideLitur; et producat ipsum alirJltan
tulum extra maius latus trigoni; et tnnc ducat earn leIJS3m eirciter, donee in utraql1e
parle cum mann tanget ipsum maius latus; et signet utrumque contactum, et diuidat
spatium quod fuent inter utnlmque in rIno errllalia, et ibi erit callUS catlleti : tunc
mcusuret cum pertica cathctum, et multipliect earn per longitudincIU dimiJig hasis.

scilicet per medictatcm maioris bteris; ct habcbit ,arcam trigoni. Ad cuins cuidf~ntjam tLa~

esto trigonum .abc. hal)ens latus .be. maius quam .ab., ud quam .ac. Qnare aL angulo //II\~
.1]. cathetus dirlgendus est super latus I .be.; ct si latus .ab. equali." e.... t lateri .ac.; ful.26". ,Ii \'1 ,

~~adet cathetus in medio lateris .be.; si minus cadet uersus .b.; et si maius cadet ucrsus .
.c. Vndc staLit mensor super punctum .a.; ct considerabit ubi ab ipso puncto .fl. ca- D
clere debeat super lim~am .be.: quo facto figet lensam in puncto .a.; et extendct earn " r II. I (J

super lineam .be. uersus .ab. latus, cum sit minor latcri .ac.: sitque lcnsa ilia .ad. ; ;/
. .

DIS"4t
trigoni .abg., ut oporteh~t ostendere. Er Sl in trigona aliquo duo tau tum latera pl'O
ponantur nota; et uoluens per ca hahere emhadi, ct alterius lateris notitiam, ut in
trigona .abg., cuins latera .ab. et .bg. sint nota; cOllsideranumn {lst primum, utrum
an~ulus contenttns Ii notis latcl'ilms, scilicet angulus .ahg. sit rcctus, uel minor, aut
mawr recto. Esto primum rectus; quare recta .ab. super rectam .hg. cathetus est. Ex
ductu ergo .ab. in .bg. dimidium prouenit area trigoni .abg. ; et si acceperimus in

un.um qu~drata li~eal'um .ab. et .bg. notarllm, proueniet notum quadratnm !inee .ag.,
CUIns radIx habehltur pro linea .ag. Sed si angulus qui sub .abg. est millor recto,
tunc accipics in lincam .ab. punctum aliquod, quod sit .d.; a quo super lincam .bg.
catlletus .trahatur :d~: et mcnsurabis latera trianguli .deb.; et si 11l'Oportio .be. ad .bg.
c~t cfluahs .propor~10IllJ .bd. ad .~a., angulus qui ad .g. erit rectus; quia linea .ad. C(lui
dlstans lent laterl .ag.: quare 51 ex (luadrato lCiteris .ab. allfcratur I!uadl'atnm latcris
.bg., rcmanelJit quadratum latens .ag. notum: uel quia linea .de. equiJistans cst Jince
.~g., crit proportionaliter sicut .bd. ad .ba., ita .ed. ad .ga.: quare 5i multiplicaue
nlllUS latus .ba. in .ed.; et diuiserimus sumam per .db., pl'ouenict lltique latus .ag.
notum. Vcrhi gratia: sit latus .ab. 20., ct .hg. t2.; ct sit angulus tIlli sub .abg. minor
recto; et sit .btl. pcrtiearum .5., et .de. sit .4., et .eb. tres: crit ergo sicnt .bd. ad .btl.,
scilicet sicut .5. ad .20., ita .3. ad .12., hoc est .be. ad .hg.: (plare recla .de. equidistat
r:-cte .ag.; quare an~ulus qui sub .agb. est rectus, cum rectus est fIui suh .deb.: fJuare
Sl ex quadrato latens .ab. auferatur (Iuadratum lateris .bg., scilicet .144 ex 400., rclUU
ncbunt .250. pro quadrato latcris .ag.; (Iuarum radix, scilicet .t6., est longitudo latcris
.a~:: ucl 8i multiplicauerimus .bn. in ,ed., scilicet .20. per .-l.; ct diuiserimus l1cr .db"
sc~l~cet per .5., prouenient utiquc .16. pro latcre .ag.; quorum dim-idio Jucto pel' .gb.,
sc~hcet .8. per :12., uenient .!.l6. pro cmhado trjanguli. Et si pl'oportio .he. ad .bg. flwrit
IIllnol' p~opo~tlOnc .bd. ad .ba., lit in hoc alio trigono cernitur; tnnc angulus qui suh
.agb. ~nt IDmor recto: quare oxigonium erit trigonum .abg.; et a puncto .fl. catlletus
cadat mter .bg.; unde ut haheamus casum ipsius, fiat sieut .bd. ad .ba., jta .be. ad
:bf·; et eopuletur .af., quia ipsa ent cathetus super .bg. rectam. Vel'1Ji gratia: sit
lterum .ab. 20., et .bg. ii., ct ent .bl- 12.; cum sit sicut .bd. ad .ba., ita .be. ad .bl.:
quare ~er e~ q~c dicta sunt, iuucnics, catheturu .af. esse .16.j cuius fluadratum, scilicet
.2511., s~ adchdcnmus cum (platlrato linee .fg., scilicet cum .25., habehuntur .281. pro qua
tlrato hner .ag.: el si multiplicauel'imus dimiJillm catheti .af. in totam .gb., ucnient
.136. pro emhaJ~1 trjanguli .a~g. ET si proportio .he. ad .bg. fuerit maior proportionc
.bd. ad ..ba., ent. nngullls (flU sub .agb. maior recto; uude cathetm, a puncto .a. cadet
e~tra trigonum .abg. Quare protrahatur linea .bg. in puncto .h.; ct sit .be. ad .blt.
s:eut .btl. ad .ba.; et copu~etur .alt., qui crit cathetus, supcr lineam .hb. rcrhi gratia:
SIt latn .. .ab. 20., et .bg. SIt .7., et .bd. 5., et .be. sit .3., et .de. sit .4.; quare .blt. crit
.t2.: fl.ue reperies si multiplicationem ex .be. in .ba. diuiserimus per.db.; cum sit .be. ad
.bh. Slcut .btl. ad .ba.: et cfit iterum .ed. ad .alz., sicut .bd. ad .ba. Quare diuisa muI

tiplicatione ex .de. in .ba. per .db. llrouenient .t5. pl'o cat1lcto .ah.: et si ex.blt.,scilicct
(·x 12,. au[cratur .bg., scilicet 7, rcmanehunt 5 pro casu .gh.; cuius quadratum, scilicet
.25· t SJ addat~lf quadrato linee .ah., haLehuntur .281. pro quadrato linee .ag.: quare latus
.ag. est radIX de .281.; et ex ducto dimidio .rtlz. in .gb. proueniunt .56. pro embado tri-
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Volumus inuenire quantitatem linee protractae, et terminate in notis tcrminis duo
rum laternm trigoni, que non sit equidistans reliquo lateri. Sit idem trigonum .bag.;
ct protracta sit linea .ez. et sit .eb. due tertie linee .ba. et .z. sit in medio .bg.: ergo
.be. est! 8., remanet .ea. i4.: uolumus ergo scire quantitatem .ez.: protrahatl1r cathetus
.bd., qu~m esse .12. superius demonstrauiulllSj et est minor casus .ad. 5.j maior quoque
.dg. est .9.; et per punctum .e. basi .ag. equidistans ducatur .ei.j ct per punctum .z. equi~

distans catheto .bd. protrahatur .ztk. £t quoniam linea .zk. equidistans cst lincc .bd.,
est sicut .zg. ad .gb., ita .gk. ael .gd., ct .:k. ad .bd.: scd .gz. ex.gb.est medietas.Quan·

.gk. ex .gd. et .zk. ex .bd. sunt medictas.
Ergo.gk. est ~ 4., et remanet .kd. totidem, et .zk. cst.a.Rul'sus protrahatur .ef. e(}UL

distans catheto .bd.; eritque sicut .ac. ad .ab., ita .af. ad .ad., e1 .ef. ad .bd. Quare
.af. cst t 1., remanet .fd. i 3., et .ef. est ..=1., scilicet tertia pars ex .bd. Et qlloniam eqlli
distantes sunt linee .cf. et .tk. catheto .bd.j ct sibi inuicem equidiSlanles sunt, et co
pulant NIuidistantes .et. et .fk.j quare .tk. est cqualis .et., et .et. linec lk. Sed lk.
cquatur duabus, flue sunt .kd. et .df., hoc est -i 4. et ~ 3.Quarc tota .kf. e~ti 7: Ergo .te.
est ~ 7. Similiter .tk. cst 4, cum sit equa .ef., remanet .tz. 2. Et quomarp. III dua hus
equidistantihus .ei. et .ag. recta incidit .zk.j exterior angulus .zte. equalis est opposito~

et interiori .zkf. Sed rectus .zkf., cum rectus sit qui sub .bdk., rectus quoque (flU

sub .:,te. Orthogonium ergo est trigonum .zte.j et sunt duo latera nota, ilia uidelicct
liuC continent angulum rectum. Quare tertium latus, scilicet .ez., Dotum ent, ut predi
ximus; cum quadratus eius equetur duobus quadratis lineal'um .zt. et .te. :Nam quadratus
ex .zt. est .4., et ex .te. cst .6:1., ct tertia, et trigesima sexta pars uniusj quibus additis
cum .-t., reddent H65. pro quadrato linee .ez.; quorum radix, que cst parum amplius ex
.0.8 ., cst (Iuantitas linee .ez.j quod oportebat ostenderc. Possumus autem aliter ad notitiamj

b
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lirwarurn .'Zt. ct .te. deuenire. Est enim trigonum .zti. simile trigono .bdg. propter
rectaro .ti., que est cquidistans linee .dg. et .zt. linee .bd.: est enim latus .zi. la·
ten .bg. simile j ct .it. lateri .gd.j reliquum .zt. reliquo .bd. est simile: cst ergo
sieut .zi. all .bg., ita .it. ad .gd., et .zt. ad .bd.; est enim.gi. tertia })ars ex .gb.; et .gz.
rst mcdictas ex .gb. Quare .iz. est _scxta ~a.rs e~ .gb., scilicet ~.. Ergo ..zt. cst sext~ ~x

.bd., scilicet ,2.; et .it. cst scxta ex .gd.• sCLbcet 2 1.; quo extracto ex .le., que est:;- .1.,

remanet .te. %7, ut Ilfediximus. .. . .
Aliter protrahatur .ie. equidistans liner .bd.j et erit trigonum .ieg. slmlle U'lgOIiIS

44 DIS"
tenehit cum manu lensam slIper punctum .d. , scilicet alirp.lantulum extra trigollum
ducet ipsam lensam ucrsus .c., donee .d. pundus tangat lilleHm .be.j ~itque contactus
eius punctns .c.j quare lensa .ac. erit lensa .ad.: dcindc ducet lensam ucrsus .b., dunee

punctus .d. tangat lineam .be., ubi sors dedideritj sitque eontactus ipsius punctus "., hoc
cst cum lensa .af. sit lcnsa .ad.; et diuidat lineam .ef. in duo cClualia supra punctum
.It.j et a puncto .a. in punctum .h. rrotraltet lineam .alt. Dico r:Iuoniam .ah. cathetus
cst super lincam .be. j ideo quia equalis est linea .af. liuee .ac., et linea .fit. linee
.he.j quare mensurabit cum pertica cathetum .all., nee non et latus .be.j ct multipli
cabit diIDidium catheti per totam hasem .be., uel econuerso, et hahebit arearn tnO'oni
.abc. Nam si trigonum sllprascriptum .abc. tam magnum fuerit, uellensa quam habu~rit,
~at minor catbeto, aut area trigoni uineata, uel arhorata fuerit, ant plena segetihus,
lta quod eathetus ordine suprascripto habere non possitj tunc lJuot sunt pertice in la
tere .ab., tot pedes sint in linea .ai.: similiter et quod pertice fuerint in latcre .ac., tot
pedes sint in linea .ak.; ct copuletur linea .ik., et inueniat cathetum cum lensa, snpra
scripto modo, in trigona .aik.j sitlJUe .al., ct protrahct cathetum .al. in dirccto supra
punctum .m.j linea nero .am. est cathetus trigoni .abc.,ut in geometria aperte declaratur.

De proportionibus ei aecidentijs, que jiUllt ill lrigonis
per protractionem linearwn in ipsis.

CV~I duo SiDt nota latera trigoni j et in cis recta protrahatur equidistans reli(Iul)
laterij et sediones unius lateris note fuerilltj tunc sectioncs alterins note erunt, et linea
pro~racta nota erit. Sit trigonum .abg., et in ipso protracta sit linea .de. CfIuidistans
baSIS .bg., secans<Iue latera .ab. et .ag.j ct sit .ad. 4., et .bd. g., et .ag. 1.5., ct .bg. H.

DieD quod sectioncs .ae. et .eg. note erunt.

Qlloniam equidistans est linea .de. linee .bg., proportionalitcl' secta sunt trigoni latera,
ut Euclidcs in sexto libra osteudit. Est eniro ut .ad. ad .db., ita .ae. ad .eg. Ergo
Slcut .4. est ~d .9., ita .ae. est ad .eg. Similiter erun1 coniullcLe proportionates sicut
.ad. ad .ab., Ita .ae. cst ad.ag.,scilice1 sicut .4. ad .t:l., ita .ae. ad .afr., scilicet ad .t5.

Quare multiplicatio de .4. in .t5.est sicut multiplicatio de .t:l. inlincam ~ae.: ergo diuisis
.GO. p.er .13., u~lliunt TI 4. pro linea .ae.j quiLus extracti5 ex .ag., scilicet de .i5., l'(;ma
nent ia to. pro hnea .eg. Vel aliter, quia permutatim est sicut .ab., scilicet .13.• ad .db.,
scilicet .9., ita .ag., scilicet .t5., est ad .eg. Quare 5i cliuiserimus nouies ,t5.,scilicet .t35.,

per .13., nimirum ad eadem ~ to. ucniemus pro linea .eg.; uel quia est sicut..4. ad.9.,
ita .a~. cst ad .eg.: diuidelllia est I linea .ag. in .4. et .{)., scilicct in .13. partes, et crunt
pro lmea .ae. iia· ex tota .ag.; ct pro linea .eg. crunt ·fa. similiter ex .ag.: quare ac
ceptis -h. et -?--S. de .15., haLcbimlls supradicta -& 4. et Ta to. Sed sit .ad. 4., et .db. 9., et
.a~. !s. 4..j et .eg. sit ignota. Quoniam cst sicut .4. ad .D., ita 13 4. sunt all.eg.: muIti
phcabls Itaque .9. per -h 4.j et diuides per .4., exibunt --A 10. pro linea .eg.: et si igno
rauerimus lineam.ae. tantum, multiplicandum ent .4. per -h 10., cl diuic.1cndum pl'r .9.;

(luia sieut .bd. ad .da., ita .ge. au .ea.Similiter deroonstrahimus, lineam .de. esse notaIDj
c~m ipsa sit equidistans linee .bg., erit simile trigonum .aile. ei quod (~st .abg. Quare
nrca equales angulos latera sunt proportionaJia: est ergo sicut .ad. ad .de., ita .ab.
ad .bg. Quare si multipHcatio ex .a d. in .bg., scilicet de .4. in. t4' j cliuisa fllerit pel" .{f b.,
t'gredientnr --A 4. pro linCH .de., que 0p0l'tehat ostcndefc.
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.bdg. et .zti. : est ergo sient .gi. ad .gb., ita .ge. ad .gd., et .ie. ad .bd. Est enim .gi.
tertia pars ex .gb.; et .ge. est tertia ex .gd.; ct .ie. est tertia similiter ex .bd.: ergo .gi.
est 5, et .ge. 3, et .ie. 4. Et quoniam trigonum .zti. simile est trigona .ieg., est sient
.zi. ad .ig., ita .ti. ad .eg.: est euim .gi. medietas ex .ig.; quare .it. est medietas ex .ge.
et .zt. est medietas ex .ie.; que oportcbat ostendere.

Verum si lineas .ze. et .ga. extra trigonum in puncto .h. protraherimus; ct uolue
rimus scire quantitatem linearum .alt. et .elt.; ducemus lineam .te. in .ef.; et diuide
mus summam in .zt., et haLehimus lineam -Ill.; et hoc facicmus, quia trigonum .zte.
simile cst trigono .efh.: est cuim .te. equidistans reete .gh.; et in cis incidit recta .zh.
exterior angulus, (lui sub .zet. equalis est interiori et opposito, qui suh .ehl.; et an¥
gulus .zte. equalis angulo, qui suh .efh.; cum ambo sint recti. Reliclulls autern qui sub
.tze. reEquo, qui. sub .feh. est equalis. Quare est sieut .zt. ad .te., ita .ef. ad lh.
Quare multiplieatio .te. in .ef. diuisa per .zt., reddit lincam lh. Vel quia pennutatim
t~st sicnt .zt. ad .ef., ita .te. ad .fh. Est cnim .::.t. medietas ex .ef.; quare .te. est me
die las ex lit., hoc est -lit. est dU1Jlum ex .te. Sed .te. est ~ 7j quare .fh. est ~ 15; de
quibus extractis .fa., remanet .ak. 14. Item cnim est sieut .zt. ad .el, ita .ze. est ad
.eh. Quare est duplum ex .ez. Sed quia .ez. est surda , accipiemus proportionem in
quadratis carum, uidclicet cst sicut quadratus linee .zt. ad quadratum huee .el, hoc
est sieut 4 est ad 16, ita quadratum lince .ze. est ad quadratum- linee .eh. Quare (IuaM

dratum linee .elt. est quadruplum quadrati linee .e::,. Vel adde in unum quadrata li
nearum .af. et tit.; et ueniet quadraturn linee .eh. Aliter protrahatllf linea .hz. extra
trigonum, donee concurrat lillee .bl. in puncto .1.; ct sit .bl. equidistans lince .hg. Et
quoniam equidistantes inter .bl. et .hg. ineidit linea .hl., angulns qui sub .elb. cqualis
est. .ei.~ qui sub .zhg.; et angulus qui sub .Ibz. ei qui sub .zgh. est equalis; reliqui
qm ad .z. equales sibi inuicem, qui sunt a uertice. Ergo trigonum .Ibz. simile cst trigonoll

r .__~/_----~- ,
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.hgz. Quare est sicut .gz. ad .zb., ita .hg. ad .bl.: cst enim .gz. equalis .zb.; et .hg.
equatur .bl. Rursus quia similia sunt trigona .leb. et .eha., ent quidcm sieut .ae.
ad .eb., ita .ah. ad .bi., hoc cst ad .hg. : est enim .ae. ex .ab. tertia pars. Quare .ae.
est medietas ex .eb.; et .ha. erit medietas ex .bl., hoc est ex .hg. j remanet .ag. me
dietas ex .ltg. Quare .ha. equalur .ag. Sed .ag. est .1.4-.; quare .ah.. ent similiter .1.4.; et
(Tuelibet rectal'um .ltg. et .bt. erit .28. Nam 8i coniunctioncrn lincarum .ze.ct .eft. habere
uolurnus; quia est sieut .zt. ad .ef., ita .ze. ad .elt. Sed .zt. est ad .ef. sicnl medieta.'J
,zt. ad medietatem ex .ef., hoc est sient.1. est ad .2. Adiaceat lJuitlem quidam recta .mno.;
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ct sit .mni., et non sit .2. £t quia est sicut .mn. ad .no., ita .ze. ad .eh.; et coniuncte
proportionales erulll; erunttJue sient .mn. ad .mo., ita .ez. ad .zlt. Quare. est sicut qua
dratum linee .mn. ad quadratum linec .mo., hoc cst sicut .t. est ad .9., Ita quadratum
linee .ze. est ad quadratum lince .zh. Quare <luadratum linee .zlt. erit nonnplum ex
quadrato linee ...,e. Quare si per .g. mnltiplicauerimus ii- 65., que sunt quadratum liner
.ze., habehimus t 588. pro fluadrato huee .zlt.

Aliter quia trigonum .zklt. orthogonium est hahcns angulurn qui ad .k.; iungantur
quidem quadrata linearurn .zk. et .klt.; eL habehimus quauratum linee .zh. N~m .!fd.
inucnta est supcrius esse ~ 4., et .da. 5., ct .ah. 14.: quare tota .kh. est ~ 23.; cmus qua
dratum est ~ 552.; ct quadraturn linee .zk. cst .36.; et sic haLemus pro quadrato linec
.zh. {588., ut preJiximus. Rursus sit trigonum .bgd, cuius .bg. latus, ut diximus, sit
.t3., .gd. H., ct .bd. is.; et crnictatur .gd. in punctum .a., et sit .ga. to.; et super .gb.
accipiatur punctus .z.j et sit .gz. 5., remancbit .zb. 8. Queritur; si protrahatur. .az., ct
emictatur usque in .e. r quanta erit qualltitas sectionum .de. et .eb. Ducatur qUldem per
.b. punctum linea .hi. cfluidistans linee .gd. ; et emictatul' linea .ae. in punctum .i.,
eruntque duo trigona .bzi. et .azg. sihi inuicero similia. Quare cst sient .ag. ad .gz.,
ita .ih. est ad .bz. Sed .ag. est duplum ex .gz.; quare .ih. ent ,16., scilicet duplum ex
.bz. Item quia trigonum .aed. simile est trigono .eib., est sieut .ad. ad .bi., ita .de.
ad .eb. Nam .ad. ad .hi. est sicut octaua pars ex .ad. ad octauam partern ex .bi.: cst
enim .3. octaua ex .ad., et .2. est octaua ex .bi.; ergo est sicut .3. ad .2., ita .de. atl
.eb.; et coniunetim proportionales erunt.

Quare sicut .3. cst ad .5., ita .de. ad .d,b. Quare .de. est ~. ex .db., scilicet .9. ,

et .eh..6.j que oporte]Jat o"tendere. Sint itaque note portiones .bz. et .zg. et .be.
et .ed.; et sint eodem suprascripte, et trigonum sit idem; et igoorantur .ag. et
.bi.: primum quidem quia est sicut .de. ad .eb., scilicet sicut .3. est ad .2., ita I

.ad.:ltl .bi. Ergo .ad. est semel .bi., et dimidium eius. Rursus quia est sicut .gz. ad .zb.,
scilicet sjcut .5. est ad .8., ita .ag. ad .bi. Ergo .ag. est~. ex .bi.: tota quidern .ab. inN
neota est esse duodeeim octane ex .bi.; cum tota .ad. sit semel .lil., et dimidium eins.
Quare cxtractis t. ex ¥.,rcmanct .gd. i. ex .bi. Ergo est sieut .7. ad .8.,ita .gd. ad ,bi.
Quare multiplicatis .8. per .u., scilicet pef .gd.j et diuisa summa per .i. Vel scptima~ de
.u.,scilicet .2.,multiplicaper .8., egrcdientur.16. pro linea .bi.;cx quibus .16. acceptls~.,

egrcdientur .10. pro linea .ag. Item sit idem trigonum .abg.; et extra ijlSUm s~lmmatul'

.d. punctus, qui_nOll sit indirecto linec .bg.; et per .d. punctum protrahatur Imea ,de.
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lateribus trigoni inucnietur proportio sectionis Hlius lateris. Exempli causa: in trigona
.hdg. sit datus punctus, punctus notus .e, in hase .gd.j et infra trigonum sit datus
llUnctus .a. Similiter notus in linea .zk., que est equidistans cathcto .bi.; et per puncta
.ea. linea protrahatur .et. DieD, proportionem .dt.ad.tb. notam esse: compleatur figura.
Et quoniam linea .zk. equidistans est eatlleto .bi. , et .bk. est equidistans .iz.; ergo
equalis est .bk. recte .iz. ct .zk. catheto .bi.: que cum sit nota, eritque nota .zk. ct
.za. nota est, remanet .ak. nota: et quoniam cst sieut .za. ad .ak., ita .ez. ad .kh.
Ergo .klt. est nota: cui "i addatur .kb., scilicet .zi., que nota esse ponitur, erit .bh.
nota. Et quoniam simiEa sunt trigona .etd. et .tbh., est sieut .ed. ad .bh., ita .dt. ad
.tb.; quod oportehat ostendere. hem sit trigonum .abg., cuius .ab. sit .t:!., et .bg. 14.,

et .ag. t5.; cuius cathetus .ad. est .12.; et summatur punctus .d. extra trigonum, a quo
ducatur recta .az. equidistans catheto .ad.; ct sit .ez. 2., et .zb. i.; quare .zd. erit .4. :

et sumatur itel'um infra trigonum punctus .1.; et sit .it. 3.j et sit equidistans catheto
.ad.; ct sit .tz. 9.; ct per puncta .ei. pl'otrahatul'linea .eik. Dico quod proportio .glr.
ad .ka. est nota: protrahatur linea .aZ. equidistans basi .bg. ; et cmittctur .eh. in
puncto .t., et .i. in punctis .k. et .m.; et sit .tm. etlualis .ez.; et copuletur .em.; 1 et
quoniam rectc .ez. et .it. equidistantes sunt cathcto .ad., crit recta .tm. equidistans
reete .ze., et sunt equales sibi inuicem, erit recta .em. equalis et equidistans recte
.zt.: ergo .em. est .9.; et cst equidistans recic .al.; ct .th. est .12., cum sit equalis .ad.:
tota ergo .mh. est .14~: cst enim .mi. 5'1 remanet .ilt. g,j cst ergo sient .mi. ad .ih., ita
.em. ad .hI.; hoc est sicut .5. est ad .9., ita .9. est ad .hl.; ergo .hl. est -} 16. Quare tota
.al. est r 2'1. Item quia equidistans est .ez. recte .ti., similia sunt trigona .enz. et .int.
Quare est sicut .ti. ad .ez., ita .tn. ad .uz. Quare .tn. est ~ 5. Vel aliter: quia trigona
.nit. et .fill. sunt similia sibi inuicem, est sicnt .ti. ad .ih., hoc est sicut .3. est ad .9.,

ita .nt. est ad .hI.; ergo .nt. cst tertia ex .hl., scilicet ~ 5.: cui si addatur .tg., crit
.ng. i 9.; et est sieut .ng. ad .at., ita .gk. ad .ka.: est enirn .al. ~ 2t, que sunt quiote
.106., et in .gn. sunt quintc ..n.; ergo sieut ..n. est ad coniunctum de ..47. et de .106., sci~

licet ad .'153., ita .glr. cst ad .ga., scilicet ad .t5.: quare est sicut .47. ad tertiam ae .t53.,

scilicet ad .5i., ita .gk. cst ad tcrtiam de .15., scilicet ad .s.Quare si multiplicauerimus .5.

pCI' .47., et summam diuiserimus per .5f., exihunt ~ ~~ .t. pro linea .gk. Reliquum quidem
est usque iu .f5., scilicet : t'r to. remanebit pro .ka. Aliter emictantur liner .em. et .ag.
in .0., erit sicut .eo. ad .al., ita .ek. ad .ka.: per llanc quidem proportionem inucnie
mus .ak., et tunc ha1ehimus .kg.; quod. oportebat ostcnderr.

Nam notitiam ex .go. ct ex .oe. habe11itur pro premissa; quia trigonum .agd. si
mile est trigona .afo. Item si notitiam puncti .c., per quem linea .et. seeat, cathetuID
.ad. hahere uolumus; quia trigonum .ned. est simile trigona .Iea., est sieut .nd. ad
.ai., scilicet sieut due quinte sunt ad se, et ad quintas .106., scilicet sicut 2 sunt ad
.f08., ita .de. est ad .da. .Quare .de. est~. unius integri, remanet .ca. ~ it. Vel si pro
traxerimus cathetum .nx., erit sieut .ex, ad .;rn., ita .nd. ad .de.: est coim .ef. equalis
.dz., et .dn. equalis .fx. Quare .ex. nota est.

Rursus sit .ge. uice .ez. in hac alia figura, et sit 2j Latera uero trigonj et cathetus,
nee non et linea .ti. sint uhi prediximus; et sit angulus .egt. rectus. Quare equi
distans crit rectis .it. ct .ad.: et protrahatur per puncta .ef. linea .ef. Volumus ergo
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equidistans !)asi .bg.; ct sint .de. et .bg. notc, rcmanchit .ea. nota; cum iota .ab. sit
nota. Et sumatur in .ab. pnnctus .z. notus; ct copuletnr .dz.; et emictatur in punctum .i.
Dico, quod proportio .gi. ad .ia. erit oot,1; eompleatur figura. Et lluolliam triuonum
.dze. simile est trigona .zat., est sieut .ez. ad .za.j quorum proportio est nota, it: nota
.de. cst ad .ad. Quare .at. crit nota. Rursus fJlloniam similia Sunt trigona .ltzb. ct .zat.,
e~t sient .az. ad .zb., que sunt note, ita .at. nota est ad .blz. Quare .blt. erit nota po_
s~ta est .bg.; ergo nota est tota .ltg. Et fluoniam similia sunt trigona .ltig. et .iat. est
SIcnt .hg. nota ad notam .at., ita .gi. l1d ia.: ergo proportio .gi. ad .ia. cst nota, ut
oporteh.at .ostendere. Rursus sit trigonum notum .gab., cuins cathctus sit .gd.; rt su
matn! In IpSO punctus notus .e.; ct per puncta quidcm .ae. proll'ahatl1r linea .aez.
D.ieo qUi~em, <JuDd proportio .hz. ad .zg. erit nota: protrahatur itaquc linea .gi. equi
~ls~a~s hnee .ab.; e~ producatur .az. in .i., et erunt trigona .fled. et .ieg. silli inuicem
.s~mlha. Quare est SKut .de. ad .eg., ita .ad. ad .gi.; edt it.HIue nota .gi., cum nota
SIt .ad.; ad quam .gi. proportionem habet rerta .ab., sirut .bz. ad .zg.: ergo proportio
.bz. ad .zg. est nota; quod oportebat ostenderc.

.Er si punct~s, per quem transierit linea ah angnlo neqllaquam in cathcto fuerit, ut in
tngono .dez. '. In .quo clatus cst p~nctus .a. in lilleam .dg., que non est catllctus, per quem
p~nclUs. tranSIt lmea :eab.; et SIt nota proportio .ga. ad .ad., nee non et sit nota .ge.
DICO qmdem, propo:tlOnem :zb. -ad .bd. Dotam esse: eisdem disposjtis. Compleatur qui
dem fig:ua j et qu~mam est Sleut .ga. nota ad .ad. notam, ita .eg. nota ad .di.Quare .di.
nota crlt; et est SIcut .ez. nota ad notam .di., ita .zb. all .bd. : ergo proportio .zb. ad
.bd. nota est I ut oportehat ostendere. ET si proportio scctionum linec transcunctis per
punctum .a. datum, que sit equi(listans catheto, nota fuerit que linea tcrmjnata sit ab
u~a par~e super basem i~ puneto .g., et ab alia super lineam .di. in puneto .t., ut in hac
aha cermtur figura. Dico Iterum, pl'Oportionem .zb. ad .bd. notam esse. Quoniam simile
es~ trigo~um.1 .eag. ei quod est .ait., cst sicut .ga. ad .at., ita .eg. ad .li.: protrahatur
qUlde~ m trIgona .dez. cathetlls .dk., et erit .dt. cqualis .gk.; quia paralilogramllllL est
quadnl.aterum .d!!" Quare si addatur linee .li. equalis linee .gk., .c;cilicct .td., erit nota
tota .dl.: et quomam estsicut .ez. ad .di., ita .zb. ad .bd.Quare pmportio .zb. ad .bd.
nota est, ut prediximus. ET si punctus datus infra trigonum fuerit inter cathetnm, et
a~lg~~um, a ~no p~r. punctun: extcnditur linea ad latus suhtcndens ipsum angulum;
similIter sectlOues llilUs latens note erunt. Sitque in trigona .abg., cuius catlwtlls pst

.ad. (latus, punctus .e.; et a puncto .b. per .e. ducta est linea .bez.
I!i~o iteru~, sectiones .gz. ct .za. note crnut: IJl'otrahatur per punctum .fl. linea .it.

cqUIdlstans lmec .br; ct. cxpleatur linc~ .bt., ct per punctum .e. equidistans catlleto
.nd. protraha~ur .lll.j e~ SIt nota proport~o .he. ad .ei.; ct sint nota tatel'a trigonl .abg.,
nee non et lmen .blt. Slt nota: et quomam nota sunt latera trigoni .all/i., notus {'rit
ct casus .Dd.; de 'IllO 5i cxtrahatur .blt. nota, rcliqua .lui. nota erit. Qua~(' ct .itT. nota
pst, cnm sit erplHljs .hd. propter .id. paralilogramum; et quia trigona .belt. ct .eit. ~i

milia ~unt, cst SiCl~t .he. ad .ei.: ita .b~. ad .it.j ergo nota ('rit .it.; de qua si auf£'
ratn~' .((l., remanclnt .at. nota. t.t quoTlJ<lm est sient .br;. ad .at., ita .gz. ad .':.a. Ergo
sc~·tlOncs .~=. ad z.a. nota, erlllIt, ut prcdiximus. Similiter si per punctum datnm infra
tngonulll a punrlo data In unn laterum trigoni linea 1wotral1atur uS/jue ad UOllm. Ex
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.900., remanscrunt .720. pro quadrato linec .ae.: vel aliter quia est sicut .ad. ad .ae., ita
.ae. ad .ab.: fuit ergo sicut .36. ad .5., ita quadratum linee .ea. ad quadratum li.nee.ba.,
hoc est ad .100.: quare permutatim est sicut .5. ad .100., ita .36. ad quadratum hnee .ae.
Quare multiplicand-a sunt .36. per .20.; quia .5. sunt io. de .100.; ct habentur sirniliter.720.
pro quadrato linee .ae.; ergo .ae. fuit radix de .720.: de qua extraxi lineam .ab., que
est .11l., remansit mihi radix de .720. minus .10. pro linea .eb.: quam multiplicaui in se,
et habui .820. minus radice de .288000. pro quadrato linee .eb.; cui addidi quadratum
linee .ed., quod est .i80., ct hahui .1000. minus radice de .288000. pro c[uadrato linee .bd.
Quare .bd. est radix de .fOOO. minus radice de .288000. Et ut hee redueereru au numcrum
ratiocinatum, accepi radicem de .288000., quam inueni esse 1536. minus -h.; quam etiam
extraxi de .1000., reml1nserunt ~-~ .463.: de {{uibus etiam acccpi radiccm, et habui i 2t.,
et unam quadragcsimam unius'~pedis pro quantitate !inee .bd. Nec etiam pretermi
ctendum cst demonstrare uiam habendi {luadratum lineg .eb., que rccisnm uel abscisio,
seu. residuum nuncupatur; cum sit differentia, que cst intcr duas lineas potentia solum
commensurahiles, scilicet inter .ae. et .ab. rectas; qllarum .ae. cst radix numeri ratio
cinati, scilicet de .720., et .ab., que cst .to., est numerus. Et quoniam recta .ae. diuisa
est in duo in puncto .b. Quadrata lincal1.lm .ae. et .ab. cquantur duplo IDnltiplicationis
.ab. in .ae., ct quadrato linee .eb., nt superius tlemonstratllID est: ergo si ex qua
dratis linearum .ae. et.ab., scilicet ex .•20. et ex .100., lJOC est de .820. auferaturdu~

plum multiplicationis ex .ab. in .ae.; quod duplum cst equale .20. radicibus dC.720.; que
etiam equantur uni radici numeri prouenicntis ex multiplicatione (luadrati de .20., lwc
est de.400.in .720.j et qui numerus cst .288000., rcmane]Junt .820. minus radice de .288000.,
ut superius demonstraui. RVRSUS si in trigono .abg. ah angulis .gb. egrediantur recte
.be. et .gd. se inuicem secanteS super punctum .z.; et sit nota proportio ex .ge. ad
.ea., ct ex .bd. ad .da. , erunt utique note proportiones .112. ad .ze. et .gz. ad .zd.
Sed autequam bee demonstrare possimus, oportet nos tractare de compositionc propor
tionum ex duahns, nel pluribus proportionibus. Nam illa proportio composita dicitur,
que prouenit ex multiplicationc omnium antecedentium ad multiplicatum omnium eon
sequentium duarum, uel plurium proportiollum. Verhi gratia: ex proportione, quam ha
bent .2. au .3., ct ex ea quam habent .4. ad 5 componitur proportio ex .8. ad .15.; cum ex.
multiplicatione de .2. in .4. luoucnient .8.; ex .3. in .5. ucuient .15. Item ex I)Toportione
quam habent .2. ad .3. et .4. ad .5. et .6. ad .7. componitur .\ proporti~ ~luam 11abe~t .48.
ad .105.: cum ex multiplicato omnium anteccdentium prouement ..48, s~lhcet ex 2. ~n .4.

roductam in .6.; et ex multiIJlicato conscquentium, scilicet ex .3. In .5. dueto In .7.,
~eniunt .IOS.; sed proportio de .48. ad .105. est illa in minimis numeris, quam habent :{~.
ad .35. Et est intelleetus tal,is compositionis, quod inter .16. et .35. cadunt tres numen In

proportionibus supraseriptis, uidelicct sicut .!. ad .3~, ita.. 16. ad .2~.; et sic~t:4. ad .5.,
ita .24. ad .30.; ct sicut .6. ad .7., ita .30. ad .35. Ex Ius cmm proced!t composltlO propor
tionis duarum quantitatum, uel duorum numeromm: cum inter ipsas quanti.tates eiciatur
quantitas aliqua, erit tunc proportio prime quantitatis ad secundam compOst.ta ex .propor
tione, quam habet prima quantitas ad eiectam, et ex ea qua~ ha~t quantltas electa .ad
secundam. Cuius exemplum ponamus in numeris: sint .7. clecta mter .3. et .to. Dleo
quod proportio de .3. ad .10. componitur ex ea quam hahet .3. ad .7., et ea quam
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scire sectiones linearum .gh. ct .ad., nee non et .ab. Emietatur quidcm linea .ef. in
puncto .e., et linea .li. in puncto .l.j et copuletur .ea/.j et sit equidistans linee .bg.j
critque ut .eg. ad .ti., ita .gz. ad .zt. Quare erit sicut .eg. et .ti. ad .ti., hoc est sieut
.5. ad .J., ita .gt. ad .zt.: ergo .zt. erit i 2., cum .gt. sit .4. Item est SiCllt .ti. ad .il., ita
.zt. ad .te. Quare .le. est ~ 7; de (Iua dcmpta .la., remanet .ac. ~2. Item est sicut .td. ad
se et ad .ae, ita .dh. ad .lin. Quare .dh. est t 9, remanet .!ta. i 2. IRursns quia est
sicut .zb. ad se ct ad .ac., ita .bf. au .ba.; erit ergo .bf -fa it; rcliqua .fa. erit Hi.

IN TRIGONO orthogonio Dotorum laterllm protrahatur extra trigonum latus suLtendens
angulum rectum per longitudincm notam; et atermino ipsius linee ad auguluru rectum
r~cta proJueatur, erit etiam ipsa linea nota. Exempli causa: sit trigonum orthogo
mum .abc. notorum Iatcrum, hahens auguhnn .abc. rectum; et emittatur laLus .ae. extra
trigonum in punta .d.; et sit tota .ad. nota; et a puncto .d. ad punctum .b. protra
hatur recta .bd. Dieo, lineam .db. notam essc; quod sic pro})atur. Protraham reetam .ab.
secundum rectitudincm in infinitum per punctum .c.; et per punctum .d. protraham
rcctam .de. e~ucdistantcm tinee .be.; et erit angulus .aed. rectus; cum sit equalis au
gulo :abc.:q~la.cum in duahus rcctis equidistantiJJUs recta incidit, erit interior angulu~
equahs extenorl et opposito. Nam in ef{1.lidistantihus .be. et .ed. recta incidit .ae.;
quare, angulus .aed. equalis est augulo .abe. . propter eadem ergo et angulus .ade.
equ~hs augulo .acb.; et angulus qui ad .a. est comunis. Quare trigona .abe. et .aed.
eqmangula sunt, et sibi inuicem similia.

Similia nero trigona circa equates angulos latera habent proportionalia. Quare est
sicut :ae. ad .cb., ita .ad. ad .de. : permutatim ergo crit sieut .ad. nota ad .ae. no
tam, Ita .ed. ad .be. notam. Quare recta .ed. crit nota. Similiter est sicut .ad. ad .ae.,
ita .ae. ~d .ab. notam. Quare recta .ae. erit nota: de qua si auferatnr recta .ab. nota,
r~maneblt recta .b~. nota; cuius quadratum si addatur cum fluadrato linee .de., cgre.
dlctur qua.dratum llllee .bd. notum: ct sic ostenditur, lineam .bd. esse notam, ut predixi.
Ex hac qUlde~ figura ~greditur solutio su1script£: questiouis mihi proposita a quodam
u~r~.nense. q~u propOSUlt, ar])orem quamdam erectam esse prope ripam cuiusdam flu
mIDI.s; ct fUlt longit~do arboris ~etluum .40.: ({ualll longitudinem pono lineam .bg.; et
s~atlUm, f~ua.J erat a pede aI:ho~s usque ad fIumen, posuit esse pedum .5.; quod spa
tlUm POSUl Imeam .~c.; et fUlt m arbore .bg. acceptus punctus quidam .a.; et fuit
.ba. fO. peduffi; et 10 p.uncto .a. secta fnit arbor, et cecidit superior pars .ag., que
erat .30. reJum su~er lI.neam .ad. tangcns punctum .c. ; ct fnit linea .ad. 30.: petijt
quanta eSSet .qu~nt.lta.... huet .db. egredientis a puncta summitatis arhoris uS(Iue ad
punct~m pedIS IpSlUS. V~de cum ueHern hane qllcstioncm solucrc, intellexi figuram su.
prascnptam; et aggl'cgam quadrata linearum .ba. et .be., hoc e.'lt dOO. et .2,';., et habui
.125. 1'1'0 quadrato liuee .ae.: et {luia erat sicut .ad. ad .ae., ita .ed. ad .be., fnit SiCUL

~uadratum linee .ad. ad q~adratum linec .ae., hoc est sicut .900. ad .125., ita quadratum
h~c~ .~d. ad ~ua(~ratum hnec .be., quod cst .25. Sed proportio Ide .900. ad .125. est in
mmlrnlS nume~Is Slcut .~6. ad .5.; ergo cst sicut.36. ad .5., ita quadratum linee .ed. ad
.2iJ.: permutatlm ergo fUlt .:l6. ad quadratum-linee .ed., sicut .5. ad .25. Sed .5. de .25. est
quinta pars; quare ..36. fnit -}. qua{lrati linee .ed. Quare multiplicaui .36. per .5., et habui
.180. pro quadrato hnee .ed.: quod quaJratum extraxi ex quadrato tince .ad., scilicet de
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52 DIS·
hahent .7. ad .to. Nam multipIicatio ex antccedentibus ad multiplicatum ex consequen~

tihus fit sicnt .. 3. ad .to,; quam 5i multiplicauerimus insimul antecedentes, sciliceL3. per
.7., prouenicnt .21.: ct 5i multiplicauerimus illsimuI consequentcs, scilicet .7. per .fO.,
proueniunt .70.: proportio quidem de .21. ad .70. est proportio septimt; partis de .2t.

ad scptimam partern de .70.; ct cst illa quam habcnt.3 ad 10., ut diximus. Similiter
intcr duas quantitates possunt eiei due, uel plures quantitates; et erit proportio ipsa
rum dnaruID quantitatum composita ex ipsis proportionibus: ut si iuter .3. et. to eician
tur .5 et .6 et .7., erit proportio de .3. ad .10. composita ex proportione, quam haLent
.3. ad .5., et ex cis quam habent .5. ad .6., et .6. ad .7., et .7. ad, .to.

His optimc intellectis, opoTtet nos etiarn demonstraTe, quomodo et ex pToportione
Jata extrabatur proportio aliqua: ut si uolucris ex. proportione quam hahent .7. ad .s.,
extrahere proportionem quam haLent .6. ad .5.; multiphcahis anteccdens proportionis,
de qua cxtr~hcnda est proportio; per consequens proportionis extrabend£, scilicet .7. per
.5., prouement .35. pro an.tecedcnte proportionis residu~: et multiplicabis anteceden5
cxtrahendf: pro'portionis per conscquens, de qua extrahitur proportio, scilicet .6. per .8.,
(~runt pro conscquente l'esidU1;; questionis: ergo si ex proportione quam habcnt .7. ad
•8. auferatur proportio de .6. ad .5., remaneLit utique proportio de .35. ad .48. Vade 5i
addiderimus proportiones quam habent 6 ad 5, et 35 ad 48, proueniet proportio quam
habent .210. ~d .240:;. et cst ipsa eadem quam habet trigesima pars unius ad trigesimam
partem alterms, sCll~cet .7. ad .8. His itaque intellectis, oportet nos ostendere, antefluam
redeamus ad proposltum, quomodo proportio quam habet in suprascripto trigono .abg.
recta .ga. ad .ea. compo.natur ex proportione, quam habet tota reflexa .gd. ad partem
suam .zd., et ex .proportlOllC quam habet .hz. ad .be.j et cst ista demonstratio, que
uocatur ~ata con~unctum: a puncto quidem .e. protrahatur recta .ei. equidistans lince
.g.d.,. ut III Ilac aha ost~ndjtur figuraj et ent trigonum .aie. simile trigona .adg. Quare I
ent SICUt .ga. ad .ae., lta .gd. ad .ei.: ciciatur itaque recta .zd. inter .gd. et .ei.j et erit
per ea, que sup~a diximus, prorortio .gd. ad .ei. composita ex proportione .gd. ad .d z.
e~ ex ..dz. ad .et. Sed proportlo .zd. ad .ei. est sicut proportio .bz. ad .be., cum simile
SIt. t1'lgonun: .bzd. trigona .bei., Cum .zd. equidistct recte .ei.: ergo proportio .gd. ad
.et. ~mporutur ~x proportione .gd. ad .dz. et .bz. ad .be. Sed pl'Oportio .gr!. au .e i.
est SICU~ proporho .ga. ad .ae.j ergo proportio .ga. ad .ae. componitur, ut diximus, ex
pro~ortlOne .gd. a~ .dz. ex .bz. ad .be. Dioo iterum quod proportio .ga. ad .ae. com
pOIU:ur ex pro.portlOne .gd: reflexa ad ntlexam .be., et ex ea quam habet .hz. ad .zd.;
quomam equahs est pr~po:t~o .gd. ad .ei. proportioni .ga. ad .ne. Si inter proportiunem
quam habe: .gd. ad .el. Clclatur recta .be~, erit proportio reete .ga. ad .ne. composita
ex prop~rtlOne quam habet gd. ad .be.,et .he. ad .ei.Sed proportio .be.ad .ei. est sicut
proportlO .bz. ad .zd..; ergo prollortio .ga. ad .ae. compouitur n pro}lortione .gr!. ad
.be., ct ex .hz. ad .zd.j qt-lOd oportebat ostcndcI'c.

. Nam sc.mpe~ eo~tingit, cum aliqua .llroportio composita fuerit ex duahus proportio_
mhus , ent ebam Ipsa eadem proportio eomposita ex proportione anteeedentium ad
per~utatos conscr!uentes. Verhi gratia: pl'oportio de .8. ad .15. est composita ex pro
portlone qu~m hahet .2. ad .3., et .4. ad .5.j erit etiam proportio de .8. ad .15. composita
ex permutatls proportionibus, sieut ex ca quam llabet .2. ad .5-., et ex ea ([uam habet
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.4. ad .3.j quia multiplicatio de .3. in .5. equa est multiplicationi de .5. in .3.; et sunt .:1
ct .5. in utraque eompositionc consequentesj et .2. et .4. sunt antecedentes. Simili quoque
modo ostendetur1 quod 11foportio .ba. ad .ad. componitur ex proportione .be. ad .ez.;
et ex ea quam habet .gz. ad .gd.: si protraxerimus infra trigonum a puncta .d. Jineam
equidistantem liuee .be.; ct sic ex proportione quam llabct .ga. ad .ae. ostensa est una
concul)inatio cOIDllositarum pro!lortionum. Rursus dieD, quod proportio .bd. ad .da.
componitur ex proportionc .bz. ad .ze., ct ex proportione .ge. ad .ga.; quod sic ~roha

tur: a puncto quidem .t!. protrahatur recta .at. equidistans linee .be., ut in hac aha eel'·
nitllr figura, que cata dieitur disiunctuID; ct cmictatur recta .gd. usciue ad punctum .t.j

et quia equidistantcs sunt reete .at. et .zb.; ct in cis incidit recta .ab., eCiualis est an
gulus, qui sull.tad. angulo, qui suh .dbz.: propter eadem et angulus qui sub .atd. equa
lis est angulo, qui suh .dzb.; et anguli qui ad .d. cum sint a uertice sibi inuicem sunt
equales: ergo equiangula sunt trigona .atd. et .dbz., et circa equales angulos haLent
latera lll'oportionalia: quare crit sicnt .db. ad .bz., ita .da. ad .at.: permutatim ergo
crit sieut .bd. ad .da., ita .hz. ad .at.: eiciamus ergo rectam .ze. inter .zb. et .at.; ent
tunc proportio .bz. ad .at. , hoc cst proportio .bd. ad .dn. composita ex proportione.
quam habet .bz. Iad .ze., ct ex ea (luam habet .ze. ad ,at" hoc cst .ge. ad .ga.; cum
simile sit trigonum .gez. trigona .gat.: ergo proportio .hd. ad .da. eomponitur ex pro·
portione .hz. ad .ze., et .ge. ad .ga. Vel proportio .bd. ad .da. componitur ex propor
tione .bz. ad .ga., et ex proportione .ge. ad .ez.j quod sic ostenditur: inter .hz. ct .at.
eiciatur recta .ga., erit proportio qllidem .hz. ad .at. composita ex proportionc .hz. ad
.ga., et ex proportionc .ga. ad .at. Sed proportio .ga. ad .at. est sicnt proportio.ge.ad
.ez.; ergo propol'tio .hz. ad .at., hoc proportio .bd. ad .db. componitur CI proportione
.bz. ad .ga., et ex proportione .ge. ad .ez.j f'plOd oportehat ostendere. Et sic ustensa
est una combinatio eompositionis proportionis .bd. ad .dn. Similiter ostendetur, 'Iuml
proportio .ge. ad .ea. componitur ex pro})ortione .gz. ad .zd., et ex proportione .bd.
ad .ba.: sj prutraxerimus a puncto .a. equidistantem linee .gd., et copulauerimus caIll
cum linea .be. NVNC reuertamur ad propositum; et ostendam, quod 5i proportiones
'/fe. ad .ea. , et .bd. ad .da. fuerint note; ernntque utique proportiones .hz. ad .ze.
et .gz. ad .zd. note. Cum itaque prop0l'tio quam halJct .ge. atl .ea. nota comprmatur
ex proportionc quam habet .gz. ad .zd., ct ex proportionc quam habet .bd. ad .ba. 8i
ex ProlJol'tione quam hallet .ge. ad .ea. aufcTatur pl'oportio .bd. ad .ba., que est nota,
rcmanel)it nota !)roportio .gz. ad .zd. Similiter si ex proportione quam habet .bd. ad
.da. auferatur proporlio .ge. ad .ga.. , rcmanehit nota proportio .bz. ad .ze.: que omnia
ut darius uideantl1r, l)onamus lincam .ag. esse t6, et Jincam .ab.esse .t5.; et sit .ge. tertia
pars ex .ea.; et .bd. sit dimidium ex .da.j erit ergo proportio .ge. ad .ca. sicut 1 ad 3:

de qua si cxtrahatur proportio .btl. ad .ba., scilicet ea quam habet f ad 3, rcmanehit
proportio .gz. ad.zd., sieut .3. ad .:J.j quare equalis est recta .gz.rccte.zd.; et sic propor~

tio .gz .zd. inuenta est nota. Similiter si ex proportione quam habet .f. ad .2., scilicet
.bd. ad .da., extraxerimus proportioncm quam llabet .f. ad .4., scilicet .ge. ad .ga., re~

manchit proportio, quam halJet .2. ad .f., proportione .hz. ad .ze. Et quanuis })roportiones
sectionum l'eflexarum sint note, tamen longitudincs ipsarum reflexaruro habere non possu
mus nisi per basis notitiam; quam ponamus esse radicem de .91.; et studeamus super latus
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.ag.inuenire casum perpendiculal'is cadentis super earn ab angulo .b.; ct inucniemus ipsum
esse, per ea que demonstrata sunt inuentione casuum, punctum .e.j quare recta .be.
cathetus cst snper rectam .ag. Orthogonia ergo sunt trigona .beg. et .cha.: quare si
quadratum lateris .eg., quod est .t6., auferatur ex quadrato linee .bg., scilicet de .97.,

rcmancbunt .SI. pro quadrato linee .be.; quare recta .be. est .9.: et quia .hz. ad .ze. est
sicut .2. ad .L; si coniungerimus proportiollem .hz. ad .ze., inueniemus ipsam sieut .3. ad
. t. Quare Irecta .be. trirla est recte .ze.: 'Iuare cum .be. sit .9., erit .ze. 3, et .zb. erit .6.

Item ut inueniamus longitudincm recte .gd. , facicmus cadere cathetum a puncto .g.
super lineam .ab., que sit linea .gk.; et erit notus casus .bk. per ea que demonstrauimus
in inuentione casuum: quare .kd. remanellit nota, et erit t 2.: unde si ex quadrato linee
.gh. extraxerimus quadratum linec .bk., que est ~ 2., rcmanehunt pro quadrato linee
.gk. ~ 02.; (Iuibus 81 addiderimus (Iuadratum linee .dk., scilicet .8. minus rt., uenient
.100'111'0 quadrato linee .gd.; ergo linea .gd. est .fO.: quarequelibct rcctarnm .gz. zd.
cst .5., cum amhc si1i inuicem iuuente sint equales. Itcrum sine base reiteretur figura
trigoni supradicti, dico quod proportio .gd. ad .dz. componitur ex duaLus prop0l'tio
uihus linearum .ga. ad .ae., et .be. ad .zh.; quod sic prohatur. In puncto quidem .z.
protraham lineam .zi. equidistantem lince .ga.; et ent trigonum .d.z.i. simile trigono
.elga.; quare proportionalitcr est sieut .gd. ad .dz., ita .ga. ad .zi.: et eiciatur .ae.
inter .ga. et .zi.; et erit proportio .ga. ad .zi. composita ex proportione .ga. ad .ae.,
et ex .ae. ad .iz. Sed proportio .ea. ad .zi. est sieut proportio .eh. ad .bz., cum simile
sit trigonum .bzi. trigono .bea.; ergo proportio .ga. ad .zi., hoc est proportio .gd. ad
.dz., componitur ex proportione .ga. ad .ae., ct ex proportione .eb. ad .bz. ; quod
0p0l'tebat ostcndcre. Ex hoc ergo manifestum cst, (Iuod (luanda proportio duarum
quantitatum componatul' ex proportionc tcrtig quantitatis ad quartam, et ex propor
tione quintt; quantitatis ad sextam; tunc prop0l'tio terti!: qmmtitatis ad quartam ent
cOffil1osita ex proportione primg quantitatis ad secundam, ct sextl; ad quintam : fuit
cnim proportio primg quantitatis .ag. ad secundum .ae. eomposita ex duahus pro
portionibus, scilicet ex ea quam- habet tertia quantitas .gd. ad quartam .zd., ct ex
proportione quintg .hz. ad sextam.be.:modo inuenimus, proportionem tertig quantitatis
.gd. ad quartam .zd. eompositam esse ex proportione primg quantitatis .ga. ad seeun
dam .ae., et ex proportione sext!: IIuantitatis .be. ad quintam .bz. Ostendam rursu~

in eadem figura, quod proportio .gd. ad .dz. componitl1r ex proportione .ga. ad .zb. ,
et ex proportionc quam haLet .be. ad .ae. ; quod sic probatur: est cuim sient .gd.
ad .dz., ita .ga. ad .zi.: adiaceat quidcm recta .zb. inter .ea. et .zi.; et erit proportio
.ga. ad .zi. composita ex .ga. ad .zb., et ex .zb. ad .zi. : si proportio .hz. ad .zi. est
sieut proportio .be. ad .ea.; ergo proportio .ga. ad .zi., scilicet proportio .gd. ad .dz.
compollitur ex proportione .ga. an .hz., et ex pl'oportione .be. ad .ea., ut prcdiximus:
et sic in llac figura ostcnsa est alia eombinatio proportionum. Sunt cnim decem et
octo comllinationes propol'tionuID, que ostendi possunt in hac figura cata , et quas
etiam in lihro meo in regula ])aracti demonstraui. Sed quia ex his Icolligitur tantum
scientia hahendi notitiam alicnius ignot£ <Jl1antitatis per notitiam quinque quantitatum
llo1aruffi; ex quibus sex quantitatibus proportio unius ad aliam componatur ex duahus
proporttonilms rcliquarum ql1atuor quantitatum, non curo reliquas combinationes ostcn-
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dere. Sed ({ualiter ad notitiam quantitatis ignote per quinque quantitates ootas uenire
debeamus, ex ordine cum sUl1rascriptis numeris demonstrare curani. Sit itaque proportio
primt; quantitatis .a. ad secundam .b. composita ex proportione tertit; (1'laotit8tis .g.
ad quartam .d., ct ex propmliolle quintl; quantitatis .e. ad sextam .z.; ct sit ignota
quantitas .a.: et quia proportio .a. ad .h. prouenit ex ]Hopol'tione multiplicati ante
cedentium duarum reliquarum proportionum ad multiplicatum dnarum consequentium
earumdem , crit multiplicatio multiplicati ip5arum anteccdcntium in quantitatcm .b.
equalis multiplicationi ipsarllffi consc(lllentium in <luantitatem .a. Quare 5i multiplica
uerimns multiplicationem ex .e. in .g., que sunt quantitates antecedentes,per quantitatem
.b.; et diuisel'imus summam per factum ex multiplicatione .d. in .z., que sunt conse
quentes, prouenit utilIne quantitas .a. nota. VcrLi gratia: sit .a. 16., ct .b. sit .12., et .g•
sit .w., et .d. sit .5., et .e. sit .6., et .z. sit .9.j et multiplicentur .6. per .10., scilicet .e.
in .g., uellient .60.j quiLus ductis in .6., scilicet in .i2., proucnient .720. Similiter si multi
plicauerimus .9. pel' .5.j quod totum per .16., prouenient .120.' ergo cum cqualis sit mul
tiplicatio ex .e. in .g. ducta .b. multi}llicationi .z. in .d. ducta ill.a.; si muhiplicationem
ex .z. in .d. diuiscrimus factum ex multiplicationc ex .e. in .g. ducta in .b., scilicet .120.

per .45., prouenicnt utique .16. pro quantitate .a. Sed si quantitas .b. ignota; et relique
quinque quantitates sint note; diuiserimus .7M., que proueniunt ex .9. multiplicatis in .5.j

quod totum in .tn. per .CO., que proueniunt ex .6. multiplicatis in .10., prouenient .'12.

pro quantitate .b. Sed sit ignota quantitas .9.; diuidemus itcrum .72.0., que proueniunt
ex .a. in .d. et in .z. per factum ex .b. in .e., scilicet per .72., prouenient .w. pro quan
titate .g. Sed sit ignota tantum quantitas ~d.; diuidcmus iterum .720" que proueniunt ex
.e. ducta in .g.; quod totum in .b. per factum ex .a. in .z., scilicet .14.1., proucnient .5.

pro quantitate .d.
Rursus sit tautum ignota quantitas .e.j diuidemus iterum .720. que proueninnt ex .z.

in .d. et in .a. per factum ex quanLitatjbus .bg., scilicet per .120., prouenient .b. pro
quantitate .e. Ad ultimum sit ignota quantitas .z.; et relique quantitates sint note; di
uidentur iterum .720., que proucniunt ex .e. in .g. ducta in .b. per factum ex .a. in .d.,
scilicet per .80., proucllient .9. pro quantitate .z. Et notandum, quod quantitates .adz.
uocantur societates prime. Relique nero tres quantitates, scilicet .bge., uocantur so
cietates sccundc. Componitur quidem proportio unius cuiu!Ocum(lue quantitati.., prime
societatis ad unamquamque seeunde ex duabus I proportionibus reliquamm quatuor
quantitatum, secundum unam combinationem, uidelicet proportio quantitatis .a., que
est ex socictate quantitatis prime ad quantitatem .b. , que est ex societate secunde
componitur ex duabus proportionibus reliquarum quatuor quantitatcm, scilicet ex pro
portione, ql1am habet .g. ad .d., et ex ea quam habtt .e. ad .z., secundum quod dc
monstratum est: uel componitur proportio .a. ad .h. ex proportione quam habet .g.
ad .z. , et .e. ad .d. Item componitur proportio quantitatis .a. ad quantitatem .z. ex
proportionibus .b. ad .d. ct .e. ad .z. Vel ex proportione quam llabet .b. ad .z. et .e.
ad .d. Componitur etiam proportio quantitatis .a. ad quantitatem .e. ex proportionihus
.b. ad .z. et .g. ad .d., nel ex proportionibus .b. ad .d. et .g. ad .z. SimiIi quoque modo
componitur proportio quantitatum .dz., que sunt ex societate prime ad tres quanti
tates reliquas ex proportionibus quatuor reliquarum quantitatumj et sic sunt DoueID

• ~d'l\ll.rl.lollt .J it .5 .• tt .11••

~f"l. IS ,...cto, Ii 8·l5i f"'ll' 55,
lill.4·1!).

prima. tcrtia.quinla

16. to.

secta qUllrla Sl'xta

.12. ti.

foJ,sa,,<!'r,lO.



foT. S4 r~(;I~.

56 DI~

proportiones composite ex tribus quantitatibus societatis prim~ ad tres quantitates
societatis secundt: eodemque modo egrcdientur aIie nouem compositiones proportionis
ex quantitatibl1s societatis secundt; ad tres societates quantitatis prim£; et quelihet
ipsarum compositionum proucnict comhinata; et sic erunt inter omnes decem et octo
comhinationes proportionum in ipsis sex quantitatibus: et quanuis mutentur propor
tiones, tantum HOIl uocantur societates predicte: quare multiplicatum unius cuiusque
societatis erit 720, ut supcrius inucnimusj et cst illud quod proccdit ex antecedente
composite proportionis in consequentes compositioDl1rn. Non enim aliqua ex sex quan
titatibus predictis proportionero compositam habere poterit ad alirIuam ex sua socie
tate ex proportionc reliquarum quatuar quanti tatum , uidelicct proportio quantitatis
.a. ad quantitatem .d., uel ad quantitatem .z. componi non potest ex proportionibus
reliquarum quatuor quantitatum; nee etiam proportio quantitatis .d. ad quantitatem .z.;
ud ad quantitatem .z. componitur; ncque proportio quantitatis .z. ad quantitatem .d .a.
componi poterunt ex reliquis qnatuor quantitatibus.

Similiter non componetur proportio quantitatum .b.g.e. inter se, cum sint unius so
cietatis; et sic crunt duodecim proportiones in his sex quantitatibus, -que non compo
nentul' ex duahus proportionibus reliquarum quatuor qnantitatum. His itaque expli
catis, ueniamus ad mentiouem -quadrilaterorum camporum.

Incipit pars secunda tertit1 distinctionu
de mensuratione f{uadrilaterorum.

AREE quidem camporum quadrilatcrorum rcctos angulas habentium colliguntur, se
cundum (Iuod superins in alia distinctione docuirnus. Qui cum habent latera equalia,
multiplicatur unum ex lateribus in se; ct cum habent latera inequalia, multiplicantur I
longitudincs ipsorum per Iatitudines; ct sic habemus embadum ipsorum. Reliqua uero
quadrilatera in guatuor differentias diuidunturj in prima quarum sunt rumbi, in sc·
cunda rumLoides, in tertia capita abscissa, que duo tantum latera Imbent equidistantia;
in qua1'ta sunt diuersilatera, quorum nullum latcrum relifluis equidistat;quorum omnium
rncnsurationes aperte in suo loco monstrabuntur. Sed antequam ad dimensioncs ipsorum
quadrilatcrorum ueniamus, qnedam super prcscriptis quatll'ilaterilms, que ad notitiam
huius artis animum introducunt, proposui demonstrare. Que pertinent ad solutionem sex
regularum , que ueniunt ex tribus essentijs, que sunt in numeris. Sunt cnim nnIDcri
ct fl'actioues COI1tlli, aut radices quadratol'um , aut quadrati, aut numeri simplices.
Quando numeri in se multiplicantur radices dicuntur facti ex multiplicatione quadrati,
sen census appellantur. Cum autem numeri non hahent" rcspectum ad radices nclad
quad ratos numeros, tunc simpliciter nllmeri nocantuI'. Quare secundwn hanc distin
ctioncm omnis numerus est quandoque radix, ucl quadratus, uel simplex. Nam ex hiis
tl'ihu8 essentijs tres regule simplices, totidemque composite proucniunt. Simplices enim
sunt quando in questionibus arithmcticis uel geometricis inueniuntur, radices equari
quadratis, uel numero quadrati, uel partes unius quadrati equari radicibus, nef nu
mero. Vel (~um numerus equatur radicihus, uel quadratis et econuerso. Cumposite
quidem sunt quando inueniuntur, radices equari quadl'atis et numero, uel quadrati 1'a
dicilms et Dumero , aut numerus radicihus et censihus. Quadratum autem (Iuod ra
dicilms equatur est ac si dicas. Quadratum equatnr quatnor radicilms j radix ergo
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quadrati est .-4.; et quadratum est. t6., hoc est latus superficiei quadrate et equilatere
et equiangule est .-4.; et eius embadum est .t6. Nam quat unitates sunt in unoquoque
laterum ipsius, tot radices in eius emhado continentur, ut in hoc quadrilatero .abed.
ostenditur

l
quod habet in unoquoqlle Jaterum perticas .... Quare embadum eius equatur

quatuor radicihus, quarum una est quadrilaterum .ae.j secunda .zt.; tertia .ik.; quartR
quadrilatcrum .lk.cd.: et si latus quadrati fuerit .5., equabitur radicihus; et ent qua
dratum .25. Et cum dicitur: quatuor quadrati equantur .24. radicihus, tunc unum qua
dratum equatur sex radicibus; et unaqueque radix est .6., et quadratus est .36.: et cum
dieitur: medietas quadrati, sine census equatur quatuor radicibus, tunc census equabitur
.8. radicibus; et ent census .64., et radix eius ent .8. Item quinta pars quadrati equatur
tribus radicibus; ergo quadrat~m, scilicet emhadum eius, equatur .t5. radieibus. Quare
em1adum est .225., et latus quadrati est .t5. Similiter quoque quod fuerit maius quadrato I
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aut minus, ad unum reducendum est quadratum. Et eodem modo fit quando radices
cquantur censihus, inueniende sunt radices, que equantur uni censui. Item qnando
dicitur: quadratl1m equatur numero, ut dicamus perticis .36.; tunc embadum est .36.,

et eius latus est .6.: et cum quinque quadrata equentnr .t2~., tunc quadratum est
.25., et eius radix est .25.: uel cum quarta pars quadrati equetur secundum arthmc
tricam dragmis .tI),; tunc census, scilicet quadratum, erit .64., et eins radix est .8.

Similiter omnis census augmentatus et diminutus ad unum reducendus est censurn.
F.t eodem modo fit quando numeruS equatur censibus. Radices uero que numeris equan
tur, est sieut si dieas: raaix equatur quatuor; ergo radix est .4.; ct census qui est ex
ea cst .{6.: ct sicut si dieas: sex radices equantur .30.; una igitur radix equatur .!S.: et
similiter si dicas: medietas radicis equatur .9.; ergo radix est .t8.; et census qui est ex
ea est .324. Radices siquidem, que equantur quad1'3tis et numero sunt ac si dicas: .36.

radices cquantur tribus censibus et .t05. dragmis; hoc .tt. radices equantur uni censui,
ct dragIuis .35.: et si dicas: .5. radices equantur dimidio censui, et dragmis .u.; h~ ra
dices .iO. equantur llni censui et .214. dragmis. Quadrata aut~~ que eC}uantu~ radIClhus
et numero sunt ac 5i dicas: tria quadrata equantur .t!. radIclhus et dragmls .36.; lloe
unus ceMUS equatur .... radicibus et .t2. dragmis: et si dicas: quar~a.censuS equat~r

duabus radicibus et .12. dragmis; boc est quadratus equatur octo radtcthus et dragmlS
.-48. Numerus quoque qui equatur quadratis et radieihus est ac si dieas: .78. dra~e
equantur duohus quadratis et .iO. radicibus; lJoe cst unum quad.r~tum et .5. radIces
equantur 39. Et si dicas: .32 equantur dimidio quadrati et sex radlclbus; hoc est unum

8
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quadratllm, et duodecim radices <lquantur .64. dragmis: et sic semper dcbemus fluc
stiones redigere ad unum censumj et secundum iIlud quod proportionaliter ceeiderit
reductio plurium quadratorum, uel partes unius quadratj ad unum quadratum in ea
dem proportione reducende sunt radices et numeri , qui cum quadratis, nel contra
eos proponentur, ut neniamus ad notitiam fjuadratol'um et radicum eorum, ut in se,·
IIuentihus ostendemus. SI IN quadrato quid em- .abgd., quod in singulis lateribus habet
perticas .to., dyametrum eius .ag., vel .bd. habere dt'sideras, ipsius embadum, sci·
licet .100., duplica, eruut .200. j quorum radicem accipe, et hahebis longittulinem
unius dyametrorum. Verhi gratia: quoniam rectus cst angulus, qui sub .abg. ortho
ganium est est, trigonum .abg,; quare multiplicatio lateris .ag. in se , quod recto
sub tenditur angulo, equatur duohus quadratis linearum .ab. et .bg. Sed quadratum
Iateris .bg. est embadum tetragoni .abgd. j et quadratum lateris .ab. equatur qua
drato lateris .bg.; quare duo quadrata linearum .ab. et .bg. dupia sunt quadrato I

d
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iaterej hoc est duo quadrati equantur .200.: quare unum quadratum, scilicet embadum
tetragonj, erit .too. [t si quadratum dyametri cum emhado tetragonj fiant .300.;cl'go tres
(Iuadrati equantur .300.; quare tertia pars corum, scilicet .too., erit embadum. Relique
quidem .ce. llahehuntur pro quadrato dyametri; et radix embadi cl'it latus tetragoni.
£t si embadum et guatuor cius latera faciunt .CXL.; et uis sCIJarare latera ab em
hado. Adiaceat tctragonum .ezit., et addatnr ei superficies .ae. rectiangula; et sit .ai.
indirecto reete .it., et .be. indireeto .ez.; et sit unaqueque reetarum .be. et .ai.4.
propter numerum laternm tetragonj; quare superficies .ae. equatur quatuor laterihus
tetragonj .et., cum latus ipsius .ei. sit unum ex laterihus supcrficiei .ae.; et superficies
quidem .et. continet eml)adum tetragonj .zi. , nee non et quatuor eius latera; ergo
superficies .za. est .1.40.; et hoc est iUud quod diximus, uidelicet census cum quatuor
radiciLus equantur .140.; ct est censuS tetragonum .et., quatuor eius radices sunt su
perficies .ne. Diuidatllr qUldem fecta .ai. in duo equa super punctum .g.; et quoniam
linea .li. addita est Iinee .ai., ent superficies rectiangula .it. in .at. cum quadrate linee
.gi. equa tetragono linee .gt. Sed superficies .it. in .at. est sieut superficies .zt·1 in .at.,
cum .it. equa sit ex .tz. Ergo superficies .zt. in .at. cum quadrato linee .gi. equatur
quadrato linee .gt. Sed .zt. in .at. est superficies .za., que est .140.; quihus addito qua
drato linee .gi., scilicet .4., redduut .144. pro quadrato liuee .gt.; quare .gt. est .l2., sci
licet radix de .l.(..t. Quare si ex .g{. relinquatur .gi., scilicet .2., remanchit .it. to., quod
est latus tetragoni .et.; cui embado, scilicet .100., si addatur quatuor eins latera, que sunt
.40., eruut .140., ut oportct. ET sic fiat in omnibus questionibus, in quiLus numen15
equatur uni quadrato et l'adicihus, llidelicet super ipsum numerum addatur quadra
tum medietatis radicum, et summe radix inueniatur; ex qua tollatur medietas posi
tarum radicum, rcmanebit radix quesiti census; que in se multiplicata faciet censum.
Verhi gratia: dragme .t3:1. equantur uni ccnsui et duodccim radicihus. Quare si qua
dratum medietatis radicum, scilicet .:16., addiderimus super .IJJ., facient .169.; de quorum
radice, scilicet de .13, extractis G., scilicet medietas radicum, remanebunt .7. pro ra

.lice quesiti cenSl1S; ct census erit .49.

Item est tctragonuffi, ex cuius emhado si tollantur fjUatuor eius latera, remanent 77.

Adiaceat tetragonum .bd., et sumatur punctus .n. in .gd. rectam; et sit .ga. -4. per
ti("31'um; et per punctum .a. producatur recta .az. equidistans uhilihet rectamm .gb.
et .de.: ct quoniam .ga. est .4. superficies .ha.; quatuor latera, scilicet .4. radices ex
letragono .bd. contincre necesse est. Quare si de tetragono .bd. extrahatur quadrilatc~

rum .ba., scilicet {luatuor cius latera, .-emanehit superficies .zd. 7'1. Et quoniam dlle
superficies .ba. et .zd. e<luantur tetragono .bd.; ergo censuS equatur radicihus et nu
mero, hoc est quadratus .bd. equatur .4. suis radicilms et .77. Diuidaturque .ga. in duo
efItla. £t quoniam recta .ga.diuisa est in duo cqua super punctum .i:, et ei .adiunc~a
est in <lirecto recta .ad., erit multiplicatio .ad. in .gd. cum quadrato hoec .at. equahs
(Iuadl'ato lioce .di. Sed multiplicatio .ad. in .dg. est sicut multiplicatio .da. in .de.;
cum .de. equa sit lioee .dg. Sed .da. in .de. est superficies .zd., que est .'17.; ergo .da.
in .de. facit .77. : quibus 5i addatur quadraturn linee .ai., quod est .4., ernnt .St. pro
quadrato lince .di., cuius radiI, scilicet .9., cst linea .di.: cui si add~tur linea ..ig., 1Ia
hebitur .It. pro latere .dg. Quare emhadum quadrati .bd. cst un!ecH's undeclm, SCl-
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lateris .bg. Sed quadratum dyametri .ag. equum est quadratis finearum .ab. et .bg.;
ergo quadratum dyametri .ag. duplum est quadrati lateris .bg.; sed quadratum lateris
.bg. est area tetragoni .abgd.; ergo quadratum lateris .ag. duplum est embado tetra
goni .abgd.; quod oportehat ostendere.

Er est id in (lUO Census equatur numero , scilicet embadum equatur too. Quarc
duplum embadi, scilicet quadratum dyametri, erit 200. Dico iterum, dyametrurn .ag.
equum esse dyametro .bd.; quoniam recta .bg. equa est rectc .ad. Si comuniter acci
piatur recta .ad.,erunt due recte .ab. et .bg. elJUales duahus rcctis .ba. et .ad.; et au~

gulus .abg. equalis est angulo .bad.: quare dyametrum .ag. equum est dyametro .bd.
Dico iterum quod dyamitri .ag. et. .bd. se se inuicern secant per equalia super pun
ctum .c. Quoniam sibi inuicem equales sunt l'ecte .ad. ct .bg.; et in corum termjnis
copulate sunt rccte .ab. et .gd., que sibi inuicem equantur; erunt si'1uidcm c"Iuidi
stantes recte .ad. et .bg.: et quoniam i~ eis l'ecte incidunt .bd. et .ag., equatur quidem
angulus.ddb. angulo .dbg.; et angulus .dag. anguIo .agb.j reliqnus .aed. reliquo .beg.
est equalis. Quare trigonum .aed. trigono .beg. equatur ; et recta .be. recte .ed. est
equa~is. Similiter et recta .ge. reete .ae. est equalis; ergo per equalia sese secant d}'a~

me~fl .ag. et .bd.; que. oporteh~nt ostendere. Nam si dyameter tetragoni dati fuerit
radiX ducentol'um.i et 19uorauerls emhadum, nee Don et eins latus, accipe dimidium de
.200., ernnt .too., que habeas pro embado; et earum radicem, scilicet .10., habehis pro
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licet .t2i.; et quatuor eins latera, scilicet superficies .ba., cst .ba. cst ..H., remanet
superficies .zd. 7., ot oportebat. Et sic faciendum est in omnibus questionibus, in qui
hus quadratum equabitur radicibus et numero; uidclicet super numerum addatur qua
dratum medietatis radicum; et de summa collecta accipialuf radiI, eique addatur me
dietas radicurnj et sic habebitur radix quadrati, que in se multiplicata faciel que
situm quadratum: ot si proponatur quod. census equatur decem radicihus et .39. dragmis,
addatur quadratum quinque radicum, scilicet .2:5. super .39., erunt .64. ; super quorum
radice, scilicet super .8., Iaddatur medietas radicum, scilicet .5., et habeLis .1.3. pro ra
dice census; et census crit .169.; et eillS decem radices sunt .150., que procreantur ex
muhiplicatione de .iO in n. hEM: est tetragonum, cuins emhadum si tollatur ex summa
quatuor laterum ipsius, scilicet, ex quatuor suis radicibus, remanebunt pertice .3. Adia
ceat tetragonum .ge. habens in singuli'i laterihus minus de perticis ..t.; et adiaceat .de.
linea .da.; et sit tota .ae. .tj et diuidatur .ae. in duo equa super punctum .b.; et pro-

, ~qu.lil qU~tl1111" .... e'ltlantut' cen. traha~ur recta .az. equidistans et equalis .dg.; et protrahatur .fg. in punctum .z.j et
6D~, (::: ::.18~~a.lill. 9·H; pag. quomam recta .ae. est 4, et .ef. est latus tetragoni .ge.; erit itaque le. in .ea., scilicet
;- ~'-g__ ( s~perficies .ze., equalis quatuor radicihus, scilicet lateribus tetragoni .ge.: ex quibus

I I 51 tollatur ~etragonum .ge., remanet ~~perficies .ga. 3. perticarum. Sed tetragonum .ge.,
:-__.-_\-_ et s.u~erfi~les .ga. equantur superficIeI .ze.; ergo quatuor radices equantnr censui, et

d perhcIs tnhus: oportet itaque ut inueniamus censum et eius radicem. Quoniam linea
.ae., que est ..t., diuisa est in duo equalia super punctum .b., et in duo inequalia su
per pu~ctum .d., erit mult~p~icatio .ed. .in .da .. cum quadrato linee .bd. equalis qua
drato I~nee .be., qu?d dcscnhItur a medIetate hoee .ae. Sed ex rnultiplicationc .ed. in
:da. 01'Itur superficIes :ga., que est .3.; CUiU .dg. cqualis sit .de.j ergo superficies .gd.
tn .da. cum qu~drato l~ee .~~. equatuf. quadrato linee .be., qui est .4.; ergo fJuadratum
.bd. est .J.; c~lUS radll., sCIlIcet .Jo, 51 t.o~latur ex linea .be.• remanehit de .t., que est
latus tetragoOi .ge.j CUIUS emhadum, SCIlIcet quesitus census, erit similiter .f. ET si
medietas linee .ag.. ~erit inter .de. super punctum .b., ut hac alia cemitur figura;
add~ super .e~.,. SCIlIcet super .2.,.lineam .bd., et erittota .de. 3., que est radix qua
drati .ge..quesItI; ct qua~ralum ~flt .9.; et superficies .ga. erit similiter .3., ut predixi
mus. Et SIC fi~t s.emper III ommhus questionibus, in quihus radices equentur quadrate
et ntlmero. Vldehcet ex quadrato medietatis radicum tollatur numerus et residua in
uen.iatur radi.x~ (lue tol!atur ~I rnedi~Latc dicta, uel addatur super e~m, et hahehis
radlcem queSltl quadr~ll. Vt ~n ha~ III qua proponitur, duodecim radices equ3ri uoi
quadr~to et .27. dr.agmls: medletas Itaque radicum est .6., quorum quadratus est .36.;

de qUlbl1s extractlS .27., remanent .9.j quorum radix, scilicet .3., si extrahatur ex medie
tate radicum, remanebunt .3. pro radice quesita; et census erit .9.: uel si .3. addantul'
s~per .6., habebis pro. radice quesita .9.; et quadrahllU crit 81: et sic semper, cum ra
dIces. cq~antur censUl et numcro, soluuntur questiones dUI,liciter. Vode in quihusdam
questlOmbus quandoqne cadet una solutio, C{uandoque alia. hem quadratum dyametri
e~ crnbadu~, nec o~n et i]uat~or dat~ tetragoni latera efIuantur perticis 279; et <Iue.
11tur quanlItas latens tet:agom. Quomam q~adratus dyametri est dupIum tetragoni;
ergo quadra~us I dyamctn cum tetragono trlpla crunt tctragoni; et tria quadrata et
quatuor radices cquantur 297. Quar(" lit reducas lIce ad ccnsurn unum, accipe tertiam
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ex omnibus prcdictis, et inuenies, ccnsum et radicem i I equari pertlclS 93. Accipe
ergo medietatem radicum, scilicet i, et multipliea eas in se, erunt i; que adde cum
93, erun t : 93j de quorum radice toIle -i, scilicet medietatem radicum, remanent 9 pro
latere tetragonij ergo emhadum est 82, et quadratus dyametri est i62. Rursus quatuor
tetragoni latera equantur ~ totius tetragoni. Adiaceat tetragonum .abgd.; eL in .bg.
et .ad. rectis accipiantur puncta .ez.; et sit unaqueque rcctarum .be. et .az. perticarum
4j et copulentuf recte .ez., eruntque paralilogramina .ae. et .zg. sub equidistantibus .ad.
et .bg.: quare ent sicut paralilogramum .ae. est ad paralilogramum .zg., ita hasis .be.
est ad hasem .eg. Sed paralilogramuDl .ae. equatur quatuor radicibus tetragoni .ag. ;
ergo paralilogramum .ae. est %. c.t tetragono .ag.; remanet itaque paralilogramum .zg.
j. ex tetragono .a g.; ergo superficies .ne. ad superficicm .ze. est sicut .2 ad 7. Quare
est sicut .2 ad 7., ita .be., scilicet .4., est ad .eg. Quare multiplica .4 per .7, et diu ide
per .2.) exibunt .U. pro linea .eg.: nel aliter quoniam dupla sunt ..1 ex 2., ita dupla est
recta .eg. ex .7.; ergo .eg. est .t4.; quibus additis .4., scilicet .eb. , habebis pro .bg. . IS"

scilicet pro latere tetragoni .ag.; quod oportebat ostendere. Vel alitcr secundum corn
putationem algehq;, quoniam superficies .ae. equatur quatuor radicibus, uel f. tetra~

goni .ag.; ergo quatuor radices equantur i. census. Vnde ut reintegrctur census, mul
tiplica .9 per 4., et diuide per .2.; uel medietatem de .g. multiplica per .4. Quia quo
tiens due nOlle sunt in .9. Donis, scilicet in censu, tatiens ..t. erit in radice tetragoni
.ag. Quare quadratum .ag. equatur .18. radicihus, ut prediximus; et continentur in eius
emhado pertice .32.t. Rursus .4. latera et i· embadi tetragoDi equantur t 77. Quare redige
i. census ad censum unuUl, et habeLis quod census et radices ~ to. equantur i 206.: c.t
hoc inueniemus multiplicando radices .4. et 1 77. per 8., et diuidendo utramque multl
plicationem per .3. Dimidia itaque radices, eront is.; quorum quadratum accipe quod
est t 28.; quem numerom adde cum f 206., erunt t 235.; de quorum radice, scilicet de
t i5. deme dietatem radicum, remanent .10. pro latere tetragoni; et embadum est .100.

Kr si (Iuatuof cius latera equcntur emhado tetragoni, tunc quatuor eius radices equan
tul' censui. Quare unum quodql1e latus est .4., et census est .16. Et 51 latera duplum
essent emLadi, tunc quatuor radices equarentur duabus radieibus; ergo latus tetragoni
esset .2., et area esset .4. hu si ex area tetragoni auferantur tda latera, scilicet tres
radices eius, remanent .40., ergo tres radices et .40. equantur eensui. Medictatem quidem
radicum in se multiplica, erunt f 2.; que adde super .40.,1 erunt -i 42.; super <{uorum
radicem, scilicet super } 6., adde medietatem radicum, erunt .8., que sunt latus tctra
gani. hEll diuisi aream <Iuadrati per dyametrurn eius, et prouenit .iO., quanta est dya
meter et latus eius. Quoniam ex diuisione embadj per dyametrum proueniunt .iO. ;

ergo ex multiplicatione dyametri in .10. prouenit embadum. Quare ex multiplicatione
dyamelri in dnplo de .10. prouenienl dnplum emhadj. Sed duplnm emhadi equalur
quadrato dyametri; ergo ex multiplicatione dyametri in .20. prouenit quadratum <1ya
metri. Sed ex multiplicatione dyamctri in se proucnit idem quadratum. Quare dY3.
meter est .20., et eius quadratum .400.; et emhadum est dimidium eius, scilicet .200. :

latus quoque est radix de .200., que est parum minus de ~ H. hEM demptis quatuor late·
rihus ex area remaneant ....; quantum est ergo eius latus. Adiaceat tctragonum .abgd.;
et sumantur puncta .e:.j et sit unaqueque rectarum .az. et .de.4.; et copuletur .ze.
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Erit itaque snperficies .dz. equalis '[uatuor laterihus tetTagoni .db., remanet ita(luc su
perficies .eb. ...; ergo quatunl" radices et .4. equantur tetragono .db.: diuidatur itaque
recta .az. in duo equalia super .f.j eritque multiplicatio .zb. in .ab. cum quadrato Ii
nee .iz. sient tetragonum lillee .ib. Sed .zb. in .ab. est sieut .zb. in .ze. Sed .zb. in
.ze. tacit supcrficiem .eb., scilicet ..4.; ergo ex .zb. in .ab. proueniunt ..4.; quihus addito
trigono linee .iz., eTimt .8. pro ql1adrato linee .ib.; ergo recta .ib. est radix de .5.: cui
8i addatur recta ia., scilicet .2.,-habehimus .2. et radicem de .s. pro tota linea .ab.,
que est latus tetragoni .db.

ET 5i dyametri quadrati supra unumfluodque latus eiusdem quadrilateri addatur .6.;
quantum erit latus eius. Multiplica itaque .6. in se, erunt .JG.j que duplica t erunt .72.;

supra radicem quorum adde .6., et hahehis latus; ergo latus est .6. et radix septua
gillta dnorom. VerLi gratia. Adjaceat qnedarn recta .ab., et sit equalis dyametro dati
fluadrilateri; et latus eius sit .bg., reman('t .ga. 6., in quihus dyameter superhabundat
latus: et constituatur super rectam .ab. tetragonum .ad.; et protrahatur in ipso dya
metcr .eb.; ct per punctum .g.; protralmtllrrecta .gz. efJllidi~tans rectis .ae. et .bd.;
ct per punctum .i. protrahatur recta .fk. equidistans rectis .ed. et .ab. : deinde sum
matur in .bg. recta punctus ./.; et sit .gl. equalis .ga.; et compleatnr figura eadem in
tctrag~no .gk.: et quoniam tctragollum est quadrilatcl'um .ad., tetragona sunt ea que
su.nt Clrc8 dyamet~'um ipsius, scilicet .tz. ('t .gl.... : cst cuim latus tetragoni .tz. recta
t.t., que est equahs ]'ecte .ag.; ergo .ti. cst .6; et tetragonum .tz. est .36. hem tet1'a
gona sunt quadrilatera .om. et .Ip.; Sl1ut cuim circa dyametrum tetragoni .gk.; et est
tetragonum .om. equale tetragono .tz. !lropter rectam .on., Ique est equalis recte .gl.,
et .gl. r~ctc :ga., et .ga. reete .ti. ostensa est equalis. Et quoniam recta .bg. est latus
tetra~onJ' CUlllS .ba.. e~t dyametcl'; quod a recta .ba. descrihitur tetragonum (luplum
est elU.s, quod descrJlntur a recta .bg.; ergo tetragonum .ad. duplum est tetragoni .gk.
Quare 19nomon .q.r.s. equatur tetragono .15k.: aufcratur itaque ex gnomone .q.r.s. te
tragonum .tz.; et ex tetragono .gk. tetragonum .om., que sunt equalia, remanent sup~

pl~~e~ta .ai. cl .i(~. equalia gnomon; .cfh. Sec! supplementum .ai. equale est supcr
fiCICl .d.; hab:t en.lI~ .unum latus comune, quod est .ig.; et recta quidem ./g. l'ecte
.ga. est. eq~ahs. ~lmlhter et snpplementum .id. equale est superficiei .ip.; ergo due
su~crficles .t!. et .lp. cf[ual~s sunt gnomon; .e.f.h. Quare si comuniter auferatur super
fiCIes .gn. et .uk., l'cllmneblt duplum tctragoni .om. equalc tetragono .lp. Sed tetrago
Hum .~m. c.';t .:l6. Quare tetragonmn .Ip. est .72; cuius latus, scilicet .bl., est radh se
ptuaglll~a duorum: cui si adJatur .lg., que cst .6., habcbimus pro tota .6. et radicem
scptllagilltn ~uorum,. ut o~)ortehat ostendere. Cui si addatur .ga., erit tota .ag., scilicet
(I)"ameter dah qu~dnlaten .t2. et radix scptuaginta duorum. Vel aliter quaniam recta
.ag. est .6.; et :gl. est latus tctragoni, cuius dyametel' est equalis lince .rzb.

t
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I).tel' boc quadflla~crum .ai. equale sex radicibus tetragoni .gk.; et cst quadrilatcrum
.ld. equale quadrilatero .ai.; ergo quadrilaterum .id. est sex radices qua(lrati .gk.; et
quadratum .t=.. est .36.: quare tatum gnomon .q.r.s. est .:l6. ct .t2. radices tetragoni.gk.
[t cst gnomon .~.r.s. cquale tetragono .gk.~ ut ostensum est.. Vude S1 ponamus re
ctam .bg. rem~ent tetragonum.gk. census, qt11 equatur .1.2. .'luis radicihus et .36. dragmis:
opcrarc ergo ID hoc secundum fluod dictum est qnan(lo C(,U'iUS equatnl' radicilms et
numcro. '
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Rursus multiplicaui dyametrum per latus, et proucnit .too.; quanta est ergo dyameter

et latus tetragon;. Quoniam multiplicato dyametro per Ialus proueniunt .too. Si mul
tiplicauerimus quadratum dyametri per quadratum lateris, scilicet per aream tetragoni,
prouenit quadratum de .too., scilicet decem milia. Quare si multiplicauerimus quadratum
dyamctl'i per duplum embadi, scilicet per quadratum dyametri, proucniet duplnm
cius, scili.cet uiginti milia. Ergo dyameter est radix radicis uiginti milium. Quare elll
hadum t cum sit medietas ex quadrato dyametri, crit radix quinque milium; quare latus
crit radix radicis quinque milium. hem multiplicaui dyametrum per aream tetragoni,
et proncnit .500.j quanta est ergo dyameter et latus eius. Quoniam multiplicatio dya
metri pCI' embadum facit .500.; erit itaCJue mulliplicatio dyametri per duplum embadi,
scilicet per quadratum dyametri, .tOoo.; ergo dyameter est radix cuhica de .tooo. Nam
radix cuhica de .tOOO est iO.j I ergo dyamcter est .10.; et quauratum eius est .100.; et
luea est dimidium eius, scilicet .50.; et latus cst radix de .50.

.E.xplicit de quadrilatero: ineipit de parte altera longiuri.
ADI.\CEAT (luadrilatel'um parte altera longius .abed., hahens in sillgulis laterilm~

breuiorihus,1.ne sunt .ab. et .de., perticas .6.: in longioribus quoque .ad. et .be. per
ticas .8.; eiusquc cmbadum colligitur ex multiplicatiune latcris .ab. in .be.; quare area
ipsius cst ..fo8. Nam si eius dyametrum .ae. habere desideras, adele quadrata linearum
.ab. et .be. in unUDt, scilicet .36 et 64., erunt .100.; quorum radix, scilicet .iO., cst dya
meter .ac. Item sit dyameter .fO') et latus .eb. sit. 8.; quantum est ergo latus .ab.: de
quadrato linee .ae. extrahc quadratum linee .be., et remanebit quadratum lillCc .ab.,
d econucrso, ut in trigono orthogonio superius diximns. Simili quoque modo il1ue
niemus dyametrum .bd. esse .10. propter eCJualitatcm trigonorum .abe. et .bad. Dico
quidem quod ipsa dyametra sese I)cr equalia secant super punctum .e.j sunt el11m cflui
distantcs Tecte .ad. et .be.; quare angulus .ade. angulo .ebc. est cqualis: propter ea
dem ergo ct angulus .dae. angulo .ecb. est e(lualis: reli(luUS .aed. rclifluo .bee. est
equalis: equiangula enim sunt trigona .aed. et .bee. , et habent latera .rul. ct .be.
sihi inuicem equalia; quare rcli'lna latera reliquis lateribus, que c({ualibus auguli."
suhtclIduntur t sibi inuicem equalia ernnl; latus quoflue .be. laten .ed. Et latus .ce. la
teri .ea. Et quoniam dyametrum .ao. e(!uale est dyametro .bd., et sunt sccta per e'lualia
super .i. punctum. Quantum cllim rcctc, que sunt .ia. et .ib. et .ie. et .it!. sibi inni
cem equales sunt: cst e!lim uuaq:ucque carum .5., s(:ilicet dimidium sui dyametrij que
oportelmt ostendere. Nam si area fucrit .48.; et latus brcuc aggregatum fuerit cum
longiore sint .14.; et uis scire quantum sit longins, nel hreuius lata,,; medietatem itaflue
de .{4., scilicet .7., 1n se multiplica, crunt .49.j de quibus toile aream, remanet .1.j cuius
radicem adde super .7., erunt .8. pro latcre longiOl·j; a quibus uS<lue in .14. desnnt .(i.

pro hreniore latere. Verbi gratia: adiaceat quadrilaterum .b.g.d.e. parte altera longins;
ct sit .bg. brcuius latus, et .gd. sit longiusj et protrahatur recta .bg. in puncto .a.j ct
sit recta .ga. eqnalis recte .gd.; et diuidatur recta .ab. in duo ef{ua super punctum
, .c.; erit ergo tota linea .ba. 14.; quare .bc., uel .ac. est .7.: et fltlOlliam recta .ba. diuisa
est in duo equalia et totidem inequalia super punctis .gc., erit .hg. in .ga. cum qua~

drato Lince .ge. equalis quadrato linee .ea. Sed .bg. in .ga. est sicnt .bg. in .gd.j et ex
.bg. in .gd. prouenit area; ergo .bg. in .ga. est .48.: cui si addatur quadratum linee .ge.,
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faciet .40.: ergo quadratus Hnee .go. est .to; cuins radix, scilicet .i.,est linea .gc. quadrata
super .ac., Cl'it tota .ag., scilicet .gd. 8, quod est maius latus; remanet ergo .gb. 6., ut
prediximus. Item sit area 48 et latus longius addat super I hreuius secundum quan
titatem duorum. Accipe medietatem ipsorum duorum, erit .to; cuins quadl'atum adde
super .48., erunt .49.; de quihus accipe radiccm, que est .7., et adde super earn .to, quod
fuit medietas duorurn supradictorum, crun! .8., quod est latus longius; de quo toIle
.2., in quo longius latus surerhabundat beeuius, remanent .0.; quod etiam possumus
comprehendere in figura suprascripta. Sit longius latus ut prediximus .gd., cui iacet
equal is recla .ga.; ct allfcratur a recla .ga. recta .gl, que sit .2.; ent ergo recta .a f.
cqualis recte .gb. Diuidatur itaque recta .gf. in duo equalia super punctum .c., ent
recta .ae. eClualis rectc .cb.; ergo recta .ab. diuisa est in fluo equalia super punctum
.C., ct in duo inequalia super punctum .g.; et est recta .gc. .1., que inter iacet sectio
nihus. Est ergo multiplicatio .((g. in .gb. cum quadrato linee .gc. equalis quadrato Hnee
.((c. SeJ .bg. in .ga. cst .4B.; et '1uadratum ex .eg. est .t.; ergo.bg.in.ga.cum quadrato
linee .ge. est .49.; 'Iuorum radix, scilicet .7., cst linea .ac.: cui 5i addatnT .eg., que est
.to, crit tota .ag. 8., <Iuod est maius latus. Item si ex .cb., que est .1., cum sit equalis
.ca., auferatur .eg., remanet .gb. .6., ut prediximus. Vel aliter: pone latus breuins ra·
dicem; cl'itque tunc latus longius radix et .2. Et quouiam ex multiplicatione breuioris
lateris in longius IJroucnit .48.,; ergo ex multiplicatione radicis in radiccm ct in .2.
proueniunt similiter 48. Nam ex multiplicatione radicis in radicem prouenit census;
et ex multiplicatiolle radicis in .2. proueniunt due radices; ergo ccnsus et due radices
equalltur .48. : fae ergo ut supra diximus in his in quibus census et radices equantnr
numera, et habcJ)i5 optatum. hem dyameter sit .to., et embadum sit ..\8.; quantum est
ergo unurnquodque latus: super quadratum dyametri adde duplurn em}Jadi, eruut .196.;
cuins radix, scilicet .14., est lougitudo utriusque latelis. Verbi gratia: adiaccat qua
dribternm .abgd.; cuins dyameter .ag. sit .10.: protrahaturquidem recta .ab. in pun
ctum .e.; et sit .he. c(l'lalis .bg. £t quoniam recta .ae. diuisa est uhilibct in duo super
punctum .b., eruut duo quadrata portionum .ab. et .be. Cllm duplo .ab. in .be. equales
quadrato lotins Iinee .(le. Sed portio .be. equa est latcri .bg.j ergo quadrata liueal'um
.ab. et .bg. cum duplo .ab. in .bg. equautur quadrato linee .ae. Sed quadrata laterum
.ab. et .bg. faciunt qnadratum dyamctri .ag.; ('t duplum .ab. in .bg. facit cluplum
31'CC, sc~licet .96.;tIuihus iunctis cnm.tOO. faciunt .196. pro quadrato linee .ae.;ergo .ne.
c~t radIX ipsoJ'um, scilicet .H., ut prediximus: post hee, ut sepafes .ab. ex .be., SCl
hcet ex .bg., proccdas, ut supcrius. dictum cst uhi diximus, embadum eruut .48., et
duo latel'a couiuncta .14. RVRSIlS d)'ameter sit .to., et duo latera coniuncta sint .u.; et
uolo scire emlmdum, nee non et unumquoalJue IIatns: multiplica igitur .14. in se, erunt
,t~fi:; de fIuO toIle quadratum dyametri, scilicet .100., remanet .96.; quorum dimidium,
sClh~et .48.,. est cmh~dum: post hcc per supradicta studeas latera segrcgare. Que i[l
uemunt~lr III supradlcta figum hoc ordine: quadratum dyarnetri .ag. equatur duohus
qua~ratls laterum .ab. et .bg., hoc est quadratis ponionum .ab. et .be. Sed quadrata
portlOnum .ab. et .be. cum dnplo .ab. in .lJe. equantur quadrato linec .ne.; ergo qua
dratum dJametri .ag. cum duplo .ab. in .be. equatur quadrato linee .ae. Quare si an
fcratnr 'll1adratum dyametri t scilicet .100., ex f}llfldrato iinee .ae., scilicet de .196., re~
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manebunt .96. pro duplo .ab. in .be., hoc est pro (luplo .ab. in .bg.: ergo .ab. in .bI;.
faeit 48., scilicet dirnidlum de .96. Sed .ab. in .bg. facit em1aduffi; ergo cmbadum cst
.4S., ut prcdiximus: cum quo prcdicto modo scparahis latera; et erit Lreuius latus .lj.,

longius uero .8. herum coniunxi dyametrum cnm uno latCH', ('t In·ouener.nnt i.ode .t6.;
ct aliud latus est .8. Quanta cst ergo dyamcler, et quantum cst latus CI t·CHuunflum.
Multiplica ,t6. in se, ernnt .256.; de quilJUs toIle lluadratum {Iati lateris, scilicet .fit.,

remanent .t!l2_; (PiC diuidc pcr duplum dc .tG., cxihunt .G., que sunt latus eonjuue:tum
dyametro; quod latus toIle de .H;., remanent .10. pro dyametro. Ycrlli gratia: adiaceat
quadrilaterurn .b.g.d.e; et sit d)'amctcr .hd. cum bterc .bg. perticarnm ,IG.;l'llatus .tlg.
sit .S.: 110nc itaquc latus .hg. radicem, remanet uyametcr .db. Hi miHus radicc; que mul
liplica in se, hahchis .25G. ct unum quadratum mill us radicilms .32. pro qU3(lr,'i.to II)'a
met!'l .bd. Sed qnadrato tlyarnetri .btl. c<lIIantur duo {Jutull'ata latcrum .bg. ct .gri. j
ergo quadrata laterum .bg. ct .gel. equantur 255. et nni qnadrato l~tcl'is .bg., uctractis
iude radicibus .32.: restaura ergo lpsas radices ct crullt quadrata llilcamm .bg. et .gd.
cum ra(licilms .32. equales .256. ct nui quadrato lateris .hg".: romullitcl' anferallif (Iua
dratum lateris .bg., remallchit lJuadratum latcris .gil. cum rltuicihus .32, equalc .25G.: co
munitCL' auferatnr fptadl'atum linee .gri., scilicet .G4., rcmanclmnt radice.'! 32. ('(I\lilles

. H12. Ecce raduximns (sic) hanc f{llestiollem ad unam c\ sex reglllis supradiclis, ad earn
uidclicet in qua radices equantur numero. Quare tliuide .1\)2. per .32, exilmnt .r., pro Ta

diee: hoc cst pro later'c .bg.; (Juihus extractis dc .1G., remanent .to. Ilro dyametl'o .btl.,
ut predixi. Er si dyamcter addat .4. super latus In'cuius; cl longins ~at~ls s.it .8., (luanta
cst ergo dyameter. Multipliea .8. in se, Cfunt .6-'.j (Illlhus adde mulLIrhcatloucm quatcr
narij in se, cruut .SO.: et Jupla ipsa .4'1 erunt .8.; in (Iuihn~ diuide .80., Cfunt .~o. pro
quantitate dyametrjj de quihus tnlle .4., (Jlle d)'amctcr adtllt super latus hrCUi~JS, fe
manchnnt .6. pro ipso latne. J)rodncitllr cHim hce flue5tio ad Ul1<lTIl ex Sl'X r('~uh.s Sl~

pradictis hoc modo: primo quidem manifc... lun1 cst I .quod duo rplaJI',1ta, hremo!'l:" m
tIdieet et longiOt'ls latE'l'js cfluantllr (jtwtlralo dyametn.()uarr pOTle dpmctl'~lTn. r<Hlll'cm,
1~llam in .q~ multivlica, facit fJuadratum dyametri. ll(:m pro !alerc hrcuHJrI poue ra
diccm dvamctri millus .4.; CJue multi plicu in se, uClllel lpmdratllm dyanwll'I ct .10.
minu'l .8~ radicilJUs Jvametl'i :pro rl'wdralo Iateris hreuioris; cum fjuilms adrlc qlHu)ratum
latcris longl()l'is, ha]~e1)is fjlw(lrlltum (lyallll'lri el 80. minus .8. radicihns ,lyumclri , 'lll.CO
eyuanlur quadrllto dyamCll'i. Hcstal1l'u (~rgo ipsas radices a.b utl'arple ~:.lrte, rcmunclnt
(Iuadratu11l dynmetri ct .80., (Ill(' (~(Illantur (juaJrato dJamctl'J ct .s. l'arll(;dlUs~ ~oll(' ergo
ab ulraque rartc qmHlratum (lyametri, remanent 80., flue CIIlHlIlttl.1' :8. ~'adl,(:lhus d)'a
metl'i. Quare diuisis 80 pCI' R uenient .to. pro dyametro, ut prCth:l. tT SI {'." ml.l1
tiplicatiollc Jongioris lateris in area })TOucnict :J8,i.; ct Ilrel~iu~ latus ~lt .0.; et ~lS SCIre
'ptanta sit area. Quia ex multipliclltione hreuioris )atcns 1Il longlUs ~ln~l1C~lt <lrea;
et cx mutLiplicationc aree in latus longills !lrouenit .:JS,L; erWl ~x. m~ltlphcatlOne hre
uioris lateri.s in fluadratllffi longiori5 idem Jlrouenil. Quare SI dlUlsenmus 38:. PC~ :6.,
scilicet per lncuius latus, prouenient .M. pro CJuadrato longioris.. Q.uorum rudIX., SCIlIcet
.8" cst latus longills. ET Sf proponatur, ('mhadum esse .48.; et dIUL<;O latere malore per
minus proucniat t Li ct uis seire UIllnn qUOtlCJllC latus, ponr hrcuius latus.3 propter. t·:
quod denominatur all ipso; ct multiplica .3. per t L. Cfunt .4., quod pone pru maJOr'!

~



latere. Ergo in qua proportione est .3. ad .... , in eadem est hreuius latns ad maius: mul
tipliea itaque .3 per 4., erunt .f2.; in lJUibus diuide 48., nenient ,4,; de quiLus accipc ra
dicem, que est ,2.; et multiplica in cam posita .3 et 4, et hahcbis .6. pro breniori latcl'e,
et .8. pro maiori. uel aliter: multiplica 3 per 48, et diuide per 4, exibnnt .36. j quorum
radix est hreuius latus. Item multiplica .4 per .is, ct diuide per .3., exibunt .64" flliO
rum radix est latus longius. Et si latus minus diuidatur 1)cr maius, et prouenient :~.; pone
pro maiori latere .4. propter ~., que denominanlur ah ipso; el aecipe ~. de .4., eruul ,3,;
que pone pro minore, et fac ut supra, et habebis .6. pro minori latel'e, cl .s. pro maiori.

ITE~I latus Lrcuius cum dyametro sit .16.; el latus maius adciat .2. super latus minus;
et uis scire quantum sit dyameter et unum quodtIue latus. Quoniam maius latus
excidit minus latus in .2,; Ergo si addiderimus maius latus cum dyametro, uenient .is.:
multiplica itaque .1!L in se, et .i6. in sc; et aggrega multil)licationes eorum, crunt
.580.; de quibus toile quadratum duorum pr~dictorum, remanent .516.; quorum radix,
scilicet .24., est summa dUDI'um laterum et dyametri: de quibus toile dyametrum et
latus Lreuius, scilicet .16'1 remanehunt .8., que sunt latus l maius; de quo toUe .2.,

remanent .6. pro latere brcuiori uel .i8., sciljeet maius latus; et dyametrum toUe
de ,24. QVe si ad computationcm algebre reducere uis, IJonc latus 1Jreuiu~ rem, re
manchit dyamcter .16., excepta re: multip1ica ergo rem in re, proucnict census; quem
aggregaLis cum quadrato maiOl'is lateris; {luod quadratum inucllies sic: quia maius
latus cxcidit minus in .2.; pones ipsum maius latus rem et duas dragmas ; que mul
tiplica in se, t~gredjentur census et .4. radices ct .4. dragme pro lIuadralo longioris la
teris: que adde cum quaJralo llreuioris, scilicet cum cenSll, erunt duo census, sci
licet duo quadrata breuiol·js lateris et .4. radices et ,4. uragme, que Nfuantur lJuadrat{\
dyametrj, scilicet multiplicationi de i6., excel)ta re in sr. Que multiplicatio eSl 256
et census, exceptis triginta duabus radicibus. Hestaura ergo radices, rcmanchunt 256
et census, que equantur duolms censibus ct 36 radicibus et .4. dragmis: toIle itaquc a1
utraque parte censum et .4. dragmas, remaneLunt census ct radices 36, que equantur
252.: media ergo radices et censum, secundum quod supcrius diximus, ubi census et
radices equantur numero, ET si maius latus cum dyametro sit i8.; et maius cxcedat
minus in .2.; tunc minus latus cum dyametro esset .ttL; cum quibus operaheris ut supra.
Rursus duo latera Cum embudo surgunt in (j,2,; ct maius latus addit super minus .2.;
quantum cst igitur unumfl\lOdelue latus: modus inueniendi hoc erit ut minuas .2. ex 62.,
et remanebullt .60. Duo igitur adiungc medit·tati latcrum, et pl'Ouenient .4.; ipsum itaque
adiunge .60., et prouenicnt .6".: horum ergo radiccm, (Iue cst .8., assumej ipsum namque
est l~tus longiu~: quod si uis hrenins, minuc .2. ex .8'1 remanelmnt 6, quod cst latus
breulUs. ExemplI causa: })one latus minus rem, edt tunc latus maius res ('t due elmo-me.
Ex multiplicationc quidem hreuiol'is lateris in longius vrouenit emhadum. Quare ~ul
til,lica rem, scilicet minus latus, in rem et in duas dragmas, ct hahehis ccnsum et
duas radices pro embado: quibus si addantur duo latera, scilit:el 2 radices ct .2 dragme,
crunt census et .\ radices et 2 dragme, {Iue equantur dl'agmis .62.: toUe ergo ab utra(Jue
parte dragmas .2., et remanent census et .. radices, IIue equantur .60 et cetera.

ET 5i multiplicatio maioris lateris in dyarnetrum sit 80., et latus breuius .6., multi
plica 80 in se et 6 in se, crunt .6400 et 36: accipc ergo quadratum medietatis (Ie
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.36., scilicet .32.(.; et adde cum .MOO., eruul .6724.; super quorum l'adicem J que est .82.,
adde medictatcm de 36., cruut .too.; quorum radix, scilicet .to., est dyametcr; in quo
diuidc 80., ucnient .8., que sunt latns longius: uel de .80 dcme .tS., remanent .M., quo
rum radix est latus longins. Quod si bee ad computationcm algcbre reducere uis; quia ex
multiplicationc longioris lalcl'is in dyamctrum proueniunt 80; ergo ex multiplicaltione

quadratol'Um ipsornm IlTouenit quadratum de so., scilicet .MOO. Sed quadratus dyametri
equatur duohus quadratis, longiuris uidelicet et hreuioris lateds; ct cst quadrntum
breuioris Iatcris .36. Ergo ex multiplicatione quadrati maiOl1.S lateris in se ct in 36

pTOueniunt 6400. Quare pone quadratum maioris lateris rem, que in se multiplicata et
in .36. facit ccnsum et 36 radices, que equantur sex mililms et (luadringcntis ct cc
tera. Similiter secundum hane regulam facies si ex muhiIllicatione hreuioris lateris
in dyamctrum proucnict liD; ct nlaius latus sit .8.; tunc census ~t 64. r~cliccs eC]u~

Luutu1' 3600. Item latus hreuius cum area faciunt 54.; et latus malUS addlt super mI

nus .2. Quantum cst ergo quodquc latus. Quia ex multiplicationc brcuioris lateris in
longius proucnit cmhaJum; si ponamus hrcuins latus rem, cst latus l~ngius res et
duo; que si multiplicaucrimus per l'em, scilicet per IJl'cuius latus, egredlcntur census
ct due radices pro area: quihus si addamus hreuills latus, scilicet radicem, erunt
census et tres radice.-;, que equantur 1'\4.: multiplica ergo ~ L, scilicet medietatem ra~

dieum in se, nunt 1- 2.; que adde cum 54, erunt 156; de quorum ,radiec, sc~licct .de
~ 7, toUe i L, remanent ,6., (luod cst Lreuius laLus; maius ergo ent ,8,: et sdonglUs
latus surgat in 56 cum embado. ct minus latus sit .2. minus maio.rc; pone maius .latus
rem, el'it minus latus res

1
exceptis Juohus: multiplica ergo malUS latus !'Cr mmus,

uenict census minus dUHhus radicibllS; cui sUIJCra{ldc radicem, scilicet JatllS longins,
erit census, una radice cxccpta, que equantur .5u. nestam<l ergo radiccm, et oppone
earn, rcmancLit census, qui equiltur uni radici et 56: accipe quidcm mcdictatem ra
llicis; et multiplica earn in se, nit {; quod addc Sl1})(T 56, crullt i- 56; super q.uorUl,I~

l'adiccm, scilicet ~ 7" adde medietatcm radi('is, enmt .s., (Iuod cst latus longlUs. Sl
autcm ex aggregatiollc 4 latel'um cum area parte altera longioris pl'uucniant . 76; et
maius lqtus addaL sUI,er minus .2.; tunc pone latus IJrellius rem I et latus lOllgms rt~m

et duo: multi})lica ergo rem in n~ ct duo, crit census ct (lue radices, que ('ejllantUI'
I'Ulbado; cum 11uilms aJde duas radices pro duolms }llTuiorilms latel'illlls, ct Juas
:dias pro duobus laterilms longioribus et .4., in quibus maiora latera superhahllndant
minora, crunt censuS ('t sex radices ct 4. dragme, que C(luunlm 76,: toile ergo .4. alJ

utraque ImrtC'l nrnanchit census ct sex radices, (lue cquantuf:72.: l~o.ne itaque qnu
dratum mcdictalis ra{licum super 72, crunt 8t.; de quorum radIce, snbcet de ,g" toile
mcdietatcm radicum, n:manebunt .6. pro hreuiori laterl'. Si uero ex area diminuatur l~tus

hrcuius, et rcmaneant .42,; ct latus maillS addat super millus .2.; pone ergo latus mmus
rem, quam multiplica per rem ct Juo, scilicet per latus longil~s, egrcd~e,tur censl~s ~
et due radices, que cquantur aret:; de l)l1ibus toIle unam radlcem, SCilIcet hreUl~s

latus, remanet census ct radix, que equantur 42. : pone ergo super 42 C]uadratum mediC
l'adicjs, seiHcrt h rrunt t 42j de quorum radice, scilicet de ~ 6, toIle h remanebunt
.6., quotl est latus breuiu5. Er si ex area tollatur maius latus, .ct :cmancnt antern ...(0.;

ct maius sit duo pIllS minore. tunc cnt manifestum: qUOt~ Sl mums latus tollalur n

rol. ~o ,'eno.
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tctragol1um est quadribterum .nlt" tctragona quidem sunt pimk. ct ii/g.; ct est latus
tetragoui do. recta db. Quare .do. tctragollum c{luale cst quadrato dyamrtri; et tctrn
gonum quiJcm pm. cst latus; recta pk., (IUC est c!lualis rccte .cd., ct .cd. cst c(J'Hllis
minori lateri. Ergo tctragonum .pm. (,fluale cst tetragono minoris lateris. Similiter osten·
detur, tctragonum .tg. c(lualc esse quatlrato maim'is lateris propter rectas [g. cl Ii., 'IuC

sunt c(pIaIes rcctc .ae. ; ('t aG. iacet cqualis maiori lateri dati parte altera longioris. Et
(Iuoniam tctragonum est .pm., errnalis est recta .kp. reetc .pi.; ergo .pi. cst c'iuatis mi
nori lateri, ct .il. cst equalis maion. ergo supplcmcntum .ni. est ('flUale IlI'CC (lati qua
drilatcrij et suplemcntum .i h., ut eudiJes oSlClHlit, est equale snplcmcnto .rd. Ergo
SuplclllCnta .ni, et ,ill. dUIlla sunt emhatlo dati parte altem longioris; (lue snplc:
menta sunt 96.: si tollantur ex area tetragoni .ae" scilicet ex 57G, remancbnnt tctragona
.lg. ct ,pm., ct gnomon .rst. A8f1. Sed tetragona .lg. ct ,pm. e~lualia Sllllt tetragolll)
.do., scilicet dyametri; ergo ,do, tctragofillm cum guomollc .rst. snnt .-i80. Sed ex .rio .
tctragono ct gnomone .,.st. dirnidinill cst superficies ,ao.; ergo superficies .ao. est 240.,

que constat ex duclU .ab. in .bo.: ergo si .2-\0. diuiserimus per .ab., scilicet per .2.i"

uenicnt .iO. 1)1'0 linea .vb., scilicet pro linea .bd" lIuC est elIualis dyamctl'o; ergo dyame
tel" cst .iO. Vel secnndum aliam snpl'adiclam reglliam cum de quadrato lincc .ab., scilicet
de .24. uicihus .24, tallitur tluplum cmhadj, scilicet suplcmcllla .ni. ct ,ih.; ct cmhadum

est duplum fluantitatis lince .ab.; crgo duplum embadi cst (pl3Jrnplmll de .2\.; cl'go
si ex 24. uicihus .2-4. tollatur quadruJllurn de .24-., rcmancbullt .20. uicilms .24. pro area
tetragonorum .lg, et .pm., et ignomoni .rst.; ex quilms snperficies .ao, dimidium con
tinct, ut OSlCIlSllill est. Quare SUI1Cl'Gcics ,ao. coustat ex .to. uicihns 2i. : ergo cum ,abo
Sit.2-4.,sequitur nccessario, .bo. esse .fU';(lue opol'tehat oslClHlere. ITem aggrcgatio dllOl'llm
laterum cum dyamctro cst .24.; ct mains latus addit sLlpra minus .2. Quantum cst crgo
(Juodque latus: {lullEca ita(Iuc CJuadratum de .24., scilicet 57fi, eruut .1152.; super que
alhlc (luadratum superhabundantie, in (1"'1 maillS latus snpcrhabuntlut milllls, scilicet
duorum, crunt .H56.; de quorum I radice, scilicet de .3\., toIle .2·L }ll'cllieta, remanent
.10" flue sunt dyametcr; :i (Jllibus l1S(IUC in .24. desunt .H., (Ille sunt duo latera: {lc (I"iIJUs
.14. lolle .2., remanent .12.; fluorum medietas, scilicet ,Ii., est hl'Cllius latns. Ad cuiu... re

gule dcrnonstrationcm adiaccat tctragonum ,abed. llallClls in singulis lalcriJms lluCluti.ta
tern duorum latcrnm et t1yamctrj; et sit .be, cclualis maiori latcri l l:t ,I'f. millorj. Hl'ma
nchit .fe. e'lualis dyametro: ct protrahatul' dyametcr .(lC.; ct per punctum .f. }Jl'otraha

tUI' linea .fgh. C(luidistans utri(Iue linearum .ba. ct .cd,; ct pcr Illlnctum .g. protrahatLll'
recta .igk.; et erit recta .ig. cfJualis rcctc ,bl.: et auferatur a recta .gi. rccta .gl., (pie
sit equalis recte Ie.; remanet ergo .li. cqualis rectc ,eb.; ergo .gl, est er]llillis minori
lateri, et .li. maiori: aufcratur itaquc ab Ii, recta .im., scilicet id in quo maius latus
superaJdit minus, remand)it ,mi. equalis .lg., scilicet maiol'i latel'i: et educatur .ad.
in puncta .n.j ct sit .dn. equalis .fe., scilicet dyametro; et constit~latur super ,an. te
tl'agouulll napa.; et quoniam tctl'agona sunt .bd, et ,pn., et suut Clrca unu[~ angulum,

qui ad .a, circa enmJem dyametrum sunI; ergo si pro~rahatur dyamet,er .ac, In punctum
.0., ueniet ergo recta ,ao. dyamcter. Protrahatur qUldem recta .de. 1~ ''1''. ct recta ,be.
in .r.; tetragonum ergo est .qr. continens in se quadratum dyame~n da~1 ,parte altl~ra

longioris: totum igitur tctragonum .pn. equatur tetragono .bd. et JgnonwlI .stu, De-

.n IS'.68
area, remanehunt duo plus ex eo quod I'emanet, cum ex area toUitur maillS latus;
ergo dcmpto minore latere ex area, remanent 42: fac ergo llt supra, ct halJcLis pro
positum, si deus uoluerit.

Vel aliter: pone mains latus rem, et multiplica earn per latus hreuius, scilicet PCI

rem, exceptis dno'bns, erit census, minus (luabus radicihus, (flle eqtlantur aree: dcme
ergo iude unam radicem, scilicet latus maius, reman-chit census, cxceptis trihus radicibus,
que equantur quadraginta, Restallra ergo radices, et oppone eas, et habeLis censurn,
qui c(luatur trilms radicibus ct ,40. et cetera, lTE:Il diminutis .4. latcribus ex embado,

remanent .20.; et maius latus addit super minus .2. Quantum cst ergo quodquc latus: pone
latus breuius rem, et maius rem ct duo. Quare .4. latera crunt .4. res ct 4- {Il'agme. Ex

multiplicationc quidem rei in rem et duo proucninnt census ct due res, que equantur

emhudo. De quihus tolle 4 latera, scilicet 4- res et 4- draf,rrnas, l'emanehit cenSllS minus
(luahus relms et 4- dragmis, que equantur 20. Restaul'a ergo cIuas

l
scilicet res, scilicet

. 2 radices, et -4 dragmas, neniet census, (lui cquatur dua1us radicibus et 24 clragmis.
Media siqllidcm radices, crit .L; cuius quadratum adde super .2-4., ernnt .25.; super cuius
radicem adde ipsum .L, crunt .6, quod est breuius latus et cetera, [TEll si mains latus
et minus addantur cum dyametro, et sint sieut medietas arc~; et aI'ea sit .48.; et uis
scire quantum sit Jyameter, nee non et quodque latus. Accipe ergo dimidium aree,
scilicet .24., que sunt summa duorllID laterl1ID ct dyametri; et mu1tipliea ea in se,
erunt 57G.: lIe fluihus toIle duplum cmbadj, remanent 480; dimidium quorum diuide

per 24., scilicet per summam coniunctionis duorum laterum cum dyametro, exihunt .tl).

pro dyametro. Vel aliter: duplica emhadum, erunt 96.; que diuidc per 24., uenient .4.;

que ex~rallC de .24., remanent .20.; quorUin dimidium habeas pro dyamctro; quihus

extra~tJs de 24., remanent .14. pro quantitate duoTum laterum. Ex hoc ergo talis oritur
I]U('stlO. Aggregatio duorum laterum cst 14., ct area cst .48, : fae eL'go ut sUIJerius dictum

est: ct habe1)is propositum. Nam si unde ista procedant noscere nis; adiaceat quedam
rccta, .ab. ,~4 ulnarum, in qua cuntinctur summa conjunctionis duorum latcrum et dya~

m~tl'J~ et SIt .ac. equalis maiori lateri dati quadrilateri parte ahera longioris, et .cd.
mIllOflj rernaneLit ergo ,bd. e(lualis dyamctro. Constituatur siquidern super rectam .ab.l

fJ h c

b

tctragonum .ae.; ct protrahatl1r dyametrurn -lb.; et per puncta .cd. protrahantur recte
.cpig. et .dkmh. equ.idistantes ut libet :ectarum .af. et ,be.; ct per puncta CJuidcm .ik.
pr~trahantUl: rccte .fun. ct :n~o. Quomam tetrngonum cst .ae., tetragona sunt que de~
sCI'lhuntur CIrca dyamctrum lPSlUSj ergo tetragollum cst .kdbe. ct .knfh. Rnrsns ({uia

• M;,li""j Idler; , ....
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monstraho siquidem, ignomon .stu. equale e'sse tctragono .od., ct lctragollo liuce .int.,
que est sllperhahllndaIltia, in qua maius latus sllpcrhahumlat minus. Sunt cnim SUj)Jc
menta .pe. et .en. cqualia sUIlerficie1us .bk. ctfd.Sed due snperficies .bk. el fd. equan
tur ignomollj .x)'z. et tetragono fl.:. Quihus SU1)craJJatur efInale tctragono .gr., quod
cst equale tctragono .f1.:., erit duplum tctragoni .fk. cum ignomone ..r)'z. equalc igno
moni .stu. Restat siquidem dcmonstrandum,duplum tctragoui ll.:. e1luale esse tctragono
.ih. ct .ei., quod dcscriLitur a recta .im.; cst enim rccta .gm. in dllO equa diuisa in pun
cto .1., cui in directo adiuncta est recta ,mi.; crit itaque tctragoltUm, quod descriLitur
a recta .gi., scilicet tetragonum .ih. cum co quod descrihitur arecta .im., duplum co
rum, que dcscrilmntur a rectis .gl. et .ii. Sed tetragolla que deserlhuntur a rectis .gl.
rt .Ii. equantur tetragOllo .fk.; quare duplum tetragonj lk.equatllT tetragono .ih.ct .ci.,
'luod dcserihitur a rccta .im.; ergo ignomon .stll. clJllatnr tctragono .bd., et quadrato
superhahunJantig maioris laterls, ut prediximus. Nunc ncniamus ad causaffi. l\Tulti
plicauirnus suprrius .24. per 2:1., ct hahuimus quadratum .hd.; que duplauimus, hoc
est addidimus SUj1Cr cum equalc illiusj ct sllpcraddimlls poslea .4.j hoc cst super qua
dratum .bd. superaddimlls Iignomon .s.t.u.; et sic lHdmimns .11M. "pro quadrato .pn.,
cuius latus est radix: illius: ergo .po. cst 34.; dc qua extracta .pq., scilicet .bc., re
manet .qo. to., cui el{ualis est recta .cf.; ergo cl cst .fO., ut predixi. Possumus etiam
aliter ad notitiam supradictornm laterum dCllenire. Videlicet ut ponas latus minus
rem. Eritque latus longills res ct duo; quibus extractis de .24., remanent pro dya
metro .22., exceptis duahus rebus. muitilllica rem in 5C, erit census et rem. et duo
in sc, erit ccnsus et 4. res ct 1Il1.

or dragme: quihus in unum coniunctis, erullt dun
census et .4. res et .4 dragme, que ecruantur quadrato (lyamctri, scilicet mliitiplica~

tioni de 22, cxceptis duaLus rebus in sCi que multiplicatio cst 4 census ct .484, exceptis
.88. radiciLus. Rcstaura ergo radices, et oppone duos ccnsus ct 4 dragmas, et inncnies,
92 radices equari duohus censibus ct 480. Hedige ergo hec ad ccnsuUl unum, et crit
census et 240! que Nluantnr 46 radiciLus et cetera. Vel pone Jatus longins rem,
eritque latus Lrenius res minus duo; que extrahe de 24., remanent .26., exccptis dllUbus
rehus: et operare de inde ut supra; ct inuenies, census et 33G cquari 50 radicihus.
81 autem dynmeter addidcrit super latus maius .2., et maius super minus totl(lem; et
uis scire dyametrum ct qnoJque latus. Semper cum supcrhahundantie laterum ernut
equales, multiplicahis ipsam supcrhahundantiam per 5., et halJchis dyamcLruffi; ct ipsam
l)cr ..t., ct hahehis longius latus; et ipsam IJCl" 3, et habeLis hreuius. Yerbi gratia: su
l)crha~undantia quid em latcrum cst .2.j qui1us multiplica tis per .5. et per .4. et per. 3. ,

egrcdlUntur .to. pro dyametro, et 8 pro latere longiori ct G pro hreuiol'i: et hee contin
gunt llroptcr quadrilaterllnI parte aItera long:us; cuius latus Jongius cst .-$., IJrcnillS .3"

d)'ameter qtlO(IUC .5.: horum quidem laterum superhabundantia cst unum. Quare sieHl
.1. crit ad quam uoluel'is superhabundantiam, ita hee tria latera ernnt ad latcra iIliu.IIi
IHnte altera IOllgioris, (Ie quo superhahundantia aliqua data fuerit. Vel'bi gratia: si
,I;uperhabundantia erit .3.; quia 3 tripla sunt de uno, ideo tril)la erunt latera ex la
lerihus. predictis, scilicet dyamcter crit .us.; latus quoquc maius .f2., minus autcm .!J.

Vndc S1 proponatur, dyamctrurn esse .20.; et uis seire superhahundantiam laterum, di
uidc .20. per .5., cxibunt .4 .• que sunt su pcrhahundantia laterum: quam multipliea I)cr
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.4, et per .3., erunt .tB. et 12, que sunt latera. Item latus longins sit .20.; diuide ergo
ipsum per .4., quia quaternarius est similis latcribus longioriblls et 3 Lreuioribus et
3 dyametris. lJiuisis ergo .20 per .4., ucniunt .5. pro supcrhahllndantia; quam multipliea
per .3. et I)er .5., ucnient .i5. pro latere }lreuiol"i et 25 111"0 dyametro. RUl'suslatlls
hreuius sit .f8.: diuide ergo ipsum per .3., exiuunt .(j. pro superhallUndantia laternm;
quam multi1lliea per 4. et per 5., uenlent 24 pro latcrc longiori, et 31) pro dyametro.
Nam si supc,·hahundantie inel[uales Ifllerint ut in (luadrato, in quo proponitur, dya
mclrum atldere.1. super latus maius, et maius supra minus .7.; tunc operahimus per
alge})ram: ponemus siquidem latus hrcuius rem, rrit'Illc latus longins res et 7; et Jya
meter crit res ct .8.: multiplica iLaquc rem in relll, fneit censum. Et rem, et .1. in se,
[aeit ecnsum et f.4 res et 49 dragmas; qui bus insimul iunetis, erunt duo cenSHS et
U res et .49, que equanlur quadrato dyametri, scilicet multiplicationi unius rei ct
8 in se; que mnltil)licatio est census ct 10 rcs et 0-4.: toIle ergo ah ut....lqUC parte
ccnsum et 14 res ct ...HI., l'cmanebit census, (lui eql1atur duaLus raJicihlls et f5. Quare
media radices, ueniet .1.; quod multilllica ill se, crit .1.; quod aade eUIn .la., erunt .t6.:

super quorum rad.iccm, scilicet super .4., adde mcdietatem radicum, crunt .5, Clue sunt
minus latus: super que aude .7., crunt t2, que sunt maius latus: super que adde .J.,

crunt .13, que sunt dyamcter. ITE}I malUS latus addit super minus .7.; ct dyametcr cst
.f3.; quantum cst ergo (IUO(IUC lalus: (luadratllm itaqllc sUj)erhahuudanti£ ex quadrato
dyametri ahiee, scilicet 4Q de t60., remancbullt .t20.; cuins dimidium, scilicet 60., est
area. Exempli causa: adiaceat recta .ab. e'lualis duolms laterilms; ct sit .bg. equalis
minori latcri, rcmanet .ga. equal is maiOl'i; et sit .ae. 7., in quo maius latus .ag. Sll

llerhahundat minus .bg. ; crgo .gc. e:plalis est rccte .gb. Constitmllul" itaque super
rectam .ab. t~tragonum .ad., et cxplcatur figuraj nit quidem latus tetragoni gl.:. recta
.gb., llOc est .gi.; Jatus quoque tetl'agoui Itf. est recta .hi. uel .i(., que sunt cCluales
rccte .ag.: sllplementum ergo .ai. est crluale (Iuadrilatero dato, quia constat ex reLtis
.ag. et .gi" <pIC sunt equales duobus laterillUs dati quadrilateri. Et suplementnm .id.
l~st C([uale supIcmcflto .ai.; ergo suplementa .ai. ct .id. tlupla sunt arcc dati (j1tadri
Jalerij (;rgo duplurn UfCC cum tctragonis .hf. et gk. est ctpwle tetragono .ad. Sed duo
tctragona .hf. ('t .gk. sura cCIualia cp.1adrato dyametl'j; crg"O suplcmenta .ai. et .id. cum
quadrato dyametrj dati l)arte aItera IOllgiol'is equalia sunt tctragona .ad. Sed tctra
gonum ad. cum eo quod a recta .ftc. (lescribihll' duptum est tetragonis, (Iue l1e'icri
huntur a rcctis .ag. et .gb. Sed ea que de,"iCrilmntur arcctis .ag. et .go. e'lualia sunt
tetragono dyametri. Ergo duplum tetragoni dyametl'i cquale est tetragono .ad., et ci
(Iuod a recta .ac. dcscrihitur. Sed semel tetragollum dyamctri Cfluale cst tetragonis .hf·
('t .gk.; remanet ergo tetragonum dyametri equale suplementis .ai. ct .id., et tetragono
(luod arecta .ac. Quare cxtraximus tctragonum, quod est arecta .ae.,scilicct .<i9.,ex qna
drato dyametri, ct remanscrunt Hilhis .i20. pro sllplcmentis .ai. et .id.: quorum dimidillffi,
scilicet .60., cst area .ai. quadrilateri, quod est elluale dati quatlrilateri. ergo area dati
'Iuadrilateri cst .(iO,!ut }lTedixi. Sed ut halJeas Intera, dices: aream cst 60; et mains latus
addit .7. super minus; fae ergo ut sU111'a docuimus. Aliter pone Jatt~s minus rem j
~ritclue latus maius res et.l.: multiplica ergo rem in re, ct rem et 1 III se; et .adde
ea, et erullt duo census et 14 radices et 49 dragmas; qlle oppone quadrato dyametn, ('t

habehis quod llueris.
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ET si proponatur: est quadrilutcrum longins altera parte, cuins dyamctri propOl'tio

ad ipsius longitlldinem cst sieut pl'Oporlio longitudinis cius ad eius latitudinem, ctiam
dyamcter est to. In hac autcm diuidcndc sunt .to. secundum mediam ct extrcmam pro·
portionem; et quod medic propol'tioni ceciderit, e1'it minus latus; ipsumque 11cr .w mul
tiplicandum estj et ipsius multiplicationis ra{lix erillatus longills: vcrbi gratia: aelia·
ceat trigonum orthogonium .(lbg., sciliceL dimidium qlladrilateri partc altera longiol'is,
cuins dyumcter est .ag., latus longius .ab., hreuius qUOt[UC .bg.; ct Ill'Oll'almtur super
.ag. cathctus .bd.; ct sit sieut .ga. ad .ab., ita .ab. ad .bg. Et quoniam recta .bd. ca~

thctlls cst super rectam .ag., trigona .bdg. et .bda. silli inllicem simiEa sllnt, et toti
trigona .abg. Quare cst sieut .ga. ad .ab., ita .ba. ad .ad. Sed sicut .ga. ad .ab., ita
.ab. est ad .bg.j ergo recta .(lb. ad rcctas .bg. et .ad. eundem habet propol'tionem.
Quare recta .ad. reele .bg. cst equalis.lLem (luia trigona. .nbg. et .bdg. sibi inuiccm
similia sunt, cst sieut ago ad .gb., ita bg. ad gtl.; na\n .bg. cf}ualis cst recte .ad.: cst
ergo sieut .ag. ad .ad., ita .ad. est arI .dg. Ergo .ag., scilicet .10., diuisa cst secundum
mediam et extremam proportionemj et est media, scilicet maim pars rius .ad., cuius
minus latus qucsiti parte ahem lungioris, scilicet .gb., iacet equalis. Nam ut inuenias
quantitatem cius, secundum Euclidis rcgulam, dimidiulll de .10., scilicet .5, in se m111tlpli
ca.; et quod prollenerit adde cum (}lJaurato 1inc(~ .ag., scilicet cllm .l.00., crunt ·.t25.; de
cuins Tadiee abice .5., scilicet dimidium linec .ag.; ct SlC llabchis pro minori latere,
scilicet pro linea .gb., radicem de .125. minus .5. :r\am ut habeamus mains latus .ab. \
Quoniam cst sicut .ga. ad .ab., ita .ab. ad .bg,; crit quidcm superficies .bg. in .ga.
cqualis qlladrato linee .ab. Quare multiplica .ag. ill .gb., scilicet 10., in radicc de .125.
minus .5, et egrcdietur radix de 12:)00 minus .50. pro latere .ab. Proccdnnt mnIte ct
diucrse qucstiones ex laterihus ctiam et ex dyametro, seu ex area supratlictorum duorum
'luadrilatcl'orum, quarum soilltioncs, per ea (PlC dicta sunt, poteIis inucnirc.

lncipit pars secunda tertit di/l'erelllif!..
IhLlQYI ql1itlcm quadrilateri in 11110<' partes dinicluntur; in prima quorum suut rum1Ji,

qui omnia 1111."" latera sibi inuiceID eqnalia hnhent, .,;;ed angulo.,;; minime rectus habcnt .
In secnnda f[uidcm sunt rumbi, idesL qui tantUTIl hallent latera opposita silJi inuiccm
eflualia ct cquidistantia, nee non ct angulos oppositos eqmllcs hallcnt. In tertia sunt
campi, qui duo lalera hahent eqnidistantia, sed non equalia: qui diuidllntur in 1I11. 0r

genera, secundum (plOd inferius demonstra})imus. In (l'larta nero snnt diuersilalcl,j
campi, qui nullam et]uiJistanliam in corum lateribus hahent.

Incipit de rumba.
SIr Humlms .a.b.e.d. hahcns in .singulis laterihus pcrticas l.3.; cumq"c hunc mcn~

surare uolumus,oportet nos hallere notitiam unius dyamctrorum. Esto itaqnc dyamctcr
eius breuius .bd. l)erticarum .10. Erit itaquc rnrnJlUs .a.b.c.d. ah ipso dyamctJ'o in duo
trigona erTnalia diuisllS, (Iuorum unumtluod(ll1C cst cquiCI'Ul'ium. Nam duo latcra, rIlle
suut .ab. ct .ad., duohus latcrihus .eb. et .cd. c(IuantLll'; et comuuis corum est .bd.

Quare angulus, qui sub .bad., angulo, (pli sllh .bed. cst equalisj et tatum trigonum
.abd. tali trigono .cbd. cr{llntUI', Ergo si aream huins rumbi habere uolumus, dupli
cabimus arcam trigolli .abd. uel .bed.; et sic hallchimus pro}lositl1Ill. r\arn area tl'i
goni .abd. colligitur ex durto catheto .ae. in dimidium hasis .btl., lit in trig-oHi_" dc-
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hEJJ cst pars altera longior, cuills {lyameter cst .20.; et i£1 quod addit dyamctcr super
latus mains non cst equale ci quod addit maills ,<;upcr minn.". Quantum est ergo fJl1od
que latus. Inucnias quidcm aliquod quadrilaterum, cuins latera ct dyamcter sit ra

tionabilia; ct augmen tum ip.'Iiu.'> non sit equale. Sitllue supradictum qnadrilatcrum, cui
latus minus cst .5.; maius quoque cst .12.; dyametcr quidcm est .13.; que .13 hallCas pro
anteccdentc, cum ponatur dyametrum esse .20. Quare multipllcahis 20 per 12,ct 20 per 5; et
diuidc utrarn'1ue multiplicationem per 13, ct hahehis mains latus -{'-:;, 18., minus quoque
!3 7. I<:t si mains latus fuerit .20.; et uis inucnirc minus latus sen dyamctrum; tunc
multiplicahis .20 per 5, et 20 per 13; et dinid('s utramquc multil)licationem l)er 12; et
l1ahe1is minus latus -} 8.; dyamcLrum (Iuor]llC .~. 21. RurSllS minus latus sit .20.; tunc mul
tiplica])is .20 per t2, ct 20 per 13, ct diuidcs utram(!ue lllultiplicationem per 5.; uel
quintam de .20., scilicet .4., multiplica per:l2 -ct per 13; ct inUClllCS, lll<lillS latus esse
48., et dyametrmn .ii2. Sed nt in similihus sanins procctlcre ualeamns, quec1am adiaceant
demonstranda. Videlicet ut snper rpH'mlihet datum ll11rnemID doceamus 3l1dcre qlla
{lratum numcrum, ct proucniat numerus quadratus. Esto datns numerus .a., oIJortet
SUlleI' nnmerum .a. (jlJadratum nLlffiCrUm addcre, et earum Summa fiat quadrata, hoc
est quod Ila1eat radiccrn. Innenias quidem duos numeros inc(runles, qui insimul mul
tiplieati faciant numernm .n. : sintfIlle .bg. gd. ; et diuidatl1r .bd. in duo equalia
super punctum .e.; et (luoniam numerus .bd. diuisus in duo crll13lia super punctum
.e. ct inequalia sUI)cr punctum .g.; crit mllitilllicatio .dg. in .gb. c.um C}uadrato nu~

meri .ge. cqllalis quadrato .de. Sed multiplicatio .dg. in .gb. nlllllCl'Um .a. facit; ergo
numerus .a. cum quadrato numeri .ge. eqnatur qlladrato onmeri .de.; quotl oportebat
faeere. 81 autcm unum ex lateribus qnadrilateri contioentilms angulum rectum datum
fuerit; et uis alilld latus, nce non et dyamctl'llffi in numcris inucnirc; et sit o.atum
latus .13., multiplira jtaquc 13. in se, erunt .1G9., 'Iuc siut linea .ab.; et inueniantur
duo numeri, qui insimul multiplicati faciant ll11mCrUrn .ab. Sintquc ab., ct unitas
,bg. Num ducta l1uitate in quo nis nmnero, idcm proucnit numerus; ergo multilllicatio
.bg. in .ba. numerum facit y scilicet .1G9.:diuid<lturque numerus .ng.in duo equalia super

punctum .d., critquc .gtl. dimidium ex .ag., scilicet .85., qne cst dyamctcr; remanchit
.bel. 84., quod esL alilld latus. Et (plOniam infmitos duos inequales numeros tamen cum
fractl.ouihus I inncnire possimus, quorum superficies cnntincret numerum .ab. lnflllita
(luidcm latera cl dyamcLri inueniri p05sunt conuenicntia data latcri. Verum 5i pro~

ponatur, dyamctnml esse 34j et uis latera inneulre. Dnplica (luidem 3.', et egrediatur
iude numerus .ef., scilicet .68.: ct diuidatur .r{. in duo cllualia super punctum .g.,
eritCJue .gf. 34.; ct sumatur slliler 11lUnCrllm .ef.' llUnctns .d., d sit propol,tio .fd. ad .de
sicut aliquis qundratus nnmeru,~ ad aliqucm qmalratum numerum. Sit itarIne .fd. -4.,

remanc1it .de, G-': ct rluoniam .fd. et .de. hahcnt l)TIlllorLinnem tllladratorllm ex .ftl.
in .de., cgrcdietur fjltadratus numerus, scilicet .2M]., quorum radix, scilicet .Hi., erit
unum latns; rcliqllum crit .dg., (lund est .30.; dyameter autcm .gl, scilicet .34. hem si
dicfum fuerit: augmcntmH llyametri super latus longins cst equalc augmento longioris
super brcuius; cL mnltiplicatio augmenti in dyametrum faciat .20. Supradicta ratione
dinide .20 per 5, egrediuntur .4., quorum radix, scilicet .2., est augmcntum; multiplica
('rgo augmentum in .5. ct ill .4 et in ,3, ('t hahehis dyamctrum .10.; latns qnoque
mail~s .8., minus Hero .6.
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monstratum est. Quare si multiplicaurrimus cathetum .ae. iu totum .bd., neniet tln
plum 31'ee tl'igoni .abd., hoc est area rumhi .abed. : cadit itaque cathetl1s .ae. in
medio .bd., cum c<fuicl1l1'ium sit trigonum .abd. Quare si notitiam eius habere uis,
extrahe quadratum lince .eb. ex '1uad1'ato lince .ab., scilicet .25 de 169, remanebunt 144.;

quorum radix, scilicet .t2., est cathetus .ae.: propter eadem ergo ct cathetus .ce. est
similiter .12.; ct cst .c.e. recta in directo recte .ea. Cum anguli .aed. et .dec. sint recti.
Quare dyameter cst recta .ac., et cst .24. Ergo area rumbi .abed. colligitur ex multi
plicatione dimidij dyametri .ae. in toto dyametro .btl.; que mu!tiplicatio est .no.: si
militer si data fucl'it dyamcter .ac. 24 perticarum, inucnimus sicluidem pel' il)sum su
pra{licto modo dyametrum .bd. Quia equicruria sunt tl'lgona .bac. et .dac., et snut sihi
inuiccm c'1ualia. Quare si ex potentia Jatcris .ba. extraxerimus potcntiam linec .ae.,
seilieet .144 de 160, remane1unt .25. pro 110tentia catheti .be.; ergo .be. est .5. Quare
tola dyametcr .bd. est .fO. Et '1uaniam si multiplicauerimus cathetum .be'l)cr dimidium
basis I .ae., egredictur nobis area trigoni .abe. Quare si multiplicauerimus cathetum
.be., scilicet dimidium dyametri .bd., in tatum dyametrum .ae., reddetur nobis area
totius rumJ)i .abed. Nam lllultiplicHtio .be. ill .ae., scilicet .5. in .24., faeit .120., quod
est area rumhi .abed. Ergo area omnium rum10rum colligitur ex multiplicatione unius
dyamctrj in dimidio alterius; et hee cst regula ulliucrsalis in ipsis.

N}'~I 8i propouatur quod maior dyameter sit 24., minor quo{Iue .10.; et uis scire latera
rumbi. Quadrata mcdictatis dyamctrorum, scilicet lincarum .ne. et .eb. in unum con
iunge; quorum radieelll, scilicet .f3., haheas llro uno quolJue latere. Possumus 'Iuidem
multas (Illcstiones ex: d)'ametris et cx area, eliam et ex laterihus rumhi prollonel'c;
que amnes reduci possunt au qucstioucs illius parte ahem longiol'cs, cuius latus lon
gillS cst mcJietas longioris dyametri rum]Ji : hrcuius quoque est IIlcdictas LreuiOl'is.
Quod quadrilatermll dimidium rumlli arec contiucrc proLahimus: protrahatul' itaque,

lit in hac alia cemitul' figura, .af. eqllalis ct cfIuidistans Iinee .eb.; et copuletur lb.
DieD quidem, quadrilaterum .ef. dimidium esse rumhi abed.; ct sunt latera eius cqualia
metlietatis dyametrorum ae. el bd. Nam .ae. (limiJium continet ex .liC., et .be. ex .btl.:
cst cHim trigonum .abd. dimidiuIU rumhi abed. Sed trigonum .abc!. equale est {Jua
drilatero .ef.; constat enim utrumquc ex durtn .{[e. in' .eb.; ergo quadrilaterum .ef.
oimidium cst rumhi .abed., ut predixi. Na!ll ({ualiter (plCstioncs rumbi ad quadrila
terum perducantul', quedam oe multis uolumus proponcl'c. Sf Dictum tibi fucrit: ag
gregaui uuos (ly~metro..'" et fuit .::4.; et rumhi area cst .f2.l). Quantum est ergo queqnc
dyametcr. Cum ltaquc dyametri sint .3-i.; dimidiuTll ipsamm, scilicet .ae. et .eb., sunt
.n.; et area <Illaurilatcl'i .ef. est .60.: ergo pel'dnxisti helile questiollem ad unam ex que.
Slionihus parte altera Jongim'is; ad cam uidelieet, iu qua pruponitur arcam esse .GO.,

et aggregationcIIl laterum .17.: ex quadrato (Illidem medic tat is .17, scilicet ex 1- i2, tunC'
GO, remanet ~ 12.; quorum radicem toile cx medietate .-li., I'cmancLunt 5. pro linea .be.:
rcliquum quod est usque in .17., est linea .ae.; ergo duplum corum, scilicet .24. et .10.,

sunt d),ametri. Item aggrcg'llio clyamctrormu sunt .24.; et mains addit super minus .u.
Quantum cst ergo area: tollc.u ct :U., l'cmanchunt .20.; quorum dimidium, scilicet .10.,

cst dyamitel' hreuior. Reliquum, scilicet .2-i., cst longior; multiplica quidem dirnidium
nnius dyametrorum per alium, et halJeLis aream.

• ,Iuplnm :.ru ... lin.~ .ai! • • Ifo],
4.1- ""r.o, lill. 24-U;f"6' 74, lin.
l-lI).

a

• 'g~",~aILli Oll";; .....,,'li ..·t .2.1-.•
:1',,1. 4.~ "<"C/Q. lin. 20.21·30; 1"'0'
j~, 1m. 32,33-42).

f "

\7\\
I

/ \
;' \b!\\t
\l;

74 DIS· JII.
RUI'SllS aggregaui duos (lyametros cum area rumhi, et pl'onenernnt .154.; ct maior

dyamcter addit super minorem .u. Quouiam duo dyametri rumhi equantur .1I11.0~ late·
rihus ql1aul'ilateri .ef.: pone latus brcl1ius rem; eritque latHS longins re." et 7.: mnlti
plica ergo rem in re ct in .i., proueniet census et .7. radices, que Sunt area Iqnadl'i
lateri .ef. Et quoniam quadrilatcrum .ef. dimidium conti net rumhi. Duplica ergo ccnsum
ct 7 radices, crunt dua census ct.t4 res, (Iue eqnantUl' rumbo: super flue atlde .4

reS et U-., scilicet qllatuol' latera, crunt duo census ct ts. radices et .u., que cflnantur
.f54.: toIle I'rgo ab utraquc parte .u.; et rcdi.ge ea ad censum unum, neniet census ct
9 ,radices, que e{luantur .70.: media ergo radiccs, erunt t 4.; que muhiplica in sc, ernllt
120.; que add(~ cnm .70, emnt i 90; de quorum radice allier ~ 4., rernanelmnt .5. pro
.be.; quorum dllplum, scilicet .to., cst dyametcr .bd.: quilms additis .u., erunt .24'1)1'0

dyametro longiol'i; a C(llilms dyametris usque in .tM. Tenmllet .f2O. pro arca. ADhuc ag
gregaui dyamcll'Um hrclliorcm, ct latus rumbi, ct fucrunt .23.; ct dyamctel' maior addit
super minorem .t.!-. Quantum est crgo latus, nee IIon ct IJueflllC dyameter. Quaniam
dyameter maior addit .14 super minorell1; ergo medietas dyametri longioris addit .7.

SU1)ef mcdietatcm lJl'euioris, scilicet latus .ae. super latus .eb. Ergo .be. cum .ae. addit
.i. super dpmetrum .bd. Sed .bd. cum latere .ab. SHllt 2:1; Cl'gO .be. ct .en. cum .ab.
sunt .30. Vnde talis cst hec {Iuestio. Aggrcgaui duo latera qlladl'ilateri cum dplmctl'O
ipsius, ct fuit .30.; et mains latns ad(lit super minus .i: fae ergo ut supra dictum est,
ct cetera. Item multiplicasti unam quam{Iuc dyametrllffi in se, ct aggregasti cas: et
quod prouenerit fuit .676.; et area cst .t20. Queque igitur dyameter quanta est. Aceillc
itaque quartum (Ie .676.; quia quadrata lincarum ;ae. ct .eb. fluarta pars sunt ex qua
dratis dyametromm; cum iJlsarum latera sint Jimidilllll ipsorum, exihullt .tG9., quorum
radix, scilicet t:l., est dyamctcl' quadrilatcri .el, scilicet latus rnmhi. Et quuniam ostel1
sum cst supel'ius, quod quadl'atum dyamctri parte altel'a longiOl~s aJdit super JlIplum
emhadi quadl'atum snpel'habundantit.; Jatcrnm ipsorum. keirco si ex:tmxcrimus cm
hadum rUlulJi .abed., quod cst duplulll aree quadrilatcri .(Jf., ex (Iuadrato d.rumetri
ipsius, scilicet .t20 ex .169, rcm:mehunt .49., (luornm radix, scilin~t .i., est supcl'hahlln
dantia laterum: ergo area fluadrjlateri cst .GQ" et 1naills latns addit super minus .7.;

(Iuantum est ergo quod<Jl1c latus, et cetera. hem llluitiplieaui maiorem dyamctrum rumhi
per minorcm, et prollenit 240.; ct maior dyamctcI' addit super minnrem .14.; quanta cst
ergo quelJue (lyametcr: ex multiplieatione qtlidem mcdietatis U!lillS dyametl'i in totam
aliam pl'ol.lcnit emhadum rumhj; ergo .240., scilicet mult-iI)1ieatio lInins dya.mctri ill
aliam sunt durla ex arcCl rumhi; ergo arca rumhi cst .120., Ilue t~st dnplnm Ul'ee qua
drilateri .ef. Ergo area '1uadrilateti .ef. est ·60. Ymle talis oritllr (l'lCsLio. Est quaul'i
latcrum }larte nltera longius, cuius area cst .GO.; et mains l<ltus utldit super mi'hus Ii.,

scilicet dimidium de .14., in quilms maio]' d)'ameter superhahtHulat minorem, et cetera.
Rurslls aggregaui dyametros, ct (illotl prouenit fuit .:14.; et ex mulliplicationc unins

dyamctri per aliam prouenerunt .240. Quanta ('st ergo (l'H'(lue d)'ameter. Ad hec fJllidem
ostcndenda, adiaceat recta .(lb. 3.(. perticarum; et sit diuisa in clUI) Nlua, et tolidem
inequalia super puncta .g.d.; et sit .ad. t~fIlw]is dramctm lJl'euiori; remanet ergo
.db. equalis maion .. Ex multiplicatione quidt'Ol .ad. in .db. cum qlladrato lincc .rig.
('~reditur quadratllnI tillce .gb., scilicet de .\,.\ (llWd ('st .28~.: ex quihus si extraxtTis,
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multiplicationem ex ad. in .db., remane1unt .49. pro quadrato .dg.; ergo .rig. est .7.;
quibus adtlitis cum .bg., erit tota .bd., scilicet maior dyameter .24.; remanet .da. 10.,

que cst minor dyameter. Itcru:m diuisi maiorem dyamctrum per minorem, ct egre

dictur ex dinisione i 2., ct area rumbi est .120.; quanta cst ergo queque (lyamcter.
Quoniam cst sicut totum ad totum, ita quelibet pars est ad eandem partem. Erit

itaque sicut maior dyametcr cst ad minorem, ita medictas maiOl'is ad mcdietatcm mi
norisj ct medietas maioris est mains latus quadrilateri .ef., scilicet linea .ae.; et me

dictas minoris cst linea .eb. 1 scilicet minus latus. Nam omoes numeri , qui hahent
unam et candem proportionem, si Jiuidantur maiores per minores, semper neniet idem

cx dillisione. Ergo si diuiserimus maius latus quadrilateri .ef. per minus, proucnient
similiter i 2.; ergo talis cst qucstio: area lluadrilateri est .GO., scilicet dimidium aree
rumbi; et diuisi maius latus per minus, et prouenerunt ~ 2.: et multiplica ita .1. !lCr
-; 2.; que multiplica per .60., eruut .144., quorum radix cst .12.; llue diuide per numeros

rroportionis, scilicet per .t., et per i 2., egrcdierttnr i2 ct 5., (-lne sunt latera quadri
bteri, scilicet dimidium dyametrorumj ergo maior Jyamctcr cst .24., et minor est .10'

Nam si unde hec procedant noscere uis, adiaceat unitas .a.; et t 2. sit .b.; multipli

centur .a. ller .b' l et prollcniat .g.; et sit minus latus lluadrilatcri .d., maius quoque
.e.; et area sit .f.; et quoniam ex diuisione maioris latcris per millus proucnit f 2. ;

est sicut .t. ad i 2., ita minus latus est ad maius, hoc est sicut .a. ad .b., ita .d. ad .e.
Quare ductus .a. in .e. est sieut ductus .b. in .d. Sit ergo multiplicatio ex .a. in .e. ,
uel ex .b. in .d. numerus .!t.; et .It. muitiplicetur in se, lwoueniat .1.: et multiplicetur
fluidem .d. in .f., et proucniut .k. : dieo, nurnerum k cillalem esse numcro .i. Multipli
casti quidem .n. in .b., et uenit .g.; et .d. in .e., ct ucnit .f.j et .g. in ,f., fecit .k. :
ergo numerus .1.:. factus est ex multiplicatione .a. in .b. ducta ill .d. et producta in .e.
Item multiplicasli .a. in .e., et proucnit .h.; ct .b. in d., ct proucnit similiter .!t.; et
ex .!t. in .h. factus (~st .1.: ergo.L factus cst ex multil)licatione .a. in .e. ducta in .b.
et producta in .d. Sed multiplicatio .a. in .b. Jucta in .d. et producta I in .e. ec!uatur
multiplicationi .n. in .e. dueta in .b. et producta in .d.; ergo .If. cfIualis est'.I., ut predi

ximus. Multiplicauimus cluidcm supcrius .a. in .b., et IlrOtlCllit~ 2.; que multiplicauimus
l)cr arcam, scilicet .g. per,f., ct habuimus numerum .k., hoc est numCl'um .i., qui fuit
.144.; de fluilm.c; acccpimus raclicem, que fuit .h.; (Inin. ex multiplicatione .It. in sc pro
uenit .Lj ergo .It. est .12. Et quoniam ex .fl. in .e. IJI'oucnit .It., scilicet .12. ; et .a. est
.1. Ideo diuiRimus .t2 per 1., scilicet .h per a, prouenit .12., quod est .e., scilicet maius
latus. Item ex b. in d. pronenit .h., scilicet .12:; et best %2. Quare dinisimus .t2, sci
licet It, per b, scilicet pCI' ~ 2; et habuimus .d., scilicet Illinus latus, qnal! fuit .5. Nam
S1 arca,~cilicct I, cssct .100, tunc k, scilicet .J .,eS'ict .240., cllius radix: est .h. Sed 240. non
habet raJicem; vnde cum non possumus diuidcre .Il. ller .a. ct pel' .0., acr.iIlicmns qna
d1'atos corum, ct in jpsis diuidemus numcrum.J. Vel aliter accipicmus IJroportionem in
sanis numcris, quam halwt unitas .a. ad .b., eruntclue .5. et 12. Sit ergo .a. 5., ct .b. 12.,

et .g. .GO. Quare .k. ud I erit .GOOO.; [lue diuidemus per quaclrata l1umerorum.a ct b.,
scilicet per 25, et per U-L, egredietur per maiore latere raJix duccntomm quadraginta;
minus uero erit radix de ~ 41. Vel aliter: pone latus minus rem, eritIne latus maius

,Juc res et dne quinte rei: multiplica ergo rem in Juabus rebus ct Juabus quintis, enmt
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duo censuS et due quinte census, que cqnantllT :::tree date. Sit ergo area data .100.;

(Iue diuidc per ~ 2., pl'ollenict ~ -il; (Inorum radix est .d., scilicet latus minus. Et ql1o

niam cst sieut .a. ad .b., ita d. ad .e.; nit ita<Iue sicut ({uad1'atus Ilumeri .a. ad qua
rtratum Humeri .b., ita (luauratus quantitatis .d. atl qnadratum quantitntis .e. Quarc

multiplica quadratum numeri .b. per quadratuID fluantitatis .d., scilicet .144 per i ..fl. j

et multiplicationis summam dillide per quaJl'utum nllmeri .a., scilicet ller 25, cgrc
dicntur .250., quorum radix cst latus maius.

lneipit de rumboide differentia secunda.
RnlBolDEs <Iuidcm est ligura paralilograma hahens tantum latera opposita, ct an

gulos ut diximus equales. Cumquc hanc metiri uolumus, protrahcmus in Ca rlyametrum,
ller quam figura dinisa crit in duo trigona €rJualia. Qual'c si cathetum unins per totam
)laSCID, scilicet per dyametrum ipsius multiplicaucl'imus, reddct arC<llU totius rumbui
dis. Ad cuins rei euidentiam sit romhoitles .abed. habcns in singu1is lateriLu~ .ab et
cd. perticas .30., que silli illuicern opposita ct cquidistantia snnt. Rcliqua uero (Iuo

latera .ae. et .bd. similiter stmt eflualia et clluidistantia, continentia in uno quoque latcrc
perticas .t3.: ct sit dyamcter .be. pcrticarum .37.,:i [Ina rurnl)oitlcs .abed. in duo erlualia
trigona diuislls est, IJne sunt .abe. et .dbc.; lllrumqnc ipsorum est ampligolliuIn propter
potentiam dyametri .be., que cst maior dllabus pDtentijs laternm .ba. et .ae., uel .bd. et
.de. Supra hascm qllidem .be. lU'otrahatur cathetlls a puncto .a. in trigona .abc; sitquc
ae.; et multiplicabis cathetum .ae. per baselll .eb., ct habeLis aream totius rumboidis I
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abed.; vel inueuics eathetum .elf. in trigona .bcd. super hasem .bo.; ('t mlllti

lllica])is ipsmu rathctum .df. per ]l;Isem .be., et hahebis similiter emlJadum rorn·
hoiJis .abed. Verlli gr3tia : Rnmhoic1cs .abed. est duplum trigono .bcd., cuius tri

goni area colligitur ex multiplicalione cathcti df in climic1ium hasis .be.: (Iuarc mut
tilllicatio catheti d/. per totam hasem .be. facit duplnm aree trigoni bde.; ergo facit

aream totiu.'i rumilOiclis, qui cst duplus trigoni .bed. Nam utram(luc cathetum .rle. ct
tlf. inllcnies esse perticas H- 9. Qni1ns H9. multiplicahis per dyametrum .be., scilicet
Fel' 37, ,'l(ltlunt pcrticas ;)60 pro area totins rumlJOidis .abed. Similiter si extra tri
goumu .bed. cathctum .bg. protraxeris supra hasem .eg.; et lUultiplicaucrimus ipsum
cathcll1lU .bg. per basem tIigoni, scilicet per lineam .cd., hahebis cmhaclum totins rum

lloidis .abed. Item multiI)licato catheto .eh. per hasem .ab., reddet eiusdem rumhoidis
emhadum. Reperitur autcm utraque cathetus per regulam, quam superius in trigono
ampligonio demonstrauimus. Verhi gratia~ extractis potcntijs laterum Ca et ab, tlcl
bel ct dc., !'\cilicet 169 ct 900. de potentia lateris .be., scilicet ex 1369., remanent 300j
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cuius dirnidiurn si diulsurn fl1erit rer basem .cd., scilicet Ilcr 30, rc(hlit .5. pro ([uan

titatc .dg. ud .ah.; cuius pOlentia, scilicet .25., extracta ex potentia .btl., scilicet de
.t60., remanet .144.; cuius l'adix,sciljcet .'2., est cathetus bg. Quo rnultiplicato per bascm

.cd., scilicet 12 per :JO, reddunt perticas .360 pro embado dicti rumhoidis, ut supcrius

inuenimu.s. IIluestigatur si(IUid('lU huius rumboidis arca per duos alios catllctos, qui
sunt .di. ct .ak., 'lui rellel'iuntur pCI' dyametrum .ad. et per latera rnmhoidis. Quia

]1l'ot1'acto i1JSO dyametro rcsoluitur ipse rumboidcs in duoI)us trigonis oxigonijs, lIt in

llac alia figura depingitur, fJuorum UUllm cst trigonum .acd., aliud .abd.; et cst ca

thetus i d" uel .ak. pCl'ticarum .12.: et notandum quia alJ .fl. in .i., ubicumlp1C cathetum

protraxcrit infra l'umboidem inter k et d., super lineam .lui. cadet. Nam casus catlleti

illills poteris inuenire 11er ea que in trigonis oxigonijs diximus, uel CHIll lcnsa quc
madmodum in triangulis docuimus. EST cnim quandof)uc rurnboides, qui pcr lJreuiorem
dyametrum resoluitur in cluohus trigon is orthogonijs, ut rumhoiJrs .bede.j cuius .be
ct de. lah~ra sunt 11crticarum 35. j rclifJlW nero dno latera .bel ct ceo perticarum .37.;

dyamctcr quoque .be. hrcuior sit perticarl1lll 12. Dico quidem. rumhoidem .bede. di

uisum esse in duo trigona orthogonia propter potcntiam linee .ee., que equatul' po
tentijs Iinearum cb ct be. Quare rectus cst anglllus qui sub .cbe. Similiter repcl'ilul'
rcetus qui suh bed. Et est cfIuale trigOllUJU .ebc. trigono .bed. Et quoniam cx mnl
tiplicatione catheti .be. in hasem .ed. dimidiuffi colligitur area trigonj .bed. 5i rnultipli
cajuerimus itaque .be. dyametrum in .ed. latus, haJJehimus perticas .420. pro emhado
totins rurnboidis .be.de.: similiter fit rumhoides, qui per unamquamque dyametrurn
diuiditur in duo]ms trig-onis ampligonijs.

Incipit de figuris que !Labent capita ahseisa de fjuibus lIlI."r sUllt genera
in differentia prima.

PRHIVitI genus tCl'tiE diffcrentit camllUrulll quadrilaterol'um, qui hahcnt duo latera

cquidistantia ct incqualia, est figura, que cque caput ahscisa dicitur, cuius rcliqua
dUl? latera cqualia sihi inuicem sunt, ut quadrilaterum .abed., cuius latus .ab. est

pertice .8.; et est equidistans lalcri .cd., quod latus cst pertice 18; quodlibet relifluonun
.ac. ct .bd. sit pcrtice .13. In hac aut figura lutus .a.b. capitis ahscissio, et latus .ed.
~bsc.iss.io. hasis appeHatnr. Cuius figure embadulll colligitur ex multiplicatione catheti
1Il dlmldlO laterum .ab. et .ed.; et cathetns ducitur a capite in basim. Vndc si a puncto

.a., uel a p~n~to .b ca.thetum su~~r hasim .ed. erigcre uolueris; abseisio capitis, scilicet

.8., ex ahsclsslOue Lasls deme, sCllIcet de .t8., remanent 10; euills dimidium, scilicet .5.,

crit. casus .ee. ucl .d/.: :i pml~to cuim .a. cathetns cadit super .e.; Ii puncto uero .d.
cadIt s~~er .f. Quare $1 potenham .ce. ex potentia .ae., uel potentium .df. ex -potentia
.bd.,.SClhc~t .25 ~le 169 cxtra~eris, rcrnanelmnt .144.; cuills radix, que est .12., est per~
pendlculans .af!. ucl.b/.: qmbus .t2. multiplieatis in dimidium IatefmIl .ab. ct .ed., sci

licet in _dim.i(linlll. de .20., ]lOC cst in .13, reddcnt .156. pro emhado ipsins f[uadrilatcri
.abe.d. "erIli gratia: protractis cathetis .ae. ct .bl. efficitur quadrilatcl'ulll parte altera

l~uglUs .ae/b.; CUillS area c.olligitur ex multiplicatione catlleti .ae. in e/., cflualis cst
hnet:; .ab.;. ergo .er est pertlce .8. In quilms muhiplicatis pertieis .12. catheti .ae. red
du~t pcrtlcas .96. pro crnbado qua?rilateri .ae/b.: quo quadrilatero extracto ex 'lua
dfllatcl'O .abed., l'rmauent duo tngona orthogonia et equalifl, que sunt .aee. N .bld.:
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multiplicatio enim cathcti .ae. iu dimidium .ee. reddit aream trigoni .aec. Quare mul
tiplicatio [inre (le. in totam .ec. reddit cmlmdum duorl1m tl,jgonol'Uffi .aee. et .b!d.,
que mnltiplicatio est .60.; (Iua addita Cum 96., scilitet cum cmhado quaJl'ilateri aefb.,
rcddit .ISG., ut prcdixinlUs 1)1'0 area quadrilateri .abed. Nam si dyametmm .da. uel
.cb. inuenire uoluel'is, potentiam linee .de. uel .cf., scilicet .t69. cum potentia catheti
.ne.uel .bf., scilicet cum .t44. addc, crunl 313.; cuius radix est longitudo dyametri .da.
ucl .be. ET si punctus in quo se intersecant dyamctri hahere uis, aduc caput cum
base, erunl .26.; que in se multiplica, Crullt 676. Item caput .ab. in se multiptica, cmnt
.64.; ct lJasis in se, erunt 324.: multiplica ergo .64. per quadratulU urlius uyametrol'um,
scilicet pCI' 313, et diuide 1 summam per £176.; uel quurtum de fi-l , scilicet .16, muILi
plica per 313, et diuide pCI' qllartum de 676., hoc est per 169., exihnnt _3ITi~3- 29.; (IllO

rum radix est linea .ag. uel .bg. Similiter Tllultiplica qU:ll'lum de 324., scilicet 81. 1)Cr
:H3; ct diuide summam per quartum de G76., scilicet per .169., et habebis qUUtlratum
linee .ge. uel .gd. £t nota, quia ideo acccpimus quadrata prcdictal'lUIl lillcal'um, 'luia
313, scilicet quadratum twius dyametrornm non habet radicem. Nam si dyameter ra
tionabilis essct, multiplicauisscmus cUm per 8 ct per 18~ ct diuisisscmus summum Co

rum per 26; et sic haLercmus abscissioncs (lyametrorum; (Iue omnia uolumus geume
trice demonstrare. Quoniarn recta .ab. cCluidjstalls est lillee .cd. Simile est ergo tri

gonum .agl). trigollo .dge.; et est angulus .abg. angulo .gcd. efIualis; el angulus .bag.
angulo .gde. Quare cst sieut .ab. ad .bg., ita .dc. ad .eg. ; et pcnnutatim cst sicut
.ab. ad .ed., ita .bg. ad .ge. Similiter est itel'um sieul .ab. ad .ed., :ita .ag. ad .gd.
Est enim ab ex cd t.j quare .bg. ex .gc., nel .ag ex gd. sunt similiter ~. £t '1uoniam
([ue disiuncte proportionales sunt, et coniuncte proportionales eruut: est ergo sicut
.ab. ad. Se et ad .cd., hoc sient 8 est ad .26, ud "' ad 13., (lui minimi sunt mmdem

prop0l'ti<lnem haLcntcs, ita bg. cst ad totam .be., ct .ag. ad totam .ad.; ergo .bg. est
ex be fJ. , ct .ag. ex .ad. similiter cst~. Quare si ratiocinata ex Jyamctro .be. ac
Ci!lCremUs -A., halJcremus lincam .bg. ucl ago RelifJl1um nero .gc. nel .gd. esset Ti. ex
toto dyumctl'o. Sed quia quadratnlll dyametl'i, scilicet ae .313., l'adicem non habet, ac

ce!limus lluadl'ata (le 4. ct de 13, scilicet Hi ct t6!); ct mllltiplicauimus 16 per 313, et

diuisimus per 11]9.; quia cum csl sicut ab, ad se et ad cd., ita bg. ad be.; crit it'HllH~

sicut quaoratum linee abo ad quadratnm snmmg iUllrliollis linearllm .ab. ct .cd. I

scilicet sicut 64. cst ad 676, ucl sieul quartllm dc 0'\. est ad quartum de 676., scilicet

Hi. ad 16[1, ita quadratum line t bg. est ad quadratnm dyametri .be., scilicet ad 313.;

ct in eadem proportionc cst quadl'atum linee .gc ad quadl'Utmlllille(~ .ad. Quare fecta
{(g. equalis est ..cete .bg.; hahcnl enim eandem proportionClll ad cqualia: et (Juoniam
(:um de equaliLus equalia tolluntur, que remanent sibi inuic.em cqualia sunt. Equalis
cst ergo r(~cla .ge. rcetc .gd.; ct habent proportioncm ad totum dyametrum, scilicet ad

radicem de .:113.: sieuL .cd. habet ad se et ad abo rectam. Que propol'tio est sieut .9.

ad 13. Quare proportio quadrati linct .ge. uel .gd. est ad 313., scilicet ad quadratum
(lyamctri, sieut quadratum de .9. est ad quadratum de i3 , scilicet sicut .81. cst ad i6!).

Quare multiplieauimus superius S1 per 313, et diuisimus per 169, et hahuimus (luadratum

Jinet .gc. uel gd.; que oportebat ostendere.
NAll si linea .ea ct db. in partes .ab. llrotrahantur, donce ad punctum .It. con-



currant I, ut in Ilac alia figura, in qua quadrilaterum abed transmutatur in trigono
hed.; et uolueris scire quantitatcm Iinee .alt. ncl .bh. Dilllidium capitis ex dimi(lio
ahscissionis- hasis extral~e, scilicet .4. de. g.; super reliquum uero, scilicet super .5., diuide
multi!Jlicatiollcm dimidjj abscisionis capitis in lincam .ea., scilicet de .4. in t:::., exilnlllt
~ 10. pro quantitate linee .ah. nel .bh.: et si multiplicaucTis eadem 4 per cathetum
.ae., scilicet per i2j et diuiseris per 5., exihunt i 9 llro catlleto trigoni .!tab., scilicet
pro linea .ilt.: qua protracta uS(Iue in Imnctum .k., erit tota linea .ltk. cathetus tl'i
gonj .!ted.: et quoniam in trigono .hed. protracta cst quedam recta ab equidistans
basi cd., erit trigonum .hai. scilicet trigono .!led., hoc est qnod hallent equales angulos
adinuicem, scilicet angulus .!lab. angulo .lied., scilicet exterior illteriori erIualis cstj et
angulus .hba. angulo qui ad .d. similiter equalis est: comunis auten), angulus) qui

SId} .ahb. Similia uero trigona circa equales anguIos hahent latera pl'0IJortionalia, ut
in geometria dcclal'atur. Quare sicut latus .lw. est ad .ab., ita he cst ad .ed.j et sicut
hb est ad .ba., ita .ltd. est ad .de.: permutatim ergo si<:;nLha. cst ad he., ita hb.
cst ad lui., ct .ab. ad .cd. Rursus sicut .ab., scilicet basis trigoni .!tab. cst ad bascm
.cd_, ita latus .lta. est ad latus .hc., et Itb. ad hd, nee non et cathetus .ih. ad ca
tllctum .ltk.; ergo que pars est .a b. ex .cd., scilicet .s. de is., eadem pars erit .ha.,
scilicet t 10. ex .ac., scilicet de f 23.; et hb ex hd, et cathetus .lit. ex catheto .hk.
Nam .8 de 18 est ~; quare· .ha. ex he. et Itb. ex hd., nee nOll ct .ilt ex. hk. suut
quatuor none. In hac etiam figuTa cst trigonum .cen. simile trigono .aih., llabent
cnim angulos equales. Angttlus siquidem hia. angulo .aec.j quia uterque i!)sorum re
ctus estj et angulum qui ad .e. ungula iall.; quia equidistans est linea .ab. linee .cd.
RelilfllUIn ergo (lui suh .ald. reliquo qui sub cae cst erl'lalis, propter tres angulos
cuiuslilJCt trigonj, qui sunt duaLus rectis equales. Est enim sicut .ce., scilicet .5., ad .ea.,
scilic'et ad .12., ita .a.i., scilicet 4., est ad .ih. Quare multiplicauimns supel-ius .4 per 12.j
ct diuisimus per 5., et haJJUimus ~ 9 pro catheto .hi. Item sicut .ee. est ad ca., scilicet
.5. ad .f:l., ita .ia., scilicet.4 est ad .alL. Quare multiplicauimus superills .,L per t:l.; et
djuisimns per 5, et habuimus %to pro linea .ha.: per has enim proportiones inuestigantur
altitudines: et longiltulincs: ct profunditates rel'Ulll,ut in suo loco dcmonstrahimus. SI\CY:X
DVM uero genus huius tertiI: differenti~ cst figura, que scmicaput abscisa dicitur, cuins
duo latera efplidistantia sunt, sed non equalia. Relililla nero duo inequalia, (plOrUm
unum eleuatur snpra hasenl secundum rectum angulum, faciens similiter TectUlll angnlum
cum capite ahsciosiunis (sic) j reliquum nero latus clenatur ah alia parte hasLs secundum
aClltmn angnluffi, ut quadrilaterum .ahed., cuius latus .ael., scilicet caput, cst equidi
stans \ l~si .be., cnius longiLudo est pel'tice .18.j 1msi!> .be. 1lCrticarum 30.j cathetlls .ab.
t6.j latus quoque .de. 20. Ad habendam ergo areaID totius quadrilateri atlde HI cum :10.,
scilicet caput cum hase, crunt .48.; fluorum medictas, scilicet .24., multiplica per linenm
.ab., scilicet 1)e1' .tn.: ideo quia ipse crigitur ortllOgonaliter, erunt pertice MH in em.
bado quadrilnteri .abed. VerDi gratia: super rectam .be. a pllncto .d. catbetus .de.
protrahaturj erit fJuidem fJl1il.drilateTIlm .abed. in duo diuisum, scilicet in quallrila
tCruffi ,abed. parte altern longiu"l, et in trigona dec. ortogonillmj et est .be. eqllalis

.~d., ct (Ii:. est 18., ~t be. cst similiter .fS.j el .de. cathetus catlleto .ab. cst e1lua
hs: est ('IllID nterlJuc lilorum 16.j area ergo quadrilatcl'i .abed. cst .288., (pH' colligitul'
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ex multiplicatione .de. in .eb., hoc cst de 16. in .t8.: area quidem tl'igonj .dec. colligitur
ex multiplicatione catheti .de. in dimidium .ee., scilicet .t6. in 6. faciunt .96.; quibus ad~

ditis cum 288., scilicet cum embado (luadrilatcri abed., rcddunt 384. pro em1)udo qna
urilateri .abed., ut preuixi.

ET si dyamctrum .ae. habere uis; quia ortlwgonium est trigonum .abe., adele po
tentias linearum .ab. et .be., scilicet .259 enm .900., erullt .tl5G.; cuius radix, s(~ilicct 34.,
e.."itlongitudo dyametri .ae. Item ut habeas oyametrum .bd., a,tltle potentiam catheti .de.
cum potentia basis .eb., scilicet 256. cum .324, Crullt .580.j quorum radix, (lue cst surda,
estlongitudo dyametri .bd. Quare dicemus, dyametrum .bd. radicem csse de 580.j upl

quadratulll uyamelri .bd.esse .580. Seu ut sciamus intcrsecationem uyametJ'Ol'Uffi, facicmus
ut supra, uidelicet addemus capud cum base, scilicet .f8. cum :10/ erunt .48.: est ergo
sicut .i8 ad .48., ita .af. cst ad totum dyametrum .ae. Nam .18. ad .48. est sicut:l ad ,8.

Quare est sieut .3. ad .8., ita .af. est ad .ae. Quare multiplieabis .:1 per :14, et diuidemus
per s., hoc est 3 per 17; et diuidcmus per 4., cxibunt ~ 12. pro linea .af. Helil1uum rfuod
est uS(lue in .:1"., scilicet t 2L, est linea .fe. Similiter rluia simile est .afd. trigona .ufc.,
erit sicut .af. ad .ae., hoc cst sicut .3 cst ad .8., ita .df. est ad .db.; ergo .rtf ex .db.
cst ~j remanet lb. ~ ex: .db. Sed quia surda est linea db., accipiemus prop0l'tiollem carum
in fJuadratis ipsorum. Est ergo quadratum de .3. ad quadratum de .8, hoc est sient .9.

est ad .64., ita :Hl quadratum dyametri .bd., scilicet ad 580. est quadratnm. liuee .dl.:
quare multil)licabimus .9. per 580., et diuidemus summam per 64.; uel multiplicaLimus .0.
pel' quartulll de .580., scilicet per 145., ct diuidemus summam per quartum de .0,(., scilicet
per .16.j quia semper debemus imitari lllodnm euitatiollis. Quem ill liLro ablJaci (10
cuimus, scilicet accipel'c miuimos numeros eU!ldem pl'0lJUrlionem habentes in rnulti
plicationihus et diuisionihus: Est euim .580 ad G.t., sieut (luarla de 580. ad (lllat·tHm de
64, exihunt f5 81. pro quadl'ato lillee .df. RurSliS iquia liuea lb. cst ~ ex dyametro .btl.j
multilJlicahis quadratum de 5, scilicet 25 per 145, et dillidemus summUlllpel' .16. ,

cxihunt -l6 22G pro quadl'ato Ii nee lb,
N."" si ill partes.n et d. recte .ba. et .cd. rrotractc fuerint. donce sc tetigel'iut ill

Imllctum .g., ut in hac alia figura ostenditur; et uolueris scire fluantitatem linee .ag.j
multiplica quidem .ed. per .dn., scilicet .f6 pCI' 18, et diu ide per ee., scilicet per 12.,
exihunt .24. Est enim simile trigonum dec. trigona gad.j quare est. sicut .ce. ad. .ed.,
ita .da. ad .ag.: per equale enim erit sicut ee. cst ad .ed., ita .ad. cst ad .dg. Quare
multiplicato .cd., scilicet .20., per .da., scilicet per 18; ct diuiso per ce., reddit .30 pro
quantitate .dg., ut suprascl'i!lta figura ostemlitur.

TERTIV'!: uero genus ex hac tertia dilfercntia est figura, (PIC dluersecaput <ILscisa

dieitur. cuins caput et IJasis e({uiJistantia ct inefJualia sunt. Relirrua nero latera ele
uantur supra Lasem secundum anltum angulumj et sunt inequalia, ut quadrilaterum
.abed., cuins caput .ab. est perticarum .10.j et cst erIuidistans Lasi .cd., qlH~ cst per
ticarum ,24.; latus quoque .ae. est .n.; latus nero .bd. .t5.: huius enim figure cmbadum
colligitllr ex muhiplicationc catheti, qui deducitur :i capite in hasem in dimidium
capitis et basis. Nam si ipsam cathetum a puncta .n., uel a111mcto .b. supra hasl.:m
.ed. protrahere uolucris,oportet primum inuenire casus ipsorum catlJetorumj quorum
inneniendj modus est, ut extrahas caput a hase, scilicet .to. de 24, remanent .l4.: de
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.40.; quorum dimidinm, scilicet 20, diuidenda sunt per suprascripta .4., cxihullt .a,
pro extcriori casu .ce., ut in trigono ampligunio demonstrauimus: fJui1ns .5. additis
cum Lase .eb., scilicet cnm .16., redduut .21. pro tota linea .eb.j ex (Iua extractis .12.,
tlue sunt rfuantiLas capitis, remanent .9. pro (!Ilautit,1te casus lb. inlerioris. Quare cxtra
eta po.tentia e~ lb., scilicet .SI., ex potentia lateris .ba., scilicet ex .225.; uel extract3!
p~t~ntlace., sClhcet .25.,cx potentia .ed., scilicet ex 169, remallebunt .H4.; quonnn r:ltlix,
sClhcet .12., est cathctus .af. ucl .de.: ql1ihus scilicet J2 multiplicatis per dimidium ca
piti" et hasis, seilicet per 14., redJunt pCl'tlcas .16S. pro area totins cluadl'ilatcl'i .abed.
In similihus f)uoclue figuris, que capita declinantia unncnpantur, duo cathcti ql1e P('O
ducuntul' all angulis eapitis in hasem, quandofluc utla cadit interius, et alia exterius,
ut in suprascripta figura. Quandof)l1e una cadit illterius super angulum basis, qui
o}Jpositus cst ci angulo, a. quo cathetus prodncitur: et alia cadit exterins; (!'lundofIuc
utrelJue cadunt exterius, ut ill his suh'icriptis figuris ostenditur; quanun .Ggmarulll.
catheti inucniuntur, secundum quod sUl)erius demonstrauimus. Q\'ADR.HV}I quidem C.l

.be. est .441., et .ed. est .1!i4.; (luihus in unum coniunctis faciuut aS5. pro quadratI) dya~

mctl'i .ud. Item Iluadrato liuee .ef., scilicet ..i9., addito cum quadrato catheli fa., scilicet
cum .144., cgredielltUl" .HI3. pro quadrato dyamctrj .ac. Secationcm uero dyametrorum
pCI' ea que snpcl'ius dicta sunt habere I)ote~. Verum si in partes .a.d. latera .ba. et

.cd. in puncta .k. protraxerimus, erit quiJem !fa. ad kb., et ku ct kd. ad h:c., sieut .ad.
csL ad .be., hoe est ~. Quare .ab. ex kb., et de ex ke. sunt quarLa pons. ergo .ka.
cst triplum ex .ab., ct kd. ex .de. Quare ka. est .45., et kd est .29. SI QVADRILATEru

latera nequalluam equidistantia fueriut, ut in (luadrilatero .abed., nlius laLus .au.
cst jJcrtice .iJ.; latus qlHHIue be sit l'crtiee .15.; latus tlHorJue .de. perLlcc .J;.; Jatus
quoque da pertice .Hi.; quod quadrilaterum mcnsurati (sic) potest, .<;i hallcatur notitia
llllius dyametrorum, i quo ipsum (Iuadrilatcl"lIlll diuirlitul' ill duo trigona. IJllllrum area
ill unum coniullcta rcddit arcam totius qn~ulrilatcri. "Vnl)l gratia: !'iit dyamcter .ac.
pertice .H.,eritque area trigollj .abc. pertice .s>!.; trjgonj ,{lcd. pertier 1tO.1.; (luihus areis
in unum coniunctis reddunt -~ tss. pro embado totins qllilllriialcri .abed.: ct cst llic
modus uniuersalis in onHlillUs qnadl'ilalerilJlls. YcI aliter a pUlido .fl. pl'otl'alwtur recta
.ae. crIuidistans latcri .he.; ct secundum ca qllC dicta stint in precedellti parte accipia~

tur area qu<\clrilateri .abce., cui slIperaddfltllr tri:lngnln.'i .fTfle., eL halwhiLlll' area toLius
tluadl'ilaLeri.abed.Preterea cst figum, tlue bal'hata dicitur, similiter diucrsa halJClls latcra,
in qua una ex. dyametris cadit itlterim, altera. uero cxttt'ius, ut ill quaclrilatero .defg·,
cuius dyameter .eg. cadit intel'ius a puncto.f. in pUllclo .d., cadit lillea .fd. extra 'Iua
tlrilatermn .d.e.f.g.: 11Ilius itarj11c figurE aream 11a])c])ls, <.;i aream tl'igollj .deg. cum area
trigonj .feg. eoaduuauel'is; nel 5i ex area trigonj .def. uempscris arearo trianguli .d .g.f.

lncipit pars tertia in dimensione camporwn plura latera
quam quatllor habentium.

MODVS itallue metiendi mnltilateras lJgUl'aS cst, ut diuidas ipsas in trigonos, et arear->
omnium trigonorum in unum colligas, ('t sic I habehis aream cuiuslil)ct multilat<'I'{;
figure. Et notandum quia multilatera figura, que coustat ex quillllue lateriLus, soluitur
admillus in tria trigona. Que nero constant ex scx latcrihus in quatuorj et sic semper
omnis multilatera figura soluitur in duo tJ~gona minu." laterum ipsius. et rluamuis
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inde extrahc potenLiam lateris .ac.,scilicet .f09., ex potentia lateris .bel., scilicet (lc 22;),

remanent .56.; (IUC dillidc per .U. suprascripta, exihunt ..t.; que adele enm .H., erunt 18.;

cuins dimiJium, scilicet ,9" est caSUS longior .de. a parte latcri... .!ld.: a Cluihu.'i .!J. usque
in 14. dcsnnt .5., que snnt casus brCllior fe. a laterc .ae., ut in trigonis acutiangulis
diximlls. Extl'acta f)uidcm potenctia minoris casus, scilicet ex .el, (IUC cst .25., ex po
tentia lateris .ae., scilicet ex .Hi9., remanent .tH.j cuins radi~, scilicet .12., est catlletus

.af. Siutilitcl' extracta potentia .ed.ex potentia bd., remanebit potentia .be. 14-4.; (Iuare

.be. cst .12., sicut .af.: addictio fJuidcm capitis et hasis, scilicet .to. ct .2-1-., faciunt .34.;

quorum (limidio 1 scitieet .:17., multiplicato per cathetum .nf., nel .be., scilicet rer 12.,

reddunt .20.t-. pro emllado quadrilateri .nbcd.
QVAdratum fJuoql1C dyametri .cb. colliges si (luadratum linee .ee. cum rluadrato ca-·

theti .eb. coadnnaueris, d est .369., quorum radix est dyamctcr .cb. Nam 8i ubi inter
~ecat cathetlllll .af. st~irc desideras, hoc duplicitcr faccre -potlleris: primum quidem fJuia
equidistans est linee .ab linee .cr., cst sicutab. ad se ctad .el, ita .ag. e."t ad .a[.;
ergo .ag. est ~ ex .af., scilicet .8., remanet .gf. 4. Sunt cnim similia trigona .agb. ct
.cg[. Similiter et .bg. est 1~ ex .be. Similiter cluadratum eius est ~ ex quadrato ipsins
dyamctrj. Quare mnltiplica .4. ])er 3G!), ct diuide per 0,; ne! nonam de Jo9 mlllLipllca
per .4., crunt .tG·\ pro guadrato linee .bg.: et quia .bg. est *ex .be., remanet .ge. :.
('X be.; (lunrc qniH1t'atus cius cst; de 3G9, scilicet .4L Aliter quia similia sunt tri
gona .eeb. ct .clg·, cst sicnt .cf. ad .ee., ita 19. ad .eb., scilicet tertia pal·s. ergo .fg.
cst .4. nt prcclixi. Similiter propter eandem ct eg cst i ex cb., ct celera.

POSSY.lIVS cuim, srcnndum ea rrllC dicta sunt ill hac parte, etiam et in trigonis
rqlerire dyametrnm .rla.; ct scire uhi inter~ecat cathctum .be., nee non ulli sc secat cum
tlyametro .be., etiam si a}) angulis .cd., ucl all alifItlO puncto dato supet· rectam .cd.,
uel intus, ucl extra figuram protr<therctur linea super datas partes latcrum .db. uel .ca.;
ct emittcretur extra figuram pari tel' cum linea .nb., donee insimlll couiungercntur,
llOssnmus scire punclum coniullctionis ipsal'um, nee non et quantitatern linearum pro
tractal'um. Nam 8i latera .cn. ct .db. extra cducere uolueris, donee ad Iltll1ctllm .It..
concurrant caput, scilicet 10 ex ])asc, sejlieet de .~Lt extralte rc lirluum, scilicet pCI'

t4. dinide multil)lieationem capitis .ab. ill latus .nc., scilicet (Ie .10. in .t3, cxibunt { !)

pro linea .ll h. Similiter 5i diuiseris multiplicflLionem .ab. in .bd., scilicet de .to. in .1.'5.
per H., uenicnt 110'111'0 longitudille linec .blt. Q\"ARTV~I uero genus cst figura, que
caput ahscisa dcclinans diciLur, cuius caput et ])f1sis StlJlt ineclualia ct cfluidistantia.
Ex n·liquis cluolms laterilllHi unum supra basem cleuatllr secundum acutum angulum.
Heliquum snper caIldem ])asem faeit angnlum flmplum, ut in rpladl'ilntero .abed. snh
scrillto, cuins ca})ut .{uf. {$t pcrtice .t2.; })asis nero .be. pertice .to.; latus quoque .ab.
pertice .13.; latus quoque .de. pcrtiC(~ .13.: hce etiam figura colligitul' ex multiplication(~

catheti in dimidium capitis et llasis ipsius. Nam a puncto a. supra hasem .be. ca
thctns cadit infra quadrilatrrum .abed.; a puncto nero .d. (~athctns caJet ex.tra. Quare
ut iHucnimnns tilwlltitatcm catheti intcriOl'is uel exterioris,oportet nt inueniatul' pri
mum cwms ipsius. Cuins iuueIliendi modus est ut extrahatur caput a base, scilicet
.12. de .1G., remanent .4.; quorum lwtentia, scilicet J6, addatur cum potentia lateris .cd.,
scilicet cum .1Gil., el'llllt lS5.; '""Iue extrahantur n poti'ntia ,a"., scilicet de .225., remanent
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super rectam .{(e.; ct quia .al. equalis cst reete .cl., si comunitcr adiaccat recta .fl.,
crunt duo recle .fl. ct .la. cquaies dualms rcctis .fl. et Ie.; et anguli qui ad .1.
sunt equaIes; cum rectus sit utcrque eorum: quare recta fe. cqualis cst rectc .fa.;
et trigonum .nfl. er{uale est trigona .l(e.; et totum trigonum .bfa. cst cquaic toti
trigona .afe. Similiter ostcndelur, quarnliLet rectarum -Ih. fi. fk. cflualem esse cui
libet reetarum .fg. fl. Quare ccntro .f. spatlo unins n~ctarum .fg. fh. dcscrilJetllr cir
culus .ghikl., et erit penthagonum .abcde. diuisunl in quinque trigona cClualia, que
sunt lab. fbc. fed. fde. lea.; et catheti cadcntcs in ipso slhi inuicem sunt equales,
qui sunt .fg.fh.fi.fk. fl.: et quia ex duetu .fg. in dimidillID .ab. pmllenitarea tl'i
gonj .fab.; 5i multiplieauerimus 5cmidyametrum circulj cadcntis in !wnthagono, scilicet
-{g., in fluincuplum mcdictatis .ah., hoc in medietate latcrum pCllthagonj .aberle. ,
proucnit ql1incuplum aree trigollj lab., hoc erit area l)enthagonj ,abcde., ut predi
ximus. Similiter ueniet in omnj fig-ura e'1uilatera et Cfluiangula, in qua caJit circulus.
Ex hoc enim muul(cstum est: quod rnultiplicatio scmidyametrj circulj in })lus medietate
lince circunfercnti.o5 faeit plus embado ipsiu.o5 circulj. Possumus autern penthagonum
equilaterum et cquiangulum 'llio modo metirj, cum cadat in circulo contingcllte orones
angulos i})sius. Multiplicetur quidem mcdietas, idest doal'ans ct quarta ipsius (lyame
trj, PCl' medietatem, idest destunce ct tertiam cord£; anguli pcntllagonicj, et halle
his embadumillsius: ad cuius rei cuidentiam sit pcnthngonum .abgde. descriptum in
circulo .abgde., cuius dyametcr sit .az., ct centrum eius sit .c.; ct copuletur recta
.be., que cst corda anguli pcnthagonicj .bac.; ct aceipiatur .c.i. medietas semi(lyametrj
.cz., et erit tota .ai. medictas et quarta latius dyametri .az.; et sit sieut .ai. ad .ae.,
ita .te. ad .tk.: est ellim ac. ex .ai. due tCl'tie: similiter et tk. est due tcrtie ex .te.,
hoc est ex .tb,; equalis quidcm est .bt. ex .te.; (Iuare .tk. est tertia pars totin~ c01'(I£
.be.; quare .blt. est medietas et tertia cordt; .be. Dico (luiJcm quod ex mulliplica
tione .ai. in .hk. prouenit cmhadum penthagonj .abgde.; (juml sic prohatur: fJuia cst
sicut .ia. ad .ac., ita .te. 3d .ll.-.; crit multil1licatio .ca. in .te., hoc cst in .th., crpJalis
multill]icationj .ia. in .t"'. Sed ex multiplicatlonc .ca. in .bt. prcuellit duplliID trigonj
.elm.j ergo ex Juctu .ai. in tk. proucnit dupium trigonj .eba.: et 'luia .tlc dupln
cst ex .ek.j si mllitiplicauerimus .in. in .ek., proUClllct ('(luale trigono .cba., (plOd cst
quinta pars totins penthagonj .abgde. Quare si multiplicaucrimus .ai. in .bk., scilicet
(luincuplum ex ke., lll'Ouelliet utique lquincuplum aree trigouj .cba.: sed quincuplum
trigonj .cba. est equale penthagono .abgde.; ergo ex ductu .rd. in .bk. proucnit cm
}Iadum 11cntlwgonj .abgde., ut predixi. £t notandum, quod si dyamctcr cireulj fucrit
l'atiocinatus, tunc latus pCllthagonicum cadcns in irso erit linea minor, scilicet radix
recisi quarti, ucl abscisionis quart£:j que all5ci... io constat ex nnmero minus raclice :
quorum duornm nominum maius nOUlen potest super minus, co 'luotl all incommell
5ura]JiIj sihi longitudinc et corcIa anguli }leIlthagonlcj crit linea maior, scilicet radix
binomij cIuartj; quod constat ex numero et radice, cui us nomen maius potest plus
11lino1'c, eo quod lih incommensurahilj si1li longitudine sunt corundem nominum latus
penthagonicum et corcla angulj llenthagonicj: ut si latus pentl1agonicum .ab. fueTit
radix de .40. minus radice de .320.; et corda .be. crit l'adix de .40 , ct radicis (lc
320.; et hoc cst cum dyametrurn .az. ponimus esse .8., ut in suo demonstrahitm loco.
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per rcsolutionern ipsarum in trigona multilatcre figure mcnsurarc rossint, tamen quan~

dOlJue subtilius in quibusdam procedere possumus, scilicet cnm figura fuerit pcntlm
gona, hoc cst ex quinque latcrihus; et poteris ex ea faccl'c duo petia, quorum unum
erit trigonum, et alterum fit fluadrilaterum, ill quo latera ipsius crullt cfluidistantia,
ut in penthagono .abcde., ex quo absciso trigona .abe., remanet quadrilatcrum .ebcd.
caput ahscisum, cuins .be. latus C{luidistans cst lateri .cd.; tunc colliges al'eam trlguni
.abe., et addes cam eum area ([uaarilateri .betle., ct ImllChis aream pcnthagoni .abcde.
Similiter cum posslhile fuerit de cxagono, scilicet ex figura que hahcnt sex latera,
facies duo ql1adrilatera, {Iuorum unnmquodque haheat duo latera equidistantia. Vel
faciat inde unum quadrilaterum, quod halJcat duo latera sibi inuicem equidistantia,
ct duo trigona; et sic studeas in rcliquls figuris multilaterihus 0l)crari. Verum si fi
g11l'a muttilatera fuerit equilatera ct equiangula, quam mct1ri desidcras, aliter quam
dictum sit, poteris ad ipsills cmbadum perucnire, cum in ipsa caclat circulus contuk
gens medium unius cuius1ue laterul11 ipsius. l\IultiplicalJ1.'l itaquc scmidyametrum ipsius
eirculj per dimidium latcrum ipsius figllrt , et habehis emhadum ipsius., Ad cuius rei
euidentiarn adiaceat }lenthagonum eCIuilaterum ct equiangulum .abcde. In quo uo
IUffiUS describere circulum contingentem laterum ipsius, quod sic fit: diuidam angulos
.cab. et abc. in duo efIua :i duobus (sic) lineis .afetfb., ct protraham lineas .fe. fd.
fe., et signabo llUllcta .g.h.i.k.l. in medio laterum il)sius, et copulabo lineas .fg. fh.
fi. fk. fl.j quas demonstraho esse sibi inuieem cquales. Quoniam equiangulum est 11en
thagollum .abcde., c1'it angulus .fab. cqualis angulo .fba.; cum sint dirnidium angll
lorum penthagoni. Quare trigonum .fab. est equicrurium habens latera e(Iuales angulos
subtendentia sibi inuiccm equalia. Quare Cflualis est recta .fa. rectc lb. et .fg., (lue
cst cathctus super lineam .ab., cum cadat in media i}1sius: cst cnim .la., cum sit mcdictas
reete .ae., cqualis rccte .ag.: comunitcr adiaccat recta fa., erunt due rccte .ga. ct al.
eCluales duohus rectis fa et al.j et angulus qui sub .gaf. equalis cst angula (lui sulJ
.fal.: quare ct basis fl. cqual;, est ]m,; .fg.; et angulus .afl. cqnalis est .afg. anguIo
.agf., rectus qui sub .agf., et qui suh .alf. crit rcctus: quare recta .fl. cathetus est \

III. 85

• •• "b'l'rtlueJlit.
lin,S.10;pag,M,

• .,il .~. 01 ..... ,1,. '·'1,,,,li •• If,,!.
51 .""'~o. Jiu, 23·&0; ("Ig. 85, lin.
20-241.



22 diu isis, ueniunt '11;4., ut superillS illucniml1s: ncl si 48.4 diuiscrimus ller 22, uenicnt
.22; guiLus multiplicatis per 7 faciunt similiter J54. ET si dyameter circulj fucrit .-10.,
erit utique circllufercns liJl('a ~ 31., que prolle-niunt ex multiplicatione ,:10. in f 3. Qllurc
fii dimidiull1 dyamelJ'j, scilicet .5., multiplicaucl'imus per djmidiulll clrcunfercntis Jinet ,
scilicet PCl' ~ 15, ucnient ~ 78. Vel .'Ii rluadratlilU dJamdJ'j, scilicet 100., lllultiplicanc
rimus pCI' 11, ct sumrnam diuiscrimus' per 1.1.; lle! si .11. mul!iplicaucrillltls }IeI' dimi
tlium de 100, et SUnlIll3111 tliu]serimus per dimidium (h~ 1~, scilicet per 7, proueuiullt
uti(IUC ~ 78 pro area suprascripti circ:ulj. Yel si toO diuiserllllUS llcr 7, pruucnient lla~

lJora-~ 14., que cquautur perticlS-~ 78 stlprascriptis. It si %unius panori in u5itatas
partes rcduccl'e uis, scilicl't in soldos ct clf'ual'jos, multi plica 2, (lue stint SUp{'J" uirgam,
per soldos uuills IJ<lllori, eruut sahli 33; quos diuidc per 7, ueuicnl soldi 4 ct denarii
~ 8 mensul'£. Ergo pro cm]Jado suprascril)ti circulj hahetur stariOl'lUIl unum ct pa
nora duo I ct soidi wj"r el denarii ~ R; el sic studeas facerc in simililllls. Vernm si
nosse uis unde habeatu!" quod ex multiphcationc scmidiamctrj circunfcrcntjt dimi
Jium emhadum circlllj prollcniat, r/'itcralJO circulnm .abgd., cuins centrum sit .e.; ct
descriham in ipso rcctilirwl1m ali(plOd, et Cfuotcllm(lllC l101nerit latcrum; et fiit (}llil

drilaterum .abgrl., (plOd -l'('soluam a centro .e. in (Jlwtuor trigona, videlicet secundum
numerum laternm i]lSius, que sint .cab. ebg. l'grl. eda. ; ct cst cquicruril1m l1tlum
quO(lque ipsorum; cum linee .ea. ell. ego ed. sihi innicem .'lint eql1alesj sunt cnim a
centro ad perifcriam duete: Illiarc si in ipsis trigonis eathcti produclIntur :i ('entro .e.,
cadet urlUsquisflue super dimidium hasis sui trigoni. Quare 110namus super dimidium
ipsorum trigonornm pllllcla lHisium .z.i.t.k., per quc }l1.111cta producantur a centro .e,
ad perifcriam fecte .el. em. cn, eu.; et cOlmlentur .al. lb. bm. mg. gn. "d. do. oa.,
rt crunt quatuor trigona super ])ases abo bg. gt!. ria. conslituta : {'[ quonjmn recla
.ez. cathctus est !'mpcr redam .(lb.; si mllltiplicancl'jmus ez. in dimidium .ab., pro
uenicllt llti(juC emhadlllll trigonj .crzb. Similiter I[uiu .h, cathclils est trigonj .lab. ,
IH'OUCIllCt nti(luc ex .:t. in dimidinm .ab. emhaclum trigollj ,lab. QU;lrc si multiplica
uerimus totam ,el., scilicet scmidyametrum cireulj, in dimidillm .ab., prnuclliet utirf11C
t'mlladuUl fJlHl(ll~latcri .ealb. Silllili (JlHHJue modo si HlullipJicallcriIlllls .em., srilic(,t
.ct., ill tlimidimn linee .bg., I)l"OUCllict cmbadum (iliadrilatcl'i .elJ1ug. Eodcm(Jl1c lllcuIo
si multiplieaucrimus .en. in dimidium .gel., ct .co. in tlimi(lium .1(1., vrolH:nient emlJada
quadrilalcl'orum .('glld. et .edu(l.j 1H.)f~ est si lllllltiplicallCl'imus .d., scilicet semiclya
metrum in dimitlium lalcrulll quadrilaterj .abgr!., Jlloucnict emhadmn multilatert
Hgul'j~ cadcntis in circulo. Sed cmhadum lpsius rnuhilatcr£ figure, rille est .albmgnr!u.,
cst minor emhado cirenlj. Ergo ex multiplicatione scmidyametl'j circulj in dimidium
l'ectarum .alJ, Zig. gr!. tia. prouenict minus emhatlo circlllj. Sed dimidium lilleal"Um
.abgd. minus est medietate circunfcrentlt .abgd. Ergo ex multiplicationc scmidya.
metrj circulj in minus dimidio circunfcrcnti t ipsius circulj facit minus emhatlo cir
culj : demonstrauimus itafjue in preterita parte in dimellsiolle multilHtcrum figurarum
continentium ·circulum, (luod ex multiplicatione scmid.ramctrj circulj in plus mcdic~

tate circunfcrcntig ipsius praucnit pIns ernl)ado circulj. Quare conduditur, fjuod ex
multiplicatione scmid.rametrj circulj in dimidium linet; circunfcl'cntis proncnit cm
h:1{tum ipsius. Sed (lucrcndllIll rursus cst yndc proc('(Iat inuentio emlJaJj I.'jrculj 1)('(
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51 nero campus rectilineus non fuerit, Lit 'luadrilatcrum .abedez., eULus duo latera
.az. ct .cd. suut rectilinea, reliqua uero .a be. et de:;,. sunt curnn; qualiter ipsum etiam
et similia mcnsurarj debeas, indical)O. Ex .a. fluidem in ,c. ct ex .z. in d. rectc protra~

hantur .ac. et .dz.; deindc quadrilatcfj {fedz. rectilincj aream, secnndum ea que dicta
sunt, colligere studcas; supel' quam arcam ucntris .zed. Snp{~l'<IJtle; ex (IUO toto diminuas
aream ucntris .abc. , et hahebis aream qucsifj campi. Nam (Iualiter habeatur area
ucntris .zed. indicaho : super dimitlium arcus zed. punctum fige .e" ct copulabis rcctas
ez. ed. , et efit trigonum .ezd. rectilineum, et remanelmllt ex toto uentre .zed. uen
tres zge. et ead.; in unOfluoquc cluorum, si cfldem modo trigfHla rcctilinea onlinaueris,
rcmallehunl uentres 111)°'", quos solucris eos in triangulos rectilincos; ct hoc eoJcm
modo si semper fiet in reliquis ncntribus, uenict aliquando quod ex toto ueutrc .:erl.
non remanebit aliquid sensi])ile: unde si arem omnium tl'igonoruHl conlcntorurn iuff'"
uentrem .zed. coniunxerit, hahebjs siquidem aream nentris .zed. Similiter I'll codem
modo processcris in uentrc .abe., hahcLis utiqnc aream ipsius.

Illel;)it pars qllarta in dimensiollc eirculorwn et corum partium.
enl itaquc campum rotunclum, idest circulum, mellsurare desidcras, ipsins dyametrj

natitiam habeas; quem ini 3 multiplica, uel in .22 exterioc; et quod ex multiIllicatione
prouenerit per 7 partirc, ct hahcbis quantitatem linec circunferentis, et continentis
iIlsum circnlum. Cum dimidium dyamctrj per dimidium circunferentis line~ duxeris,
nimirnm area ipsius circnl j inde !1l'OUClrict : nd ex: (luadrato sui tlyametrj umlccim
quartas accimas accipcj et ha1ebis similiter I circuli cmbaJum. Vel si secundum piSaUllll1
modum mcnsurarc desitleras, dyametruID in se multiplica j et quod proucncrit diuic1e
pCI' 7, ct hahehis panora emhadj ipsius cll'culj. Et ut hee omnia apet'tills dedarcntul';
adiaceat circulus abgd., in (IUO sumllntul' duo puncta .b.d.; ct copuiclur recta .btl., et
dinidatur in duo cflua super .e. Illlnctum, a (IllO !'rotl'altatUl'rccta .ag., faciclls reclos
angulos cum recta bd.; et cl'it utilIuC recta .ag. dyametcr circulj, in cuius dimidio
est centrum ipsius circnlj, (luod sit .z.; et ponamus, dyametrum .ag. esse .14 pertiearum;
que .si multiplicauerimus per ~ :I., prouenicnt perticc .H. pro linea circunferciite .abgd.;
que uocalur pCI'ifcria: uel u. pel' 22 multiplicu; ct quod IH'ouenerit diuidc per 7, et
uenient slmililcr H Ill'O curua .abgd.; cuins dimidium, scilicet .22., S1 IJcr dimidiulll
dyametrj multipl1CaUcl'imus, prouenicnt 154 pro emhado circulj .abgd. Vel 5i de Ilua~

drato dyametrj, quod cst 196., acccpcris -~-L scilicet multiplicaLis 196 per 11, et diuidcs
per 14.; nel (Iuill'tam decimam partcm de t9lL, que est .14., extende per .iI., ct prouenicnt
similiter 154 pro em.bado ipsius. Similiter 5i dyametrum in .'Ie lllultiplicaucrimus, crunt
196; quibus diuisis per 7, uenient panora 28 pro emlJado circlllj abgd., (!uilJUS elIuan~

tnr pertice t~4. supcrius inuenlej cum unumcluotlquc panorum contineat pcrticas ~ 5.
ET si per notitiam circunfcrelltis liuee dyametrum circulj haber(' desirlcrns, illS<lHl in

~- :1 tliuiJe, hoc est septuplum cius diuidc ller 22. Vcrbi gratia: sit linea circllHfcrclls
.u.j quorum septuilium si diuiscrimus per 22; ucl si uigeximamsecundam !lartem de
-44 multiIllicauerimus per .7., nimil'um .14. pro eius dyametro proucllicnt: et si ernbadum
circul j ex linea c:ircunfcrentc tan tum hahere desideras, quadratum lIlcdictatis ipsius pel'
7 multiplica; ct quod proueniet diuidc per 22. Verhi gratia: mcdietas curne abgd.
cst 22, quomm quadratllm cst .484.; quod per 7 multiplicatum facient 3388.; (Iuilms per
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adsumptionem uudecirn f!Uartarum decimarum quadrati sui dyametrj. Quoniam cmbadum
alienins circulj ad emlladum alterins est sicut quauratum dyametrj unins ad quadratum
dyamclrj alterins, ut Eudides in secundo thcorematc duodccirnj sui lihri demollstrauil.
E1'it permutatim sicut quadratum dyamctrj I alienins circulj ad emlJadum ipsius, ita
omnia quadrata dyamctrorum omnium circuloruIn crunt ad emllada ipsofum circulorum.

Quare cum inucnla fuit proportio quadrati d)'ametri uflins circulj ad Slium embadum,
tUllC fuit inucula proportio fIuadrati dyamctrj unins cuiuslihet circulj ad suum em·
hadum. fuit coim (Illudratum dyamctrj supraseDl)ti circulj 196., ct cmhadum ipsius .t54,

quorum proporlio est sicut U ad Ii. in minimis numcris. Quare erit sieut 14 ad qua
dratum dyamctrj cuinsuis circulj, ita .11. cIit ad embadum ipsiu.'i. Vnde cum multipli

cauerimus .ii. per (luadratum dyametrj cuius nis circulj; et summum diuiscrimus per .t4.,

IJrouenict embatlum ipsius eirculj; quod oportcbat ostcndcl'c. Similiter si pcrtkas t5.t
rcdigemus in panora, uenient lmnora 28. Ergo crit sicut BIB ad panora .28., ita (luadratum
dyamctrj cuius uis circuli erit ad panora continentia clllhadum ipsius. Sed t96 ad
.21L sunt sicut.7 ad .f.; (Iuarc crunt sicut .7. ad .f., ita quadratulll dyametrj cuius nis

circulj ent a(l panora elllbadi ipsins. Quare si ex quadrato dyametrj cuius nis cir

culj sCI)timam acceperilllus, nimirum panora, que sunt in embado ipsius circulj, pro

~cni~nt, ut ~uperius.demonstrauimus. Et notandum, quia que pruporlio est unius quan
htahs ad ah~m1 eadem erit cuius nis multil1licis unins ad idem multiplex alterius. Quare

(I~e I~ropor~lo cst dJ~metri antcccdehtis circulj ad dyametrum couse(Iuentis, eadem
ent llllee. cHcunferentls anteccdentis circulj ad lineam circun[crcntis conscqucntis. Et

c.atlcm .cnt propo~tio mcdietatis linee eircunfel'cntis antecedentis circnlj ad medietatem
hn~e elrcunfercntls consequentis. Quare crit sieut quadratum diamctrj anteccdentis cir

eulJ ad quadratulll dyamctrj eonsequcntis, ita quadratum semicircunferentie antccc
dentis ad quadratum scmicircunf~rentieconsequenlis: et rluia est sicut (Iuadratum dya
metrj anteccdenti.o; eirculj ad quadratum dyamctrj eonserlucntis, ita cmlJadum ad cm

badum: erit utiquc sicut quadratum semicircunferentig alltcced.entis circulj ad lJua
dratum se~icircnnfcl'entigconscqucntis, ita embadum antcccdentis circulj ad cmLadum

c~nscr~uentts: pcrmlltatim ergo erit sieut quauratum semicircuufercntit antcccdentis
clreul) ad suum cmhadum, ita qnadratum scmicircunferentie consclIuentis crit ad sunm

embadum; fuit mcdicl~S line.~ circunfcrentis supradictj circulj 22 , cnins quadl"atum
cst -\8.t; ct cmhadum ems fUlt t54.; quorum proportio in minimis numeris est sieut
22. ~J .~; ergo sicut 22 est ad .7, ita tIl1aclratum semicircunferentis line~ cuius uis cir

cuI) Cflt .ml .sl1um ~m~ladu~. Q.uarc Cum multiplieantur .7 per (Iuadratum I scmicir
~u~fcrel:tls l~tlcc allCHlus clreulJ; ct summa cliuiJitur per 22, pl'Ouenit utirlue cmbadum
II1SlllS CHellIJ' O~TE;";DE~nVJl est ctiam quomodo inucntmn fuit, lincam circllufercntern

o~ni~ cir:nlj e~sc triplnm ct .<.>e?~imam sui dyamctrj all ARCllDIE:'i'IDt: pl~)'loSUi)!Ill; <.'t
fUlt.IUa I~ncnt~o pu1cra ct 8ulJtlhs ualde: quam ctiam reiterahu nun cnm suis IlU
mCl'l~1 qm}ms Ipse usus fuit demonstrarc; cum possibile sit cum paruis numeris ea

qu~ Ipse cum mag~lis .ostcrldit l)lcnissime demonstrarc. Adiaceal quidcm circulus .abgd.,
c~uus dyamc.ter sit llllea .ag.; et centrum eius sit .c.; ct pl'otrahmn lillcam .e=:. con

tIngentc~ cIrculum super llunctum .(1. Quare dyameter .ag. cath(~tus cst super rectam
.ez.: demde super rectam .ac.; et iu ipso puncta .c. pl'Otraham angulum .ace., qui

I I I. k\J

sit terlia pars recti; quare angulus .aee. erit ~ unitls anguli recti, cum angulus .eae.
sit rectus. Suut cnim omnis trigollj tres anguli tluuhus rectis clluak,,: ct iaceat .ft;:,.

cqultlis ]'('(;le .ae.; ct copulctul' recLa .c,:;., ct nit trigonum .ca=:. ('CIuak tl'igOTlll .cat' ..;
et angulus .e:a. equalis ('st augulo .eea.: ('st ('lIim UJllIS llllis~p1C eOrlllll +;'lIlgulj l'ecli.

Similiter elllU 81lgulus .cc;. duplus .sit allgulo .CUl., erit similitcl' angulus .cc':. ~ allgnlj
recti: equiangulum ergo cst et ccluilatnum trigollum .cc>=.; (111:11'e nTta .f'::. nit latus

;"o,l rire. circulum ,al'pl.

exagonj cr\uilatcrj ('t NIlliangulj contitlcntis circulum .alJgcl. Quilms ita pt·!' ol'clillCnl
peractis, ponam .cc. eSSe 30; (Iuare .{{C. crit 15: ct (luia nrthogonium csl trigonllm .car.,
si ex (pwdrato Iateris.ce. tollallll' lllwtll'atnm lateris .ae., scilicet .225 dc 900, rcmallehunt
(iT.) pro 'luadrilto lalerisca.; ergo latus .ca. est ractix de 6i.'l: 'Iuam sl snhtiliter CqH'l'Cffil1S,

illUellil'mus, ipsrlm (~sse seenndum propilHluitatclll pcrticarum .2». minus unceis -/~,2. Con
stat cHim pertil'a ex unceis .tos.: deinde diuid:ltur angulns .CUl. in dna .limiJia alinl':\
.cr, fluC diuidet {ll'cum .ab. super punctum :J" [t emil halJcaLur ex dcmollstratiunihus
E\'CLID1::', (,l[uales angulus a centro snpl'r ("Iuales pcriferiils cunsisterC'; ('l}llalis est {~I'go

pcrifcria .aI. pCl'ifel'ie .b.y.: fnit it ..Hlu(' .(le. scmilatus exagonkj. Quare ct .af. crit sc-
id"q cirra ~ircu]"m .a['~d

milatus dodccagonj cOlllinelllis circulum .abgd. Et I]uia angulus .eea. in duo eflll<l (Ii-
uisus cst a linea .ct, proportional iter Cl'it sieut .ee. ad .ca. ita ·('t. a(l la., ut
I::\'CLlDES in scxlu {}cclarallit lillro: quare erit sicut coniunctum ex .ec. ct .ca. ad .ea.,
hoc cst sicut 50 minus unccis A 2 cst a(l ea., ita coniullctum ex el· fa., (Iuod cst .t5.,
ad lincam .fa.: pel'Illntatim ergo eTit sicut coniunctum ex ee. et .ca. ad ea., hoc sic:ul
50 minus unecis 1.\' 2 sunt ad t5., ita .ca. crit ad .af. Quare l'0llam .ea. esse aG minus
h 2, et .nf. crit t5. Quare I si colliullxerimus rluadrata lincarum ca. ct af., lwllel/imns
pro quadrato linec .cf. 3350 minus 1HlCCis Hi; quorum radix, lIue Cst 58, minus Ull

ecis %4, est latHS .cr ])einde dil1idalll tl1lgnlum le. in duo cqua a lille;} .clt.; {'t c..it
({It scmjlatus figure clIuilatcrr hahclltis latcl'a .2<1., d tle~Tl'ipta circa cin:uhll11 .(lbgd.:
t't 1]11ia angulus fca. diuisus cst in duo cllua a linea eh., crit proporlio coniullc:ti
ex fe. ct ca. ad .ca. SiCllt .fa. <H1 .alt. : IH'rmutatim ('J'go erit sient coniunctum ex ,fe.
et .ca. ad la., hoc: cst sieut 11-\ IlllllnS Ullccis ~- Cl ad .t:i., ita .ca. atl.flh.: (Iuarc I1Ulwm

.Ca. esse .1~,1- rninus ullceis ~ G, ct alz. erit 15j (luare si ex conil1ndilJuc 'ImHhahJl'UIIl

ipsorum radicem acceperimus, IwlJel)jmus t!:l minus unceis -~~ s. Ilro linea .ch. Hunms
diuidam augulum .!Lca. in duo (~qua cum linea .ci.; ct ('rit .ai. scmilatus c(Juilatcrc

figure hahentis latera .48, et llescriptg circa cireulum .abgd., cuius .ai. proportio ad
ac crit sicut .Hi. ad coniunctllm ex ae et eh., hoc e.,;t ,HI 22!), minus uflccis {-~ f:j,

secundum maximam propinrlnitatem. Kon cnillI possumus uerC proccdcre quando o]Jortct
inucnire radices numerorum surdorum , corum uidelic:et (Jlli radicem non halwllt in
Humeris. Punam ergo .ca. esse 229 minus nnreis H 15; ct at panam esse .Hi.; et di
uidam iterum angulum .ica. in dno cqua a linea .ck., et erit .ale scmilatus figure
dcscriptE circa (:irculum .abgd., habcntis latera .9G. conlinentia ipsum circulum. i\d~

l1am itcrum (Iuaurata lincarum eft ct ai; et hahebo quadratum Iatcris .ci., cuius

rarlj\. cst 229, ct uncic -h 7 alifj1.1antnlum minus; sed proportio .ca. ad .ak. cst, sicut
llI'OPortlo coniuncti ex ie ('1 ca. ad ai.; ergo proportiu .Crt. ad fl/;:. est IJlIU.s1 +4an
ad 15. Sed prupurtio .ca. ad .al.:. cst sif'ut proportio dyamctrj .ga. '-lil duplulIl
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,ai. Sed duplum .ai. est latus equilaterg figure (lescrilltg circa circululll .abgd., I

d

h.abclltis latera 96; quare est sieul t 458 ad f5., ita dyametrum .ga. ad Ullum tX latc-
nbm figure supradiete babe, t"s I t Q . I·· .

. c; t:: ll.a c.ra .96. uare SI mu tlphcanel'lmU8 15 per 96, proue-
ment ..fillO. pro summa laterum IPSlUS Ilgnrg: ergo proportio omnium laterum flume
supt:adll:tc ad dyametrum ~irculj e.adeutis in ipsa cst sieut fHO ad ~ 458. n

INllcmam rursus propartlOn(~m clrculJ' atl dyametrum i!)sius l,cr Jat fi 't·'. lb' .' us 19l1re cauen IS
In IpSO 1<l cntIs latcra .96. in h une madum: ponam in eodem eirculo b '1 I t
gonici ,ad., quod cst equalc scmid)'amctro .ca . et c 1 1 d' a gr:.. a. us exa~

" ". . ., opu a)o .g '" et CI'Jt trlgollum
.gda Olthogomum, cum SIt Ul SC1ll1Clrcuio .::Ida.: omnis euim au".,,! t . .
lib." I J '. <J t"l liS, 11 III tertlO

.10 ~'CLfDIS .w )Ch~l', .qm est III semicirculo, est rectuSj et quia linea .ad. est latus
eXIgom:uffi., el'lt pCrIfena .ad. tertia pars !Jeriferig .dag.j fIIIare pCl'ifcria .gd. uu Ia
est llcnfcn.c .da. Vade angulus .gad. duplus cst angulo .agd.; et sunt ambo sil~ul
equale.s urn auguin recto; quare angulus .agd. cst tertia pars recti. Ponam ordinc su

pras:I1~to, dyamctrum .ag. esse 30; ({uare recta .ad. erit .15, et recta d erit 26 minus
uncclS TI 2 per ca que supcrins demonstrauj : ct diuidam anguium g d' l' .
Ii linca .gm.· ct copulab . 1 '. .ag . HI ( uo clIua
a(1 rectam '-. 0 I~C am :am., e~ erlt proportlo recte .al. ad .ld. sicut .au.

.gd.. et cum comunxcl'lmus, cnt proportio recte ad ad td' . tl .
e t d . d . . .. Sleut COlllunctl
x ag e g . recns a rectam .gd.; et cum permutauerirnus, erit sicut .ag. et .gel.
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rcele ad rectam .ad., hoc cst sicut 5G minus unceis -/32. ad 15., ita gd. ad .dl.: ct

{[uia angulus .agel. in duo equa diuisus csl a linea .gm., equalis cst <lugulus .agm.
alJglllo dgm., et angulus .gdl. cIJualis est angnla .gmn. : cst enim utcrque corum

rectus, cum sit in scmicireulo .grlma.; rclillnus ergo angulus, rlui suh .g1tl., reli(Iuo, qui
suh gam. est cllnali~; erluiangllium ergo est trigonum .gell. trigono .gma.: quare cst

sieut recta .gr!. ad .r/I., ita recta .gm. ad .ma. : 'luarc llonarn .gm. esse 5G minus UIl

ceis h 2; ct .ma. recta erit t;ij et est recta Jl1n. latus llodl~cagoni, cum periferia am.

dimiditlm sit pcriferic .anul. Rnfsus diuidam angulum .a gm. in duo equa cum linea
.gllo.; ct copulaho rcdam .00., ('t inueniam l'afliccm eoniuHctam ex 'luadl'ati.s linc:ll'um
gm, ma., que est 58 miIlllS llJlceis ~ 1i })1'0 latcn~ .ag.; et erit sicut cOlliunctum ex
.ag. et .gm. ad lincam ,n/{{., llOC esL .sieut .11.1 minus uneels ~- u. ad Li., ita .gm. ad
.lnn. Sed sieut .gm. ad .mn., ita .{ro. ad .OG.; sunt ('nim trigona .gmn. ct .goa. similia
ct orthogonia: cst ergo sient tHo millllS llllceis f Ii. all .15., ila go. all .oa.: (luare pUllam

.{.fO. esse .U,'j minus '~' (j UIlCjC, et .oa. 15; cl aceipi'lI11 itcrum racliccm ex lJuadratis li
rlt~;lI'llm .go. eL .oa., et ItaIlcJw }11'0 Ij!lC!l .ga. tl5 minus unccis ~ R; ct linea .oa.
cst latus figure dcscrjptE intra circnlum abgd., hahcntis latera .24.: didiJam rursus
augulum .ago. in duo media .i linea I.!y/.; eL copulal)O .qa., ct el'it sicut .ag et go
ad .()a., ita .go. ad .np. Sed sieut .go. od .op., ita .gr;. [ttl .ga. ; crit ergo sicnt 229,

minus uneeis {~15, ad 1S., ita gr;. ad .ga.: rluare ponam .gq. esse .229 minus uw:eis
~-~ 15, ct qa. f5; ct eoniungam C]uadrata corum; et cOlJiunclo radiccm inucniam, ct ha
l)~ho .229, et 1l3l'Ulll minus de unecis ~ :H.j ct cst ag. latus figure hahcntis latera -Ill.

Diuidam itcruill augululll .agq. in duo equa a linea .grs.; ct copuJaho .sa., fluC crit
latus figur!; hahentis latera .96. eadenlis intra eircnlnm .abgd.j el quia <l1lgulu.s aglj.
Jinisus est in duo ('({ua cum linea '{5's., cl'it propoJ'tio .gq. ad .'Jr. sieut ago ct .gq.
atl .qa., hoc cst sicut ~ 4.'iS ad .IS., ita .gg. all .gr. Sed simt gr;. atl .fIr., ita gs. ad
.sa., cum trigona .gqr. ct .gsa . ."lint similia: rpmre erit Slcut~- 4::>R ad .1::>., ita gs. ad
.sa.: coniullgam l(cl'um (pWdratil lincarum .gs. ct .Sll., ct coniuncto radit.{~m inucuiam,

~L hahchis *458 pro dyametro .ga.: multiplicalJO ergo rcctam .sa. per .!.lO, crunt .1440

pro summa omnium latrrum figmg descript(;. intnl eirculum .abgd.: (luarc cst sieHL

,1HO ad %45~L, ita omnia latel'a prc(liete figlll'£ in eirculo .abgd. dcscriptg sunt ad
llyametruIll circuli .ga. Inucllimus pel' inucstigationem lateris cxtcrioris figure, (lund

proportio omnium latcrum iIlsills ad JyamctJ'um circulj cst sieut .14-\0 ad i- 458; ct linea
rirCUllfl'rcns cstlllinus omnium btl'rmtl fignrt continent is circulum; ct cst plus omnium

Jatrl'llm figure. descrip1t intra eirculum; erit propol'tio (;irculj :td suum dyametrum,

sicut IHO ad { H8, cum sint in mediQ inter ~ 458 et ~ 4.'iR, S(~d }ll'Ollortio de H40 ad

~ -\5R cst sicl1t triplum lwius numcrOl'l1m ad tripium alterius, hoc cst sicut .(320 ad
1375; fluofuID proportio in minimis nUllleris cst sicut 804 ad 271): sed propol'tio de 864

ad 27~, minus it, est sicut ·i 3 ad f; ct quia parmI cst differcntia inter proportionelli t

(luam hahet circulus ad suum dyamclrum, et Ilrollortioncrn, quam hahent .j:1 ad L;

ideo posuerunt sapientes antiqui, circulum esse tripIum et seplimam sui dyametrj; ct
hoc uolui ostendcrc.

Sf autcm campum scmicircularem mctirj desideras t embaflum ipsius circulj l)cr unum
ex di'lllOnstralis modis querc; et dimidium eius habeas pro cmbado ips ius scrnicirculj.
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uenient 2~ radices de j2j et sic lJabentur pro fJuadrato lillct ocf. 216, minus 2.1 ra

(licihus de 72, ryue sunt nna radix de nti2. Yel quia linea .rf. diuisa llt libet snper
lJUnLum .c., erunt duo (luadrala liucarum ef. ct rc. clJlwlia quadrato ,ct, ct duplo
reetiangllig slIpcrficiei .ee. in .cf. Nnm quadrata lincannll rf ('t ec, sunt 216; d(~ 'lui bus

si iHlferamus duplum mnItiplicationis rf. In .ee" scilicet 2·\. in rruliccm de .72,~ prolu'
nicnt nlilluc 21li milllls rudice ..Ie .1l.i72; ct unratHI' rerismll primUlll, ut in suo dc
lllonstrabitur loco: cni (llwdrato si adrlillerimu!'i quadmtum lincr; .lJc., hoc cst 72 t ba

}lchimus 288 minus I'lHlicc de 41:\72 pro 'luadratu corde .bf. j <luml uocatul' reCi'ilHlL

(luarllllU t cuius radix cst illa linca, flue dicitur minor. Nam si seellndnlU }ll'OpinIlUi

tatem notitiam Jiner .bf. lJallcre uis, radicem de 41472, (Inc cst llarum minus de -~ 203,

de 288 cxtl'ahc, rcmanehunL pannn lltus de -~. 84 1'1'0 quaJrato twins cuinsfJuc lIu."r

corJarum .gf. fb. bit. Ita.: ucl aliter fluadrato Iincg .ce. radicem inuenias , flue cst

parum minus de ~ 8j et ipsam extr,tll<~ ex Enea .rf., scilicet ex t2., l'cmanehunt parum

plus de ~ 3 pro linea .clj fluorum quadl'atum, quod cst parum plus de ~ -12, si ad~

didcrimus cum quadrato liner .be., hahchimus similiter parum plus ex ~84 pro (Jua
drato tmins clliuslluC supraseriptarum uilo, cOl'darum: ({uod si lllull,iplicauel'imlls pCI'

lllladratum (Iuaternarij, scilicet pCI' iG., hahehimus 13.50 pro quadrato summg ipsarum

IIUor cordarnm, quOruIll radix cst circa ~ 36. Scd arcus .abg cst ~ 37. Vnde 11r111nc su
mus aliquantulum longe a notitia ipsius per illuentiollem Ijuatuor conlarum. Quare
diuidam itcrum unam ex IIl10r prcdictis cordis in duo equaj et sit corda .alz. dillisa

super punctum .I.j et protraham ])cr puncta .i.e. dyametrnm .kl., (Iue diuidit .. reus
.akh. in duo equa super punctum .k.j ct protraham cOl'dam .ak., erit latus iigurg

cadentis in circulo .abgd. llahentis latera Hi: ct ueniam ad notitiam eius secundum

id quail demonstratum cst, videlicet ex (lua..lrato linct .ae., hoc est ex :IH., <Iuferam
ljuadratulll lincg .tli' l quod cst ciJ'(~a -A 22., scilicet quarta pars quadrati Jincg .alt.,
remanelmnt ,~~ 121 pro 11uadrato liurL .ei.: quare ipsa linea cst eirca ./1:1-1.; lIne sj an

feramus ex lillea .ek., remanehit .a k. (~irca H unius perticr; CUillS IJuadrato, (Juod

cst circa }i' si addidcl'imus cum quad rato linee .ai., habehimus H 21 llrfl (fn'Hlrato

cordc ,ak" flue est corda oeLaue partis arcus .abg.: quare si multiplicaucrimus {-} 2l pCI'

fluadl'atum octnn:ll'ij, scilicet per G--'i, hahehimus circa .1402. pro <Iunurato octo c1lualium

cord-arum cadentium in semicirculo Iabg., quorum radix cst minus (le ·i 37. Sed arcns

abg.est plus, videlicet ~ ~7. Quare si eodem modo si inucnicmlls cOf(.lam sCllllarcus .ak.,
erimus l)ropillS IOllgitudiu<" arcui .abg.; ct sic sempcr diuidctHlo arcus uenicmus ad not i

tiam cord£, cuius differentia ad SUllm arcum erit (Iuasi inscnsihilisj et sic poteris ad

notitiam cuills uis arcus ciI'cnlj deucllire. ET ut hoc Jl({liidius dcprchclldatur, adiaceat

circulus .abcd., cuins dyametcr .ae. sit tOj et in eo data sit corda nota .bri., flue sit

.S.j ct uolumus arcum .bad per notitiam ipsius con1t inuenirc: primum (Jllidem osten

dam inuenirc pCI' notitiam cOl'dr Iongitudincm utriusrplC sagiflt@.; ct per lloliliam

sagiJlt[; inuenire etiam longitudillem conl£; et cst ista demonstratio super hoc; I[uia

linea .ae. dillisa cst in duo efplalia supcr punctum.f. ' ct in duo inerJllalia supet·

punctum .e. ; crit uti1ue mllltiplica tio .ae. in .ec. cum quadrato linc!;: .c!- clpwlis

fJuadl'ato line!} .fa. Sed .fa. c'lualis cst lb., cum utrafJue ipsarum producantur accntro

.f., ct tcrmillcntur in periferia circulj: quare multiplicatio ,ae. i.n .ec. cum Ifllar.lrato

U;J[II.~nl~

• ~~"~~7~. . ,'1;J;'~(~ Ad cuius rei euidcnliam I.'.'lto scmicircllius .abg., cuins dyamctcr .ag. sit .2-'1.; eL cxplea-
31·35: pall lur circulus .abgd.; et erit suplcmcntum .adg. similiter scmicirculus. Quare si acec-

b perimus dimidium cmbadj circulj '(lbgd., hahehimus utirluc emhatlum dati semicil'culj
~'--......." .abg. Vel dimidium dyamctri, scilicet J2, in ~ :) IUultiJ'Ilica, ct haLehis ~ 37 })1'O Hen

(

.abg.: cumque dimidium dyamctrj pCI' climidium arcus .abg. multiplicaueris; uel si
, quartam pattern clyamctrj in toto arCH .abg. tluxeris, uenient T22(1)1'0 embado semi-

1 -"-- ' I~ r.56", circulj .abg.: uel si ex {luadrato dyamctri, (plOd est .;)76. I unJecim ujgeximas adana,';

tli 2.\ acceperis; uet 5i ex quadrato ipsius dyametrj uigcximam optauarn acceperis, et cam

\ per if multiplicaneris, ad eundem emhadum peruetlies: et 8i ex quadrato dyametrj

'" quartam dccimam paItem acceperis , hahebis panora eml)udj sllpl'ascripti , que sunt
~/ -~. 4i, It si ad Ilutitiam arcus ,abg., qui e:'it scmilinea circnufcrcntia circulj aliter uc-

nire desideras, a centro .e. sUller dyametrum .ag. lineam .eh. orthogonaliLer eriWls, (Jue

·ji~~'.'iti'~': cnt semidyamctrj circulj .abgd.j et copulahis rectas .ab. hg., et erit angulus, (lui suh
abg. rectus; cum sit in scmicirculo .abg.: uel quia .be equalis est rectis ca. ct eg.,
erit utrumque trigonum .aeb. ct beg. equicrurillm: quare anguli, qui suh eba. ct

eab. et ebg. et bge. silJi inuicem sunt efIualesj ct est UllllS(lliisque corum dimidiulll

angulj rectj: quare duo angulj, qui sub .abe. ct .ebg. uni recto sunt cqualesj rectus

est ergo angulus, qui sub .abg.: et quia due recte .ae. et .cb. duabus rectis .be. et

.eg. sunt equalesj et anguli, flui sub .aeb. ct beg sunt rcctj, equales crant sihi in

uiecm reete .ab. et .bg.; quare quadratum clyamctrj .ag. est duplum quadrato tUlins

CUillS(fllC lillcarum gb. et ba., nec non et unum ({uodcJue quadratorum lincarum .gb.
et .ba, unicuique quadratorumlincarum .ac. el .be.: et itenuu .be et .eg. est duplum;
quare est sicnt .ag. ad .gb., ita gb ad be., uel ad .eg.: quare si Illllitiplicanerimus

.ag. in .be., scilicet .24. llcr i2, habcl)]mus .288. pro qnadrato uniuscuius(Iue lincarum

.ab et bg.: uel si quadrati dyametrj .ag. dimidinm acceperimus; aut duplicauerimus

~Iuadrat~m semidyametrj .ge. uel .ea., habebimus similiter .288 pro quadrato unius cu

l~s~ue . 1mcarum .gb ct ba.j et est .ge. arcus mcdietatis semicirculj .abg.: dcinde si

tl.iUlSel'llUnS co~'dam bg super punctum .c. in duo CflUH; et pCI' puncta .c. c. protraxerimus

lmcum .df·, ent df. dyametcr circulj .abgd.; et faciet angulos reclos super punctum
.c. CUIll cor~a .bg.., Hec lion et Jiuidet areum .blg. in duo cqua. Quare si a puncto

.f: ~)rotr~xcflmus Imeas lb. et 19·, erit Ullallueque ipsarum corda quarte partis se
IlllclrculJ . .gba.: ad qu~rum notitiam ucniemus sic: quia angulus, (lui sub .bee., est

rectus; Sl qt~aclratum bnee .bc., (Iuod est 72, scilicct quarlalll partem quadratj cord£

.bg. extraxenmus ex quadrato l.inee .lJe. suhtentlentis angulum rectum, (lui suh .bee.,
remaueLunt .72. pro quaclrato hnec .ce.: (Iuare tota .dc. esft2,et radix de 72.' ct uo

catur binomia, cum non posBit exprimi ipsa ill numeri". Vnde 8i extraxerimus'.ec. ex

.ef.,. ~·emaneln~n~.. t2 minus radice. de .72. pro linea .cf. : et uocatur i115a linea .cf.
a~s.clslO, uel IeCIsum , aut apotamJ' cum constel ex numero minus radice : deiude ac-

r,,!. 56 ,'''m. Clplemus .(IUadrat~ ynearum .fe. et cb. , ct Iwhehis quadl'atum cord£ .bl. uel fr" :
nam qua(lt.t~r a.cCl!Hamus. ~uadratum Iabscisionis .cf., no(o prcscntialitcr demonstr:l'c:
pones numlllU IpSlUS, SCIlIcet t2 et 72, ut in margine cernitur j et multilllicaLis t2

l~er 12, ,erunt t--l-4; et ra~iccm £Ie 72 per raclicem de 72, erunt 72j quibus iunctis in

slInul, Clunt .216.; de qm}ms extrahes duplum de i2 multiplicatum in radicem de 72
1
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line!:,: .ef. effuatul' quadrato line!: lb. St~d (juadratum line!; lb. cqualc est dllohns

quadrat is lincarlllll be. ct .cf.; ergo Illultiplicario .ae. in .ee. cum quadrato lillct:; .e/.
equalis est duobus quadratis lincarum .be. et .cf.: (plare 8i comullitcl' au[crantur qua~

drata Jjnc£ .e/., rCllumchit Illulliplicatio .ae. in .ee. eqnalis quatlrato liBet .be.: quare

5i extraxcrimus quadl'atulll liner .be. ex quadrato line£: .br., scilicet.w de 25., rCOla

nellllnt ,£I 11rO quadrato hncg .e/-: quare .cf. est .3.) f(uibus additis emll .ef., Crullt s.

111'0 sagipta .ce.: similiter cxtracta .fe. ex ,a/., rcmant'lmnt .2. pro linea .fte.: est cnim

multiIllicatio .ae. in .ee., scilicet de .2 in .8., Ctlualis quadrate linel: .be. Vadc recte
.ae. et .eb. ct .ee. continue proportionales sunt: cst cnim ut .(lC. ad .eb., ita .be.
ad ·ee. illucnta est; ergo notitia sagiptarum .ae. et .ee. Ilef notitiam con1r .bd. Sed

siut .ae. ct .ee. sagittl: Holc; ({uare .ae. sit .2, ct ce. 8, et lIolumus inucnirc cordam

.bd.: quia mulLipIicatio .ae. in .cc. equatur quadrato lincg .be.; si mnltil)licauerimus

rtC in ee., scilicet .2 pCI' 8, hahebimus .16 pro fluadralO lincg .be.; quorum radice,

scilicd .<t., dl1lJlicata, hah{~hinll1s .8. pro (;tuda .bri. Sed sit corda brl nota, ncc non ct

sagitta .ea., ct ignotlls dyametcr .ac., multiplicabis dimidillffi corde bd. in se, crunt

.IG.; (Inc diuide pCI' sagittam .ae., scilicet pel' 2., ueniclIt 8 pro sflgitta .ee.: (IU~H'C dya

meter ,ac. eril to.: similiter si diuisel'imus quadratum linee .be. pel' sagittam .ec., pro

ueniet sagitta .ae. Notnndum quia in semicirculo abc. recta .be. uocatur sillus rectus

ntrillS(l'le arcus .ab. et .be.; ct rccla .(le. uocatur sinus ucrsus arcus .ab.; et rccta

,ee llocatl1r sinus uersus arcus be., nl ill arlc AStl'ologi£ reperitl1l': his it:HluC de
monstratis red camus ad cansam: I protl'ahamus cordas <luorum arcnum .ba. et .ad., (PlC

sunt recte .ba ot .ad; qnarmn notitinm hahcJ)jmus, si coniunxerimus {Iuadrata Iincarum

.ae et .ed., uel .fie. ct eb., erit f[lladratmn unius clliuSflt1C lineal'um .ab. et .ad. radix

lIe .20: ([uarc si dimidiallerimus cordaro .ad. in punetD .g., et per puncta .gf <luxe

rimus dyamctruIIl .lti" inueniemus pcr ea que dicta sunt notitiam sagittarum .ig. ct
gh.: CUllHJUC <pwdrala linearum .ag. ct .gf. coniullurimus , hahehimns quatlratnm

con1g .ai., que cst corda arcns .ai., (ItiC cst lIuarta pars totius arcus bad.: CUllHluC

frequenter sic fccerimus, poterimns secundum ])ropinrluitatem totius arcus bad. notitiam

hahere; cumque ipsllm ex: linea circllnfercnte, scilicet ex .adbg. 11criferia scilicet de
+31 extraxerimus, remalleLit arcns .b.c.d notus.

EST ellim ahns motlns repcl'icndi cordas semiarcuum, ex quihus arcllhus corde sunt
note; ct (lucm 1'IIOLO~IEVS posuit in almagesto. Sit quitlcm ill circulo abgd. dyametcr

.brl. notus, nce non ct corda .ad. nota; uolo iuuenire cordam mcdietatis arcus .ad.:
protraham CortlUlll .ab., ct erit Hota, cnm corda .ad. sit nota; cum angulus dab sit

rectus. Qna.rc qUfHlratlim dyamell'j .lui. clIuatul' (Iufldratis (hHll"UIll conlarum .cla ct

ab.; ct adiaccat recta .lIe. cqual.is rectc .va; et diuidam angnllllu, qui suh .abe. in

duo media a linca .uz.; ct copulmho l'cctas .zd. ct ..:e. ct .za.; ct i puncta .z. super

dyametrum Jul. protraham cathctum zi.; equalis cst recta abo l'ecte .be. : si cnl1luuilel'
ndiaceat recta .hz., el"llllt due rcctc .ab. et bz dna]ms rcetis .zb. <~t .be. ('(luales; cl

angulus qui suh .abz. angulo 'Jui sub .::,he. cst equalisj ,[uare ]Jasis .nz. ].lasi .ze. est

cl[ualis. Sed l'ccla .nz. l'eclc .::rl. cst equalis, cum equales siut silli inuicem pcrifel'ie

.fl:. ct .::d.; (luia (,[Jllales allgulj super equ<lIes !1crifcrias consistunt, siue ad centrum,

sine <ld perifr:riam fucrin t anguli coustitutj: sUllt cHim anguli 'lui ad .b. sihi inuieem

III %
equalcs, ct consistunt super periferias .az. ;;d.; quarc recta .ze. cqualis est reete .zd.,
eqllicrurium cst ergo trigonum .zed.; quare punctus .i., (JlIi SUill Co1.'ms cathcti .zi.,
cadit in media .ed.: et quia orthogonium cst trigollum b:Jd" cum sit in semicirculo;

et in eo super hascm ah angnlo recto protracta est catl1etus 1 utiquc trigonum .b;;d.
in duo trigona diuisum sihi innicem similiter; hahent cnim unumquodquc ipsornm tri

gonoruffi nrlUm angulnm rectum, ct unum comuncm cum toto trigona .bzrl., nt I\'
eLIDEs in oetauo theorematc sexti lillri ostcndit. Quare erit sicut .lui. ad r!z., ita -:.d
ad di. Quare multiplicatio .di. in .bd. c(Iuatur (luadrato linee .:d.; cst cUlm .id. nOla,

cum sit dimidium cx cd. , 'Inc est nota pi'Optcr lJe. , flue cst cqualis corclf .ba.

llote. Quare si anfcratur l~onb .ba., I hoc est .be., ex: dY.1luctrn .bel., rcmancbit .ed.
Hota; quare Jimidium cius .id. c1'it notum. Ynde si mnltiplicauerimus di notam in
.br!. notam , prollcniet quaclratum (~oJ'de .:d. notum; quare recta ul crit nota, nt

pl'ediximus: (PIC ctiam ostcndantur cum Humeris. Sit dyamcter .bd. JO; ct corda .da.
sit .3., (Iuare corda .ab crit .D.; cui cnm cqualis sit recta .be., crit .be. similiter .0.; (ll1i~

'bus C\tr3ctis ex dyamctl'O .lJd., rcmanehullL ..t. 111'0 recLa .ed.; 'Iuamm dimidium, sci
licet 2, nit recta id.: ex mnitiplicatione (fuidcm .iel. in .bd. ucniunt .20, que cfIuan

tUl" quadrato COI·dc .:::.d.; (Inare corda zd. cst rarlix de .20.; (plOd oportchat ostendrrc.

Similiter .'Ii cllraxel'imus qnadratnm linee .:,d. ex fpI<.ldrato dpmctro llyametri .bel. ,

rcmanebunt .80 pro quadrato corde .bz.; quorum radix, ([UC cst 0 mitlus/~", si cxtraxc
rimus ex dyametro .bel., remanehit -A J; Cllius dimidinm si muhil)licaucrimus in lly.'l
metrum .bd.; uel si multiplicauerimus -h t per climjdium dyametrj, sciticet per 5, HCw

nient jSi 5 pro quadrato corde semiarcus .d::;: Et secumlum huuc moclum possumus

inuenire cordas mcdictatllnl <jl101'umlihet datorum <:lrcnnm .
Sed hce ta/is inucstjgatio non est opcranda ah agrj mCl1sorihus, (lui secundum llul

garem modum proccdcre uolllnt. Nam cnm ullIgrtritcr Iongitmlincm nlicuius alTUS ha

here dcsidcranl, Imheant alilpHuIl Illensuram lineam, <Jue sit llllius pedis, (Jlle possit

curnari et cxtcndi; et cum ipsa studeant metiri arcus, 'Iuos rnctirj desideranL; nel ha

heant funem lwius pertiq~ uel p1nrium; et cum ipsa stndeallL cil'citel' mensur[)re arr:us

porlioHmn circulornm figendo sepc arumlincs per girum circulj , nt ipsa fllllis non

dcuict a cil'cunfcl'entia circulj; et sic potcrit habere mCllsuram omnium arCllnTn cir

culorum.
Sed ul ipsi, (lui secundum gcomctricam scicntiam operarj desiJerant leuins quam

dictum sit, per notas coraas arcus ipsarum reperiri lla1eant, sefJUenles tahulas ~om

posui, in tluihus ordinate arcus 66 notos prn11Osui, et ante lliinm quem(Iuc suam cor

dam in pcrticis ct pedihus et unceis ct pUllctis describi feci. Est enim pertica sex

pedUUffij et pes cst decem ct octo unr:ial"llm; et uncia lliginti punctorurn; ud per
lica cst unciarum .t08. et punctorum 21GO.; (~t suprascripte corde .GG. intclligunlur essc

protracte in semicirculo uno, cuins dyamctcr cst 42 pel'ticaruffi; ct quia quclil)ct corda,

que in circulo protracta est, cst corda duorum al'CllUm cqualium; si ipsa corda fuerit

dyameter, I uel inequallum, si non fuerit d)'ameterj ideo duos arcuS ante ipsas cordas

ordinaui, ttt in sequentibus tabulis ostcnJitur :
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en) }leI' has tahulas, qualiter arcus circulorum iuneniri uehcllHL, dClllOlISll'al'C ]l1'O

})osuerim, nl ipsa doctrina mclius habcatnr oslclI(lendum cSl: (JHod S1 in eircllio duo

arcus iuc(!uales [licriIlL, erit propnrtio maioris arcus ad -"llam (ordam maior propor

tioue minoris areus ad suam; quod patel, ct ctiam ~ld oCllhnll dq)rcllf:lltli potest in
taIm!is suprascriptis: proportio (luitlem arCllS semicirculj ad SHam conIum, scilicet Hel

dyametrulll t~jrculj, cst sieu! .uG <lt142; cL ltcc cst sieHt .u :a] .1; t~t lll'0p0l'tio arcus

seplc (sic) parlis cin:ulj ad sn:::lm conIum cst sient 22 ad 21: maior fJuippe cst Jlluporlio

de H ad .i (!U3m (le 22 ad 21. Similiter ill omuihus arculms sllprascriptarum lalm
larum inucnics, proportionem maioris arcus ad Sllam coniam sllpcrhallllHtlat'e jll'0llor

tionem minoris arcus ad suam cordaro. Sed ut hoc gcometricc demonstrctlll', adiaecat

cireulus abgd.; et ill ipso sint duo arcus ill(~qual{'s .ab. et .bg.; et sit arcus .bg.
maior; ct protrahntllf corda arcui .abg., que sit recta .ag.; cl diuitl<.ltur allgnIns, (Jui
sull rectis .aDg. in (luo Clpla a linea .bd., (IUC seC'lt cm·dam .ag. super punctum .e.;
et copulclllur 1'cet~ .arl. gd.; et quia angulus, qui sU]J reeti... .abg. dinislls cst in

duo equa i linea .bd., cqualis cst angulus, qui sub .abd. angula .db.'S.; quare cqualis

est arcus .ad. arcui .dg.; cum haheatul' in tertio EVCLlflfS, (:'lualcs augulos snper cquas
perifcrias C0115is1c1'c, cum ad centrum uel ad pel~feriam siut cunstitu1i; (juarc e(Iualis

cst recta .ad. recle .dg. Comunis adiaceat recta .db. b'unt quidcm duc rectc .ad. et

.db. dualms rect1s.bd. et .dg. e(p.lalcs. Sed lJ3sis ba minor cst base .bg.; CJuure an

gulus, qui sub .gdb rcctis maior C3t angulo, (pli sull .bda.; uel ({uia maior est 11c
riferia .gb. lleriferia .vn., maior est <tngulus, (lui lit .i rcetis .gri. ct .db. angulo,

({ui fit i rectis .bd. ct .da.; quia est sicut IJerjfelia .gb. ad pCl'if('riam .bn., il;:t an~

gulus qui suh recti.'> .grlb. ad angnlulll qui suh rectis .bda. £t lplOuiam C(Ilwlis cst

rccta .ad. reele .dg., si a puncto .d. cathetus ducattlr super line-am .ag., in media
ipsius t:adet. Cadet ergo iuter .eg. punda, scilicet super Jineuill .eg.; rluia maior .ge.
recle .flC., cum sit sicut recta .gb. arl rectam .bn., ita .ge. ad .cn.: cad,.t (Jllidcm ca

thctlls super punctum .!t. i pUllclo .d.; et (lui:l rct'lus cst angulus, fJui ."iuI) .dhe.,
maiol' cst recla .de. (Ilwm .<llz., et maior cst rena .da. quam .de.: iaceaut lltn~quc

l'cctannn .di. ct .dl ccfuaks reel£: .rle.; et centro .d. spatia rcctal'Um .r/i. ct .ric. cir

cilletur arcus .i.el; maior cst c1l1m sector .die. trig-OliO reclilinco .d!Je.~ et scdor .d.if.
minor est tl'igono .riea.; quare proportio sectol'i~ .die. ad scctnrcm .tief. maior cst }lrn

porlionc trigonj .dh+e. ad trigollnm .dea. Sed prnpnrlio sec loris .d.i.c. au scclorcm
.d.e.f. cst sieHL prOpoftju angulj .ide. aa <lllgnll1TIl 1'I'clilineum .edf.; ergo prop0l'tio r

anguli .idc. ad anglllnm .idf. maior cst pr0l'0rtionc tl'iangnli .dlte. ad nigonulll rcclj

liucUlll .rlne. Setllll'0p0l'tio trigollj .hde. ad tl~g(lllum .rule. est sient recla .he. ad .cn.,
cum amho trjguua sint sull eadem altitmlille, (lne est ex .d. ill .!t . .Nam cathetus .rlh.
pl'l'pendicnlaris est trigonis .Iuie. ct .ade.; ergo pl'oportio anguli .ide. <ld 3nglllum .eda.
est maior pl'oportione reclc .he. ad rectam .ea.: ct S1 composuerimus, nit p1'op0l'tio an

guli .id((. ad angulum .eda. maim' prop0l'tione .ah. rretc ad feclam .(le. Sed angulm

.gdi. equalis cst angulo .adh.; et recta .gh. c(Iualis cst reete .alt.; quarc prollortio an

gnli .gdi. ad RlIgulum .erla. maior cst proportionc recl:e .gh. afl rcctam .(le. Sed propor

tio anguli .i.d.e. adanguIulll .ade. inuenta est maior proportione .he. rct:tc arll'ectmn

.cn. Quare pl'Op0l'tio totlus anguli .gde. ad :Jugulum .eda. maior est prop0l'liolle rcctr
H

.od"'rltorr"' .... rr/lopropol·ti ....
(f"Lli9r-ec!o.Jin.34.3li,rlTl"si
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UnClal'llm .D., 11t supel'ius inucntum cst. I':t ex his umnibus uolumus lnllcllirc fplantitatcm

arcus .ei. Sed nos sCilnn,'l (~'-llr(,IlIissis, (luod propol'li() arcus .r::. ad cOJ'dalll .r:::·. psL minor

proportionc arcus .ci. ad cordmn .ci.: sed si pOllalllHS pl'OporlioJlf's arcus .ci. :ld conlam

.ei. cnm quam l1(\l)et arCHS .C:'. ad cOl'dam .e:,., (,l'il arCHS .ci. pCl'licannn .22, ('t pellum

.3, et ullciarum .12., que proueniunt C'i. tliuisa IllldtiplicatiuLlC conle .e=.. in cOl'dam .ei.
1wI' al'CUlll .c::c. Sed pl'opol'tio al'(~l1S .ei. ad conlam .r'i. est maiol' J)rnpol'lione arcus

.C::::. ad cordam .c.z.; ergo arcus .ci. cst plus itllH'I1lannn perticarnm 22, et pellum J ,

ct llllciarlllll t2. itcm ,';i JHHlamus atTlllH .ei. :td cilnlalH .ei. ill Pl'UPOt'tiOllt~ arcus .ct. atl

cordam.ct., crit arctjS .ci. perticarum .22, ct lwdllm .1, ct ullciarnm ..L, et pUI1ClOrUm 13.1
Sed propol'tio at·cus ei ad cOl'dam ei est minor proporlionc arcus .ct. 'HI conlam ct.;
ergo arcus .ci. cst minor pel'tiCal'Llm 22, et pedulll 4, et unciarum -I~ et punctnnl111 .13.:

cl superius inuentum est, arcnm .ci. cs"c plus llel'lical'um 22, ct pe(\Unl .3, ct nnci<l

rum .t2. \nele si dillJidiauerimus tlillcrcnliam (IUC cst .i 1)ertici5 22, e1 pedillUs .:], (~t

lInceis .12 uS(Ille in perlic<ls 22, et pedes ..t., et tlllci<lS 4, d punda .1:}.; ct illum me
dietatem que pl'ouenit atldemus super pcrticas 2:2, ct pcdes 3, c1 ullcias .12, habeJ)imus

seeundum propinfluitatem qnalltitalcm arcus .ci. Vd aliter :lgrq.{emus arcus .ez. ct

.cl., efit .4.').; ct agl'cgclllus con1<1s .ez. ct .ct., el'llllt pertice .~2., et pedes ..'), cl IlJIrie .2.,
ct puncta .Hi.; in ql1ibus diuidamns lllultiplicalioJlf'ffi de .45. in conlam .ei., scilicet

in ])crticas .21, et pedes 3, ct uncias .9., ct hahchimus 11crticas .22, ct pcdes .4., ct

unciam .1., ct puncta .13. pro arCH .ci. Vel aliter ahscindaOlus ex c:ordis .ei. ct .ct.
quanti tatem conI!:; .ez.; ct remaneat ex corela .ei. fluautitas .ui., que cst pellum·~ 3;

ct ex corda .ct. remaneat quantitas .nf., que cst pcdum .5., ct unciarllm .2., ct 1HIO

ctorum .Hi.: et ]Jonamu~ arcum .d. ad arcum .z.l., scilicet ,Ill pCrlieam lJlJam, sieut

.oi. ad .nt., llOC cst multiplicahimus arcum .lz., (lui cst unius pertiq:, scilicet .2160

punclurum 1)C1' .ui., scilicet per puncta .:1260., et diuitlemus slImam per .nl., scilicet

per IHIncta HHi6., hahehimus pro arcu .zi. pedes ..i., ct uncia una (sic), et puncta .6.:

quilms additis clim arcu .e;:;., flui cst pCl'ticarum .22., hahcl)imus pel'lica" 22, pClles

.4., et nnC"iam .1" ct puncta .6. pro arcu .e:::i., f]lIi cst similis arcni quesito ad. sllpe

riOl·is figure. Quare si JlLulliplicauerimus jpsum 'per sex tam dyametl'j .ag., scilicet per

2., ('t diuiselimus per sex lam l1yamelrj tahlllal'1lm, srilicet prr .i., llenient lH'rlice fi, et

pedes .2, et uncie .15, ct puncta ,Iii pro an:u .ad. E1' si arcum .aZnl., qui cst. Il\aior

sl.'roicirculo, ]Jcr cordam .ad habere uis, cxtrahes cord am .e.i. cx corda .ct., rcmanelJllllt
puncta .!HHi.; qDe multiplicrl PCl' a~Tum .t:., scilicet pCI' puncta .2JGO.; ct (Iuod 1)crue-

Herit, diuide pCI' .nt., sl.:ilicct per .185(;., extrabc puncta .5D6, (PIC sunt pes .1., et uHcie
.16, et pUJlcla .1Ii. pro (IrCH .ri,; (Itte si <ltldidcris arcmll maiorcm tahulal'um, cuills

corda cst linea .ct.; et ipse arcus cst .10D. perticarnm, ll<lhehimlls perticas .lO!), ct pctlem

,I., d uncias .10., el puncta .1<\. pro arCH ta]mlarum: Clue si multiplicaucrimu'i per ;2,

ct diuidcs per 42.; aut si multiplicaueris ipsum pCI' sex tam de .]2., ct diuiSCl'is summum

per scxtam de ...\2, hahchis perticas .3J, et pcdem .L, ct uncias .i" et puncta·~ {; pro arcu

.al}(l. ET si per al'cum .ald Hotum conlam .ad. ignotam hahere uis, multiplica arcum

.afd. per dyamctrum tahularum, ct sumam diuit1e per dyamctrum .ag., et Ilahehls pcrti

cas .22~ ct llcdes .4., ct unciam .t., et puncta .0. pro arell sUjll"<:ISCriplo .r::i., {lui ($t arcus

cadens in tabuli.':i inter an~um .e;., ct arCllm .e::t. Ynde lit inueniamus cordam ipsius

US D I S~

.ge. ad l'cclnm .ea. Sed propol'liu anguli .gd('. ad angnlull1 .rule. cst sleut p1'Op01't10

arCHS .gb. ad arcum .va.; cl jll'o}10l'1io .ge. ad .('0. e,'H siCUlp1'Oportiu cordl; .gb. ad eOl'·

dam .hrt. Ergo proporlio arcus .gb. ad arcum ,ba. cst maior prop0l'tiulle crH'de .gb. iHl

conIum .ba.: pcrmutatlm ergo crit proportio arcus .gb. a(l conhm .gll. maior propol'tionc

Itt'CUS .I}(t, ad cordCllll ./Ja.; quod oporlelJat OSll'lldcre. HIs ilDJIUC intellect!s, si pCI' con1a1l1

datam alienius circulj; cuins dyamcter sit noLa, fll'cum ipsills elll'de inllCnil'e tlcsil1eras;

ipsam cOJ·dam per dyamcll'lun talmlarlllll, scilicet per 42, lllultiplica, cl fl110U proucneril,

djuide per Jyamctrum circ:ulj dati, ct quod prol1cncrit, erit corda talJularurn slmilis date

corde: acclpe a1'cum eius in tabnlis, et multiplica cum pel' dyamctrulO dati cit'clIlj, et

({lwd proucnerit, tIiuidc per dyamctrul1l tabu1al'um, ct habehis arcum (lucsitg cOJ'd~. Ad
cuius rci cuidcntiam esto circulus .ahg., cuius dyametcr .bg. sit pCl'ljcanun .10.; ct in

ipso data sit corda .ab. ,5 perticarulU; et uis halJere notitialU ex arCH .abe.; multi

lllica .ab. cordam per 42, et diuitles per dyametrum .bg., prouenient .21. pro conh ta

-lmlal'Um simili... conIc ,ab.: fIlIam qucre iu tahulis, et accipc arCUlTI, 'lui cst iudirccto

ipsius; ct fJui cst minor semicirculo, cum 'lneras notitiam ex. arCH .aeb., qui cst ctiam

minor semicirculo; ct cst minor arcus cOl·de ipsius perticarum .22., (IlIHs ...i multipli
caucris 11cr 10, scilicet per dyametrum bg; el summam diuiseris per 42, pl'oucnient
-ft 5 pro arcu .aeb.: et ... i Holue!'i.'> hahcl'e notitiam maioris arCllS .h.d.g.a., inl1Ctlias ma

jorem arcum in taLulis, qui est in dirccto cordt; iuUt:ntc; ct inucnies, ipSllffi esse .110

perticarum: ll1ultilllicahis cas similiter 1)er 10, ct diuides pCI' 42 , et ucnicnt perlicc

1t 26 pro 1 nrcu .I).d.g.a. (tem sit corda.ah.perticarum .s.,et pedum.:'l.,ct unciarum~IG.j

et dyametcr .bg. sit .10., lit diximus: rnultiplicaergo perticas .s, ct pedes .3, ct tHlcias

f 16 per 42; et SLimmatll (liuides per to., venient 36, et pedes .2., ,pte sunt corda tabu

larum similes corcle date .ha.; quare arcum eius minorcm, 5i milLol'em nis scire. net

maiorem; si de maiOl'i, scilicet ex arCH .bdga. notitiam uis hahere; ct cst lllltlOL' arcus

ipSlUS COl'dg.42; que multiplica pCI' 10, scilicet per dyametl'Uffi .bg.; el fluod pl'oue

neri!, diuidc per dyametrllm talmlarum, qui cst 42., et prouenicnt 10 pro arcn .{feb.:
ct 5i maiol'cm arcnm con]e perlicarum 30, ct pctium 2., fple est .00, nlllitiplica pCI' .10.;

ct smIlmam diniserimns per 42, ucnicnt ~ 21 pl"O arCH maiOl'is scmicirculj .htlg. Rn
svs adiaccat circulus altcl' .abgd., cuins dj'amet{~r .ag. sit .12; et uis corda .ad. sit

11crticanun .6, ct unius pedis; ct qucl-itur llolitia ex arCH .a[d., qui est minot' scmi

circulo; multiplica ltaque 6, e.t pedem unum pel' -42, ernut pertice 259; qU;IS diuidc

per 12, scilicet per .ag., ucnicnt perlicc .21, ct pedes .:'1, et uncie .9. pro conla tahu
larnm similis corde .ad.; lIne" corda non iuuenitur in tabulis, sed c~ltlit inttT conlam

arcus pcrticarnm 22, ct cordam arcus I)el'licarnm 23., scilicet inter 21 et 21, ct pedes

.5., ct uncias 2, et puncta .16. Vntle ut hahcamus urOlffi inncnt[; cord£, nolumus per

figuram geometricam llemonstral'e. Adjacent scmicil'cnlns .e::,itk., coins dj'amclcr .ek.
sit perlicarum .42, scilicet tlyameter la]Jularum; et ex i1)SO accipiatnr arcus .eo:;. et .ct.,
quorum .c::,. sit .22, et ct. sit ,2:1; ct protrahantul' cOl'de .ez. et .et., crit corel a .ez. pcrti

carum .21; et corda .ct. pel'ticannn 21, et pedum .5., et unciarum .2., et pllnctornm .w., ut

supcrius in tahulis continetul'; inter (ptaS cordas cadit corda inuencta, cuins arcnm flucri

fiUS ill talmlis. \'mle scimus, ipSllIl1 an:ulll caderc inter arcum .e::., et areum .et.: cadat

itaquc in puncta .i.; et pl'otl'ahatur corda .ei., flue erit perticarum .21, ct pednm 3, et

• lap.lll,'fUm.;lnile' ...••5clullim.
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cst campus, cui figl1l'a cIana, uel ohlifJua dicitur, (Jue cirCllIHlatur ttl, nna tantum linea
minime circulum facientc, cuius duo (lyametri .ag. ('t .IHI. se sc secnndnm·rectull1 angu~

Ium seeantcs silli inuicem sunt inequalcs: IHHIC itaque poteris mellsurarc, si cam in Iiguris
rectilincis soluerc procuraueris; ex quibus primC'l, et maim' c..it (pladrilatel'um rectilincum
contcntum suh rcctis ha. et bg. et da. et dg., ct remancJJlITlt ex ipsa fignra pectora
quatuor, quorum unum continetur suh recta .ab., ct curua .aeb. A.ljud namllue est con

tcnctum arecta .hg., ct cUJ'na .b::g. Tertium lIero est slih recta .gd., et curua .gid .
Qual'tum fJnidcm continetur sub rectis .da. ct euma .rIta.j in (JnjJms quaLnor pectori.hlls

si lJrotraxerimus triangulos .eab. et .zbg. et .igd. et .tad. rcctiJineos, non remanchit ex
tota figura nisi parum quod continetur sub pectoribus .8.: ct si in ll110Jihet ipsorllm

dUIll .e.; <'t sit pl'oportio l'ecle .de. ad rectam .da. sirut .rlfl. all .db.; qnare .ed. erit
.Hi, scilicet duplmll liner .da.; cum .rla. sit tluplullilinee .db. rel alj((~r nlllltil'El'clllt'
.ad. in .dg., sr·dicct.8 pCI' ~., NlIllt ll4; lplC dillidalltnr per rcclam .btl., scilicet 11('1'
.4., uenient .16 pro Iinra .de., nl diximns; erit ergo tota dyamcter .be. 20.; el sumalur
centrulll cil'cutj llUnetus .f.; et copulcntur .fa. fg· , (,t crit sedor .fabg. : (fnare si
mulliIllicanerimlls lb. in tlimidium <HTUS .aug., scilicet in arcu .hg., Henld area se
ctoris .fab{j.j (lc qua si astlllcrimus Ul'eam trigoni I'cctilinci .fag., que colligitur cx
.fd. ill .dg., rcmanebit nti1llle area sectionis COIl1i~lltC suh .rIg. l't'cla, ('t an~u .({btl.
l>r si aream reli(lue portionis r:ircnlj, que continctur sllh recta .ag., ('t arCll .neg. ,
habere desiuel'us, semldyametrum, scilicet le., in mctliclalcm arcus .aeg. multiplica, eI.

!H'ouenienti sume aream trlgoni .fag. sUIJcradde, et halJchis cmhadlllll sectionis .aeg.;
~t sic studt.'as opcrari in similiJJus.

El' si occurreret tilli Tllelicndi campum hallcnLcm figuram sectoris, videlicet (PIOU
sit composita ex tJ'iangnln, et circulj portione, ut camllUm .abgd., flui cOlll110nitl1l'
ex: triangulo .abd., et seetionc circulj .bgd., que cognoscitul', scctorem non esse si
lillce .(( b. et .ad. inC(plales Silli inuicem slut; ud 131 proLraeta recta infra ligllrflm,
lit linea .ng. ine;pmlis funit Ulli recta rum .ab. et .ad.; cuius embadnm hahehis •
si areas sectionis .bgd., ct triangulj a/;d in unum coniullxeris. Jn~1 si uolueris
mcnsllI'are campum JwbenLem fignram piscis. Videlicet que sit composita ex duabus
circulj sectionibus, lit figuram .e:-it., (Iue eomponitul' ex t!tlalJus sectionilJUs cir
culj, que SUllt .e:::.i. et .e.!'.i., accipies si(IuiJcm crnJJadum lInins cllins(jllC sectio
ni..;;; ('t qnod ex ipsa coniunctione pl'Ollenit, erit cmlKHlum 1igure .c.z.i.t. HVRSV:, I
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.pi., que crit similis cortle I ad. dati circulj .nugd. ex. inucn10 nrcu .ed.; et extrnhes
arCUlll .ez;., rcmaflcJJlll1t pedes .4., et uncie .L, e1 puncta .G., (lue sunt in summa puncta

uriG.; que multiplica pCI' dilTcrentiam, que cst inter eordam .e:;., et cordam .et., f[Ue
suut nute ex tahulis; et cst ilia differentia linea .nt., que cst llUIlClornll1 1S5G; et di
nides summam per puncta unins pcrticg, scilicet per <ll'cum .t.;.z., exihunt pedes ~ a.
pro linea .oi.; quilms superaddc lincam .eo., que est ccfnalis r:onle .e., hahebis per
tieas 22, ct pedes ~ 3. 1Jro corda .ei., que est similis conIc tuc .ad.: quare multiplicahis

cam per sex tam de 12, ct diuidcs cam pel' sextam de 42., exihunt pertice .6, et pes

nnus pro corda .arl.; et sic secundum ea que diximus, r:um dyametri circlllol'nm crunt

noti, pOlcrimus per datas cordas notas in ipsis arcus cornm ignotos reperir<', et cetera
CVl\! itaIJue arcus per conlas: ct cordas per arcus, per ea que diximus, inucnirc sei~

ner15; et llolueris aream alienius sectoris circulj inucllirc, areum eius innenlrc studeas,

d dimitlium ipsius per semidyametrum circulj multiplica ; et quod proucnerit 1 (,I'it
area ipsius 5ection15. Verbi gratia: sit sector .abgd. contentus suh rectis ab. ct ad.
et arcu .bgd., qnoniam sector cst figura .abgd., erit unaqueIJue l'cctarum .ab. et ad
semidyametcr circulj; quare punctus .a. cst centrum circulj, de quo reeisus cst sector
.abgd.: comlJleatur itaque circulus, de quo rer.isus est sector .abgd., qui sit circulus
.gbed.; et sint arcus .be. ct .ez. equales arcui .bgd.; ct compleanlnr rectc .ae. et .az.,
el'it itaque unus quisque sectorum abe. ct .aez. equalis 5ecto1'i .abgd.: (Iuare est sieut

arcus .db. ad arellm .be., ita sector .abgrl. ad sectorcm .abe,: similiter et sector .ae::;
equal is est sectorj .adb.; quare est sieut arcus db. ad arcum .ez., ita sector .abgd.
ad seetOl'cm .ae::.; tres itaql1e scetorcs .abgd. ct abe. ct .aez. sihi inniccm sunt ef[ll::tles.

Duo enim illorum reliquo sunt (lupli. Quare sector .adbe. duplus est scctorj .aez.;
et arcus .dbe. dUI)lus est arcui .ez.; quare cst sieut arcus .dhe. 1\(1 arcum .fZ" ita
sector .adbe. ad seetorem .aez. Vnde si totum circulum diuiserimus in sectOl'es, in·

ueniemus quod 11roportio nnins corum ad totum cireuhun cst sieut arcus ipsius ad tolaID
lineam cil'cunferentem 6rculj; sed proportio arcus cuinscumquc sectoris aJ totam Jj~

Beam cil'cnnfcrentcm est sieut dimidium arcus ipsius ad dilllidium lincr cirr:unferentis.
Nam !lfoportio numeri facti ex semidyamctro circulj in scmiarcum sectoris est ad
numcrulll factum ex semiclyametro in dimidium liner eireunf(;rcntis, sieut scmiarcllS
sectoris ad llimidinm liner circunferentis. Sed ex facto a semidyamct.ro, et in me

dietatem lineg circunfcrentis liner prouenit emlmdum circulj. Ergo cst sicut multipli
catio sernidyametri circulj in dimidium arcus sectoris ad cmbauum circulj, it.a sector Iest
ad emhadnm circulj; ergo 31'ee scetorum omnium colligllntur ex mulLiplir:ationis (sic) scmi
rlyametri SUOrllm circulorum in dimidium arcus ipsoruffi; et hoc uolui (lcmonstrarc. Et ut
hoc in numeris dcdarescat; sit (Iuclihct rcctarum .ab. et .ad. Ilerticarum .5.; et arcus
.bgd. sit pertiearum .8; crit ergo dyameter tota perticarnm .10.; multiplicabis itllqUC
semidyamelrum .ad. pel' dimidiuffi arcuS .bgd., scilicet.a per 4, Uetlleut 20 pro area
sectoris .abgd.: et si aream sectol'is .abez. ha]lere uis, mnitilllicabis semitlpmetrum
.ae. in dimidium arcus .be;;,., vcnient 40. pro area sectoris .abe=.. ET si arcam tantllffi
aliclIius sectori5 minoris scmicirculo habere uis, nt aream sectoris .a bg., CUillS corda
.ag. sit perticarum iO; et sagitta .bd. sit perticarum 4; dyametrlllll circnlj, nude ipsa
seetio est, inuenire studeas hoc modo: protrahes lineam .bd. in directo usque ad PUIl-
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]Jrotrah::t1nr triangnll1s; cl in rcsidnis prctol'iJlUs illuditlem 0pcl'ari sluducl'is, rcsol
Helm lola iigura elaua suprasnipta dicta ill flguris rcctilincis; ct non rcmanchit ex

ea 1I1jclllid scnsihilc; (11WrUlll l'cctilinCill'Illll ligl1l':tl'lUll olTlniulIl, si cm]J::H.la in ullum 1'C

duxcrjrnus, nimirum cmLadulll [olins figure incollttlntcr habchimus ..'\litc1' dyamctros

.ag. cL .!Jr!. in unum coniungc, et ipsorum dimidiuIll per -; :l lllllitilllictl; ct (luod 111'0
l1cllcrit (~rit quantitas emue linee ,{{,b.gA.; cnins dimidilllu si per dimidjum mc(lic
tatis duornm dyamctromm illultiplirallcris, cmhalllllll Sll})rascl·il.ltt jigll,,!; prouenerit.

Et nt hcc in flUmer}S halJC<llllur, sit dyametcr .hel. 1G., ct dyamctcr .ag. 12; (!uilms in~

silllul junctis faciuul .2S.; rJuorum dimiLlinm 5i per ~ :J diuiseris, nenient .·1·,. pro curua

Ii !lea .abgd.; cuins dimidinm, .'icilicet .22., 5i per mcditatclll Illedietatis dyametrorum,

scilicet ller .7., mnhiplic<lucris, rcrhlcnl .J5·'j ])1'0 cmhado ipsillS.

Sl in circulo trigonum dcscrihatllr, cuius tres :lIJguli pcrjferiam cinguli contingant,

possil)ilc est }lcr notitiam ipsius trigoui laterum JyamctL'l1m inucnire.

.Ad cuius rei euidentiam adiacent trigouum .a.b.g. descriptllffi in circulo ahdg., CUI us
tn's anguli contingunt cingulum in puuc..;lis .a.b,g.: apuncta quidcm .a. protrahatur dya

meter .ad. secans latus tl'igonj ,bg. super punctnm .e. Dir:o pel' nolitiam Iaterum tri~

goni .abg. esse possibilc (pwntitatem tlyametri .ad. inueuirc. Adiaccanl (luid(~m pl'imum

duo latera trigollj ,abo et .ag. sihi inuicem cl{llHlia; ct cUlIlpleatltur rec!c .bd. et .dg.;
ct crit unumqnodrpIc trigonurum .ahd. cL .agd. orthogoniulll, cum 11I11l1l1ff!J(l(1(IUC ipso·

rum sit in sernicirclllo: ct fJui .. latus .a b. ("5t equalc lateri .ag" equalis c1'it latus .bd.
latcri .dg.; (111ar(' pcrifcria .Iul. pcrifcric .dg. cst crpwlis. Super crplfllcs C'l'go pCl'iferias

crlua!cs anguli consistunt; flual'c angulus, (pli .'lull .I}(f.d. f.ltlgulo qui suh .dag. I
('.'It c(luaJis; fJuflre Imsis .he. IJusi .eg. cst erlualis. Ergo dyametcr .ad. scent rectam .eg. in

duo cqllulia; (pure ad rectus angulus ipsa secare nccesse cst~ ut EveLIDEs ill tertio

SilO lihro dcmonslrat; orthogonia (lu.i(lcm suul~ ct e(Jualia trigona .aeb. ct .((eg., ct

similia, cum i:lIlgullllTlilis equales sint flllgulis alterills; ct quia trigonum .adb. haJ)ct an~

gulum .bad. comunem cum trigona .abe.; et angulus .aeb. angulo .{[bd. cst equalis,

CUlll UllllSquis(lllC ipsorum sit rectns : reli(j1111s nero rrni suIJ .adb. rcIi(pto qui suh

.abe. cst equalis; cquiangula ergo sHnt trigona .a/hZ. et .aeb. Similiter ostcndctur, tri

gOJlllm .agd. erlulangulnm esse cum trigono .aeg. Quatuol' ergo trjgonrt .ncU. aeg. ahr!,
agd. sibiinuicem sunt similia. Similia cuim trigona circa cqnales angulos 1Iahent la~

tern prol)ortionalia. QUfll'C cst sieul .r/a. suljtcndcns angnlum rectum, rrlli suh .abd.
ad .(1 b. continPlltcm ipsuru, ila .rl b., ud .ag., (lui sublcndcns suhtelHlcntes augulos

rertos ad fcrtam .n e.; '1uare H1llltiplicatio .ad. in calhetum .ae. cquatnr unicuiffue qua

llratonnn lincflrlnlL .(1 h. ct .(lEi" Ilcl multiplicationi ex.(f b, ill .ag.

, Quare 5i multipJicauerimus .ab. in ,ag., tiel accepcrimus ([uadratmll line£: .ab., uel

IJllcC .ag., ct summam diuiscrimlls pCI' cathetulH .ae., proncnict quantitas <lyametri

.arl.; c.t cst nota cathetllS .ae" cum sillt nota latera trigoni .abg.; quare cL dyamctcr

,ad.. cnt nola. Que ut demollstrelltUl' ill 1l1l111r'l'is, sit (Illclihet rcclarum .ab. et .ag,
~)('rtIc,u'um JO, pt recta .bg. sit 12. Ouarc cathctus .{{C. erit 8: ex tluctu fIuidem .ab.
I,ll. ,.ag., uel ex rlu:ldl'ato litlC[; ,ab. neI .ag. proucuiunt iOO; (Juibus diuisis per .ae.,
scJ1lt:et.l)('~· .s., uelllcllt ..~ 12 pro dyalUctro .ad.: ud aliter (luia clue recle .ad. ct .bg.

sc ~c lHU1l:('J1l secant III cil'culo ,{l brig., crit multiplicatio .{le. in ,cd. sieut multipli-
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calio .be. ill .eg.: qn:l.l'c si mnltiplicClllel'imlls .!J('. in .eg., ct diuis(>l'lmll.i; per .ne., sci

licet 3G per 8, lleniellt -~ >1 pro liw'a ,ed. (hwrc lola .ar!. (lyamelCI' nit·~ J2, ul pre

diximlls. Sed sit U1HHlll(,(JUC reetarllTIl .r! /; <'t {(g. cum dnlnH'tro .ad. Hola; ('t rccta

.ug. sit ignota; qnolliam orLllOgonlulll est trigollum.fl bi; et aL ullgnlu iPSlllS recto

super hascnl .arl. ad re('!os allgn~os prolmct:l cst rrrt:l .he., ernnt trigona .({he, ct

.bed. sib innicem similia, llCC HUll cl luti trigullO .({ud.; quare cst sieut .tla. ,al .ab.,
ita .ab. ad .ae.; ([uare si dillisf'rimllS fll,adratum linc::; .flU., (1110(1 cst 100, pCI' dya~

metrlllll .ad., ncniclIt .fI. pro catlicto .ne.j quorum quadratlllll 5i aufcratur ex (Jnadratu

latcris .ah., remauclnmt :Hi pro rrnadrato lillC'f,; .ue.: uel si HlnlliplicauCl'imus ,ae. pc]'

ed" hoe cst .8. per ~ 4, llCllicnt simil1ter :Hi pro quatlrato linCf': .bl~.; ergo .U(~. est ,(j.,

ct tota .hg. cst .12.: lle1 aliter (Iuia trigonum .aeb. ('st simile trigollo .adb., erit sient ,ad.
ad ..db" ita .ab, ad .be,; halwl:t cuim latera c'lrCil cfJuales augulos proportioualia: cst]

flllHlcm angulus, rJlli suh .a!Je.,eqllalis :H1gnln r{lli suh .adb.; quare si nlllltiplirancrimus

.db. itt .ba., hoc cst ~ 7. ill.JO; cl diuiserimus per .ad.,llcuicilt .G. pro lillea .he., flue est

mcdietas line!: .bg. SED non sint e(lual('s l'ccte .ab. ('t .ag.j sit minCH' carum .ab. iu

Il<lc alia ccrnituf Ijgura: ct llrotl'ahatuf in tyjgOJIO .abg. ca!hetus .az.; ct quia in se

ctione .btlga. SUIlt duo anguli? (Iuorum Hnus cst (Jui .'luh ,!Jga. , et altcr (flli suh

.btla., crllnt illsi anguli silJi illlticcm c{Iuales; ct angulus (jlli sull .a;;:,~. angulu Ilui

snll -rl hd. cst Nlualis, cum sit ntcrqllc corum rectns; relifjllllS sub .zag, l'elirluo rfui

suh .bad, cst c(Iualis: Nll1iangula cuim sHnl trigotJa .a::.g. ct .a bd. Similih:r ostctldctllr,
trigonum .azb. esse sjmile trigono .agd.; sunt cuim in scctlonc cuntcnta a recta .ga"
et at"cu ,a bdg. anguli I]ui sub .aug. et ,adg. Quare ipsi anguli si1J.i illuicem suut
equales; ct anguli .a::b. et ,agr!. sUlll recti; fluare rclirplllS rJui sub .:rth. rclirluo Ifui
suh .gad, c,.,t c(plali5. Simile cst ergo trigonum .azb. trigono .{{gd.; d qlli;J silllilia
suut trigona .{{hd. et .a::g., orit ."ient .tlil. arl.aD., ita "~gao arl .Il:. Quare si Ilwltipli

i,;uucrimus .ab. in .ag., et diniscl'imus pel' .a;:,., pnmcilid dyalllder .ad. Eu:mIllum in

numeris: sit .ab. f3., ct .((g. t:i, ct bg. sit .u.; ,{narc .bz ('rit ..':i.,et::g. crit .!J., ct IlZ.

crit .12, Ex au IFlltlelll in .ag. uClliuut .1%.; quilms diuisis pCI' .tlZ., scilicet pCI' 12,

proucninnt -~ 16 pro dyamcl.ro .ad, Sed sit nota dyamcter .ad. cum unarlu:Hluc rccta

rUlll .ab. ct .ag' l recla HCi'O .bg. (lue cst corda arcUS .bag., sit igllolaj (pria similia

sunt trigona .adg. et ,azb" circa Cfluales angnln5 lwhcnt latcra prnportion;di<l; Ipml'c

est siellt .ad. ad .dg., lta .a b. ad .uz.; (fuarc multiplicatio .(1 b. in .flg. elpla est mul~

tiplic.1tioni .ad. in .11'.:. HurSH:, rIIlia similia SHllt trigona ,aIJd, ct .a:g.: l'rit sieut ,ad.
ad .dh., ita .ag. all .gz.; rplare l1l11hjplicatio .ag. in .db. Cqlliltlll' lllullipljcatilllli .ad.
in .:::g. Sed multiplicatio .ab. in .gil. fuit ('qua multiplicationi .ad. in .uz.; ergo mlll~

tiplicatio ,abo ill ,gd. cum multiplicatlollc .ag. in .btl. eqllnllll' dll:dlllS mnlliplic<ltio

llihus, rlue suut ex .ad. in .Ix:;., e1 ex .ad. in .zg.; tIne due HwlLilJlicationcs ('lllwntur

facto ex .ad. in .bg.; ergo mnltiplicaLin .(lb. in dg. cum .ag. in .db. equatm fado

cx .ad. in .bg.; ergo si Tlllll1iplicatiuncm ex: .(lb. ill .dg. cOllillnx:erimus cum fHeto ex

.ag, in ./)(1., et Sllmmam dilliscrinHl<; per .ad., uenid nota corda .hg., ut prediximus.
Que dcmonslrcnllll'.in numuis: ex rfuadrato (plidcm dyamctri .ad.aufcratur '{ll<lrlrata(.\h-)

linea rum ab ct ag., et rcmallclmnt nota qlladrata lirwarlllll .br!. et .dg., cum ortho-

gouia siut triguna ,aIJd. ct .agrl.; et el'it .btl. }!J; ct rccta .gr!. crit -} 6. rude si IIltd-
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ipso cirr:ulo, crit proportio areg exagoni atl quaol'alum dyametri sui circulj sicut .4t,

et pedes 3, et l1Ilcie ~ j ad 64.; quillUs multiplicatis per quadratum dyametl'j cuin.. uis
circulj, si slImma diuidatur '})cr 04, ucniet utiriue cmbadum exagoni cadentis iii ipso
circulo. [T si in circulo .a bgd. eius dyameter .bd. sit .8.; et uis laLus penthagoni
CUIn, seu decagonicum cadens in ipso circulo reperire, super dyamctrurn .h.d. :i centro
.c. cathctns crigatur .ea.; et diuidatur .ed. in duo cf{tfa super punctum .z.; ct copu
lctul' recta ,az,; et iaceat recta .z. equalis Teete .az., ct copulctur reeta .ai. Dieo
quidem lluotI recta .ai. latus est l'enthagnuicUln: ct recta .ie. latus est uccagonicuffi;
(lliod sit; prohatur : quia linea .ed. diuisa est in duo clIua super .z.; ct indirecto
ipsius adiuncta est linea .ei., el'it multiplicatio .ei. in .id. cum (luadrato lincc .c.::,
est equalis quadrato linej; .zi. Sed .zi. recta iacet cf!ualis reete .a.:;.; ergo factum ex
.ie. in .di. cum quadrato linee ,ez. c(lualur quadrato lincc .az. Sed quadrato Iinee
,nz. eqnantur quadrata linearum .ae. et .ez.; ergo factum ex. .ie. ill .id. cum quadrato
linet; .ze, equatur duobus quadratis linearum .ae. et .ez. : cornuniter auferatur qua

dratum Iince .ez., remane1it multiplicatio .ei. in .id. equalis quadrato scmidyametri
.ae., lloe est quadrato semidyametri .de., cum .de. sit equalis linee .ae.; ergo linea

.d.i. diuisa est media, et extrema pl'Oporlione.
Est cHim ut .id. ad .de., ita .de. ad .ei.; ct cst latus exagonicllm linea .de.: cum

itaque lateri exagonici aJiungatur recta, que cum tota diuisa sit secundum mediam,

et extremam proportionem in puncta coniunctioni<; ipsarum, ipsa recta, que coniun~i

tul' lateri exagonico, est latus decagonicum, ut E"CLlOES in tertio decimo libro demon
strat. Quare recta .ei. est latus I deeagonicum. £t quia, ut idem E"CLJDES in eodem
li1ro ostendit, latus pentllagonicum 110sse supel'latus exagonicum et decagonicum, efit
siquidcm recta .ai. latus pentllagonicum, cum possit equalc quadratorum Jinearum .ae.
et .ei., scilicet ({uadeatis latens cxagonici, et (lecagonici, quod .ai. latus. 1\o100straho
cum llumeris, eSSe lineam minorem, scilicet radicem abscisionis quartg .

Yerhi gratia: dyameter .bd. est .8.; quare utraque rectarum .ae. et .ed. est .4.; ([UO

rum dirni(lium, scilicet .ze., est .2. Yode si adiunxerimus quadrata )inearurn .ae. et .ez.,
hahchimus ,20. pro quadrato uniuscuiusCJue lincarum .az. zi.j ergo rcda .ci. constat
ex l'adice minus numero: cst enim iIlsa radix de .20. duolms inde demtis: quam si in

se multiplicauerimus, uenient 24., minus JIII. ur radicibns dc .20.; que 1111.°' radices sunt
una radix sexdccupli de 20., scilicet de .320.; Clue si addiderimus cum quadrato Iinee

.ae., scilicet cum .1G., habelmntur .40, minus raJice de ~20.· Ill'O (luadrato line£ .ai.;
quorum radix. cst linea .ai.: et {luia ipsa cst radix nurneri, minus radice, dicimus,

ilJsam esse lineam m:inorem, cum differentia, que est inter quadrntum (Ie 40, scilicet

inter .t600. et .320. non sit quadratus numerus, cuius reci.Cji radix secundum propinqui
tatern sic accipitur: radix de ~20., que est circa i8, minus nona, cxtrahitur de .40, ,re·

manent { 22., quorum radix, que est .4., et }Jedes 4, et uncie 3., ct puncta .t7., secun
dum maximarn propinquitatem est linea .ai., scilicet latus penthagunicum cadcns in
circulo suprascripto. Ex hoc enim facile possunt habcri omnia latera }1enthagouica quo
rumlihet circulorum; quia est sicut 4, et 11edes 2" et uncie .3, et puncta 17 ad 8.,
ita crit latus pClllhagonicum cuius uis circulj ad suum clyamelrum. "nde si multipli.

cauerimus dyametrurn cuiuslibet circulj per 4, et IJedcs 2, et ullcias 3, et punda i7,

"I1t
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tiplicaucrimus t- fl. pcr .J3., hoc ('st gr!. 11cr .ab., ct -} 9 per J5, hoc pst .bd pcr ag.,
habdJimus ~ 227j quilms dil1i.'1is 11er (lyarnctl'UIll .ad., hoc est per ±Hi, redtlunt .t4. I Pl'O

corda .vg.; -ct fj,uillus diu isis per ±iG, scilicet per dyametrurn .Itd., uCllit:nt J.i- pro

corda .vg.: ct hoc est ualde utile in rcperiendo corda clliliLet arcui agregato ex llua
Jms l.lJ'(~ulH1s, IfllOl'UID eOl·de sint note, Fuerunt tluidem note conlc arcuum .ha. ct .ag.,
scilicet recte .ah. et .ag.; per quarnm nOlitiam inuenimus cordam .br;. arcui .a hg. ,
qui fuit agrcgatus ex arcu .!la. et .ag.j et hoc demotl.strauit TIlOL031EVS in compositionc
taLnle arcuum, et cordannn in almagesti per alium modum. DE..llonstranit (pli{lem

TIIOLOliEVS per consimtlcm figuJ'am, quod omnis quadrilatcri llualitCI'c:nmquc c!ldC'lltL';; in

cil'cl11o, si dno (lyalIleLri protrahautur in ipso, multiplicatio unins clyamctl'i ill alium

elluaLlIl' duallUs multiplieationihus oppositoruTll bterum; quod sic prohatul'. In circulo
Ijllitlem .abed. sit ({uadl'ilatcruTll .abed.; et in iIlsO sint (lya'lI1ctrl ipsius qnadl'ilatcri
.(fC, ct bd .<;e inuil~em Secuntes super pundum .e. Dico quod multiplicatio .ac. in

.btl. erpwtur llllahus multiplicaliollihus, qlH~ fiunt ex abo in ,cd., ct ex ad. in .be,
.Anguli (luidclU .lu/e. ct .cat!. :Iut SUllt el{uales, aut inelplalcs: sint prius C(jualesj et

(l.<;teutlctur, trigonum .(led. simile esse Lrigono .abc., cum angnli (pli suh .adb. et .aeb.
sillt sihi inuiCCIH e(Iuales. StUlt cnim in eadem scctionc rcljrluns qui suh .{[ed. rc~

Ijl[1I0 illii sub .avc. similiter est efJualis; quare cst sicut .ae ad ch., ila ad. ad .(le.:
cl'it ergo mnlLiplicatio .ad. in .eh. crjualis .ac. in de.

Similiter ostendetur, trigonum .rreb. simile esse triguno .adc.; quare cril sieut .ac.
ad .cd., ita .ab. ad .be.: mulliplicatio ergo .ac. in .eh. est eflualis multiplicationj .ab,
in ed.j ergo mullipEcatio .ad. in .he. cum .a h. in .cd. cquatlll' multiplicatioui .ac,
in .bd., ut predixi. SED sit anguJus .bae. maior angulo .ead.; ct iaceat angulus .bai,
c(Iualis angtllu ,ead.; comunis accipiatur angulus .iae., crit angulus .bae. cqualis an

gu.lo .ir~d .. ; quare ostendctur, trigonum .iad. simile eSSe trigona .abc.j et trigonum
.(ub. slIlulc esse trigona .adc. , et prouenient de incers que diximus sUl1erius; et
o~!t'JJ(letur, ~lUltip1icatio dyametri .ac. in dyametrum .btl. cIJuari dualms llmltiplicatio

Illl~ns oJlpoSItOl'Ulll latel'Ull1. Vnc1e si una ex ip.sis conh" fucrit ignota, per Hotitiam

1',
e1111'101'IUll potel'is ipsam inlleni1'e. VCl'hi gratia: sit ignotus unus ex dvametris, rc~

II(lllUS ucro cum latel'ilms (luaJrilatel'l sit notus. .

. ~hdtiplicabo quic1em .(/ b. in .cd.; et ac1tlam ic1 quod prouenerit cum facto cx .ad.
1Il .hc..; et Slllllmnm que prouencrit dinidam 11Cr dyamctrnm notum. Et si faetit igno
tum latllS. .(~b., ex Inultiplicatiouc .({c.-in .bri. extraham factum ex ,ad. in .he.; l'esidLl
1l1ll~111:: dlt.lld<lnl pel.,.ed., ct ucnict .ah.; ct sic intelligas in reliqllis.1

~I In cl.rculo, ('lUllS dyametcl' sit s, blll." trigoni Clluilnteri catlclItis it! cil'culo in
u(.'Jl~rC dcsld.cra$,' :x quadralo lolin.'! d)'31net1'i fJllarlam paltern l'crnouc, uel quadratum
."'Tl1H:l),.~lHe.ll'i tn~)hca, ct ha])clris .;\S. pm f]uadrato llllill~ cl1iusque latermll trigoni ca

i~,clltl,S.lIl lIJSO ru"Ct.do: <juod si ill dimidiulll sui cathcti mulliplit.:aucl'is, scilicet pt"1'
'''' UClll('llt h'('~ radIces de .43., hoc est una radix de .432. pro emlwuo ipsius trigonj,

~Il.hlfl C!;~ jll't'tl.CUI'lUn .20., ct pcdnm .4" ct unrial'lIlH f 12. Yndc lwhetllr quod proportiu
.~.HT IlIl111S ClllUS(l'IC trigullj cadt'lltis in ipso circulo illl quadratuIll sui d\'ametri cst
SIC.lll.. 20, l't [l.reles .,1, ct uucie 112 ad G·L: IJllare ~i mttltjplicauerimus ea pel' ;pladralum,

~·IlII.IS U(lI~H'I'lS dy~nlt'tl:j, et djlli~('rimlls per fi-t, IlalJClJi1l1lls aream trigollis (sic) cadenlis
III lp~n l'I1'culu. ",t !]Hla tl'igOlllUll cadell" ill circulo cst Il1c{liet:ls exagoni cadl'ntis ill
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et diuiserimus !JCI' S., haLebimus latus dccagonicum ipsius circulj. 51 VERa <:ordum anguli
pentlwgonici .be. in penthagono .ahcde., circa quod pCllthagollum sit <:ireulus .ahgde.
descriptus, inuenire desideras. Dyametrum ilJsius circulj .hz. protrahe, <]uc sit .8.; ct co
pulabis .ze., que erit latus decagonicum: et (Juia angulus .:eh. est in scmicirculo .zcb.;
ideo cst rectus. Quare si ex quadrato dyamctri .hz., (plOd est .64., anferatur quadratum
lateris decagonici .ze., quod iuuenimus esse superius .24., minus raJ ice de 320.; quorum
rJdix dicitur lineamaior1 cum sit radix Linomij quarti, remanelmnt 40, ct radix de
320., que est longitudo corde .be. Vnde potest haheri, quod quorumcullulue nominum
fuerit quadratum penthagonici, eorumdem nominum erit corda anguli penthagonici.
Sed latus penthagonicum est radix l"ccisi quarti, scilicet numcri, minus radice; et (lua
dratum cardt; est Linomium quartuffi; et quia minus est reciso suo hinomio; idcirco j
radix quarti recisi dicitur linea minor: et radix quarti hinomij dicitur maior.

Aliter protrahatur dyamctcr .ati. secaus conlam .be. super punctum .t.; et copu
(abo rectam .ib., et erit trigonum .iba. orthogonium; et est diuisum a catllCto .ht.
in duo trigona sihi inuicem similia et toti; quare cst sicut .ia. ad .a b., ita.a h. ad
.at.: quare si diuiserimus quadratum lineg .ab., quod est .40, minus radice de .320.,

per dyametrum .ai., sciliceL per .8., Iwhehuntul' .5, minus radice de .5. pro linea .at.:
quibus extractis ex tota .ai., remanehunt .3, et radix de .5. pro linea .ti.: unde si
multiplicaucrimns .ti. in .ta., et quadruillicauerimus illud quod prouencrit, habcbun
tur similiter .40, et radix de .320 pro quadrato liuee ,be.: cst euim radix de 320. t8
minus ~; quibus additis cum .40, faciunt 58, minus nona, pro quadrato linc£: .he.,
quorum radix est .7, et pedes .3, et uncie .it, et puncta .t4. Per (Iuam etiam cor
dam poteris 11aLere notitiam sirnilinm cordarum cadentium in quolibet circulo, si ipsam
per dyametrum ipsins circulj duxeris, ct summam <liuiseris per .8. ET ut ha])camns
embadum suprascripti IJenthagoni, muItiplicahimus t dyametri, scilicet .6 per i corde
.~e.; uel i de .6, ~uc sunt .5., multiplica per tutum cordam .he., et ucnient circa per
hcas .38, et denarlOs t 1. mensur!; pro embado pcnthagoni .a bgde. : per quod edam
~ossu~us l~abe~e notitiam emhadorum omnium pcnthagonorum cauentium in quilms
huet .cIrcuIts: S.1 multiplicauerimns perticas 38, et denarios ~ 1. 1)cr lIuaJrata dyamctro
rum IP?orum ,clrculoru.m, e~ diuiserimus per quad.ratum prepositi circuli, scilicet per
64.; qUIa et EVCLIDES In pl'lllcipio duodecimi lihri ostendit similia rcctilinca in circulis
ad se inuicem s~nt .sicut~ ad dyametrorum tetragona: pcrmutatim ergo est sicut qua
Jrc~tum .d)'::n~ctn ~mtls clrculj ad multilaterum cadens in ipSUill, ita quadratum al
tel'l.u~ Clrenl) ad SImile multilaterum cadens in ipsurn: possumus ctiam aliter habere
uotItlam cOl'de .he.; et habebitur ex ea que probantur in (1uarto decimo lihro Ey
CLIlHS, g.uad ~orda anguli penthagonici cum latc'~re pcnthagonico possunt (Iuincuplum
letragon~ semld~ametri circulj: (Iuarc si acccperimus quincnplum quadrati medietatis
d~a~netl'l, hab:JHffius .80.; de quihus si cxtraexerimus quadratum lateris pcnthagonici,
snhcet .jo, m~n~ls radice d.e 320, remanebunt 40, ct radix de 320. pro quadrato corde
.h~., ~t pr:dlXlmus:. uel SI multiplicauerimus dyamctrum pCI' ~, haheLimus ..jo. pro
malOTI nomme: et 51 ex quad t d t" d . . 8lI h b' . ra a qua ra 1 yametn accepenmus iI, hoc est de 4096,
18 e Imus 320; ~Iuorum radIX est minus nomen; et sic potel"is facere in alijs circuli5.

Embadum qUldem trigoni equiJateri ct equianguli cadentis in circulo, cuins dya-
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metcr c.~t ,8.; illlleuilllus esse supel~us perlicas quadratas .20, et pedes .4., cL uncias ~ 12.

Embadulll quidem tetragonj est 32, scilicet dimidium de 64. , scilicct cx tctragono I

Jyamctri. !)enthagoni uero --h 38. Exagoni quo(lue .4J, et ped7s '13, et uneie ;- 7. Octa
gaui emhauum quideffi cst pcrticarmn 45, ct IJcdis .1, et unCle "2°, que bahen~ur ex
multiplicatione dupli dyametri in medietatcm lateris tetragoni, scilicet ex 16 III ra
dice de .8. EmLadum qUO(pte (lecagonj est perticarum 47, ct um:ianun ~ 2, que ha~Jelllur

ex multiplicalionc (luincuplationis quarte }Ja1'tis dyametrj in latus p~nthagolllcum,

scilicet ex .to., in rerticas .4, et pedes .4., et unci as .3, et puncta .17. Embadum nam
que dodecagonj est .43 perticarum, que }lroueniunt ex multiplicatione medietatis (~ya

metrj in medietate omnium laterum exagoni cadentis in ipso circnIo. C~mq~e o~nlU~1

lJaL'Ulll notitiam hahueris: poteris emLadum similium figural'um cadentlllffi 111 alIJs c.u
culis de facilj haherc: si ill memor non fuel'is ex }Jrediclis. Explicatis itaque que ad .Clr
culorum (lemonstrationes pertinent; nunc ad diminutioncm camporum~ qui in asccnSlOne

montium iacent, acccdamus.
Incipit pars quinta in dimensione camporam qui in montibus iacen:.

Cnl itaquc campum aliquem qui sit in ascensione, siue in t1ecliuihus monllUm me
1iri desideras, latera supcrficiei lacentis in plano suL ipso uiligenter inquiras, per que

cmbadum ipsius IlIan~ supcrficiei habere studeas.
Nam ipsum erit emLadum quarti campi. Non enim mensnrantur montes se~undum

superficies apparentes in eis; cum dOffins, et cdificia, arhores, nee non et semma non
secundum rectum anguluffi super ipsas superficies elcuentnr. Vnde quel'untur cmLada
ipSOl"Uffi planoruffi, super que apparentes superficies mon1iuffi iacent: .et super que
plana }lredieta omnia secundum rectum anguJum cIcuantur. Nam (!uahter ~)er la~era

dccliuarum 5uperficicrum llaheas notitiam lateruID planarum supcrficlCrum eXlstcntlll~

sub ipsis, nolo presentialiter demonstrare. Adiaceat quidem linca.a h. ~ro .later: ah
cuius decliuis superficici iacentis in monte; et sit linea .bg. la.tlls pIma eXlstc~L1S sub
laterc .ab.; et cadat super .bg. perpendiculariter reda .ag. faClens angulum (IUl ad .g.
rectum: opurtct quidcm pcr notitiam apparentis lateris .a b. ()cculll~n~ latus .hg.., nee
non ct notitiam pcrpcndiculnris .ag. uerissimc rcpcrirc. Quod duphcIter fit. P~Jm~s

enim modus: et f(uo salJientes agrimcnsores utuntnr: ut in puncta .a. caput mellentls
pertic~ panas, extendens emn uersus .b. super Jin~am .ah., c.t caput ~)ert.icr, (plOd .C~l

sUller .a. immohililer tem~: aliuu nero sursum cngc doncc Jpsa pcrttca !aceat e(l.uHh
stanteI' Jiuce .gb.; (lUaU scitur per quodtlam instrumclltum, quod uocat~r archlpen
dulum, ut infcrius dcmonstralJO: ct tunc per infcrius caput llertic£: lapJl~um. c~d:rc

rclinquas super Jiuram .ab.; ct ubi IlapillllS ccciderit, ilJi cum cadem vertlca morlas
eodem Ol'dine cum l)(~rtica mcnsurarc; et sic facies donee eXII]eucl'is mCllsnrando to

t.lm lillC<lm .a b.
Verbi gratia: sit pertica IJrimo posita .ae" que equiJistct latcri .gb.. ; et 11cr .e.

Imnctum cadat lapillus supcr punctum .c.; super quem llllll~tllm llonat 1teru~ caput
pertiCl,;, tcnendo cam cum archipcndnlo equidistantI'm cum linea .gb., que 511 .cf.;
ct a llUncto.f. eadat lapillus super punctum ,Il., ct apunCh) .h. uersuS .b:; el IJonas
iterurn perticam equidistantem linee .1Jg., que sit .hi.; elllcr .i. cadat lal~lllus sUI.lel
punctum .b. Nam epIOtiens perlica sit posila cadclls super Jincan~ .ab.. toUcns pertlGI
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circulj; rcliqua ucro latera .ad. ct .be. sint recta; cl sit latus .he. in ucrtice montis;
latus quoque .ad. sit inuersus radicem. Intclligam primum latera plani cXlstentis sub
ipsa superficic .agdz. ct .gz., nec non ct altitudines .bg. et .e.=:. cadentes orthogonaliter
super planum .adzg., et ill puncta .g.z.; quare anguli .agb. ct .dze. sunt recti: men
snraho si1luidem super arcus .ha. et .ed. cum !)crtica ct archipcndulo, prohicicndo la
]lillos super ipsos arcus, incipienJo a llUnctis .he., que sunt in eminentia campi, ct
descendendo usque ad p~ncta .ad.; et sic habello quantitates .ag. ct dz.: et quia latus
.ad. est rectus, nec non et in plano superficiei .gadz., mensurabo ipsum sicuti men
surantur latera planorum.

Dcinde mensurabo latus latus (Sl'C) .he. Sl fuerit equidistans et equale lateri .gz.; quod
cognoscitur si catlJeti .bg. et .ez. Cuerint equales; et sic h::tbebo notitiam laLeris .gz.
Nam qualiter cognoscatul' utmrn catheti .hg. et .ez. sibi inuicem sint equales uel non,
in suhscripta figura demonstrabitur: ucl poterit ad oeulum Ideprehendi, si puncta .b.e.
fucrint in eodem plano: si autemalifluiseorumfueritaltior.eritlinea.be. in puncto
.e. ascendens, uel dcscendens. Esto .e. punctus altior puneto .h.; quare super latus .eh.
mensuraho cum llertica ct archipenclulo online supraseripto; el sic haLebo notitiam
lateris .zg.: et si planum .adzg. fuerit orthogonium, multiplicabo .ga. in .ad., ct ha
bebo aream quadrilateri .n::.., quod erit area apparentis gibosg supcrficici: et si pIa.
num .az. orthogonium non fuerit: studeho inuenirc dyametrum .gd., cuius notitiam
llabebo, si super arcum .bd. mensurabo cum pcrtica et archipendulo : deinde aream
trigonorum .gad. et .dzg. in unum coniungam, et habebo IJllesitum.

Er 51 g1bositas campi fuel'it cleclinans ad utrarnque partern , ut arcus .elh., cuius
altior pars sit punctus.f. Intelligam rursus latus plani .ea. orthogonaliter coniungi.
cum alt1tudinc .af.: et S1 arcus .fe. cquali5 fuent arcui -Ih., duplum linee .ca. erit
corda arcus .elh., scilicet longitudo lateri.., totins plani cadentis suh arcu .cllt., dum
tamen arcus .elh. non sit maior semicirculo: quia si esset maior semicirculo, tunC
dyameter circulj esset longitudo superficiei apparentis. Sed sit arC115 .fh. minor arcu
.fc.; ct intelligam lineam .hi. coniungi orthogonaliter cum linea .fi. ; ct intelligam,
lineam .cak. equidistantem esse lince .iTt., et equalem .ak. linee .ih.: quare 5i protra
hatur .hk., ent equalis et equidistans linet .ia. et .hk. ; quare angulus qui ad .k.
est rectus; quare tota linea .ck. el'it latus plani cadentis sub arcu .cllt.; ct .Ilk. c...t
a1titudo, que est ab .a. in .i. : his itaque intellcctis mensurabo cum pertica ct arch1
pendulo .ahl. in .c., et ab .f. in .h., et habeho longitudinem lateris .ek.: uel aliter eri
gam arundinem super punctum .c. orthogonaliter, que sit .c b.; et aptabo cum ipsa
aliam arundincm tantt magnitudinis, que cum fecerit in .b. punctum angulum rectum,
aliud latus tangat arcum .fe.; que arundo sit linea .bg. Inuestigaho igitur quam sub

tilius potcra Jongitudines arundinum .cb. et .bg., et coniungam qua~r~ta e~ru.m: et
coniuocto raclicem inucniam, que erit longitudo cord t .cg.; quam dnwla (SlC) 1ll duo
equa super punctum .d.; et Ii puncto .d. intelligam, cathetum .de. cleuatu~ esse .super
cordam .cg.: quare .e. punctus diuidct arcum .cg. in duo media. Et qUIa ut III UTl

decimo hahetur lihro, esse omnem triangulum in superficie una; si rectam .de. pro
traham .i partc .e. per superficiem .beg., cadet super unum ex I.aterilms .cb. et .hg.,
uel in angulum .b. contenptum al) ipsis. Quando .cb. et .bg. fuennt equales, tunc cadet
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una erit in latere .gb. VcrJli gratia: (ruia pcrtica .at'. ciluidislat Jateri .gh., erit an
gulus .eag. rectus, cum sit rectus angulus, qui au .g.: et quia .ec. est casus lapillj, si
emiserimus Iineam per .e. a puneto .e. sUIler lincam .gb., que sit linea .ek., erit recta
.ek. cathctus super rectam .gb.: quare recta .e/.:. equidislans cst: et equalis recte .ag.;
quare .gk. equalis est longitudini pertic@. .ae. Similiter si }ler .h. protracxerimus li
nearn .f.l., inuenies,eisdem dispositis, lineam .ki. equari pertice .ef. Rursus si per casum

lapillj cadentis ab .i. in .b. punctum protraxerimus lineam .ih., crit ipsa equidistans,
et equalis linee .hi.; quare et .lh. eflualis est .hi., scilicet perlice; ergo quotiens per
tica accepta fuit equidistanter liIlel; .g b. super lineam .a b., totiens unins pertiCt lon
gitudo etit linea .gb., ut prediximus. EST enim al'chipendulus istrumentum ligneum
llabens formam trianguli equicrurijj ct a1 uno angulorum pendit filum cum plumbo:
cumque posueris hasem ipsius anchipendulj super pcrticam , et ah angulo superiori
plumhum cum fila ceciderit super dimidium basis ipsius: tunc perlica stabit cquitli.
stanter illj plano, quod mensurare uoluerisj quod potueris ad oculum deprehcndcre
in subiccta Ilgura, in qua ponitur pro pertica linea .po., super quam erectus est ar
chipcn(lulus .ahg.; et .i puncta .a. cadit filum cum plumbo .ad. per punctum .e., qui
cst in medio .bg. Er si in antecedentc figura apparcns latus .a h. recte desccndcrit I

n.on oporte1it ponere perticam cum archipendulo nisi semelj quia cum posueris per
t~cam .ae. equidistantem luteri .gh.; et super casum .ec. erecxeris arundinem efplalelll
hne£ .ee., crit triangulus .aec. similis triangulo .ahg.; quia cum in equidistantihus

.ae: ~t .hg: recta incidit .ah., ent angulus .flec. equal is angulo .ahg: similiter quia in
eqmdlstantIhus .ag. et .ec. recta incidit .ah., cl'it angulus .gah. equalis angulo .eea.;
qua~c re~iquus .qui. suh .aee. reliquo I qui suh .agb. remanet cqualis: fJuarc pro
~or~lOnah.tcr ent Sl.cut .ac. ad totam .ah., ita pcrtica .ae. ad totam .gh. Vnde si mlll
tlphc.auefl~us .ah: Hl .ae., et diuiserirnus per .ac., proucniet utique linea .gb.; hoc
est Sl feccfls ])crtlcam cqualem linet .ac., et cum ipsa mensurabis totam lineam .ab.
Imbebis similiter lineam .gb. ; quia quot equales linee .ac. sunt in linea .ah., to~
el]uales pertiec .ae. sunt in latere .gh.: similiter '1uot equales linec .ac. sunt in linea
.ab., tot ~q~lal~s linec .ee. sunt in altitudine .ag. Vnde si mnltiplicanerimus .ah. per

',~c., :t d1UIsenHlns pe.r ..a~., prone.niet. utiq~e al.titudo catheti .ag.: ct hec inuestigatio
cathetl est multum utlhs m rcpencndls alhtudmibus pyramidum.

SAPIE~TES u.cro ~ntiqui ordinahant cum arundinihus triangulum similem in lnlllc
modl~m. DcscrIpta Ituque figul'u supras(;ripta .agb., cuius latus .a h. iaccat in appal'entia
montls,. per qlH~d uolebant hallere longitudinem piani .bg., nec nOll et altitudinem
.ag.; engebant ltaquc super radicem mantis amndinem .bc. orthoO"onaliter cuiuscum
qu~ magnitudinis, s~pcr quam ]lOuehant aliam al'Ullllinem facicntem ;ngulum .c. rectum,
CUIUS caput altcr.la~~bat super Iineam .ab.; que arumlo sit linca .'ce.; et sic trian
gulu~ .~be. ernt. ~lmlhs triangulo .ahg.j quare erat sieut .be. ad .ha., ita .ee. ad .bg.:
mult~phcaba~t .l~ltur .a.b. per .ce., et diuidehant per .be.; et sic habebant notitiam
latens .bg. SimIlIter qma erat sicut .be. ad ba it b· d \ '\' h b

b d ' 'j J •.. , a.e . a .ag.; mu tIp Ica ant.a .
per. c., et lUI( e Jant per .be.; et sic habebant alft r E' '

. I 1 . I IH Inem .ag. T Sl campus 10
monte pOfntus. la l~en.t formam sUIJerficiei alienius portionum colupne, ita quod ap-
IltlrCnS superfiCIes Sit glmbosa , ut superficies .ahde., cuius latera .ab. et .de. sint arcus
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plicatione dimidij catheti ipsius in hases .bd. ct .dg., prol1cniunt cmhada trigonorum
.abd. ct .adg. Quare prolatur, trigonum .abd. cflualem esse trigona .adg.

TRlGo~"\ unum angulum uni anglllo cqnalcrn hahrntia proportiouem haLent compo~
sitam ex Iateribus angulos continenlibus crIualcs. Ad cuius rei cuidentiam sint tri
gona .abg. ct .gez. cc[uales habentia angnlos, qui ad.g. Dico quidem, trigona .abg. et
.gez. proportiollem hahcl"c compositam cx his proportionibus, que sunt laterum con
tincntium angulos equales, ex. ca uidclicet quam hahet latus .bg. ad latus .ge., ct ex
ca quam habet latus .ag. ad latus .g:;.; quod sic probatur: recta .ae. copnletur; et
eiciatur inter trigona .a bg. et .ge z. trigonus .age.; cl'it ergo proportio trigoni .n bg.
ad trigonum .ge z. composita ex duaJms IH'0}1ortionibns, scilicet ex ea quam habet tri
gonum .abg. ad trigonum .age., ct ex proportione .age. trigoni ad trigonum .gez. Sed
prop0l'tio trigonj .abg. ad trigonum .age. est sicut basis .bg. ad Lasem .ge., cum sint
sub altitudinc una; nec non et proportio trigoni .eag. ad trigonum .egz. est sicut
latus .ag. ad latus .gz.; ergo pl'oportio trigoni .abg. ad trigonum .gez. componitur ex
proporlionihus latcl'um .bg. ad .ge., et .ag. ad .gz. conlinentium angulos equales; quod
oportehat ostendere. Componitur etiam proportio trigonj .abg. ad trigonum .gez. ex
proportiollibus .bg. ad .gz., ct .ag. ad .ge., cum latera .ag. et .bg. sillt antcccdcntia,
et latera .ge. et .gz. sint consequentia : et quia ut diximlls in traetatu anglllorum ,
proportionem compositam cadel'e ex facto antecedentium ad factum ex consequcntibus,
erit utique proporlio trigoni .abg. ad trigonum .gez., sicut factum ex .bg. in .ag. ad
factum ex .eg. in .gz.: quare si equalis fuerit multiplicatio lateris .eg. in latus .gz.
multipJicationi latermu .bg. in .ga., equale erit trigonum .egz. trigona .abg.; et si
minor minor, ct si maior maior; ct hoc uoluj clemonstral'c.

ET si a trigono recta protracta fuerit secaus duo latera trigonj, que cum ipsis I
duobus bterihus faciant trigonum hahentcm angulum unum comunem cum ipso tri
gona, erit proportio unius trigoni ad alium , sieut facta ex lateri~us. conlincntibus
ipsum angulum. Ad cuins rci euidcntiam. Esto trigonum .abc.; et III IpSO protracta
fuerit linea .de. secans lalera .ea. et .cb. super puncta .ed. Dico, trigonum .abc. pro
portionem hahere ad trigonum .dec., sicut factum ex .aC. in .cb. ad fadum ex .de. in
.ce.j quod sic probatur: super latus .ac. applicabo trigonum .acf. c(!uale trigono .dec.;
et quia trigona .a be. et .afc. suh una sunt altituuine, est sic~t .be. ad .fe., ita tr,i
gonum .abc. ad trigonum .afe. Sed proportio .ae. ad .fe. cst Sicut factum ex .ac: III

.ch. ad factum ex .ae. in .c[.; ergo proportio tl'igoni .abc. ad trigonum .afe. est Sicut
factum ex .aC. in .be. ad factum ex .ac. in .ef. Et quia trigonum .dec. equale est tri
gona .acf., est proportio trigoni .ach. ad trigonum .dee. s~cut factum ex .acb. in
.ae!.: ct quia trigona .acf. et .dce. sibi inuicem sunt equalIa, et haLent unum an
gulum comunemj quare circa ipsum angulllm comunia llaliu~l~r l.al~ra; hoc cst (luod
sunt mutu£ proportionis, ut in quinto decimo theorematc sextl hh~I EVCLIDI:-i hahetur:
ergo cst sicut .ac. ad .dc., ita .ce. ad .ef.; quare factum ex .de. H~ .ee. eqnatur facto
ex .ac. in .cf.; ergo proportio trigoni ·ahe. ad trigonum .dee. est Slcut factum ex .ac.
in .ch. ad factum ex .de. in .ce.; quod oportebat ostendere. ET si in alirIllo lalerllm
sit punctus datus, a quo lincam rectam protrahel'e uis diuidentem triangulu.m in. duo
equa, ut in trigono .bgd., in quo datus sit punctus .a. super latus .gd.j et SIt pnmus
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super llllOClUID .boO cl 8i lIna ipSal'llffi fllerit maior, tunc cadet super maiorern jpsal'um.
Eslo siqllidcm I maior .cb. fplam .hg.; ct protl'3hatur in intclIectu linea .de. oonce con
currat cum linea .eh. in puncto .t.; crullt siquitlcm trigona .ehg. ct .edt. orthogonia
et similia, cum babcant angulurn .lcd. comunem: quare crit sicut .be. ad .bg., ita .ed.
ad .JI.: (ruare multiplicaho .bg. per .ed., ct diuidam per .be., et habeJJO notam .dl.
Item est sicut .be. ad .eg., ita .ed. ad .el.: quare multiplicalm .cg. pel' .cd., ct diui
dam per .be., et habeho qnantitatem linct; .cl.; quam accipiarn suhtiliLcr, et ibo; et
accipiam arundincm rectam, que cadat ab .1. in .e., cuius IOllgitudillem tollam ex in
ucnta .ld., ct rcmancLjt sagitta .ed. nota: quare si multiplicauero .ed. in .dg., et di.
uidam per .de.; et quod prouenerit addam cum .ed., habeLo dyametrum circulj, cuius
est arcus .cfh.: cnmque ller inuentum dyamctrum cordaro dupli arcus .gr. inueneris per
ea que in talmlis diximus; et ipsius cordg dimidium acceperis , haLebis sane noti
tiam Iinct .gam.: cui si addideris IongitudilJem arundinis .bg., hahehis notitiam totins
line~ .bm., hoc cst line!:: .ce. Similiter si pCI' eundem dyametrum inueneris cordam
duplj arcus .flL., dimidium cius crit linea .hi., que cst equalis lineg .ak.j et sic ba
hehis notitiam totius rectt: .ck., scilicet longitudinem }llani existcnlis suh gihosa su
pcrficie. Cumque latera planorum, super que apparcntes superficies montium eleuantur,
inuenirc sciueris, poteris eorum emhada pCI' ipsa latera sublilitcr inuenirc: cum ipsa
plana sunt ex tribllS lateribus, uel ex Illlc~, uel ex pluribus: uel rotunda: ud eX
aliqua parte circulj : uel quod etiam ha1eat formam ohliquam deuiantl:nn a ucra ro..
tunditate. Cumque formam ipsillS pbni 1mbucris per ea que in lJac tertia distinctione
dicta sunt, eml>adum ipsius inuenire poteris: quare huic distinctioni finem imllOllcns,
a~ quartam distinctionem accedamus, in qua doccbimus diuidel'c campos cuiuscumque
smt formt::.

Explicit distinctio tertia, incipit 'luarta de diuisione eamporum
inter consortes.

QYARTAM siquidem distinctionem in partes quatuor diuidimus: in prima quarum tri
angulos: in secunda quadrilateros: in tertia multilaleres : in qual'ta circulos, et co
rum !lol'tiones diuidere docebimus.

Incipit pars prima de diuisione triangulorum.
CYB ita(Iue triangulum aliqucm in duas equas partes a1 uno auuulorum diuiderc

nis, .ah ipso angu~o ~upcr .dimidium latcns subtcndentis ipsi Iincam~ protrahc; et ha
hc1)1s o~t~tum. ".erh.l gratIa: uolumus trigonum .ahg. a puncto .a. in duo cqua diui
dere: ~lUlda.tUl~ slqUld~m latus .bg. in duo equa super punctum .d.; et copuletur recta
.ad.j dICD sIqUldem, tngonum .abg. in duo eqlla triQ'ona esse dillisUIU: sunt cnim tri
go~a .~hd. et .(ldg. sih~ inuicem.l equalia, cum sint s~lper equalc8 bases, et suh cadem
altltudme, qu~ es~ dUC~lO ca.thcl~ ah .a. in lincam .bg.: sunt cairn trigona sihi inuiccm
s~h eadem alhtndm.e eXls~entIa, Sicut Lases in principio sexti libri lJaJJcntur: quare est
Sleut .bd. ad .dg., Ita trIgonum .abd. ad trigonum ad . t . b· bd r
Lasi .dcr.; quare tri ona .abd }O'.J..... g.. cs .Clllm aSl~: . equa l~

II • g . ct .ac ll • 51)l lIlUlcem sunt c(Iualta, ut predlXlillUS; uel 51

pr.otra~crImus cathetum al~ .a. super lineam .hg., erunt utique eathelus ipse utriusque
tngom .ab~. et .ad~.; .CUlUS catheti dimidinm si multiplicauerimus in basem .bd. et
.dg., equaLJtur multlIlhcationi dirnidij eiusdem catheti in hasem .bg. Nam ex multi~
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punctus .il. super dimiJium .gd.; copulaba siquidem .a. cum .h., et erit trigonum .bgd.
in duo triguna cqllalia diuisuma linea .ba., que sunt .bga. et .bad. super equas
hases, et suI) altitudine una; uel quia factum ex .bd. in .lIg. duplum est facti eI.

.hd. ill .da., duplus est triallgulus .bgd. tl'iangulo .bad., cum Ilahcant unum angulum
comunc. Sed non sit datus punctus super dimidium alieuius IateruIO, lit in hoc alia
trigono .abg., in quo datus sit pnnctus .d., qui sit propius puncto .h. Diuidam latus
.bg. in duo cqua super .e.,et copulaLo rectas .ad. eLae.jet l)cr punctum .e. protraham
lincam .ez. e'luidistantem line£ .ad.~ et copulaI)o rectam .dz. Dieo quidem, trigonum
.ahg. in duo equa diuisum esse :i linea .dz.; quod sic prohatur: in equidistantes quidem
.ad. et .ez.j et super hasem .ad. sunt trigona .ade. et .adz. sihi inuieem equalia: co
muniter addatur ei trigonum .ahd., erunt duo trigona .ahd. ct .adz., 110C est quadrila
terum .abdz. cqualia duobus trigonis .a hd. ct .ade., hoc est trigona .ahe. Sed trigonum
.abe. dimidium cst trigoni .abg.; quare et quadrilaterum .ahdz. dimidium est trigonj
.abg.; reliquum nero, scilicet trigonum .zdg., est alia medictas trigonj .abg.: diuisnm I
cst ergo trigonum .ahg. a punelo .d. per lineam .dz. in duas partes equales, ut 0l,or
tehat faccre. ET si secundum numerum punctum .z. iuuenire dcsideras; scias quia que
pars est .ed. ex .dg., eadem est .az. ex .ag., cum in trigono .adg. protracta sit .ez.
equidistans lateri .ad.: quare multiplicahis .ed. per .ga.; et quod prouenerit diuides
per .gd.; et quod elierit, crit .az. Vcrbi gratia: sit latus .ah. 13, et .hg. .u., et .ga.
.15.; quare .ge., uel .eb. est .7.: et sit .de.duarum perticarum; quare .gd. erunt .0.; si
multiplicauerimus ergo .ed. in .ga., scilicet .2. per 15., uenient .30; quibus diuisis per
·il, ucnicnt 1 J pro linea .az.; quibus extraetis ex .ag., remanent i it pro linea .gz.:
quare 5i muhiplicauerimus earn Ilcr .gd., qui est .9., uenient 105, scilicet dimidium
multiplicationis .hg. in .ga.: quare probatur, trigonum .zgd. dimidium esse trigoni
.ahg., cum utrique corum comunis sit angulus qui ad .g.: est enim proportio trigoni
.abg. ad trigonum .zdg. composita ex duahus proportionibus laterum continentium
angulum comunem: hoc est ex ea quam habet .hg. ad .gd., et ex ea quam habet
.ag. ad .gz.: quare est sicut factum ex antecedentihus .hg. iu .ga. ad factum ex con~

sequentibus .dg. in .gz.: ita trigonum .ahg. ad trigonum .zdg. Sed factum ex .hg. in
.ga. duplum est facti ex .dg. in .gz. Duplum est ergo trigonum .a hg. trigono .zdg.
Vndc SI multiplicauerimus .ag. per dimidium .gh., scilicet .i5. per .7., et summam
~iuise.rimus per .gd., scilicet pCI' .g., uenient utique i it pro linea .gz., lit superius
llluemIDUS.

Pr~paratoria in ~iui~endl:s trigonis per datum punctum infra triangulum.
SI a duohus anguhs trl~om S.U.ptf dimidium latemm subtendcntium ipsos due recte

protrahantur, se .se propo:·hon.a}ll!Itcr sccabunt, ita quod quelihet portio, que est inter
angulum et scctlOnem S.Ul .reslelm est dupla : et si a reli<Iuo angulo super reliquum
latus .per Imn~tum sectlOms recta trahatur: diuidet utiquc ipsurn latus in duo equa.
In trIgono qUldem .ahg. ab angulis .ahg. et .hag. super dimidium laterum .ag. et
.hg. re~te protrallantur .ae. et .hz. se inuicem sec-antes super }lllnctum .d. Dico quod
proportlO .ad, ad .de. est sicut proportio hd d d l'J' .
sidui cst du )la. uod si, . .. a .' z.; et que. 1 ~et Ipsarum SUI re-

I ,.q e plOhatur . a puncto qmdem .a. eqmdlstantem recte .bg.
dUCUlll rectam .al.; et protrallam rectam .hz. donec eoucunat cum .ai. in puncto .i.,

.IlII. 113
cl Crullt trigona .azi. et .gzh. silli iliuicem similia; quare est sieut recta .az. ad .zg., ita
.iz. ad .zv., et .ia. ad .vg. equal is esl eoim .az. ex .zg.; equales ergo eruut .zi. ex .zb.,
ct .ia. ex .bg. RurSllS quia similia sunt trigona .adi. <:t .bde., est sieul .ia. ad .be., ita
.ad. ad .de., et .id. ad .db. Sed .ia. rcr:tt efluaIis est recta .hg.; quare est sicnt.bg. ad
.be., ita recta .ad. aU .rie., et .id. ad .db.: dupla cst cnim .bg. ex .be.; 'Iuarc Jupla cst
.ad. ex .de., et .id. ex .db.: ct quonimn cfplalis cst .i.:.cx .:.,b., cOillunitersi acliungaturl
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recta .=d., erit tot~ recta .id. equalis dU8hus .bz. ct .zd. Sed .id.ostcllsa est du
pla ex. .dh.; quare due rccte .bz. et .zd. duple sunt reete .bd. : comuniter si au·

feratnI' recta .dh., remanchit recta .btl. equalis Juplo recte .dz.; r{uarc .bd. ex .dz.
cst dupla: ostcnsa est cnim reetam .ad. duplam csse ex .de.; ergo cst sicut .ad.
ad .de., ita .bd. ad .dz.; qnod oportebat ostendere. Et si ah angulo .g. per pun
ctum .d. transeat linea .gt. Dico quod latus .ab. diuisum est in duo erlua super pun·
ctum .t.: protraham quidem reetam .gt. extra triangulum .abg., donec concurrit super
11Ullctum .k. lineae .ik' l et Crullt trigona .atlk. ct et (sic) .edg. sihi inuicem similia;
quare est sieut .ad. ad .de., ita .ak. arI .ge.: sed .ad. t~X .de. cst dupIa; qUflre recta
.ak. est dupla rectc .ge., cui etiam dupla est reeta .hg., cum equalis sit .he. ex .fg.:
que uero cidem dupla sunt, et sibi inuicem sunt equalia; Ipwre crIuaIis est recta .ak.
recte .bg. Rursus quia similia sunt trigona .atli:. et .btg., est sicut .ak. ad .bg., ita
.at. ad .tb.; est cnim .ak. cqualis reete .bg., et .at. qtlidem equalis cst recte .tb.: di
uisum est ergo latus .ab. in duo cqua a linea .gt.; quoe] oportehat ostcnderc.

IT qui8 in trigotlo .abg. all angulis .a/lg, ct .agb. (Inc recte COllcurrunt super dimi
dium laterum snhtcndentium ipsos, que sunt rcetc .bz. et .gt. se inuicem sceautt's super
punctum .d., crit proportio scctionull1 ipsarum, una uide1icet est sicut .bd. ad .d:'·l
ha ,gd. ad .dt. Dieo Rul'sUS (luod si a reliquo angulo snpel' dimldiunl lateris suh
tendentis ipsum recta trahatur, transihit 1lcr punctum scctiollUlll rc1ieluarum duarum
lineamIll a. relil{uis angulis (lescelldcntium super dimidiuTll rcliquamlU hasium. Vcrhi
gratia: descrihatur rursus trigonum .abr;.; ct super dimidium hasiuTll ipsius signentur
puncta .t.e::.; ('t ropnlentur reete .ae.- et .bz. sese inuiccrn secantcs SUpel'l'llnctUl~ .~.

Dico siquidem si a puncto .g. in punctum .t. reel" lJ'ahatur', pCI' pUlictum .d. transllnt:
quod si ita nOll cst, transihit recta ex 'H' in .t, super lineam ,hz. inter puncta .~d.,

uel inter puncta .liz.: transeat primllm super rectam .bd. flcr punctum .f.; et I[lHlfilam
«ue l'cctc .bz. ct .gt. all anguli.'; .abg. et .bga. uesccndullt super Jimidium laterum
.ab. et .a~. sese inuiccm seeantcs super.punctum f, clit .hl. dupla ex lz.: sed .ad.
ex .d:. cs~ <lupin; ergo est sieut .bf. ad lz., ita .bd. ad .d:,., permutatim ~rgo cst
sieut .bf. minor ad .brI. maiorcm, ita .bd. mainr ad .dz.. minorem; quud cst lIlconue-
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niensj non cnim recta }ll'otl'acta ex .g. in .t. transict ]lcr .vz. inter IHll1cla .brl. Simi.
liter ostendetur, ipsam transire non posse inter puncta .d::;.; per punctum euim .d.
tmusict ut dictum est. Ex hoc ergo manifestum est, (luod infra tt-jgonu non est pun

clUs preteI' Ullum, pCI' quem ab anglllis transeant J recte diuidefltes latera tl'igoIlj in
duo eqna. Quare si per punctum ipsnm rectum transire uolumns, (lue Jiuidat trian
gulum in duas equas partes, crit utique unaqueqne ex deseemlcntiLus rcctis ah au.
gulis super dimidium laterum ipsius, per quam trianguli in equas portjones dinidentur.

Verhi gratia: in trigona suprascripto .abg. datus sit punctus .d., pCI' (luem transeant
protracte ah angulis reete .ae. et .h::,. ct .gt. dillidentes latera ipsius trigonj in por
tiones c{Iuales; ,!uelihet enim il1sarllffi diuidit trigonum .ahg. in du() equa: suut euim
trigona .neb. et .aeg. super equas lJases, que sunt .be. et .eg., el suh una altitudinc,
que est ex .(t. in .bg. pcrpendicnlaris dueta; quare e(!nale est trigonum .aeb. tl'iguno
.aeg., propter eadem et trigona .hzg. et b::,a. sihi inuicem sunt equaliaj nee non et

trigona .gat. et .gth. sibi illuicem elluanluf. Scctum est ergo trigonum .(l hg. in duas
mcdietates a]) una quaquc linearum .ae~ et .bz. et .gt. transcunte }JCl' datum punctum
.d. Similiter 5i datus punctus cadat sUl1cr Iineam .ae. inter .ad. uel .de., diuidetur

e[i3m in duu equa trigonum .aug. 11 linea .ne. transcuntc per lmnctum datum infra
triangulum: quod idem intelligc 5i punetus datus fncrjt in protraetu alieniu.'; duarum
lincarum .bz. et .gt. ET 8i punctus datus non ccciderit in lineis desccndclltihus ah
angulis sUl1er dimidium }atemm ipsius: lunc si a1 angulis transire fccerimus rectas

per ipsum punclum uenientes usque ad latem trigonj, ernut sectioncs tlllins cuinsfJue
lateris sibi inuiccm illequales; ex quihus due seetiolles maiores medietale ipsorum la

terum el'lmt circa unum ex angulis trigon;, et due minores circa alium, ct ulla maior,

et altera maior reliquum angulurn continehunt. Verhi gratia: in trigona {luidcm .de:,.
protraha~ltu.r recte .da. eb. zg~ diuidentes latera ipsius per equalia in 11tlllctis .a.b.g.,
et sese InUl(~em sccantes super punctum .i. £t sit IHlIlctus datus aljquis infm trian

gulum .dez., qui non sit in lineis .da. eh. zg., quem oportebit esse infra UHum ex
se~ trigonis. continentihus totum triangulum .dez.: lIne trigona sunt .r1ib. et .dig. et
',dle. et .ale.. et .a~z. et .zih.: sit primum datus punctus .f. infra triangulum .dib.;
C~IU_(IUC (:uxenmus hneam ex .d. in .f.j et fecerimus earn penetrare super latus .ez.,
Hlmll"um ]~tcr puncta .az. ueniet; et hoc fiet, (luia punctus l. est infra triangulum
.daz.: ucmet ergo super }Junctum .k.; quarc.zk. est minus medLctate sui lateris .ez.
ct :eft-. ~st plus. Item alJ angulo .z. per punctum f. reclam fccerjmus penetraL'e cadet
utHIue Jll~cr .dg. super rectam .de. cum punctns .f. sit infra triangulum .gzd.; quare
llonamus lpsam cadcrc super lJUuetum .c., erit c"go .ec. plus r medietate lateris .de.
~t .cd. ~illus. Ergo circa angulum .e. sunt due sectiolles majores, (lue sunt .ke. et .ec.
hursus. SI. ab a~lgulo .dez. protraxcrimus per .f. punctum, rectam caJcntem sUllet' latus
.zd., Illtlurum mtcr .db. cadet, cum punetus .f. sit infra triangulum .deb.: cadal ergo
I'ect~ ducta ab.-e. per.f. super punctum .h.; quare .zlt. erit plus, et .ltd. erit minus
medIetate laterls .zd.: ouare ct ci C (J j d .
\

• -1 r ,a an~u um.e z, sunt due scctlOnes minores me-
(letate laterurn, (lue sunt cd et d" I'
,1· . ..... I..; et angu us qmJem .dze. relllanet contcntus
a) lllcqnallLus sectlOlllJms sci lie t 1 - . .
. I, .. ' e a J una malOre, et a1> aItera mlllOri medictate suo--
lum ateruJll; quarum mawr est seetio .hz., minor cst 5ec1io .zlt-. Similiter si flatus
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1>1111ctus .f. fuerit infra quodEllet ex fJuinque trigonis rcsiduis, inuenies hee eadem
cuenil'e.

ET si fuerit punctus aliquis datus infra trigonum, qui non sit in lineis dcscen~

dentilms rib angulis super dimidjum lat<~rum ipsius; ct nolueris ipsum diui(]ere in duo
e-qua cum linea transcunte Ilcr ipsum punctum; studehis 1)er ea quc <licta sunt in
uenire augulum conteutum all inerJualillus scctiunilmsj quia circa ipsum IJue sC(Iuen
tur opcramla crullL Verhi gratia: ~sto trigonum .abg., in quo datus sit punctus .d.,
qui non sit in aljqua rectarum descendentium ab angulis super climidias hases ipsius;
eL uolumus diuidere triangulum .a hg. in duas medietatcs cum linea transeunte per
punctum .d. Deprchcndantur primum ad ocuillm super latera casus lincarum descen
dentillm all angulis per punctum ..d., ut llaheatur notitia anguli eontencti ab inequa
libus scctionihus, qui sit angulus, qui ad .g., et uni latcrum continenlium ipsum super
reliquum latus a puncto .d. equidistans trahatur~ que sit rccta .de.; et applicetur ci
superficies c{lualis medietati supcrficici .vg. in .ag., que sit superficies .de. in .gz. hoc
cst dimidium mnltiplicationis .bg. in .ag., diuidatur per .de., et proucniet .gz. Deinde

linee .gz. applicabis paralilogramum Jcficicns figLlJ'a tetragona, quod sit equalc supcr
ficiei .ge. in .gz.j ct hoc cst quod dinidatur .gz. in duns partes, quarum una mnlti
plicata per aliam faciat equale multiplicationi .ge. in .gz.: quod aliter fieri non po~

te1'it nisi quadratum medietatis linee .gz. supcrhabundct superficiem .ge. in .gz.; uel
sit equale eius: fiat siquidem .zi. in .ig. sicut .ge. in gz.; ct copuletur recta .id., et
emictatur in pnnctum .t. Dico qui(lem trigonum .abg. in duo equa djuisum esse alinea

.it. transcnnte per punctum .d.; quod sic prohatur: quoniam multiplicatio .zg. in .eg.
equalis est multiplicationi .zi. in .ig., crunt sieut .zg. ad .zi" ita .ig. ad .eg.j quare
crit sieut .zg. ad aJiam partem sui, scilicet ad .ig., ita .ig. erit ad aliam partem sui,
scilicet a(l .ie.: sed sicut .gi. ad .ie., ita .gt. ad .de.j ergo est sicut .zg. ad .ig., ita
.gt. ad .de.: quare mnItiplicatio .ig. in .gt. equalis cst mulliplicationi .zg. in .de.j sed
multiplicatio .zg. in .de. est medietas multiplicationis .ag. in .gb.;] crgo et .ig. in .gt.
est mcdietas multiplicatiollis .ag. in .bg.j quare trigonum .itg. dimidium est trigoni
.abg., ut prcdiximus. £t ut hee cum numcris ostcndarnus: sit latus .ab. 13., et .ag.
15., ct .bg. 14j et protralwtur in ipso catllCtm .ae., que crit .12. Casus .be. erit .5., et
.cg. erit !Jj et sit pUllctuS .d. intcr cathetum .nc., ct latus .ag. j ct sit elongatus a
linea .c8'. secundum quantitatem catheti .dk., que sit .3.; et protrahatur linea .cd. in
puncto .1.; ct sit .fil. octaua ct scxta <1ccima l1ars unius: et (Iuia linea .Jl. cquidistam
est linec .ck., et .dk. rccte .lc., erit .Ie. c{lualis .dk. et ,cll. recle .kc.j ergo .lc. est

.3., ct .kc. est f-Gj rcmanchunt pro .al. noucrn: ct quia jn trigono .acg. protracta est
linea .le. crluidislatls linee .eg., crunt sicut .a!. ad .ae., ita .Ie. ad .eg,j l1uarc .le.
crunt c; de r{uilms si ullferatllr .ld., scilicet f:6, J'emanehunt /5 {j: in quem nUillefum
8i diuiserimus fl-wlnm ex .ag. in dillli(lium .bg., scili~;et .105., uenient 16 pro linea .gz.
Item ([uia est sieut .al. atl .ac., ita .ae. ad .ag.; erit ergo .ae. t u, rcmaneLunt pro
.eg. } 3, scilicet quarta pars linef;. .ga.: in quihus si multiplicauerimus Jineam .gz.,
uenicllt 60: (liuidenda cst ergo linea .gz., scilicet .16. in duas partes; quarulll una
multiplical3 pN aliam faciet GO. Et ut IlOe fiat, extrahe GO. ex (Iuadrato rnedictatis

liner 'B"z., remanelmnt 4j (Iuorum radix, scilicet 2, atldenda est SU!1er medielntem line!:

.14.



perducatur recta .ab. in .z .. £t quia recta .he. maior est medietate lateris ,bg., rectian
gula sU}lcrficies .ab. in .be. cst plus medietate rcctianguIe supcrftciei .ab. in .1Jg.;
multo pIns superficies .ab. in .~rl. cst plus medietate snperficiei .ab. in .bg.~r:um maior
sit .;:,t!. (Jl.Hlm .he. Adiaceat si({llidcm superficies .ib. in .zd. cqualis dimirlio sllperficiei,
(lue fil ex .ab. in .ug.; ct (JllOuiam maior cst superftcies .flV. in .be. supC'rficici .ib. in

.:d.; crit proportio .zd. ad .be. minor proportione .blt. ad .hi. Sed prop0l'lio .zd. ad

.be. cqualis cst pl'oportioni ,za. ad .ab. Disiunctim quidem erit proportio .zb. ad .ua .
minor pl'oportione .ai. ad .ib.j qnare supr:riJcies .zu. in .hi. minor cst supcrficiei .!Ja.
in .ai. : adiungatur 'Iuidem recte .bi. paralilogramum supcrhahundans figUJ'fl tctragona
equale superficiei .zb. in .bi.; hoc. cst quod reete .bi. adiungatur qncdam linea, (lue I
multiplicata jn sc et in .bi. faciat equale multi}llicationi .zb, in .bi.; (luod paralilo
gramum sit supedlcies, (lue sit .ti.; ct copuletur recta .tkd.; et quia superficies .zb.
in .bi. equa cst superficici .ut. in .fi., proportionaliler erit ut .zo. ad .bi., ita.fi. a(l

.ib.; coninnctim ergo sieut .zt. ad .bt., ita .bt. ad .bi. Sed sicut .zt. ad .bt., ita .:.d.
ad .bk.; ergo sicut .ut. ad .bk., ita .bt. ad .bi.; quare superficies .kb. in .ld. equa est

superficiei .zd. in .bi. Sed superficies .zd. in .bi. equalis cst dimidio sapcrfidei .ab. in
."g.; quare trigonum .tbk. dimidium est trigonj J/bg. Diuisum cst ergo trigonum .aug.
a linea cgredi{~ntc a punch) .d., que est recta .dkt. in duas medietates, fluarnm una
cst trigonum .tbk., ct alia est quadrilatcrum .tkga.; quod oportehat facere. Que ctiam
operahol' cum numeris. Sit latus .ab. 13., et .ag. tS., et .bg. 14., et .dz. t to, et .uz.
t L; et (Iiuidam dimiclium sUllerficiei .ab. in .bg., scilicet .9f. per .zd., hoc est peri 10.;

et uenicnt i 8 pro linea .bi.: et multiplicaho .zb. in .bi., scilicet ~ t., per t S., ucnient

~ t2~ quihus supera~d~m ~uadrattum dimidij /ineg .bi. , scilie?t multjpli~ation('~ de
f 4 Itl sej (lue multIphcatlO cst h El, crunt d :H.; quorum radIX: (pie cst ~ 5, eq hnea

.It.j cui si ad(lalur .lb., que cst f4, hahchuntur .iO. pro linea .th.: et (Inia cst sicut

.zt. nd .bt., ita .zd. ad .bk.; multiIJlicaho .zd. in .bt., scilicet %to, per to., erunt .IO-i.;

que diuiclHm per t H., hoc ('.'It per lincam .zt., ct uenient '-/09 pro line., .hle; uelul,

que sunt UlcJietas superficiei .au. in .bg.; diuiJam per .bt., hoc cst pel' .10., exihuut
simllitcr -fu 9 pro linea .bk.; ct sic eril trigonum .btk. dimidium trigoni .rtbg., ut

oportet. £T o5i unum ex latcrihl1s trigoni extra trigonum protractum fllcrit; et in ipso
protractu punctns iIle cecidcl'lt, a (IUO red:l cgl'edi opol'teat, (ple (liuillal triangulum
in duo e'lna; ut si in trigono .({hr;. extra trigonum cducatur latus .al). sapel' punctum

.z.; et sit .z. punctus (latus a quo recta egrcdi oporlcat dillidens triangulum .abE{. in
duo el1ua, eodem stlpradicto modo a pnncLo ;z, protlllcam redam .ze. er}llic1istautem

rcctc .bg.; et f'ducam laLus .rtg. in punctum .e.; et IJlmam sUllcrficicm .::e. in .gi. erlua·

Iem dimidio supcrficici .ag. in .glJ.j ct applicaho rectc .gi. pal'~!i1ogl'amum, cui 8U

sUI'crhahnndet tctragonum equale eius, fJuocl sit ex .eg. in .gi.; sitrfuc .gf.in .ii.; (~t

copnlabo .Uz, Dieo dinisum esse trigonum .ahg. in duo e1llHi a linca .tz. egrediente ri
IHlllClo .z. , et est ulla ipsarum partillffi trigotlum .tr;l. , ct al13 est quadl'ilaterum
.tabl. Quod sic pro]latur: Quaniam superficies .gt. in .ti. crpla cst supcrficiei .eg. in
.gi., est sicut .eg. ad .gt" ita .ti. ad .ig.: coniunclim ergo sieut lota .et. ad ,tg., ita
tota .fg. ad .ig. Sed sieut .et. ad .tg., ita .ez. ad .gl.: per c1lualc ergo erit sicut .~e:

ad .Ig., ita recta .gt. 1ad rectam .ig.; (Iuare superficies .lg. in .gt. cfJua cst supcrfit'!CJ

.,1 '~J>'; ,[ua"e .••• minQrih.. $e·
d;',nillUS. b (fol. 71 "~rs~ , liu.
7·14; p.g. U6,lin. 23-31).
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.gz.; et sic Ilallebuntur .10. pro linea .gi., l'cmanehunt pro linea .iz. 6.: deinde si lJcr
.gi. diuiserimus .to')., uenient predicta ~ 10 pro linea .gt. Demunstraho aliter lincnlll ,gt.
esse ito: protraham a puncto .i. cathetum .imn. super lincHm .gb.; et cl"it linea .in.
equidist,ans linee .ac.; quare erit sieut .gi. ad .ga., hoc cst sieut 10. ad .15., ita .in. ad
.ac.; quare .in. erit .s.; et quia paralilogramum est .mk. IIuadrilatcrum, crit Enea .mn.
cqualis liner. .dk.; '1uare .mn. est .3., remanet .im. 5.

Rursus (Iuia recta .in. equidislans est recte .ac., crit sicul .gi. au .ga., ita .gu. ad

.gc.; quare .gn. est .6.; remanent ergo .3. pro Enca .nc.; cui cum sit equnlis recta .mt.
eruut et fecta .ml. similiter .3.; £1e qua si extralJatur .dl., scilicet -!f;, remanehunt pro

lincf:l. .md. H 2: et quia ttigona .imd. et .dkt. orthogonia SUllt, et sibi inuicem similia,
erit sicut .im. ad .md., hoc est sicut .5. ad Ii 2, ita .dk., scilicet .3., ad lineam ,kt.:
fJuare si multiplicauerimus H 2 per 3.~ et quod prouenerit diuiserimns per .5., neniet
H t pro linea .la.; de qua si extraxerimus .kc., scilicet -f5, remanehit ~ 1 pro linea
.ct.; cui si addid€rimus lineam .dg., que est .9., habc1mnt utique ~ to pro linea .gf.,
nt prediximus. Ostendam rursus per numerum, si in eodem trigouo protraxcrimus lineas
.flO. ct .bp. transeuntes per .d. punctum, portionem .gp. minOl'em esse medietate sui
latcris, et .go. maiorem. Quoniam trigona .{log. protracta est recta .de. equidistans
recte .og., I erit sieut .ae. au .ag., ita .de. ad .og.; ergo est sicnt .3. ad.4.,ita .de., sci
licet I.~ 6. ad .og.; quare si multiplicauerimus .4. per _/.966., et summam diuisel'imus per
.3., ucuient ~ 8 pro linea .go. Rursus (luia in trigono pbg. }ll'otraeta cst recta .de.
equidistans reete .bg., erit sicut .bg. ad .de., ita .gp. ad .pe.: unde crunt sieut super
haJJUudantia .bg. super .de., ita .ge. ad .ep.; ergo est sicnt Tn 7 ad 1.9r; 0, hoc est sieut

.H9. est ad .fDS., ilCI sicut .t7. ad .15., ita .ge., scilicet t 3 ad .ep.; quare si multi}lliea
uCl'imus .t5 per 13; et diuiserimus per .n., uenient H 3 pro linea ,ep.; quare tota .gp.
erunt minus ~ 7., que sunt medietas totius lincg .ga. Et notandum, 'Juod semper per
suhtlmdentem angulllffi contcntum ah incflualilms scctionihus potcst transire linea di

uidcns triangulum in duo cqua; et ali(Iuando poterit linea transiens per datum pun
ctum subtendenti angulo contentn :i maiorious sectionihus, que etiam diuidct trian

gl~lum iu d~1O etpla; ct nunquam transibit l'eeta I)eT datum llUllctum, qui diuidat
tr~an?ulum m duas Cf{UaS partes, que subtendat angulum corrteutum :i minorihus se
chomhus.

Diuisum est ergo trigonum .aug. in duas C(!lHlS partes a linea .it. transcnllLe per
pl~nctum d~tum .t., ct est una ipsarum portionum quadriluterum .abti.; et alia cst
tngonulll .ltg.; lJuod oportehat facere.

Demollslratio quomodo diuirlitur trigonum. in duu equa per lineam
egredientem d PlUlcto datu extra ipsum.

SI trigonnm .rlbg. })cr lineam egredienlem a Imncto dato .d. extra ipsum in duas
e~Inas partes dini(~cre nisI lineam .ad. secans latus .bf{. supel' .e. protrflhe; siqllidem
51 recta .1Je. equalls est recte ,eg., factum utiflue crit prolJositnm; cIuia .abe. et .neg.
~~lper cquas l)~ses sunt,. et sull eadem altitudine; unlle trigonum .abe. trigono .aeg.
1,lcet equalc .. Sed non SIt .be. c'lualis recte .eg., crit lltifIlIe una carum maior; sitf{ue
recLa .be. mawr; a puncto (Iuidcll1 .d. rccta protrahatur .;,d. cfluidistans rcete .be.; et
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.ze. in .ig. Sed superficies .ze. in .ig. cst rnedietas superflciei .ag. in .bg.; (Iuarc et su
perficies .t.g. in .lg. est mcdictas superficiei .ag. in .bg.; duplurn ergo est superficies .ag.
in .gb. supcrficici .tg. in ,gl. Duplum ergo cst trigonum .abg_ trigono .tgl.j quare tri
gonum .f;;l. cst medietas trjgonj .abg., ut 0p0l'tet. Que ctialll dcmollstrentur in numcl'is.

Sit rursus latus .ab. 13., et latus .ag. t5.; bf;lSis quoque .bg. H.; et sit .hz. quarta pars
ex .ab.; quare et .eg. erit ~ 3., scilicet qnarta ex .ag.; quare ..ze. addit rIuartam partem
super .bg.; ct sic crit .ze. pcrtiolrum %17.: in quibus 5i diulscrlIDus dimiJiuffi facli ex
.ab. i[l ,bg., scilicet .105., uenicnt. 6. pro linca .gi.; cui si appllcaucrimus superficiem
.gt. in .ti~ equalcm cins que sit cx .eg. in .gi., crit utique superficies .gt. in .ti. t 22:

ct ot haheamus notitiam ql1antitalis line~ .ti., dinidam .ig. super punctum .h. in duo
cClua, et erit .ih. 3·: et quia linea .ig. diuisa cst in duo equa super punctum .h,; et
Cl indirccto adinncta cst linea .it., crit multiplicatio .it. in .gt. cum quadrat') liner
,ih., {{nod cst .9., e[J1.mlis quadrato linc$! .t!t.; quare .th. e'lt radix de ~ 31; cui si ad
datur .ltg., que est .3., erit tola .tg. radix de ~ 31 et 3.; quare binomium est .tg.: et
quia, Ht (lemoJIstraturn est, equale cst factum ex .lg. in .gt. ei quod cst ex .ze. iu .ig.,
(juod cst .'10.5 .. , diuidenda sunt .f05. per lincam .{)'t., scilicet per hinomium, cnius no
mina SUl\t radix de ~ 31 et 3. Quam diuisionem, r[naiitcr fiat, intlicaho; quia hinornium
cst linea .tg., e1'it uliquc rccisllIll ipsius biIlomij linea .ti., Clue cst radix de ~ 3i, mi
nus .3.; cum .hi., que cst .J.; aufcratul' ex .th., que cst radix dc ~ 31.j et (Juia ex .tff.
Jlinomio in .ti. reeiso prouenit ratiocinatum, scilicet ~ 22; si diuiscrimus ~- 22 per bi
llOmiulU .gt., ueniet ulique recisum .ti.; ergo (plOlicns ~ 22 suut in .10a., taliens equale
.ti. reeisi neniet ex diuisione de .105. in .tg. biuomio; unde diuidenda sunt .t05. per
~ 22., flOC est 210 per 45., uenient i 4.; in quihus si multiplicaucrimus recisum .ti., ha
hehimus quantitatelll liner .gl.; que multiplicatio sic fit; ex multiplicationc quidem
de ~- " in lineam .ti., scilicet in radicem de ~ 3t., uenient quatuor radices, et due
tcrtie de 1 :H , que sunt una radix de G8G., que prouenit ex multilllicatione <Iuadrati
de :~ 4. in ~ 3Lj de (jna nldiec tollenda est multiplicatio de .~ 4. in lineam .ilt., que cst
.H.j et sic hahehitur J)J'o linea .gl. ra<lix de 686., minus .M., que secundum propinq:ui~

t'ltem sunt parum minus de t t2, nee non et l)illomium .gt. secundum pl'opinquitatem
<'st H 8: quiJms multiplicatis per +12, scilicet .tg. in .gl., ucnient circa .i05, ut opor
tet. £t sic cst proceuenduID, cum uolumus diuidcre aliquem Ilumcrum inratiocinatum
pel' al1flt~od ]linominm. Et notandum, quod si .105. opoJ'teret diuidcre per reciSllm .it.,
eadem tIla esset teneu(lu; et egrederetur ex ipsa diuisione hinomium, cui liS nomina I
essent radix de G86, d Uj et sic sludeas operari in similihus. Sed protrahantur duo
latera ~1,jHonj. extra trigonum continentia unum ex anguli..; trigoni; ct Functus untus
cadat lIIfra hne~s continentcs anglllum exteriorcUl, ~ui cst equalis angulo interiori;
c_t U.oIU.ffillS. ah IpSO puncto reelam l'l'otrahcre diuidentem triangulum in duo equa.
"' t 51 tngom .~bg. duo latera .ab. et ."g. pruducantut' in punctis .de.;et infra angulum
.cluj. datus Sit p.ulldUS :i. a f]"-10 egl'cdiatlll' recta diuidcns triangulum .ahg. in duo
~~ua, co}lulaho pn~Hlln .th., ct ducam lineam .ib. ]ll punto .z. cadcns sUI,cr lineam .ag.
S~ ~'I'go .a:. (,fIual,s cst .::.,g, , diuisurn est trigollum .abg. in {Iua crllla, a linea .iz. Sed
5.1 llI(,fJuales sunt, erit maior una carulIl, (Iue sit .n.;.; educam siquidem .za. extra trj
gonum ,abg. super punctum .f.; et Il puncto .i. dncnm lineam .il. clIuidistautcm lince
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.btl.; ('t quirt maior est .Ut. medietate lateris .({g., crit maior superficies .ab. in .il::'.

medietate superfieiei .ba. ill .ag. Vndc atliaceat .It. in .ak. (,rIJ,alis medietati superfi{'iei
.ba. in .ag.; et accipiatur superficies .at. in .1..'1. c'lualis sUJlerfici{'i Ja. in .ak., et ro
puletllr recla .Ii.; et ostcndetu1' 1)c1' ea, 'Iue supra dicta sunt, trigonum .aug. dil1isum
esse in duo cllua a linea .il.; et nna seetin carum trigonum est .lac. , ('t alia ('st
qlladrilatcrum .lcbg.

ET 5i per cfluidistantcm uni latcrum trigoni trigollum a1ifluod diuidere uis, qua
liter hoc fieri dehent in seqllenli .trigono .abg. dcmonstrahituf , qnod ill <luas eql1~les

partes per cquidistantem basi .bg. diuidi oportcat. Latus {Illidem .va, cmictatllf extra
trigonum in puncta .d,; ct sit .ad. cqualis meJietati lateris .ba.j ct 1inca1'um rruidem
.ba. et ,ad. summatur media Pl'0pOl'tioualis .([e., hoc est rluod sit sicut ,va. a~\ .ea"
ita .ea. ltd .ad.; ct pel' punctum .e. basi .bg. equidistans dllcatur reda .cz. Dico si
quidcm, trigonum .{lbg. diuisull1 esse in duas cquas partes i linea .cz., qual'um una
r,st trigonum .aez., alterum cst quadrilaterum .ebg::.j quod sic !Jrobatur: trigona .aez.
ct .abg. sihi inuicem sunl similia, cum anguli .aez. et .flze. duobus angulis .abg. N
.agb. sillL c(jualcs, ex.teriores uidclicet illterioribus; et angulus .bag. cst comunis
utri(luc. Similia uero trigona ad se inuicem in dupln proportione sunt homologorum
latcrum, idest similiuillj (Inare est sieut .ba. ad .ad., ita lrigonum .aDg. ad trigonulll
.aez.: est cuim .ba. ex .ad. dupla; {Iuare trigonum .abg. trigoui .(fez. cst dllplum: ergo
medictas trigoni .abg. cst trigonum .aez., vel aliter; quoniam ([uando tres recte sunt
proportionales in proportiouc continua, est sicnt !lrima ad tertinm, ita spatium, cplOtl
Ii l'l'ima el, quod est a secumla similc, cL similiter {l~scriptum. ,rude, ut dictum cst,
sieuL .btl.. prima est ad .ad. terliam, ita quod all .ab. ei quod ab .ac. duplum, id est
quod ab .ab. ei quod nh .ae.; duplum ergo cst trigonum .abg. trigona .ae z., nt Iprc
{Iixi. Aliter (juia est sieut .ba. atl .ae., ita .ae. ad.ad., erit factum ex JJli.. in .ad.
c'Iualc ci quoJ i recta .ae. tctragonum: quare telragonum l'ccte .ah. duplum cst tc~

tragono
1

quod a recta .ae.; et quia equidistans est .bg. ex .ez'I prnpOl'tioll<lliter cst
sicul .ba. ad .{le., ita ,ga. ad .az.; {Iuare est sicut tetragollum, (Juod i recta .ba. ad
tetl'agunum, quod a rccta .ac., ita tetragonum, quod a recta .ga. ei [IllO(~:i recta ,Il':.j

Juplum cst tetragonum rectc .ba. tetragono Tecte .ae. (}ual'c duplum (TIt tcl['at;0IlUm
rectc .ga. elus cplOd cst a recta ,az,,; {Iuare factum ex .ba. ill .ag. duphun cst facto

ex .ea. in .az.j (luare trigonuIll .abg. duplum est trigo!lo ,aez. Quod ~i sCrlllldum .m~

merum facere uis, sit latus .ab. 10.; latus quoquc .ag. J2.j latlIS ncro .bg. J!j.: mullIph
cabo quidem .ab. in tlimidium sui, scilicct ,10., per .5" erunt ,5il., (IuorUl~ radi~ est .(W.:

et ducam rursus .ga. ill dimitlium SUi, et habeLuntur ,2; quorum l'ndlX. cst Im.ca ,(~.:;.:

et protraltaru lineam .ez., ct Nit trigonum .ae.:. l1ledietas triglJlli .aIJr;., cum ">I.nt.elf..a
unum anrrulum; et fiat multiplieatjo .ea. in .nz. medietas ex .bn. in .ag.: llmlLJphcnllO
<{uidem e~ .ea. in .nz., scilicet ex mdicc de .50., in radieem d(~ .72., f<leit radicem de
.3600., scilicet .60" que sunt dimidium ex .btl. in ,ag., scilicet de .120.: ct si uis habere
notitiam I'ectc .cz., rnultiplicabis .bg. in dimidium sui, et uenient .98. pro lJlHHlrnlo

linec .e z.; ct sic studeas facerc in simililms.
Incipit dl~ diuisione trigonQrum in tres partes. . .

SI TRIGO:'i\')I .abg. in tre5 clIlwS part('s diuidcre uis super unum ex latcl'dHis ,~llIS,
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ut dicamus SUpCI' latus .bg., ipsum ,br;. in trcs parles ('II'HlS diuidc, IJue sunt .I)(l. de.
.eg.; ct eopu]en tUl' rccte .ad. et .({e. lJico 'luidem trigonum .ahg. diuisum esse in tres
parle.'> efJuilles, (ille sunt trigona ,abd. ct .rule. ct .aeg,: .'mnt enim .super cquas hascs,

et suI) aJtitudine una; quare sihi inuieem equalia esse necesse cst. ET si super datum
punctum .z. ex trigono.1Jgd.tertiam partern uoluero, eopulaho .bz.j et si .gz.fuerit tertia
pars ex .gll. , uti(lue trigotlum .bg::,. crit terlia lIars trigonj ,bgd.; si uero .gz. Hon

fnerit tertia pars ex .gd., crit tunc plus uel minus. Esto primum minusj (luare ac
cipiam ex: .grl. tertiam partern, flue sit .ga.j et copu1allo J'cctam .ai. e'luidistans .zb.;
et cOllUlabo, rectam .iz., I11H~ aufel't a trigono .bgd. fllwdrilaterum .ibgz.; IpHnl (le~

monstraho tertiam esse ex toto trigtmo .bgd.; uerhi gratia: quia rectll .ga. cst tertia

pars totins .gd" erit tI~gonum .bga. tertia p<lrs totius trigoni ,bgd. £t (juia trigona
,bza. et .bzi. sunt inter Cfluidistantes .In, et .ai.j et super eanelem .basim .bz. cqualin
sil)i iouic:cm sunt, comuniter addatur trigollum .bgz., e1'it fluatlrilat-crum .ibgz. ('lluale
trigono! .bga., tertia ergo pars cst quadrilaterum .ibgz, trigoni .bgd.: residuum nero,
scilicet trigonum .izlJ" (liuidcttlr in duas partes equales per qualem uolucris ex modis
supradictis, H\"RSV8 adiaceat trigonum .abg. in tres equas partes diuisum, (IUC sint tl'igo

na .a~d: et :ade. et .aeg.j quare scetioncs ,bd. de. eg, sihi inuicem sunt c(jualcs; in
~upe],IO~'1 f}lndem figura po!oluimus punctum .z. inter .bd.; quod idem esset si posuissemus
~psum mter .eg., Cum eadem modo esset operandum. Nunc uero pnnaml1s punctum .z.
mtcr .~e. Sl1~1Cr latus .bg.; a quo uolumus lineam producerc allseidentem tertiam par
tem trIauguh, .~lbg.: prjrnum lJuidem copuletur .az.; ct per Jlunctum .d., uel per pun~
ctl~m .c. eqUldistans tralw.tul' linc~ ,az., que sit linea .ei.; et copulctur .zi. Dieo

qUldem., quod recta .zi. ahscidit a trigona .abg. tertiam partem, que est trigonum .izg.j
quod SlC p~ohat~I~: .qu~a trigona .azi. et .aze. inter (luas e1lllidistaotes sunt; et super
eandcI~ basInl ~Iln mU1cen~ sunt cqualia; comuniteI' si addatur trigonum ,ade., crit
trapCZlOl1 .adzl. Clptalc tnangulo .ade. Sed triangulus .fule. est tertia pars trigoni

,~.~g.; quare et (~uadril~tel'Um .a~lzi.. est similiter tCltia pars trigonj .abg.j cst et
tlJgon~m .abd. alIa t~rtIa pars tngollJ .abg.; remanet pro reliflua tertia parte trigo
num ,IZg.~ quod a~sclsum esl a trigonn .abg, per rectam .iz.; quod oportebat faeere.
ADI.\~EAT Itcrum tngonum .abg., quod oportcat inter tres conSOl'tcs diuidere' (Iuorum
urll~S (Inisflue uelit in sua portionc hahere unum ex latel"ihus triangulj .abg. Latus

fjl1ltlem .hr;. diuid~m in duo equa super punctum .d.; et cOIHllaho rectam .ad., et
c~mponam .de. t~rLIam pal'tem linee .ad.; et coplll3bo reetas .bc, et .cg. Dieo (Iuidem,
trIgonl1l~1 .alJg.. tllllist~m esse in tres equas llanes, flunrum Unal[Ucql1C est super unum
ex latenlms .tnanguh .abg.j ([ne pal'tes sunt trigona .abc, ct .aeg. ct .beg.; l1um1 sic
prohatnr: fpua recta .dc. est tertia pars recte .da. Erit .ac. (IUl11a ex .cd.; quare tri
gOlHll~.a/~c, cst duplnm trigoni .bed.; propter eadem ergo cL trllyonum .aeg. duplum
est tngonj .ged.. ~1~I'SU:5 IJnia e11'wlis cst recta ,bd. l'ectc ,dg, :(jualia sunt trigona
.cl)(l. et .cdr;. ~lJ)l IntlIccm' IjUUI'C t l I .

. '. . ' U UIll .e )b' tno'onum duplum est uniuseuiusque
tng-onol'mu ,cbd. et cdn·· et fjUP '1 I jO .j.. .

. . n" " elf em sunL (UP a, S1 H InmCem sunt equalia' IJuarc
tngoll<:l ,/leb. et .(JetT ('t heg siiJi . _ . . " , J

.l1lJg, etf'. /.", ... , llllllcem SlIlll ('fIUtllla. Dll1lSUm est ergo trigonum

Demollstl'alio qualiter d trigona abscidatllr pars data per lineam
protraetam per punctum datulJl ii/Ira triangulum.

AOIACEAT siquidem trigonum .abg., et in ipso datus sit lmnctus fortuitu .d., per
quem transire uolo reclam abscindentem datam partem, ut dicamus tertiam a trian
gulo .abg,: prolraham quidem per punctum .d. liueam .(le., cl consideraho utrum se
ctio ,be. uel .eg. I sit tertia pars lateris .bg.; quia si .be. cst tertia pars ex recta .bg.,
tunc trigonum .abe. ent tertia pars trigoni .abg. Si autern neutra eorum est tertia
pars lateris .bg., eOllsiderada que dixi super unam (luamque lillearum egredientium

a rcliquis angulis: et uenicntium super rcliqua latera per punctum .d.: quod si non
inuenero aliquam ex sectionibus laterum esse terti am sui lateris, protraham apUtlcta

.d. lineam .dz. equidistantem lille~ .ge. , ct ponam superficiem .dz. in .zi. e(lualem
terti~ parti superficici .ag. in .bg., ct aplicabo linee .gi. superftciem equiangulam, cui
deficiat figura tetragona equalem superficiei .gz. in .zi., que sit superficies ,it. in ,tg.;
et eopulaho rectam .td" ct rel'ducam earn in .k, Dico lJuidem quod a triangulo .abg.
abscisa est tertia pars, scilicet triangulum ,fl:g. a linea .tk. transeunte per punctum
.d.; quod sic prohatur: quia factum ex .gi. in .gz. cffuatur facto ex .it. in ,tg., erit

sieut .gi. ad .it., ita .tg. ad .gz.: permutatim ergo est sicut ,ig. ad .gt" ita .gt. ad .zt.
Sed sleut .gt, ad .zt., ita ,kg. ad .dz.; ergo sieut .kg. ad .dz., ita .gi. ad .tg; quare fa

ctum ex .tg. in .glt:. equale cst facto ex .Jz. in .zi. Sed factum ex .d:::. in .gi. cst
tertia pars facti ex .ag. in .gb.; quare et superficies. 19. in .gk. est tertia pars super
ficiei .ag. in .gb.; quare trigonum .tkg. est tertia pars trigoni .agb., ut dictum cst.

Demanstratiu qualiter abseidatitr pars data d data triangulo per lineam
egredientern d puncta dato extra triangulum.

ESTO trigonum ,atJg" et cxtra ipsum datus sit pllnclus .d.; oportet ut a triangulo
.abg. abscidatul' pars dala, ut dicamus tertiam per lincarn egredicntem:i puncto .d.;
eo}mlallO primum rectam .ad. secantem latus .bg. super punctum .c.; et si .be. uel
.eg. est tertia pars linee .bg.~ nimirnm ahscisa cst tc.·tia pars trigonj .abg. per lincam
,ad. asccndeutem apuncto .d.: quod si ita non cst, })fotraham latera .ab. ct .ag. cxtra

triangulum .abg. in punctis .ez., ct per punctum .d. lateri .bg. e(luidistantem I)rotra
ham lineam .ez., et ponarn superficicm .de. in .gi, equalcm tcrLie parti sllpcrficiei .ag.
in .gb., et applicaho Teele .gi. paralilogramum, cui sUI)crhahundct figul'a tetragona
equale ci quod fit ex .eg. in .gi.: sitque superficies .ik. in .kg.; et per punctum .k.
ducam rcctam .kmd. Dieo, triangulum .kmg. esse lertiam ex triangnlo .abg.; quod sic

.prubatur: quoniam equalis est sUIlel'ficies .eg, ill ,gi. sUl}crfieiei .gk. in .ki., est sicut

.eg. ad .gk., ita .ki. ad .ig.: coniunctjm ergo est sieut .ek. ad .gk.., ita .gk. ad ,ki. Sed
sieut .ek. ad .kg., ita .de, ad .gm.j ergo cst sicut .cd. ad .gm., ita .gk. ,1(1 .gi.: super~

ficics ergo .gk. in .gm. ef{ualis est superficiei .de. in .gi. Sed superficies .de, in .gi. est
tertia pars superficiei .ag, in ,gb,; quare cl superficies ,gk. in .gm. cst tertia pars su~

perficiei .ag. in .gb.: et quia cst sieut superficies .kg. in .gm. ad superficicm .ag. in
.gb., ita trigonum .kgm. ad trigonum .agb,; cst ergo I trigonum .kgm, tertia pars tli
goni .abg., ut predixi. Similiter eodemque modo posselllus al)seiJere a fluolibet tlian
gulo pal'lem quamlibet datum per lincalU egrcdientcm a puncta data i'nprotractu 1a
teris ipsius extra iI}sum, uel infra protractionem duorum laterum contineulium ex la~

lG
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gratia: si protraxerimus dyametrum .ac" erit itaflue trigonum .abc. equale trigono
.ncd.; quia latus .ad. equale est lateri .bc., el latus .ab. equale est lateri .dc.: basis
quoque .ac. est utrique triangulo comunis. Et si super aliquod latcrum diuisionem in_
eipcre nis, ipsum latus in duo equa secabis, et per punctum sectionis super latus sibi
oppositum rel.iquis lateribus rectam equidistantem protrahe, nt in secunda patet fi-
gura, in qua super dimidium lateris .be. signatus cst punctus .e., et a1 ipso protracta
est recta .ef. equidistans rectis .ba. et .ed.; et sic tatum quadrilaterum .ae. diuisum
est in duo equa paralilogramina, que sunt .ne. et le.: sunt euim super cquas bases
.be. et .ee., et in eisdcm cquidistantillUs .ad. et .be. Similiter si protraxerimus lineam
.gk. equidistantem rectis .ad. et .be., et diuidcntem latera super dimidium laterum e
.ab. cd., erit utiqne diuisum unumqlloque suprascriptorum paralilograminorum in duo < p.ralllDl:p'"mina •... '1l1"r '''In.. I (r~\.
equa a linea .gk., ut in tertia figura ostenditur: sunt cnlm paralilogramina .gd. ct .bk. J_5

1
:rso, lin. 2~-29: pag. l2S, 1m.

sibi inuicem equalia. cum sint super equas bases .eg. gb. eisdem equidistantilms .ed. Ii

ct .ab. ET si super aliquod laterum punctus datus fuerit, ut in (luarta figura, in qua /~
datus est punctus .!t. cadens inter puncta .be" signahis in oppositum eius punctum .i. ~l
cadens inler .fd.; et iaceat .fi. equalis rectc .eh., et copuletur recta .hi. Dieo quidem, /"~I
diuisum esse unuIDlJuodque quatuor quadrilaterorum in duo equa alinea .ih.; quod sic ~

probatur: quoniam in equidistantibus .ad. ct .be. recte inciduut I le. et .ih., erit an~ ''', c~ I~
gulns .ifk. angula .keh. equalis, nee non et angu!us llk. augulo :khe., et angulI qUI ~

ad .k. sibi inuicem sunt equales, et ]Jasis .fi. hasl .eh. cst equahs; equale ergo est ~q

trigonum .fki. trigono .khe.: comuniter si adiungatur penthagonum .kfablt., erit qua-
drilaterum .iabh. equalc quadrilatcro .abel., quod est meJietas totius quadrilateri .ac. c f;~~~t~'5 ~:~:o; '!i'n: ;~~5.;:c::r~~l':
Vel aliter quia Imralilogramina sunt .ae. ct le. et .ie. in eisdem equidistantiJ~us .ad. laLcralc cstcrnOl pogo us, lin. i.(.l8l.

ct .be. haLent latera sihi opposita equalia; quare cquale est lalus .af. latcl'l .be. et a f i d

f'. "' .'0. '~f' ., "",""m ,u', """ I'· ",""k "' .""' .-/, .'" " .-/ I[1/ lequalis est recte .ee., et .fi. equalis cst rectc .he.: tota ergo .at. totl .ch. est.equahs,
et recta .di. reele .bh. est equalis, ct latus .hi. cst comune: toLum ergo quadnlaterum I

iabh. qlladrilatero ihcd., ut diximus, est equale. Similiter si dalus punct~s .ca.dcret ~II, i:.,:".

intcr .ee.; quantum distaret ah .e. uersus .e., tantum acciperes ex recta la.; Illclplendo •
all .f.; et sic sccundum hoc potes diuiderc omnia paralilogramina adatu puneto super

fJuodlilJet laterum.
ET 5i paralilogramum aliquad in duo cqua pel' lineam protractam a puncto dato • E1' : ..~ 'IUDni.: "'Iu.li, .c {r,,\. 76

infra il1sum secare desideras, ut paralilogramum .ag., infra qnod (lalllS sit punctus .c., recfo, lin. U-24: rag. 123,"n.S2-
4

1).

per quem uolumus lineam transire diuidentem parali~ogramum .ag. in duo c~ua super b\~ I·

dimidium dyametrj .bd.; ponas punctum .f., et copulalns .cf.,et protrahcs cam III utram- \
que partem in puncta .ez. Dico, diuisum esse paralilogramum .ag. in duas cqllas ,'l,~- ~

ctioHes, quarum una cst quadrilaterum .eabz., et alin qnadrilaternm .edgz.; quod s~c Z\""'~'~\
prohatur: quoniam in equidistantibus .ad. et .bg. due recte .ez. ct .db. incidunt,. en~ .
angulus lde. equalis angulo .fbz., et angulus .fed. angulo lzb" nec non ct angnh qUI
ad .f. sibi inuiccm sunt equales; equiangula ergo sunt Ll'igona .fed. et -Ibz.: :t quo-
niam eqtuilis est recta .fb. recte .ftl., equalis erit eL recta .de. rcctc .bz· l ~t tngon~lm \\\
.dle. trigona .blz. erit equale; comune accipiatur quadl'ilatcr~m .d!=g.,.ent qu~dnla-
terum .ezgd. equalc trigono .bgd.; sed trig0I1111n .bgd. est medletas paralJlogl'am} .ag.; \.c"

In ~I~

teriLus trigonj. RrRsvs si infra trigonum.a bg. duo puncta data fucrint .de.; ct uo
lumus triangulum .abg. in tres equas partes diuiderc per rectas transeuntes l1cr puncta
.de., a]Jscidemus }lrimum a trigona .abg. triangulum .zig. per lineam .zi. transcuntem
per punctum .d. continentem duas tertias trigonj .abg., remanebit quadrilaterum .zabi.
pro tertia parte trianguli .abg.: de inde triangulum .izg. diuidemus in duo media a
linea .tk. transeunte l1er punctum .e.; et erit una portio earum qnadl'ilaterum .tzik.,
et alia erit trigonum .tkg.: eodemque modo prucedas, si puncta data fuerint cxLra trian
gulum. ET si triangulum .abg. per equidistantes recta.c; basi .bg. diuidere uolumus.
protraham latus .ba. secundum quantitatem terti» partis ipsius in puncta .d.; ct iaceat
in dirccto ipsius recta .de. equalis rectc .da., et erit tota .ae. quantitas duarum ter
tiarum 1inci .ba.: ct ponam lineam .uz. mediam inter .bu. et .ad.: rul'sus iuter .ba.
et .ae. in proportione media ponam rcctam .ai.; et per puncta .zi. protraham rectas
.zt. ik. equidistantes basi .bg. Dieo, trigonum .abg. diuisum esse in tres partes equales,
quarum una cst trigonum .azt., altera quadrilaterum .zikt., tertia erit (Juadrilaterum
.ibgk.; quod sic probatur: quia cst sieut .ba. ad .uz., ita .az. ad .ad.; erit sieut .bu.
ad .ad., ita trigonum .ahg. 3d trigonum .azt., cum ipsa trigona sibi inniccm sint 5i
milia: cst coim .ba. ex .ad. Lripla; quare et trigonum .abg. triplum cst trigoni .azt..
Ergo trigonum .azt. tertia pars est trigoni .ubg. {tursus quia est sicut .ba. ad .ia.,
ita .ai. ad .ae. erit sicut .ba. ad .ae., ita trigonum, quod ab .ea. ei quod au .af. si
mile; ct similiter descricta sunt eoim trigona .aiA.-. et .abg. sibi inuiccm similia sU11er
latera .ai. et .ab. descripta; quare cst sieut .ea. ad .ab

ot
hoc cst sicut' .2. est ad 3., ita

trigonum .aik. est ad trigonum .llbg.: due ergo tcrtie trigoni .abg. est trigonum .aili.;
de quo si auferatlu trigonum .azt., quod est tertia pars trigoni .ahg. , remanebit
fJuadrilaterum .zikt. tertia 11ars trigonj .abg.: residuum uero simile quadrilatcrnm
.ibgk. erit alia tertia pars, diuisum est ergo trigonum .abg. in tres partes equales;

quod 0'p~r~e~at facere. Et sic per demonstratos modos umnia genera trigonorum pos
sunt dmuh III quatuor partes uel plures. Vnde ad diuisioncm quadrilatcrum ueniamus.

Incipit de diuisione quadrilaterorum.
GEN~RA ~uidem quadrilatcrol'um sunt tria, paralilogl'amina uidelicct,et caput ascisa:

~t~c dmcrsIlatem: paralilogramina Iquoquc sunt, quorum latera ct anguli 0PIJositi sibi
mmcem ~I}uantur: ({uor.um spctics sunt quatuor: in prima quarum sunt tetragona,
flUe .omllla latera c(!uaha ct angulos rectos babent; in secunda nero sunt parte altera
longlOra, que tan tum . duo l~lera habcnt sihi innicem opposita cqualia, ct omnes an-
gulos rectos halJent: HI tertIa numlue sunt rumb,' 'Iu,' ex n tIt 'b I'bd -1·, 'lua uor a erl us equa 1 ns
constan~, ~e. a.ngulos llahent inequales. In qua1'ta sunt rumboides, quorum tan tum duo
latera SIDI lllUlcem opposita, nec non ct angulus oppositos cquales hahent: et ia
unus cst modus diuidendJ· has quatuo . 1'1 'JU
'. I' spelles para 1 ogramorum; omnes fig-uras corum

s~b .cIsdem notuhs .tenninare disposui, ut que in Una carum dixerimus, idem in re-
hqms de ca esse mdeatur Adiaccat 'db b . . qUI em tetragonum: et parte aItera longins: rum...
~s: et ru~ Oldes. .abcd., quorum unumquodque in duo equa dluidi oportcat; quo-

mam parahlogramma Sunt m1adrilat b d d . .. .
. r era.a c ., yametn Ipsorum IpSOS per equaha se-

cant; quare 51 protraxerimus dyametrnm ac uel bd t·· . fi
eruut l' . d I '.,. ., U III pnma cermtur Igura,

u Ique In nas equa es partes aL unoquoql1e dyametrorum ipsorum diuisa. Verbi

,
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.ec. diuidam in duo erIua pCI' lineam protractam :i puncta .i., (Iue sit linea .il.,"que
aLscidit .i l)uralilogramo .ac. tertiam partem eins, scilicet quadrilatcrum .iled., ut in
tertia patet figura. E>r si punctus .i. erit inter .cf., abscidam aparalilogramo .ac. pa
ralilogramum .fe., et residuum diuidam in duo ('(Ina pCI' lincam protraetam apuncto
.i., (lue sit recta .im.; et ahscidatur l)Cf lincam .im. quadrilatcrum .iabm. i paralilo
gramo .ac., quod cst tertia pars ciusj relique due partes crunt quadrilaterum .imhf.,
et paralilogramum .fe., ut in quarla figura, scilicet in rumbnide .abed., demonstratur.

Eadem modo potest omncm paralilogramum diuidi in quatuor uel plures llartes equa
les. Vcrbi gratia: si uis pamlilogramum aliquod diuiderc in qnatuor partes equaIes,
diuide primo ipsum in duo c(Iua: aut per dyametrllrn ipsius: ant pel' rectam equi
distantem duolms laterihlls eius; deindc unamquamque ipsarum duarum portioDum
in duo equa secabis; et crit totum paralilogramum in olllJ.o

r llartes diuisum.
De diuisione paralilogramorum in partes inequales.

ESTO paralilogramum .abgd., quod in equaliter inter tres consortes cliuidcre uolumus,
ita quod primus haLeat medic tatem, secundus tertiam, tertius sex tam. Diuidam primum

paralilogramum .ag. in duo paralilogramina cqualia, que sunt .az. et .eg.; deinde all
uno ipsorum secabo tertiam partcm, que sit paralilogramum .i.g., hoc cst (Iuod recta
.id. sit tertia pars ex .ed. Dico, paralilograrnum ,ago diuisum esse in tres portiones
predictas, quarum medietas cst paralilogramum .az., et eius sexta est paralilogramum
.ig., et nliquum, scilicet paralilogramum .et., est tertia pars totius .ag. Quoniam .id.
est tertia ex .ed., erit ,id. sexta pars ex tota .ad.j (Iuarc paralilogramum .ig. scxtam
partern esse dieD ex toto paralilogramo .ag.: possumus qllidem qualemcumque partcm
uolumus accipere ex predictis a linea producta a puncta dato extra, uel intus, ueI super

unum ex laterihus paralilogramj per ea que dicta Sunt.
Indpit de diuisione quatnor {igurarunl caput abscisarum,

que duo tantum latera habent equr'distantia.
CAPVT abscisarum species sunt quatuor, prima quarum dieitur sernieaput abseisa,

.aItera eque caput abscisa, tertia diuerse caput ahscisa, quarta caput ahscisa (lecli
nans; ct quia omnium harum diuidendj modus est uuus, ipsas omnes per ordinem

ponere disposui eisdem lilteris, siue DotuEs denotatisj ut que dicta super alilJlulm
iI)sarnm inueniantur, super unam quamque reliquarum csse dicta cognoscas. ADJACEAH

ergo .IIILO[ speties caput ahseisarum .abgd. habentia latera .ad. et ,bg, cfluidistantia;
et uolumus (plamlilJet ipsarum diuidere vel' rectam eqllidistantem hasibus carum, (lue

sunt recte .bg.: et quia ex equidistantibus .ad. et .bg. minor cst .ad. quam .bg., Isi

protraxerimus rectas .ba. et .gd., in partes .ad. concurrent: concurrant enim ad pun
ctum .e.; et sit quadratus recte .ze. medietas quadratorum rectarum .eb. et ,ae.; et
pel' punctum .z. protraham .zi. rcclam equidistantem basi .bg. Dieo, trapezicm .abgd.
in duo eqna diuisum esse a linea .zi. eql1idistante recte ,bg.j quod sic probatuJ'. Quo~

niam quadrata lincarum .eb. et .ae. dupla sunt quaorato line~ ,ez. Dupla erunt et
trigona ,ebg. et .ead. trigono .ezi., cum sint sihi inuiccm similia, Sed. si de trigono

.ebg. relinqnamus trigona .ezi., qui cst equalis siLi idem, l'cmanebunt quadlilaterum
.zbgi., et trigonum .ead. equalia trigona .ezi.: cl)muniter 5i anferatUl' trigonum ,ead.,
remanehit quadrilatcrum .zg. equale quadrilatero .ai.: diuisum cst ergo filIadrilaterum
.abgd. in duo equa a linea ,zi.; rIuod oportcLat faeere. Quo(l cliam ostendamus cum

DIS"

/1leiplt de diulsione paralilogramorum in plares partes.
ADIACEA:'iT quidem suprascripte gnatuor speties paralilogramorLull .abed.; ct uolu

mus ali([uod ipsorum in tres equalcs partes dinidere super duo data latera cius, que
slnt ad. et .be.; diuidamrlue latus .ad. in tres clJuales partes, que sint ,ae. ef.fd" et
pcr puncta .ef. protraham rectas ,eg, th. equidistantcs lateribus .ab. et .dc. Dieo quod
qnale uis ex snpra'icI~pti.s quatuor paralilogramis diuisum esse in tres cquas sectiones
:i rcctis .eg. et .flt. j quod sic probatur. Quoniam equidistantes sunt I'ecte .ad, et .be.,
et cum cis copulate sunt recte equidistantes .ab. et .eg. ct .fh. et .de., erunt inter se

e~l~a~eSj.fJnare paralilogramina sunt quadrilatera .ag..eh. fe., ct habent bases equalcs
s1b1 llllucem, que sunt .bg. et .gh. et ,he.: est cnirn quelibet carum tertia pars lateris

,be.; quare ct unum quod(Iue ipsorum paralilogramorum tertia pars est totius ,ae. pa
raliIogramj, ut in prima patet figura. ET si super aliquem punctum datum super uno
laterum fectam protrahere uis, que ahscidat a paralilogramo dato tcrtiam partemj ct

datum PUllctu~ ponamus esse super latus ,ad.; diuiso (Iuidem primo latere .ad. super
puncta .~f. ordwe supradicto, uidelicet quod quelihet sectionum .ag. ch. fe. sit tertia
I~ars totlllS .ad., et datus punctus fuerit .e.; protraham rectam .eg., et erit a para
hlo~ramo .a~. ~bscisum paralilogl'amum .ag. a linea protracta :i puncto .e., quod est

terlla par~ IPSlUS: Simili~er si punctus datus fuerit .{., erit paralilogramnm .fc. tertia
~ars parahlogra~J .ac.: 81 punctus datus non fuerit super .e., aut super I, crit itaque
mter :a.e., ~ut mtcr .e.f., aut iuter .fd.: sit primum inter .a.e. punctus datns .i,; et
~llio a l);tr~hlogramo .ac. anfelTe tertiam piutcm eins a linea protracta a puncta .i.;
~;]gnabo pl'lffiUffi lll.~n~:tum .f. super tcrtium partern lateris .ad., et aL ipso puncta I
protrahum -Ik: cqulthstantcm lateribus .ab. et ,dc.; et sic erit raralilogramum .fe. tertia
pal's ex paral~l()gramo .ac.j quare parulilogramum .ah. duplum est paralilogrami .fe.:
umle 0p~l'tet IpSlim paralilogramum .ha, diuidere in duo crrua per lincam prolractam a
p.nncto .l.! unde l~uulltum distat ,i. ab .a., tantum distare faciam ,k. ab ./z.: ct eopulabo
.lk., et enl QU:Hlrllaterum iabk d' t \·1 .I'l' " me 1e as paru I ograml .alz.: sceta est ergo tertia pars
para 1. ogl'aml .~c. per rectam .ik., et est diuisum inter cquas partes, 'Iuc sunt quadrila-
lern .wbk. el .tkhf et paralilog f .. _.". . ramum . c., ut III secunda patet figura. ET si datus
pl111ctns .l. fuent mtcr .fd. operabit I·d . 1 . . . .

h
. ' ur I em III al ucrsam partem, mdehcet a parahlo-

gramo .ac. a sCldam paralilogramllm au d· ..
, • 0" quo SIt tertia ClUS; deindc paralilogramum
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~g. 12.(, lill. 6 iC 7). d (I"are 'Illadrilatcl'um .ezgd. cst medictas l}uralilogramj ,ag., ut pl'ctlixi: hoc eodem

~
modo (]juidnlltUl' omnia paraliJogramina creeta IH'otracta a puncto datu sUller unum
ex Ialcrihw, ip.'Iius: Herbi gratia; lit .si datns punctus esset .e., diuidCl'ct quidclll re

ctam .db. in duo cqua super punctum .f.; et per ipsum punctum protraherctur linea

9 .\. .ez., (lue diuidcret parali[01:,rramnm .ag. in duo equa, ut prohatum (~st. ET .'Ii 1)a1'ali
logramum alilplOtl ill duo ellua sccare uis per lineam cgredientcm a puncto dato extra

'\ fo], 76 ". jpsum , ut parali.lo?Tamu.m .ac., extra quod datus sit punctus .e.,lprotraham rursus
dyametmm .bd., et dlUidam Jpsum super punctum .g., et copulabo rectam .eg., ct

11 '\ c proLn~11am ea~ll in puncta .f.: diuisum est paralilogramum .~c. ift duo equa IJer Iincam
~ egredlcntem a puncto dato .e.; quod probatur per suprascnptam figuram; et est una

< ;6'~~~~::'l:n:t8~nll;~i:;.d1~4·,(i~~: medietatllm ipsius (Iuadrilatcrum labk., ct alia est quadrilaterum lked., nt in ipsa
U·23," figlll'a patet.
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numens: sit latus .ab. 12., et .bg. 12, et .ad. sit .3j latus quoque .gd. 15 perticas con
tineat: et quia in tngono .ehg. protracta est protracta est (sic) reNa.ria. elIuidistans basi
.bg., erit sicut .ad. ad .bg., hoc cst sicut .3 est ad .t2., ita .ea. ad .eb.; {!uare erit sicut
.;1. ad .9., ita .ea. ad .ab.; ergo .ea. est .4., scilicet tertia pars ex .ab.; tota ergo .eb. cst
.t6.: additis ergo quadratis linearum .eb. et .ea. in unum,scilicet 256. et .16.; erunt .272.;

quorum medietas, scilicet 136., est quadratum liner .ez.; ct quia cst sicut .ez. ad .eb.,
ita .zi. ad .bg.; erit itaquc sieut quadratum liDee .ez. ad quadl'atum liner .eb., hoc
est sicut 136 est ad 256 J quorum proportio in minimis est sicut .17 ad :12., ita quadrat lim
linee .zi. ad quadratum line2' .bg.: quare si multiplicauerimus .17 llcr U4, et diuiserimus
per .32., uenient ~ 76. pro quadrato linee .zi.: et quia orthogonium est trigonum .ebg.,
orthogonium ent et trigonum .ezi., nee non et trigonum .ead.: quare si muItiplica
ucrimus dimidium ex .ez. in .zi., hahebimlls utique embadum triangllii .ezi., quod est
.51., quod prouenit ex radiee multiplicationis quart,? partis de .136. iu (Iuadratum linec
.zi., hoc est in ~ 76; que multiplicatio est radix de 2601.; de quo embado si astule
rimus trigonum .ead., quod est .6' J remanebunt .45. pro emhado quadrilaterj .azid.; que
.45 sunt dimidium totius quadrilaterj semicaputascisi .abgd.: quia si multiplicauerimus
dimidi~~ ex .ab. in co~iunetum ex .ad. et .bg., scilicet .6 per .15., utique duplum de
.45, scilIcet .90 prouement: lJuare prohatur,quadrilaterum .ai. dimidium esse ex toto
~uad:tilatero .abgd.: vel aliter extracta .ez. ex eb., scilicet radice de .136 de .Hi. pro
hn~a .zh., remanehunt .16, minus radice de .136.; cuius dimidium, quod cst .8., minus
rad~cc de :U' J si multiplicauerimus per coniullctum I ex .zi. et .bg., scilicct per t2, et
radlc.e ~e ~ 76., ~ahebimussimiliter .45. pro embado quadrilateri .zg. Nam qualitcr' ipsa
muhlphcatIo fieri debeat, ut habeatur modus muItiplicalldi binomia per l'ecisa, osten
d.er~ pr~c~ramus. Pones primum nomina predictorum, ut in margine cernitur, et mul
h~hc~hIS Integra per int~gra, scilicet .t2 per 8, crunt integra .96.; quibus adele multi
ph:atlOnem de.8 per radlcem de t 70, prouenient .96J et vna radix facti ex muItipli
cat~one de 64. m ~ 76, scilicet de 4896.; de quibus extrahe multiplicationcm de ~2 in
rad~cem de 3.4,. sci!icet una~ . radicem .de 4896, remanebunt 96 tantum ; de quibus
extlahe .~ulhphcatlOnem radlcls de 34. Ul radicem de t 76, scilicet 5t., remanehunt 45,

ut predlXIJ pro embado quadriIateri .zg.
. ET 81 super latus .ad. aliquod ex sUIll'adictis caput abscisis in duo equa diuidere

Uls,.latera .ad. ~t .bg.. equidistantia in duo equa diuidas super puncta .t.k., et copu
l~blS rectam. .tk., ut III secunda patet figura. DieD siquidem, quadriJaterum .abgd. di~
UlSUro esse III duo cqua a linea .tk.j quod sic prol)atur.

. Copulabo rect~s .tb. et .tg., et erunt trigona .tkb. et ,tkg. sihi 'inniccm equalia, cum
smt suh una. alt.ltudine: et hahcant hases cquales. RursHs quia trigona .bat. et .gtd.
sunt suh altltudme una J est sicut .at ad td 't t' b I' d. r . .., 1 a rlgonum. at. m trIgonum .gt .:
est cmm .at. cqua IS r~cte .td.; quare trigonulll .bat. equale cst trigona .gtd. Demon~
stratum est ergo et tfl/TOnUm tkb .\' ,I . l') " clJua e tl'lgono .th·g.; (Iuare quadriIaterum .ak.
cl~Ju~ e ~s~ qua~rtIater? .tg. Diuisum cst ergo (luadrilaterum .abgd. in duo cqua a
tUea .tll., et est mamfestum ex h' d' . d" .

duo latera c{ uidistantia si re' ]5. que, lXlffiU:", q~o In omm quadnlatero habente.. 1 ''. cta alHlua proportlOnahter secauerit ipsa latera erplidi-
stant]a, III ea em proportlOne secahit ipsam figul'am. Fuit coim, ut diximus, sicut .at.

.•.••m.1tI. esl.(fol.78
lin. 34 " 3~.e margin, later~l,
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ad .ld., ita .hk. ad. .kg.: quare fuit sicut .at. ad .td., ita quadrilatemffi .ak. ad qua
dl'ilaterum .tg. ET si quadrilaterllm duorum laterum equidistantium in duo cqua di
uidcre uis per lincam protractam a dato puncto super minus latns equidistantium,
ut quadrilaterurn .abgd., (llH)(1 diuisum cst in duo cflua alinea .tk.; et in ipso super
latus .ad. clatus sit punctus .a., accipiam super latus .kg. rectam .kl. equalern recte
.ta.j et crit .bi. dimi(liumlaterum .ab. ct .bg., et copulabo reetam .al. DieD, quadri
laterurn .abgd. diuisum esse in duo c1lua a. linea .al. Quod sic probatur. Quoniam
equidistans cst recta .at. recte .kl.; et in cis incidit recta .al., eruut anguli .tam. et
,mlk. sihi inuicem equalesj propter eadem ergo ct angulus .atm. angulo .mkl. est \
equalis, nec non et anguli qui ad .m. sibi inuicem equantur, cum sint auerticc; et rol. 78 v? L -'-__->,---;
basis .a t. basi .kl. est ct!ualis; 'Iuare trigonum .amt. cfluale est trigona .lmk.; quibus
si addatur in comune quadrilaterum .mabk., crit trigonum .abl. equate quadrilatero
.abkt.; quod dimidium totius .ag. , ut in tertia llatet figura. Simili quoque modo
si datus punctus surel' latus .ad. fuerit .d., accipiam equalem recte .td. rectam .kn.,
et crit tota .gn. dimidium laterum .ad. et .bg.: et cOllUlabo rectam .dn., que diuidet
quadrilatcrum .abgd. in duo equa, ut in hac quarta figura cernitur: quod probabitur
per ea que dicta sunt in prccedenti figura. E1' hoc quoque habetur, quod si punctus
(latus super lineam .bg. crit inter puncta .n.l., casus line~ diuidentis ipsam figuram
cadet super latus .ad. Sed. si punctus fuent datus inter .b.n., uel inter .lg.; qualiter
linea ab ipso producatur diuillens totum quadrilaterum in duo equa demollstrabimus.
Reiterato quidem quadrilatero .abgd. duorum laterum equidistantiuffi; et in eo pro
tracta recta .dn. (liuidcns Iluadl'ilaterum .abgd. in duo cqua. Datos punctus super Ii
Dcam .bg. sit .b.; copulabo quidem rectam .db., et ponam ei equidistantem lineam .ne.,
et copulabo rectam .be. Dico, quadrilaterum .abgd. diuisum esse in duo equa a linea
.be., que protracta est a puncto dato .b.; quod sic probatur: trigona lJuidem .neb. et
.ned. sihi illuicem sunt cClualia, cum sint inter cquidistantes .bd. et .nc., et super
candem basim .ne.; quibus si addatur in camune trigonum .eng., erit trigonum .egh.

equalc trigono .dg n. Sed trigonum .dgn. est medietas quadrilateri .abgd.; quare trigo- • pUIl,ta .cd..... quomodo in duo t {foJ.

num.cgb. est medietas (luadrilateri .abgd. Et sciendum, quod si punctus datus fuent ~~.i;t' lin. 25-32; P'S' 127. Ii".

inter puncta .bn.; ct super lineam .bn. linea protracta ah ipso dato puncto secabit lineam
.gd. inter puncta .cd.; que seetio inueniet.ur si datos punctus inter .bn. copulabitur cum
puncta .d.; et ipsi Iince equidistans trahatur apuncto .n. Simili quoque modo operandum
cst, si punctus datus super lineam .bg. fuerit inter .lg. Verbi gratia: Adiaceat rursus qua~

drilaterum .abgd. diuisum in duo equa :i linea .al., ct sit .g. punctus datus; copulabo
supradicto ordine rcctam .ga., et ei protraham equidistantem rectam .If·, et copulabo
.gf., que diuidet quadrilatcrum .abgd. in duo equa, et egreditur a pu~cto dato .g.
Quod pl'obatllr ordine ct modo supradicto. [am ostensum est quomodo III duo equ~
quadrilatera duorum cffuidistantium laterum diuidi debea"t a linea protracta .11 O~~l
dato puncto super lineas equiJistantes ipsius; nunc uero ostendamus quomodo dIUl-

dantur a linea egretliente a. dato pUllcto super reliqua latera. I. . ..
ADiACEAT RVRSVS quadrilatcrurn .abgd. diuisum in duo cqua a lmea ..Zl. eqUldlstan~e fvl. 78 versa.

basi .bg., et protralJatur etiam in co linea .gf. in.uencta i~ s.uprasc~pta ~gura, et SIt
punctus datus super lineam .ab. in quacumque UlS parte lPSlUS; entque lOter .bz.,
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,mgulo qui suh .rsl., nee non et angulus .sla. angulo .Iar. cst cqualis, et reete .am.
et .ml. sihi inuiccm sunt equales; cum recte .ad. et .nl. sil)i inuicem cflualcs esse de
monstrate sint; quia cum in equalibus ct e(luiJistantibus rectis reelc sese inuicem secant,

per cqualia sc secare in geometria monslratur: unde clIualis est recta .nm. reete .m".,
ct .am, recte .mI., ut prcdixi: quare trigona .arm. et .msl. sihi inuicem cqualia ct

elJuiangula atque cquilatera sunt; 'luilIus si in comune addatur quadrilatcrum .absm.,
erit quallrilaterum .absr. clluale triangulo .aIA., scilicet dimidio quadrilatcl'i .abgd. Se
ctum est ergo quadrilaterum .abgd, in duo equa a linea .rs., llue egreditur :i puncto
-g. Similiter si datus esset punctus suh linea .nI. inter rcctas .n·h. et .tk., eodcnHIuc

modo esset opcrandum, uidelicet copularctur iIle punctus cum .m., et producerctur
17

et .If. equidistans dyametro .ag.; et pl'Otraham rectas .rd. et .dn., et uenient prnpo

sita, ut supel'ius (lemonstratum. Demonstl'atu1l1 cst el'go (luomodo quudrilatcl'u duo

rum laterum equidjstantium cliuidantur a puncta data snper quodlihet latus ipsius;
nunc dicamus qualiter diuidi deheant a data puncto extra figuram.

ADIACE.\.T rursus lJuadrilaterulll .abgd. duorum laterulll e<Iuidistantium diuisum in duo

equa ah angulis ipsius .i lineis .at. et .dn. ct .gf. et .be.; (Iuihus rcctis ab utraquc
parte in infinitum pl'Otractis in puncta .e.z. i.t. k.h. o.p., demonsLmhitur punctum extra
quadrilaterum .abgd. alif!uem Jari non posse nisi super unam ex ipsis .11II. nr lineis, uel

inter duas earum per ordincm; quare si datus fuerit punctus super aliquam ipsarum,
erit siquidcm ipsa recta protl'acta a data puncto dillidens quadrilaterum .abgrl. in
duo equa: ut si (latus llUnclus fuerit. .e. , cgredictur ab ipso linea .eai., que diui

dit quadrilaterum .abgd, in duo cqua; quod idem intcUigas in reliqllis. Se(l si dutus

punctus .q. cadens inter lineas .ea. et .zd. super latus .ad.; et uolo ut a puncta
,g. egrediatur recta diuidcns lJuadrilatcrum .abgd. in duo equa; quoniam cquidi

stantia suut latera .ad. ct .bg., producam rectam .qm., et dueam cam in puncto
.v. Dico, quadrilaterum .abgd. diuisum esse in duo equa a linea .rs., que ~gre

ditur a puneto .q. data; quod sic probatur : quoniam reetc .ad. ct .nl. sihi inuicem

equidistantes sunt; et in eis recta incidit .rs., erit angulus qui suh .ars. equalis I

.n I S:128
nel inter .zf., siue inter la., uel erit unus ex ipsisj unde si <latus punctus fucrit .b"
diuidctur utique quadrilaterulli .abgd. in duo eql1a a linea .be.: similiter si datus
punctus f{Jerit .z., recUt fJuidcm .d. ditJi(lit (pJad,'ilaterum .abgd., lit dictum est. Et

si.f fucrit punctus datus, nimirum recta .fg. seeabit quadrilatcrum.abgd. in duo equa,
ut ostensum cst: et si .fl. fuerit, sccal)itur n' recta .a t. in duo cr:Iue sllcunduffi ea que
prcmisimus. Sed sit datus punctas .h. inter .b.z. lJUllcta, copulal)() lincam .hi.j et per

punctum .z. protraham rectam .ze. equidistantem recte .ih. , et copulabo rectam .hc.
Dieo, quadl'ilateruffi .abgd. sectum esse in duo equa a linea .he. protracta a puncta
.It.; quod sic proLatur. Qnoniam inter equidistantes .hi. et .ZC., ct super hasim .hi.
sunt trigona .hie. et .!liz., ipsa trigona sibi inuicem sunt equali:!; quare si addiderimus
unicuiflue corum in cumulIe quadrilaterum .igbh., ent quadrilaterum .cgbh. equale
fluadl~latel'o .izbg., quod est dimidiUnl totins quadrilateri .abgd., ut ostensum est. Er
5i a puncta .p. pasito inter ,zf. recta sit protrahcnda, capulahitur recia .pi., et ci equi
distans crit recta .zq.; et cOl1Ulahitur recta .pq., que diuidit fIuadrilaterum .abgd.
in duo cqua; quod probatione non indiget, cum 11eT ea que dicla sunt liqlli(le pa
tefiat: el si }ltlnctus datns fuerit inter .a. et .(., sit .r., copulabo rectam .rg., ct ei
cquidistantcm ponam rectam .fs., et copulalJO rectam .rs., que diuidet fILladrilaterum
.abgd. in duo cqua : vcrbi gratia: trigona .fsg. et .slr. sihi inuicem equalia sunt;

q~ihus addito in co.m~lll.e trigoo .~bf.,.erit trigonum .rbs. cqualc trigona .fbg. Sed
tl'lgonum lbg. est dlmldlUm quadnlaten .Clbgd.; quare et trigonum .rbs. efit dimidium
eiusdem quadruatcl'i. Simili quoque modo opcrandum est, si punctus datus fuerit super
latus .dg.

• ~E..HONstraho rursus alia modo qualiter quadr.ilatera duorum latcl'l1m cql1idistantium
JUlIdI debeaut ab angulis ipsius. Sit quadrilaterum .abgd. caputascisum, cuius .ad.
et .bg. latera sillt c(pli?is~antiH, et minus corum sit .ad.; et protralIam in co dyame
tros .ag. et .bd. sese lllUlcem secantes super punctum .m.; et quia latera .ad. et .bn-.
~unt c([uidistantia, similia eruut trigona ,amd. et .bmg.: quare est sicut .bg. ad .ad.,
Ita .hm. ad .md., et .gm. ad .m~.: maior cuim .bg. quam .ad.; maior ergo et .hm.
quam .md.,ct .gm. quam .ma.: dlUld~n~ul' ergo dyametri .ag. et .db. in duo cqua super
puncta .e.z, et per punctum .e. eqUIdIstans Idyametro .bd. trahatur recta .ee., et co.
pulctUl~ recta .be. Dieo, quadrilaterum .abed. lHuisum esse ab angulo .b. a linea .be.;
(IUod. SIC prohatur:. copulabo reclas .be. et .ed.; et (luia punctus .e. est in media dya
metn .a?", crunt trIgona .ade. ct .deg. sihi inuicem cqualia, nee non et trigonum
.abe. tngono .bge. est equale; quare (luadrilatcrum .e.dab. dimidium totius quadrilatcri
.abgd. cOllt~net: et quia trigona .bde. et .bde. sunt inter er[ltidistnllles .bri. ct .ee.
ct..sul)et' l)~slm :bd., erunt 5ihi inuiccm ~qualia: quibus addito in comune trigona .abd.,
e~It (IU~dnlatel~lm .a.bed. equale quaJ.nlatero .abed. Sed qnadrilaterum .abed. dimi

dlUm e~t. (I~l~dnla~en .abgd:; qua~c et fJuadl'ilaterum .abgd. dimidium est qua(lrilateri
.~bg~l. ~llluhtcr SI v~·ot.raxcrl~nljs hnealll .zf. cquidistautem dyametro .ag., ct copulaue
llmnsrrt'l.ctam .g(., ent fJ~ta,d~llatcl'um..abgd. Jiuisum in duo equ::l a linea .gf. protracta
ah allhlllo ..g: ~elUde ut dUllSlO prouelllat a reliquis angulis, accilJiam rectas .bl. et .<:rn.
eqnal~s dllllHho latcrum .ad. ct .og.., uel liBeas .ce. et .[z. prodllcam ct cadent bne_

ecssano super puncta In.; quia superius pl'otracta fuit .ne. cquidistan's dyametro .bd.

u
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ipsa recta super latus .ad. Vcrhi gratia: lIt si punctus fuerit .v.; cliuideretur utique
quadrilatcrum .abgd. in duo cqua a linca .rs. cgrediente a puncto .1'. dato. Er si inter
lineas .nll. et .ab. datus fucrit punctus .x., ut in hac alia cernitur figura; haLeantul'
duo fila, quorum unum extendatur sUller dyametrum .ab., et sit fixum super punctum
.d.; ct aliud extcndatur ah .n. in .c., et sit fissnm (sic) super punctum .n.; et crunt tunc
fila sibi inuicem equidistantia: et moueatur filum primuTIl ex .b. ucrsus .n. sceans li~

neam .bn.; ct aliud mOllcatur ex .c. ucrsus .d. secans lineam .cd.; et sint semper in
motione sua sihi inuicem equidistantia: et llOC fiat tlonec scctioncs linearum .bn. et
.cd. l'espiciant secundum rectitudinem datum punctum .x. ; et tunc faciant transire
rectam protractam Ii puncto .x. per scctiones iUas; ct proueniet quesitum. Verbi gra
tia. Cadat filum primum super rectam .dJ., secundum super rectam .rn.; et sint sibi
inuicem cquidistantia: et puncta .r)'. respiciant se secundum rectitudincm cum puncta
.x.; et protrahatur recta .XJ7. DieD, rectam .r)'. secarc quadrilaterum .abgd. in
duo equa; quod sic probatur. Quoniam fila .nr. et .dJ. sunt e(!uidistantia; et in eis
sunt trigona .ned. et .nrJ\, super basim .nr. sibi inuicem ipsa trigona sunt equa
1ia: comuniter 5i addatur trigonum .rgn., erit trigonum .rgy-. cquale trigono .dgn.:
sed trigonum .dgn. dimidium est (Iuadrilateri .abgd.; ergo et trigonum .rgJ. dimi
dium est eiusdem quadlilateri. Eodcrnque modo opcrandum cst si punctus erit «atus
inter lincam .dz., et lineam .ei.: ut si ille punctus esset .q.; et respiceret secun
dum rectitudinem puncta ,r.y-. inter equidistantia fila .dJ. et .nr.; quare si per pun
ctum descendit recta transieus per puncta .r.)'., diuidetur qnadrilaterum .abgd. in duo
eryna, ut ostensum est. Eademquc uia opcrandum est si punctus caderet inter lineas 1

.gl. et .lk., uel inter lineas .fp. et .ae., hoc est quod poneretur filum sUller .g.a., et
figcfetur super punctum .a., et aliud super .If., et figeretuf super punctum .t., et mo
uercntur fila equidistanter secantia reetas .af. et .gl., donee sectiones aspiccrcnt pun
c,tum datum in rectitudi~e una. VERV)I 51 punctus datus fuerit extra lineam ·bl., et inter
hneas -Ip..ct .ob.; q~abter ope:a~dum sit, in hac alia demonstretur figura, in qua
}lrotracte smt rc:te .Oi. et .pt: dlludentcs ab angulis .b. et .g. quadrilaterum .abgd.; et
P~l~ctus datus SIt . .z. cadcns mter rectas .fp. et .ab., aquo uolumus protrahere lineam
(hmdentem quadnlaterum .abgd. in duo equa, Estendam primum filum ex.c.in .f., et sit
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fixum super .f.; ct ahud filum extendatur super latus .gb., ct sit f1xum super punctum
.g.: deiude moucantur fila eqnitlistalltcl' secalllia rectas .bf. et ,cg., donee sectioncs re
spiciant llUllctum .z. datum. Verbi gratia: cadat filum, (ItlOU fixum fuit super .g.l super
lincam .gq., reliquum uero super lineam .fx.; et sint puncta .x.q.z. in rectitudinc una;
et reete .gq. et lx. sint eCluidi<;lantes: et copuletur recta .zqx. Dico quidem'lJuadri
laterum .abgd. in duo equa diuisum esse Ii linea .q.r., que protracta est a pllUcto .z.
dato; quod sic probatur. Quontam equidistantes sunt recte .gq. ct .xf., erunt trigona
.qgx. et .qgf. siLi inuicem cqualia: quibus si addatur in comune trigonum .qbg., erit
quadrilaterum .qbgx. eiluale trigono.fbg., scilicet dimidio quadrilatcri .abgd. Eodem
que modo operabimus si punctus datus fuerit extra lincam .eg., et intcr rectas .ci.
et .gt. Dcmonstratum ergo est quomodo diuidatur quadriJaterum duorum laterum equi
distantiuIll a linea egrediclltc ab omni puncto extra flguram.

De diuisione eiusdem generis, qua quadriZaterarum per rectam
transeuntem per punctum datum infra ipsum.

SIT quadrilaterum caput aLscisum .abgd., cuius latera .ad. et .bg. sint cquidistantia;
et minus eorum sit .ad. Et iaceat diuisum in duo equa a qualibet rectarum .aZ. tin.
gf. be., ut supra: sit primus Imnctus datus .e. eaJells infra triangulum .amd.: copu
laho siquidcm rectam .e m., et protraham earn in utramquc }lartcm in puncta .ih. Dico,
quadrilatcrum .abgd. diuisl1ID esse in duo equa a linea .hi.; quod sic prohatur: tri
gona .hma. et .mil. sibi innicem sunt equalia; quibus si addatur in comune qua
drilaterum .abim., erit quadrilatcrum .abih. equale triangulo .abl. , quod continet
dimidium quadrilateri .abgd. Simi!i quoque modo, si punctus datus ceciderit infra
triangulum .nml., erit. operandum, videlicet copulahimus ipsum punctum cum puncto
.m., et producemus ipsarn lineam in utramclue partem, ct habcbimus optatum. Et si
clatus punctus fuerit super aliquam ex preclictis rcctis .aZ. dn. gf. bc.; ipsa namque
erit rect.a transiens per ipsum punctum diuirlens quadrilaterum .abgd, 1 in duo cqua.
Sed si Imlletus clatus fuerit infra quaclrilaterum .abnm. et .dmlg., oportebit nos ope
rari cum mis, videlicet ponam primum ullum filum super puncta .lj.b., et figam cum
super punctum .d., et a<lhuc extendam aliucl filum ex .n. in .c. figens ipsum super .n.,
et ducam ipsa fila e(Iuidistallter secando rectas .bn. et .cd., donec sectiones sese re
spiciallt IJer punctum datum, si possihile fuel'it: ct si hoe impossibile inuenietur, cx
tendam rursus fila ex .a. in .g., ct ex .f. in .t., et i1gam ea super puncta .a.I., et «u
cam ipsa equidistanter secanda lineas .fa. et .gl., donee scctioncs respiciant sc per pun
ctum datum: quod etiam si fuerit impossibilc l extcndam rnrsus fila a1 .c. in .g. ct
a1 .f. in .c., et figam ca sUller puncta .g.f., ct clucam ea equidistanter ~eeando. rect~s

.bl. et .eg., donee sectiones respiciant sc per punctum datum; quod Sllle duhlO ent
possihilc: et tunc protrahatur recta }Jer sectioncs illas, et habebitur pro!Jositum: rluod
probabitur per ea 4Iue supra disimus (sic). Nunc satis dictum est de diuisione caput
al)scisarum in cluas partes equales: modo qualiter diuidi debeant per inequalia in data

pl'Oportione ostcndere procuramus. . .
AOIACEAT nasus (pladrilaterum .abgd., (Juod diuidi O}Jorteat per rectam, equHll.stan

rem })asi Sue in data propol'tione .ez. ad .zi. latera quidcm ,ba, et ,?d. a punctls .a.
et .d. protrahantur : donee concurrant in .t.; et ponam lJuadratum Ime9 .tl. ad fJtla~.
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dratum linep .at. sieut .zi. ad .ez.; et sit quadratum linr,9 .Itt. ad (Iuadratnm linea
rum .bt. et .tl., sicut .ez. ad .ei.; et per puncta .l.h. equidistantes lltri(plC reetarum
.kg. et .ad. protrallam rectas .Im. et .Itft'. Dico, quaclrilaterum .ag. diuimm es.~e in 1'1'0

poI'tione data numeri .ez. ad numc!'um .zi. a linea ./zk.j (Iuod sic l)l"ohatur. Quoniam
trigona .tlm. et .tad. similia sunt, ent sieut quadratum IjOl~~ .tl. ad '1uadratllm line,r
.ta., ita trigonum .tim. ad trigonum .tnd.: cst cuim sicut .zi. Humerus ad numcrum
.ez.,ita quadratum linc~ .tl. ad quadratum liner .ta.: pCI' eguale ergo erit sieut .zi.
ad .ez., ita trigonum .tlm. ad trigonum .tad.: eoniunetim ergo ('rit sieut .ei. ad .ez.,
ita trigona .tlm. ct .ead. ad trigonum .tad.: pCl'mutatim ergo crit sieut .ez. ad .ei'

J

ita trigonum .tad. ael trigona .tad. ct .tlm.: cst enim sieut .ez. ad .ei., ita (Iuadratum
line~ .ht. ad quadrata lincarum .bt. ct .tl. Sed cst sieut quadratum linc,9 .ht. ad
fluadrata linearunl .bt. ct .tl., ita trigonum .tlde ad trigona .tbg. et .tlm.: reI' Cfluale
ergo erit sieut .ez. ad .ei., ita trigonum .thl.:. ad trigona .tug. et .tlm. Sed trigollo
.thk. cqualia sunt quadrilaterum .al.:. ct trigonum .tad. Similiter et trigonis .tbg. et
.tlm. equalia sunt quadrilaternm .ag. et tI~gona .tad. ct .tlm.: ergo est sicut .ez.
atl.ei., ita ({uadrilatcrum .ale cum trigona I.tad. ad conilillctum ex '1uadrilatero.ag.
ct trigonis .ead. et .tlm. Sed sicut .ez. ad .ei., ita fuit trigonum .tad. ad trigona
.tad. et .tlm. Vnde proportio quadl'ilateri .ak. ad quadrilaterum .ag. est sieut .ez.
ad .ei.: disiunctim ct ergo erit sieut .ez. ad .ei., ita ql1acTrilatcnull .alr. ad quadri
latcrum .ltg., ut oportet : quod ctiam ostclldamus cum numeris. Sit latus .ad. 6. et
.ab. f2.: ct .bg.. fa., ct .dg. f5.j et sit rectus angulus qui ad .b.; quare productis .ba.
e.t .gd. 111 .t., ent. .at. 8.,et .td. 10.: quare tota .tb. ent .20.; ct sit proportio.ez. ael.ei.,
s~cut .4. ad .3.j ent ergo quadratum recte .tb. 40o"et quadl'atum linct .tl. erit ..4s.; quia
:lZ: ex .~e. es.t t; unde tres quarte de .64., scilicet quadrati line, .ta. sunt .4S.j (lui1us
lllslmul lUl1chs eruut .448.; de quibus si acceperimus proportionem .ez. ad .ei., scilicet
quatuor septimas, uenicnt .256. pro (luadrato line, .th.: ergo .th. est .16: ct quia recta
,th.. dupl~ est ex .ta., erit ergo .hk. ex .ad. similiter dupla; ergo .hk. est .12. Vnde si
eOlllUnXel'lmus .kh. cum .ad., ct coniunctum multiplicauerimus per dimidium catlJeti
.alt., quod est .4., ucnient 72. pro area quadrilateri .ak.: item muItiplicato dimidio ex
.blz., .quod. est .2. in coniunctum ex .bg. et .!tk., scilicet in .27., ucnient .54. pro area
quadnlaten .!tg.:. est cuim pl'oportio de 72 ad 54. sicut .4. ad .3., que cst pro!Jortio data
ex .ez. ad .z~. Ahter prontius adiaceat .ms. ad .Is. sicut proportio quadrati linc~ .tb.ad
qu~d~'atum hnc~ .ta.j e~ diuidatur .ml. super .n., et sit .In. ad .nm. prollortio data; et
acellnatu~ qua~lr~ttlm hne~ .th. ad quadratum line£, .tb. sicut .ns. ad .sm.; et protra
hatur .ltk. cqUl~lstans hasl .bg.: prohatur rursns, quadrilaterum .ak. ad quadrilatc~
rum .~,g. esse Sl:ut ./~t. ad .nm.; quoniam cst sicut quadratum linee .tb. ad quaclra
t~1ll lmee .ta., It~ tngonum .tbg. ad trigonum .tad.; et est proportio .ms. ad .Is.
~leut ~uadratum h nee .tb. ad (pIa{lratum line,? .ta.: quare crit sieut .ms. ad .Is. ..
Ita tfl_gonum .tbg. ad trigonum .tag. HursHs quia est sicut .ms. ad .sn., ita quadra p

tum hnc~ .tb. ad quadratum linc~ tl. . "
• < z' t., est emm Slcut quadratum lineA .tb. ad qua-

dratum Imc2 .ht. it'l tr·g· tl· d . . iJ1 . .' < I Ollum .. 18· a tl'lgonum .thk.: cnt eliam eL sicut .ms.
:H .n~'.J Ita tngonum .tbg. ael trigonum .tltk. : connersim ergo sicut .sm. ad .nm.;
Ita trigonum .tbg. ad ([uat:lrilaterum .hg.; [uit sieul .ms. ad ./.'1., ita. trigonum .tbg.

, ~'1ntdil,t"nli1 .' .. '1n"lr~1Jt"r" • I r<>l.
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ad trigonum .tad. Vnde s111ermutauerimus, erit sicut numerus .ms. ad trigonum .tug.,
ita numerus .ls. ad trigonum .tad., et numerus .n8. ad trigonum .tlzk.: ergo numeri
.Is., et .ns. ad trigonum .tad., et .thJ.... sunt in una prop0l'tionej in ea uidclicet quam
habet numerus .ms. ad superfieiem .tbg., in qua etiam cst numerus .nm. ad quadri-
laterum .hg.: ([uarc disiunetim erit sieut .sl. ad .In., ita trjgonum .tad. ad \ (jual1rila- fol. 82 recto.

ternm .ak.; ct crit etiam. sieut .S11. ad .nm., ita quudrilatcrum .ali.". ad quadrilatcrum
.hr;. : ergo diuisllm est quadrilaterurn .ag. datum per lineam .hk. equidistantem hasi
.bg. in proportiollc etium data lllllncri .In. ad nUmCl'lllll .nm.; quod oportehat faeere:
qund etiam operemur cum numcris: cst cnim, ut diximus supcrius, ({uadratum lincg
.tb. 400, et liner .ta. 64, quorum proportio in minimis est sient .25 ad .4: (luart> pUllam
.ms. 25., ct .Is. 4., rClllanebit .ml. 21.; quihus diuisis in proportioHc daLa, scilicet in
ca quam hahet .·L ad .3. super IHlfictum .n., erit .In. 12. ct .n.m. 9: quare si accepc-
rimus (pladl'atum linee .th. ad quadratllm line2 .tb., sieut .sn. ad .sm., hoc est sicut
.16 ad .25., inueniemus rursus, quadratum liner .th. esse .2:16.; quare .th. erit .16., sicut
supcrius inucnirnns. Vel aliter quadratllm liner .ta. auferam ex quaclrato linc~ .tb.,
remanent .336.; sUI)er (Iuatuor septimas qUOI'm-u, scilicet super .Hl2, si adcliclcrimus (Iua-

dratum lin('~ .ta., crunt similiter .256. 1Jro qlladrato liner .th. Er si per rcctam pro- • Ji~idmuil .. " lincam • (fol. 82m.I,',

tractam super duo latera equidistantia quadrilaterum caput ahscisnm in data aliqua lill. 13,1.4c 15;p"!l.133,lin. 19" 201.

proportione diuidere uis, ipsa latera in eadem lll'oportione diuide, et in puncta cliui- x i

sionum lineam protrahe. Verbi gratia: uolumus 'luadrilaterum .abgd. super latera .ad. • ~;t;;~;~ ,\"J:~;~ ·t6·-~~; ;:~ ..1i;3;, :J;;: .
et .bg. eguiclistantia in data proportione .ez. ad .zi. secare. Ponam inter .ad. et .bg. 20-21).

}mncta .t.k., et sit sieut .ez. ad .zi., ita .at. ad .td., ct .bk. ad .kg.; et copulaho .tk.
Dieo, quaclrilatcrum .ak. ad quadrilatcrum .tg. esse sieut .ez. ad .zi.j quoll sic pro
hatur: producam a puncto .t. in punctis .bg. rectas .tb. et .tg.,et erunt triguua .tbk.
et .tkg. suh altitudinc una; quare est sicut .bk. ad .kg., ita trigonum .rbk. ad tri
gonum. .tkg. Rursus (luia trigona .bat. et .gtd. sunt suL altitmlinc una, cum sint inter
duas equidistantes, cl'it sicut .at. ad .td., hoc cst .bk. ad .kg., ita trigonum .bat. ad
trigonum .gtd.: ergo sicut .bk. ad .kg., hoc cst sieut .ez. ad .zi., ita.(luadrilatc.rum
.ak. ad quadrilaterum .tg.: diuisum cst ergo (Iuadrilaterum .abgd. III proportIOn:
data a recta .tk. protracta sUlwr latera Cf{uidistantla; quod oportehat facere. Er SI

diuisionem in ea{lem proportione ab angulis .a. ct .d. hahere uolumus, ponemu:~ super
latus .bg. puncta .n.I.; et iaeeat recta .kl. equalis recte .ta., et recta .gn. e{Iuahs recte
.bl., nt in hac alia ostenditur figura; et eopulahimus rectas ,dn. et .nl.; et prob~~

Litur per ea ([ue dicta sunt, trigonum .abl. eqnale esse quaelrilalero ..a.It:: rluare ent
sicut .e.:. ad .zi., ita trigonum .abl. ad quadrilatcrum .nlgd. Hursus (IUia tngona.abl. ct
.dgn. sunt super e([uus bases .bl. et .gn.; ct in eisdcm cquidista.ntihus .ad. et .hg.
crunt sibi inuieem cqualia. Quare trigonum .dgll. cc[uale cst IIll!adnlatcn;.ahkt:; (~uarc

residuum, scilicet (luadrilaterum .nbad.,equale erit (Ilwdrilaterol.tkgd. ~ Il~lc ent SlcUt. ro1.82,
fluadrilatcrum .abkt. ad (lludrilaternm .tkgd" hoe est sieut .e:;. ad .zt., Ita .dgn. tl~l

gonum ad quadrilaterum .nbad.: diuisum cst ergo lJuadrilaterum .ab,~d. a1,. anguhs
.G. ct .d. in data proportione .ez. arl .zi.; (Fwd 0l'0rtelJat facrre. [t 51 ab .ahCl'lO an
gnlorurn .b. ct .g. rectam protrahcrc uis diui{lentcm (JU<l(h~latcrum. .abgd. III ea 1'1"0
porliun<' quam Ilabet .ez. ad .zi., liOe (Iuplicitcr faeere votes: Ht SI Hh angulo .b. hoc

,DIS:132• 'Inc lupr. ,._. trigonl .tfm. et. (r"l.
IU rrcl<J, lin. U·21; pog. J31, lin,
38- l',,~. 132, lill. 9).
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facere llolueris. Siguahis punctum .n. ad fJuem !ll'OUCllit ab angula .d. diuisio supra.
dictaj et pones supcrficiem. bg. in .ge. cflualem superficiei .dg. in .gn.; et copulabis
rectum .be.; uel dyamctro protracto ex .b. in .d. cquidistantem rectam pl'Otrahe ex. .71,.

in .c., et copulabitur .be., ut diximus. Similiter faciamus si all angulo .g. operari uo
lurnus, scilicet intelligam punctum .l., ad quem pl'oucnit diuisio sllpradicta, ah an
gulo .a.; et ponam superficiem .gb. iu .bf. equalem sU!lerGcici .ab. in .bl.; ud dya
metro protracto ex .a. in .g. ponam equidistantcm ex ./. in .{., et coplliabo .gf. , lIuC
diuidct quadrilaterum .abgd. in }lroportione dataj quia ('rit sicut .ez. ad .z.i., ita tri
gonum lbg. ad (Iuadrilaterum .afgd., nec non ct triangulus .bge. ad quatlrilaterum
.abed. erit sicut .ez. ad .zi.; que probabuntur per ea que dicta sunt ; nec non ('t
diuidemus ipsum quadrilaterum ab omni pUlIeta dato super aliqllod laterum ipsius,
et etiam all amni puncta dato infra, uel extra.

Incipit de diuisione quadrilaterorUln in plures partes.
51 uero aliquod caput ascisum in tre5 partes cquales a rectis clluidistantilJUs sue

basi (liuiuere uis, ut quadrilaterum .abgd., cuius latera .ad. et .bg. sint cquidistantia,
reliqua u~ro latera .ab. et .dg. apuuetis .a.d. proJucam, donee cunCllrrant in puneto
.e.; et adlaceat recta .zti.j et sit proportio .zi. ad .it. sicut proportio quadrati linc}l
.eb. ad (!uaJ.ratum .ae.; et diuidam .tz. in tre.'i equas scctioncs, (Iue sint .tk. lei. !z.,
et ponam quadratum linee .em. ad quadratum line~ .eb. sieut .ki. ad .zi. Rurs"s
ponam qu.a(!ratum line? .en. ad quadratum linc~ .eb. sicut .li. au .zi., et per puncta
.m.n. eqUl.dlsta.lltes Jmsl .bg. producam rectas .mo. np .. Dico, quadrilatcrum .ag. diui
SU~1 esse lf~ ~na equa, IIue suut qmHlrilatera .an. mp. ng.; fluod sic pro}Jatur. Est
emm, ut dIXlmu.s, sieut quadl'3tum line£ .be. ad quadratum linc2 .ae. , ita trigo
n~m .ebg. ad tngonum :ead.; ~uare erit sicut .zi. ad .it., ita trigonum .ebg. ad
tngon~m .ead. Item .(llUa est SICUt .z~. ad .ik., ita quadratUl~ !ine,9 .be. ad c{uadra
tum !Incp .me. Sed Sicut quadratum hne2 .be. ad fluadratuill hnee .me., ita trigonum

.ebg. ad ~rigo~um :emo.;. ergo ~icu.t .zi: ad .ik., ita trigonum .eog. ad trigonum

.e~no .. ErIt. ctIam Sleut .Zl. ad .d.,Ita tngonum .ebg. ad trigonum .enp.~ disiuIlctim
ent SlCU.t .it. ad ..tk. I, ita trigonum .ead. au (!uadrilatel'um .ao.; erit ctiam sicut .tl.:.
ad .kl., Ita q~adl'Jlaterum .a? ad quadrilaterum .mp.j est cnim .tk. equalis .!d.; (luare
ct .aa: fluadnlaterum qlla(lnlatero .mp. cst cquale. RurSllS erit sieut .kl. <ld .lz., ita
qu.a~lnl,atcrum .mp. •l~l quadr~laLcrum .ng. : est cnim .kl. equalis .lz.; ct .pm. qua
~lnlatclUm cqunle cnt q~a,drt]atero .ng. : equalia ergo sunt sibi inuicem quadrilatc
l~ .a u. mp. ng., ut llredlXlmus; ~t ut hee 011crentur cum numerisj .ad. sit .6., ct .bg.
l.a ••, et .ab. ."2., et .dg. .is.; ct SIt rectus angulus lllli ad .b.; quare tota .eb. erit .20.,
CUIUS quadratllm ad qu~drat~m liIlc~.e a. cst sieut 21:1. ad .4.: ponam .zi. 25., et.t i.
4:, rcm~ne.t .zt. ~2f.; ql1llll~S In trcs equas partcs diuisis, erunt in una quafJllC par
tlUm .tA. AI: lz: I; (Iuare .lk. cst .IL: mUltiplieal)Q ergo .li. per .400; e·t diuitlam pCI'

.25. ; llcl Ul~eslmam <Jllinctam partern fluadrati line~ .eb., (lue est .16. , cxtcndam
PCI r· lI ., llcmetnt .176 p~o ~uadl'ato lincp .em. Rursus extendl:nn .il., scilicet .18. pcr
iG, In~. Sl1_~lt 'ii quad~'atl hne~ .eb" uenient .288. pro quadrato lille~ .en.: ergo .am.
est rae IX oe .276., mInUS 8 Cum ea sit r
I'adice de .176.: linea nero' ~b c . . ..8.; ct. mea .mn. est radix de .288., minus

. . st .20, mlllUS ra(hcc de .288.: et quia cst sieut quadra-
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tum liue~ .ea. ad quadratum linc~ .ad., hoc cst sicut .16. aci .fl., ita quadratum linct
.em. ad quadl'alum liner .mo.: si multiplieauerimus .176 per 9, et cliuiserimus per .16.;

aut si Tr, de .00., que est .ii., multiplicauerimus per .9., uenient uti(Iue .9£1. pro llua~

urato 1inc2 .mo.
Rursus si -A de .288., scilicet ex quadrato liner- .en., que est .18, multiplicauerimus

per .fl., uenient .262. pro quadrato 1ine9 .np.: quilms iuuentis, si emlmdulll qllaurila
terOl1.1nl .ao. et .mp. et .ng. ,secundum ea quc docuimlls, inucstigaucl'imus; ipsa qua~

drilatcra sihi inuiccm cqllalia esse rcpcries.
Aliter cum quadrato linee .eh. adde dUI)lum quadrati linep .ea., et inueuies, ter

tiam partem ipsorum esse quadratum line~ .em. Similiter si duplum quadrati linc1
,be. addidcrimus cum quadrato line~ .ea., tertia eius quod prouenerit nit quadratum
linc2.enl.: uel extractis .6~. de. 400., scilicet quadratum linc$ .ea. ex quadralo line~

.eb., remanebunt .336.; quorum tertia, scilicet .H2., audita SUlleI' .64., ueniunt .i7G. pro
quadrato linee .em.: quibus etiam additis .t:l2.,rcddullt similiter .288. pro quadrato lineg
.en.; quorum prohatio proucnit ex his que djxi superius, cum docuimus diuidcre pru
portionaliter quadrilatera caput abscisa. ET si latus .ab. fuerit secus uiamj et uuluerit
unusquisque trium consortium, lit mos cst 7 tcrtiam il)sius lateris habere. Diuidam latus
.ab. in tre,') cquas partes l super puncta .il.; et copulaho rectas .iolp.; et per pun
ctum .m. Inotraham rectam .mh. equidistantem liller .ia.; et per punctum .n. C(Iui
distantem recle .lp. protraham rectam .nq.; et copulabo rectus .ih.lq.; et sic diui
detnr quadrilatcruIIl .abgd. in tres cquas partcs a lineis .ih. ct .nq., que sunt ql1a

drilatcra .aihd. ct .iff/h. et .lbgq.; quod sic probatur. Quoniam quadrilate,rum .amod.
est tertia pars quadrilateri .abgd., si ex eO auferatur trigonum .oim., et restauretur
ei trigonum .oih., erit quadrilaterum .aih-d. cquale fluadriJatero .amad.: eodemque
modo probalmutur ceterc diuisiones. E'f Si latera .ad. ct .bg. cquidistalltia secaueri
lUllS in tres cquas scctiones: et in cis copulanerimns rectas; diuidctur utique quadri
latcrum in tres equas seetiones. Verlli gratia: adiaceat caput abscisuin .abgd. ; et
diuidantur latera .ad. et .bg. in tria cqua super puncta .ez. it.; et copulentur reete
.ei. zt. Dico, quadrilaterum .abgd. sectum esse in tres cquas sectiones, que sun1 qua
drilatcra .al. et. zg.: hahent cuim hascs et capita sibi inuicem equalia; et ~unt sub
altitudine una: uel quia cst sicut .ae. ad. .ed., ita .bi. ad :igo; .crunt .ergo m. ea~lem

proIlortione quadrilatcrum .ai. ad quadrilatcrum .eg.: et SI C(}~lUnX~rnnus, ent SlC~t

.bi. ad .bg., ita quadrilaterulll .ai. ad quadrilaterum ,ag.: terlm e/Urn pars cst. .bi.
ex .bg., tertia quoque edt et quadrilaternm .ai. ex fluadrilatero .ag. Rursus qma est
sicut .ae. ad .ez., ita .bi. ad .it.; et cst cflualis .ae. ex .ez., et .bi. ex .it.; quare et
quadrilaterum .ai. ex f{uadrilatero .et. cst erplfllej tertia ergo pars est .ai. e~ .ag.
quadl'ilatero; terti.L quoquc erit et .et. quadrilaterum ex quadrilatero .ag.: resld~lUm

uero .zg. crit reliflua tertia pars. £T si tcrtiam p:lrtem quadrilateri .ag. alJ al!fluo
angulorum .a. ct .d. secare uolufims, diuidemus f('ctas .ei. ct .zt. in duo NIua super
Imncta .km.; et copulahimus rectas .ak. ct dm.j et pcnlucemus e~s in 'punc1a .l.n.;
et erit unumquo(hJue trigonorum .abl. et .dgll. tertia pars qt~adfl]atefl .abg~l. Ql~O~
sic prolJatul'. Quia recta .ek. equalis cst recte .ki., crunt et lngona .ake. ct .~k.z. slbl
inuiccm equalia et simjlifl, CtlID equidlstantes sint hases .af. c1.il.: quare SI m co-

fol.831'..n<> .
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lieet quadrilatera .abed. et .algd., cum tractahimus de (ljuisione.quadrila.terorum di

uersorum latcrum. Et -postf"{uam l)cn1uximus dluisionem trium e(IU~llUm portlOllum sn,per
tertias partes latcrum~ et super unumqueJUc!ue angulorum potcnmus, per ea que dIcta
sunt snpel'il1s, Ii similiLus quadrilatel'ihns tertiam paTtern, nel quarncu~nque partern
uolnerimus ahseiderc per lineam egreclientem a puncto dato extra uclmfra figuram:
ud super unum ex laterihus eius; vnde qualiter 1)l'oportionaliter in tres diuersas partes

diuidi de]JCant, clemonstremus. . .
ADIACEAT Hursus (luadrilaterum .a hgd. caput ahscisum; et da:a 'propO~h~ SIt :ez.

it.; uolumus ergo quadrilaterum .ag. diuiclere in tres l)~l"tes a hneis eqUldl~tanh.hus
sue basi, quarum prima ad sccunclam sit sieut .ez. ad .Zl., et secunda, ad tertm~ Steut
.zi. ad .it. Perducantur primum recte .ba. ct .gd. in puneto '~"; et SIt l'foportlO qua
drati linc~ .bk. ad quaclratum lincr .ak. sient .ll. ad .el. Demde ponam quadratu~

lixre~ .bk. ad quadratum lillcr .km. sieut .tl. ad .l,z. Post hee ponam (luadratum h

Del .bk. ad qnadratum linee J.:n. sicut .tl. ~d .1:.; et per puncta. .m.n. pfotral~am
reclas .mo. np. equidistantcs lmsi .bg.; et m~lCflles, per ea .que dIcta ~t1nt superms,
quadrilatcrum .ao. ad quac1rilaterum .mp. esse slent .~z. ad .Zl.; ct quadnlatcrum .m'!,
ad quadl'ilaterum .ng. esse sicut .zi. ad .it. Que stiam c1e~onstreutnr cum uumcns.

Siut latera quadrilateri .a bgd. ut dictum est in snprascrIpta figura: et extrahatur
.ad. ex .bg.,scilieet .G. de .2t,. remancbunt .tB.j et crit sieut .t8. ad .6., Ita :ha. a(l.ak.;

quare .ak. cst .5.: tota uero .bk. cst .:2.0., cuins quadratum ad quaclratum hne~ .ak. est
sieut .tG. ad .1. Quare panam, lincam .tl. esse .w.; ct .el. ponam .1., remanebunt .t~. pro

.et., llue iaeet diuisa ill proportionihus datis .ez: it. Q~are ponamus .~z . .~:, et .~1•.. 5.,

et .it. 6; ct erit sieut .4. ad .5., ita .ez. ad .Zl.; et Slc~t .5. ad .6., Ita .,.,1.- ad .It.~ ct

bee sint proportioncs date: et (luia est sieut quad~atum Imc.? .bk~ a~l quad~atum I:l~e~
.mk., ita .tl. ad .lz.: fuit etiam sieut quadratum hne~ .hk. ad qu~dlatum hnep .ak.,Ita
.tl. ad .el.: permutatim ergo sieut .le. ad .lz., ita quadratum hne? .ak. ad quad~a
tum linci .mk.: est cuim ,zl. quintuplum ex .el.: quare quadratu~ ~l~ee .m.k. :st qUl.n
tuplum (lundrati linee .ak.; ergo quadratum linct .mk. est .t25. Slmlhte~ ent Sleut .z!.
ad .cl., hoc .to. ad .j., ita <!uadl'atum lincr .nk. est ad qu~c1r.a~um huet ,ak.;. e~:
quadratum line

t
.nk. est .250. Et quadratum linep .np. est SlI~llhtcr decuplm.n ex q .-

J I· t "GO Item '1UJu quadratum hnc5' .mA.
drato linee .ad.: quare (I'Ia( ratum lUes .np. es ... . .,.

. k ' . . 'd 'a tum qllintuplum quadraLI .ad.; ergo
est quintuplum quadrall .a .. , ent ~t .!n0: tIua 1. .., . cum de (uadrato
quadratum line,? .mo. cst J80.Inuemcs el1aIll, cathetuID .ks. esse .tli.,.. I

I· b t 2~6 111'0 quadratu lwei .ks.: et
linet .hk. auferatur quadratllIll IIle,? s., remanca .;). .. ._

f ,· t ks . quare kf est .4" emus qua
(luia .lia. cst quarta ex .bk., et . ,..... ent (IliaI' a ex.., .' . k' .

. I . T "t 0 "t (luadl'atum cathell. 'fl. , cmuS
drntum est .16.; et qUlll~llP urn cms,. ~CI Ice .8~, es .' ulti licauerimus .kll. diII)i-
duplum cst quadratum lme,g .kr., sCIheet t60. \ nde 51 m P . k
dium in .mo., neniet pro emhudo trianguli .kmo. radix <le 3600.; quare tngonum .. mo~
cst 60: de (luihus si aufcratul' trigonum .kad., ({uod est t2, rcmanC~~lIlt ,48. rIO (lua

..' d t" kr SClhcet 40. pCI' glla~
drilatcro .ao. nursus si multIl)hcauenlUU5 quartam qua fa I: ":.' 'I J .

, , . , . t 0 quorum radlX, SCIhcet .t20" 1<1 JentUl
dratum Imct .np., sClhcet PCI 3/JO., uelU~n .1440." 'k ui est ,Ga., re-
pro emhado trianguli .kup.; de quo 51 auferamus tl'languluOl . mo., q

manelmnt .GO, pro cmhadn f{l1adrilalcrj .mp.
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~~rt...:..l~~/~$6,21~,;~3~tg· munc addatur quadrilatcrum ,abik., ('fit triartgulus .abl. ClI1lalis quadrilatcro .eb. Sed

(Juadrilatcrum .eb. cst tertia pars quadrilateri .ag.j {Iuare trigonulll .abl. cst tertia
pars IIuadrilatcri .ag. Similiter ostendetur, ct trigonum .dgn. cfluale esse quadrilatero
.zg., quod cst tertia pars totins .ag.: resecato quidem trigona .abl. ex: (pladrilatcro

fo1. S! recta.•abgd.,1 remanel)it quadrilatero .algd. capudasc:jsum: quod 5i diuisilm [uel'it pel'

qucmclUUlluc modllm ex supradictis, reddet Cfuadrilatcrnm .abgd. diuisum in tres ceIuas
scctioncs. Similiter si aufcratur trigonum .dgn. ex qlladrilatero .abgd., rernanehit cluu
drilatcrum .abnd. ad diuidendum in duo e(lua. Er 8i per lineam pl'Otraetam a pnncto
.b. tertiam ex quadrilatcro .ag. ahscidere uolumus, protraham primuUl lincam .rin.
abscidcntcm a quadrilatero .ag. tertiam eius, que cst trigonum .agn.j ct pTotraham
dyametrtlll1 .bd., ct ei cquidistantem !Jonam lineam, .ne., ct copulabo rectum .be. Dieo
quocl recta .be. abseiclit a (Iuaclribtero .ag. tertium eius, que cst trigonum .cgb.: (luiu

si super trigonum .egn. addatur trigonum .cbn., quod est equatc trigona .end., cl'it
trigonum .cgb. equale trigona .dgn.; crgo trigonum .egb. cst tertia quadrilatcri .ag.
Aliter quia trigona .abd. et .gbd. sunt suI, una altitudine: suh ea uiddicct que cadit

orthogonaliter inter cquidistantem .ad. et .bg. ; crunt ideo acl inuicem SiClit bases:
quare est sieut .bg. ad .ad., ita trigonum .bgd. ad trigonum .ahd.: coniunctim ergo
sicut .hg. ad eoniunctum cx .bgad., ita trigonum .bgd. ad qnadrilaterum .ag.: adia
ceat quidem recta .ge. cqualis recte .ad.; crunt ergo sieut .bg. ad .be., ita trigonum
.dbg. ad quadrilaterum .ag.: et abscidatur ex tota .be. rccta .hz., que sit tertia ex
.be.; et iaccat recta .gc. ad rcetam .gd. sieut ,bz. ad .bg., et copuletur recta .be.

Dicn, trigonum .beg. esse tertiam quadrilaterj .ag.
Verbi gratia: trigona quidcm .bgc. et .bgd. ad sc inuiccm sunt sient bases; erit

ergo sicut .gc. ad .gd., hoc est sieut .hz. ad .bg., ita trigonum .bgc. ad trigonum
.bgd. Est cnim et sicut .bg. ad .be., ita trigonum .bgd. ad quuclrilaterum .ag.: erit
ergo sicut .hz. ad.be., ita trigtlllUm .hgc. ad quadl'ilaterum .ag.: est euim .bz. ex .be.
tertia pars: ql'Ial'e ct trigonum .bgc. crit tertia pars quadrilateri .ag., ut predixi. Quo(l
etiam demonstremus cum numeris: sit .ad. 6., et .bg. M.; ct unaqucquc rectarum .ab.
et .dg. sit .t5.: couiunctis quidem 24. cum .6. erunt .30: ergo sieut· .24. est ad .30., hoc
cst sicut .bg. ad .be., ita trigonum .bgd. ad quacll'ilaterum .ag.; ct cst sicut .to. ad
30., ita tertia pars quadl'ilatcri .abgd. est ad quadrilatcrum .ag.: quare si proportio~

naucrimu~ .10. cum .24.~ scilicet .bz. cum .bg., uenicnt -Ii; quibus acceptis ex tota linea
.dg. UCUlcnt i G 11TO hnea .gc.: quare si copulauerimus rectam .he., el'it proportio tri
anguli .bgc. ad triangulum .bgd. sicut .be; ad .gd. Sed .gc. ex .gd. cst 12; quare tri

gonum. .bgc. . cst TI ex trigona ~bgd.; quod trigonum est H, hoc est ~ ex quadrilatero
1',,1. R.t ,'"r.<~. .a.g. Ergo tngonum I·~gc. e~t l2 ex quatuor punctis ex toto r:Juadrilatero .ag.: ergo

~n~onuill. .~~c. cst tcrtla totl~lS quadrila~cri .ag., cum t; ex i euiusque rei sint tertia
IpSlUS. Slillih q~oquc modo Sl. protraxermms clyametrum .ag., cl'it proportio trigoni
.abg. a~l (Iua~lnlatcru~ .db., Sicut .bg. ad coniullctum ex .bg. et .ad. rcctis; de qua
p.roportl~H1C s~ accC]~eT1mus proportionem quam hahct tertia integri ad ipsam !lrOpOr
tlOncm, lllnclUCS .acCl~lerc clehcre --G ex linea .ba.; que l.~~ sit linea ,bl.; et copulabitur
recta .gf.,' et ent tngonum lbg. tertia pars quadrilateri .bd. Quibus ita ostensis tle
monstrah1mus qualiter diuiclalltur in duo cqna resi(lua trigonorum .cgb. ct lbg., sei~
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gonum .dcz., erunt lJlladrilaternm .ezcd. t~(luale triangulo .det. I scilicet dimidio tntius

fluatlrilatel'j ,(fC. It notandum, cplOd si clyametcr .bd, tliuidat (luatlrilaterum .ac. in

duo equa, pCl'Uenient similiter ca que c1i:iimu'i ill his dualllls figlll'is. SED si tlinisio

cecidcl'it super lat115 .ab., ut rcrta .di., IJnc sil tliuidens '\llatlrilatcrum .ahed. in tluo
cqua1 aliter operari up0l'td. Diniuam quadl.ilatcl'um .ac. ah 3nglllo .h. cmu recta .hk.;
('t tUIlC si .k. [uerit (latus llUnctus super latus .ad., a'IuO egretli opol'leat l'ecLa tliui
dens quadl'ilaternm .ac. in duo cC]1la, rccla ceil ipsa linea .kb. Scd 5i .k. l10n fucrit

datns punctus, erit tunc datus pUlldu~ iutcr .k. ct .d., aut intcr .k. et .a.: sit pri
mum datus pUllclus .e. intcr .d.k.; et copuletllr recta .be.; et per pUllctum .k. Pl'O

traham rectam .kl. cr[uidistantem fecte .eb., (~t co-pulabitur recta .el., que diuitlct <}ua

drilaterum .ac. in dno equa; ct lll'ohabitur ordine snpl'adicto.
RVRS\'5 sit datus pU!lctus .e. iuter .a. et .k., copulahitur similiter Tecta .eb.; ct per

punctum .k. Jucatur equidistans recta .km., et cupulahilur recta .em: 1 que crit di

uidens quadrilateruffi .ac. in dUllS sectioncs cqnale~, que .sunt quaJ~I!atcra .~~m. ct
.ee'

1
11t in scxta palet figura: fluOU etiam rfwbalHtnr ordllIe supra(hc~o. AoS,gnaho

quidem per moduIll 'supcrius dcmonstratum qnomodo dinidantur (~iucrsllatcra {Iuadri~

latera a puncto data super unum ex latcrilms;p"ius. £sto quadnlaterum .abed.; ct

datus pnnctus sit .e. cadens primum super (limidiurn latcris .ab.; et dncam :i puncto

.d. rectum .<1z. equitlistanlem rccte .a b.; et dlujdam ('am in {h~u Cflu~ s~lper punctum

.i.; et copulabo rcctas .ei. et .ci. et .ee. ; et «Beam rectam .Lt. eqUldl~t:mtcm. r~cte

.ee.; ct copulaba rcctaIll .et.; et erit quao.rilaLcnun .ae. in duo equa dlU~s~m a l.mea

.et. Quod sic pro]Juttll'. Quadrilatcrum itaque .az. c~t tluorum latel'~m CCluHhstantmm;

et linea .e.i. seeat cqnidistantia latera c1n·"1 que stlnt .ab. ct :dz. 1Il du~ cqua: qu~r~
quadrilaterum .ez. est dimidium quadrilateri .az. Similiter qma base~ .Zl, et .ld. ~ll)l
inuicem equales sunt, ernnt trigona .c~i: et :cid. sibi. inuiccm equalJ.a;. {.luare tl'l~?",
num .ciz. dimidiuffi est trigoni .cdz.: fUlt ctlam qnatlnlalerulll .ez. lhmldlU~ (IUadl~
lateri .az.; ergo quachilatcmm .ebef. dimic1ium qnaJrilatcri est .ae. S~nt emm ct tn
gona .eci. et .eet. siht iunicem C{fllarla; (ll1ibus si addatur in com~ne lrIanglllun~ .e~G:,
Grit quadrllaterum .euet. c(juale i quallriJatcro .e bei. Sed qWHlnlatemm ..~bCl . .dllm~
dium est (illadrilatcri .ee.; (lU<l!'C let quatlrilatcl'um .bt. tlimitlium cst ~uadnlaten .cc:;
((uare quadrilaterum .bl. dimidillm cst <1lHulrilatel'i .ae., ut oportc:. ()l1ilms ita exph

catis l,otcrimus dillidere in duo equa Offine ql1adrilatcrum all om~n puneto dfllo s~per
alir[uotl ex I.'1lcribns jpsius: et si llUnctus datus [nCftt extra uel Hltus, per quod l~nea
cgredi ualeat, que diuitlat quatlrilaterum in OLIO C1lu;l, potcrimus hoc cum apcratlOne

lilorum sulltiliter opcrari. . .
Demonstratio qualiter abscidatur ri Cjuad,.ilatero d/ltersdatero

quantacumquc pars data ab ongulo data.
E:na rursus quadl'ilatcrum .ahed., {Ie (Iun nolo all angulo .d. a]lscj(lcrc data~ par·

tern, que sit tertia. Snbtentlam (luidcm angula .d. dyametrllffi .ae., ct secaho IPSU~
cum dyametro .db. sUl,er punctum .c.; recta l]uiJem .ee. aut tertia pars cst dyamctn

.ae., aut nOll. Sit primllm .ee. tertia pars ex .ae.; alJscideL UtiqllC dy,'wIetcr .htl. te~'
tiam partem ex (ruadl'ilatero .ae., fille est trigonum .bcd. Quod 5i~ prohahitur. f)l1la

b I · I' "t adiuuiccm SICut hases .ee. adtrigona .dce. et .dea. sunt su una a Lltu( me, eHIll . .. .

1~ DI~

Residuum uero qnod restat ex toto cluadr-ilatcl'O .ag. , scilicet .72., hahcntur pro
quaJrilatcl'O .ng. Est cairn propol'tio de .4S. ad .GO. sieut .4. ad .a.~ hoc est sient .ez. ad

.zi.; et }lI'op~l'tio de .60 ad .72. est sient .5. ad .6'1 hoe cst sieut .zi. ad .it., ut oportct.
Possumus elllm reduccl'c cum elp,idistantibus has diuj..;ioncs a triJms punctis ubilihet

datis supcr Encam .ha.: ct si diu,i,<;crimus Jiuearn .ad: ill dalis quihuslihet proportio_

niLus, ct in eisdem cliuiserimus latus .hg.; et in puncta ipsarum proportioulllll linens

copulauerimns,redcretur uti{lne quadrilatcrum .ahgd. in ill5is proportionihu5 diuisum.

quc JiuisiollCS reducemus etiam in puncta angnlorum IJel' ea (lue dicta sunt. J

lneipit de diuisione qwulrilaterorwn diaersilaterum.
PRDIV~I Iluidem dcmonstrare nolo quo modo diuidatur quadriIatcrum diucrsilaterum

in duo CfrUa ah anguto data. E."to fluadrllatcrum .a bed., quod diuidcrc uolo in duo

equa ah .a. angula data: protraham primum (lyamctrum I .bd. suhtcndentcm anrrulllm

.bad.; ct secaho ipsum a dyamctl'O .ae. super punctum .e.; recte quidem .be. ~~ .ed,
aut sunt c(IIlalcs, aut non. Stnt rrimum equales: et (fuoniam equulis cst reela .be.
reete .ed., equalc nit trigonum .abe. trigona .ar/e., nee non et trigonum .ehc. tri

g~n~ .eed. cst cquale; (~uare to tum trig~nulll .ahe. toti trigono .aed. iaeet crluale.
DJUIsmu est ergo (Iuadn{atcrum .abed. H1 duo cqna :i dyamctro .ae. egreJlcllte ab

angulo dato; ~uod oportcbat facere. Sed non sit recta .be. cqualis recte .ed. Sed ia

~eat .bz. cc[uahs rect, .zd.;. ct protl'alJam rectam .zi. elluidistantem dyamctro .ae., ut

III hac se~u~}{la figura cermtur; et copulaho rectam .ai. Dico iterum, quarlrilaterum

.abed. D1Ulsum esse in duas cqllas portiones a linea .ai. cgredicnte al> angula .a.
data, que sunt trigonum .ahi., ct quadl'ilaterum .aied.; quod sic prolJatur: c~pulaLo
rectas .liZ. e~ .cz., ct erullt trigona .azd. et .d,~c. e1lualia trigonis .ahz. ct .bzc.;
qual'e ~quadl1Iaterum .a~cd. dimidiu.m cst quadrilatcl'l .a bcd.: et quia trigona .fIci.
ct .a~",. sunt s~pel' baslOl .ae.; et Inter ecpliJistantcs .ac. et .2i. sihi inuiccm sunt

ell.nalla; comumtcr sl addatur tl'igonum .{led., erit (ltwdrilaterum .aied. equate (Iua-
dnlutero .azari. Sed f1'lwdril..,t - I I" "J' . '.

" , . '1. < •• '~ erllm .rl,..,C(. (Hill wm Cj~ (luadnlaterJ .a bed.; ergo et
quaur:ddltrUm .(lled. dlllud.1l1m cst (pIadlihteri .ahed., ut oportct. RVR~rs si a}llHlcto

(lata ~l1pcr unum ex lat(~rdms (JlHHhilatCl'1I111 a1i1lllOd in duo C1rua diuidere nis, ut

qu.adnlatcl'nm ,.ac. , {luod dJlIidcl'c uolo a puncta datn .c. sllper latus .ad. Diuidam

pl'lIllUm quadnl;ttcrum .ae. in duo CfllHl ali angulo .d.; et sit recta .dt. cliuidens ipsulll;
ct copulallO .ef.: recta fJuidem .ct. aut equit1i;.;tans est reete .dc., aut nOll. Sint primum

r.ect~ .ct. et ,0':, crll1Jtlistallte.s, ut in tedia ponitur ligu1'a; et copulctnr recta .ce. Dico
slqllldcm. (luadL'llntct'um ac In dun cr u t··· . I"
I . ' ". I a (IUt ... ml1 esse amca .ec. egrcdiente a }HHlCLo
(atn .e. Quud SIC pl~ol:a~nl'.. QUia e{IIlidislnntcs SHot rcctc .et. (:t .cd., cruul ct tri~
gOlla .ecrl. ct .ted. SJ1H mUlcem cljualia S, I ... .. _ '" .,

• .. • C( 11lgOflUnI .led. dlmldmffi est quaclnlatcn
.~~.; quare ct t.l'JgOllUll1 .(~cd. dimidiuffi est quadrilateri .ac.: dillisllill (:sl ergo qua-
t n atcrnffi .ac. III duo cC[lIa a datu t I
equidistans rccta .et. recte .dc. punc 0 .e.; quoe oportebat facerc. SED lion sit

Ponam rectam .lIz. efluidislantcm rcete et· t 1 1 .
figurn dcmonstratul'; et cl'it (uatll'ihtel"I1~" '/) C C?p.u a 0 .rectam .e.::., ut III (llwrta

Q 1,' . I, . { . < 1 .f( 'Jcd. dLltl ..'um IIII duo crp_w a linea .ez.
HOt SIC plO MinI'. Sllnl elllm ll'l<fona d j.,. ,'" . . .

I ] . :::>. - Ze. ct .(_·t. sIl)} llllUcem ('cfuaha cum SIllt
super caIl( em JaSllll, el in eisdern C(IuidistautilJU5; fluihus si addalnr in c~mune tri-

f,,1.8ij'·eclc.

.••. l'rimlllll dyametrum.
""et~, Ii". ultima, ~ margine
I'''S' 138,lin.1I_12!.

" :~:.•~:g~ill·."6"i~c eP~nJ:'~:'~'. 'U(J",\~,:
11-22).
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ct .tha.; quare est sicut .ct. ad .ta., ita trigonum .deb. ad trigonum .ahd. Sed .ct.
ad .ta. est sient .ez. au .zi.; quare est sieut .ez. ad .:.i., ita trigonum .bde. ad tri
gonum .hda. Dinisum est ergo quadrilatcrum .ae. in duo secundum proportionem da
tam, ct ab angulo dato; quod oportehat faccl·e. SED nOll transeat dyameter .vd. pel'

punctum .t.; oportet ut transeat aut inter .ct' l 1~ut intcl: .ta.: transcat primum in.ter
.et. : copulaho (Iuitlem rectas .bt. et .td.; ct ertt quadnlaterum .thed. ad qtladrJla~

Lerum .thad. sieut .ct. acl.ta., hoc est sieut .ez. ad .zi.: et punam rectum .fk. e'lui
distantem dyametro .bd.; et eopulaLo rectam .dk., et erit ({uadrilaterum .khcd. cqualc
quadrilatero .tbed.; quod probabitur per ea que dicta snnt; ~uarc crit sieut .ct. ad
.ta., ]lO~ est sicut .ez. ad .zi' l ita quadrilaterum .khcd. ad tl1gonum .d,ak.: factum
cst utique propositum. ET si secauerit dyametcr .hd. inter .at., protrahctur aIltmcto
.t. recta .ll. equidistans dyametro .vd.; et copulahitur recta .dl.j et erit rursus sieut

.ct. ad .ta., 110c est SiCllt .ez. ad .zi., ita trigonum .dcl. ad quadrilaterllm .abid.;
quod probabitur per prcmissa. ET si hoc facere llolumus; super latus .ab. ronam .bl.
ad .la. sieut .ez. ad .zi.; et producam .dm. equidistantem rccte .ab.; ct SIt .mn. ad
.nd. sieut .bl. ad .la.; et copulabo rectas .In. et .nc. et .lc.; ct ponam .no. e(luidi~

stalltem .le.; et copulabo .01.; et erit quadrilatcrum .oh. ad quadrilaterum .oa . .<;icut
.bl. ad .la., hoc est sicnt .ez. ad .zi.; quod etiam prohalJitur per prcmissa: ct si a
puncto .1. equidistans line~ .ab. non ccciderit infra quadrilaterum .ac., protraham li
neam .cp. C(Iuidistantem Iinci .ab.; ct llonam .cg. ad .gp. sieut .bl. ad .la.; e1 co
pulabo rectam .Iq. ct .dq. et .ld.; et per punctum .g. ponarn rectalll .qr, equidi,stantem
line~ .dl.; et copulaho rectam .lr. j et erit quadrilatcJ'Um .Ibe~. ad quadrIl~tcrum

.alrd. sieut .bz. ael.la., hoc cst sieut .ez. ad .z.i.; quod prohalntur per prcm~s~~.

VERVll si quadrilaterum aliquod in plures partes, et in proportioncs (Iatas ~IUl~.ere

uis, qualiter hoc fieri dcbeat, ostcndamus. Adiaeeat (luadrilatcrum .ah.cd.; ct ~n lr~O

protrahatur recta .dg. equidistans latcri .ab. ; et proportioncs {late Sltlt .ez.lt. : ~n

quibus llrop0l'tionibus cliuidam latns ,ha. in puncta .k.l., hoc est sicut .ez. ~d :':1.,
ita .bk. ad .kl.; et sicut .zi. ad .it., ita .kl. ad .la.: in (luibus etinffi proportlOmlms
diuidam rectam .rig. super puncta .m.n.; ct copulaho rectas .km. In. em. ct .en.
et .ck. et .cZ.; et per punctum .m. ducam rcctam .mo. Ctluidistantcm rcetc .ke.;
et per punctum .n. ducam rectam .np. equidistantem rectc .ct.; et copulaho rcet~s

.ko. et .fp., que diuidunt totUlD qlllHlrilaterum .ac. in prop0l'tiones datas. Quod ~IC

prohatur. Quia est sient .hk. ad .kl., ita .gm. ad .mn.; ct siel1t .~l. ~J .la., Ita
.mn. ad .nd. Erit .'lieut .bk. ad .ka., ita .gm. ad .m-d.; (Iuare cnt

a
Sleut .gm. 1
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1-\0, lin. 3-10). .ca.; propter eadem ct trigona .hee. et .abc. sunt in proportionc eadem; quare est

,~~. sicut .ce. ad .ac., ita trigonum .bcd. ad quadrilaterum .ac. : est cnirn recta .ce. ex
\'" .ac. tertia pars; quare et trigonum .hcd. ex Cfuadrilatcro .ac. est tertia 1181's: ahsci-

\
~ d sa cst ergo pars data, scilicet tertia, a quadrilatcro .ac. per Encam .hd. cgrcdicn_"?tI~1 tcrn ah a~gulo .d. dato;. quod 0p0l'tebat faeere. SED non sit .ce. tertia pars ex .ac.;

..

)//~ I ponam qUldcm .eg. tCl'tlam ex .ae.; et a puncto .g. dyametro .IJ(I. cfIlli<listantem pro-
\ /V\\t: tr~ham rectam .gf.; ct copulaho rectam Id., que ahscidet a quadrilatcl'O .ae. (lua-
,I/;7 . dl'lIatcrnm .fbed.; quod demonstrabo, tertIam esse ex toto quadrilatcro .ae. QuoniarnI!\vj/ \\ .eg.. tertia cs~ ex .ca., ernut trigona .hge. et .egd., hoc est quadrilaterum .bedg.,

tertia pars t1"Jgo~lOrum .abe. et .aed., scilicet quadrilatel'i .abed. Cui per ea que dicta
b sunt dcmonstTalntur, cquale esse quadrilatcrum .fhed. Er si uolucro Ii quadrilatero dato _

(~~:lR:~~;.~o, ·li·n·. ~~:;~~~"t'l~'o, l)artem datam a puncto data sUller unum ex lateribus al)scidere ~ ot a quadrilatcro
l,n, fl·n). .a bed., ct a puncta .e. super latus .ad. data; et ponamus, partem datam esse tertiam.

I
~ d Sceaho .primum Ii quadrilatcro .ae: trigonum .dcz., quod sit tertia pars quadrilateri

\ / .abed.,. ct eopulabo .ez.: recta fJllldem .ez. aut equidistans ent recte .dc., aut nOll.

V
·,\' ISlo prtmum c~uidistans ei, tunc copulabo .ee.; et el·it trigonum .eed. equale triO"ono

i \ " .zed.: quare trlgonurn .eed. est tertia pars quadrilateri .ae. Sed non sit e(Iuidis~an.c;

I f. 87 r. recta .ez. .I recte ,(:c.; tUIlC. l)onam rae tam .id. equidistantem recte .ez., et copulabo

\ reetan: .el.~ et ent quadnlaterum .eied. cquale trigono .zed. , quod est tertia pars
b'-t ~c quadfllate~l :a.c.; .quod opor.tcbat faeere. Quod prohahitnr per trigona .zdi. et .edi.,

• r~ct" .dt: . •..• ~fl,..1c fr;!l5'00o " {r,,1. que su~t SI~Jt HlUlcem eq.uaha~ cum Sillt super basim .di., et inter C(Iuitlistantes .di.
:;"z;~.to, lill. {·6 e 7; j"ll' 140. lin, ct .ez.. .~UlLus Cum additur In coroune trigonum .dei., nelliet quadrilaterum .cied.

eqt~ale tngo~o .d?z., nt dictum est: remanehit ergo quadrilatcrum .abie. duc tertic
tohns lJ~ladl'llatefl .:l~.: quod si in d~o efIua diuiserimus, erit quadrilaterum .ae. in
:res ~qUdS par~c~ dlUlsum. Rvnsvs adlaceat quadrilaterum .abed., cuins latus .ab. sit
~n tria equa tlLUls~lm, que sint .ne. ef. fb.; et nolo per puncta .e.f. quadril<lterum .ac.
HI tres c(luas. sectlOncs d.iuiderc. Abscidam primum ri quadrilatero .ae. tertiam eius
p~rte.m pel' hllcam egrechentem ri :puncto I; quod etiam faciam per secundum modum
vldelIcct ponam .gr!. cquidistantem rcctc ab· et !lOnam ~'l tertl'am ex d t '
lb' 'J 'h'" .g .; c eo~

pu II 0 rectas .fit. ~lt. et ·f~.; ct lJrotraham rectam .hi. equidistantem feete .-Pc. , ct
1 i·~.'~lt.LO:;'~~~~I,e~n·.···1"2"1",',.r<r'~~,<.'ml':-'O· copulabo rcctam fl' tt 1 ·[ fb J'

1m. 27-301). " ... 1".. ,...., e ('r~ CJ.:1aun aterum. ci. tertia pars (Iuadrilateri .ae. Dcinde
{lUld<lm ~t~~drIln.tcrum .afld. In llno efJ11a a linea .ek. ; ct .sic erit {Iuadrilatcrum
.ah~d. dUlls.nm 1D ~rc5 equas portiones, (JliC sunt quadrilatera .ak. ei. fe.: uibus
ommhus ntiLIs potC1'lffiUS permutarc terminos diuisjonum ri quo 11 .
sup:'adi:tarum dcmons!rationum imlllcmor non ex:·titeris. cumque puncto {ato, Sl

ET SI quadratnm aliquod in duas !lartcs secundum datam t' ..,
I I' . - , < pOl' lOnem et a Uo3to

p~n.cto. ue angu a dlludere uis, qualiter hoc fieri deheat~ ostendamus. Esto ;ursus ua-
d1l1atelUm .abed.; ct data proportio sjt .ez. ad .zi.: uolo uid I: , q
a1> angulo dato .d. secare in 1'0 ortionc (tnl I L q em ~uac ulaterum .ahed.
dyamctl'Ulll .ae.; et ponam .ct Pact at . /. _0 \a e.t .ez. ad .~l.: llrotraham primum
qui tram.eat prinll1m . pe' . '. 5DI~U .c"". a( .Zl.; et protraham dyamctrum .db.,
. 1 pUllctum .t. leo (Iuad recta hd d' . l"t d'r
m ea proportione quam habet e ~ a 1 _. V J' .. ' : Hue I qua fI atcmm .aC.
ad se inuicem sunt sicut hases ~t""'a l( ~";'l. . er H gra~Hl: trIgona quidem .det. et .dta.

. . ( . a.: In lJua etlam proportione sunt trigona .ebi.
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au .md., ita quadrilalerum .gk. ad quadrilatcrum .ma.: cst eliHlll .sient .gm. ad .md., ita
trigonum .gem. ad trigonum .emd.; quare COlliulIctim erit sieHt .f:;m... ad .md., iti:.l (ItJa

(Irilaterum ,/;:!Jem. ad pClltltagonmH .aklllcd.: sCll ql1;:HhililtCl'O .khcm . crlnale cst quadri

latcnull .bo.; fjUarC esl sieul (llJ<ldrilalcrum .J.:bcm. ad penthagollulll .ah-mctl., iln: quadri

latcrum .bo. ad quadrilalL'l'lllll .11.0. Sed sient .glll. ad .nul. 1 ita .cz. ad .zt. Similiter
ostendetur, IJlltHlrilaterum .lo.ad qn<uhilnlermu .ld. esse sieul .mn. ad .nti., lJUc cst sieut

.zi. ad .it.; ergu est sicl1t .(~'z. 'HI .zi.. ita ljllach-ilatcL'um .bo. ad qnadriJatel'urn .kp.; ct
sieut .zi. ad .iL, ita .kp. quadl'iiaLCrnl1l ad (llwd:ilatcJ'tnn .ld. FLit cigo IJlladt'ilaterum

.ac. diuisum in proporliOllcs datas, ut oporLchat faccl'e. E-r nt hee que necessaria sunt
in diuidendis campis pcrCeclc ill I10c opere rmponanlnr,(luemdarn unlgarcm modum pro
ponimlls. Vt 5i (IUallrilalcl'lllll .fl bgd. supet' dimidilllll laLel'is Jlb. dinidcre uulumus in

duo c(lua, pouam .c/. in medio inter .ah. ct .gd.; ct copulaho rectam .pl., que diuidet

qUfl(h:ilater.u~ .ag: in duo equ.a, si c(plidistHntia fuerint siLi inuiccm latera .ah. et .dg.:
que Sl ccIull!IstantJa nOH [UCrlllt, ertliit utilIUC (Iuadl'ilatera .eg.-etaf. inef{ualia: mcn

su~'aho fflliJem ca inuestigando cmhada corullJ; ct sit quadrilaLcl'l1nl .af. minus (1ua

dnlatero .ge. sccu!Hlum qnantitatcm perticaJ't1m numeri .h.; ct inueniJIll lonITitllc1inem

catheti cadcnLis ah .e. super rCCIHnI .gd., f]ni Ioiit recta .ei., numCfUIlI: diuidam~siql1idem
.!t. per .ei., ct proucniat ex diuic;ione quantitas .kl.; ct eopulaJlo rcclam .ek.: dico
siqnidem, quadrilatermn .ag. diuisum cs::;e in duo c[[ua alinea .ek. Quod sic pro1atur:

l)On~~1 :lk. e(lU~len.l :h.f.~ ct copulaJ)(} .el.; at el"it cmlladum tl'igonj .efl. equale su
~erf:c1el cathch .Cl. ll1 lmeam .fk.; ergo cmhaclum t6goni .efl. proucoit ex ducta .ei.
m hneam .l.:f.: sCll c~ .ei. in .Itf. proucllcl'it numerus .It., ill (pm qnadl'ilatel'Uffi .ehgf.
supedlalmndut fluadnlatcl'uffi,.a[.j quare fJlladrilaterum .ebgf. sllperhaImudat (Juadri
Jateru~ .af· secundum quuntlLalcm trigollj .elf.: (jl1are si aufcratuf trigonum .elf. ex
ql~adrIlatero .bt, rcmancbit ({uadl'ilatcl'ulll .bl. equale quadl'ilatcl'o .af. Sunt enim et

tn?ot1~ .ek!: et .ekl. sibi innicem c(lualia, cum sint snper e'luas Jmses, ct suh eadem
aItltll~lme. £t quoni~m cum crlualilms eqna!ia addantur, que proucniunt sunt equalia.
E~t~<lha. ert~nt qlladJ'Jlatera .!lh. et .ak. sibi inuicem, ut prcdiximus. Eodcmquc modo

alUHlemus m. I~UO c~na qlladrilatera similia quadrilatcro scqucnti .abed., I({uod habet
formam fuhml1ls,. I;UlU~ dyamctra millime se se secare possunt: producam ]Jl'irnum dya

m~trun~ .db.; ct l.nnemam emhada tri.gonorum .n hd. et .cbd.: que si erlualia inllenero,
ent :utHln~. qlladnlate1'tuu :a bed. in du~ cqu~ diui~um a linea .bd.: (Iue si in equalia
fucl1Jl.t, CIlt el1lba~llm ULnU5 eonUll malUS. Esto qllidcm mains trigoni .ebd. secundum
qnanlltatem flume1:1 .e.j pl'(~Lraham (J.llidcm Ii 111111ctO .d. super latus .eb. cathctum .dz.;
e~ ~)onal1l sllI~erficlem .dz.l!l .. hi. eqTlalrm llumero .e.; et copu1alJ() I'cctam .di. , que
alllIde.t quadnlater~ml .abed. Ul duas portiones equales, que sunt trigonum .cdi., ct
qnadnlaterum .a bld.j quod pl'ohahitur pel' ea (Ine diximus in precrJ t" r .

SED si gcometl'icc opcrm·i nolumus, cO]Hllabo l"e('t"111 ac ut' "en I" 19ma.., .. ' ' "" .,', lLlla,caIaccrmtur
figul'a; et dUllcIam ~a,m super punctum .e. in duo equal el copulaho J'ectam .he. ficeta
uero .he. aut translb1t IJcr punclurn d . t "

. ... • ., dU non: transcat pnmum per ]lllIlctllID .d.
Dico, quadl'llatcrum .a hed_ dllllsum esse in duo crlua 'J" " I' ]. b
•• . ' < a mea .(.O.j qUOI SJC pro atur:

tngona qUlcle~l .ahe. et .cbc. sihi inuicem sunt CfJualia, nee non et tri ....'ollUTll .aed.
cfJuale cst tnrruno oed rude si I n I" "

tl •. ,a) Cqlla ]Jus cgua HI aufcl'amus, que l'emanc1unt,

crunt equalia; (~l'go extrado trigono .aed. ex trigono .aeh., ct trigonulll .ced. ex trigono
.eeb., l'emanebunt trigona .abd. et .cdb. sihi inuicelll equalia, ut pl'eJixi. Sed non
transcat recla .cb. IJcr punctum .d.; secabiL ergo unum ex latcrihus .ad. uel.cd.: secet
quicIem latllS .cd. super punctum .z,; et (,(rpllletur recta .ed.; et iateat .dz. ~d .zi.
sicut .b~. ad ..ze.; et copuleLur recta .bi. Uieo si (luirlcm, quaJrilatcrnm .abed. dillisum
esse in duo equa a linea .bi,; (lund sic prohatur. Quoniam trigonum .ezd. et .biz .
circa erlualcs angulus, (lui ad .z., COOlL'aeia palluntur later:), hoc est lluod sunt ffiulue

proportionis, ipsa tl'igCHlR siLi illuicem SULlt equalia. Est enim sieut .hz. ad .ze., ita
.dz. ad .zi. Comune adillLlgatur trigonum .eez., ernnt duo trig-ona .cez. et .biz. ellualia
trigona .eed.; sed trigono .eed. e(Iuale est trigonum .aed.j ergo trigona .cez. et .izb.
cqualia sunt trigono .ead.: sunt euim et trigona .eab. ct .ehc. sibi illuicem equalia:
quare 5i all e{plulihus aufcrantuT equalia , que remanebllnt erunt cqualia: auferatur

(ruidem Ii trigono .eab. trigonum .ead., et a t~jgono .eue. anreralJ~ur ~l'igona ..eez. ct
.izb., remauebunt (pJadr:ilatel'um .abzd., et tngonum.edz. equaba tngono .clb.: se~

trigono .edz. equalc est trigonum .biz.; quare quadrilatcrnm .abid. equale cst tn

gono I .chi., ut predixi.
Incipit de dinisione fignrarnm plurill1n laterum. .

51 PENTIlAGONY!lI elluila1erum ct eqniangulum aL aliquo angulorum dato tn lluo c'Iua

secare dcsideras, Jillcam ab ipso angula snper dimitllum Jateris sihi oppositi 11rotrahc.

VerJJi gratia: sit daLum IJ(~nthagonllm equil.aterum ~t c(IuialiguluHl .abed.e.; ct datus
angulus sit .a.; supcr dimidium l}uidcm laterls .~d. hneam .af. p~otrahc. DIco, pentha

gOllUIll .a1Jcde. dinisum esse itl cIuo equa a Imea .~(-~ fp~od SIC pl'(!hawr: c~ln~labo
rectas .ac. et .ad., et eruut trigona .abe. et .aetl. silnlllUlccm cfJuaIJa ct cqUlaunula.

Sunt cnim et trig:ona .afe. ct .afd. equalia; (lu<ll'e quacll'.ilatcmlt1 .avcf. e(IU~I: cst ({ua
drilatcro .aedf.; diuisUlll cst ergo 11enthagonum .abcde. all angul.o .a. d,lto alwca ,~/.;

11uod 0l)ortehat facerc. Ex hoc ergo manifcsLull1 est; qll~l~ cum IJ~ penthagol1o cqm!a
tero ct equiangnlo super dimidium cuiuslihet lawns tllngatur ~Ulea ad angulum .re:

s]licientem ipsum bLus, fluod ipsa linea diuidet llcnth~1gollum ltl du~ ~{lua. ~T 51 a
puncLo .g. dato super latus .ab. eundem pcnlhagol1Uffi HI duo equa J~ultlerc l~lS, con

sidera si punctns .g-. erit in mediolatcris .ab.; (lL1ia tnlle protl'nhcl1rla cnt recta a ~mllcto

dato .g. ad angnh~-m .d. j ('1 crit recta .gri. I.linidcns penLlw.gonum .~bcde. III duo
cqua. E1' si P~lJlctus daLu5 fUCftt inter .a.g. puncta, fIll! sit .h., ut III secunda eer-
" " "I "I ' linea af in duo Nlua, ct copulallo J"e-mtur figura ; tunc dnm am pcnt lagonum a .. . . .

" "]' l I·· -am ai' et cOllUlabo reetam .hz., IIuC dl-ctam .hf., em protraham arpu(ISlilll em IIIC '." ' . '.. ,

uidit penthauOHUt11 .abcrle. in duo clIua; (luod SIC prohallll', Qilomam tng~ll~ .!lj~. ct
.!t/i. suul j~ter (luas cquidislantcs, et SUPCI' eandem ])asim ..hf.; iel,CD Sll)1 1I11IJC~~1

"11 1--1" t" m hhcf ('fIt IIU<lc!l'llatCI'l11U .libel.sunt cqualja: si comnnller a( (atm' (Iua( 1.1 a Cill. .,' ..•

" I d:'· -' v fest dimidinm lleillhauolll .rtbede.;equale quadnlatcl'O .abel.: SCI. (p.lil 11 atelum.a c ' ., tl. .

quare ct IIH:Hlriiatcrmu .It.bei. crit dimidinm llenthagollj .abet/e. SED 1I0Il 5I~ prn

tba'Yonum datum e(luilatcrum ct cquiangulum, ut pClltllagonnm .abgd~.j et 1101u lPSlllU

diuidere in duo ('(lna· prollucam reclam .eg.; ct super dlmidimn ipSH.IS pOll<lm }Juu-
" " ' 1 "I I IT . I 0 e'lua a lillca .Zl,j et copnlahn

CtUIll .Z., a(IUO dU1Hlall1 (IHit( rl atcl'Um.a )tle. 1Jl (11 '. .
reclarn .zd., que ctiam diuidit trigonum .egd. in duo cqua: recta qUldcm .:rl. aut esl

, ;::,~.~1~1l~iln:'20:·2i~;81: 1::' i~{i<>;'l;~l~
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f]lla(lrilatcra .benf. et lnde. sibi inuicem equalia: (IUOd ctiam pcnthngonum si ill

tres er{uas parh~s Jiuidcre l\(llnmllS, a;;;cidclllllS a ({ufHl,·il'Hcro .hcnf. tcrtinm partcm

cum linea .op.; et a rpmdrilatcro .fude. sccahimns similiter trrtiam partem cum linea
.qd.; ct ('rit pr'nthngonum .bedef. dillisllm in trc,S cfluas partes, fIU:l.rulll ulla est qUfI
drilaterum .bcjJo., secunda pClltllagollum .oprlqf., tel'tia triguHum .qde. E1' llllLfliltlU11I

quod si cxagoJl1lJn dillidc.·c llolmllus, diuidcUlllS ipsum in duo qUfltll'ilalCra i linea
protracta III ipso, qllr~ ponat tria latera eills in lItlHm pal·trIll, et l't'liqua lria in aliamj

ct supcr dimidium ipsius line! 1l0neJlmS punctum, a quo d-iuidrmus utrunHluc quacll~

latcrllm in duo ('f[Wlj llt si in c:xagollo .abedel. protraxcrimus lincam .ad, , diuidct

i11snm cxagollum in duo (luadrilatera, tlUC sunt ,abed. et .ariel: UIHIl) si super dimi

dillm linc.f} .ae. posueramus punctum .g.; l't uh ipso protraxcl'imns rectas tliuidcntcs
utrumfple qlladrilaterum in duo NJua; <'t dcinecps immi tati fucrimns ca que dicta
sunt superius, potcrimus ipsum cxagonum cum linea. una in duo (fIlm diuirlcrc; nee

non ct potel'imus pcrmutarc s(~ctioncs ab omni puncto dato super aliquod ex la.te

rihus eius; nec non, 5i secundum lJOc processerimus in reljfpIis figul'is pIurium Iaterum,

poterimus ad IloLitiam dillisionis ipsarum sUllissime peruenirc.

Incipit de diuisione circulorum, et: eorum pnrtiwn .
51 CIRCVL"M a1ifillem in duo eqlla sccare uolumus, per linealll protractam a llUTlcto

dato sUller periferiam eius, aut extra circulum, ip5um punctum cum centro copula;

et ipsam rectam uS(Iue ad periferiam duccre studeas; Vcrbi gratia: I Esto datus cir

culus .abgd.; et extra iPSlllll sit tlatus plll1cLus .e., et sit .:;. centrum circuljj copuhlta

quidelll recta .ez., et emissa usque in punctum .g., erit recta .ag, dyameler circulj
.abgd. Nam dyametcr circuli cst reCla per centrum ducta: et in llLnlfJ1](~ parte pc
riferi.f} terminata. Ducitur <Juidrm recla .ag. per centrulll .z.; ergo dyamctcr c,'>t .ag.;
quarc semicirculus est unaqueque portionurn ,abg. et Julg.: tliuistls r:sL ergo circu
lus .abgd. a recta protrncta a pUlIcto .e. datu extra circulmn. r:-r si infra circulum

puncLus datus fuerit .i., copulabo rcctam .i;:,., ct ducam cam in ulr:J1TIrrLle parte-Ill in
puncta .b.d.j et erit recta .bd. dyamcter circuli, flui seeal circulmTI .011;;", similil,cr
in duo crJlln. ET Sl circlllmn alirf'H:m ill tres partes cliuiderc uoJumus, constituemus

in illsum trigonum Cfluilaterum .a.b.g.j et ceIltr'ulll (~irculj sit .d.j ('t copnlahimlls re

ctas .rlrl. db. dg., (Iue diuident circnlum .ahg. in tres crluas partt's, (lucu·lllTl Ulla cst

seclor .dah., secunda est sector .dIJg., tertia fJllOllue cst sector .rIga. Yerbi gralia:

quia equafes sunt rccte .ab. bg. ga., equales erunt arcus ,ah. bg. Krl.; (Jl1ia clluaks

recte in errualihus cil'culis efInales arcus suhtellflulll. SUJlt enim acelltro siJ)i illlliccrn

equall's rectc .da. db. rig.; et allguli tlui <HI .d. sihi inuicClll SlInt efTual~s: IIHare s.r
etioues .e.z.i. sibi illlliccm sunt equates: dillisus cst ergo circulus .rlIJr;. Hl tres SPellO

nes equaTes, nt oporlet. ET 5i in plllrcs partes ipsurn a centro diulJcl'e nis, jl~ tot

equaIcs partes periferiam ipsius circulj dillide, CJlIot partes ex co faerre noluel"lsj et

puncta ipsarllm sectionurn cum centro eopulare sludeas, et perucnies <HI opLata.

51 nero circulum per lincas clluidistanttls in tria diuitle1'c uolumus, hoc sine JalJOr:
maximo fieri Hon posse cognosce; tamen ([ualitcr hoc secundum propil~(fl1itaL('m.f;er~

debeat, dcmonstl'aho. ]Jonam prirnum in circulo .nbg. l'cdam .ag., (lue Sit h.tu,> tngOlll

equilatcl'i cadentis in ipso; (Iuare pcrifel'ia .'lg. el'it tertia pars prrifprip toljus circulj
19
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in dircclo recte .zi., flul non: esto primum una eamm in directo alterins, ut in hac

tertia ccrnitur figura: et crit manifcstum quod linea .i.d. diuidet pcnthagonum .flbgde.
in duo equa: quod ctiam 8i a puncta .t. data super rectam .ab. ipsum pcnthagonum
diuidere uis I copulaho rectam I .td.; et ipsi ponam ei ~quidistantcm rrelam .ik., et
copulabitur .fk. ; que etiam diuidet idem penthagonum in duo clIua: demollstratio
est eadem 11t sUlna. SED non sit recta .zd. in dirccto .zi.; copulaLo quidcm rcctam
.id. ; ct ponam ei e(lujdistant(~m rectam .zl.; et copulabo rectam .it.; que etiarn
diuidct pcnthagonum .abgde. in duo cllua. ])rohatio. Rectc quidem .iz. et .zd. diui
dUlit pcnthagonum ,n bgd e. in duas portiones equalcs: et sunt triCTona .i d z. et
.idl. s.ihi inuicem cqualia: {Iuibus si adJatur qlladrilaterum .ibgd., ~rit pcnthago

llum .lbgdl. .equale pcnthagono .ibgdz., hoc est dimidio penthagoni .abg·de., ut
°1lortct: et SIC secundum Imnc modum possumus perducerc diuisionem super omne

latus pentlmgoni , ct ah omni puncto dato super ipsum; nee non et poterimus in

plures l~a':tes. diuiderc cum per ea que dicta sunt. Nam si rectarn .eg. in tres efIuas
partes dlUlscnmus; et per puncta sectionum in cquas partes diui5crimns quadrilate

rum. .abge., et trigonum .egd.; et deinccps processcrimus ordinc demonstrato, ha-

helJJlllUS optatum. ET 5i I)enthagollum habucrit formam mitr7 , ut penthagonum
.berlef., protrahcmus ad rectos aogulos super latus .cd. lincam la,; et inucsti

gabo cmh~dulll ~Juad~lateri .bcaf., ncc non ct (Juadrilateri lade. : fJue 5i inucnero
l'~se equaha, errt utHIue pentlwgonum .bedef. diuisum in duo cflua a liuea oaf.
81 autcm cmhada corum iu l'qualia fuerint, sit maim; eorum embadum quadrilateri
.ac. secundum quantitatl'm nume1'i .g.j et ponam superficicm la. ill .n z. equal em nn

mero .?; et copuI~l)() recta~ {~.; et erit cmhadum trigoni .faz. quanlita5 medietatis
numen .g.: quare lInca .fz. dUlIdlt penthagonum .bcdef. in duo quadrilatera equalia,

que sunt ..bezf. et .fzde.j ct. hoc fit secund~m uulgarem maduro. SED 5i gcometrice
II.oc opc.ran uolu~us, c.opnlablmn5.be., et dmidemns .be. in duo equa super punctum

.~., ut. In hac a!m ccr~lt~r figura: et diuidemus quadrilaterum .bede. in duo equa a
lillea .llt' ..; que SI tranSICl?t ~er punctum .f., diuiditur per lineam lk. penthagonum
.b~def. I~ <luo equ3; <IUla s~ ex quadrato .bcki. auferamus triangulum .bif.; l't a qua
~lrIl.atero .lkde.. aufcramus tnangulum .iet., remanehunt quadrilatera .fe. et .fd. sibi
Ullllccm equalw.

'~ i /;' Er si rccla .ik. Secat Jatus ocf. super punctum .1., ut in Imc ultima figura cernitlll'.

\, ~/,/ PUllam ',ml. a~l .If. sicut .1,'/. ad .lk.; ct copulaho rectam .km., (lue diuidct penthaa"o-

, "" f'i.. If0190 ,? n11m he Ie! I I I• ('. lit (uas scctlOne~ equa es, (Iuarum una crit quadrilaterum ,mkde., alia
l).el~tl~ag~num .bck'~lf.: proh~tIO: cop:lallo reetam .if., et e!'tlllt trjgona .ifl. ct .kml.
sl.In lHUlccm cfFlaha, cum SIt propOrlI() .ml. ad .fl. sicut .il. ad .Ik.: narc t1'i anum
.lfe. equale cst trig-onis .de. et .klm· t· '. q . g.1-1 ..c .. es eUlm et tngono .lef. equale ll'lgonum .Tnf.;
quare tngolll~m .blf. (,fjuale cst trigonis .iet. et .klm. : unde 8i a quadl'ilatero .beld.
auferamus trJgon~m .bfi.; et Ii quadrilatero .ikde. aufcramus trigona .ile. ct .klm.,
rc.manelnmt (Jlwclnlaterum .bekl. 1 et lrigonum .ifl. e(Iualia quadrilatero .kdent.: est cHim
tngollulll .klm. ('(Iuall' tri'Tono il!' , I

~'l . " ~ . ., quail' pent lagonum .bel.:mf. e<Juall' est quadrilatcro
.In. (.~., ut Pl'CdlXl:. qua~l.etiam dillisionem pcrduccmus apuncto.f., si co mlauerimus
-11.., ct. poncmus .Cl. cqmdlstantcm lin . . 1.

earn .mn., et fopnlaucnmus In.; ct SIC crunt

,clJpul.il,'mn'./w..... i"uic."'"'l,,.Il••
(fu\.I\\l,·,no,lill.26,:1!7-32;I',g.i44,
IOn. 26·311.
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.gab. et .dab. equalia: IIuillus cum in comune atlditur portio .abe., crit figura con
tencta sub rectis .ga. et .gb., ct arcu .aeb. cqualis see tori .darb., qui est tertia
pars circulj .abg.j ergo figura contencla sull rectis .ga. ct .gb., ('t arcu .aeb. cst tertia
pars circulj .aug.: et quia rccte .bg. ct .cz. eqniJistantes sunt, erunt arcus .eb. ('t .g:=,.
equales. Sed arcui .eb. ('qualis cst arcus .a e.; ergo et arcus .ae. equalis cst arcni .gz.:
comune addatm arCllS .bg., erit quitlcm arcus .aebg. cqualis arcui .ebgz.; quare }10rtio
circulj .ezgb. cflualis cst portioni circulj .agbe.: comunitcl' aufcmlur portio contcncta
sub recta .bg., et at'cn .gb., rcmanebit fignra conteneta sub reetis .gb. et .ez., ct
arculms .be. et .gz. Nlualis tcrtie parli circulj , scilicet figure contcncte suh rectis

.ga. et .gb. , et arcu .aeb. ; quod oportebat ostcndere. OSTCndam l'Ul'SUS quomodo
auferatur :i circulo dato qualiscullrlue pars daLa per circulum equidistHnlem ei. Sit
datus circulus :abcd. sUIJer centrum .e., uolo i cil'culo .abed. aufcrre partem datam,
(jue sit tertia per eirculum equidistantem ci: protra]lam dyametrurn .{Ig.; et ponam

(Iuadratum line~ .ae. triplum ([uadrati line~ .e z. j et centro (Iuidcm .e. spatio .ez.
circinal)o circulum .zit. Dico: :i dato circulo .abed. sceta est tertia eius, que cst
circulus .zit. Probatio. Quoniam .ea. recta dimidium cst dyametri .ag., crit qua~

dr-atum dyametri .ag. quadruplum ex quadrato Hnep ,ae.: propter eandem ergo ct
quadratnm line~ .zt. est quaclruplum quadrati lincg .ez.; quare cst sicut quadratum
1ine2 .ea. ad quadratum linep .e.z., ita quadratum dyamctri .ag. ad quadratum dya
melri .tz. : sed sicut quadratum dyametri .ag. ad quadratum dyamctri .tz., ita cir
culus .abed. ad circulum .zit.: sunt cnim circulj ad se inuicem sicuti ad quadrata
dyametrarum; ut in duodecimo EVCLIDIS monstratum est: quare erit sicut quadratum
linep .ea. 1 ad quadratum linc.? .ez., ita clrculns .abed. ad circulum .zit.: cst cnim
quadratum Ene2 .ea. triplum quadrati line~ .ez.; quare circulus .abed. triplus est
circulj .zit.j et sunt amlJo circulj equidistantes, cum unum habeant centrum. Secta est
ergo a circulo .abed. tertia eius pars per circulum .zit. equidistantem eij quod opor~

tebat facere.
[nefpit De diuisione portionum circlliontm.

Sl SEMICIRCVLY~ .abg. in duo cqua sccare uis; diuidc rectam .ag. in duo cqua super
punctum .d.j ct a puncta .d. au rectos angulos rectam prolrahe .db. Dico, diuisum
esse scmicirculum .abg. in duo ef}ua arecta .db. IJl'ohatio: productis rectis .ba. et .IJg.,
erunt trigona .bdg. et .bda. sibi inuicem erlualia j cst cnirn lalus .ad. lateri .dg.
equale: et in comuni iacet recta .bd.; nee non et anguli a<1 .d. suut rectij (Iuare recta
.bg. equalis est reete .ba.j equales nero recte equales sectioncs auferunlj quare seetio

.bg. sectioni .ba. equalis est. Sunt et trigona .bdg. et .bda. cqualia; quare seetin .bdai.
sectioni .bdge. cst equalis : diuisum est ergo semicil'r:ulum .abgrl. in tluo equa; quod
oportcJ)at facerc. ET si ipsum cnm recta c1luidistante hasi .ag. t.\iuidcre uisj semiJya
metrum .bd. super punctum .z. diuiJe: ct sit .dz, ad .zb. sieut .GU. ad .1512.: et per

punctum .z. protrahe rectam .ei., que diuidct similiter sernicil'culum .rlbg. in duo cCluai

que hahentnr ex his que diximlls in diuisione cin:ulj in (luatuor partes. .. .
£T si portio circuli, siue sit minor, sine maior semicirculo, in duo cql1a dlUldere UlS,

simili modo super dimidiUln cord,r eius sagittam protrahe: uerhi ~ratia: sit data
portio maior semicireulo .abg.; et super dimidium cord? ipsius saglttam .rla. pro-

d
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, ~:~,!,~e,lli~,,~t~;t;,~;,L'~dJ 90 .abg.; ct ponam a centro .d. l'ectHIl1 .db. cquidistantclU rccte .ag., et copulaho reclas

pog. H6, lin. 6-7). .rIa. dg. abo et .bg., et erunt trigona .dag. et .bag. sibi inuiccm equalia: quibus si

~
addatur augmentum comunc porlionem circulj contempta suh recta .ag., ct arcu .ag.;

1=
It. ent figur[i contcmpta suh reetiS. .ba. ct .bg., et arc.11 .ag. Cl1u.aliS sectori .dag., qui

r------ cst tertia pars circulj; quare figura contCnta sub l'cctis .ba· et .bg., ct arcu .ag. tertia
I d / __'_ b paiS cst cin.:ulj .aug. : cui addatul' portio circulj (~ontcnta sn.b recta .bg., et aTcn

/ \~\ f0191 ," .bg., erit portio circnlj contcnta suh recta .ab., let pCl'iferia .agb. pluS' tcrti9 partis/1 \ ~,clIculj .abg, secundum qllantitatem portionis .bg.: 'lnare inllclliam embadnm portionis
~I '\,--------- contcncta sub recta .bg., ct pcrifcl'ia .bg.; et Jiuidam duplulll super rectam .ab., ct

-----~:::.--------: parum plus ex hoc (IlWeI prouencrit minuam ex periferia .bg.; ct sit ilIud arcus .be.;
ct copulallo feetam .ae., et crit secundum propinquitatcm portio .age. tertia pars cir
culi .abg. De iudc super rectam .al~. protraham acentro .d. cathetuID .dz., ct perdu-

, ~:::';~: i~,~~'9:i'61!~:ig~n~~6~~il:' ~~:2[;\~ cam earn in .j., et sit recta .di. equalis rect$ .dz.; et per punctum .i. protraham rectam
.tlc et.luidistantcm recte .ae.; et erit 110l'tio .tkl. equalis llOrtioni ,abe. Reliquum
nero, quod continetu!' suh 1'ecti5.ae. et .tk., ct arcubus .ke. et. at., el'it alia tertia
pars; quod sic probatur. Ducarn i IJuncto .e. sUIJer lineam .ab. cathetum .ee.; et sit
iUnd quod prouenit ex tliuisione dupli emhadi portionis .bg. in l'cclam .ab.; ct co

pulalJitur recta .eb., et cl'it trigonum .abe. equalis portiollis circulj .bg.: quare cum

a~fera.tur trigonum .abe. ex circulj pol'tionc .agb., remallehit portio .aeg. tertia lJafS
CIreuI) .abg.: ct (luia rcete .tk. et .a e. efjuiJistantes sunt, et cqualitcr distant acentro,

siLi inuicem equales sunt. It quoniam equalis est recta .tlo.. rcete .ae., il)se due Teete
ab c~dem circulo c(Iuales scetioncs aufcl'unt, lit in tertia lihro EyeLIDIS panditur:
equahs est ergo portio .tld. portioni .aeg.; quare tertia pars est seetio .tkl. j residuum

. ;~fa:,"~~,~~ 34: ;;,1: ~::~;~:e 'in({~;i'o;e~ nero quod continetur iI1ter equidistantes .tl.:. et .ae. rectas, et arcus .ek. ct .a t. erit re~
I"!\". 146, Jin. 86-38). liqu~ te~·tia pars~ lit oportet. Et ut hce prontius haberentur, quam 8uhtilius potui, in

ucstlgam proportlOnem l'ect~ .dz. ad semidyametrum circulj: et inueni, eam esse secun~

dUIll propillquitatem sicut .9. ad. 34.: unde cum aliquem circulum in tres ef.Juas partes

cum equidistantihus rcctis diuiderc uolucrimus, dyametrum circulj inuenire studcbimusj
et eills mcdictas in proportione dicta, Cum a1 utraquc parte circulj ccntl'i diuisa fuerit,

e~ pCI' scc~iollcs proportionull1 rectas ad rectos angulos duxerimus, diuidemus utique
cll'culufil III tres Nluas pal'tes.

Similiter si eircull1111 .abgde. in quatuor cql1as partes diuiderc uolumus, dyamctros
.az. ct .ge. super centrum circulj .c. ad rectos angulus secare faciam; deinde semidya
rnetl'um .cz. super punctum k. diuidamj el sit }ll'oportio .ek. ad .ez. sicut .(lli. ad .i5t2.:

ct pOllam rectam .cl. Cf]Uatem reete .ck.; ct per puncta .I.k. prodncam rectas .bh. et

.~f. secantcs. dya.lllelrum . .~z. ad <lUg-ulos rectus, er.it ullusquisque semieirculorum se.

••«{'g" ""ins •. 1,'I'Ii" 1'::$1. ,9~f:'I~.'·';i. t::lmdum propm.(lmtatem dlU1SUS ill duo c(!ua. [T si inter duas c1Iuidistantcs a dato cil'-
"el',<Q, lin. 'H; I'"~. 1~6.liLJ. 38-431. cu~o. \ ab g., ~UlUs ce.ntrum. sit ,(~., da~am pa1tern, Ilue sit tertia, auferre uolull1us, pUllam

rectam .a.b. la~u~. tl"languh c1lutlalcn cadentis ill circnlo .abg.; ct Ilcr centrum .d.
ponan: Cl eqUld1stantem rcclam .fig., ct copulaho rectam .bg.j ct diuidam periferiam
.ab. .l~ duo CIIU:l SUI1Cl' punctum .e., ct protl'aham rectam .e.:. cquidista~tem reete
.br;. D1(':o ~InOtl. hgnra conteneta suo rcctis .bg. ct .ez., cl arcubus .eu. ct .gz. tertia
pars cst CIrculJ .aug. PIWBATfO: prolraham rectas .tla. et .db. et .ag.; et crunt trigona



,hintz,', (l~~,l: !i 1/~8 .n JS?
trahc: et crit portio circuli ,((btl. c({lIalis portioni .adg.j quod pl'ohahitlll' lwr ea £Iue
(licta sunt ill semicirculo: et 51 allUllcto .d. ad rectos angulos llrotraxcrimus rcctam
.dc. super cor(lam .vg., diuidetur utifIUC ill duo erlua portio circuli .beg' j fIllc cst
minor scmicirculo. RYRs\'s 5i scmicircllium .flue. in tria ClPIa tliuidcrc nis, rectam .be.
ill duo c(Iua partire snper punctum .d.j tleindc arcum .bac. in tria equa diuidc super
puncta .a,g.; ct copulaLis rectas .da. dg., quc diuident semicirculum ,abc. in tres equus
sectioncs. Prohatio. Quonimn "~emicirculn,,, est portio .nbc., erit utirJlIC punctu."i .d. cen

trum circuli, cuius medictas cst scmicircuIus .abc.; quare reete .db. da. dg. de. si1i
inuicem sunt equales: ct quia arcus .ba. et .ag. et .ge. sibi inuicem C((11<11(,5 snnt, erit

[,,1.92 v? seetOt' nita (Jueque figurarnm contentarum suh dualms rcctis, I et arcu predictis;

quare cum sub cqualihus rectis, ct sub cqualihus arcu}ms sint, ipsos sectorcs sibi inuiccm

"":. """".'.0 ",,,,,,,,' !2g.~ equaies esse Itecesse cst: diuisus est ergo semicircnlus in tres sectores NIuaIes, que sunt
.dab., et .dug., et .dgc,; quod oportehat facere. £1' si figllram alilpuull contcnctam
suI, duaLus reetis, ct arcu perifcl'ip in duo cqua diuiderc uis, ut trigonum .abdg.,
cuins duo latera .ab. ct .ag. sunt recta; l'elirruum 11ero latus .bdg. sit arCllS circuli.

Copulaho prioHull rectam .bg., et diuidam ipsam in duo ('(Iua super punctum .e., i
quo protraham rectam .ae.; deiude sUller rectum .vg., ct a duto puncta in ipsam .e.
protrulwlll ad rectos angulos rectam .ed. Recte .ae. et .ed. aut SUllt in directo sihi in
uicem, aut non: si (uerint ill directo, diuisa el~t figum .abdg. in duo cCJua ilinea .ad.,
cum recta .ac. diuidat rectilineum trigonum .aug. in duo equaj ct recta .ed. diuidat
!loltionem circuli .bt/g. in duo cqua. SED nOll sit in directo recta .ed. recte .ea., ut in
hac aEa ccrnitur formula. Copulaho tunc rectam .ad.; ct per punctum .e. protraham
rectam .ei. e~luidislanlcm rccte .ad.; et cOlmlaho rcclam .ai., 'IllC diuidet totam figu

r~m .al)d~. In duo e(pta. ProLatio. QuoniHrn l'ccte .ad. ct .ei. cquidistantes sunt, et in
CIS sunt trIgona .dai. ct .dea., super Imsiffi .da. ipsa trigona sibi inuiccm cqualia sunt:
quiLus mJdita in cornuui figura contcnr.ta sub rectis .ab. ct .ad., ct arcu .db., erit fi
gur~ COntencta suh rectis .di. et .ia. et .ab., ct arcH .db., equaEs figure contcllcte sub
redls .de. et .ea. et .ab.,et arcu .bd.;que figura continet dimidium trianguli .abdg., ut
oportel1at facerc.

E:rplicit disfinctio quarta de dillisione camporum inter consortes.
I,~cipit qrrinta de radicilms cubicis inueniendis.

CYM SEcun(h~m p~om~ssa in Imius operis principia de radicihus cuhicis opol'teat me
a t.l'a:tarc, de .({Ulhus 111 hhro abbaci tradatum inscrui spctialem : duxi eundem presen-

I1
I~i tlallter lescllbendum, 11t continuali!'; distIuctlOIlIhllS sUplaSCI1ptls ad fincm ClUsdem

I
"\ °PCllS l'0s-snu facllms pcntcnirc.
I I C\"RVS Tlidem numenl."i est, llui snrgit ex ffiultiplicationc tl'ium Nplalium Ilnmerorum,

uel ex alt({uo rluudl'ato llnmclO ill SU,lnl IadiCtDl duclo 't s et .27., nam.S. SUJgunt ex
/ m.ultlphl ~t"OIl{,. de .2 III 2. ducla HI .:2., uel ex muitIpllc<ltlOnc (InaterndflJ lil suam la-

b~II,'"9, I (hc~m, SCtlicet III .2., et 27 Slll'gUllt ex trilHls tcrnarijs, lIel ex nOHenario {Jueto in suam
\ Ii~ r~~l.cem,.quc est .3: N~ffi ra~lix cuhica octonal'ij est .2.; ct radix cuhica de .27. et .:l.j ct

SlC IlltcU.lgas de relHIUls {'ul)J.'~ numel'is, ct corum radicillUs: relitlui autcm nnmel~, qui

d !'3 ': cllll~ lion sunl, radices! cHhieas in 1JI1ll1eris Iwherc nOll possunt:ullclc radices ipsorum
I'nllH.'t· (.!Jcuntur surdr. Nam ({ualiter secundum propi'HIuitatem radix cuhica CUillSUh., fln-

V 1~9

tllerl rcpniri nalrat, demonstraho. S(~d primum, unde modus rellcriendi has ralhers pru
cctlat, 11010 presentialitcr demunstrare. C'Im itaque linea dinisa ill dnas partes fuerit:
.cl'unt cuhi ipsarnm partionnm cLlm triplo multiplicationis lluadrati lUlius cuillsque sectio
ni., in Qlia Cfl'lales cuho totius liller. Verhi gratia: sit linea .ab. ut libel diuisa SillIer

punclum .g. Dico, cuhos TlortioItum .ag. et .gb. cum triplo 'luadrati poniollis .ag. in
.gb. r ct cum triplo quadrati portionis .bg. in .ga. efIuales essc cubo tot ins lines .ab.;
fjuod ui,-leatur in llumeris: sit tota .ab. 5.; et .((g. sit .::t.) remanelJit .gb . .2.; qnarum

pol'tionum cuLi sunt .27. et .8.: /luilms insimul iUllctis faciunt .'.13.; ct ex triplo quadrati

de 3 ill 2 ueniunt .~j.\.; et ex triplo quadrati de .2. in .3. ueniunt .:16.j et sic hahenttll' in

summa .12:5., scilicet cubns tluinarij, scilicet liucp .ab. Nam .5. cst radix culliea tic .125.j

(luia {luctis .5. in se faciunt .25.; 'luihus ductis ill .5. facinnt .\25. Et cum Sllper hanc dif
ftnitiollcm diutius cogitarem: inueni hune modUID repperjemli radices, secnndum quod in·
1'erius explicaho. Sed primum ualo demollstrare (luOlnodo secundum h:mc diffillitionem

dclleat fluihhet numerns cuhieari, ut si uis cubicare .12" accipe cubum de .to., et cuhum

de .2., in quilms portioniblls sint .12. dinisa, Cl'lmt .100..,.; super que aelde triplum qua
drati de 10 tluctnm -in .2., et triplum (Iuadrnti de .2. ductUlll ill .10., scilicet 600 ct 120,

ernuL in summa .1728., que suntcuhus de .12.: et sic potes 0pcl'ari in cul,icatiotle cuins/Inc

uis numerj. Ynde reucrtatnr ad innentioncm radiculll cubicarum (luOl'umlillct llumero

rum. Sed }wimurn scicndum est, qui suut numeri cubi, /lui finnt a numcl'ts priml gra
dns. Nam cuhus unitatis cst .1., hinarij .8., tcrnal'ij .27., tIuaternarij .t34., quinarij .125.,

sexnarij 2Hi., scptenarij .3.\3.,optonarij .512., nouenarij .72!J.,. et cu~ms itaque deccn,~rij

.toOO.; (luillus pel' onlinem conletenus cognitis; scias Cfuod radIX clllnca numerorum UUlnS
et duannll et trium figurarum cst una figuru; lluultuur uero figurarum et quiwIue et sex
l':ldix cuhica est numerus tJuarum figurarum. Scptcm autem fignramm et olto l'l Houern

radix: cst numerus trium figurarum: et sic semper deinceps crescendo unHIU, ue1 duas, uol

tres figuras numero in rins Tadice creseet una figura taHtum: his ita(Iue intellectis, npor
tet docerc qualiter inueniatur differentia, ((He cst inter alj([llem \ cullUm 11l1merUIll, et

SUUIll scquciltelllj mnhiplicahis itaque radicem Ullin., p('[ r:Hlice~1 a~terius; ~t TlO.tl pro
uenerit, tl'iplicahis, et Sllmmc addes .1" lJuod pl'Ollenit ex eulllcatlflllc .1llutatls, III qua
radix maim'is Gulli sllprrhalmndat radicem minoris: vcrhi grati(l: uolo SCIre quantum ad
.lit cuhus, lIui fit i .3., super culmm (lui fit a .2. : mu1Lipl.ic(ltion~m it,HIlle dc :2. ill .3.

triplicu, crunt .1tl.; (l'lllms atldc .1., crtlllt .1~J. pro dilrcrcn:1a (P1l'Slt(l:.(~lle .19., SI a(ltl~lIl
tur >;llpl~r cubum, ([ui ut a binario, scilicet super .R., nemcnt .2.7., scd.lcct .culms, qUI. fit
i te'mario: II is cxplicatis, ut inlleniaLnr radix de .47'1 secundum proJlmll1Iltat~~1 aeelpc
maiorem radicem, quam hnhent .47. ill intcgris, et cst .3.; (plOrum cullum, SCilicet .27.,

cxtraIIe de .41., remanent .20.; ergo radix cuhicll de ..i7, cst .;}., et remanent .20, Que .3.

sit linea .ab.; et proportionahis .20. ,Id dilTerentiam, fl.ue cst itl~cr.el1l~nr~, qui flt.a .;).,
d cu}mm, fJui fit a .,i-.j llUaIll differentiam inuenics ex trJplo multlpl1C~tJOllISde .:J. 111 .-t.,
uno addito, ud extractione .21. de .0-4.; (lue differentia cst .37.; ex qmbus .20. SUllt plu!>
medietate: quare adtlc ~ super lincam .ab., sitquc .bg.; et inucniall1I' cu}ms Humeri . .fiE'.j

(lui sic inuellietur: cubicaLo sectioncs .ab. eLbg., e!'lmt -i 27;(luihLls supcl'addam lnplum

(Iuadrati Humeri .ab. in .bg., nee nOll ct triplum quadrati Humeri .gb.in.ha.,llUc est J 1:]

Pl t 2, crunt i 42; (luiLus uSlluC in .47. destInt ~ ./i; ergo radix cuhica de 47 cst ~ :J, el Stl-

, punetu", 'f>
r!'C/c,]i".8e

rol.93,'uso.
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pcrhabulltlat ~ 4; que etiam proportionahis ad numerum, (lui nenit ex triplo .ag. in .4.,
(Iue sunt radix sequentis eul)i; (lui numel'us cst .42.: ex qllibus pl'eclicta +4 sunt (Iuasi de
cima pars: quare adde numero .bg. ,/0, que sit .gd.; cuins cubus, (lui est 0 cum triplo
quadrati .ag. ducto in .gd., scilicet cum ±-A-3, nec non et cum triplo quadrati .gel. ducto

in .8'tt., scilicet cum ~ /0°0 extralH~ de t 4, remanchunt l.aO~OIO' que sunt ~:ergo radix cuhica
de .47 cst lri i 3, scilicet ~ 3, et remanet lnde parum plus i unius integri: l[Uam tertiam .'Ii
proportionaueris ad nmuerum, qui peruellil ex triplo .ad. in .4., propius nimirum ad radi
cern de 47 df'uenies. Item si uis inuenire l'adicem cuhicam de 900. lam scis quia radix corum
(Iuam hallent in integrum, cum siut numerus tertij gradus, est una figura tantum; quam

accipe, et cst .9., quorum cuLus est .729.: quibus extractis ex .900., remanent .171.; et in

uenies diITcrentiam, que e"t acuba nouenarij in cuba decenarij; que differentia cst .27L:
prop0l'tianal'e ergo Iresidua .Ht. cum .27-l., ueniunt parum minus de i, fJuarum duarum
tel'tiarum cubum, scilicet ~, extrahc de .liL, remanebunt *HO.: deinde multiplica tri
plum quadrati de .9., scilicet .243 per %' hoc est accipe ~ de 243, erunt .102.; que cxtrahe

de -H 110" remanent *S.: deiude accipe quadratum de i-, crunt :; guas triplica, ueniet
i t; quem nUlllcrum multiplica l)er .9., ucnient .12.; IIue cum Hon possint extralli de
~ 8., extrahes 1% 8 de ,12., remanent -h 3.: diminuta ergo radix de .900. est %9: et desunt

iude -l-i 3., hoc est cubus de ~ 9 est -!J 903.: que inuenies si de ~ 9 facies tertias, scilicet
29., et cuLicaueris .29., et corum cubum pel' 27. diuisel'is, scilicet per cubum ternarij.
Et sic propius ad radicem de .900, uenire uis, multiplica ~ 0 per 10; et quod prouenerit,
triplica; uel triplum de f 9 per 10. mnltiplica, cxiJ)unt .290.; in quibus diu-ide f 3; et
quod proucncrit aLice de ·i il, ct habehis propositum. RYRSVS si uis inuenire r~diccm
de 2:14'>., iam .'leis quia radix corum, quam habent in integrum, est numerus duarum fi
gurarum: quare ultima figura ipsins radicis ponenda cst suI I secundo gradu; nam que

~gura ipsa esse debeat, indicaho. Reliuque itaque ex 2345 tres figuras, que faciunt ter
tium: et secundum: et primum gradum, remanent .2.:; ex. quihus acclpe maiorem radi
cern, quam hahent in integrum, que est .f., et remanent .1.; ({uam radicem, scilicet .L,
pones suh .4.; et pro uno, quod remanet, pone .L super .2.; et copulabis ipsum cum
.341)., eruut .f3.Hi.; et sic pro radiee de .2345. hahcnllll' .10" seillcet.L in secundo gradn,
rema.ne~lt .1345.; IJro f}uihus antepositum .1. 0portet ponel'C talem figuram sub .s.; que

mul.tlphcata per tr~plum quadrati posit~ figur9 sub .4" nee nOll et multiplicata eadem
poslta figura per .tnplum quadrati poncndr ilgU1'2: etiam et cubicala ipsa pouenda fi

g.ur~; e~ h~c offi.ma ~xtraeta cum fuerint de .13-15., Hon remaneat inde ultra triplum mul
tlphcatlO.lIls t~huS muenetl; radieis in nnmerum sequcntem in ordine numcrorum. Quam
fi.guram Imlem~e .non. poleris uisi ex: usitato f1rhitrio; crit cnim ipsa figura .3., que po
Slt:l suI) .5., trl~ll:alns quadraturn pogitt figurt, emnt .3., que poncs sub tertio gradu;
qUl~ cum mulbphcatur .secundus bJ'radus in se, tertium gradum faeit; et multiplicabis
)~Oslta .3. sub .5, per poslta .3. sub .3., cl'tmt .0.; que extrahc ex copulatione de.1. po~

SltO..supcr .2. cum ~eq~cn~ibus .3., scilicet (Ie .13., remanehunt ..-t., que pone super .5,

tertI] gradus; et t~lphcallls quadratum positorum trium sub .5., erunt .27., que pones

sub secund~ et pnmo gradu; quia cum primus gradus multiplicat se ipsum, prirnum
gradum faCIt ucl term· f .. 1 . I· '. .

c ;.' ~na.lOn:m III IpSO, mu tIp IcablS Ipsa .27. per .L IJositum suh .4"11

ct cxtrahcs lpsam multlphca1lonem ex copulatione lIuaternarij vositi super .3., et se-

.\'. 151
quentis qllaternarij, scilicet de .H., remanent .17. super ipsa ..u.; que copulahis cum .5.

primi gradus, erullt .175.; (Ie fJuihus extralle cuhum tcrnarij positi sub .5., scilicct .27.,

l'cmanchunt .us., que non excedunt triplum multiplicationis radicis inucnct!:, scilicet de
.13. -in llumel'Um sihi se(Iuentcm, scilicet in .14.: ergo radix cuhica de .2345. cst .13., et
remanent .U8.: aecipe ergo triplum multiplicatiullis dc .13. in .14., et adde .1., crunt
.5.'1'•• : ex quibus us, snnt parum amIllius quart!.; I)artis. QU<lre adde ~ inllcnltE radiei,
crunt t 13.: extmhe ergo cuhicalionem de 1' scilicet TI ex 148., remauent ~} 147.; ct
accipc triplum quadrali de 13, eruut ,507.; que multiplica 1)er ~, uenicnt -} 126; que
cxtrahe de -B 147., remanent H21. Item accipe triplum 'luadrati de t, scilicet !r.; ct
multiptjca eas Iwr 13" uellient -b, 2.; que cXlralJe de *21, remanent HHI.: ct sic llro

radiee de 2345. habentur i- 13., ct supcrhabullJat ex eis -H- 18.: quare multiplica trivIum
de 113. pel' primum sequentem Ilumerum, scilicet per .1-4., erunt ~ :SS6.: in quilJUs di
uide *IS., exibit circa 3~; qua llddita cum ~ 13, rcddcnt *13. pro lluesita radicej et

sic stuueas facere in similihus.
Et 5i l'adicem cuhicam de 56.8D. habere dcsideras; Tam scis pel' ell que (licta sunt

'luia radix corum cst numeruS duarmn figurarum. Quare Jimissis triLus pl'imis figuris,
radicem rc1iquarum, scilicet de .56. accipe, cl'itque .3., el remanent .29.: pone igitur .3.

sui) secundo gradu, et 29 super .56.j et triplica lJuadratum 1l08iti ternarij, erunt .27.,

que pone sul) quarto et tertia gradll; quia cum secunda figur3 multiplicatur in se,
faeil tertium gra(lum, uel terminantcm in ipso: et studcas untepositum ternarium po
nere taIcm figuram que, cum multipJicata fUCI'it per .27., que sunt in f}uarto et tertio
grudu; ct ipsa multiplicatione extracta de .29•• , scilicet ex multiplicatioue !lredictorum
.29. et sequelltium .7., rcmane<lt imlc numerus (lui, CUIll copulatus £uel'it cum sequenti
figura, scilicet cum .8., possis ex ipsa copulatione extrahcrc multiplicatior~em tripli qua
drati ponendt: Hgurt: in .3. , scilicet in positam oguram; et rcmaneat lillIe. n~merus
qui, cum copulatlls fueril cum .9. primj gradus, naleas iude cxtrahere c.U})li.m.l~slUs po
nendt figurt,; et non remaneat imle ultra triplum multiplicationis totius ral1lC1s lllu~nctt:

in numerum sequcntem. £t hane considerationem lHl.hefls ill omuj ponellda Dgul'a; ent~Iue

illa figura .8.; qua posita snlJ primo gl'fldu, TTlulLil)}ic;.lllis cam P~l' 27., hoc ~st vnmo

per .2., et postea IH'r 7. ~am ex duct is .8. in .2. uejmunt .Hi,; fplllms extrac~ls (le .29.,

remanent .13. super ipsis; et ex ductis .8. in .7., t1('nillnt .56.; (luilms e:trac~IS .de .t~1.,
remanent .81. super lpsis: post llcc multiplica .8. il.1 SC, ('runt .G4. tCI'OlJJJantm III pnffiO

gratIu j qne tripli{:a , crunt .Ed similiter lcrmimllltia in prjmo gradn : ~t1are ~>ones

. ea super suos gradns, scilicet sub tertia, et seclJlHlo, et. primo; . et muluplll:a ultlmam
Ilgnram de .1!J2. I)er .3. posita sub secundo gradu, ranCHt .:L III (}lIaI'to gradu: qual:e

extl'ahe eadem .s., sc.ilicet ex ultima figura de .SI., remanent .5. super .8.; .ct ~Ult.l
plica scc{uentclll figuram de .EJ2., scilicet .9. pCI' eadem .3., l'rullt ..27. tCHmuantla .Ill

tertio gradu; quia cum secnndus gradus mulLil,lical secundum, tertmlll gradu,m faclt:
quare extrahe .2j. de ,liL, que sunt in tertio gradu, nmanent in cisdcm g:(l(~lhl1~ .24,;

quihus cOIHl)atis cum .s. SClluentihus, erunt .2.UI.; ex (Iuilms extral~e nmltlphca.tlOnem
figurt primi oradus de .102. in .;). prcdicta, rcm:lIIe]mnt .242.: qUlhus copulatls cum
.9., erunt .242:: ex. (Iuihus ex.tralle culmffi octonarij, scilicet .512.: re~lancll11nt .19t7.

rei aliter mllltiplica .8. in se, crunt .G.\.; que pone suh secundo, ct prllllO gradu; mul-

< .29.: I'"ue ..•• cl nnn , (r,,\' 94 "~I·SJ.
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liplicans {; per .8., ct c\tlahens de .242, lelOdHCl1t .IM super Ipsis .242.; CJuilms copu

latis cufil .9. scr{llcntJJms, faemHt .1940; cx. fJmhns cxtIahc illl1ltlphcatlOllcm p1101£ fi

gurp de .G.L in .8., scilicet .32., rcmanehnnt similiter .Hlli., (PiC sup(,l'hullUtldant tnp.lum

multiplicationis de .38. in .39. Ergo radix cuhica d(~ .bG.8!). est .38.,. ct rcmallc]mnt lIlde

.j917.; (11101i rcsiJulIm addit ~ snper pl'cdicta .38., et p~n~m a.mpllU~S., . .
IhlbYS si uis inucnire radicem de .'i567S0., diuisis prmns tnl)l1s jrgul'ls, radlCe1l1 rch~

~uannn trium, scilicet de 456., (IUt' est .i., ~allc sub se~u.nd() gr:ldu; f't r~'sidlllll~1, ({uo(l

cst .113., I,one super cis; et triplum quadratI de .... , SCIlicet .14i., pone Ita nt smt ~er

minantia sub tcrtin gradu; et studeas inucllirc figuram, (PIC ponenda est ~l1b pnmo

gradll ante posita .i. vel' modum dcrnonstr8tnlflj el~t(lll(~ .7., (!lInm pont' sub primo gratlu:

et mllltiplica ('a per.f. de Ui., (Tlmt .i.; (PiC extrahe ex .11., que suul super .45., rc~

maHent .4. SUIJcr qual'lnm gradum; que copula cum .3. scc!uentillUs, faciullt Xl.; de (IU~

llllS tolle mnltiplicutionem eorumdem .7. ill .4. de ,Hi., remane1mnt .15. su})Cr .43.; (~Ul~

hus cOIHllatis cum .7., erullt .157.; ex ({uihus tolle multiplieationcm enrumdcm .7. 11rllll1

b,,'adusill .i., (lue sunt ill.4i., rcmane]mnt .103. super .157.: deiude tripla quadratum se~

!ltcllarij primi gradus, erunt .14,'. termil1antia in primo gradu; que on11na.te p.cr. ~uus

differentias pCI' .7., que sunt 110sita suh sccunda gradu, secundum quod In dllllslO~e

numcrorUlll dOl:uimus, multlJ1lica. Nam ex uno ducto in .7. uelliunt .7.; quiLus cxtrachs

de .to. remanent .3.1 supeT' .0.; et ex .4. duetis in .7. uelliullt .2S.; (Iuihus extractis (lc 38

remanent .10. super .38.; et ex ductis .7. in .i. ueuinnt ..to.; qllilms cxtr<ldis de .tos.

remanenL ,5ll. super tertium et secundum gratlum; ({uilms coplliatis cum .g. primi gradus

farillot .;:J!Hl.j ex lIuilms extrahe cnLum septcnarij, scilicct .'.14'J., remanent .2iifj.j et sic

radix illUcflcta est .77., et remanent .25G.

AfJJII':c si nis inuenire rndicell1 de 987(i543., dillisls si1luidcm tl'illUS Ilrimis figuris, re

manent .OS'G.; f{uihl1s JlOsiLis in aliam pal'tem, corum rutliccm inncnias ordinc deIl1on~

strato, Cl'it .21., et rcrnancfnmt inde G15.: 11ol1c ergo .21. sub tertio et sccundn gradu:

cum radix septem fignral'Un1 sit llumerus figurarnm trium; ct rcmancutia .015. pone su

per .87th ut hie ostcuditur; ct tripla quadl'atnOl de ,21., erunt .t323., qne poncnda sunt

terminantia in tertio gradu, in ([UO tcnninatur ll1ultipficalio unitatis in se, (IllC po

sita est .'lull sl'l:ullllo gradll: {luibus ita positis cadit ultima figura corum suh sexto

gratIu: dt~ifl(lc l'I)IW .<\. ante .21.; (lue figura Luuenitnr ex magisterio snperills dcmon

strato; eL multiplicahis ipsa 4 })('r UnanV{lWm(l'le figuram ordinate de .1323.; ct incipics

e\tl'ahere .n., IIue Sl1ut snprr sex tum gradllm; rillia cnm primu,s gl'adus sextum multi~

plicat, sextum gradllm facit : ergu Inilltiplicallis ..t. per t, et cxtrahcs de .G., remane~

lmnt .2. super .G.j et .·L per 3, ct cxtrahes de .21., remallchullt ·.9. super .t.; et .4 per

2, et extmhes de 05., remanehullt .87. super (Iuintum, et qllartum gradllm; ct 4 per 3,

et cxtr<llles de .8i:)., rcmnllelmnt 8G'J, super (Iuintum, et qnartlllll, et tertium gradulll :

deimlc accipe triplum quadrati de ..t., scilicet ,4S., et pone sull secuntlo, ct primo grachlj

et multiplicahi,,, .4. ex ipsis .48. pel' 2. de 21 .positis in radice, erunt 8., que extrahenda
snnt ck numcro tenninante in quarlo gradll, scilicet de 8G.; quia cum secunclns graclus

multiplicat tertium, Iplanum gradum facit, remanelmnt .7S. ex ipsis .80. super quintllm,

et l]u3l'tllm graclllm: et eadem ..'i, ffiultiplicuhis per .1. de .21., crunt .4., {PIC cxtrahencla

sunt de numcro tcrminante in tcrtio gradu, scilicet de .783.; quia cum secundus graduS

.v.
sccundum multiplicat, tertium gradum faeit, remanchunt .770. super <iuintum, ct IjU,lI'

tum, et tertium grndum. lleinde multiplicanda sunt .8., (IUC restant de .4S., gradatim

per eadem .21.; ergo muItiplicallis .8. pel' .2" crllllt .W., Ilue cxtralles de TltlmerO termi

nante in tertio gradu; quia cum primus gratlus multiplicat terlium, tertiullI gl'lUlllm
faeit, remanelnmt .7G3. super quintum, et ([1wrtum, et tertium gradumj et 8 pel' L facinnt

8, que cxtr<lhes de numero tel'minante ill secundn, scilicet de .7G:l4.; (plla cum primus

gradus multiplicat secundum, secl111tlum gradllm facit, I'emanchuut inde .762G.1 SU!lI'l'

(luintmn, et l]ua1tllm, ct tertium, et secundum grad11m; que copula cum .:1., que sunt

in primo gratlu, (:1'Ullt .70263.j de (plihus extrahe ('ullllm (lc .4., scilicet 6.i., remallcbunt

.iGHJ9. super radicem inllenctam, que cst .214. Eoucm modo si radicem alicuills mmwri

octo j uel nouem fjgul'arum rcperil'e uisj relictis primis flguris: radiccm rdilluarum pCI'

demonstratllm moumll inueuire sludeas; ct de iude, cil!lUlalo rcsiduo earU1l1 cum trilms

dimissis figul'is, facies secundum {luod modo fccimus, ct inueuies ,!ucsitum. Si deus

uolucrit: eademlll1c uia ('.t ordinc pott'l'is operal'i in reperiendis radicilJU5 cnilieis nu~

mcrorum decem, uel plurium Jlgurarulll.
enl intcT unitatem, et nnmerum a]i([uem duo Humeri in p]'oportiune continua ce~

ciderint, primus corum radix cuhiea ultlmi numeri esse in Gcometria mOllstmtl1l' apertc.

Vnde si gcometrjc(~ ra(licem cuhieam alicuius Humcri lllueuirc nolnmus l 0pnrlet Ill.lS

uti modis untiqllorum, pcr quos doeelur pOllcre inter duas quantitates data.'! alias duas

quantitate,~; ita ut amnes fJuatuor quantitates sint ill proportione una: et IIuamuis

hoc faci!i opel'ul'i nOn possit; tamen, Ilualitcl' hoc fjel~ I1chcal, iJHliccml1s. Sint rlnc date

(Iuantitates .c. et .f. Volumus inter .c. et.f. lluantitatcs duas ill coulilll1ll. proportiollc

ponerej ct sit I maior ([unm .c. Ponam si(luidem circulum ,abgd" cuius dyamctel' .f1~.

sit equalis (!uautitati.f.j ct pOllam in cireulo .a!Jgrl. lineam .gd. ci/lmlem (Juanlitnti

.c.; ct intclligam super semicirculum .a dg. scmjculunnum esse orthogollaJitcr cl'ceLam,

cuius: semirotulldilas cadat super fll'Cl1S .ntlg.: quare dynmclcr klsis clllumlJ£ cadet

sUller Jyametrum .ag.j et eius termini enlllt super puncta .fl. ct .g.: ct tUllr~ crig('tnr

super .ag. superficies lllana semicoillmnt: orthogonalitcfj ct in ipsa cil'cillabo scmicir

culum .a eg., cuiu,,, superficies orthogonal iter ('recta cSl super sUl)crficicm ci I'c111 j .abgr!. j

ct a 1llll1r:to .fl. pl'Utraham rcctam .flZ. faciens <lIIgulurn ITdum super rectam .gu, , et

faciam cam concurrcrc cum linea .gr!. in punctum .z.; ct mone]lo semieircnlum .(ltg.
ex l)artc ,a.j ct reuoluam tl'lgonum .zag. super rcetam .ag., 'lue sit immn]lilis jf] rc

uolutionc suaj et commoueho scmicirculum .aeg., stalJit imOlolliliter pntlctll!> .g.; ct

hoc faciam douce arcus .aeg. concurrnt cum linea .g::. in supcrJicic COlUIlHlt. in 1)1111cto

.h.; et erit tunc dyamcter semieirculj .aeg. recta .gta.: et copulaho rectnm .ltt. ca~

dens orthogollalilcr super superliciem colutnllt. sUller l1l'cum .atd., et cnpulal)(j l'ertam

.alt.: tlejude in tcllig;'\m, arcum .r!kb. sign<ltum 'fessc apuncta .d., cum l'euoluitur tl'jan

gulus .::aig., et carlit punctus .d. super punctum .b. in I'cuolutione sna; et coplllal>o

rectam .gll., et si]h'1w]JQ punctum .t., u]Ji recta .glt. occun~t arcui .rl.k.b.j et dt1C<1111 1.m.
rectam, ([ue cadit orthogoualitcr super circulnnl .al)!!,l.; et prolrnlwlll rcctalll .11.: et

quaniam in semieirculo .bkd. protracta cst recta .llU. ol'lhogollalitel' supel' Jpmetrum

eins .bd., ceit sT.lpcrflcics .Inn. in .md. cquaIis eins (plOd arecta .lm. Sed snpcrllci('i .Inn.
in .nul. equatur superficies .g.rn. in .mt., cum recte .db. et .Kt. sccettt .sc ill rirculo
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uctur .zc. sicul narrauimus, tUIlC .z. cst exhcmit:ls e.ius ex linea .:.g.; tUJle Jinea ..3r. cst
in iIla disposiLionc,· tit secundum rcctitudincm sit ostendcndlllu, (FIOrI cst inter lllotnm

puncti cxtremitatis eius, ct punctum .e., sicnt linca .::,e. D('iJldr signabo snper lincam
extcnsam secundum l'ectitudinem fiignnm .k.; ct in magiuall() (plOd linea .mp. mo
UC<itLlr ex }Iat'll' IHlllcti .111. atl pnrtcm pllllcti .k.; ct sit cxtremitas eills, (filC cst apull

.m. inscparahilis in motu suo in linea .dk.; (~t linea .mp. in molu suo non cesset ire

sU1)("r. punctum .g.lineg .gc., sieut narrauimlls lIe motu liner .':'P. [t ill magillallo IpltHl
d~e hnce. .ml" ze. iLL motu fiUO sillt cfluidislalltes: et in rnaginaho (luod fiuper cxtn:
11lltatcmlmcp .zc. super pUllcluIll .e. sit liuea eredll ol'thogollaliter snpcr liueam .;;e.
sequens cam in omni moLu suo: et non pOllam huic linec filWIH detel'minatultl; el

hee ljllea nOll cesset ulJ~cidel'c lill('am .mp. aplld lI'lOtum dUilrum linearum .;;c. mp. Cnm

ergo moucntur due lillcc .ze. mp.j et sint in IllotillllS suis ('(Jlli;lislant('s, adherent c:\tre
mitates ntrarulIlllue dllahus jjncis .;;d. mk.,1 sicut llarrauilllus: procul .lullio lilH'a h,l.'l

erceta supeJ' Jitl('am .z/!. oflhogonaliter, lIne 111ouclnJ' cum ca, et secat lineam .mp., per
ucnit ad punctum .p.

Quando ergo pcrucnit liuea erecta super punctum .(~. ad punctum ,p., p(,],lH'llinnt

jllic due liuee .:e. fltp.; ct copnlalJimus dnas lincas .cp. zm. Et scitnlll quid em cst.
quod linea .cp. el'igit UIw1wluamqllc dllurlllll lincarmn ..ze. mp. orthngOlwlitcr. I,llloniam

est linea, /Iuam posuimus in principiG esse Cl'ectam orthogunaliler super litl(:am ..ze.,
ct mOlletur cum ca, donec pCl'l1enit a/I }lllllctnm .p. DieD ergo qnod due linee .dm. d;;.
sunt. due quantitates, que iam cecitlcl'unt iutel' duas IIuantitates .gr!. ct .de.j ct pro
portIo .gr!. ad .dm. cst sieut prop0l'tio .dm. ad .dz., eL .'iicut jlj"()portio .dz. ad .de.j
cuins J.emonsLralio cst. Quon-iam due lillce .;:,e. mp. SUllt cquidistantes et c([lIales; et
duo anguli .zep. et .mpe. snnt recti j tIme linea .zm.. t~st ec}twJis linep .cp.; ct lI11US

(JUiSfJ!lC duorum angulorum .ezm. ct .mpe. cst reaus. Sed ilIa nero linea .lIlll. l~sL })('I'

llendicu~al'i~ SUpPI' lilH'am .zg.; ct linea .zd. cst perpcndieularis snper lincam .me. Ergo

1)]'OportlO lme[; .g.ll. [Itt .dm. cst sicut proporlio .tim. ad .dz., N sinlt jlrollortio .rh.
ad .de. Yel1lm linea .gd. cst c([u'llis (JlI<luLitati .a.; ct linea .de. cst N[ualis (jlIautilali
.b.; ergo dllC linee .d(~. tim. iam reciderunt inter dnas fluantilalcs .a.h.; ct cuntinuatur
secundum prop0l'lioucm unamj ct ilhlll est (!'lOd uolllnluS osl(']Jdpl'C.

Inel/lit de multiplicatione !Yu!iCll7ll culJicartun inler se.
SI ns mulLiplicare radicem cnhicnm de .!i0. pEr radicem culJicam de .00., muhipliea

.40 pCI' GO., crunt .2400., fIuorum radix cllllica esL ill (1111)(1 fIucl'is. EL si uis .5. multi
plicare 11cI' radicClll cubicalll de .ao., cuhica .J., erunt .I:t:i.: ergo uis multiplicare ra
!licem cubiram de .'125. per radieell1 cullicmn tIc .00.; (I1!arc multil'licabis .f25. ]1('1' .90.;
et eius fluod proucnerit r:Hlix culJica est illwl quod f(llCris, Ft si His mu!til'lic;lre

duas cullicas rlldircs (Ie 20. Jler tres radices cuhicas de .-10., rellige eas ad radiccm

cuhic-am nnius unmeri sic: pro dnahus radicilms de .20. cuhicabis .2., erunt .S.; {IUC

multiplicn per .2(J" crunt .HiO., (Illorunl radix cul,iea clIuatur dllabus radieihus (h~ .21).:

similiter pro triJms radicihus de .,10. cubica .3., (~I'llllt .27.; que multipliea }lei' .liO.,

cruut .fOSO., (plOrum radix eubica habetlll' pro tribus radiciLus de !iD. : HlulLiplica

ergo . !flO. pel' .tnso.; et ('ius (plOd prournrrit radix cuhica ('fit illud ([llOd qucris. Item

si uis multipjicare radicelH cuhieam (Ie .21). lwr aliquid, uncle prut!eniat n[i(lui,'i JIU

merus tlatus, llt dicamus .10., cuJJica . If!', ('ruut .lUOO.; (Jlle diuide ]ier .2(j.~ cxiJJllllt .;,0.,

IS4 .DIS:
.abgd.; qmuc angulus glt. cst lectus. }st ('nim eL angulus pJh 1cctUS, emu INta

.ht, sit itt supcJfi.Cle COlUHllll; Et qUOllWnJ sellllcliculus cst aLCUs ge!w., Cllt ct an

gulus .glw. rectus: similiter et angulus .g.m.!. tst rectus; ol'llwgollia ergo sunt trigona

.gILa., ct .gth., et .glt., ct .gml., et hahent unum allguluill COlllunelll, cum uidc1icet

qui .'lull .lgm. ; ergo ipsa trigona sihi inuicclll sunt similia: ct hahent circa COlllunem

angnlum latera proportionalia; quare cst sieut .ag. ad .gh., ita recta .hf{. ad .gt" ct

.tg. atl .gl., ct .lg. ael .gTn.: posile (luidem sunt tres fecte continue propurtionales inter

reelas .gm. ct .ga., (Iue SllnL .gl. gt. gh. fntel' reclas (Juoquc .gl. el .ga. cadunt due

reetc .;;t. ct .gh. in proportiolle coutinua. Setl .g1. rectc eflualis cst recta .gd. Sed .gd.
equali~ fuit rectc .c.; et .ga. ('qual is cst recte .f.; ergo inter .cl fluautita.tcs posi~e sunt

due {luantilatcs in proportione continua, que sunt .I)'t. et .glt.; (Iuan~ SJ (luanllla, .c.
fuerit unum, crit ({llalltittls 'Sf. radix cuhica Humeri.f.; (IllOd oportciJat facere.

O~TE'iJ)A,\J aliter qualiLcr illueniarn iuter (luns lineas. Oua~ Eneas ita ut continuen

tur uITIncs secundum proportiollcm unam. Ponam ergo duas lineas .ab. bg.; et angulus

corum sit rectus. Dcimle continuaho .ag.; et faciam super ]ineam .ag. tl'ianguli .abg.
c.ircululll .allg. Deiiitle prolraham ex pllncto .fl. pelIlciHlicuiarclU .ad. super ]jneam .ab.;
ct ex puncta .g. super .bg. pcrpcndicularcm .dg.; et )ll'utl'aham utramrIue secundum re
cliiudincm US/IUC ad .::. et .e.: deindt> faciam transire rcgulam 1 (Iue moucaLur sUp('J'

lJUllcLum .b., et non sepal'dur all co; et sic a])scl(h:tls dnas liueas .lIz. et .de., et non

cesset moucri, doncc sit iUud quod cadit ex cis iuter .z.b. e(Iuaie ei quOtl cadit inter

.e.lt.: ergo }jnca .zh. est equaEs liuee .eh.j ergu multiplicatio .zlt. in .zlJ. cst cqualis

multiplicationi .be. iu .he.: uel'U1ll .eb. in .he. cst c(Iualis .de. in .ge.; d .ltz. iLl .zb.
est cqualis .dz. in .za.; ergo multiplicatio .dz. in .za. cst sicut mullilllicatiu .de. in .eg.:
ergo pl"Oportio .de. ex .dz. est sicut proportio .az. ex .gr. Sed IHo})ortio .cd. ex .dz.
est sictH proportio .ba. ex .az.j et proportio .ba. ex .az. est sieut pl'oportio .a z. eX

.ge., et etiam sicut proportio .ge.1 ex .hg.; ct illud est quod demonstrare uolumus.
IJrohatur hee figura l)cr l)cllUltimam tertij EVCLIDIS, et pel' similitudiuem triangulorum

hoc modo: 5i .gb. panatnI' aliquic; numerus; et .ab. ponatul' unum, crit .a:::,. radix cU

Lica de .gb.; quia sieut pl'ohatum cst, ita se hahet .ba. ad .az., sieut .az. ad .ge., et
sient .ge. ad .gb.j ({uare inter .gu. el .ba. iam eecideruut due linee proportionaliter,
scilicet linea .ge., et linea .az. et .a.Z. sequitur unum in proportionc; crgo cst radix
cubica.

ALITER sint rursus due (ptantitates .a.b., intcr quas uo]umus ponere duas quantitates,
ita ut continuentur secundum pro1)ortionem unam. Ponam quantitaLcm .gtl. equalem

quant~tat~ .n.; et crigam ei lineam .de. rectum angu!mll; et pOllum Ellcalil .de. equalem

q~antl.tulJ ,b.j et protraham lineam .ge.; et extend am dnas lineas .gd. ed. secunduill rC~

cht~dlUem; ct. non IIOlH'lffi eis utris(lue Jincm dctel'minatum; et crigam super punctum
.P. llllcg .g~. hneam ol'thogonalitcr cl'ectam; ct protl'aham ipsarn dance OCctll'rat lince~

([lie. ~xtend1tur .secundum rec~itudincm cum linea .gel. sUI)cr punctum .z.; ct ponam ('I

cfJ.uHh~tantem hncam .glJl.j ct extenuaDl lineam .rug. in partem alteram secundum re
ctltlHlmem. usque ad p.unctum .p., ut sit lillea .mp. eflu<tlis ljnee .cz.; et extimaho

fIUO(,l pOS.S1t .e=.:. mouen ex 1)81'tC lJUllcti .z. inseparalJiIis in motu suo in lincam .zd.;
d Imca III motu suo non cesset transire super punctum .c. lille~ .gc., ut quando IIlO-

rot 91ncro.
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tluornm ratlix cuhica cst id quod f[ucris ..It. si uis in.nenire duns I'adice~ I ~uhlcas un·
mcrOl'Um non cuborum, que insimnl nlllltlphcatc faClallt numcl'um ratJOcmatum, cn

Jlica Ullum Ilumerum (Iualclll uis: eL iUllcnias duos nurncros, qui illsimul mnltiplicati

f~lriunt iPSUIll culmlll l1UmerUl11. Cul)icc alltem radices iIISOr~{m (l~lOruJll numerorum

eruul fluesita: ferhi gratia: cuhiccntllf .G., crunt .216.; et lJlUCtllaS duo~ numer~s,

fJui insirnul multiplicati faciant .216.; eruntque ..0. et .21i •. , q~orum radIces culuce

StUlt flucsita. Aliter auiflceant duo numeri fluadralt quales UlS; slllt(Iue .li. et .D.; mul·

ti.p!ica Ilcr unum fJuemque ipsormu pel'. radicem. alteriu:s, exilmnt .12. ct .18., fjUOrUm
rauices illsimul lllultivlicate faciullt radlcem culn numel'J, ut (luerehatur.

Ineipit de dinisione radiearllm inter sc.
SI uis diuidere radiccm cuhjcam de .100. per radicem cuhicam de .;;., cliuide .100.

pCI' .5., l)ronenient .20., flUlHum radix cuhica est id quod quel~s. Et 8i diuiseris.. ~. p~r

100, prouenicllt ;}is' cuius radix cuhica cst iet fLuod ])rouenit cx radice de .;;: .dlUisa In

radicem de .100. Et uis diuidcrc .8. per radiccm de .32., cubum de .8., SCIlIcet .512.,

diuidc }lcr .32., uenient .16., quorum ratlix cuhica cst id ({llOd queris. Et si uis diuidcrc

radicem de .80. pCI' .2., diuide .80. l)cr cuImffi hinal'ij, uCllicnt .10., quorum radix cul~ica

C:it id (luod fJueris. Item si uis diuiderc octo radices cuhicas de .10. per tres raehc~s

cU]Jieas de .ii., rcdigcs l)luralitatem ipsarum radiculll ad radiccm unam, ct haheJJ1S
.5120 pro octo radicibus de .1O.j ct pro trihus l'.adicilms de .5. hahcbitur radix de ·13IS.

Incipit de aggregatiune et disgregatione radicarwn. .
SCIA5 in additionc ct disgrcgatlone radicum cuhicarum euenire ea que inter radl·

ces cueniullt quadratorum, videlicet quod quedam ex cis !mssunt inter se aggregari,

et disgregari: ct quedam nOll. Cum itafluc cuhiec rmlices intcr se prop0l'tionem lla

buerint, ut culms numerus ad cul)um numerum, tunc inter se aggrcgal'i possuut, et

disgregal'i. Vude 5i cas, qual'Ulll eubi habent prol)ortionem sieut numerus cuhus ad cu
]JUm numcrum aggregare uisj radices ipsorum cuhorulll insimul adde: tl quod pl'o1.le~

ncrit, cubica; et cubicatam summam multiplica per multiplicitatem, r:Iuam hahcnt c-uhi

ipsarum radicum ad cubos proportionis. Verbi gratia: vis addcrc l'adicem cubieaIll de
.tG. cum radiee cubica de .54., (Iuorum numerorum proportio est sieut cuhus llUDll7

rus .8. ad culmm numerum .27.; et unusfJuis(Iue iI1soruill duplus est sui culli: adde el'go
radicem cubicam de .8. cum radicc cul)ica de .2i., scilicet .2. cum .3., Crullt .5.; flue cu

1Iic3, crunt 126.; que multiplica per .2. IlropLer .16. et .54., que sunt dupla de .8. ct de .27.,

crun! 250., lplorum radix cubica cst additio (ll1csita. £t si ipsas radices disgregare uis,

radicem de .8. ex radice de .21. extrallC, remancbit unum, cuius Ieuhum, scilicet .1.,

multipliea ])cr pl'edictam multjplicationem, scilicet per 2., et hahc1is l'adicem de .2·

pro residuo (IUcsitr cxtl·actionis. Item si uis addere radicem cubicam de .4. cum ra
dice cubica de .32., quorum nllmel'orulU prop0l'tio est sicut .1. ad .8.j ct cst unusflui.
squc corum (Iuadruplus sui cubi. Quare radicem eul)icam de .1. addc cum radice de
.!'\., erunt .3.; lluorum cnbum, scilicet .2i., fluadrupliea, erunt .108., fluorum radix cubica

('sl additio lIuesita. £t si radiccm de .4. extrahcre uis ex l'adice de .32., l'adicem de .f.

n:trahe ex raJ icc de .8., remanet .1., cuins culmm, scilicet .1., quaJruplica, erunt .4··

lItl0rum radix eubica est residuum qucsitg cxtractionis.

Aliter sit lille~l .ab. radix cuhica de .~2.; ct .be. sit radix de .4.; ct uolo scire flL'l.aU-
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titatcm totius .ac. Qnonin111 linea .ac. dillisa est in duo .super pllur:tnm .b., ermlt duo cuhi

POrtiollUIH .al). et .bc. cum trillin 'l'HHlt'ati .ab. ill .be., nee non et cum tl'iplo rllwdrnti

.be. in .ab. eql1ales cullo totius lille~ .flC. Qllfll'C' adtlHlItlll' cuhi porlionum .ab. ct .be.,
scilicet .32. cum ..t., erunt .3G.j et multiplicetl1l' .ab. in se, scilicet radix n!lJira (lc .:12., in

radicC'lll cuhicam de .32., ucnict radix cuhic-a de .102-4.j IJllalll radiccIll tripliea, scilicet
multiplica .1024. per .27., nelliet rallix culliea de .2i"fI.1S.; 'ltwm radircm multi plica ill .be.,
scilicet in radiccm cuhicam de .4., neniet radix cubica. de .1 tOijll2., llue est .~3.: lid alitcl'

ex lilltull'utu Iineg .ab. in .be. pruuenict semper enhus numerus in simil1hus: 'luare
mullipljca .'1024. pel' .4., crunt .40%., quorum radix cullica est .1(i.j (Iue multiplica per .3.,

crunt ..Jig.; que adele cum .36., erunt .84. Item lluadratum linq; .he., scilicet radiccm cu

hiram de .1(l., multiplica vel' .av., scilicet per l'adi~~em de .32., uelliet radix culliea de
.512., (lue cSL .8.; lplam multi plica per .3., erunt .2t.; (Juc adde cum .84., Crullt .lOS. pro

cU]JU totius liBee .ac. Ergo J(C., scilicet f:OllillllClulll ex radicc de .:12., et ex l'adice de

.4. est radix cnhiea de .!OS., ut per aliulll modum inucnimus. £t si radiccm de .4. pel'

aJium modum ex radice de .32. extrahcre nis, fJuandam diffinitionelll liuer diuis~, quam

huie oJleri nrccssariam inurni, oportct prcdiccl'e, videlicet. Yl cum alirfua linea utlihet
diuisa in duo fucrit, cuLus tot ius IjJl(~g cum Jlllmcl'O solido, qui fit a fJuadrato unius

portionis, et tota linen Cflualis dupin numeri solidi, qui fit. a (illadrato toLius liIlc~;,

ct al, e:-Hlem l)Oflione, et solido, qui fit a (luadralo rcli(jne pOl'tlonis, et a tota linea.
VerJJi gratia: sit linea .ab. .5. djuisa snper .g.; et sit .ag. 3.j 'Iunl'e .gb. cst .2.: edt

itaquc culms liner .ab. f25.; et solidus (lui fit a fl'wdrato line£ .gb. in liocam .(lb.
e1'it .20.: quihus additis cum .:125., erunt .145., fluihus ctluahitur IdUllIum solidi, fllmd fit
:i quadrato Jinc{; .ab. in lineam .bg. cum solido, quod .{it a quadrato nne£ .ga. in li

tle,lIn .ab.: fluia ex duetu .ab. in se ucninnt .25.j fIui}ms ductis in .gb., erunt .50., quo
rum duplum cst .JOO.: f!llilJUS a(hlitis cum multil1licationc fJlIadrati linee .gfl. in .ab.,
scilicet cum li5, faciullt .145., ul 0llortet. Hac il<Hlllc diffinilioJlC intcllccta, pm radicc
cuhica de .32. adiaccat linea .de.; ct flccipiatul' ex en portio .ez., que sit radix cuhica

de .4., renwuct .::.d. inguota, quam inuenil'c uolumus. COllstihlam igjtur super lincam .d(~.

I{uadrilatel'um ciJuilaterllrn ct equiallgulum .cdpf.; ct signallO punctum .h. inlin(,flfil .ct,
ita lit .eb. sit equal is linet .ez.j et pCI' punctum .b. protraham ljlleam .1)((.; d sit .(ul.
cl!ualis lineg .be. Item per punctum .:3. pl'ntnham ,zl{.; cl sit .gl eflualis .ze. QuilJU.<;
explicatis, accipiam cuhurn linC/; .de., 'lui est .::J2.j el multiplicaho .:C. in sc, pt'ouenit
radix cuhica de .jO. pro fluadmto .hzeIJ.; quam supel'ficit;Ill ductam ill altum secundum

lluantitatem Jinet: .de.; hoc cst mllltiplicahn superllcicm .zb., 'IuC cst in plano, per C'JUH~

lelU liHce .de.; quam intclligo eleuatam 111 altum, scilicet radiccm de .I(i. per radicem

de 32., prouenit radix. cuhica ipsius Humcl'i, fJui prunenit ex .16. in .32.: scd ex .Hi. in

.32. proucnit idem (luod ex dimidio de .10. ill dUl'lo de 32., scilicet ex .fl. in 04.: sed ex
ductis .R. in .G·f. prouenit numerus cuhus, cum .l:l. ct .04. sint cuhi, cuius radix cst il

Iud ([uod proucnit ex radicc de .~. in radiee de .04., scilicet de .2 in .4.; et sic lw

JH.:ntur .s. pro solido, qui fit a (luadrato linet .e:. in lincam .ed.: fjuilms .8. udditis cum

.32:, scilicet cum cubo Jince .ed., faciuut .40.j (Ie lIuihus si auferatur dUl'lum solidi,
fJllI fit a superficie a.d.e., ct a linea .rd., hoc est duo .solidi, (lui GUilt;] supcrllC'je

predicta, et a superficie .zelg· denatis in altum secundum lincam .ed., remaneJJit .50-

'illJ"· ..... [nliu, • (ful.98
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lidum, (luod fit eleuatum in altum secundum (luantilatem line£: .dc. super (luadralum

liner .::,a. ignolg, sci!icd super (!uadralum .caltg. Naill solidns (lui fit a supel'ficie

.arlzlt. c1cuata in .dc. hahctur ex multi11licationc .!le. in .ed. dueta in .cd., hoc cst ex

(Juadl'ato linct; .cd. ill .ez.; ergo multiplicahis radicem de .32. in sc, neniet radix de

.1024.; quam multiplicahis pel' .be., hoc cst pCI' .ez., scilicet pel' l'adicel1l de .4., ueniet

radi:{ illil1s, flllOd l)]'(meuit ex Juplo (.le .4. in dilllidium de .102.L, scilicet ex .s. in .512.:

sed radix: eius quod prouenit ex .8. in .512. est id quod prouenit ex: .2. in .8.~ scilicet

ex radice de .s. in raclicem de .512.; ergo solidus qui fit ex .dc. in .ez. producla iu

.de. erunt .Hi.j quorum duplum extl'ahc de .40., remanent .s. pro solido qui fit a (lua

d1'ato tinCt .;:;d. in llincam .dc. Quare si diuiscris .8. pel' lincltm .de., scilicet per 1'a

diccm en-bicam de .:1:2., ueniet radix cuJJica de .16. pro quadrato lineg ozd., hoc cst pro

superficie lluadl'uta .ag, Quare radix quadrata radicis cuhic£ de .fO" scilicet radix: cu

llica de .4., cst linea .lta., ho(; est linea .zd.: ergo si de radicc cnlJica de .32. au[eratl1l'

radix cuhica de ..<\., remanet radix cubica de .4., ut pel' alium modum inuenimus. £t

({uia inuencta cst linea ·:d. equalis linee .zc., e1'it tota linea .de. duplulll liner .e=:.
Ymle ex hoc manifcstulIl est, (plOd CUIll alilfllls numerus Cuerit OCLlIlllllrtl altel'ius,

tunc radix culJica rnaiol'is erit dUl'luIll radici" cuhiC!; minoris. rude radix cuhica de

.:12. soluilnr i.n duahus 1'adicilms de .-l. : quare cum uis addere radicem de 32. cum

ralliee de .4" tuuc uis achlcre duas radices de .4. cum una radice de .2\'1 ex (pta coniun

ctione pl'ouelliunt tres radices de 4, 110C cst radix eius quod prouenel'it ex tlllctis

27. in 4. Similiter cum uis extrahere radicclll de 4. ex ra(1iee de 32., tunc ex duabus

radicihus de ." extralJe lmam rac1iccTn de 4, remandlit una radix de .~, nt modo in

ueuimus. It ut hee melius dedarcscant, addatlll' radix de 135 cum radicc de til:i, IIuo,

rum proportio cst sieut cuhus 27 ad euJJ1.nn 343j et cst unusquls(lue corum (Iuineu

plus sui cul)i. Quare accipe radices ipsorlllll cuhorum, erunt.3 ct j; die ergo tc uellc

addcl'c tres radices de 5 CUIll 7 radicihus de 5; ex qua iunctione prollcniunt decem ra

dices cubice de 5, hoc est uua radix de 5000. Et si uis extraherc l'adicem (le J:l5 ex
1'<I(1ice dc t7J5, extrahc tres radices de 5 ex septem radieihlls de is, remanclmut (lua

ctUOI' radices de 5, scilicd nua radix de 320. Et sic intelligas in omnihus radicihus

ruhis inter se cOUluuicilllti-lms: re'li(!lle uero radices, 'IUC pl'oportionem non Imhcllt, addi,

nec disgl'ari (sic) possuut. Vndc si uis adderc radicem cuhicam de 1) cum radiec euhica

de 3, pruUClliet ex corum addictione radix de 5, et radix. de 3: ct si nis cas disgrc

gare, babcbis radiecm de li, minus radicc tie 3; et aliter diei non possunt Imlcl'ius.
Vtide hllic capitulo flllelll in ponimus.

In(;ipit lii.riil/cfio J-T" in dimensione corpOrum.
COI\.I'OR\"1 Q\"IIlE~1 (;E;<;ERA sunt plura, ex f]uilJlls SUtlt hec: SOlIlJI. SERATILIA. j)uumDE:O:.

C(ILnl:-iE. 5-rEllE., et corum partes, nec non et cORrollA; flue multorum hasium nUIlCU

pnillur, et deStTihllntur ell'ca "'p<:'1'1I5: I proprie quidcm SOI.u>nl est, (Ium1 btum lungllUl

et altum haLet; <:'t constat ex sex supcl'fieichns: nt sunt tassilJa: scrinea: cisterne ct
_..,imi Ii,l.

~I:RHII,E ([uorlue cst dimidinm solidi constaIlS ex tribllS paraljlh)J~nis, et duobus triall

gullsj (It~[)d Ila~lelUr, cum sllperficit,s sccat solidum se'l hasium super dyametros eius,

...;nIncH,'; IpsnJH III tIuas IlO1'tiollcS equales, (Iuarum Ull[l(lllt'fIllC Seratile, siue cunuS uun-
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cupatur. I'lILUlh fjl1idem est flf;l1l'l1 a hllse, cuius(l'lt' sit fnrmr, ad l1H11lU ]JUlu'tmu dedu

eta. COLY:,::,,:\. uel'O est figuru ort!Jllgonalitcr c!nwLa .<,lIper IJ<lscm ('irndHJ'('lll 1('I'I1l1nata

in t:irculo, (lui Cllll<llis cst sue hnsij lId est iUnd (juod ambit puralilog;ramunl I't'diau

gulum circa lalus ullum immolrilitcr JiXl1111 ad idl'm punctum 1'('du(':t'l\l11; flU(' cliam

UUClltnr fignra tcres:piramis colnnng cst, quam triangnllls recti:lllgultlS alllJliL cil'e(l UlJllm
ex btt~rilms, rectum ('(llllinells anguhml immohiliter fhultl ad idem l'unctllllll'cdllellllll.

Si ergo Ifltns JiXl1lll alteri cquum fuerit, piramis H'ctiangula cst: si longius, niRullium

cst; si hrcnins, mnpligonium JlUIlCllpatur, cuius flxis cst latus fixum: basis UCI'O cir('ulns.

SPElL\. nero lillid('m est COl'pns nnditJllC rotund 11m, (j1Wlll u11lgo pall:ull l]i(~jmus; eL

cst ilhHI quod 0l11l1Jit scmicirculus circa (]YflnwLrml1 immol)ilitcr flxum, fld jd('m pun

c~"m l'eductus, c.uins centrum cst centrum sCl11icirculi, ii (J1.1O umlJes rc'ClI', llue rgrc
dwutur ad slllwrfici('1ll S.llCl'g, slhi innicrm sunt eqnales. SnllsPEIIA ljuidcm est, (IUC

mcdictatcIll sperg amplcctitll1', cuius ]Jasls est circulus maior,'pli ill spera potest cir

('llla!"i, cuins tlyamctel' est dyamcter spcrS' cuius termini poli sJlCl'f dicllutur.

PORTIO nero sJJcre cst, lluc pins ut'l mlnus cst semisperf> cuins hasis cst circulus
minor circulo semispcq;. SOLIDA lnllltanllU ])asium SllllL JlllllLilllorla, ex quihus sunt

solida . VIII. ]lasinm, ct XII. JJasium, ct xx. hasium efJ.ualium, (IUC EH:11111::~ in XIJII~ Jilll'o

infra speram COI1stl'ucre docet. SUllt etiam alie infmitc cOl'porum speties, (jllOrum lllcu

sure haheJmlllur ller ea (Iue sUller IJrescl'ipta corpora dic(~rc llrocura]limus: ct ut modus

mensurandi corpora perfcete haLeatur. Halle distinctionem in tres pal'lts diuidimus. In

prima qunrum mensuralJimus solida cquidistantium Jaterum, lIeG non et ea (Iue supnl

hases suas, euiuslluc siut fOJTIlt;, in alLum elClIflntur, et delicillllL in sllperJicies similes,

ct equates suis hasihus. In secunda qUO(I11e mensurahimus pimmides, cL eonutl partes.

In tertia (JllOlrUe uem mensurahimus speras, et eorum partes, lWC nOll ct solida mul-

tarum hasium cadcntium infra spcr'ls. Et notandum cmll dicimus aliquod corpus Icon- r"j, iOO IWS,'.

tin ere tot ulnas, ud llalmos, ud digitos, sen uncias, ud al.i(Iu:Js alias mcn.'mras, tuOf~

inteJligimus, illas menSlII'HS esse cor'poralcs, sen cuhieas; (lue lriJms c(fualillUs dimeHsio-

nilms, latitudine scilicet, cl IUllgitudine, afJlue allitudiue CtHlstl-llJL Nam pRImus COf-

!lOralis, siue cuhicus cst, qui unum palmum in latum, et longum, et altum, d nIIlues

angulos re(:tos Iwl)cl: (plOd idem llltcllige de UIllis, et nlijs IlU'lIstll'is. Ll ut l':l IllW
dicere UOlilllIUS cel'Ljs pl'ohatiol1ilms demnnsll'CfllUr. ()ll('(lnm II1Ie sunt llIul('cimo, d.

rcli(juis sequcntihus ]]!)11S E\'CLIDIS pl'ohata aprl'Lissimc propOIlalllul', eX ([lliJms slint

llec-. Linea recta ne(IlHHj1:mffi potest esse in piano, et alto. El cum due liner seSe ill-

uieem sct:unt, ill una SUllt superficic, It omne LrigoTium ill una sllpcrfjt:ie cst. Et cum

due plulle superJkies sese inuicem secant, eOIllunis curum sectj() est linea recta. Et cum

super sectionem (lnarum rectarum recta aliqua pcrpendicularitcl' stderit, toti superfi-

(;iei orthogollaliter slahit. It nun stetcrit Jillt~a recta supra comuncm sl'ctionem trium

linearum cum unaquaque rectum euntjuens angu!uIlI,lwe tres lill()c ill una slIIwrfJl'ie

sunt linee recte; 5i eidem superficiei perpendicularcs fuerint, equidjslautes sunt. Juter

duas lineas e'1uidistantes uteumque recta linea contilluctur, in carum superfJcic cst. Li-

nearum cquidistantium euicumquc superficici altera IH~rllcll(licuJal'esfUl'l'it,eidem Jl('rI)cTI~

tlicularis ('st. Line(~ (~UiUSliJlct uni cquitlistnntes1 lieet non OHlncS in cfldem sUJlcrfJeic sUH1,

ct sill] inuicfTIl C(lujdistaut{'s. Lince due continentrs angnlum, si ('(Illidi.stt~nt Ijnei~ dua-



conuertitu1'. Si dum'um culJi superficierum oppositnrum cunctis laterihus per medium
dinisis illter 'jllll1cla (l1uisionum due descriJJauLul' superficies, et cuhum sese iuuicem se
cantes, comunis corum seetio d}3metroll cuJli me<lia mediam sceat. Si cunei duorum,
quorum alterius paralilograma, alterins ]Jasi triangule dupla, e(J1Ie alti fuerint, equales
llecessc cst. Omnium piramidum eiusdem altitudinis, 'luibus triangule u],i fucrillt in
riramidjs hinas equaJes totis similes ad cuneos hinos CfplfI]es erunt, proportio ]Jasis
ad hasml, (fllC ('lmCOl'um unills ad cuneos altcrius. Omnium piramitlum, quilms hases
triangule, fli cque <lIte fuerint, proporlio ad inuiccm, que hasis ad hasem. Omnis cu
llen"" (lltridi potest in tres piramides equales 1asium triallgularurn. Omnium pirami
dum, quiJms JHlses triangulC', si cquales fuerint, fiunt hases, ct altitudines ('"Hum lllU

tne llropOl'tionis. QUOll si hases, et a1titudines carum mutue sint proportionis, ipsas
pimmide.'i (,([uales esse conuertitur. Omnium lliramidum similium lUlsium tl'iangulalUm
adinuicem prnpOl'lio tripla proportioni laterum uJinuicem rclatorum. Omnes columIl@,
quihus uuabasis, nel {lue super ('{(uns hases sunt, cst carum proportio sicut axis ad
axem. Omnis columna teres equalium tel'minorum, ct spissituclinis lliramidi tereti super
candem IJasim elliS altitudlnis tripla. Omnis columne, ae piramidis terctis, f[uilms una
basis, idem axis, proportio tri1lla 1Jropol'tioni, que inter dyametrum hasium. Omnis pi
l'amis J columneque teretis, quiLus una hasis, idem axis, si crlue alte fucrint piramidi,
COIUItllleC(uc tereti, ([uihus una ]Jasis, idem axis, erit ct piramidum, et columnarum pro
portio, que basis ad l)asem. Omnis pirami, et columna teres, quibus una hasis, idem
axis, si equales fuerint piramidl, columlletlue tereti, quibus similiter una basis, idem axis,
eruut IJases,et .1ltitudincs carum mutll£ propol'tionis. Quod si IJases, ct altitudines carum
mutug sint l)l'oportionis, ipsas etiam equales esse conuertitur. Omnium sperarum propor
tiD tripla proportioni dyamctrorum. Linea proportione rnedij et extremorum (lillisa, si
pars maior dil'eete llroducatur ad c(juum dimidij linC9 diuis£, IH'oduct£ Jinee tctragonuR
quincuplum cst tctragono dimidit;linc£. linea in duo diuisa, si tOlius tetragonus (luincu
plus fuel'it tetragono partis minmis, tum })ars maim' 1lroducatu1' usque ad duplum partis
minoris. Pl'oducta linea proIHlrtione medij et cxtremorum diuisa cst, cuius pars maior"
pars maior linee prioris. Linea proportione medij ct extremorum diuisa, si p:1rti minori
eontinuetur dimidium purtis maioris, eius linee tretragonus quincuplus cst dimidig partis
maiOl'is. Linea IJrOpOrlione medij et extremorum diuisa, si 11l'oducatur ad equum paI'lis
I!w.ioris, tota quoque linea proportione mcdij et extl'cmurum diuisa cst, cuius pars maior
linea 1)1'101'. Linea l)1'oportionc medi j et cxt1'cmorum diuisa, linc@ tetragonus simul cum
tetrao'ono partis minoris triplus est tetragono vartis maiOl'ls. Omni linea rationali pro·
pOrli~lll.e medjj ct extremorum cliuisa, pars utrarrue residuum esL. In penthagono equi
Jatel'o si tres anguli fuerint equales, eruuL omnes anguli equales. In circ~lr~ ~.escri

]Jitur triangulus e([llilaterus, lateris eius tetragonus triplus cst tetmgono (1ImId!} tlya~

metfi. In circulo deseri11to lateri decagonico intrinsecus continuetur latus exigonicum
tota linea linea proportione medij et extremorum diuisa est, cuius pars maior latus
exig.onicum. In circuJo descrillto pcnthagono equilatero latus p(mthagonicllm potest super
latus cxigonicum, ac latus decanonicum. In circulo descripto Il.cnthagono et[ui]~tero

duorum cius angulorum cOl'de sese inuicem sccent, utraque secal'l necessc cst. Ad ldem
punctum proportione medij et extremorum maior utriusque lJa]'S equal is laleri pentha-
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bus aliurn angulum cOlltillelltilmsj nee ipsc in un~ SllPCI:lt:lC angn 1. taHtum .crfua cs a )
uno cuiuscumrlue superficiei puncta duns eidet~l snperfi~~lel per"l)cnchcula~·cs.lIl ~andcm

pal'tcm crigi impossihiIe. Si lince {Iue snpCl'fiCICm cOlltlllelltcs .dnahus huels ~ham Sl~

pcrficiem cOlltinentihus equidistent; nee i})se lil~ee in u.ll~ superfine, hee supcrfic]eS~(IUl~

distantes sunt. Cum superflcies duas superficlCs efju:(hstaut.es, sceat, comunes sectlOlles
eamm equidistantes sunt. Lineas duas , 5i sllllerIicles e(lnHlls~antcs secant., l)1'opor
tionaliter sccm'i necessc cst. Ex pelllCl1lliculari supra (pJamhhcL sHperGclcm st:mte
quccumqllc superficies ccluete fuerint, super eandem :uperfleiem or~llOgollalitcr sta
hunt. Quccunllluc superficies supra quamlihet superficl:n.l ortllOgo~a1Jtel~ stantes .'lest'
inuicem seeent , comunis carum seetin suhiecte sllpedlclcl pel1lendlcu[al'ls cst. Angu
lus solidus, si tres 11lanos contineat, eorumque duo simul acccpti ~aius SllJl~ rc!i~

(Iun. Omncs nnguli plnni, quos ungulos solidus continet, qna:tuol' redlS sunt .mm(~rcs.

81 equales Illlee tres allgulns I planas coutiucnt, quorum qmsquc duo. ~cceptl r~ltquo
sunt majores, corum cordis triangulum fieri possiLile est. Omues solHh stlIH']'fincru~l

cquidistantium omnes sUllcrficic opposite cquules sunt, et cquidistantiu.lll Jatel'lU~1 . soh
d~1ll equidistantium lateruIll 5i superflcies seeet, ~rruidistall~ (~L1aJm:'i elUS supcrhcI:llUS
oppositis proportione basium secari necesse cst. Sohtlnm c'lllltlIstHTltmm JaterUl~, St su
perflcies seeet per dyamet1um duarnm rius snperficicrum 0p1lositaruIn, per .medJUlli se
cari necessc cst. Solida laternm errui(list~ntium supra basem eandem super lmeam unam
eiusdem altitudinis e([ualia; salida laterum cquitlistantium supra hasem eundem, llee

super lincam unam, dum eiusdem altitudiuis sint el[ualia: solida lalernTll C(l~lidi~tantium

supra hases equalcs Iineis Ii ]l:lsibus in altum orthogonalitel', eaclemque altltwlJllc cdu
ctis e([ualia. Solida laterum cquidistantilltll supra ll<!ses e([U<tles, nce lineis ahasillUs o~

thogOIJ.1liter, dumtaxat eadem altitudine crectis c(Iualia. Omuiulll solidorum laternm CI!U~

tlistantium eiusdem altiludinis, que hasis ad bascm proportio. Suli{la laterum cl[uHlt
sl.1ntium, si lineis a lmsihus orthogonalitcl' erectis pal'iter ct e([ualia fuerint, cnlllt bases:
et altitudines carum mutuc praflortionis. Salida latcl'Uill e([uidistantium quecnmquc, 51

equalia fnerint, lIase's ct altitudines corum mutu!: propol'lionis slInt: quod si ll<lsc:,.et
altitudincs eorum mutllg sint 11l'oportiollis, eruut et ipsa et[ualia. hlter solida supchcJC~

mill equidist<lntiuI1l similia proportio solidi ad solidum tJ~pl<l proportiolli latCl'Ulll corum
adinuiccm relatorum. Salida simiEa dicuntur (Iue <lngulos Imhcnt ('([ualcs, et circa
el[nale:,; angulos latera proportionalia. tV planis tluohus angulis efJualllllls, si linee Jue
in altum erigantur, rrual'um utl'af{llC duas altrinsccus <lngulorum cum lincis angulal'ihns
contincant, ('quales duobns anguli,,,, quos altera similitel'hinc inde cum linci.'i angtIla
rihus continet. Cum .i punetis in lineis in altum erectis l[uaculllf[Hc designatis descen~

dant pel'pendicularcs clue inter superficies lincarum angulal'ium, tUlll et puncta in que
llel'reutlicnlarcs incillunt recte linee cum ipsis llllgulis continent: her (flloCJue linee
cum lineis erectis c(Iuales angulos coutinehunt. Inter solida duornmlatel'tlIll eqllidistan
tiulU, quorum altcrum continent tres fillec proportionalcs: alternm lntera e(lualia, sin
gub IllClUe trium proportionalium, tum et anguli eorum equates fiunt, et ipsa equalia. Si.
super lineas pl'oportio solida laternm ctplidistantinm similia, c;]llc!ll({l1c infornwtlrllle COIl

strualltllr, fiunt et ipsa pl'Opol'tionalia: (plOd si solida latel'um e{luidislautiurn similia
proportionalia fucrint, lineas quoque, 1sUIler ([uas constructa sunt, pl'011ortionaliter esse
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CV.\l autrm aliqllOd corpus llllius primg partis mcnsurarc desitlel'flS; cmlJadulll l)asis
ipsius: secundum ([m1(1 snpel'ills ill traetatll f'rnhadorum doeui, diligcntc1' inqnims: tluod
per ipsius corporis aItitudillClH multiplica, rt {lliud ]lI'OUCllcrit, crit rmhadnm ipsius
corporis: est cuim altitudo cOl'porum huius primg pal,tis linea recta, qne ortilOgollalikl"
erigitur supra 1Jasem, et tcrmiuulnr in sllperficiem equiJistantem Lasi. Et nt hec apcrlc
O1onstrcntu1', adiaceat pl'imurn cuhns .{lcg. !lahells palmus .10. in latitudine: IUlIg-itu*
dine: et latitudinc. CUillS sex: sUIlcrficics sunt tctragong, cum halJeant augulos rectus,
Iateraquc cquaIia; et sit ]Jasis eills tetnlgullum .(ll,', , cui cquidistans est tetragonum .eg.:
cumqllc meam hasis, que est .100., ill lineam .Cle., que cst altitLHlo cubi, mllltiplica
ueris, .woo. palmos cuhieos pro emhado ipsius cuJJi hahehis: ct si dyametnnll ipsiui>
cubi, scilicet lincam .llV. hahel'e uis, quadrllta bternm .1Jo.. ct .ad. insimul iunge, ct
hahehis .200. pro linea .db.: qui/JUS si addatnr telragonum line~ .fllt'

l
(plOd est .100.,

ImJ)c1H1lltm .300. 111'0 f{uadratu dyamctri .vll.: ergo dyameler .blt. cst raJix treccn1orulll.
Et notandum ({uod recta .blt. est dyaml'tC'I' spel'g, in qua cadit cuhus .acg. Et tan tum
Jlutitiam f1yamctri .bh. halmeris; ct pCI' i!Jsam latera cuLi, c1 cm]ladum cius hahere de
sidcras: dyamctl'uHl in sc mnltiplica, ('t eills quod proucncrit tertiam accipc, et 11a
hehis tetragollum latcris utIli; ([uod tdl'agollUTn, 5i 1)e1' radicclll cius muhiplicaucris,
uimirum cmhaduffi ipsius cubi procrcahitnr. Et si ali({uis tlixerit: agrcgaui f[uadratum
dyametri cu1i cum quadrato ipsius lateris, et proucnerunt .400.; punam latus ,abo rem,
quam multiplica10 in sc, ('t l)TOueniet census; ([uem addam cum triplo eius, scilicet
cum quadrato dyamctri .b h., proucniet .m}or census, qui equantur .400. dragrnis: <liuide
ergo .400. per .4.~ ueniet .tOO. pro quadrato lateris cubi, quod est .ab.; quare .ab. est
10. Item agregaui quadratum dyametri cum latere i]1sius, et prouenernnt .3lO.: punam
iterum latus .ab. rem, scilicet radicem; quare quadratum dyametri '.blz. equutnr trilms
ceusihus, hoc triplo quadrati lineg .ab. : ergo pro (Iuadrato d)'am~tl'i cuLi, ct pro la
tere ipsius hahentur tres census, et uua radix, que cquantur .3tO.: redige hoc ;1(1 eensmn

unum, scilicet acclpe tertium partern omnium atliaccntium, et JlI'uuenid census, ct
tertia radicis, que equantur Tt03.: ([nare dimidinnda est illa tertia rarJicis, ct prouc
niet ~-; quam in se multiplica, ueniet h;; ([uam a(lde cum ~~ to3, (~rllnt i~ W3.; (fllOl'nm
nuliccm accipe, que cst ~ to, et extrultc iude sextam pro ea (IUUIII multiplicasli I re
manclmnt .to. pro latere .ab.; cuins (fuadratum, scilicet ,too. tl'iplica, et hahehis qua
dratum (lyametri .bh.: ct sic secundum hoc I pussumus consimilcs suhtilitatc.'i in cu1lis
inuellire. Bursus esto solidum, cuius hasis sit tctragona halJcus in uno quo([ue blere
pedes .10.; altitudo quoque ipsius sit plus ud minus laterum basis; multiplical)is si
militer emLauulll 113sis per eius altitudillcn~; (lua1TI pono esse .12., uenient pedes .t200.

pro emhado ipsius solidi; cuiu.'; uyametrum inucnies esse radicem de 344.: si super JupIn
quadrati Iateris ipsius, scilicet super 200, addideris quadratum altitudinis eius, quod
est U4. Et si prO]10natur, dyamctrum solidi cl{uidistantium laterum esse T:ldiccm de ;)!i4.,

cuins JJasis sit tclragol1a; et eius altitudo excedat latera has is in thwhusj ct queralur
latus i]lSius basis, nec non ct ipsius solidi emhaJum, ut in solido .aei., cuins dya
meter sit linea .tb.; ponam latus .ab. radicem, et addi-lm (Iuadratum line!: .ab. cum r[uaw

drato line@: .ad., et nenient duo census pro quadrato linet .dlJ,: ('t sign:.l)(J punctum
.c. in rcctam .dt., ('t sit .ct. duo; rcmanc1lit ergo ,de. cquali..;; H:c!l' .du. : quare .de.
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gonieo in omlli circulo, cuius (lyamctrum rationali penthagoni cquilateri latus iuratio
nale est, cui nomen linea minor. In spera, cuius dyametros longitndinc rationalis~ si

coUSll'uatur solidum .xx. hasium triangulol'Ulll ef{uilaterum, latus eius inl'ationalc est, cui
nomen lincarum minor. Tn spera, cuius dyametrum }lotentia rationale, 8i construatur

solidum .XlJ. hasium pcnthagonorllm, latus dus in rationale cst, cui nomen est residuum.
Incipiunt theoremata quartidecimi libri.

LATYS exigollicum, si 11roportionc medij et cxtremomm diuidatul', pars maior est latus

decagonicum. In centro circuli dedueta pCfJlclHlicularis alatus penthagonicum equalis
est dimidio lateris exagonici, late1'isque dacagonici. In circulu tctragonus latcris pen
thagonici simul cum tetragono curd~ anguli penthagonici quincuplum est tetragono
Iateris exagonici. Depositis assummimus dcnlOnstrandum, quolliam IJcnthagonum solidum
.x.ij. hasium pcnthagoflorum et triangulormn .xx. basium triallgularum in eadem s'pe1'a
constructarum; idem circulus continet in circulo descripto pcnthagono equilatero trin

gintuplum supcdlciei cOlltenctg 1 latere penthagonico ac pCI'pcndiculari a centro eirculj
ad latus pcnthagonicum dcducta, cquulU cst superficiei solidi .xij. basium penthagono

rum. Similis demonstratiouis cst; quoniam si triangulum equilaterum circulus contineat, a
cuius centro in latus triallguli per11cndicnlaris descendat, tringituIllnm snperficiei In
Lere trianguli, ct ea llcrpendiculari contencte equum cst superficiei solidi .xx. hasium
triangularum. Depositis assumimus quoniam p1'opo1'tio superficiei solidi .xij. hasium

penthagonarum ad superficiem solidi xx basium triaugularuID in eadem spera constru
ctarum, que latcris cul)ici eiusdem sper$' ad latus solidi .xx. lJasinm triangulal'um. De
inde assummimus, quontam proportin lateris cul)ici ad latus SOlilE .xx. hasium triangu·
larum eiusdem spers, que line!,; potcntis tetragonum totius lineg proportione medij ct

cxtrcmorum diuisc partem cum tetragono partis maioris ad lineam potentcm tetragonum
eiusdem liuq; totius sironl cum tetragono partis minoris: per hoc, coucluditlll', quo
niam que proportio lateris cubici ad latus solidi .xx. basium triangularum, ipsa cst

solidi xl) hasium pellthagonarum ad solidum >x hasium triangularum. Quicql1id euim
decidit cuicumque pro!lortione medij et extremorUlll diuise idem accidit oroni Enee

similiter diuise. Post has qllidem omnes prohationes oporlet nos scire sulJscriIltas O!le
rationes, que in eisdem lihris EVGLlDIS dieuntur, videlicet. Vt a dato puncto in altum

a puncto in alto designata supra datum superficiem perpendicularem deducere :i dato
}mllcto in designata superficic perpendicularem eidem superficici in altum erigere. Ex
tl'ibus angulis planis (plOrUm flui(lue duo simuI accepti maius sunt reli({uo, angulum
solidum construcrc: Vnde nccesse cst, cos tres angulos 111).°" rcctis esse minores. Ad si~

gnatum punctum date lineg angulum solidum construere equalcm signato angulo lincis
contenpto. Supra datam lineam solidum construere simile signato solido supcrficierurll
cquidistantium. Intel' duos circulos, qui sunt a1> uno centro, describere supcrllcicm mul
tiangnlam minime contingentem minorem <:irculum. Inter duas speras, que sint ab uno
centro, descl'ibere solidum Illurimal'urn superficierum maim'em spcram contingens mi
~orem spe1'am. Et infra datam speram solidi .1lIj.or, ct sex., et VII]., et xlJ., et xx ha

~lU~n construere: nee non et latera ipsarum quinque figurarum infra unum speram
IIlslDlUl collocare: et qucdam ex suprascriptis quinque solidis itlfra ([uedam corum
aptare: lit in quintotlecimo lihra fieri tlocetur.,
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est radix: ct quia recta ,Jt. diuisa cst in duo super punctum .c., erunt duo quadrata
scctiomlm .dc. et .ct. cum duplo ,teo in .ed. equalia quadrato linet: .td. NaIll ex dc in
sc prouenit censu",; et ex .ct. in sc prouenient 4.; et ex duplo .te. in .ed. proueniunt
l1l(r radices: ergo pro quadrato lineg .td. hauctur census, ct 111(' radices, et .4 dragme;
quibus additis duohus censibus, scilicet cum ([uadrato linc!;. .db., ucnicnt tres cen
sus, ct mt' radices, et 4 dragme pro quadrato dyamctri .tb., qne (~rluantur 34-4.: ex
([uibU5 5i cornuniter anferantur .4 dragmc, remanehunt tres census, et IIllor radices, que
cquuntur 340.: quare si hee redigentur ad ecnsum unum, ueniet census, et radix t f,
que equantur ~ H3: quare si dimidiaucrimus 1- f, uenient f; quihus in se mnltiplicatis,
{~t cum ~ 113 additis, erunt k113; de quorum radice, (Iue esl j 10, si auferantur f' rew

manehunt .10. pro Iaterc .ab.; quare altitudo .dt. cst .12.; in qua 5i multiplicaLitur te·
tragonum .ag., ([uod est fOO., uenlent .f200. pro emhado solidi .aei. Rursus esto basis
.ag. tctragonaj ct altitudo .dt. excedat latus .ab. in dnobus; ct agregaui ([uadrata liw
ncarmn .ua., et .ad., et .dt. cum quadrato dyamctri .tb.; ct fiunt totum illud ([uod
aggrcgatum cst oRR.; quoniam quadratum dyametri .tb. hal)etur ex aggregatione qua
dl'atorum lincarum .oa., et .ad., et .dt.: si dimi(liauerimns 688., uenient 3H· pro l[Ua
drato (Iyametri .tb., cum quihus opcraberis ut snpra. Item aggregaui latera .ab., et
.bd., et .dt. cum quadrato dyametri .tb., et fuit iHud quod aggrcgatllm cst .376.: po-
nam iterum latus .ab. radiccm; quare ex aggregato .ab., ct .bd" et .dt., Iucniunt tres
radices, et duo; quihus addilis cum quadrato dyametri .tb., scilicet cum tribus cen·
sibus, et IIIJor., erunl tres census, et septem radices et .6., que e([uantur 376: comu~

niter si auferantllI' .G. , remanehunt tres census, ct septeIn radices equales de 370,:
quibus reductis ad ccnsurn unum, ueniet census, et radices ~ 2, que e([lwnlur ~ 123

etc. Possumus quidem in similj solido diuersas huiusmocli ponere cIuestiones, que omnes
pCI' lIuue modum sQluuntur. Item sit solidum cquidistantium latcrum .rteg. cum lineis
a base orthogonalitcr ercctis, euius-Iatituilo .ba. sit .10.; et .ad.longitudo sit .n.; et
.dh. aItiludo sjt .12.; et sit orthogonium (luadrilatcrum .ac.: quare si eius emhadum,
quod cst ex .ba. in .ad., producetur in .dk., habeLuntur 1320 pro emhado ipsius solidi.
Nam quadratum dJumetri eius, (lui cst .!tb., hahehimus ex aggregationc quadratorum
liuearum .ba., et .ad., ct .dll., quorum Suma est 365. Et si in similj modo l)onuOlus
d)'ametrum l'mlieem esse 36a. j et longitudinem hasis i1)5ius superhalJUndare latitlldi
nem dus in unum; et altitmlincm eius .dlt. superhahundare eandem latitudinem .ab.
in .2.; et nolumus inuenil'c hasis, nee lIon ct solidi altitudinem, ponamus .ab. radi
cem; quarc latus .ad. erit radix, uno addito; et .dk, altitudo erit similiter radix,
duoLus additis; quare ex quadrato line!; .ab., hoc ex .ab. in se , !1roucnit census j

et ex .ad. in se prouenit census, ct due radices, uno audita; et ex .r/h. proue~

nit census, et ilIJ~r radices, et quatuorj et sic habcl)imus tres census, et sex radices,
quinque :ulditis, pro quadrato dyamctri .7tb., quod cst .365. : comuniter si auferan
luI' .5., rem:lllebunt .360., que cqnantur tribus qua(lratis, et sex radicihus: quare census,
cl due radices equantur f20.j quare dimidium radicum multiplicauerimus in se, neniet
Ullum; quo addito cum i20., emut .t2i.; de quorum radice auferatur .1., remanchunt
.to. pro .ba.; qU8.re .ad. cst .fl., ct .cill. est 12. Similiter si dicatur: addidi quaclrata
lincarulll .ab., ct .ad., et .dh. cum quadrato dyametl'i .ltb.; et fuit totum illud qnod
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aggrcga:um cst .730; dimidiaho siquidcm ca, ('t ucnicnt :::65. jn'o quadrato dyametri ,hb.,
cum qUlhus opcrnudUlll cst ut supra. Sed si (liclum fuerit: aggl'egaui altitudincm .tlil.
cum (luadrato dyametri .!tb., ct hahui 377.; ct fuit .tllt. uno plus ex .rla., et ,da. uno
plus ex .ab.; ponam similite!' .bu. rem; (Iuafc et .ad. erit res, uno additn, ct .tllt. crit
res, duohllS additis; et erunt lJuadrata carum ll'ium Jincarlllll, secundum quod dCIl1ou
stratum cst superills, Ires eeusus, et sex radices, et 5, que ef!U<1lltUl· (pHillrato dya
metri.hb.: cui si u(IJatur altitudo .dlt., (pte cst mdix, duohus additis, eruut lrcs C~llsus,J

et septcm radices: scptcm additis, que cquantur 377: de I!uihus comunitcr diminutis .7.,
remancLunt tres een.sns~ et seplem radices, {lue cquantur 370; Iluare ceusus, et radices
i 2 equantur J23 et ~ : dcinde proccdas ut sUIll'a. Sed .'Ii unde proccdut cmh:u.1um si
milium solidorum cmbadum proucnirc ex multiplicationc l>asis il)sius in eius altitudillem
scire uis, GOnsidel'a (Iuod, cum ex altitudine ipsius summatur mcnsura Hllius pCtlisj ct
per terminum ipsius pedis sUI'crficies e(lu](Hstans IJasi infra il,sum solidum ndsiguetul',
crunt tunc tot pedes cuhiei inter hasim, et ipsnm sUJlerficiem, (Iuot pedes superficiales
fuerint in emhado basis. Similiter si per dnplum unius pedis lex altitudinc superilciem
aliam sjgnauerirnus equidist:mtem basi, crunt utique inter ipsam sllpcrficiem, et hasem
tot pedes clII)ici, (Illot in dllplo basis sunt pedes superficiales. Simililer ex triJ)lo nnins
!)cdis accept.a in altum !1l"OCreatur solidum, in cuins cmhado cHml tot pedes culliei in
ipso solido, quot fllerunt in triplo hasis !Jcdes superficiales ; ergo IIuoniam multiplex
cst altitudo cuiuseumquc solidi ynius pedis, tam multipliees sunt }leclcs emhadi ipsins
solidi ex emlmdo basis. Quare quando multiplicatur emlmdum basis pCI' altitudinclll solidi,
ha})etur utiIJue emhadum soljdi, ut dictum est. Et quannis non eleuetur ali(IuoJ solidum
:i lineis orthogonaliter erectis supra J>ascm, tamen solida, rluc super c(luas hases, ct
sub eadem altitudille sunt, sihi inuicem CI}llClltur; crit utique ilJud idem ill co, uirlew
licet quod ex ducta base in eius altitutlilJcm proereahitur emJxHlum solidi; hoc idem
intelligi potest de (IlIo(Iue corpore hnius prim£ 11artis.

Anu.cEAT Il.ursus solidum C(Iuidistantium supcrHcicrum .dh!, cuius hasis .abed. sit
ortllOgonia, sUllcr quam sint erectc recte .{le. Df. eg. dlt. minime nrlhogoJlaliter stantes,
ita ut ~mguli ,abf. et .de;;. .'lint acutij (fllare anguli .eab. et .Ittle. sUflt otusij ct crunt
superficies .af. ct .rlg. arnlJll l'umlJi, uel l'llmhoitlcs : rclilluc uero due sl.lperlJeies .fc.
ct .ed. erullt aliquando rcctiangule, aliquaudo non: scd qualcscum(luc sint, si altitu
dinem ipsius solidi inueniremus, ct cam per basis emhadum IllulLilllicauerimus! ipsius
solidi cmhadum incontanter hahchimus. Nam qunliter ipsam altitudinem halJcre dc
beamus, hreuiter indicaho: :i puncto CJuidem .f. super lineam .ab. cathe tum protraham
Ii.; linea uero .fi. aut cst cathetus super sl1perficiem .ae., alIt uon. Naill si catllctus
est, erit altitudo ipsius corporis ipsa linea .if.: si nero catlletus non cst linea .il, }lro
.traham per punctum .i. rectam .1.:0. ad rectos angnlos super rcetam .a b,; supcr fJ.uarn
protraham cathctum :i puneto .f., ct habebo altitutlinem jpsil.1s corporisj Llel aliter, sew
enndum uulgal'em modum, eiciam :i puncto.f. super planum .ac. plumbum Cum fila I
cadcre fadam; ct sic inueniam cailletum eius, si a puncto .f. cccidcrit super latus .ab.,
uel extra. Nam si infra corpus ceciderit super })ascll1 .ac., et corplls densatum fuerit,
ita ut non possit plumbum ortllOgonaliter cadere a puncta .f. infra JJascrn .ac., f<:H;jam
ipsum cadere a puneto .h., uel etiam a puneto .e., ut cadat extra fJguram. Sed si se-



cnudum <lrtcm opcrari uolurnlls, oportelJit noS uti arumlinum instrumento : sic crigarn
arundinem ortllOgonaliter a puncto .b. supra lWSCIll .ae., que sit .!Jm., cuins longitudo
sit nota; cl ul)ta])o super cam al'undincm .mn. [aeiens anguillm rectum, qui ad .m.; et

panamus rectam .D.f. cathctmll esse solidi .rlhf.; ct crit prOI~ortio. .b,TJ.l. ad .of., sieut
,bn. ad .bf.: ergo S1 nota cl'it longitmlo rcctc .bf., et hahelntur SImIlIter ct cathctum

'[0. Holum; (Iue etiam omnia oslelldamus cum HU~lel'is: esto latus .a~. J8; !atus quo(Iue
.be. J2.; unum quodque latcrum .ae. hf. eg. dh. SIt 20; et uolumus mucmre cathetum
'[v.: sit quiclem arundo .bm. 4., ct arundo .mn. 3.; quare .bn. erit .5.; et copulaho re·
clam .bo., et cril triangulus .fob. f;iTIlilis triangulo .bmn.; (Iuare erit f;icut .[b. ad .bn.,
ita fo. ad .mb., quadl'upla est lb. ex .bn.; quadrupla ergo Cl'it '(0. ex .mn.; quare
.fo. erit .Hi.; ex ductu .ab. in .Dc. proueniunt 2J6.; quibus ductis in '[0., scilicet in .IG' j

ucniunt 34tiG.pro emhado solilli .dltf.
ET 51 fiEBATILE aliquod, quod secuntlurn quosdam cunus appcllatur, metiri uolurnus,

Lascm, (Iue trigona cst, in eius altitudinem dUCCIDUS ~ secundum quod fit in solidis
sex basiunt: ad cuins rei eui{lentiam esto cnnus .abgdez., cuius ]Jasis esto trigonum
.abB'; Cl sill! Ellee .ad. be. g:;. equales si]Ji inuiccm, et ortlJOgonaliter crcctc supra
trigonum .abg.; quare trigonum .de::.. trigono .abg.cquale, ct cfluiclistalls est; recta quiM

dem ,de. recLe .ab. et .dz. ei que cst .ag. ct .ez. c(!ualis cst recte .lig.: paralilogramina
crgo sunt quadrilatera .ae., et .eg., et .gel. Inueniam quidem aream trigonj .abg., et
il)sam multiplicaLo pel' lincam .ad., que est altitudo euui, et habcbo cmbadum ipsius;
quo{l sic prohatur: per lmnctum quidem .a. protraham rectam .ai. equalem, et equidi
stuntcm recte rede (sic) .bg.; et copulaho rectam .ig., et clcuaho orthogonalitcr rectam .ik.
equalem rcctis .da. eb. zg.; ct copulaho rectas .dk. kz.: sex ergo hasium equidistantium,
qui erit solidum .ike., et diuisum in lIuo cqua a quadrilatcro .dagz.: est euim paraM

lilogramum basis .ib.; quare dyameter .ag. diuidit ipsam hascm in duo cqua; ergo tri
gonum .abg. trigona .agi. cst equale: similiter et trigonum .dez. trigono .dzk. est
e(Iuale. Quare seratile .abgdez. seratilj .a.g.i.d.z.k. equale est. Dimidium ergo solidi
.ike. est scratile .abgdez.: ! ex ducto quidcm embado quadrilatcri .ib. in altitudinem
.ad. proucnit duplum multiplicationis hasis trigoni .abg. in altitudinem .ad. Sed cx
ductJ Lase .bi. in .ad. prouenit em]ladum solidi .ike.; quare ex ducto embado trigoni
.abg. in altitudinem .ad. prouenient embada cuni, lit predixi. Et sit notandum, quod
trigona .abg. et .dez. ambo sunt aut cquilatcl'a, aut equicuria, sine dinersilatera; vnde
cuiuscUlHlne forme fucrit, embadum trigoni .abg. inueniclldurn est per modum demon
stratulU superius in tractatu triangulorum. £t ut aliqua iude cum numeris dicamus;
ronamus latus .ab. esse .i3' j eL .ag. 15., et hasem .bg. u.; quare ct .de. erit similiter
.13., ct .ez. U., ct .dz. J5.: et protraham ill trigona .abg. cathetuID .al., qui erit .J2.;
{Iuem multiplicallO pCI' tlimidium .bg., ct uenient .84. pro embado trianguli .aug.; quiJms
ductis in llltitudinem .ad., que sit .20., ueuient .1080. pro embado seratilis .abgdez. Et
si rede .da., et .eu., ct .zg. non siut orthogonaliter erccte supra trigonum .abg., setl
declinaucl'int ad aliquam partcm, stueIens altitudinem ipsius cuni inuenirc pCl' modos
demonstratos in solido antecc{lcnte, Et si CX CUllO .abgdez. iaccat in plano basis .ebgz.,
multiplicabo embadurn ipsius per dimidium catheti .al., et habebo propositum. Ver)Ji
gratia: quia orthogonium est quadrilaterum .eg., multil)licahu .bg. per .be., scilicet .tt.
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per 20, et ueuient .280. pro emLa(lo basis {[uadribtel'i .eg.; quibus <Iuctis in dimidjum • ~I I'W' .... elt .dl(f. ,. (ro!. i05 l't','·

.al., scilicet in .6., uenient .16S0., ut supra, pro cmbado seralilis .abgde:. ~~7,1;~/~~~~:l.c mJrl':illeinfrri(lr,·~ 1"'1:

81 uero corpus aliquod commistum fucrit cx soliJo sex ]Ji.lSimll C(Iuidistantium, et
aliquo cunO l ut sunt arG,€:, in {luihus tenetnl' fl'UmentllID: cmbadum solidi cum emhatlo
seratilis in unum coniungc, ct haheLis pr0l'0situm , ud catlleti trianguli dimidium
super altitudinem solidi eqllidistnnlillm latcJ'um addc; et CJlwd proucuerit, ill hasclll
arc~ multiplica. Ver1i gratia: csto l:ll'{'a, cnills hasis sit quadrilatertull ortllOgoniulll e l

:ab.cd.; ct super angnlos eius stent orthogollaliter reete .ne. hf. eg. dlz., que sint sibi ~ i
I~u~c.em cquales; cl super puncta .c.h. protractc recte .le. ill. facicntes angulnm .eik:
slmlhter super puncta .f.g. cleueutul' recte .fk. kB· facicutes angulum lkg.j ct sit
!)entlJagonum .aeihd. in sUl1crficie una: pcnthagonum {[llOfIUC .blkgc. in supcrficie alia; k

r

ct .'lint amho IlClItklgona sibi inuicem equalia; ct copulclltul" rectc .ik. pI 115' glt. et I" /II
,he.; et crit f[uadl'ilaterurn .eg. equidistans, et C<luale basi .~c.: quadrilaterumquOf{llc I
.af.. ~uadl"l?atero .grl, , nce non et .quadnI<tlcrum .fe. quadnlatero .ad. Solidum ergo I I

cqUldlsLantJUlll J,aterum cst.C.':I(,! CulUS ~mhlldllm.hahChitur.e.x .a.b.in .du. «ucta .]n fo!.lQ5,.? 1
,ae.: cmbadum quoque scratihs .elghth'. hahebltur c"\ supcrfrcie .et in .clt., hoc est a~- - "
ex .ba: in .ad. ducta !n dimidium cathcti trianguli .fkg..Vcrbi gratia: sit .ab. 8.; et I'

.ad. SIt .6., et .ae. SIt .9.; et unumquodque latel'llm tngonorum .eilt. ct .fkg. sit

.5.; quare cathetus .kl. el'it .4.; et multiplicetllr .ba. in .ad., crunt .45.; pro quo I
ducto per .ae., ct per dimidium .1.:./., hoc est per 1f., venient .5~8. pro embado totins '
arc!!. Et si commistio solidi et seratilis fiat secundum alium modum, ita qund una 8

ex .supcl'ficichus, qu~ supr~ hasem cre~ta est, sit altior sU1lcrfic.ici sibi cqllidjst<tntj; et I
rehque due superfiCIes cOUllmgantur CIS, secundum quod fit in domihus, uel ut in l
sequenti figlll'H. patet, in qua ponimus superfi.cicm .af>gd. crcctam ortllOgonalitcr super b ----,0----'
superficiem .af.; et sit unaquequerectarum .ab. ct .{:d. ulnarum .20,; etaltitudo ipsius • e'l"i,list·llt;;et .....iemh",lum. frol.v ~~~S2;.C!o, lin. 8, 9-19; r.g. 161.!i1'.

superficiei, que est .ag., uel .bri. sit ulnarum .J5.; ct ponimus snperficiem .eleh. equi-
distautern supediciei .ad.,; ct sit una «(l.lcque rectarum .ee./h. ulllannJl .il.; et iIJ
unoquoque latcrum .ae. ct .bl- continent \llnas .24. Quare una flUC(IUC rcclarum .ge.
et .dh. ertt .25; quod sic eonglloscitnr : per puncta (luidcm ,cit. rectis .ea. ct lb,
equidjstanles IHotraham reclas .ci. Itl., criufuc Una(!11C(jUC carum .M., CUillS (fuarll'atum,
scilicet .5i6., si acldatur cum quatlrato lineg .i.g., quod est .49., ucnient .025. pro
qundrato Iincg .gc., quorum radix, que cst .25. , crit linea .gc. Vndc si emhadum
huius cOl'jJOris habere uis, lineas .ec. et .ag. in unum coniungcsj ct corum dimjdium,
quod est ~ It, per emhadum 11asis ,af. multjlllica, scilicet pCI' -480., crunt i:i:i20. 1)1'0
embado totins corporis.

Ersl llasis aliculus corporis huius primg }1art]S quadrilatera, sed !lOll rectiangula
fuerit, non etiam latera sint c(Jllidistantia, cum in similj snpcrficic, et cffualjj ct C(lui
distanti has! terminetur. Nimirulll haJJehltur emhatlum cins, si area ]Jasis in altitudinem
corporis dncatuf; qlIod manifestc nidelJitur, si llcr dyametros hasis, et snpcrficici sihi
equidistanti superiiciem translre feccrimus sccantem ipsum corpus in duo seratiJia ,
quorum emhadum ha]Jebilur, nt demonstratum cst, per multiplicationcm hasis unjus-
cuius(Iue: (lue triangu!a crunt in corum ahitudinc, que cst eadem. Similj quorIue modo
si hasis alienius corporis lmius partis fuerjt penthagona, uel plnrium laterum, poterunt
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lllCljJit pars s~cunrla rie dimensione prramidllln.
en itarpw pinnllillr:nl aJi(!',am metiri llcsidcras, emlJadum SIlr: lmsis, cuiuscllm(Iuc

sit forlllE, per tertiam altitmlinis ipsius multiplica; ct (plOd proucncrit, erit cmbadum

lpsius l')'fllmillis; fillC rcgllb proncnit ex cis que c1cmoTlstrata Sllilt in En:LIllE. Vi
delicet (juod sulj(luill est duphnn scratilis. Scratile qU()(Iue est triplmn SUt PFamillis

habcntem trigonum Dflscm. Ad r:uins rei euidentiam. Esto l)}Tamis .abgr!. e(luilatera
hahells Jmsl'm trianglll:nn, (PIC est .abg.; a1titudo uero cins cst ill (luod cadit ortho

gonalitcr :i IHmcto .d. supra ]JnS{~1ll .abg.: quare oportct nosinucnire casum i!)sins in

triangll/u .abg.; quod sic fit: circa triangulum .abg. drscrihalll circulum .abg. circa
centrum .e. Dico fJlli(lcm, .e. pune-tus cst nisuS perpcndicularis cndcntis :i punr:to .rI.
sup<:r sl1pcl'flciem triangl11i .abg.: quod si non est, csto .z., ct copulentur recte .dz .
Z{l. ::,b. =g.; ct ([uoniam .J::. }lerpendicuJaris cst super planum ,abg., reClus cst UllUS

({ulsque flngulornm .dzrL ct.d :=h. ct .rlzg.: latera ergo .d::. et .za. posstmt super rc

ctam .ria. Similiter d (plalhata rectal'nm .dz. zlJ. eqnanlur '!UaOralo lincE ,db.: silllilj
qU0'1l1c modo et {Iuadrntum lntcris ,dg. rquntur quadratis rectarum,.dz. ::;g. Sed la

tera .da. db. dg. sihi inuicem sunt cqualis; ergo duo quadrata linearum .dz. et .za .
J.uoLus quadralis linearUlll .dz. et .zv. equalia sunt: eumuniter aufcratur quadratum
lincg .dz., remanchunt quadrata linearum .za. zb. cqualia; quare .za. recta cqualis

est rccte .z.b. Similiter ostendetur, rcctam .zb. cllufllem esse utriqlle rcctanun .za. zb.;
ergo :i puncto .z. ad lleriferlam circulj .abg. conCUlTunt tre5 recte sil)i inuicem e(luales;

quare punctus .z. cst centrum circulj .abg.: quod millime locum hahet, cum .e, pUIlctus
sit centrum circulj .tlbg. Protracto quidem cateto .de., si tertiam eius mnItiplimllimus
per arefllll trigonj .aug.,lJabeIJimus I ('Jnhadum piramidis .abg. Quod ostcndimus cum

numeris: sit unumrjuodque latel'um pyramidis .12.; ct cOl)ulenlur reete .ae. be. ge., flue
sihi inuirem sunt clJllales; et protrahantUl' recle ,ae. be. in punctis ,i.t.; <'t crit pUllclus

,i. super climidium lateris .bg., cum anguli .bai., et .gai. silli inuicem sint cquales: et

quia .ab, et .ag. silli illuicem sunt eqllnlia, .ai. cathetus cst super rccl;tm .bg.: ct
quia rer:tn .bt. sccat snper dimidinm bteris .ag., secahit ('tiam f'l ca\.hetum .ai, supcr

tertil::im eius, ut ill tractatu triangulorum in tertia distinctionc huius operis demon~

strau1. Extrflcto quidem quaclrato recte .bi. ex 'luadrato latcI~s .ab., scilicet 36 e1e
.144., remanent .iOS. pro (iuadrato lincg .ai.: <'t quia .ei. est tertia ('X .ai., crit{lua

dratulH linc£ .ei. Ilona pars quadrati liuc£ .ai.: ergo 'JuaJraLum linc£: .ei. i:st .12.;
cui si addatur (]uaclratum 1ince .ib., erunt .4S. pro quadrato lin\'{; .be.: vel (juia .ne.,
110e (':;1 .lJe., cst { ex .ai., C)"1t fJulldr~\tllm lim·!;; .be . .\8, scilicet ~ ex 'pHldrato linrg

.ai.: fjuml si 311fel'atul' ex (!wulrato line£: .db., rClllunelJit (luadratulll cai.heti .de. DG.:

ex ductu quidclll .ai. in .bi. l)roucnit radix de .:::888. pro area trianguli .abg.: (luod

si ducatur in tertium .de., hoe cst in nonam fJuadrati rius, que est ~ 10., ucnicnt

41472. pro (ptadrato emhadi pyramidis .abgd., CUiliS rfldix cst ~ 203., et ali([lHHltulum

plus; 11uo(1 plus cst minus de -h, et plus de 2~. Ex. Iwe cluidcm crit manifc,;;tum
quod in omni pyramide equilatcw quadratum su£ altitudinis cst % quadrati unius 1a
lernm eius; nee lion et fluadratnm rectg procedentcs ah unofItl()(ll\(~ angulorum tid
G\surn altiturljnls pyramidis cst tertia quadrati ciusdem Jateris: fluod possumus inu,~~

n
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rC50Ju1 in tres, nel plnres Cl1ll0S bahcntes bases triangulas, enm qnelihct figura plaua
rcetilinea resoluatur in duos triangnlos minus numcro latcrum ipsius, ut penthagonum

(Iuod resoluitur in tres triangulos, cxagolluJll in .JJ1tr. etc. Vnde cum areas omniunl

trianglilorum cadentium infra hascm Isimilium corporum: hoc cst arenm eiusdem ]Jnsis

per altitudillcm corporis multiplicaucris, nimirum emhadum ipsius corporis halJerc non

dulJitcs. Sed (luia inuentionc emhadorum multilatcTum figural'llm cadentium in circulis

alia, preter ell IIue llicta sunt, dicere possumus; ut hoc opus }lCrfectulll sit, ali(lua indc
dicere prcscntialiter l)rocuraui. Habetur qUldcm emlJadum cxagoni equilateri ct crruian

guli cadentis in circulo ex multilllieatione dyametri in tres quartas cordis anguli exa

gonici; que corda est latus trianguli equiJateris cadentis in eodem ci1'cu10, cuins qua

dratum est triplum quadrati semidyametri circulj, hoc cst latcris ex.agouici. Ad cuius

rei cuidentiam, in circuJo ,agd. csto exagonum .abgdez.; et protrahatur in ipso corda

.ag., <p:tc sccctllr in duo equa per dyametrum .be. super punctum .Jr.; crit ergo trian

gullls .ia b. scxta pars exagoni .abgdcz.; ct corda .ag. est latus trianguli efIuilateri

cadcntis in circulo .agd., cum arcus .abg. sit tertia circunfercntie circulj; ct diui

dntnl' .kg. in duo elpta super punctum .1.; erit ergo .ak. dllplum .kl.: ex duetn

quidem .G k. in .b.i. prauenit duplllm cmhadi trianguli .abi.; quare ex ductn .at. in

.bi. prouenit triplum emhadi trigoni .abi. Sed dyamctcr .b.e. duplllS cst ex .b.i.; quare
ex ducto dyametra .be. in .al. prouenit scxtnplum eml)adi trianguli .abi. Quod sc

xeuplum emhadi trianguli .abi. cst emLadum totius exagoni. Est enim .ai. mcdietas

et quarta, hoc est f cordg .ag.: ergo ex dyametro circulj Jucto in tres quartas cord~

anguli exagoniei llalletur emhadum exagoni, ut predlxi. Quod etiam habel>itur ex
multiplicatione triulll quartarum dyamctr1 in tatam cOl·dam anguli exagonici. Et cum

similj inuenctione inueni emhadum tetragoni prouenire ex lllultiplicatione dyametri

circulj contillcntis ipsum in septem octauas cordl; anguli exagonici. Embadum quoque

octagoni praucnit ex multiplieatione dyametri circulj contincntis ipsum in totam cor

dam m~gu1i octagonici; que corda est latus rruadrati cadentis in ipso cirenIo: et sic

secundum hauc inuestigationem possunt inueniri cmbada figurarum plurium laterum
caclcntium in circulis.

Et si columnam metiri desideras, cuins llyameter hasis sit pedum .7.; et altitudo

u.ero,. scilicet axis ci~s, ~it pcdum .20., arcam circulj su!: hasis, que cst ~ 38, per al
tltudmem suam m~ltlphca, ct hahebis pedes .770. 1)1'0 embado ipsius eolumng. Et no

tandum, quod omma corpora CU1UScullllIue sint form!!, cum sibi inuiccm fuerillt similia,

crit 'pl'op(~rtio em~a(~i unius ad embadnm alterins, sient proportio triplicata similis

latefls UlUliS ad sl~TIllc lat~lsl altel~us. Verbi gratia: si alicuius solitlilollgitudo fuerit

~eclum :2., et. altc.rms.. longItuuo sit pellum .:1., erit proportio minoris solidi ad maius

sleut ~)J'D"portlO .hman] ad temariulll triplicata, Nam proportio triplicata llinarij ad

ternarmm cst sle~t l;~hus, ~ui sit a. binario ad cum, qui· fit atCl'Ilario, hoc cst sicut
.~. ad .21. Es: ('mm Sleut Slcul (sic) .2 ad 3, ita 8 ad 12., et i2 ad 18, et is ad 21.; et

Slcut llropo~tlO .Je .8 ad 27 est triplicata proportio ]Jillarij ad ternal'illlll. Vnde 5i
e~ll.):ul~lm ~lIl~lnS corporis sciueris, et eum per 27 mu1tiplicaueris, et sumam per R

dl~lser~s, mIDlrum emLadum maim'is solidi prollcniet, et cet.. Et notandum, quod quic~
(pud .dictum ~st ~up.erius.de sulidis, uel columna, hoc idem intelJigc de cisternis, et
putCls, <,um In Cl$ mtelhgatur esse latum, longum, et altum.
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cathctus .fie. erit .S.: dcilHle imlclliam casullI trigoui .rille. sUjler hascm .({l'. sic: e\
(Iuatlrato fIuidcm, fJund fit cx .de., auferam (pIadl'fltum cx .da., scilicet IH, lIe lGO.•

rem<lncJmnt .16.; l1uilms {Iillisis pCI' .ac., tlcniCilt .2.; 'luilms ;lIlrlilis cilm .af'., erunt

to.; cuins dimidium, scilicct .5., est maior casus a latere maiori .de.: lilian' punam .Ii.
supcl'lmncturn casus, lit sit .elt. 5, remallelmnt pro .ah. 3.: crgo si lJlIatlratlllll liJll'p

.alt. allferalur ex 'Iuadrato lillet .rla.; llCI ex IJlHlllratn lim'e .de. ltl1feratllr 'luatll'allllll

line£ .eh., erit iUud quod remanchit, scilicet 135., quadratum catheli .rlh. Et notan
dum, (lund .'ii angulus .dah. esset reclus, tnnc .da. esset cathetus dcscendens apUlldn

.d.; ct si angulus .daft. cssel maior recto, tunc calhetus descendens apUllc10 .d. cinlerel

extra triangulum sUJ)Cl' lineam .af.: similj quoque modo si ;tngnlus .dch. esse! reclus,

tUllC .de. csset altiludo PFamitlisj et OhtUSllS esset angulus .dell., tunc calhelus de

sccndens a lluncto .d. cadcrct inter puncta .e.c. extra triangulum: ct si UTlust)ulS(IUC

311guJorum .daft. eL .deft. Ill~lltus essct,c<ltlcret utl(IUC tunc pCI'Jlclldicl1lal'is inter pUllcta

.a.e. supcr lincam .ae. IslO rtnsus pyramis, l..:uius summitas sit .((.j lmsis cJuuilue eius
sit trigonum .ber!. {liucrsl!aterum, cuins latns .bc. 51t f3.; lalll'i (J11Oqne .ed. 14.; latus

neru .db. J5., cuins cathetus cs10 recta .be.; cx reli'luis uem lah~l'ihus dcscclltlelJlihus
a puncto .a. ad puncta .b.e.d. sint latera .ac. ct .ad. cfJualia, (JllOfUUl UllUnH[Uod((ue

sit pcdum .10.; rclifluum uero latus .ab. sit .15.: nolo crgo cathctnm cadeutetn a})ullclo
.a. super planum, in quo cst trigonum .bcd., iuucnire. JlroLraham pl'irnum in trigonu

.aed. cathetum .af.; et 1)er lJUlictum .f. in superficic trigoni .bed. protraltam lineam

.fg. facientcrn rcctos 3ngulos .gld. et .gle.; et copulaho l'ectam .ag.; cl ifl tl'igollo

.afg. super lilleam 19. cathctum producam, que erit calhetus catleus a puncla .(l.

super planum trigoni .bcd.j que cathetus sic per llumerum inuenitnr: quia reclns cst

angulus .gfd., erit linca 19· equidistans catheti .be.; quare cst sieul .dl. 'lei .tlc., ita
.dg. ad ·db.: est cnim .de. 9, et .df. est 7., scilicet tlimidium ex .ed., cum cfpIiclmiutn

sit trigonum .fled.; ergo est situt 7 ad 'J'l ila .rlg. igllota atl .db. 1I0talll, 'IIiC cst .i5.:

quare 5i multiplicaucrimus .7. per .1;)., et {liuiserirnus per .D., uCIIicut :; j J. pro liura .rlf{.

Similiter si mnltipliraucrimus .r/f. per .be., scilicet 7 per 12,el dillic;erilllus ]IeI' .de., lH>

nicnt -~ 9 pro linea .fg. : dcirulc ill lrigono .alul. supcr bltus .!Jr!. cathetum pl'o"

traham .alt., et erit casus longior .1Ift. ~ iLj lm::uinr nem .tilt. ('1'111,3.: ([UHC flua

dratum (:atllcti alt. erit ~ 88; cum IIUO si afld:ll,llJ' Iju:ulratulll lilJcg .ltg., lJuull cst

.; 69.,! crunt ~ i::iS. pro quadrato lille~ .ag. ltursus si de qnadrato linc£ _.({r!. au[craLllf

fiuadratulll ex .r//., scilicct 40 de 1O()., rcnwnelJUllt .5t. Ill'll quadratI} llllct: .lIf.; ngo

linea .af. est radix de .51.; et linea .ag. esL radix de f: IJfl..; linea ljUf/(!UC /g. c.'.;L'~ ~.:

ct Post(luam hahcmus latera trigoni .afg. nota, pussumus notiliam cathl..'lI dc:r:cndcn.
tis all .G. super lineam .fg. halJcre per c1octl'inam, Iluam docuimus in dimcnelHHlc CIll-

badorulll Lriangulorum. . .
RVR5YS adiaccat pyramis .a.b.g.d., cuius Imsis cst trigonum .abg. dll1er"Jlater~lIn;

latera uero descendentia a punelo .d. in puncta .fl.b.c. silll similiter diul:rsa, el lIlC

qualia; (Iuare aliquando erit Ullum ex cis orthogonnliter crectum super trignnum .aop,.,
et quandoquc erunt omnia latera declinanti-a. VerlJi gratia: sit latus .fcb. Ill,., rt .aB·
.9., et .bg. .'i., et ,da. 15.j latHs (IUOflUC .db. 13., ct .gd. sit .12.; in lloe pyranlH!': )'::cta
.dr;. est cathctlls ipsius, cum fJuadratH lincarum ,hg. et .~d Cr[lll'Tltllf Ilu:lrlr;J1l1 Iwce
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stigarc .hoc modo, E"t cuim .bi. {limidium ex .bg.; (]uare IIuadriHum ex. .bi. est flual'la

(JlIadnlt! cx .ab.; quare quadratum ex .ai. csf f ex (luadrato, quod lit a tecta .ab:
est cnim recta .{(e. ~ ex .a.i.; {luare (fuadratum ex .ae. est ~ ex fl'IadJ'ato rcctc .ai.;
ergo 4(lu~J~atu~ :x .ae:, hoc est ex .~e., u~1 c.x .ge., cst. ~ de i quadrati latel'is .ab.
Sed ~ de 4: ahcUlus rCl cst yuantum II de ti cmsdem reI, 110C est ~; ergo fJuadratum
uniuscuiusque rectarum .ae. be. ge. est tertia fpIadrati lateri ... .1J a.; hoc est ex btere

.da. Vnde ~i CX.fI:Iadrato lateds .da. aufel'atnrquadratum Iinee .ae., rcmanehunt pro

I{lwdrato alt1tudlIl1S .de. ~ ex fluadrato lateris .tla., lit llrcdixi. Et notlluJuill quod in

omni 1l)'ramide, CUillS hasis triaugula est lJabentc latera ah angulis JJasis irs ins adscen

de.ntia atI punctum summitatis eius sil.,i inuicclU c({ualia; casus ilJsius altitudinis

crtt centrum circulj contincntis I ]Jasem illsius pyrmnidis. Thr.svs csto pyramis .abed.
ImlJcns latera .rla. db. de. sihi inuicclll equalia; hasis uero eins, scilicet trioonum

.abc., sit c~iusli},et triallgul}l formr; cL uolumus iuuenire caSllm cadentem a ~uJleto
(~. supe... tngonum .abc. 11cr numel'Ull1; (lui casus erit centrum circulj contincnlis

tnall~ull .abc.; protraha~i primum cathctum .ae. in triangulo .abe., in (IUO diui.
dam.uI ~uod fiL ex .oa. Il1 .ac.; ct ({uod proucnerit, erit dyamctcr circulj conti
nentis trwngulum .a be., ut in tractatn circuJorum superius demonstraui. Ad cuius

rei similituuiuc~l csto latus abo f::l., latus .ac. 15., latus quoque be. sit .14.; (Iuare

catheLus .ae. cnt 12.: in (IUO si dilliserimus sUllerflciclll cx .ba. in .flC., llOc est .195.,

l~cnicnL ~ 16. pr~ dynmctro circulj continentis ll,jangllium .abc.; caius dimidiuffi, sci

hcet 'i S·t est ddferentia, que cst a casu altitudinis pyramidis ad uuumqucnHlue an

gulonun basi:. ~onamus etiam, unumquodque laterum .cia. db. dc. esse 12.; (Iuare si

ex quatlrat~ l1JSll: S , (PIC est ni, auferatul' (luadratum de -i 8, (Iuad est if 66, remanc

bunt ,8, ~1JllUS.n- pro quadrato catheti .dg.; in cuins nOn<l1ll si multiplicauerimus qua

~l'atmn tnanguh .ab.c., rr~od .es.t .7056., hal)e~itnr lJuadratum cmbadi totius pyramidis.
Et notandum 'Iuod 5t 11<151S slmrIlUffi pyrumu]urn fuerit acutianrrula tunc casus alti~
tudiuis ,ij)sil~5 catl~t ill~ra t~rigonl1m .abc.: et si angulus .bac. f~eri; rectus, tunc {lya
meter C~I'C~lJ~ con.tHlentls trIangulum .abe. erit recta .be.; et suprascriptlls casus erit

:m.per llmudtnm hTlee .bc.: et si angulus JMC. fucl'it nhtLlsllS, tunc ipse casus crit extra

tl:l~Ulgulu~ a p~rtc :bc. Item pOI~am pyramidcm, cuius 1asis .abg. sit trigonum el.pIila
tClnll~, ud NIUldnnllmj ex Iatcnhns nero .da. db. dg. sint duo tautum sihi inllicem

e(I~ah~, .(~ue sun~ .db:dg.~ nolo ostclldere mod urn CIllOffiOdo ha]Jcatul' altitudo ipsius
pYHUUltlls. Qnomam 1Il tl'l~ono dbo' duo latera db et 1 It' r . ,
1UllClo .d. su WI' I'" I;; . b' . <.: ..(g. a erms .e(lua m sunt; Sl a
I '" .. 1. Jds~.m.):c:. cathctns dnc,ltur .de., dlUldet lJasem .bg. III duo eCJua super
.e.SlItuhtcl' qUIa t~'Jang~h .aug. latera .ab. et .({g. equalia suntj si a puncto .c. recta

proll:ahatul' .ca., ent utuJl.1C .ae. recta cathetllS super basem .bg.: producatnr lluirJem

.ae. III utramt~ue partem in intlnitum in punclis ,f.c.j deiude super rectam le. produ
cam cathctutU a p.llucto .d., (lui crit altitudo pyramitlis .dabO'., cuins altitudinis casus
Iluando(jue cadet Inter ae I I . b. . . .o, qnan( 0 cal {~t extra tnangulum intcr puncta .al, uef .e.e.,
lid aluplunclo 1Il puncto .a., uel in puncto .e.; (Iue omnia ostendamus cum numeris. £sto
utlumquo!l'Iuc lalerum .ab. et 0' • I
Ib I .ab·!OJ atus quoque bg. 12.j et unuIDrJllOdque latcrum

.( . ct .f g. f.i.' lalus lJllOfTue l'~ . . . .. r 't·( rl. Sh .12.: tnuemam pnmum cathetum .dc., (pli Cl"lt

lac IX de .HiO., cum Iquadl'atum casus .be. ahlatum sit ex quadrato lateris .db. Similiter
,. ,) 11i~
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plum radicis multiplic:1.tionis de t 32 in 1(il),; (plOd dupJum cst .fH., remaucbunt·s ·18.

pro (luatlrato dupli minoris casus, qui sit .bk,; (lllClrC (IlHulratul1l t'X J)k. cril-/o f2, sci
licet quartum de ~ 48j quibus -/0 i2 extractis de Cjuadrato linc£. .db., l'emallchullt ii 27(;
pro qnadrato catllcti .dk.: dcinde ut haheamns notitiam Iinq~ kit., atldam fluildratum

ex .bk. cum (luadrrtto"ll10l1 fiL a .bh., scilicet -h 12 cum 22.'iO, crunt -co 2202; ex 'lui
hus auferam duplum ratIieis cius, quod fit ex I~ 12 in '22.')0; ,\uod dllplnm cst .~30.,

rcmaneJmnL Tn 1932 pro (Iuatll'3to lineL .kh.: cui si addatur ((lHl(lratum ex ,dk., scilicet
-A 2iO, uenient .2209. pro (IuaJrato liuq; .tilt.; (\uaI'C .fllt. est 4i.: deintle ut inucniarnus
cathctumltrigoni .dfh. cadentem:i IHlncto .d. sllper latus .fh.,(lllOd cst .45.; et latus .df.
est .8., operal)imul' suprascripto modo; ('t l11ueniemus, ipsum cathrtum cadcre extra
lineam .hf. secundum fJuantitatcm de t 1; (lui casus csto .fl.; el aufel'atlll" quo\(1I'atum ex
.fl.,qnod cst ~ I, ex (Iuadrato ex .d.f., quod cst .04., remanclmnt ~ 02 pro quadrato linee
.dl., scilicet catllctum pyramidis .abed. Quod idem inucnics, si ex qU;Hlrato lateris
.dh. aufcratur f{uadratulU casus .hi.; ucl si ex (luadrato linc t .de. anfcratur quadra
tum liuce .cl.; ct est quadratum lince .c!. et"lualc duohus 'lufldratis lincarum .ct. fl.:
uel alitel' protraham lineam .ae. in puncto .m.; et sit .ern. cqualis .fl.; (Iuare lota .am.
crunt *f3.; et copulaho .Im., llue crit c'lualis ex .ef., (Iue est .It.: atltlam (I'wJrata
Iinearum .am, ct mi., ct habelJo 'luaclratl1m linee .al.: quod si aufcram ex quadrato
line~ .ria., scilicet cx .3Gt., remanent similiter -} 62 pro ql1adrato catheti .dl. Ex hoc
ergo palet, quod recta .r/l. orthogonalitcr stat super planum .f1Jh., cum faciat rcctos

angulos cum lincis .llt.la.lc.: deiude si cathctum .dl. multiplicauerimus per tertiam
trigoni .abc" f(ue cst .is., habchimllS .20160 pro qlladrato emhadi totius pyramidis
.abed.; ct sic in omnibus pyramidibus pl'ocedel'c ",tudcas: potes ctiam ad notitiam
altiludinum omnium pyramid urn cum instrumentis snpradictis arundinum, uel cum filo,
et plumho uCl'issime pel'uenirc. IT 5i hasis alicllillS pyramidis fucl'it flwHlrilaLera, aut
multilatera, non minus tertia sug alLitUtlini!'l, in totam ])asim erit mulliplicaIJ(la; rJuia si
hasis,quodcnmque sit laterum,in trigona diuisa fucrit; et ab angulis ipsorulll triangulorum
ad IHlllctum altitudinis pyramidis recte pl'otrahantur, resoluctlll' ilarFIe tota pyramis in
totllyramides halJcntcs hases triangulas, quot [nerint tri:wgllli protracti in ipsa huse; ct
crit aititutIo omnium pyramitlum una. Quare si tertia pars ipsius altitu.linis tlllcatllr

in aream nniuscuiusllue ll'ianguli, hoc cst in totam ]wsim tliuis£ Jlyramidis, nimirllm
emlJadum omuium pyramidum rcsolutorum, .'icilicct totins pyrami(lis, ha1JcIJitur. Et si
ah aliqua piramide auferatnr pyramis ali([lla per s{lpcrficicm crluitlistalltem sue basi;

et uolucris scire emhadnm rcsldui; quod curta, siuc (lecurlata pyramis nuncnpatur.
Ex emhado totins pyramidis emJmtlmu a}Jscis£ llyramidis tolle: et fJuucl rcmanserit, crit

embadum decurtate pyramidis ... VerLi gratia: si ex. pyramide .da.!Jg., cuins hasis cst
trigonum .abg" rmfcratur pyramis .de::i" ell ius hasis, scilicet trigonum .f::;i., sit eipli
dislans hasi .a.bg.; ct uolurnus emhadum curle pyramidis ,abgezi. inucuirc. Ex em
hado quidem pyramidig I .r/abg. tollclUus emhadnm pyramidis .de:i.; et (plOd residuum

fuerit, crit cmlladum decurtate l'yramidis .abgczi,: ue! aliter, (I'lOl1iam trigonum ezi,
equidistans est trigono .abg.; et SUIlL latera trigoni .ezi. sectlntia superficies .dab. ct
.dbg. et .dga., crunt etiam et latera ipsorum trigonorum c(!uidistantia; latus (Iuidem
.e:. lateri .ab., et latus .ei. lateri .ag.: similiter et latus .zi. lrtteri .bg,: et IIuoniam
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.db.) nee nun et (Luadl'at;.l [iJlearum .tlg. ct .guo C(jlIeltllll' (luadrato l;tJ('~ .ad.; ergo

si tertia ex .dg. ducatul' per cmuadlllll triangulj .aug., hahchitur cndH\llnB1 pymmidis
.a.b.g.d. Sed non sit call1cins pyramidis ali{lua ex li!le!s dcsccIHlcntilJlls a slIlllmitale

eius, ut in pyramidc .abed., cuins latus .rt!J. sit .13., .be. U., ac. 15.; latus quoque

.hd. 13., et .dc. t5., et .da. 14. Primulll ill lriangulo .abc. pl'oll'alwrn cathctum .ae.; ct
in trigOllO .dbe. IH'otrallum cathctum .tlf.; ct pel' punctum.f. prutralw.lll lineam fh.

,','r;;,",!l~~' 22~~~'J~ equidistantem l'athetn .ae., ut sit angulus .lIfe. rectus; dcilllie in trigono .dae. pro-
8·15). traham cathctum .dg. super rcclam .ac.; ex f{uiJms omnihus hahclJitnr nota linea

/
~"I•• \'''''''~'''''''''''' .dh.; quare latera trigoni .dfh. cruut nota; ergo ct cathetus cadclls in ijJSO a pUflcto

............ .d. supel' lineam lh. erit nota, que erit altitudo llyramidis, VerE gratia: (:athctus
~ quidcm ,ae, cst .12.; easus quolJuo .be. 5,; et casus .ee. cst .9, Similiter calhetlls .df.f Ill, gd in superficic trianguli .dbe. cst .12.; et CaSus .fe. est .5.: et quia .fit, equidistans est

f': '>-W cathcto .ae., erit sieut .cf. ad .ce., ita .fll, ad .ae., et .eh, ad .ca.; (Iuarc lh. est ~ G"

;~"./i5"" ct .elt. cst ~ 8.: deinde ut inncl1iamus cathctum .dg., auferam quadratum .de. ex (Iua-
//~I : / "" draro laleris ."a., scilicet i(;[) de t96., remanent ,27.j quibns diuisis per .ae., ueniet

b f C ~ f.; (lllOd addam cum .ae., crunt ~ f6; cuins dimidium, scilicet f; 8" est casus maior
, (~t~~'''i~9r:::;o',1'r'm is :'It /:l:~lUe .ag.; quare C:1SU5 minor .ge. est t 6.; et cx his lJuhchuntur ,} tl pro catheto .dg. :

Slll'('nu~e; pag, H2, lin. 21-23). cuius ,!uaJrato si aJJatUl' ({uaJratum ex .gh., hahchl1ntur : 123. pro qnadrato lincg

"~ .r/h.; quare .dh. cst t 11.: restat ut in trigollo .dflt. inucniamus catlJetum cadentem

~
!' a. puncto .d. super lincam .fit.; et crit casus maior .fi i .L; cluare cathetus .di., (lui cst I

'.! h ~/Oj.lOg~: a.ltitudo 1))Tami~is, erit radix .de f 123.:. in qua si multiplicauerimus tcrt~a~. rmbadi
I '"~ t~lbom .abc., que. e,,;t..28 .., hahcIllInus ra(hccm de !:liaiO pro emhado pyraml(hs .abed.

/ I ~",~ Notanrl~Hl, '1uod Sl tngoUl .dbc. angnlus .dcb. [ucrit oJ,!USUS, tUIlC cathetus .fll cadet

.---;~", cxtra trl3.ugulum ,dbc., ut III lIac alia cernitur formula, in qua ponimus latus .ac.
;'.----"1; r .13., et .be. 9.; latus quoque .ab. raJicem de tuo.; et sit latus .da. tD.; latus ([uoque

I • ~i,-"t lit" If,,1. 109 .db. t7:; latus uero .dc. sit .10:: quare calhclus .ae. Cl'it .12.; et casus .be. erit .~.j ct
112. lin. 31. .ec. erJt .5,; cumqllC extraxCflmus quadratum .de. de quadrato lateris .db., remane-

~unt tS!) diuidcnda per .bc. , scilicet per .9., nenicllt .21.j que 5i addita fuerint cum
eIstlclll. .9.j et summa diuiuatul' in duo equa, proucllicnt .15. pro casu .bf.: ergo pUllCtus

.f. cadIt .cxtm .b.c.j at cst ,cf, 36., cuins quadratnm si aufcratur ex IIuadrato latcris

.dc., ucn.Ie~lt .G.t. pro (Iuadratu C<ithcti .df.; (Iuarc .d/. cst .8.: deiude prot]'ah<1111 lincam

.fh. C(llIltbstantem catheto .ae.; ct faciam cam concurrcre cum linea .va. in puncto

.!t.; ct ~op~tlaho ,.dh., etel:it trigonum .hhf. orthogonillm, ct simile trigono .abe.:
quarc Cl'lt ~lcut :b;e .. <ld .ea., Ita .bf. ad .fh,; (plarc .fit. cst .45., cuius quadratum, (Iuod

eS,t2025., Sl adtllfl:l'lIllllS. cum tI~'Hll'ato JJasis .bt, fluol! cst 225, ucnient .2250 pro qua
dwto hlle~ .blt. \'el (IUla est SlcUt .be. ad .1Jf., ita ua ad bit; si ffinltiplicaucl'imus
([uadratulll ex of. pCI' qnadratum ex ba., hoc est 225 pet' 1GO, et (liuiscrilOus sllm

mam I'e~' 'luadratum c~ be., quod cst ifI, ueniellt simillter .2250. pro quadrato linc~
.bh.: clemdc ut peruemamlls ad notitiam Iiueg .dh., inucniam cathctnm tricroni ,dba.
eadcntcm a punclo ,d. snper latus ,ba.; quod sic fit: ex (llladrato, quod fit ex .ria .•
<ll1feram (IuadratulU. ex .db., scilicet 289 de 3tH, remanehullt .72. diuidcnda pCI' latu.'i
ba., 1]11O(l, es\ radiX d~ .160.j quare quac1ratum de i2, ({llOd cst 51S-t, diuidam per

JfiO, ct uellIet 5" 32.; 'IUlhus additis cum JGO, uenicnt ~ t!:l2.: de quihus si aufcratur du-



ill trigonis .dab. cL .dug. cl .dbS-. protractc suul rccte .(~z. Ct. zi, elluillj~tallte:.;hlsihus

.al). ago bg., eruut anguli exteriorcs equales oppositis ct intl'riorihus angulis, si1luitlcm

'1l1i suh .dez. angulo (lui suh .dab., nee non ct anguli qui sU]J .dze. ct .dzi. et diz. ct

.die.ct .dei. angulis qui !!iulJ.rlua. ct .dbg. eL .dgb. ct .dga.et.dag. sunt equales.Sunt

cuim ct anguli .zei. ct .ciz. ct ize. equales angulis .bag. d .agb. ct .gba., cum

superficies .ezi. C(lui(listet sUIJcrllciei .abg. Quare anguli solidi (Jui ad .c. et .z. et .i.
])ynllnidis .dezi. c(lu<lntur augulis solid is , (JIli sunt ad .a. et .b. ct .g. Vnde })atet, py

ramidcrn .dezi. similem esse toti pyramidi .dabg. Similes ergo pyramides ad se in~

ukern sunt in triplici pl'opurtione similium laterum: quare pruportiu pyramidi.. .[labg.
ad pyramidcm .dezi. cst proportio triplicata lateris .bg. ad latus .:::,i.; quare ponamus

esse sicul .bg. ad .;:,i., ita (Iuantitas .c. ad 1.; et sicut .c ad f., ita -t. ad x. ct x.
ad :y.; et erit .c. ad ..I. proportio tril'licata latcris .hg. ad latus .zi. Quare cst 8i<:11t

.c. ad :1., ita pyramis .dabg. ad pyramidem .dezi. : auferatur quiclem ex (luantitate

.c. quantitas :l"" ct remaneat quantitas .k.; erit deinceps sieut .C. ad )"., ita quantitas

.It:y. ad quantilatem :y. Ergo est sieut quantitas .ky . ad quantitatem 1" ita pyramis

.dohg. ad pyramidem ,dezi.: erit ergo disiunctim sicut .h ad J' ita curta pyramis

.augezi. ad pyramidem .dezi. Vnde 5i latera trigonorum .abg. et .ezi.; et altitu

do pyramidis .dabg. erullt nota, erit si(luidem nOlum, per ea que dicta sunt, ern

]Jadum curte pyramidis .abgczi. Que ostendantur cum numeris. Sit latus .ab. f3., et

.ag. f5., ct .hg. f4.; et altitudo llyramiclis .dahg., que sit recta .d k., sit .24.; et super

dimidio laterum .da. db. dff' transcat superficies trigoni .ezi.; ct erit latus .ez .t6;
ct latus ci. -~ 7; latus {Iuoque .zi. crit .1.; et cathetum .dk. ponamus .24., que .seeta

est a superficic .ezi. in duo media in lmncto .t. Et ponamus quantitatem .c. esse .8.;

et quia latus .bg. duplnn;t est lateri .zi., erit quantitas .c. duplum quantitatis .f., et

f quantitatis .x., nee non et x. duplum est quantitatis y.; quare.f. cst .4., et .X.2.,

et.,y. est .i.j ct tollatnr cx quantitate .c. equalis Iquantitati :y., scilicet .t. de 8, re

l11unc1mut .7. IlfO quantitate .h.: ct quia inuenimus esse sicut .k. ad oJ'., ita pyramis

curta .abgezi. ad pyramidem .dezi. Est enim .It. septuplum ex :J~'; quare decurtata

pyramis .abgezi. est septuplnm pyramidis .dezi. Sed pyramis .de::,i. est .84., que
pl'oueniunt ex ductu Lertie partis altitndinis .dt., que cst .4. , ill triangulum .ezi.,
qui cst .21. Quare si multiplicauerimus .84. per .7., habcbimus .588. pro embado curtg

p)'l'amidis .abge::,i.: uel 8i ex lata pyramide .dahg., que cst 672.; que proueniunt ex
duau terti£: llartis altitudinis .dk" que cst .8., in triangulum .abg., (lui cst .84., ex
traexerimus .84., s(;illcet pyramidem .dezi., remanehunt similiter 588 pro pyramide
.abgc:zi.

ADIACEAT rursus pyramis .dabg., cuius summitas sit .d.; et aufcratuL' a pyramide
.dab;;. pyramis .dezi. cum sllperllcic .ezi. I'quidistaute lmsi .abg.; ct IJl'otrallatul" in

eft ~ puncta .d. cathctus .dilt-. Dico quod cmhadum curtg pyramidis .abgezi. pro
ueUlt ex dUdu tertiI:'; rartis altitudinis ipsius, (Iue est .ek., in summ:un arearum hasis:

et c~piti~ ~l1ius, e~ ~upcr1iciei, que est in pro'portionc media inter supcl'ficiem basis,

(",t .!5Ul)erfIc~em C,1plllS. Quod sic prohatur: super rcctam quidem .bg. ordinabo super

IIClcm n~('~wngul~m .hm. c~n.alem sllpcrficiei triangul-i .abg.; et ponam lineam .1lg.

Nlua!enl lllle£ ,Z.l.; et apphcabo super rectam .ng. supcl'fidem rectiangulam .nopg.

R·
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cgllalem supcrficiei trianguli .ezi.; et dncam reclnm po. ill .1. Dico pl"imnm, super
ficiem .np. simi!cm esse superficiei .bm. Quod sic prohatur: (Jlwllialll, ut ill antecedcnt!'

figura, trigona .ahg.et .e::,i. demonstrata sunt ('rluiangnla esst', erunt ctiam propter hoc
sihi inuicem similia. Similia nero trigolla ill dl1plici pn'pol'lioue SUllt similinm late·
rum. Latera (Iuidem .bg. ct ,;:,i. si1>i il1uiecm .sunt similia ; (Iuare pruportio trigolli
.abg. ad trigonum .p;:,i. cst dllplicatfl latel'is .hr;. ad latus .;:,.i.: sit itarlue sieut .hg.
ad .:zi., ita .:i. ad .It.; quare est sieut .bg. ad .v., ita trigonum .abg. ad tl,jgotlUIU

.ezi. Sed trigona ,ahg. e~u;dis est superfi~ies rcctiangula .hm., et trigullo .c:i. c(lua

lis superficies .np. Quare cl'it .'lient .bg. ad .v.: ita snperllcics .hm. ad sllpel'lleiem

.np.: et cst .ng. cqualis rcetg .zi. Vade cst -"icut .bg. ad .ng., ita .ng. ad .1'. ~:f

lluando tres rcete continue 11l'olJortlonaics sunt, erit sieut prima ad tcrtiam, ita nglHa~

(Iue cst a prima, ad figuram (IJIe est ;:HI sccl\lHlam similcm, et similiter descriptam.
Vlldc cst sieut .hg, ad .(J., ita (JuadrilaterUlll .bm. ad (lu<ldl'ilatcl'ulI1 d"scJ,jptnlll {I linea

gn. simile qlladribterurn .hm. Vnde si ql1adrilaterum .np. non cst simile (illarlrilatc

1'0 .bm.~ dcscrihelltlll' super lincam .ng., et in angulo .ngm. ahud ([uadrilaterum, qnod
erit jmaius, uel minus quadrilatero .np.: ad (lli(lll (IJIadrilutcrum .bm. descl'iptnm l. Hl~

a linea _bg. haheret proportionem eum quam habet .bg. ad .v. Sed sieut .br;. ad .\i.

ita dCIllonstralum cst (Iuadl'ilaterum .lnll. ad Iluadrilaterum .np.: ergo (luatlribtcrum

.hm. ad duo diuel'sa haheret eandem IJl'opurtionem; rplOd est ineOI1Uelliens. Simile est

ergo quadriJaterum .up. lluadrilateru .bm. , l1t predixi . Similes fJllidem superficies

eircaequales angulus latera llahcnt proportionalin. Vndc cst sieut .bg. ad ..gm., ita

.ng. ad .gp.: permutatim ergo cst sicut .ug. ad .ng., ita .mg. ad .pg. Setl sienl .mg.
ad Pff., ita superficies .bm. ad snperfieiclll .up.; et etiam sieut .br;. <ld .ng., hoe cst
sieul .mg. HeI .pm., ita superficies .bp. ad sllperfieiem .pn.; ergo ('st sieut super!icies

.bm. ad superficiem .hl).' cHI supcrIiciem .pn. ()uare sl1perficics .bp. cst media in pl'O

portione inter snpediciem .bm., et super1icicm .pn., hoc est inter supcrikicm .abg.,
et trigonum .c?:i. Quare usleusum est rluod multiplicatio terti::; pal'tis .t k. in con
iuuctum ex superficiclJUs trigonorulll .aug. et .e::i., ct superfieici .bp., "0(: est ill
('oniunctum ex snpcrlkieJms .bm. et .bl!. et .pn. faciat cmhadum :lhscisionis ,e:ia1Jg.:
primum quidcm manife.sLum cst (plOd emhadnm t()tillS pyramidis .clabg. hahdllr ex
multilJlicatiune Lel'ti~ part is altitudillis .rlk. ill snperfH:iem trianguli .(lhg., hor cst in
superficiem .bm.; ergo ex ductu .dk. in sllperllciem .hm. prouenit triplum :neg 1')'
ramidis .dabg. Sed multiplicationi .dk in superficiem ,bm. cryuale5 sunt rr1ll1tjrlica~

tiones ex .dt. et .tk. in superficiem .bm.; ergo ex multiplicationilms .elt. in .hm., et

ex .lk. in .hm. prouenit triplum are!; pyramid is .dabg.: (Ie quo triplll si aufcratur

tripium arc~ vyrarnidis .dczi.; (Iuod triplum Iwhetur ex duetu .elt. in superficicm
trianguli .ezi., hoc est in supcrfieiem .np.: rcmane1it muhiplicatio ex .tk. in sUJler

ficiem .Inn., et ex .tlt. iII superfteicm .R. ct S. pro area tri1)li curte pyramidis ,eg.:
his itaque demonstratis, cupulaho rectas ,bk. et .;:t" ({ue crunt in superficic trianguJi

.dkb.; et erunt recti: .lJk. et .f?:. C(Illidistantes. Quare est sieut .bd. ad .:d., il<l

.kd. ad .dt. Sed sieut ,bd. ad .zd., ita .hg. ad .ng., et .mg. ad .pg.: (Jlwrc diuisum
erit sicut .bn. ad .ng., uel sieut .mp. ad .pg., ita .kt. ad .tit. Sed sieut .rnp. ad .pg.,
ita snperficies .qm. ad superilcielll '/)/'.; (fllare multiplieatio .t~·. in 'iupcrflciem .bp
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~~.:.,: ,';""'''''''''': "'2~;~t ;.2~~g:u~;6~ cqml1is cst multiplicatlolli ex .dt. ill supcrficicm .n' J hoc CSt ill snpcrficirm ,["/ m. Hur-
Jill,22i. sus (luia est sieHt .!In. ad .ng., it~ .tlt'. ad .r/t.; d cst sieut .blt. ad .ng' J ita su-

perficies .S., 110c cst superficies .bo., ad supcrficicm np.: (1u<1rc mnltiplicatio ex .tk.
in snpcrf1cicm .np. cquatnr multiplicationi ex .df. in snpcl'ficicm .S.; ergo multipli

Je,]. U2 rim. catil) ex .f k. in coniundnm ex Slljlcrficiclms .bp. et .pn. I('({ualis cst mulliplicuLioni

.Jt. in snpcl'fir:icm .R. S.: cOlllllnitcr ad:iaceat factum ex .tlc in supcrficicm .bm., c1'it

multipJicali() .fk. in superficies .bm. bp, ct .pk. equalis multipliulliolli .tl... in .hm.,
ct ex .de. in supcrflcies .n.s. Sed ex multiplicatiollc .tk. in sup~l'ficicm .bm., ol ex

.dt. in supcrficics .rs. proucnit triplum arcs clift£. pyramidis ,cB"; ergo ex duclu .tk.
in superficies .bm. hp. pm., hoc est in supcrflcics trigonorllIll .{{Dg. ezl., et in .'m
pcrflcicm .bp., (Inc cst mcdia intcr ipsa trigon;), Ill'oucnit triplulll rmhatli a])scis~ py_

ramidis .eg. Quare multiplicationc terti£ partis ex .th:. in snpedlcics trigouorum .ahf{.
ct .c.:i.,ct in sllpel'ficiem.bp. prouellLL cmhadum 11r011OsiL£ HllscisioniFi pyrmnidis; ct h~c

cst (plOd Holui demonstl'al'c. Et si numcris utilibet. Esto latus .bg. palmorum .12.; cathe

tUR cadens in triangllio .rtbg. :i punelo .a. super latus .bg. sit .15.; latus quoque .:::i.
sit .4.; altitudo (Iuiflem .tft. esto 12. Quare crit sieut .:::. atl .1., ita .bg. ad .z.i.: trl
plum cst e!lim latus .bg. latcris .z.i.; ct cst sieut .bg. £1(1 .zi.~ ita .z.i. ad .v.; fluarc
.bg. nonnplum cst ex .V.: et quia est sicnt .bg, ad .v., ita superficies trigoni .abg.
ad supcrficicm trigoni .czi. SUllcrlteics crgo trianguli .abg. est nOHu11]a trianguli .ezi.
Nam supcrficies tri;Hlguli .abg. cst pahnoL'um .DO. quadraturum, qui colliguntur ex

dneto eatheto predicto in dimidium ba,.;is .bg.: f}uare nona pars de palmis .90., scilicet

,10., est area trianguli .ezi.; superficies nero cadens inter triangulum .abg., et trian

gulum .e::i., in proportione media est ,30.; quia cst sient 90 ad :10., ita:::o ad .10. Col

lectis ita({ue his trilms superficiehns iu unum, scilicet 90 et 30 ct :l0., faeiunt .130.j

fluibus duetis per tertium .tk., scilicet pCI' 4., ucnient palmi cubici. 520. pro area eurtt
pyramidis ,eg, Ad filium ctiam summaffi neniemus, si ex toto pyramide .dabg. aufc
ramus pyramidem .dezi.; {IHod sic fit. Quoniam est sieut .bg. ad .zi., hoc est sient

.bg. ad .ng., ita .dl.:. ad .dt.: disinnctim ergo erit sieut .bn. ad .ng., ita .kt. ad .td.:
(Inare 8i lllulLiplicaucrimns .ng. 1Jer .kt.: llOc est .4 per 12., et diuiscrimus per ,ba.,
hoc cst per S., uenient .6'111"0 cathcto .tit.; quare tota .dk. crit .is.j ex (luibns tertia

dUda in trigonum .abg., scilicet in .DO., uenient .540. pro embado totius pyramidis

.dabg.; de fIuO ('mbado 8i auferatnf emhadum pyramidis .dezi., sc"ilicet .20., que pro---

\

ucniunt ex dnela tertia catheti .dt. in triangulum .ezi., scilicet de .2. in .10., l'ema

nelmut .520., ut supra, pro emhado curt£ pyramidis .eg. Similiter o.3tendctur cisdcm
\ dcmonstratiolli1us,5i })asis alicuius ulrt t pyramid is fuerit quadrilatera, uel multilatern,

\

fol·1l2 ~.N'~' UCl •.circutaris, ex cis \ omnia qu~ dicta sun.t euenire; tamen ut hoc opus magis per-

I
'1 feetum Sit, quundam curtam pyranud('m hahentem }Jasem, ct calJUt circulares pro-
t ponamus.

I \ ESTO IIl1id{~1ll pyramis eurta .ec., cuius baSIS sit circulus .abed., ct cius caput sitr f\\~I circulus .efglt., ct altitudo cins sit linea .ik., cuins termini SUllt centra circnlorum
/ \\ ~lr(,l:ictorumj. ~t protralmntur dynmetri ipsorum .bd. et .fh.; ct sint ipsi circulj sihi

:../' , ',nu,JCem e~l1I(hstantes. Quare multil'licalrilu: ,tertia ex .ik.-.. in. summum. superfi~ierllrn
, " Llrntlorum .abed. et .efgh.; ct elUS sllperficlf'l,Cfue pst mrdHI. In proporhonr utrmsqllc,'_ ~. . \'; /, .. ;<1

'\ )
~/------.

.11.
circulj. YerlJi gratia: semi .bd. pone inter utrumque in proportionc mc()ia serni

dyamctrum .hk. et .i.f.l.m. lincam, cuius .spatio circillctUI.' cil'culns .1Ilno. Dico primum,
circululll .111110, caltere ill proporLiotle wedin inter circllluIn .abe., et circl.llllm .('!;;.
I'RoD.\Tlo. Quoniam cst sieut .1/1.'. recta ad l.'cclam .Im., ita reela .tm. IHI J'ectam .if.
Quare erit sieut .!Jk, all .fi., ita qUQdratum ex .bk. ad fJuadratum ex .lm. Sed sieut

quatlraturn ex .hl.:. ad f!l.IadralUlll ex .ml., ita tpmtlrntl.lILl dyamctri .bd. ad (ll1fHlratum
dyamctri .pm. Est cuim sicut quadratulll dyametri .bd. ad qua(lralum dyamclri pm.,
ita circulus ·abet!. ad clrculum .mnpo.:crgo cst sieut (l'wdratum scmidyamctri .bk.
ad quadratum scmidyamctri .ml., ita cil'Culus .abc. ad circnluill .mnu.; ct (luiu cst
sieut .bk. ad ,1m., ita .Im. ad .if. crit sieut qnadratum ex .bk. ad qmulratl.lm ex

.n,g.m., ita (Juadratum ex .lm. ad (lumlralum ex .if. (hwre est sieut CJuadratum ex

.mt. ad qlladratum ex .if., it:1 circulus .abc. ad circullllll .omn. Est ctiam et sicut
(Iuadralnm ex .lm. ad (l'wdratulll ex .if., ita circulus .omn. ad circulum .ofg. Osten

sum cst ellim esse sieut quauratum ex .mb. ad quadratulll. ex .il, ita cin.:ulus .abc.
ad circulum .Olnn.; ergo est sieut circulus .abc. ad circulull1 ,omn., ita circulus .omu.
ad circulum .elg.j ergo circulus .omn. medius est in proportione inter cil',~ulum .abe.,
et circulum .elg.; et hoc uolui demonstrare. Et lit haheamus summam super ex hamm
suma tl'ium cil.'culorum, aggregahimus quadrata semidyametrorum .bl.-. mI. fi. in nnumj

ct quod prouenerit, dueemus in ~ 3., ct habchimus summam arcarum ipsorum trimn

circulorum; quam si duxerimus in tertiam altitudinis .ik., hahcbimus emhadum curtg

pyramidis .ee. Que ostenuantur cum numeris. Sit semidyamete.r .bk. 4., ct sernidya.

meter .if. sit .1. Quare semidyameter .Im. erit .2.;quia Icst sieut .4. ad .2., ita .2. ad .1.;
ct aggregemus fluadruta h01'UIll tl'iUlll semidyametrorum, scilicet .lii, et .,f.. ct .f., erunt

.2i.; quibus ductis in f 3., ncnicut .GO.; quibus ductis in tertiam altitudinis .ik., flue

sit .5., ucuient pro cmbauo totins pyrarnidis .ec. :::30. It si uolumus supplcrc totam

pyramidem ,qabcd.~ intelligcmus, trigonum .qbd. secare pyl'amidem .qabcd. in duo

equa, iu cuins supcrficie cst cathetus .ih.: quo cathcto prot1'acto in .g., crit linea kq.
cathetus trianguli ,qbd.j in quo 5i protrahamus lincam .fr. clJuidistantcm lincr .ik.,
erit linea .fr. ("(IUlllis line~ .ik., cum equidistans sit linea .fi. ke. bk.j et crit .rk.
equal is linc£ .fi.; ct trigona '1if. ct .frb. crunt sibi inuiccm simiEn. Ynde .'1i extra{;
xerimus .kr., ]lOC est .if. ex kb., remanellit .br. 3.: ct quia cst sieut .!Jr. ad .rf.,
ita .fi. ad .ig.: 5i multiplicamus .rf. per .il, ('t (liuiserimus pCI' .br., uenicnt .5. pro
catheto .qi. Quare tota .qk. cst 20., que est altitmlo pyramidis .gabcd

DE~IO:\"STRABO rnrsus aliter (Juomodo ex ductn altitutlini.'1 euiuscumque pyramidis (lc

curtat£ in summam superllcicTum hasis et capitis ipsius, ct cius snperllcici, que media

cst in propol'tionc inter lltramquc, cgrcdiatnr tri!)}urn ipsins pymmidis dccurtatr,. Ad
{{UOf) dcmoustramlum, adiaceat pyramis JeL,ntata .abgdez., cuius bClsis sit lriangulils

.abg. muiOl'; et eius caput sit triangulus .dez. minor equidistans 1msi. Iaccut f[uidem

inter .ab. et .de. in proporlione media recta .it., et triangLllus .kit. similis unicuirl'le

triaugulorum .ubg. ct .dez.; et cl'it sicut .ab. prima ad .de. tcrliam, ita trigonum

.abg. ad trigonum .kit. Sit rursus sicut .it. ad .de., hoc cst sicut .ab. ad .it., jta

.de. <leI .i.: permutatim erit sicut .hr;. ad .de., ita .it. ad .i. Sed sicut .it. ad .b., ita

trigo llum .kit. ad trigonum .dez.; ergo equllla cst sieut trigonum .abg. ad trigonum
::3

Eol. Ha,.ert".
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kit., ita trigonum .kit. ad trigonum .dez.; ergo trigolm!ll .kit. cst ill proportione

media inter tl'jgonum .abr;., ct trigonum .de:::. Eleuetur siquidcm sll!wr tl~gonum .Ieit.
cathetus .km. e(lualis C<itheto cadcnti inter triangulum .da::.., et 1.l'inngulum .aug.; et

colnilcnlnf rccte .mi. et .mi.; ct urit altitudo pyramidis .mkit. cl{ualis altiltHlini 1))'

ramidis dccurtatg .abgdez. De inde protrahantur recle .ae. ct .eg. ct .dg; et fient in

dicta pyramidc decurtata tres pyramides continue proportionales, (IuanIm maior cst

pyramls ,abge., mcJia .agde., minor ncro .dgze. Quod sic probatur. Quouiam linee
.de. et .au. equidistantes suntj et in eis sunt t['igona .abe. d Jule., erit allitlldo

Utl'illSq:UC trianguli nnaj I (luul'c crit sieut .ab. ad .de., ita trigonum .abe. ad tri

gonum .ade.j ita IJyramis .gabe. maior all pyramidem .gade. mediam. Sunt cllim

amhc p)Tamides suh altitudinc unn, que est a .g. llUnctoj (Inia cst snh trar;tll.C; corum

ad planum .dabe.j ergo cst sinH .eba. ad .de., ita pyramis .gab. ad pyramidcIll.gdae.

Rul'SUS (juia cf{nidistantcs sunL l'ecte .ag. ad .dz., ita trigonuUl .agtl. all trigonum

.gr/:;. Scd sieut trigonum .agel. ad trigonum .gdz. , ita pyramis .eagd. media ad

pyrmnidem .edgz. minorem, cum sillt sub una altitudinc: !lahent enim caput unum,

quod cst .e.; ct bases corum sunt in uno plano, sCllicct in co, in fJuo cst quadri

laterum .dagz.j ergo est sieut .ag. ad .dz., ita pyramis .edg. ad pyrmnidem .edgz.
minorem. Sed sicut .ag. ad .dz., ita .ab. ad .de., CUIll trigouu .abg. et .dez. sillt

cquidistantia. Ostensum cst etiam ct sicut .ab. ad .de., ita pyramis .gab. maior ad

pyramidem .gade. median(: ct cst etiam sieut .ab. ad .de., hoc est sicut .ag. ad

.dz., ita pyramis .gade. media ad IJ)Tumidem .gdez. minorcm. Quare est sicut py
ramis .eabg. 3(1 pyramidem .eagd., ita pyramis .eagd. ad pyramidem .gedz. Quare

tota 1Jyramis .abgdez. decurtata dillisa cst in tres pyramides continue proportiona
le,~, in ea uidelieet, in qua cst recta .ab. ad rectam .de.: se(l sicut .ab. ad .de., ita

Cuit triangnlus .abg. ad triangulum .kit. Sed Slcut ll'iangulns .abg. ad triangttlum

.kit., ita pyramis .eabg. ad pyramidem .mkit.: sunt euim amhc suh elIualj altitu
dille; ergo est sient .ab. ad de., ita pyramis .eabg. ad pyramidclll .mkit. Demon

stratum cst etiam sicut .ab. ad .de., ita piramis .eabg. ad pyt'amidcm .gd ae.; ergo

pyramis .eabg. ad lluas piramides, (lne sunt .mldt. et .gdae., eandem proportionem

habcnt: quare el]lwlis cst pyramis .mkit. pyramidi _gade. Quare cl'it sienl pyramis

.gdae. ad pyramidem .gdez., lwc cst sieut .ab. ad .de., ita pyramis .mkit, ad py
ramidcm .gdez.: pyramides ergo .eabg. et .mkit. et .gdez. continue proportionales
sunt, et sllh c(lualj altitmline, nee non ct toti pyramidi .abgdez. cqllantur. Vude si

dllcatnr altitlHlo corum in hases ipsorum, scilicet in tlyjgona .a bg.kit.dez., nimirum

triplum ipsol'Um pyramidum., hoc est tot ins decurtatg 11yramidis .abgdez. dcncniet.;
ct hoc cst quod uolni demonstrare.

Explicatis his que ad areas culn'cas p)Tamidum, et earum par/ium pertinent.
lVrme /racternus de his que spectant ad mellsurationem, et earwn pariharl.

SI infra spel'am summaLur puncLns, a quo qualuor rcctc sibi inuicem CfIualcs Iad

superficiem spel'£ concttrrant: ct tcrmini ipsarum non sint in una supedicie vIana j

1lnnctus erit centrum spert:;. Verbi gratia: sit spera .ab.j et in ipsa sit vunctns .::.,

a quo prolt'actc sint (Iuatuor rectc .:b. zg. ::d. zc. sihi inuieem cfJualcsj ct non sint

puncta b.g.d.e. in una snperficic plana. Dico, punctum .z. esse centrum sperr .ab.

, ~rl .d~. !c"ti,m .. '~II' el ,Ig.: Cl •
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Prohatio: protrahantur a puncta .b. ill punda .g.d.e. recte .bg. bd. be.; et copulentur

Teele .dg. de., et erunl omnes iste rccte infra speram. Et quoniam umllc trigonum, ut in
llndecimo llahetur EVCLiDI~, est in uno plano, Crullt puneta .h.g.d. in UIIU planu; ct

}mucta .b.d.e. ill alia; circa que puncta circinentur circulj .bgd.et .bdc.j ct a puncta.z.

ad pbna circulorum .bgd. bde. pcrpendiculares protl'ahantur ::i. ;,t., ct cmittantnf all
utrar{lIC parte in puncta .k.l.m.n.; et pCI' 11Ullctum rectc px.olrallatur .ib. if{. id. Et
quoniam .::i. stat orthogonaliter su})er lliauum circuli .b.g.d., cruul silluidclll anguli .::ib.
et .zig. et .:id. l'cdi: et '-{uia recte .zh. zg. zd. sihi inuicem cquales SUlllj et ill comune
iacet recta .d.j erit itaque recte .ib. et .ig. ct .ill. sihi inuiccm. Quare ut in EYeLIDE

IHlhetl1r, .t". Imnctl1s centrnm est circnlj .hgll.: et quoniam .Ill. transit pel' Cl'ntl'lllH l'il'

culi .bgd. urthogonalitcr, erit ipsa .1.:1. dyumcter spcr£; et puncta .k.t. eruut 110li cir~

culi .bgd., ut in lihra mLES. (:t TEODaSI[ prohatum cstj propter 11'10(1 in linea .kl. cst

ccntl'U1ll spert. Similiter ostcildetur, punetum .t. esse centrum circulj .vde.; propter

(jllOd et linea .mn. proLatnr esse dyametcr sperg.a b.j IIuare in recta .mn. cst cen

trum sperg: et quia .z. "punctus est in lllro(pte dyamctro .kl. et .lUn., patct ipsum esse

centrum spel'~, llt prcdixi.
enl linea q:ue protrahitur ex puncto capitis omnis pyramidis columnr ad centrum

basis eins perpendicularis super hasim ipsills; tunc liner reet~, IIlIC protrahuntur ex
puncto capitis eius ad circulum contincntem superficiem ]Jasis CillS sunt equales: ct

multiplicatio unills linearum que protrahuntllf ex capite eins ad circulum cOlltineutcl1l

hasim eius in medietatem circuli continentis hasi eius cst emLadum supcrficiei py
ramidis columng, hoc cst cius que est inter punctum capitis, ct lincam continentelll
circulum basis. Verhi gratia: esto pyramis calumng .abgd., cuins surnmitas sit .a.;
et eins ]Jasis sit circulus .bgd., cuins centrum est .e.j ct linea .{{e. orthogunalitcl' crccta

sit super flhnum circuli .bgd.j ct :i Imnclo .n. ad lilleam continenlem eil'cnluTll .lJgd.
!)Cr sllperficiem pyramidis .abgd. protrahatur (juotclIm'luc recte .ab. ago a d. Dieo

(Iuidem, rcctas .ab. ago ad. sihi inuicem I crruales essc. ])rohatio: protr<lhantur:i cen

tro .e. reete .ell. ego ed.; que orones sibi inuicem CfIuales sunt :i l:Clltro. Et 'Iuoniam

.ac. perpcndicnlaris est super planum circuli .bgd., erunt anguli .aev. ct .neg. ct

.aed. recti. Quare orLhogonia sunt trigona .aeb. ct .aeg. et .aed., et hallCut hases

equales, que sunt .eb. eg. ed.; et latus .nc. est comune cis. Quare latera suhtcllJeutia

allgulos rectos, que sunt .ab. ago ad. sihi inuicem sunt c(lualia: ct VroIltcr ltoc est

manifcstum, quod omncs recte, que protrahi possunt ab .a. ad lillcam circunfercntem

.bgd., e(Iuantnr linee .ab. Item dieo, (Iuod ex uuctu .ab. in Jimidium linct; circull

ferentis .lwd. proucnit area supediciei pyramidis .abgd., que est acirculo hasis .bgd.
usque ad ~ummitatcm eius: si non fuerit ita, tunc si t multiplicatio linet: .a b. in r{uan

titatem longiorclll, aut breuiorem medietate circuIlfercnti£ circuli .bgd. ipsnm cmhadum

superficici pyramidis .abgd.j ct sit quantitas .iz.;.et duplum .i:. cst longius circulo

.bgd. Ergo faciam super circulurn .bgd. figuram rcctilineam hahentcm latc~·a, ct .au.

gulos cqualcs continentem ipsumj et sint latcJ'a {'ius aggregata, minus dllplo hneg .lZ.,

(Iue sit figura .tkl.: et rrotrallam lineas at. ak. al.; et oSlcnclam, Iincam .ab. per·
]lcndicularem essc super Iineam .bk. hor modo: ])I'otraham ljneam .et., r.l erulll (Iua·

dl'ata Iinearllm .eb. ct .bt. l"Iualia l}uadrato line1: .ct. COlllllne adiaceat quadr~~tum
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perpcndicularis .ae., Crullt fluadrata linearum .ae. ct .et., lwc est ilu:HIratum ,a t.

f:'lualia quadratis ]incarum .(le. eb. bl., hoc cst quadratis lincarum .ab. ct .ut. Quare
angulus .aut. rectus cst j pcrlJcndicularis ergo cst .ab. super litlcam .tk.: similitcl

ostcndetul', line~un ,ago IW"l'cndicuh~rem esse super .k. akl., et .ad. super' Iincam .li.:

ct (Juia rcctc .ab .ag. ad. sibi inuiccm eq~lalcs sunt, licnict ex multiplicationc lInius

C<lI'Un1, nt dicatur ex .ab., in medietatem ].. tcl'um trigoni .Iki. emJmdnIn snpcrficici

Il)'J'amidis .at/d. maior s11perficie pyramldis .abgl., cum conlincat ipsam, scilicet elns,
que cst inter circulum .bgd., ct punctum .a., cum continent ipsam: ct mcdietas latcruTll
trigoni .tld. est minus quantitate .iz. ; ergo etirtm fuit multlplieatin ]illeg ,(lb, in
(Jund est minus linea .iz. cst maior supcrfieie pyramidis column~; quod est impossi
hile: ergo non cst posslhilc ut muhiplicULlO line£. .ab. In lincam, qne sit longior
medietate circulj .bgd., sit cml)udnm supcrficici pyramiclis .abgd. HurslI.<.; ponam lineam
.iz. minorcm medietate circunfcI'cntig circulj .bfId.; ct si possibile est, l:X dudn ,fih.
in .iz. proueniat area supcrfteici pyramidis .a hgd.: quod si ita cst, SCfTuitur f[uod ex

multiplieatione .au, in medietatem circunfcl'entig eil'culj .bgd. I Ill'oucniet superficies
maioris pyramidis pyramide .abgd., que sit pyramis .aefh., cuius sUlllmilas sit .a.; ct

hasi.') eius sit circulus felt.: et describam in circulo .fch. figurarn rectiliucam .cih. mi

llime contingentem eirculum .bgd.; et IH"otraham acentro puncto .e. super lineam .cf.
cathctum .cl., que diuidct lincam .af. in duo erlua; et copulaho rectas .ac. al. af. ah.;
et per ea que dicta sunt ostcndetur, linea .a I. perpendicularis esse super !ill(~am .fe.;
ct equalcs «chet perpcndicularihus cadentibus super l'cctas .cf. et .fit. a11l111cto .a.; et
erit recla ,al. maior quam .ab., cum longior sit .el. quam .eb.; et mcdictas laterum

flgurg .alh. est maior medietate linee circunferentig circulj .bgd.; ct medietas circulj
bgd. cst maim' .iz.; ct cx dnetu .at. in meJietalem latcl'um figurg l'cctiline£ .cfh.
proucnit area pyramidis .ac/h., cuins basis cst trigonum .c/h.; ct ex ductn .ab., que
(~st hreuior, ex .al. in .iz., que est breuior medietate laterum trigoni .cllt., prouenit
area mniuris pyramidi... .acfh., cuins hasis est circulus .c/lt.; quod est inconueniens:
suprascl'ipta pyramis .ae/h., cuius hasis est circulus contincns pyramidem .aelh. ,
cuius Lasis est triallgula. Non enim IDl1ltiplical)itur linea .ab, per longiorem, nut hre

uiorem ]jueum circuni"erentie. circulj .bgd., ut proueniat iude area PYl'amidis .ahg.
Quare concluditul', quod ex ductn .ab. in mcdictatem circunfercnti[. circulj .b,gd,
proucllit al'ea sUllerficiei pyramidis .abgd, ~ que cst inter sllmmitatem capitis rills,

et c\l'culum .bgd.; ct hoc cst quod uolui demonslrare. Vnde si ponamus perpen
dicu]al'cm .ae. 2.f., et semidyarnetl'UIll .e b. i., erit utique linea .all. 2:J.; quam 51 dl1
xcriml1s in rnedictatcm circuHfcrellti£ circulj .bgd., que cst ,22., uenient 550 pro ar('(l

superftcici pyramidis .a bgd.

SI supcrlicies sceat pyramidem eolumng ad efJuidistantem hasis ipsius, comunis sectio
supcl'ficiei et pyramicEs elit linea continens circulum, per euins centrUIll transibit
axis py~·amidis, {Ille cst linea recta cIucta Ii sumitatc llyramidis a(l centrum circuli
suc lJasls. Ad quod dcmonstranJum: Esto pyramis .({bed.) cuius summitas cst .({., et

cuins. Imsis. cst cireul.us .bcde., cuins centrum est.f.; et seeet ipsam pyramidcm su
pediCles .l1.lkl., (lliC Slt equidistans circulo .bcde. Dico, comunem seelionem pyramidis
({!Jed. , et superfieiei .hi/d. cil'culum esse. ]lrollatio. Signaho super eirculum .bed.
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duo puncta .b.c.; ct sit arcus .be. minor scmicirclllo; et protralWHl .i punctis .h.c. tlya-
meLI'OS .br!. ce.; ct copulaho reclas I ah. ae. ad. ({e. d .be.; ct signallo stipeI' lineas f<o1 11',

.ab. ct .ac. ct .ad. et .ap. super comlltl{~ll1 scctiollem, (]tWIll haIlI'llt ip,~c I'l'('tl' clIm

superficic ,ki!;l. puncta It.i.k.l.: ct quoniam trigona .abel. ct .ace. sese illUicCill secant
supe-I' puncta .af., eomtmis eornm s('ctio erit linr:l recta, que est linea CtHlells IH'rpcllrli
cularitcl' ab .a. in .f.; ergo linea .af. cst axis pyramidis .abed., (]nam SCt'ilt slllwrflci('s
,hikl. supel' punctum .m. HursHs f(uoniam trigona .abd. cLace. ct .abc. secant duns Sll~

pcrficies Cf{uiJistantcs .bede. ct .hikl., CnIut cuntunes carum sectioncs C(luidistantes;
hoc cst recta .hk. equidistat reete .bel., ct recta .i I. recte .ce., et recta .hi. rcctc .he.:
et ({uaniall1 in trigono .flbd. protl'acta est recta .hk. {'(luidist:ms hnsi J)(I., crit sieHt
.a.b. ad .ah., ita .bri. ad .ltk.. Est CUilll sieut .va. aJ .ah., ita ,({c. ad .ai.: cum in
triangulo .abc. errllidistans }Jasi .be. protracta sit linea .hi.; ct cst sjeut .flC. ad
.ai" ita .ee. au .il.; crgo erit sicut .ab. ad .ah., ita .ce. ad .il. Est cnim nt .ah.
ad .ah' l ita .bd. ad .dk.: per equale ergo erit sieut .btl. ad .ltk., ita .ce. ad .il.:
pcrmutatim ergn ut .bri. ad ,ce., ita hI.:. <1<1 .il.; cst euim .1)(1. (,[Jualis .cc.; quare
recta .ltk. c(IuaIis cst rccte ,il.: ct quol1iam in trigouis ,alb. et .ale. rt .afr!. ct
,aie. protracte sunt reete .hm. im. km. 1m. cquidistantcs suis llasibus .bf. eldf. ('f.,
erit sieut .bf. ad fa., iLa Jun. ad .ma.; ct sicut .cf. ad la., ita i111. :'HI .ma.; nrc
non et sicut .df. ad .fa., ita .km. ad .ma.; et sieut ef. ad .fa., ita .lm. atI .ma.
Sed proportio linearum .bl. cf. df. ef. ad .fa. cst prop0l'lio una; cum ipse ql1atuor
Tecte sibi iuuicem equantur. SUIlt cuim ornnes a centro, et circulj (JOIncs dedl1cte.
Quare proportio rectarum ./un. i171. km.lm. ad .ma. cst similiter proportio Ulla: pro-
pter £juod patet, lIlsas sihi inuiccm equales esse; et (lueunllll' a pUlleto .m. ad comunem
scctionem snperficiei .hi/d., et pyramidis .abed. Quare manifcstum est, supcrficicm
.hik I. circulum essc~ ct eius centrum cst .171., per (Iml(l ccntrum transit <:nis ,aj'.; ct

hoc est quod uolui demonstrare.
IN omni portionc pyramidis columug, cuius basis cst circulus, et CUillS sn(lerius

est circulus, ct cuins ])usis superficies equidistat supcrficiei snperioris eiw.;; et linea
quc cgrcditur ex centrO ba."is eins ad centrum superficici supel'lol'is cius cst perpen

dicularis super dnas superficies; tnne si pt'Otrahantllr in basi cius, et in circllln, rpwd
es~ in superiore {'ius, due dyametri cquillistantcs; ct f:olltinuatnr (1un!l est jlltl'l' dnas
extremitatcs duarum dy'amctrorllm per duas !incas, crit multiplicatio unins earnm ill
medictatcrn I circunfereutig amborum circulorurn, area superfieiei~ (Iue cnntinctur r, 116 r

inter utl'UlUr{lW circulum. Vcrhi gratia: Sit pyramis columug dc~nrl.:ita .rzDgdz., cuius
hasis sit circulus .ahg., et eius caput sit circulus .de:,.; clui cit'eulj sibi inuicem {'llui
distent: et copubla in centris corum recla .it. pcrpendicularis utriquc circulo: ct
producantur dna tlyametri .bg. et .ez. sihi inuiccm cIIuidistantes: et copulcntur cxtre
mitates corum cum lineis .be. et .gz. Dieo quod ex multipli~ationc unius linea rum ,he.
gz.in medietatem cil'cnnferentie circnlornm .abg.dez. proucllit area supel'ficici,qllc est
inler circulum .abg., et circulull1 .dez. Quut! sic probatur. Compleatur pyramis ./}labg.;

<'t protrahantul' recte .be. gz. in lmnctnm .m' l et erunt rccte ,mho et .mg. crluales
sihi inuicem: nee non et reclc .me. ct .mz. silli inuiccm ('fplantur. Quare rccla .be.
recte .gz. equalis cst-. Et (Juolliam omnis circulus addit super suurn dyarnetrum tri-
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. CVM fuerit cil'(~nlus~ cuins dyamcter .sit protracta, et protrahitur ex centro ipsius

~lllca stans super llymnclrmn orthogonalilcr: cl pCJ'Ueniclls ad lillcam l:()lIlillelltelll
lpsum; et sccatur una dna rum medietalum circulj in duo media; tunc ellln diuiditUl'
una. ha.ruIn fJ~lartarum in tliuisiolles e({nales fluecumquc Silll; deillde prolndliLLll' cord"
.secllOllls, ClUUS una extrcmitas est pllnetns ,super quod seeat sa linea recta stans
~uper dyamelrum, et linea contillcns circulum: et protlucitm linea dyametri in parle,
l~l quam conc.urrerc, dc~nec cOlLcurrant; et protrahUllluL" in eirculu conle e(juidislanlcs
llllec ~yametn ex ommhns. punclis diuisionum, I pCI' quas l1illisa est qnal'ta circulj; foJ. ill

tunc lmca recta, (lue est IIltcr pULlctum, super {lund est concursus (llWl'lInl lillCflrulll • ~:;;1~1,"'~~1I' ·j.s~;<·;:"t~~:/, ;i"'.I"~:~.~:
protractarum; c~ in~cr centrum circulj cst equaIis mcdictuti dyamctI'l, et cordis, (lue 1&

pr~tracle sHnt III clI'culo C(luidistantihus dyamclro coniuTlctis. Vedli gratia: til circulo I

q.Uld~m abed. protraeta sit dyameter .ab.; et centrum cll'culj sit .c., a. (lUO pl'otracta 1\

S]t hnea .ec. stans orthogonalitcr su!)cr tlyamctrum .ab., quc diuidit arCllm .aeb. in
duo NIua; ct diuil1atur arcus .cda. in qllotlihet diuisiones c(plales, que siul an:us .cd,
df· Ig, ga.; et protralwtur eorda ,cd., et emittatur extra cil'culum puritcI' cl1m dyu
metro ba., donec conCUlTant in ]Juncto .h.; et prr puncta .d.f.g. protl'ahantur rccte
.di. fk. gl, equidistanlcs dyamctro .ab. Dico, lineam .he. c(Jualem esse d}'amelro .ea"
ct cordis .gl. fk. di. coniunctis. Probatio, Copulaho rr:ctas al. gk. Ii.; et dueam rectas
.if. kg. in p:.trtes .f.g., donec concurrant linee .ah. super puncta .m.n. £t ({utllliam ill
equidistantibus .ab. et .gl. rceta incidit.al., erunt anguli .bal. ct .aig. equales: e(pmlcs
uero anguli super eCJuas pcrifcrias consistunt, siue ad centrum: siue ad perifcriam
[uerint constituli. Quare arcus .bl. equalis est arcui .ag. Item quia in eCJuidistan
ti1>U5 .gl. et .jk. recta inciJit .gk., crunt anguli .Igk, et .gkf. equates; ct ideo arcus
.lk. arcni .gf. est equal is. Similiter ostcndctur, arcum .ki. arcui .fd. ef[ualcm esse.
Sunt cnim arCHS .ag. et .gf. ct .frl. sibi inuicl'm equall's. Quare ct arcus .ld. et .lk.
et .ki. sihi inuicl'm equaies sunt; cum arcus .bl. equalis sit arcui .ng.~ ct .lk.
arcui .gf., et ,ki. an:ui .fd. Quare totus arcus .bi. toti arcui .ad. existil (,(Jualis.

Reliquus .ie, reliquo .ed. cqualis est: et est equalis unicuique arcui .ik. kl. lb.
Ollare anguli .edi. ct .ifk. et .kgl. ct .gab. sihi inuicem sunt ('(Iuales. Rurslls
(luia in C(Iuidistal1lilms .ltu. et .di. recta incidit ,c ft, , erit exterior angulus .cdi.
eqllalis opposito ct lntcriori, qui suh .chb. Similiter ostendctur, angulus .imh. Cflua
lis esse t~xteriori .ilk., nee non et angulus .knb. equalis esse angulo kgl. Est cuim
angulus .Iab. eflualis unicuique prcdictorum allgulol'um: ergo anguli .lab. ct .knb .
et .imb. et .ehb. sibi inuicem sunt equaIes: recte ergo .la. kn. et .im. ct .elf. ."ibi
inuiccm equidislantes sunt, eum in cis incitlat recta .blt. faciells cum ip5is cxteriorcs
anglllos ('(luales 0IJposilis et iutcriol'ibus. Et quia rccte .la. et .gn. copulaut duas

rectas equidlstantes .na, et .gl., erit .na. e<[uaJji; reete .gl. Item quia CfIuidistanles .kn.
et /m. copulant duas rectas cCIultlistantes .mn. et .kf., e1'it !proptcr hoc recla ("I. il7,'erw

.n m. eqllalis l'ecte .1..'[. Rursus quia rcctc .im. cl .dll. capulant equidistantes.mh. ct .id.,
crit .mh, equalis recte .id. fJuure tota .ah, cflualur rectis ,gl. fk. di. coniunctis. Co·

muniter addatur semidyamet.l'ull1 .en., erit semidJamctrum .ea. cum rectis .lg. kf. id.
equalis toti .eh.j et hoc est quod uolui dcmonslrarc.

Sf in medietate speq; componalur corpus ex (luotcurnlIue portionilms pyramidum

182 .DIS?
IlIum cius, et septimam, erit sient circulus ,abg. ad SUllm dyametrmn .bg., ita cir

culus .dez, ad SUlun <lyamctrnm .rz.: ct PI'0l)tc,' hoc erit sicut arcus .bag., qui est
mediel,L,> cin:lIlj .abg. ad dyamctrum .bg., ita arcus .edz., ([ui cst mcdictas circulj
.de:. ad dyamctrum .ez.: permutatinl ergo est arcus .bag. ad arcuUl .edz., sieut .bg.
ad .ez. Sed sieut .hg. ad .ez., ita .mh. ad .me., cum in triangulo .mbg. recta .ez.
CI£I.litlistalls sit hasi .bg.: ahscidum (Iuidem ex arcu .bag. aI'cum .ag. c'1ualem arcui
.cd:;,.; et ('rit proporlio arcus .bag. ad arcuUl ,ag., sicut recta .mb. ad rectam .me.:
(Iuarc disiullctim crit arcuS .ba, ad areum .ag., sieut recta .be. ad rectam ,em, Ergo

multiplicatio .me. in arcum .ba, cst sient multiplicatio .be. in meum .ag.~ hoc cst
in lucum .edz.. Comunitel' 5i ::HIJatur multiplicatio .be. in areum .bag., erunt mul
tillIicatiunes .be. in arCUill .bag., et .be. in arcum .edz. {'(plales multiplicationibus
.be. in arcum ,bag., ct .em. in arClllll .ba.: eomuniter audatul' lUultiplil'atio .em. in

.ag., hoc est ex .em, ill arCUlll .edz., erit IIlultiplicatio totius .mb. in arCUlll .bag.
c([nali.s mulLiplicatiullihus ,be. in arcns .bag. et .ed:::., et ex .em. in Ul'cum .ed1z.
Sed multiplicatio .mb. in urcum .bag. est area snperflci('i pyramidis .mabg., que
cst inter circululll .abg., ct punctum .m.; ergo llluhiplicatio .be. in arcus .bag. et.edz.
cum multiplicationc ,em. in al'CUlll .edz. facit eundem arcam. Sed ex lllultiplicatione
.me. in nrcum .edz. proucnit al'ca p)'l'umidis .medz., flue cst iuter circulum .de:;;., et
punclum .m. Qua.re residuum arc!:: pyramiJis .abcd., quod cst inter circulos .abg. ct

r.li6 v~ .de::., 11rollcnit ex .be. in arcus .bag. et .edz. (lui I arcus sunt medielas circunfe
renti!: utl'iusquc circuIj; et hoc uolui dcmonstrare. Et Ht probentur cum Bumeris j

]IOnalU JyamelJ'Um .bg. 14.~ et d)'umctl'llm .ez. duas quintas eius~ que sunt ~~ 5.; et
lint'am .be. 1;), et .it. ~ H.j et copulaho rectam .mi.; et per puncta .e.:;'. protraham linea'i
.ec. zf. equidistanles recle .it.j et eruut recte .ct. et .tf. e(luales, sieut sunt snot (sie) ,ei.
et .i:..; relique .be. et .gf. sihi inuiccm cquuntur. Quare trigona .ecb. et .zlg. 5imiIia
sunt sibi inuieem et equalia: ct anguli qui ad .b. et .g. equales sibi inuiecm snnt:
ergo trigonum .mbg. e1luicrurium est habens latera .bm. et .mg. equalia : et (luia
recta .e::,. equidistat reete .bg., crit trigonum .mez. simile trigono .mbg.j ergo tri
gonum me;:,. equicrurium est hahens angulos qui ad .e. et .z. c(lualcs. Quare recta
.m.i. ca1hclus crit super .ez., cum pUllctus .i. sit !lUper dimiJiurn .cz.: fnit au1cm an

gulus .tib. rectus; quare patet, lineam .mit. esse continuatamj ergo .mt. est perpen
<1icularis pyramidis .mbag., et tnmsit per centrum circuli .edz.: et quoniam l'ecte
.n/" b. c1.m g. sunt equales; si ah ipsis aufcratur .me. et .mz.) remanchunt .eb. ct
.::g. sihi inuiccm equales: crgo .zg. est ,us,: et (Iuia ,ez. ad . .bg. est sicut 2. ad 5.,
est propter hoc .me. ad .mh. sieut .2. ad .5.j quare .me. ex .eb. est ~,scilicet .10.:
tota ergo .mh. erit .25.: de cuins qnadmto siauferatur qlladratum ex .tb., quod est
•<lD., remanehunt .576. pro quadl'ato catheti .mt.; et erit arcus ,bag. 22., que proue~

niunt ex .tb. ducta in t 3.; et crit arcus .edz. ~ 8" scilicet % ex arcu .bag.: quiLus
arculms in unum eoniunctis faciunt ~ 30.; qnibus multilllicatis in lineam .eb., scilicet
in .Hi. faciunt .462. pro area superficiei cuntenetf inter circulos ,abg. et .dez, Et si
ex- area supcrJiciei pyramidis .mabg., flue !)J'()llenit ex .mh.-in arcu .bag., scilicet de
.25. in .22. to11atul' area SUI)crfitiei pyramidis .mez., (lue IHouenit ex .me. in arCH .d1.,
.scilicet de ,10. in t 8. , remanebunt similiter .462. pro area conlenla inter circulum
.('d=. et circulum ,bag.; et hoc uolui declarare.
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recta .hz. quam .hi. Quare ex ductu .zi. in .he. et in t 3. }lrouenit minus duplo
arc!: circuIj .abgd. : est enim .he. equalis rectis .ae, mn, kl. it. eonillnctis: quare
ex multiplicalionc .d. in coniunctllm rectarum .ae. mn. kl. it. dncta in } 3. pro-
ucnit minus duplo arcg cil"Culj .abgd.: ex quihus multiplicationihus ostendam proue-
nire aream superflciei totius compositi corporis: primum quidem area superficici llrime
llortionis Tlyramitlis columng, cuius hasis cst circulus .abgd., ct cius superior est cir-
culus, cuins dyametcl' est .mn., prouenit ex multiplicatione selllidyametl'oJ'lIn~ .tie. ct

.am. .in +3. ducta in .am. he. nlz,i.; ct area superficici scrptcntis portioni~, cu'i~v~ hasi ...
cst CIrculus dyametri .mn., et eius superior cst circulus, cuills dyamctcr cst .kl. ,
prouenit ex ~ 3. ductis in semidyametros .on. ct .pl. ; el illud tOlUlll in lineam .mk.,
hoc est in .iz. Similitel' area supel'ficici terti!; pOI·tionis, cuins hasis est circulus dya
metri .kl., ct eins I superior est circulus, cuius dyame~l~r est linea .it., prollcnit ex

multiplicatione scmidyamctrorum .pk. ct .iq. in .ik'l hoc cst ill .i,:>. ducla in ~ 3.

RUl'sUS area superticiei perfecLt pyl'amidis, cuius basis est circulus dyamctrii t., el
cius summitas cst .z., prouenit ex. .i::.. in .tg. ducta in -~, 3. Ergo area superior to
tius corporis compositi ex dictis trilms portioni]ms pyl'amidttffi eolumnarnm : ct ex
una l'yramidc column£; prouenit ex .iz. in lineis .ae. mn. lk. it. cOlliunetis; ct iUud
totum per +3, quod demonstratum est esse minus duplo arct circulj .nbgrl. Similiter
si infra hoc quidem corpus cadat in semispera contingens ipsum, demonstrahitur, area
ipsius esse plus duplo arce circulj hasis scmispcr~, cuins circulj dyamctcL' el'jt elJualis
liuce .ec.; ct crit <lrcus semicirculj orthogonaliter eleuati snper dyamctl'Um ipsius COIL·

tingcns super uimidio linearum .am. mk. ki. iz. ; et polus circulj has is semispere
erit super linea .qz.: ct propter hoc ponamus lineam .er. equalcm linee .ee.: et spa·
tio .er. circinemus circulum .rslt. ; et erit recta .r\.'. dyamcter circulj hasis semi-
spert . Et quoniarn in trigono .hez. ah angulo .hez. recto super latus .b::;. cathctus
.ee. protracta est, erit sieut .he. ad .ce., ita .ee. ad .ez.: (PWl'C multiplicatio .hc.
in .cz. est sieut <Iuatlratum .ee., hoc est sient Iluadratum .cr.: et quia .i;:,. dUIlIa
est ex .cz., crit rnultiplicatio .he. in .iz. duplum Iluadrati semidyametl'i .cr. Sed ex
.hc. maior est .he.; tluare multiplicatio .he. in .iz. est pins duplo Iluadrati .Cr. ;

ergo multiplicatio .he. in .i z. ducta in } 3. erit plus ~~ltiplicatione dupli quadrati

semidyametri .e r. in ~ 3. Sed ex multiplicatione .he. i? .ie. Jucta in -j 3. prollcnit
area superficici corporis contine ntis semisperam, ul supcnus demonsll'atum cst: ct ex
multi}Jlicationc dupli quadrati .e r. in +3. prouenit dllplnm arc£ circulj basis scmi.
sperg t scilicet eirculj .rsv.; ergo superficies, idest corporis compositi ex portiollihus py.
ramidum eulumnarum continefltis semisperam, cst maior dnplo aree circ1lli semispere
contenct!; all ipso corpore; et cst minor duplo aree circulj :,emisperg contjnentis
ipsum corpus, ut superius demollstratum cst; et illud est quod uolui demonstral'e .

De embadu, et superficie rotundfl sperfl·
Et quia hec (Iue demonstrata snnt,li(luida sint et apcrta; colligitur rluod area su

perficici medictatis cuiuscumrlue spert: est <lnpla arce maioris circulj cadentis in spera,
cuius dyametcr est dyameter spel'~. Quare area superficici totius sper£: niL rJuadrupla
are~ ipsius circulj; que demonstrenLur cum numeris. Si superfieiei spere, cuius dyame
tel' est .7., aream colligerc uis: al'cam maioris circuli cadcntis in ipsa, I (IUC cst ~ 38.
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colulHuannn: et sUIJerior lJarum sit pyramis perfecta hahens summitatem eius in alio super

POIUlll sp~';'g (sic) supr.r polum circlllj hasis srmispcr£.i d eircuhls ]Jfl.sis ipsillS sit caput
scrlllcnLis porlionis, cllills })aS1S ctiam sit capllt sCl!ucntis portionis pyrnmichs; ct hoc Sem
per fillt, (lonec hasis inferiol'is portioJlis Soit circulus maior cadens in SIW1'3; cl sint omnes
eirclllj porlionum cquidistantes cireulo maiori; ct lwrpendicularis cadens a polo i11sius
nwiol'is circuli, scilicet ah eo super (IUO cadit puncLus summitatis supcrioris por
tiunis ad ceutrum sperg, transeat' per ccntm omnium circulorum: ct linec rectc
o\(lcntcs in terminis tlyametrorum ullinscnius(ple porlionis sint si1>i inuiccm cllua
les. Tune 'H·ea snperficiei totius cOfJioris compositi ex (Ill<lCu.~1rflle multitudine portio-

lHlm coluIlluarum erit milHls dupia arc!; maim·is circulj cadentis in scmispcra conti
nentis iI)sum corpus: ct erit ctiam mains duplo arcr maiol'is circulj s('misl)er~ cun~

tentt all ipso corpore. Prohatio. Sit circulus lll<lior scmisper£ circulus .abgd., cuius
ceutrum sit .e., (Iuod etiam cst centrllIll sperr , quia centrum sperg est centrum
omlliulll cil'culorllm magnorum cadentimu in spera: ct polus circulj .n lJgd. {'slo .z.; et
transeat circulus magnus pCI' polum .z. stalls orthogonaliter supcr circulum.abgd. Quare
comunis sectio corum crit tlyametrum utrinsque circulj, quc sit recta .ag.; ct crit arcus
.a=g. scmicirculus, et criunEs semicirClllo .abg. Et constituatur iu semjspcrn, cui us
])asjs est circuluil .abgd.; et polus eius cst .z. corpus compositmll ex tl'ihus portio
nibus pyramidum columnarum, et ex lUla pyramide: et prima 11ortio sit pyramis de
curtata, CUillS hasis est circulus .abgd., ct rius caput cst cin:ulus, cuius dyamctrum
est linea .mn.; ct linee que protrahuntur a tcrminis dyamctrorum Rint .am. ct .gn.
Secunda nero portio cst, cuins hasis cst circulus, cuius d)'amctcr cst tccta .mn., et
cuius caput cst circulus,cuius dyametrum cst recta .kl.; et reete catlentcs in terminis dyn
mctrOI'Ulll slnt .ntk. ct .nl. : tCl'tit; fluidcm portionis hasis cst circulus, cuiusldya
metcr cst linea .kl., et eius caput est circulus, cuius (lyametcr cst linea .it.: pyramis
quitlcrn columnt: est, cuius hasis cst circulus, cuins dyametcr cst linea .it., et CillS
sumitas (~st polus sperc: ct linee desccndentcs all ipso secundum rectitudjnem in ter~

minos dyametri hasis sint rccte .zi. et .zt.; et sint rccte .am. mk. ki. iz. sihi inui
cem equales. Quare ipsis rectis cquales crunt recte .zt. tl. In. ng., cum Lases ct capita
ipS3l'llm llortionum sihi inuiccm cquidistent : et erunt ornncs in una superficic plana,
que sceat tatum corpus in duo media super dyametros l)f)rtiollum, per quam super
iiciem desccmlit pcrpendiclllaris .z e. transiens per centra omnium cil'culol"um: dcinde
llrotrahantnr dyametrum .ga., et corda .zi. in punctum .h.; et erit .eh. cqualis se
midyamctro .ea., et dyamctris .mn. kl. it. coniunctis: ct protrahatUt' .hz. cathetus
.ee., qui eadit supcr dimidium conI£. .-:.i. cum i1,5o.e c. desccmlat Ii centro .e. : et
quia in trigono .hez. orthogonio protracta cst perpendicularis .ee. super latus sulJten
dens nngulum rectum; eTIt liropOl'tio .hz. ad .z e., sieut .e z. ad .zc. Quare multiplicatio
.hz. in ..:;c. est c1lualis quadrato line£. .e.=;. Sed linea .ez. crlualis est scmidyametro .ea.;
ergo multiplicatio .zh. in ,zc. cst sicnt quadratum semidyametri .({e.: sed ex .zc. tlu
pia t~st .zi.; quare mllitiplicatio .h::... in .z i. ent sieut duplum quadrati semidYolmetri
.ae.: (Jlwd duplum si tlucaturin ~ 3., reddit duplum arct: circulj .abgd.; ergo duplum
areg circulj .abgd. pfouenit ex multiplicatione .zlt. in .zi. dneta ill +3: maior euim
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cabimus aream superficiei ipsius in sextam sui dyametl'i, uel medietatem dyametri
cius ducemus in tertium pal'tern SUI; supcrficici: verhi grntia: sit dyameter date spcre
.10.; (Iuam si multipli(~amus pel' me{lictatem cius, uenient ,50.j qllilms ductis per 13.,
uenient +157., (Iue sunt area supcrflciei semispel'g: quam si JU\el'imllS per sextam dya
melr'i, scilicet per ~ f.; uel si tertiam <lc ~ 15i. ducemus in ,5., scilicet in mcdictatem
dyametri, haLclJimus H 261 1)}'O embado semispel'g.

ET 8i oportuerit 1I0S metiri portion ern alifIuam speq~, que sit minor uel maior mc
(lietate spcrg, ut sunt fontes rotuudi, et alia 4luelihct IHlsn simili:t; altitudincm ipsius
corporis, quc est linea, que extenditur a centl'o circulj oris ipsius ad pnnctulll poli
eiusdem circuli, cum semidyametro spet·£ proportionare eurahimus; ipsamqnc propor
tinnem de superflcic scmispert , nee non et ex embado ipsius aeciperc eurahimlls, ct
hahebimus optatum. Verhi gratia: sit linea .ab. clyameter fontis; ct .g. sit ccntrum
cius: et punetus ,d. sit polus ipsius circulj. Quare linea .dg. stat orthogonfllitel' super
supcrficiem circulj, cuius dyametcr cst .ab,; cumque quaclratum medictatis dyamdl'i
.ab. diuiserimus per ,gd., habchimus ilIud quotl restat de toto d)'amctro sperc super
Iineam .gd. Verbi gratia; sit dyamcter ,abo radix de .160.; quure .gb., que cst mc
t\ietas dyamctri .ab., erit radix de .40" cuius quaclratum edt .40.: que si Jilliscl'i
mus I per .gd., quam ponamllS .4., uenient .to. pro residuo {Iyametri super lineam
.dg,; quod sit linea .ge., et erit tota .de. u., (Iue est tlyameter sperE;; (luam diuidamll'5
in duo equa super .z., et erit .z. centrum circulj magni cadentis in spera; qui circulus
sit circulus .aebd.: prollorlionabo ergo lineam .gd. cum semidyametro .zd., scilicet
,4. cum.7., et erit .dg. ex dz. t: quare accipiam ~ ex area superficici semispeq~,

scilicet de .308., que prouenit ex superficie ,dz. in .de. ducta in t 3., uenient .176.

pro area superficiei portionis sper!;, cuins basis est circulus dyametri .ab., et eius
polus cst .d.; et arcus cadcns in ipsa portionc ex circulis magnis cadcnti}ms in spera
est arcus ,ar/b.; cuills pol'tionis emhadum hClbebitur, 8i tertia 11al's 1l1'et supr~rficiei

ipsius dncatur in .7" scilicet in scmidyamclfum .zd., et inde auferatul' pyramis co
lumng, cuius summitas cst punctus .z,; et eills basis erit circulus, cuius dY<lmeter
est linea .ab., et eius altiludo est linea .zg., ({ue cst .3., et emhadum ipsins p)'I'a
midis cst ~ 125.; remanent pro eml)alJo portionis dictt; 285. minus -ft. Et si an'am ma
ioris rcli(p1t portionis spert , cuius hasis cst idem cit'Culus: dyameter .(lb., et eius al
titudo cst linea .eg., (lue sagitta nuncupatur; quam ponamus esse .'10., habere llolumus,
eadem modo, secundum quod in minori portione operati sumus, crit proccdendum. Vi
delicet qual1ratum linee .gb., quod est .40., diuidimus ller sagitlam ,ge. , ct lJuhcLimns
.4. pro linea .gd., {Iue est sagitta l'cliqug portionis spert . Quare tata dyametcr spcrE
.ed. crit 14.; in (Iuaffi si multiplicauerimus sagittam .eg.j et illud totum duxet'imns
per f 3.; lid si de area superflciei semispertl (pie est .308., accipiamns ~J- , scilicet
proportioncm, (luam habet sagitta .eg. ad scmidyametrum .e:=,., hahehimus 440. pro
area IInius maiOl'is portionis spert: quam aream, si in sex tam dyametl'i speq;: ue! si
tertium eills in medictatem dyametri (hlXCrimus, hahcbimus ;- I02li; quibus si Olddirle
rimus pyramidem column!; suprarlictt , que cst ~ 125, hahchimlls H U52 pro magui
tudine ipsius nwioris portionis. Et ut hee (Inc dicta suut geomctl'ice demonstl'enlul',
Adiaceat semispera .bzd'l cuius hasis sit circulus .abgd., ct cius llolus sit punctlls
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(IUadrupJica; uel quadratnm dyametri, quod cst ~9., PCl' +3. multlplica, ct hahctur 154.
pro area sllperficici ijJsiu5 sper£: et si metlietatem quadrati dyamctri pel' ~ 3 multi
Illic3uel'is, uel duplicaueris aream Sllpl'ascripti circulj, habel)i.') 11tl(rUC .77. pro area su
Ilcrficici mcrlietatis spert:; prctlicLt . Et si 15.L, que snnt area snpcrficici tot ins sperE;'
in sextam dyamctri SPCl'tl scilicet in t :I.; uel 5i tertium partem de ia4. in medictatcm
dyamctri, que cst ~ 3., duxcris, habebis ~ 17D., que sunt area magnituclini5 totius sperg:
(Iuia l'rohatum cst a sapieutilllls, (Jlwd multiplicatio tcrti t l'artis superfleici sperg in
mcdiclatcm tot ius dyamelri faeit emhac1um to1ius sperg. Ad (luod etiam delllonstrau
dUIll adiaceat spera .ab,; et medietas dyametri eins sit linea .ag., et centrum CillS sit
puncLus .g. Dieo ergo (luod multiplicalio .ag. in tertiam superfiei{~i SI)Cl't .ab. est
cClualis cmhado cOI'lloris sperg .ab.; cuins hee est demonstratio. Si ('nim non cst multi
plicatio .ag. in tcrtiam supcrfieici sperg .ab. c{lualis corpori SpCI'£, cl'it tnne erlualis
COI'por.i spe]'~ m<lioris spera .ab. aut minoris. Sit itaque in primis erJualis spere ma
iori spera .ab.; et sit spera .de., que sit cum spera .a.b. super ccntrum HnulU; pos
sihilc igitur est ut sit spera .de. figura corporis plurium hasium, euius basis sint
non contillgentes SUllcl'ficiem speq; .a b. Quare erit nna(llH~(lue pCl'pendieularium, uel
cadcntium productarum ex centro .g. super supcrficicm eius maio!' linea .ag.: 5i ergo
continncntur anguli ilEus cor}Joris uenientis in spera .de. cum centro spcq;, proucnicnt
pyramides, ({uannn omnium capita erit centrum spere, et carum JJases erunt hases cor
pOl'is; et em]Jadum uniuscuillsquc pyramidis earum prolleniet ex multiplicatione SUE
pCfIlcndicularis in terti am basis SUt;. Et prol'terea quod linea .ag" que est medietas
dyumetri sperl; .ab., est minor unaquaque illarum Ilerpendiclllarium, cst tiel erit·pro
pteI' iUnd muJtiplicatio line£ .ag. in tcrtiam cuiusque Imsis minor embado pyramid is,
cuius JJasis est ilIa: ergo multiplicatio linet ,ago in tcrtiam supcrficici illillS corporis
est minor emhado cOl'lJoris: At superficies illius corporis cst major snperfleie .ab.;
rnultiplicatio igitur .ag. in tertiam superficiei spere .ab. erit multo minor embado
corporis: et iam fuit posita multiplicatio linel; .ag. in tertiam sUIJerficiei spert .ab.
equalis spel'l; .de.j ergo oportet ut sit spera .de. multum minor corpore, quod est
intra ipsam; ((uod cst in possihile. Non igitur multiplicatio linct: .ag. in tertiam su~

pcrfieici sper!; .ab. est maior spel'n .ab. Et dico iterum quod non cl'it minor spera
.a!J. Quod si possibile cst, tunc Isit; crit ergo equalis SPC"l~l que est minor spera .ab.,
sieut est spera .zh., que sit super centrum .g,: et possihile itcrum cst ut sit in spera
.b~. corpus plurium basium, cuius IJ<l.ses non contingant superficiem spefg .zlt. Quare
{~nt un.a(Iue.(plC perp:mlicularium ca.delltiuffi ex centro sperg .ab, super sllpcrficies ilIius
CO~I)Ol"lS JlIlIlOl: mecll~~tate clyametn sper!; .ab., (Iue cst liuea .ag.: nit crgo mulLi
plli..:.atlO .(~g. 1Il tcrt,la~n cuiuS(I~e sllperHciei corum maior emhaJo pyramidis, cuins
Ilasls .est lll;~ super.flelCS, ct cmus caput est centrum ,g.: lllultilllicatio igitur lineg
'((B" III lerlIa.tn CUI.usque s~lpcl'ficiei sperg .ab. est maior plurimum embado corporis.
lam ante 1)(}Slla fUlt e(luuhs cmhado sperc ,zh.; ergo spera .zh. cst multo maior cor
pore: et ips:l cst i.nter illsum; l~llC uero impossihilc cst: non igitur multiplicalio lincg
.ag" (!UC (':t m~d.lCtas dyametn speTt .ab" in tertinm supcrficiei sug cst maior cor
po1'(, elUS; llL"a 19ltur cst cf]"ualis corp0l'i eius; ct ill cst cuins uolumns dedarationclll.
Et cum hoc dcclaratum sit; ct UOlllffiUS haberc mellietatcm alicuius sperg, muttjpli-
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paris ahitudinis .zl ad superficicm :y.: crit propter llOc sicut superficies corporis al
titudinis .ze. aJ supcrficicm semisper~ .d zb., ita superficies corporis altitudinis .z{.
ad superficiem }Jortionis sper~ .h:::.x.: et cum pennutahitur, erit pf(l}lortio portionis
.hzx. ad sU!lcl'ficiem semispcrp .b:=.d. sicut !1l'oportio supcrficici corporis altitudinis

.zf. <ttl sUIJcrficiem corporis altilUdinis .ze. Sed proportio horum duorum corporum
cst sicut linea .nf. ad lincam .me.; et proportio linep .nf. atI lineam .me. cst sicut
sagitta .z[. ad scmidyamctrurn sper$ .ze.; ergo proportio superficici pOl'tionis .h:x.
atl sU!1crficiem semisperp .dzb. cst sieut .zf., (PIC cst altitudo ipsius portionis, at! se
midyametruffi .ze.; ct hoc cst (Iuod uolui dcmonstrare.

S1 in spera aliqua construatur cubus ct pyramis quatuor ]J<J,sium triangularillm
et CfIualillm laterum, erit culms triplus pyramidis. Ad ({uod demonstl'<ludum adiaceat
(lyamclcr dat~ sper~ .ab., et diuidatur in .c. punctum; ct sit .bc. dU111um ex .ca.;
et circinctur semicirculus .adb.; ct a: puncto .c. super rectam .ab. atl rectos angulus
traltatUl' recta .ed.; ct copulentur recte .btl. et .ad.; et crit recla .ad.latus ruhi, ct
recta .bd. latus trigonorum pyramidis c:Jdelltium in spera, cUlus dyamcter cst }"ecta
.ab.; et crit Ill'opter similitudincm trigonorum .adb. ct .deu. et .dae. (luadratum
dyametri .ab. triplum quadrati linc~ .ad., ct quadratum liner .btl. quadrati liner .de.,
ut EYCLlDES ostendit; nee non et quadratum linc~ .db. erit duplum {IuatIrati lille~.ad.;

nee non ct proportio quadrati line~ .be. ad quach-atum linep .ad. crit sicut .4. ad
.3. Verbi gratia: quoniam trigona .dab.1 et .dac. sihi lIluicem sunt similiu; ct si
milia trigona circa equales angulos, nel circa eundem angulum latera habent propor
tionalia; crit sicut .ba. ail .ad., ita .ad. .~d .ac.; et quando tres reele continue 1'1'0-

portionalcs sunt, erit sicut prima ad tertiam, ita quadratum line$' .ab. ad Cjua
dratum linc$ .ad. Sed .ba. ex .ae. cst tripla; quare (luadratum line~ .ab. triplum
cst tluadrati linc~ .ad. Item quia trigona .adb. ct .deb. simifia sunt; crit simili
ter sieut qlladratum line~ .ba. ad quadl'atum line}'l .ad., ita quadratunt lille9 .bd.
aJ quadratum linc~ .de. , cum anguli .d abo et .crib. siLi inuiccm sunt equalcs.
Quare quadratum line~ .bd. triplum est quadrati line~ .ric. Item quia recta .de. in
proI)ortione metlia est inter .be. ct .ca., erit sient .bc. pl'ima atI .ea. tcrtiam, ita
quadratum lille~ .be. ad quadratum line~ .cd.: sed sicut .be. ad .ed., ita .bd. ad .da.
Quare cst sicut .be. ad .ca., ita quaJratum linc$l .bd. ad quadratum line~ .da: est
enim .be. dllpla ex .ca.; quare quadratuID liner .bd. crit dUIllum fJuadrati linc9 .da.,
ut supel~us dictum cst. Item proIJortio quadrati line)! .be. ad fJuadralum linc? .ad.
coml1onituf ex proportione quadrati linep .cb. ad quat1ratum liner .ba· l ct ex pro
portiollC (luadl'uti line~ .ba. ad '1uadratum linet .ad.: cst enim .be. all .btl. sicut
.2. ad .3.: quare quadratum linc~ .be. ad (Iuadratum line~ .ba. cst sicut .4. ad .9.:

pro!lortio nero ([uadrati .va. ad quadratum .ad. est sicut .9. ad .3., eum quadratum

liner .va. trjplum sit quadrati liIle~ .ad.: ergo proportio quadrati line~ .be. ad IIuadJ'atum
linc~ .ad. cOilll1onitur ex ea quam haLet .4. acl .!J., et ex ea (tuam hallet .9. ad .3.: ({uarc
patet (iuod proporlio quadrati linep .be. ad quadratum linc,? .ad. cst sicut .4. ad .3.

Uis itaque omnihus intellectis, ponam lincam .ef. cqualcm line~ .ad.; ct costituam
super lincam .ct. cuburn .efghiklrnn.; et ponam lineam .no. er{ualem linci .cd. ;
el spatiu .nu. circinaho circulum .opq., ct inscribam in circulo .opq. trigonum e1.ui-
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.z.; et signetur super semispcra .b zd. circulus magnus .azg., qui stet orthogonalitcr
super circulum .abgd.; et comunis corum seetio .ag. est dyametcr utriusque circulj;

ct dcscendat apolo .~'. per sl1perficiem circulj .azg. pcrpendicularig .ze. super dyame
trum .ag.; ct erit .e. punctus centrum utriusquc circulj: et diuidatur arcus .az. I in

qUQtlibct partes equales, que sint arcus .ai. it. tz.; et per puncta .i.t. equidistantes
dyumetro .ag. protrahantur omle .ik. tt.; et pr01l'ahatu1' corda .zt. extra circulum in
puncto .tll.j ad quem }mllctum proucoiat etiam dyameter .ga. Extra circulum pl'ot1'acta:
ct protrahatur una ex dllabus cordis aqnidistantihus dyametro .ag. (~xtra circulum .azg.,
donee COllcurrat lineg.mz. Quare si protraxcrimus cordam .ki.,concurrct cum linea .mz.
in puncto .11,. It a polo .z. spatio cordt , et arcus .zti. circinctur circulus .ihkx., qui
erit equidistans circulo .abgd.; et eius centrum erit .f.; et .il.:. crit (lyametrum ipsius
circulj; ({u.i circulus abscidit a semispera .dz. portionem .xzh., cuius portionis sagitta,
siue perpendicularis est linea ..:;{. Dieo quidem, portioncm sllperficiei portionis .xzh.
ad supcl'ficiem semispcrg .dzb. esse sicut .zf. ad scmitlyamctrum spel'~ .ze. Prohatio:
lmhctur quidcm ex 11remissis,lineam .m.e. cqualcm esse semidyametro .ea. et cordis

.ill. tt. coniuncti!>. Similj quoque modo dcmonstrahitur, lineam .nf. equalem esse se
midyamctro .fi. ct corde .itl. coniunctis. Et quoniam in tl'iangulo .mez. pl'otracta
cst recta .nf. equidistans l)asi .e m., erit sieut .:::1. ad .ze., ita .nf. ad .me. Sed si

cut r~eta .nf. ad. rectam :me., ita superficies .zt. in .nf. ad sU!Jerfieiem .zt. in .me.
Sed Sleut superfiCIes .z t. III .n! ad superficiem .zt. in .me. , ita est multilJlicatio
supcrJlcici .zt. in .nf. in ~ 3. ad multiplicationem de t 3. ad superficiem .zt. in .em.
Sed ex muItiplicatione .me. in .tz. ducta in ~ 3. prouenit superficies corporis com

l)Osi~i ex tr~hus portio~ihus pyramidis columnamill cadentis infra semisperam, (luorum
omnIum altltudo est Imea .ze.; et basis maiOlis carum cst circulus .abgd. Similiter

oSlcndetur quod ex muhiplicatione .nf. in .tz. ducta in t 3. prauenit surer

ficie~ corporis compositi ex dua1us porii"onihus columnamffi cadentis in
portIOne spcr,9 .!~z:x. Ergo cr~t sicut .zf. ad .ze., ita corpus cumpositum
ex dual~us portlOn~l)Us ]lyramldum cotumnarum, cuius alLitlldo cst .z{., :uI
superficI~m co~pons com~ositi ex triblls portionibus p),ramidum columna
rum, .CUlUS al~ltudo cst lInea .ze. De iude ponam superficiem :.T. ad su
pel'fic~cm semlsI!cr$l ..dzb: ~icut sUIJcrficies corporis altitudinis .z{. atI su
11crfiClcm corpons altltudmlS .ze. Quare pennutatim crit sicut superficies

f. l'll r. e?rpOl~S al~i~udinis .ze. ad supcrficiem I semispCl'$l .dzb.: ita superficies
~~;R~~lS altltu..dlIllS zl· ad ~uperfiei~m .y. Sed superficies corporis, cuius

o ~st .",,-.e., cum cst mfra smTIlspcram, cst minor superficie scmispcr~:

et .cum Ipsum. corpus contineat semisIlcram, cst sU}1crficies corpori"
~.n.or supcrfinc semisl1Cr~: Vndc quandosllperficics corporis altitu
dm.ls ..z~. cst ~in~r superficie scmispcr~: tunc superficies corporis

'fi' <<It]tnd~llls ·~f· e:l~ mllwr supcrficic :Y'.; et cum fuerit maior: nmior. Sed cum
~UrCl lCles ~orpOl:s a~t~tuJlIlls .ze. est minor supcrficic semispert .dzb. tunc supel'
,Icles COrpOl?S alLIt~ldl111S .zf. est similiter minor sllpcrficie portionis sp~r9 .h::.x.· ct
l.nm ,cfist. maIOI': m~lOr. ~t !)rollter hoc superficies oJ'., ct superficies llOrtiunis 5P(:I': (ld
SUPCI IClcm corpOrIS CUlUS altitud f I J f
P

at t fi' "." 0 est .:::: l la lent unam et eandem portioncm: "nde
s { c ~(t~per .lc~em .~ortl,oms. sycr~ .hzx . equal em esse supcdiciei :J'.: et qUla est sieut
. UpCl ICIes COl pons altltudmlS .ze. ad supcrficiem semispen; ,d:::.b., ita superficies cor-

'1, ill :I1i~ pyr.lmi,lllln cuiumllHIW'
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are,r pyrami(lis .topq. ; ergo cu]ms .eil. conslruclus in spcra, cuins dyamcter cst
.ab., trillIum cst pyramidis .topq. in eadem spera construct~: et hoc est quoa uo
lui demollstl'are. Aliter in (~u1Jo ,eil. prolrallilm rcctns .if. ilt. fh. fl. lit. et .il,; ct
edt in culm .Iunk. cunstructa pyramis .lhil (Iuatuur sUl}(~r[jciel'um triangularum ct
Cf[lIalium laterulll, rJllOrum unumquodquc cst dyamctcr unins sex (lua(lratorl1m COtl

tinclltium cu]mm. QUflre ({uadl'atl1ffi nnius cl1insquc ipsorum latcfulll cst (luplum ql1a
drilateris cuhi; cst cnim fJuatlratum unins cuiusque btcris 11)Tamidis .topg. duplum
quadrati laLcl'ig cuhi, ut superius ostensum est. Quare latera pymmidis .lh;!- ('(lualia
sunt latcl"ibus pyramidis .lopq. VmIe patet, pyramidcm .lhif. c'Iualem csse pyrnmidi
.topq.: a])!rtta 5irjuidem pyramide .lllif. ex cuba .hmk.. rcmanehullt ex i.pso cuha
(Iuatuor pyramidcs sihi iuuicem similes ct ('(luales ; (lue sunt pyramilles .ilter et
lhgl. et fi kl. ct .himl.: cst cnim hasis unius cuiusquc dnarulll primarum pyra
midum lllNlietas tetr8goni .eg.; et sunt suh equalj altit11l1ine, scilicet .'lull .el. et .gl.:
reliqllarum nero (l11arUm pyJ"amidum bases continent tctragonum .km., quod cst equale
tetragono .eg.; ct altitudo ipsarum ct una, scilicct altitmlo cubi; cum ahitudille5 ipsa
rum .'lint .mh. et .kf.: pl'otl'aham siquidem in cubo lineam .gi.; et (luoniam pyramides
.i hef. et .lhgf. siJ)i inuicem equales sunt, erit agregatum ex cis dUlllum pyramidis
.ihel. [t quoniam tetragonnm .eg. duplum cst trigoni .hil,eI'it pyramis .ihefg., cuins
hasis est tctrflgOTlUm .eg., duplum IJyramidls .iller, euius basis cst trigonum .hef.:
sunt enirn amhc sub una altitudine, que cst linea .ei. Quare pyramis .ihe/g. cqualis
est duabus pyramidihus .ihef. et .lhgf.' pyramides uero .ihefg. et .topq. habent
lJases et altitudincs mutu~ proportionis: est euim sicut tctragonum .eg. a<1 trigonum
.opq., ita altituJo .tn. ad altitudincm .ie.; que uero Ipyramidcs habent hases et al
titudines mntll$ proportionis sibi inuiccm equales sunt; cqualis cst ergo pyramis .ihefg·
J)yramidis .topq.: SUllt cnim et pyramides .iltef. et .lltgf. c(Iualcs pyl'amidi .Ule/g.;
ct que eidcm c{lualia sunt et alterius sunt cqualia; pyramides ergo .iltef. d .lhgf.
pyramidi .topq. sunt equales. SimiJiter dcmonslraJ)itur, l'cli(IUC duepyramiJcs, (Iue
sunt .fikl. ct .himi. cquales csse p)'ramidi .topq.: demonstratum cst ergo, cubum
.kmh. contincre <Iuantit~tem tr1um pyramidarum cfIualinm pyrtlmidi .topq. Vnde pa
tet, cullUm .kmh. triplum esse pyrumiJis .[opq.; ct llOc uoIu] Jcnwllstrarc. F.t ut
hce liquidius dcclarcscallt, ponam dyamctrum speror .6., ct crit latus cuhi , sciliret
.ef., radix de .12.; et latus pyr;lmidi.s, scilicet .op., rmlix (lc .24.; d crit <JlHHlra
lum lateris .e(., scilicet tetl'agonum .eg., 12.: quihus duetis in latitlldincm .ci., sci
licet in radieem de 12., uenient ,t2. radices de ,12. , <pIC sunt una radix: de .1;28.

pro rjllf\dralO culli ,hmk.: de quo quadrato si accipiatol' nOlla pars, lH~lliellt .102. pro
Iluadrato pyramillis .topq. Ver!)i gratia: de fp.ladrnto lateris .op. accipiamlls'1ua l'

tam, et hahellimlls .G. pro quadrato line!} .ps.: fluod si extJ'ax{'riI~1llS ex: qlHl{lr~t() la
tcris .up., scilicet (Ie .2-i., rcmanehunt .lfI. pro (Juadruto c;lthetl .0S.: quod Sl mul.
tiplicauerimus in rJuadratum line,? ps., fluod cst .G., ucniellt .108. pro (Ju(l(lrnto tn
goni .opq.: quod si duxcr1mlls in fluadr::ltnm tcrti.~ altitlldinls, scilicet in Bonum (jU;I

drati pCI'Jl€rulicularis .tn.; 'fll(){l quadl'atum cst .16.: uel 51 nonum de .1.08:, quod est
.12., duxcrimlls pet' .fO., habcb1mus similiter .f92. pro quadrato pyramIdls .tnpq.:
(lund 51 (hurrimus per .')., lIalle])lmus .t;28., ut SUpl"fl, pro 'llladratocuhi .hm!.:.; Cl
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laterum .opq.j et protraham .on. in .r., et erit .01'. dyameter circulj .opq.; et co
pu]nllo rectas .pr. ct .qr., ct crunt trigona .opr. et .ogr. c(-lualia et similia; <Iul:lre
angulus .por. eqllalis est angula .qor.; quare est sieut .po. ad .0 g., ita .ps. ad
.sq. e(lualis .po. ex .oq., ergo .ps. clJualis cst .sq. : comunis adiaccat recta .05.;

due crgo reete ps. ct .os. dualms .qs. et .os. sunt ecrualcs; has is lIero .up. basi
,oq. iaeet equalis : quare trigona .osp. et .os1. sibi inuiccm cqualia sunt; ct an
gulus .osp. angula .051. (~st c([ualis : cathetus Ct'go est .OJ·. super l'cctam .pq.: et

f. ,122I'eCt~. quia qualdratum latcris trigoni c<Iuilaleri cadeutis in circulo trillIum est (luadrati
scmidyametri sui circulj, erit crgll (Iuadratum line,? .op. quadrati scmidYJmctri .on.
triplum: cst euim .011... e(pJalis l'cete .de.; <Iuadrata ergo linearum .op. eL Jul. ad e
IIualia eandem lJahcnt proportionem; quare .op. eqllalis est reete .db. : dcinde su
per centro .n. erigam in altum cathetum .nt. equalem reete .be.; et copulabo re
etas .no. np. nq.; et crit unaqucrrue ipsarulll cqualis linee .db., hoc est linec .op.:
sunt cnim quadrata linearum .tn. ct .no., uel .tn. ct .np., ucl .tn. ct .ng. cqua·
lia (luadratis lincarum .be. ct .ed. Quare unum(!uod({ue <Iuadratorum lillearum .to.
tp. tg. crpmlc cst quadrato linel' .bri.: constituta cst igitUl' pyramls .topq. ex Ifua
tUOl' triangulis eqnalihus et ~quilateriLustcuins unnmquodque latus equale cst lincr
.bd., ut opnrtct. Dico fJuidcm, cullum .eil. tripium esse pyramidis .topq.; quod sic
probatur. Quolliam linea .ps. mcdictas est rccte .op., erit quadratum lincT .op. <fua
druIllum quadrati lince .ps. Sed quadratum Hnct .op. duplum cst quadrati latcris
cubi .eit., scilicet lateri .if., cum .op. crfuatis sit .bd., ct .if. rcctc .da.: quare est
sieut .op. ad .if., ita .if. ad p.s.; quarc reetiangula supcrficies .op. in .ps. cfjualis
est quadrato linc,r .il, hoc est tetragono .eg. Quare proportio tetragoni .eg. ad SU~

Ilerficiem rcetiallgulam ex .os. in .sp. est sicut superficies .op. in .ps. ad snper
fieiem .os. in .sp. Sed proportio superficiei rectianguIg .op. in .ps. ad superfieiem
rectiangulam .05. in .sp" hoc est ad superficiem trianguli .opq., est sieut .op. ad
.05.; ergo sieut .op. ad .os., ita tetragonum .eg. ad trigonum .opq. QU:HC quadra
tum tetrngoni .eg. ad quaclratum trigoni .opq. cst sicut (JuadratuIll Jillc,r .op. ad
quadratum lin Cor .os. Sed pro)lortio (fuatIrati line$' .op. ad quadJ'<.ltlllU line~ .05. est
ses<Juiter~ia. Quia cum de (Iuadrato line9 .op. tollitur quadratum linc£ .ps., quod est
(Iuarta ems, remanent tres quartc (fuadrati linc~ .Gp. pro quadrato linc£ .05.: ergo
111'Oportio quadrati linc$' .op. ad quadratum liuc9 .os. cst sieut .4. ad .3.; que pro
partin dicitur ses(Iuitcrtia: ergo <Iuauratum tctl'agonj .eg. ad quatlratum trigoni .opq.
cst sicut .4. atl .3. Sed sicut ..t. cst ad .::;., ita qnaclratum 1inc9 .cb. ad (luadratum linc,r
.ad.: cst euim pcrpcmlicularis .tn. e(!ualis .ab., ct .ei., scilicet altitnclo cubi, c(jualis
cst n~cte .(ul.: ller clJualc ergo erit sicut .4. ad .3., ita C]lladratum perpcmlicularis .tn.

fu!. 122 <mo. ad quadra.tum.\ altitudiuis .ei.: ergo sient proportio quadrati tctragoni .eg. ad qua
i~i~/~ir~~u. i;~·I~r~~~";::~.lr~~~~n;i:.f'~9 dratum trlgom .epg. , ita fluadratull1 pcrpendicularis .tn. ad quadratmll linc£ .ei.:
·U:. l)~r .C(IUale ergo erit. sic~t tetragonum .eg. ad trigonum .opq., ita pCl'penJicularis pyra·

mld~s .toPlJ: ad altltu~lllem cubi Junk., llOe est .tn. ad .ei. Quare multiplicatio tri
g~)1H .opq. III perpendlcularem .tn. est sicut multiplieatio tetragoni .eg. in altitu
(hnc.m .ci. Sea ex multiplieutiolle tetragoni .eg. in altitlldinem .ci. prouenit area
cnb1.kmh.; et ex multiplicatione trigoni .oplJ. in perpendicularem.tn. IlI'oncoit tripluID~

1/ I: b
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; ~;~:i~5 (~~,~~~g;';~~:e:;~' ,Il:::~:ll~~n~:n~ boc uolui demonstrare. Est eoim .42. parum plus radicis de .t728.; ct .14., que sunt
m"gine infcr,orc; I"ll- 192, lin. 8" 9). tertia pars de .42., sunt !)arum plus radicis de .HI2.; per que ostenditur, cuhum esse

" =":;..,,,..-___ tripium pyramidis.,t7~( 81 circa circll1um dcscrihatur tetl'agonum, cuins latera omnia contingant circulllmj
I et in contactis copulcntur recte, quadrilaterum quod inde proucncrit, tetragonum erit;
: ct exterius tetragonum duplum erit intcrioris tetragoni. Circa circulum .abed. auia-

I ceat tetragonum .efgh. contingens circulum in punctis .a.b. c.d., in quilms copulentur

I I" :----;t---.....c. d recte .ab. be. cd. ad. DieD quadrilatcrum .abed. tctragonum esse; et cxterius tetra
\~1 / f 153mso gonum .eg duplull1 esse tetragol1o abed.: SllmffiatUl centrum I cilculj .abed.,

'I I~/ / I: sitql1c .f.; et copulentur rccte .ia. ib. ie. fd.: ct quoniam recta .eh. contingit circulum
.abed. in Imncto .a.; ct in ipso contactu :i centro copulata est recta .ia.; recta crgoI I __ .fa. cathctus est super rectam .eh., ut in Geometria haLetur: rectus cst ergo uter(Iue

f 9 angulorulll .iae. ct .ialL. Similiter ostendetur, rectos esse angulos .ibe. ct .ibl. ct

"~:~sp:P~~i~1(2~~i";'"~',b"19~:'~i~,(fik}i; .ief. ct .ieg. et .idg. ct .idh.: et qnonlam in rectas .be. et .ia. recta incidit .ea.;
et sunt anguli ([ui ad .e., et qui sub .eai. recti; erunt quidem recle .eb. ct .ia.

(Figura simile alia prcccdcnte) equidistantcs. Similiter ostcndctur,rectas .ib. ct .ae. cCluidistantes cssc, cum anguli
qui ad .e., et qui suh .ibe. sint recti: ostensc sunt etiam et recte .ia. et .ba. cClui
distantes esse; quare recta .ia. equalis est recte .be., et .fb. rectc .ae. Equilatcrum
ergo est quatlrilatcrum .ebia j dicD quidcm et orthogonium; est enim unus qnis(Iuc
angulorum, qui sub .i be. bea. eai. rectus; qum'e reli'luus, {lui sub .bia. rectus cst.
Tetragonum ergo est .ei. Similiter ostenuetur, quadrilatera .fi. gi. hi. tetragona esse.
Quare omncs anguli, qui sunt ad .i. centrum, rccti sunt: unde patet, rectam .ai. con
tinuari cum recta .ie., et rectam .bi. cum recta .id.; ergo recte .ae. et .bd. dyametri
sunt circulj .abed., et secant se ad rectos angulos. Quare unaquequc rcctarum .ab. be.
cd. ad. corda est quart£. circulj: equales ergo sunt recte .ab. be. cd. da. I;i])i inuicem:
cquilatcrum ergo est quadrilatcrum .abed.j dico etiam et orthogoniurn: quoniam 01'

thogonium est trigonum .aib., cuius duo latcra .ib. et .ia. sunt equalia, cum sint a
centro ad perifcriam deducta, anguli .iba. et .bai. sibi inuicem sunt c([ualcs; et est
rectus angulus .bia.: quare semirectus unusquisfJuc angulorum, (lui sub .iha. et ,iab.
DemonstraLitur ctiam per trigona .bie. ida. et .ied. unumqucmquc angulorum qui
sub .ibe. ieb. ied. ide. et .ida. et .iad. semil'ectum css~; quare anguli .abc. et .bcd.
et .eda. et .dab. recti sunt: orthogonium ergo cst quadrilaterum .abed.: ostensum
cst etiam et equilaterum; ergo e(Iuilaterum .abed. tetragonllm est. Dico rursus, tetra~

gonum .eg. cantineus circulum tluphun esse tetragoni .abed. continenti :i circulo: est
euim paralilogramum ullumquodquc tctragonorum .ie. if. ig. ih.; et dyametri ipsornm,
que sunt .ab. be. cd. da., ea per equalia secant: quare trigonum .aib. ceraalc est tri-

roLl'll" rello. gono .eab.: codemquc modo et trigonum .bie. equale est trigona lhe., ct trigonum
.ied. trigona .ged., nee non et trigonum .a id. \ trigono .adh. Quare trigona .aeb.
et .bfe. <:t .egd. et .ahd. l'cliquis quatuol' trigonis ,aib. <:t .bie. et .cid. ct ,dia.
corrtinelltihus totum tetragonum .abed. equalia sunt. Vrrde patet, tetragonum .eg. dl1~

plum esse tetragoni .abed. AlitCI' quoniam semicirculus cst sectio .da b., ct in ipso
angulus est qui suh .dab.; angulus ergo qui sub .dab. est rectus: ct (luia latera
.ad. et .ab. ce[Ualia sunt, cl'it unusquisque angulorum qui sub .abd. et .adb. me-
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(li:tas recti: cst enim ct augulus .iab. semirectus; ct est rectus (lui suh .aib.: quare
tl'igol1~ .a?d. et, .abi. siLi inuicem sunt similia: et hahcnt unum anglllum comunem,
cum mdchcct qUI sub .dba.: quare IH'oportionalitcr cst ut .db. aJ .bu., ita .ba. Oltl
.bi. Quare est sient prima .db. ad tertiam .bi., ita quadratum quod 3. prima .db.
ad quaul'atum ~FlOcl a secUIlda .ab.: est euim dyarnetro .db. cquale ullumquo{lque 1a
terum ,tetragom .ef..~h.; ergo est sicut ',db. ad bi., ita tetragonnm quou Ii recta .ef.
ad tctlagollum quod a recta .ab.; est eUlm .db. ex .bi. duplaj quare et tetl'<lUOnUIIl
'Juod a recta .ef· duplum eius quod a recta .ab. Sed tctragonum quod a l'cc~a .ct
cst tetragonum .efgh.; et tctragonum quod .i recta .ab. est tetragonum .abed.; ergo
tetragonum .eg. duplulll est tetragoni .abed.; qU(ld 0p0l'tebat ostendcre.

S1 i.n, cuho dcscrihatur columna eiusdem altitudinis, ct in columna spera, ct in spera
llyrmmdls column~ duorllill capitum, cuins due extrcmitatcs sint in centra circulol'l1m
hasi~ ct cap,iti~ eolu~nr; et eiu~ ~lcnter sit circulus sccans Colulllllam ct spcram in duo
media;, et Sit l~lS'e clrcul~s e(IUldlstans circulis ])asis et capitis column;: et in ipsa
l)yrallll~c dcscflJ~a~ur soh~u~ ?cto~llsium ~riangularum, cuius llenter sit tetragollum
cadens HI superhc1c p.l:~dlCtl clrcuh secant IS columnam et speram in duo media, cuins

tetragoni angulis ad centra columor circulorum basis et capitis asceuJentis quahwr
recte utl'ique facicntes super ipsum tetragonum octo trigona equilatera et erJltiangula,
quarum unumquodquc latus est eqllale uniuscuiusque lateris ipsius tetragolll; erit pro
pOltia homm omnium corporum inter se sicut nano : plDportio ({uidem cuhi ad co
lunam est sicut .u. ad .11.; column¥ ad speram est sesqualtera; spcr~ ad pyramidem
d.upla; pyramidis ad solidum octo basium est sicut .ff. ad .7. Vude colligclur, propor"
twncm cu1i ad speram esse sicut .21. ad .ll.j ad pYl'amidem sieut .042. ad .tt.j ad solidum
octo I hasium sexcuplam : et proportionem columnr ad pyramidem esse triplam, ct ad
solidum octobasiurn sicut .33. ad 7.j nec non ct proportionem sper,g ad solidum octo
hasium sicut .22. ad .7. Ad hec autern omnia demonstranda adiaeeat tetragollum .abed.;
et in ipso descrihatur circulus .efgh.; ct eius centrum sit .i.j et elclletur :i puncto ,i.
supcrficiem tctragoni .ae. orthogonalitcr linea .ik., que sit cqualis unicui(llIe fatcrum
tetragoni ".ae.; et intelligam, tetragonum .ae. cs.s:c unam ex sex supcrficichus contincn
tibus cuburn: et circulum .efgh. esse hasem columni: et altitudinem utl'iUS({1Ie corporis
esse secundum quantitatem lincy .ik.; quare .fk. erit axis columni: et .k. ]mndl1s erit
centrum circuli capitis columnr. £t quia ad babendam magnitudincm cuhi oportet
ut quadratum .ae. ducatur in altitudinem cubi, scilicet in .flf.; et ad hahendam magni
tudinem colnni oportet ut area circuli .l~fgk. multiplicetursimiliter per .fk.; crit ergu
proportio cuhi, cuius basis cst tetragonum .ac., et altitudo .ik. ad columnam, cuius }"t"is

est circulus .efgh., et altitudo .ik. sient tctragonum .ac. ad circlilum .efgh. Sed pl'O

portio tetragoni .ac. ad circulum .efgh. est sicut .f.t. ad .H., ut superius in in
uentione embadi circulorum monstratmll estj uel aliter protrall,1tur a centro .i. sc
midyamcter .if., et crit .if. mediet~ls 1atcris .ab.; quare quadratum line, .if. (luar
1a est quadrati linc!, .ab. Sed ex (luadrato line~ .ab. prouenit tctragonum .ae.;
ergo ex tctl'ugono line¥ .If. prouencrit quarta tetragoni .ac.: (plOd lfuadratum si
multiplicetur in ~ 3, prouenient tres quurte et septimam (1"ar1$, JJOe est H- tetragoni
.ac.; et ex quadrato line~ .if. ducto in +3. }lroucnit circulus .('ff.5lz.; ergo propor-
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tio circulj .e/glz. ad tctragonum .aC. cst sieut .11. ad .U.: conuersim ergo propoT~

tlO tctrttgoni ad circulum est sieut .0. ad .ft., 11t pl'cdixi; ct lll'oportio ergo cuhi
ad colllmn:nl1 est sicut .14. ad .1i.; ct hoc unlui. dcmonstl':ll'(,.

Hursus intdligflm, rectam .ik. esse dyamdcr sper,9 cflllcntis in dicta columna; et <1i
uidam .ik. in dllo cqua super .I.; ct intdligam, punctum .t. esse centrum circulj magni
cadent is in spera ct Nl'wlis et equidistantis circulo .r-;!gh.; ct e1'it circulus, cliillS

centrum cst .I., SC~~llS colnnam in duo mcdin: et quia area snpcrflcici sl1er~ est qUIl

druplum ipsius circuli, rp1i est cqualis circulo .efgd.; cl ex multiplicatione jpsius
supcl'ficici ill scxtam dyumetri sper}! haLctur magllitudo "'perf, que sit .i.m.j ergo si

circultls .e/gll, multiplicctur per quadruplum sext,? dyamcLrl spert ; (luad fJuadrllplum

sit linea .i n., pronellict utique magnitudo IlpsillS spcr;? Sed ex lllultlplicatione circulj

.e/;;"l. in dyamdl"l1lll spc1'2' scilicet in alLiLudillem columnS, que cst .if., }1roucnit ma

gniLudo columni; ergo quam proportioncIl1 ha]Jet jjnca .ik. ad linc~am .in. eandem pro
por1iollcm lmuct predicta columna <:Itl pretlictam 51,cram: d quia .i/;. est sexcupla ex .i.m.,
ct .i.n. est quadrupla eiusdem .im., erit proportio .ill. ad .in. sieut .6. ad .4., hoc est in

millimis Humeris sicut .:1. ad 2.: quare proportio columllJ tId spcram cst sicnt .:1. ad .2.j

(lue pl'oportio 5cxqllialtcra llllllcupatur: et cplia }JropOl'tio culJi au columnam cst sieut

.u. ad .11., cl'it propol"lio corumdem cOl'porum sieut triplum .14. ad triplum de .if., hoc

cst sicut 42. ad .33.: ct (luia p1'oportio coillmn~ ad speram cst sicut .:1. a(1 .2., erit l)ropor~

tio eorumdcm sicut uncleeupllllll de .3. ad undccuplum de .2., hoc cst sieut .33. ad .22.:

ctcluia prop0l'tio cubi ad columnam est sicut .42. ad .33.j et pl'oportio columnJ ad speram

sieut .33. ad .22.; pCI' equale ergo erit siellt .42. ad .22., hoc cst sieut .2t. ad .it., ita cubus

ad spemmj et hoc uolui dcmonstrarc. Item intelligam a circulo, cuius centrum est .I. ad

utnunquc poilim spcr$' scilicet ad puncta .i.k. proucnire singlliam pyramid em columni;
qll~ pyramides simul composite faciunt I)yramidern dum'urn capitl1mj et erit altitudo unius

pyramidis linea .ik., alter.i.us uero linea .il.; et est utdixirnus tola .ik. dyamctcrspcl'$'

Ad hahendam istam magnitudinem IInins compositi corporis, oportct ut circulus, cuins

centrum cst .l., mnltiplicetur in tertiam SUi altitlltlinis, scilicet in tertium line~ .ik.
Sed ex multiplicatione circulj, cuius centrum est .i., in duas tcrtias dyamctri• .ik., sci·

licet in .in., pruuenit magnitmlo sper!?; (~rgo proportio spe1'2 ad ipsum corpus dnoTum

(:apitnm est sieut proportio duarum tel'tiarum dyametri sperS- ad tertium eiusllcm dya

Illetri: Sed l'ro}1ortio duarurn tcrtiarum cuiusque rei ad tertl<lm eiustlcm rei cst dupla;
ergo ct pr('portio spcrJ ad llyramidcm duorulll capitum caclcntem in ipsa cst dnpla: et

(luia lll'Oportio columns- ad spel'am est sicnt .3. ad .2.j sl)c1'2- ad IJYl'amidem sieuL .2. ad
.L, crit pl'0pOl'tio columny ad pyralllidclU tripla; et boc uolui demonstl'arc. Rursns circa

idtm centrum .I. intclligam circnllllll (~(Iufll{'m circulu superiori .efgh.j ct ill eo in

tclligam, tctragollum esse dcscriplum elJlwle tctragouo .efgh.; et apunctis anglliorum

ipsins tctragolli lineaho CJualuor linens ad unum Ifucmquc polum spel'9' scilicet ad pun
I'ta .i.k.; ct Jlcrficietul' solidum octo hasium, (ltH.ld EVCL1DE~ in tertio deellllo li]m) infra

speralll dcscrihcrc docet: 1 IIuod solidum (liuiditur in duas pyramides super tetl'agoIlum

(lcscriptmn in (~irculo, cnins centrum .l'l quarum ullarplNJtlC habet hlSCIll tetl'agonam:

ct supcr ipsam clcua111ul' Ijuatuol' trigoua cfjuilnter,,; ct altitmlo uilins pyramidis cst

.VI.
linea .1.:1., et alterins .ii. ; que altitlHlines sibi jnuiCClll sunt clluales; cst cnim lllla

(luNIue carum rnedietas linc;? .ik., hoc cst dyametri sper7, lie! rlxis columnp, seu a1t1
tudinis cuhi j (pwrum pyramidum lllHgnitl1dinc.~, hoc est magnitlldinem latiu_" .~olidi

octnhaliimn haLeLis ex multiplicatione tetragoni descripti in circlllo, CUillS centrulll
est .Z., in terti:l1n partern lineJ .i k. Sed magnitudo pyramid is duorum capitmn conti

nentis hoc sulidum octohasiulll hallctur ex multiplicatiollc cifl.:L1lj cOLl.tillcntis ip.'illLtl.

tetragonum in candem tertium partem liller .ilc.; ergo proportio p)'l'ami(lis dllortlm C~l

llitllm ad solidum octohasimn est sicut circulus ad Cfuadratnm tlescriptnJn infra ipsmu

circululUj (lue proportio cst sieut .11. ad .7., eum proportio tctragoni continentis cin:u

hun ad ipsum circulum sit sicut .14. ad .iL £t exterius tctragonuIll interioris sit duphlmj

ergo 11l'oportio pyramid is dnorum capitum ad solidum octacdron cst sieut .11. ad .7.:

fuit ctiam pl'oportio cuhi aJ pyramidcm t!uorum capitum sicut ..12. ad .11.; ct lH'0lwrtio

pyramidis ad octaedron sicut .11. ad .7.: ({uarc proportio cuhi ad octacdron cst sicut .-12.

ad .7.; que prop0l'Lio sexcupla cst. Rursus quia proP0l'tlO columu7, ad pYl'lunidcm duo

rum capitum fuit tripla, hoc est sieut .33. ad .1Lj et proportio pyramidis ad octacdron

cst sieDt .fLat! .7.; erit propol'tio colnm0:t ad octacdron, hoc cst ad solidum oCloIJ<lsium,

sicut .33. ad .7. Item quia proportio spert ad pyramidcm duorum capitum fuit dllpla ,

hoc cst sicut .22. ad .iL; et proportio pyramidis ad octacdroll sicut .if. ad .7., crit pl'O

portio sper~ ad octaedron sicut 22. ad .7.; quam pJ'oportionem habet circumfel'enlia CU~

iuscuUlque circulj ad suum dyametrum; his itaql1c demonstratis si magnitudo nlicuius
horum quinque corporum fuerit nota, erit possibile per illsam magnitudincm relj(pws

magnitudines inuenire. Ad euins rei demonstrationcm ponamus latus cuJJi .ab. esse .(i.j

quare tctragullulll .ae. erit .:16.; quod si mulLiplicctur in altitutlinem .ik., que crit siml~

liter .0., uenicnt .216. l)ro magnitndine culli: ct hoc est cul)icarc unum ex JateriJlIIs cuhi:

et qU1a prOllOl'lio cuhi ad colunam cst sicut .:\.t. ad .if., I .'Ii de .2lG. acecpcrimus H1

scilicet proportionem, quam hallet columna ad cubum, ucuient pro rnagnitmlinc CO[Unlll t
f 160. Similiter si de .216. acceperimU5 proportiones, quas habcnt spera: e1 pyramis dno

rum c:apitum, et solidi oetobasium ad cnbum, nimirum pro magnitudinc spcr,9 ne

nicnt ~ Ji3. , et pro magnitudine llyramidis~-50., ct pro magn1tlHlinc solil]i octolm"ium

.36. Item sit nota magnitudo columui' que cst f 1m).j quam si ffillltiplicallcrillllls pCI' .H.,
et diuiscrimus per .11., uenicnt .2iG. pro magnitudinc cuhi: ct sl de -~- 109. acceperimus

~, que sunt proportio sperr ad columnam, nenient -~ 113. pro magllitudinc sPCf9: et si de

~ 169. aeceperimus tertiam parten;, qne est proportio pyramid is ad co]umnam ~ sr;., tie·

nient pro magnitndinc pyramidis : item si de ~ j(HI accep(~rimus ii, scilicet proportjo~

nem octacdri ad columnam, uenient .36. pro magniludjlle octaetll'i. Eodemque ml)d(J

poteris opcrari si magnitudo alienius rclicIuorum corporum funit nota.
An inuenicndum Ilwgnitlldincm dllodecacdri in spera constructi, cuius sperS- dyamcter

sit nola. Punam penthagollllrn .flbcde., (Illod sit unum ex duodccim penthagouis c(Jllilli
bus contilleULihus ipsum soJi<lum: ct circa ipsum penthagonulll descriham cil'I'1l1um

.abcde., CUillS centrum sit .f.j et protraham in eo dyametrum .ag., nee !Ion ct cordam

.be., que cst corda anguli peullwgonicij ct ponam centrum sper? punctum ./z., ('t COjlll

1abo rectam .alt., ct circiuaho super spcram scmicirculum magni circulj .ali., et prodtl
cam .all. in punctum ,j., ct erit tota .ai. dyamctcr speq;, nec lIon et scmicircl1lj .ttli.;
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tum eins, quod est .t2" addamus quartam eius, erunt .15.; de quorum radicc aufcmtur
mcdictas linet .be., que est radix. trium, I et habeLitur pro maiori parte radix ,de. is.
minus radice triumj ergo latus pcnthagonicum .ae.,qnod est unum ex lateribus ])entha
goni, est radix de .t5. minus mdicc trium. Et quia, ut in quartodecimo EveLlDls
ha])ctur, (luaJrata cord~ et lateris penthagollici possunt quincuplum latel~s exagouici.
Et ut ha]Jeam latus exagonicum, addam quadratum cord,? .be., quod cst .t2., cum

quadrato latcris .ae" quod est .ts., minus radice dc .tso., ut inferius dcmonstraLo,
erunt 30 minus radice de iSO.; quorum quinta, que cst .6., minus radice de ~ 7,

cst quadratum latcris exagonici .a/. Nam exagonicum latus equale est semidyame
tro cireulj; quod quadratum si aufcratur ex quadrato semidyamctri srer~ .nh" sci-
licet de .9., remaneLunt .3. et radix de ~ 7 pro quadrato pcrpentlicularis .ltf. Est
cuim trigonum .ahf. rectiangulum, cum recta .hl. stet orthogonalitcr sllper I)lanum
cireulj ,abgd.; quia ut hahetur in lihro MILEI et in ALMAIESTI., cum supcrficies secat
speram, comunis corum sectio est circulus; et cum a. centro sper1 ad centrum cir-
culj sccantis spcram linea protrahitur, iBa linea stat orthogonaliter super superficicm
circulj.

Habita quidem notitia semidJametri .a f. et perpendicularis .hl., ostendamus mo
dum mensurandi pyramidem .habcde. Diuidam primum .fg. in duo equa super ,0.,

et erit .a o. dodrans, hoc est tres quarte dyamctri .a g.; et auferam ex corda .be.
sextam eius, que sit .bn., remanebit .en. destans, scilicet ~ cord~ .be.: ct quia ut
in quartodccimo libra babetur, ex dodrante .ao. in destantem .en. peruenit pla
num penthagoni .abcde.; quod planum si ducatur in perpcndicularem .hl, ue~

niet tripluID pyramidis ,habcde.; quod ctiam tripluID si ducatur in .h.,hahebitur
magnitudo totins dcdocaedri, Cllius duodecima pars est pyramis ,habcde. Sed quia
proportio dodrantis .ao. ad semidyametrum .af. est sicut .6. ad .4., que proportio
est sexqualtera, ent superficies .a I. in .th. dneta in .en. et producta in .6. sicut
superficies ex .ao. in .en, ducta in .hl. ct producta in .4. Item quia proportio .be.
ad .en, est sicut .6. ad .5., crit superficies ex .af. in .be. dneta in lh. et pro

dueta in .5. sient superficies ex .fa. in .en. dueta in .hl. et proJucta in .6. Sed
ex superficie .fa. in .en. ducta in liz. ct producta in .6. praucnit magnitudo to
tius duodccacdri; ergo ex snpcrficic .af. in .be. aucta in .h/- ct Ilrol1ucta in .5.

uenit magnitudo eiusdem tluoueeaedri: quare ducam pl'imum (luadratum ex .al, ~hl!.!I"·= _
cst .6. minus mdiee de ~ 7. in 3, et rad.iccm !
ue ~ 7., ucnerit etiam ~ to. et tres radices de fol. t2i VerNO.

~ 7.: verbi gratia: ex ductu ,6. in .3. ueniunt
.ts.; et educta radicc (le t 7. addita in radicem
de i- 7. diminutam ueniunt i 7 diminutaj qui
hus extractis de .t8. remanent ~ to.: ct ex mul
til)licatione de .:::. in l'adicem de ~ 7. (hminutam
ueniunt tres radices (Ie {7. diminute: et ex
mulLiplicationc de .G. in radicem de ~ 7. ad
ditam ueniunt sex radices de i 7. addite : ex
tractiii ergo trihus radicihus diminutis de sex

.DlS.
et ponamus cam esse lllnarum .6.; et abscidam
ab ea lineam .ak., que sit tertia ex .ai,; et
producam ad rCctos angulos super lincam .ai,
lineam .kl., ct copulaho rectus .al. et .il.; et
ab angulis pcnthagoni ,abcde. ad centrum sper9
perducam lineas .bh..ch. lilt, elt.; et erit py_
ramis .hnbcd e., cuius basis cst -pcnthagonum
.a bcde., ct sumitas eius .It.. duodceima pars totins
r. i26 v: solidi duodecim I ]1asium pcnthagonorum
descripti in spera r cuins (lyameter est .ni.; quia
5i a. centro 8per!, quod cst .Il' r ad omnes angulos
duodccacdri dncantur Teele, nimirum in dnode
cim pyramides equales totum corpus duodecae
dri diuic1ctur,quarum una cst pyramis .habcde.:
quare si magnituc1incm eins inucnerimus, et eius
duodccuplum acceperimus, utique llabebimus
magnitudincm totins corporis. Vnde qualitcr
opcrari in his debcarnus, indicemus, IJnmnm
consideramlum est quod trigona .ali. et .alk.
si}li inuicem sunt similia : haLent enim angulos
.a.l.i. et .akl. rectos: ct angulum qui au ,a. co
rnuuem: reliquis ergo qui sub .atk. rcliquo qui
ad .i. equalis est: trigona enim similia circa eo
muncm angulum haLent latera proportionalia :
quare est sieut ,ia. ad .al., ita ,al. ad .ak.: et
quando tres reete proportionales sunt; erit sicut
prima ad tertiam, ita quadratum quod a prima
ad quadratum quod asecunda: ergo est sieut .ia.
ad .ak., ita quadratum dyamctri .ai. ad qua
dratum line,r .al.: cst enim .ai, ex .ak. tripla;
qllare ct tetragonum ex .ai., quod cst .36., tri
vIum est tetragoni liue~ .al.; ergo tetragonum
linef .al. est ,t2. Et est .at., vt in tcrtiodccimo
lihro EVCLIDIS hahetur, latus cubi cadcntis in

. . spera, cuins dyametcr est .ai. Narn latus cul)i
cadcn~IS In spc~'a c~t corda anguli llcnthagonici unins cuiusque pcnthagoni duodccim su
pediclCrum faclcntlluu solidum duodecim hasium; ergo quadratum cord~ .be., (lue est
cOl'l~a anguli pentlJagonici .lUte., cst .t2,: ct ut inueniamus unum ex lateribus !lcntha
gon~ ,ab~de.,.opol'tet ut corda .be. media ct extrema prollortione diuidatur; {luia ut in
L~~ltlOd~Cl.Il)O hJH'o EV~Llms habetur corda anguli l1cnthagonici media ct extrema propor
tlOUC dllllS3; l1ars malOl' est latus peuthagonicum.

ll~o~llS d~uidenrli lineam media et extrema proportione.
Nam modus dlUHlclHh corda ,be. media et cXlrcma propol'tionc est vt super qnadra-

(Figura simile :Ilia preccdente)
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.g., ({ui cst centrum spcr~, lillecntur recte al} Olllnes angulus .20. triangulorum conti

ncntil1m illsnm ycosaedron, nimil'Um ipsum in .20. pyramides clJuales dillitlelur
l

<pm

rllm Una cst pymmiil .ga be., ellins magnitlldincm si in .20. duxerimus, h:dlehimus
uliquc magnitlHlincm totios solidi .20. lJasium: et ({uia Iut in J\\'I:l.IDE hnhetnr, circu

lus cnnt;nens unum ex trlgonis ycosacdri cst cqualis circulo cuntillcllti unum ex

penthagoni~ ~lodecaellri: cum a~nl)o solida sint in eadem spera constructaj erit propter
hoc q~lOd dUl.U1US supenus, senud)'amctcr circulj .abe. nota; hoc 'lU<lllratlllll ex.at crit

,6. 11l1llUS rathce de ~ 7., et rllladratum pcrpendicularis .gf. erit .3. ct radix Je! 7. Est
euim semidynmcler spcr,r .ag. 3., et eius. ({uadratum est 9.: et 11uia <ptadratllm~ lateris

t.ria~guy eqn~lateri drscripti in ci~"Cuio cst. triplum quadrati scmidyarnciri ipsius circuJj;
Sl tnphc.aucnmus 'lua<lratum s(~mHlyamctn .al, quod est .G. minus radice de _I 7., lIa

bchimus .fS. minus tribus radiciLus de~ 7. pro una ex laterihus trigoni .abc.:~ tlc imle

copulaho rectas .db. ct .de., ct eruut trigona .abtl. et .aed. orthogonia et clpmlia.

Est cnim latus .ab. er{uale lateri .ac.; lluarc arcus .ab. cqualis est arrui .ac.: cst enim

et totus arcus .abd. tati arcui .ae d. equalis: reliquus ergo arcus .btl. relirluo .ed.
cst equalis j (Iuarc recta .bd. reete .ed. est equalis: cquilatcra c!lim sunt trigona

.abri. et .ncd., nec non et cfJuiallgula; quare angulus .1) a d. equalis cst angulo .cad.
Est enim et angulus .abe. equalis angula .aeb.; quare anguli qui ad .e. equale...."ihi

inuicem sunt: et si equales, ergo recti. Et quolliam in circulo.a be. dyamctrr .ad.
quandam rcctam .be. ad rectos angulos secat: et per e(!ualia cam secatj ergo recta

.be. equalis est recte .ee.; ergo .be. metlietas est ex .be., hoc est ex ab.; quare rIua
dratum ex .ab. qua(}ruplllm est ex quaoratn .be. Scd quadl'ato line~ .ab. clJualia

sunt- quadrata lincarllm .ae. ct .eb.; ergo quadrata lincarllm .ae. ct .eb. (Juadrupla

sunt quadrato linc,? .eh. Quare fJuadratum line.? .ae. tripJum est quadrato linrs .eb.;
ergo ct IIuia in trigono orthogonin .abd. ab angulo .b. recto cathetus .ae. protraeta
cst super lJasem .ad., erit sieut .ae. ad .eb., ita .be. ad .ed. f)uare cst sicut qua

dratum lateris .ne. ad (luadratllm lateri~ .eb., ita .ae. ad .ed. S(~d fluadralum la

teris .ae. ad quadratum lateris .ed. est triplum; et .ae. ergn ex .ed. tripla est. Quarc

patet .ed. tatins dyametri .ad. quartam esse. .l.
Est ellim ct .n f. mCllirtas tlyamctri .ad.j reli(Iua ~-;;---~

.ef. cst alia (Jllurta pars ex tota .ae. continent

trcs {fuartas totins dyametri .ad. Quare .ae. I ad e..1. lZ9

.af. ('st }lroportio .<;cxrpwltera. l)cmonstl'atum

cst reel" Jl e. cathetulll essc supcr rectam .be.
Quare ex ductn .ae. in .be. llroucnit duplum

trigoni .abc.j ql1C si mnltiplicauerimus per .iO.,

hah chimus arcaIll.20. triangulorull1 CI]UHlium cou

tincn tium solidum .20. hasillrn. Se<l quin pro

portio ex .ae. ad .af. cst !;leut .l5. ad .10'l ne

niet ex multiplirHtionc .af. in .be. ducta in .Hi.

superficies cOI'nmdem .20. triallguJorum: ffuam

superficicm si duxerimus in tertiam perpendicu

laris .gf.; que pCI'pelHlicularis est altitudo .20.
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raJiciIJU.'i atltlitis, remanent tres radices de } 7. addite. Et sic habcmus to eL t et raJi~

t:cs lres £Ie r 7., que sunt una radix de ~ 64. Post hee ducam tplfltll'atum ex .be. in (Jua~

dratuIH (Ie .5., uenient .:100., in f{uilms multiplicalJO ~ to. ct radicem dc 1114. I';"l:l111 C.O(

.300. tluctis in i iO. ueniunt .3240., et ex ductis .:100. in radicem tic %G.i,ucnit radix nume·

ri, (lui fit ex quaJl'ato trecentorum, scilicet de .DOOOO. in i 6·1: {lc fIlln mnltiplicatione
proucniunt 53321)00. j ergu pro fJlwdratu magnitmlinis toLins dodecacdri ha}Jcutur .3240.

et radix. ue 5832000.j et llOc ({uadratnm cst binomium primum, CUIll maius nomen possit

plus minol'c sccundum (Jllantitatcm quadrati numeri: ({uarc radix eins cst hinomiu l ut in

.x. mo Evel.IDIS haheturj quc radix est radix lIe 2700. ct radix de 540.; <JU<lS radices, si

sllhtilitcr acccperimus, haheLimus val'um minus de ulBi... {- 75. pro magtlitlHline positi

dodccacdri: uel .'Ii radiccm de 5832000 quam propius "ccepcrimns, ct inueniemus cam

esse parum minus de .24f.'i.j quam si slIper .3240. addiderimus, halJebimus paruUl

minus de .5655.; quomm radicem similiter inucnicmus esse parum minus de -!- 75. Et
notandum quod diximns, radicem de .32-40. et l'a(licem de .~S:l2000 esse radicem de ,2700.

et radicem de .540., tunc diuisimus .32·1.0. in dnas Ilarlcs, (Iuarnm una fuit .2700., ct aI

lcra .540.; et ex multiplicationc unius carum in aliam prouenit quarta de .5S32UOO.; ct ita

1I0S docet E"eLIDEs in similibus opcrari. Demonstraho rursus q1lomoflo (!uaoratum 1ine2

.ae., scilicet latel'is pentlIagoni I illucniendum sit. ReiterallO lineam .ae., et addam ei

lincam .ra., que sit radix trium: et erit tota .er. radix de .i5.; quare .ae. el'it radix de
i5. minus radice triumj de 'IU3 .ae. uoltm1Us quadratum accipere. Quoniam linea .er.
diuisa est in duoLus utlihct super punctum .a., crunt quadrata linearum .er. ct .ar.
cqualia duplo supcrficiei .ar. in .er., et quadrato linc,? .ae. Vnde si ex l{uadratis li

ncarUffi .e r. et .ar. tollamus duplum superl1ciei .ar. in .er., remanebit quadratum

line! .ae.: cst eoim .er. radix de .i.J.; quare qnadratum eius est .i5., et .ar. est radix de

.3. Quare quadratum eins cst .3.; ergo quadrata linearum .er. ct .a r. sunt .18. j et ex

.ar, in .er., scilicet ex raJicc tl'ium in ratlicem dc .i5. uellerit una radix de .45.: quare

ex duplu .a r. in .cr. ncniullt due radices de .4ii.j cluilms extractis de .fS. inuelltis, re

molllcnt .is. minus tluabus radicibus de .41i.j que due radices sunt una radix de .f80.j

ergo quadratnm line! .a e. cst .is. miuus radice de .fRO., nt snperius inuenimus.

De magnitadinc solidi 20 vasimn triangulariLUn conslracti
in eadem spera, euills l(rameter sit .6.

AD haheml"m sifluidem magnitudinem )'cosaedri constructi in spera data AJiaccat

trigouum .abc. equilaterum et equiangulum, quod sit una ex .20. snpediciebns conti

ncntihl1s solidum: ct circa ipsum descriham circulum .abe., et in ipso protraham dya
I1lctrnlll .ad. secans rcclam .be. super punctum

.e., et centrum circulj sit .f.; et llonam centrum

sper? Functum .g., et copulaho reclam .ag., et

producam cam in puneto .It., lJui sit punctus in

superfjcjc spefS: et signal)o super spcram scmi·

circulum circnlj magni .nih., et copnlaho rectas

.bg. eg.; et erit .gabe. pyramis, cuins hasis est

trigunum .abe., et eius surnmitas cst .g.j que

pyramis Cilt --h tot ius )'cosaedl'i; quia si :i 'puncto

'''on,,, <!, .•.• L'tcr;.'pclIlb:;u"i" (I'o].
i21 ~er,o , lin. 3U-35 0 "'''''(L"e inf"
r'''",'; 1'"g.198,lilt.U-HI!.,
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pyramidarum continentium tatum solidum ycosaedri; ergo si multiplicaucl'imus .af.
in .be.; et illud tatum in .5.; ct quod prouenerit, duxerimus in .gf. ' habehimus uti
Irue rnagnitudinem totins solidi: ergo 5i multiplicauerimus quadratum ex .af. in qua
dl'atum ex .be.; et illud tatum duxerimus per quadratum de .5., scilicet pCI' ,25,; et
hoc tatum produxerirnus in quadratl1m ex .gf., habcbimus ex hoc toto quadratum
magnitudinis solidi. Nam ex multiplicatiouc f{uadrati lincr af. in quadratum ex .fg.,
scilicet ex multiplicatione de .6. minus radice de ~ 7. in tres et radicem de ~ 7, uenient
~ '10. ct radix de ~ 64., ut superius inuenimus; quc multiplicanda sunt per quadratum
lateris trianguli .be., scilicet pel' .i8. minus tribus raclicibus de ~ 7., scilicet minus Ull'a

rat-lice t-le {6.\; f(ue multiplicatio sit fit: primnm multiplicanda sunt t 10 per .is., sci

licct integra per integra, ueniunt %i94.; de (luibus tollenda cst multiplicatio radicis de

~ 64 atldit~ in radicem de '~64. diminutam; ex qua mnhiplicatione proueniunt integra j
G:I., remanent t 12'J. Item multiplicanda est radix de i 64. adt-lita reI' f8, ueniunt radices

decem et octo de i 64. Et radix de %64. diminuta multiplicanda est per t 10., ueninnt

radices ~ fO. de ~ 64. diminutc: cxtractis ergo radicibus t to. diminutis ex radicibus .tS.

at-lJitis, remanent radices t7. de t 64.: ergo ex quadrato .af. ill .fg. ducto in {Illa
dratum ex .be. ueniunti 12!l. et radices ~ 7. de t 64.: quibus multiplicatis 11cr quadratum

de .5., scilicet per .25., ueniunt .3240. et radices .tSO. de ~ 6<1. pro quadrato totins

solidi ycosaedri. Nam si ilIas .180. radices ad radicem unius numen tantum reducere

llolumus: multiplicabimus .180. in se , uenient .32400.; ct de ~ 64. faciemus quintas,

crunt quinte .324.; quas multiplicabo per .5., uenient .324.; que multiplicabo per t de

32400., scilicet per 6480., uerricnt .20'J9520.: ergo quadratum totius solidi est .3240. ct

radix de 20rt952Q.; et hoc est binomium quartum, cum mains nomen, scilicet 3240., sit

ratiocinatum, et possit plus minore, scilicet super 2090520., secundum quantitatem fill·

meri non quadrati: unde si radiccm de 2009520., que est parum Iminus de 1449., ail

t-liderimus super .3240., uenient parum minus de 46S9j (Iuorum radix, que est Ilarum

minus de ~ 6S., cst quantitas magnitudiilis ycosaedri. ET si uolumus ad notitiam se

midyametri .af. aliter deuenirc. Panaro .klt. quadruplam ex .ak.; et per punctum .k.
sUller tlyametrum sper~ .ah. ad rectos angulos protraham

lineam .k;.; ct copulaho rectas .ai. ih.; et crit per ea que
dicta sunt superius ut .lta. ad .ai., ita .ai. ad .ak. Quare

ent sient .lta. ad .(1 k., ita (!uadratum dyametri .a h. a(1
'Iuadratum lincl: .ai. Est enim .a It. quincupla ex .a k.
Quare '{uadratum ex .a It., quod est .:l6., cst quincuplum

quadrati ex .ai.; ergo quadratum ex .ai. est T 7.; ct .a.i
est semidyametrum cirellIj, cuins penthagoni latus cadentls

in ipso circulo est lahis trianguli .a b c. suprascripti, ut in

EYCLIDE habetur: quod latus pentllagonicum ita ex semi

t-lyametro sui circulj habetut' si super quadratum ipsius se
midyametri, scilicet super ~ 7., addemus quartam eius, et

erunt .9.; de ({UUTUm radice, (IUC est .3., tollam medietatem

semidyametri, cuins mcdictatis quadratum est quarta pars

quadrati scrnidyarnetri; ct iliud est ~ 1.; et hahehimus .3.

minn" radlcc tlc ~ 1.j ('t hoc cst tllm (i~~~·.gOllI( LillI SII11"L. (III·IIS 1 20 '[
• • ~ u '- I[H;H l'illum, ([UOt

cst: 10 nuntt" lallHc de *fit, si addlllcllll1U>; (Ill'lllritum SCln1d),lmettl, scilicet ~ 7.,

elunt .IS. mln.us r~dLcc de ~-G4. pro ([U<\llrato Ullin;) latcnllil trig-liiti ,abc.; lJlIlld flnuM

dl'Htum cum SIt tl'lplum ,!uadrali semidramctri .a /'., dLuidclHla sunt .IS., minns l'adice

de *~~., ~ler .:1., ct uenie.nt .G., minus ralliee de -} I., PI'O (lll.1dratD semidyanlt'lri '(il , lit

supcr~ns muentu~l .cst. b 'Iuin EYCLlDES inuenit esse SjCllt l:JtllS culli, sC"ilit't't conl2
allgl~h I~elltlwgonl<:.l, ad latus triallguli ("Iuilatel'i t..'aucnlis in cotlcm circulo, sieul pro.

P01~tlO Illlc,9 potent.ls super. lincam meuia et cx.trcma proportiOHC Jillis3m, et "mpel'
maLorcm. partem eIUs. ad ltl~eam potcntem super eundem lineam tliuisam, eL super mi

lIorcm elUs partclll; Ita solidum .t2. hasium 11clltlJ:l~OnOl'um ad solidum .20. Imsium
tl'iangularium in eaclem spera COl1strur.tarum, cst possibile inuenil'c magllitutlil1Clll ullius

corum sol1~1ornm I,ahit.a m.agllitudinc altcrius. VcrlJi gratia: iltl1cllimns sllpcrius C1H'

dam angulI pCllllJagolll fmsse ratliccm .1e .12-.j ct latus tri;lIIguli esse l'iuliccll1 tic .I~.

minus radicc de ~- G·\' Et solidum .12. hasiulll esse -~ _5. j ergo sicnt ratlix tie .12. cst

nd radicem de .18. minus r:ldiee dc ~.64., ita ~ 75. cst ad I magnitllJil1l'tn solidi .20. ha
?inm.. Quare crit sicu~. t2. ad .18. minus radicc rle~. 0.1., ita quatlmLuTH de ~ 7:i., rjllOd

mUellJll1l1S .c:se snpenlls .5655., ad flua(lr:1tum magnitudinis )'cosaedl'i; aecipj<llllU-'~ ergo
fIuam snlltlhus possumus radicelll de ~ ()4., et inueuiemus enm esse ~O- 8,; cl aufera

~us cum de .HI., remulleblint .10. minus -/0. : crgo cst sieut .12. ad .11l. minus ~\i ,
Ita. 5655. ad qU<1I1ratmn )'cosaedri: multiplicahimus ergo ..:i{l55. per .to. minus -}o' crunt

56267.; quibus diuisis pCI' .i2. readunt parum minus de .4GS\). pro (Iuadrato ycosac
dri, lit superius inuenimus. Et si quadratum ycosaedri csset natuIll, multjplicaf'emus
iIlud pCI' .f2., et SlImma'll diuidcl'emus per .10. miul1s -fu , ct haJJCIUlis quadl'atmn do

decactlri Hotum. [t si uolumus inucnire proportionem, (£!-ltl111 habet linea potcn.~ super
lineam media et cl;trcma proportionc dillisam ad lincam potentrm .>;npe1" candem li

Iletilll dillisaill et minol'cm partcm eius. Ponam lincurn .ab., ct dilliJam (',IIll lIledia

ct extrema proportionc super .g.; ct maior pars csto .gb. ()uare crit sieut .ah. ;Hl

.bg., ita .br;. ad .ga.; ct a pnncto .g. super I'('ctam .ab. ad rectos 'lIlgulos pOilam
l'eelmn .gd.; et ponnm lpsam c{{1.lalem rccte ,rt b.; et copul<lllo rectas .rla. dh. ,
ct crit rccta .db. potcns super rcctns .dg, et ,gh.; et .db. crit potcJ1S SIIIWI' rcdas

.dg. et .ga. : ct quia .dg. cfIual1s est recte .ah., t~l'it reel:. .rl/;. poten.<i .'il1lwr I'e

etas .alJ, gb., hoe cst super totam lincam diuisam et maiorcm parlcm eius; ct linea
potens super eandem lineam .ab. ct maiorcm pa1'tcm eiu~, (Inc eslliuea .ag.; (~I'go

cst et sient .db. ad .ria., ita soht-1um .12. lmsium au soliclnm .20. hasiuOl; crit pro
pter hoc et sieHL (Juadratum lincs: .db. ad (pladratum line,? ,da., ita lluadratum do~

decaedri ad {IUadratum ycosac(h·j: et ul hee ponanlur in tuuncris, p0nrtm .ah. 10.;

eL erit .hg. radix 'Iuincupli (llwdrati mcdietalis liner .ab. millus ipsa medidatc;

ergo .bg. erit (le .t25. minus 5.; et .ag. erit tripla mcdietatis .ab. minu<; ralliec

quincuplj quadrati medictntis eiusdem linet ; ergo erit .a g. t5. minus radice d(~

.t25. Accipiamus ergo (!Uadratllm ex .gb. ; et crit .150. minus deccm radicil)lls de

.12;$. , (Iue snnt utla radix de .12;')00.: et atldamus ipsi f{uadr<lto qll<Hlratum liller

.dg. 1 quod c:st .100., cum linea .lig. sit cf(ualis liner .ab., eruut .2.10. minus ra

dice de .t2500. 111'0 (Iuadrato line~ ,tl.b. Item super (IlJ(u]ratuUl lincf .ag., IJLlod cst
1G
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.abc. ct .edc sihi inuiccm st' T· .
an ulorum ,{l be. un . S1l111 13, (IUla .';lI.nt ('(111langu.la; cst. cnim utcrfJue

g '.' ~t .edc. r('~tl1S. ct nngulus qUI ad .c. utruJllC tl'langnlo ('st co-
m~101s, rebf{UllS qm ud .a. rchquo flui suh .Cell. est cqllalis: e(luian~ula crno sUllt

trIgona .ab~. et .dec:; ([t~are et si~ilia: Simitia cnim trigona circa ~~Inalcs :ngulos
habent latera p~'~portlOn~ha; cst emm SICUt .cd. ad ,de., ita cb. ad .ba. Ynde ,"Ii

.crl. et :rle., sCJI~cet spatlUm. ryno~l cst inter uculmll et astamj ('t ipsa <lsta .de. fllel'ir.t

nota, ,eTIt nota. IlfH~~ .cb.; ent utHllle n~ta ~t altitudo .ab.: (plia si (~lJnalis ('st .erl.
ex .dc. l crluallS e~lt .eb. ex .ba.; ct SJ maIOI', maior: el si minor, mltlor: Oncosten

d.antur c.um u~mcl'Js. Fsto osta .ed, quinf{uc palmoJ'um j et spatiulll .cd. ~it c(l'lale
Cl; et SIt slJalmm .cb. 30. ulna rum; erit Iwopter hoc ct altitUllo 'I' . 'l't . .I . - . ." u. sJlm J CI .,10.

U narum, cu~ .ed. ."it equalis .de., ut in prima figura patel. Item csto .cd. maim'
asta .ed., CrI~ propter hoc et planum .cb. mains altitudine .ab., ut ill hae S('l'lIolla

figura })atet, In qua ponimus spatium .cd. t2, palmornrn: ('t astam .cd. octo p,tlmo

rum; et ~llam~m ,~", GO. ulnal'um. Qual"c el'it ut .cd. ad .de., hoc est sient .1:L acl
.~.; uel In ffilIlonbus n~JI~eri~ sicut .3. ad .2., ita .cb. au .ba.: unde si lllllltjlllicHue
l'lmUS .60. 11:1' .2., et dlUIscnmus per .3., uenient ulne ..l0. pro altitudine .ab. Rursu'i
cst~ .cd. mInor (Iliam .de. Quare spatium .cb. efit minus altitudinc .ab., lit in hac

tertia 11atet figura; in qua !10nimus .cd. D., scilicet spatium (JllOd cst inter oeulum

et astam: et aSla.m .ed. 12., et planum .eb. 45. Quare quantum addit .ed. super .de"
ta~tum. addet altltl~do .ab. super planum .he.: est cnim .ed. ad .de. proJ>ol'tio sex

q.UlterL~a. Quare altltudo j .ab. addit super planum .cb. tertiam eius, que est .f5.j et
SIC altltudo .ab. es~ ',00.: uel .'Ii .,j5., scilicct .cb., multiplicentul' pel' .t2" llOe cst

per .~d.; et su~m~ (hUldatur per .cd., scilieet per .9., ucnicnt .00.- pro altitudine .ab.:
uelsl .cb, mul~lphcetur per t ex .ed., ct diuiJatur per ~ ex .cd., uetlient similiter .00.

pro .ab. : uel 51 ~ ex .eb. multiplicetur pel' ~ ex .ed" uenicnt .GO. pro allillldille .all
Ex hoc quidem rrnidam nolens metiri in nemorihu5 arlJol'cs apllJs nauilms, tal('ffi nw~

~um acceperunt: habetlt arundinem eqllalem sUJ staturp, fluam hallenL all ('xtrelllila(e la

h usque ad oculuIl1; et l)ollUnt se in terra contra al'borem, IIHam metiri u01unt, cxtensc

t~nend? arnndinem .o:thogonaliter el'cctam secus exlrcrnilatem ntrinsque tali, nt (Jtl.1llta

SIt altItudo arul~dllllS, tanta sit longitudo statur,? :i talo uS'luC ad OCUhUll ip"il1<;;

et mutant se .ahquando ucrsus arhorem appl'opinquallllo, a}jIIU:lllllo e1ongalldo illl
ea; et hoc faClunt donee transeat uisus corum per summitatem anllHljnis ad Sl1mmj.

tatem arl~oru: : et tUIlC. qu~nta est longitmlo, (IUC est inter oeulum et pcdcm "rlJOl"is,

t<~ntam dlcunt esse altItmlmem arhuris. Verhi gratia: sit nltinulo arhoris .fib., arurHli.

HIS .cd., et statura hominis .de.; ct sit .e. oculus eius, cuiu'l uisus linea .ne. lransiclls

per punctum .c.; et tunc CI'lt .eb, sient .ed. ad .de., ut snpcrius ostellsurn cst. Geo.

metre uero, uolendo alifJuam suhliljtatem geomet,'icam ostcndcn', stant 1l0l1 muhul1l

longe all ar1ore, et cum arCH duas sagittas sagiwlI1t ad arhorem, Vllam all radic(~m eins;

et ali~m ad punctum sumitatis cius; sed unicuiflue sagitte ligallt ullum filum, CL tcn

dunt Ipsa fila perduec/ltes ea ad unum punctum in plano, facientes ex ipsis filis rt ex ar.
hore trigonum ol'Lhogonium, cuius eathetus est ipsa arbor; et eius ha'iis e'it filum sa

gitt~ ad.l)cdem al'horis protract,9, et eius ypolhcnusa est firmn alterius s<lgitt,!, (fllOd
suhtelllht anglilum rectum. Verhi gratia: sit arhor linea .{lb,; ct filum ill[criuri .. S'l.
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.350. minus .30. radicilms de .i25. addamns ql1adratum liner .gil., C1'unt .450. minus
radlce de '12;)00. pro ql1tldratu linc.t .da.: ct quia, uIll1mrluo(hl'lC qU;:HlraLofum linearum

.db. ct .da. cst 1 ..1Jsci'iio .aut rccismn 1 ut non haheamus ignotius ller ignotum, acci

piamus ratliccm (luam subtilius poterimus de .12500. ct de 112600.; et auferamus eas

de llominihus maiorihn.';, qne sunt in ipsis recisis; ct crit p"oportio (Iuadrati liner

.db. ad quaclratl1m lines .da. raeiocinata. Vcrhi gratia; radix de -12;)00. cst i Itt. ;

qua extracta de 2;)0., remanet parum minus de 7, 138. Il1'o quadrato linc.t .db. Item

radix de. 112,100. est lJUrum plus de *335.; Illl<l extracta de .HO., remanet ['amID minus

de t tH. pro cluadrato lineZl .tla.; ergo cst sicuL ~ 138. ad %IB" ita (luadl'atum sulidi

.12. haslum ad 'Juadratum solilE 20. hasium. [t cst lICe pl'oportio cqualis l1ropo1'

tinnis supradictz' quam habet quadratum cordr anguli penthagonici ad 11uadratum la~

tcris trigoni caclentis in codem eil'culo. Hahita siquiJem notitia mugnitudinum omnium

solidol'um caclentium in una spera, per en que dicta SuuL, erit possibilc inucnirc rna·

gnitudines similium solidorum cadentium in aliqua alia spera; cum 11roportio simi

llum solidonnn sit proportio triplicata similium latcrum : uel etiam dyametrorum spc

ral'Ulll, in quihus ipsa salida fuerint constituta: est cuim proportio triplicata dyamctri

unins spcrr ad dyametrmu alterins ea quam hahet cubus dyametri unius SpCf}l ad

CUbUIll dyamctri alterins. Vude si uolumus inueuire magnitudinelIl solidi .'12. hasium

eadcntis in spera, cuius dyameter sit .7., crit sicut cuhus senarij ad cuburn scptenarij,

hoc est sieut .2.16. ad .343., ita innentum solidum, cuius magnitudo est ~. 75., ad

lllagniludinclll qucsiti solidi. Quare multiplicanda SUllt i 7;). per ~4J., et summa di

uldemla cst per ,210., ucnient -G 119. parum minus; uet si quadratum de .3,j3. mlllti

plicahitur per quadratuIll solidi, scilicet per .32.m., et r3dicl~m de 5R32000.j et summa
diuidatur pCI' quadratuTIl de .2iG., ct habebitur quadratum solidi. 12. hasium cadenti ...

ill spera, cuilL" dyameter est .7. Quod idem intelligas de solido. 20. hasil1m, ct de re

lifluis solidis.

Incipit septima distinctio de inllentione alliturlilluln rerum eleuatarmll l

et proj'wu!itatlUn atque longiludinrtln planitierll1n.
SI VIS mctiri alilluam alLiwJincm: Erigc as tarn in plano: ct fae cam stare or tho

gotlulitcr snper ipsllm planum: ct clonga tc ab ipsa asLa, ct ah altitudine mctiCIllla:

d pones oculum in terra prospiciens per summitatem ast9: et 5i nisus tuns transihit

ad Imncturn 5ummit~ttis meticnd}l altitudinis, signa J1nuetnm in terra in locum ubi
crit oculus. Et 5i linea cgrcdiens ab oculo tno per summitatcm ast~ I nOll Henerit a(l

llUllctlllll sllmmitatis ahitndinis ipsius, muta tc ret1'O uc1 ante, donee] lllea progrcdjclls

all oenlo tuo pCI' summitatcm ast? ascenuat recte ad stlInmitatem alt~tudinis predict£:

cl tUllC crit proportio plani, qnod cst intel' oculmn ct rem clcnatam, ad ipsam rem
denatam (luam uis metiri, sieHt planum, Iluod est inter oculnm et astam, ad ipsam

<Islam. VcrLi gratia. Sit altituclo .ab., flue sit cree La super planum, in quo sit linea
.be.; quare atlguln.~ .abe. erit rectusj et in ipso plano, et super reclam .be. ortlw

gonalitcl' erigatll1' 3.sta .de.j et puuclus .e. sit oculus tuns, aquo transcat linea .ac.
ascclldcns per snmmitatcm asL,9, (lucesL punctus ,e.; et crit trigonum .a be. ex summi

tale .ab, et line,? .be. cxistcns ill plano; et ex linea .ac, quam Eacit oculus tuus; cl

trigonum ,cdc. erit ex asta .eel. et ad planum .dc, et linea .C.e: trigona Iluidclll
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tiendam; et Ieunl)is quadrantcm a parte .b., ud decJinahis donce uisus tuus egl'edia
tm' per foramen .e., et transcat per foranlen .g., ct pel'ueniat ad cacumen altitudinis
metlel1fl,?; ct tunc in ipsa linea cadet linea .eg., quam slIperius Ilolauifllus: et COll

sitleratur punetus ubi cadit predictum filum super Ijlle~s Jul. di.; quia 5i ceeiderit
filu~ snper punctum .d., tunc tauta erit altituJo mctiellda, I{uauta critlollgiLudo~ (Iue
est wter le ct pedem ipsius altitndinisj et tan tum plus quantum cst staLura tua. It
si filuIll cccitlerit inter puncta .d.i. su!,er lincal1l .tIi., ut dicamus ill pUlleto .k., lUllC
erit proportio plani , quod cst inLer te ct altitudincm, ad supcrhabundantiam, quam
lwlJeL ipsa aititudo super statllram tuam, sieut .k.i. ad .ia., hoc cst .siCllt ,ki. ad .di,;
c.t hee cst pl'oportio partis uel partium ad SUllm totum : cL si filum cecidcl'it supcr
1ll1eam .lilt., ut dicilmlls in puncto .Z., crit tnnc prop0l'tio plani ad dictum rcsitluum
altiLudillis ll1cticn(lr' sicut linea .alt. ad lineam .hi., hoc cst sieut linea Jul. all .hi.;
et hee proportio cst totius ad alifIlwm sui parLem ncl partes. Et ut hec geometrice
Jemonstl'enlur, cadat .filuIn primum SlI!lCr punelum .d., 11uod sit linca ,run. j et .m.

sit plumbinum; ct quia filum .aJn. pel1det a pUtlcto .a., quod cst in alto, cril illuJ
ilIum equidistans altitudil1i metiendc, quia stallit filum orthogol1aliter super planum,

super quod stal ipsa altitudo: et il1tclligam, iPSUlll filum transire in altum donce COI1

currat linec quam fecit l1isus tuus ah .e. transicns per .g. ad summitatcm altitudinis
metiendi: et intclligam l'tu'SllS :.,h .e. puncto, scilicet a1> oeulo tuo, uenire lineam cIIlli
clistantem IlIauo, (plOd est inter altituclincm metiendam, que signahit ill ipsa altitu

dine punctum habentem in sua altitudine a terra cflnalc altitmlini statur~ tllS' et
ipsa linea cum rcsiduo altitudiuis metiendJ!: et cum linea, quam fecit oculus tUllS
transicus pCI' .g. ad sumitatem eiusdem altitudinis, ! facit trianbTulum simile trillngulo,
I"fuem faeit filum cum duobns latcriJms 'luadrati (lcscripti ill 'lumlrante. Verl,i gl'atia:
sit altitudo mctiemla -Iq., euius sllmrnitas sit .r;. punctns ad (Iuem pcrucniat nisus
tuus per ,g. all .e.j et illtclligam, lillcam .en. esse c1lualcm statUI'S tne : ct illtcllig<l.m
similiter .po. efIllidislantem line£ .nl, IIuC cst ill plano; IIuarc .of. erit c,[ualis sta
turg tug, que cst .en.j quare triangLdus .eor;. Cl'it sirnilis triunglllo .dia., flui est
in 'pIadrante. Ad 'fuod dClIlonstramlum inlelligarn filulJI .J/lil. <lseclllIens £Jollee COII

CUITaL nun linea .eq'J ct concurrat in puneto .k.; et c\'lt linea .eo. cf[uitlistalls lineg
.ai. Quare angulus qui suh .d.a.i. angulo .rike. cst cf]ualis: ct (Iuia altitutlini ,qf.
e(luidistat filulll .adm" £t ill ('is illcidit recta .eq., erit <lngulus .(/He. cIJllalis an
gulo .f..e. Scd allgulo .dHe. ostensus cst c'iualis angulus .d.ll.i.; (jllare nngulns .d.a-i,

cqn:dis cst angulo .o.g.e. Est cnim ct angulus .c.o.q. ang-tlll) .Il.i.d. C111Wlis: csL eHim
l'eeLus ntenplC, quia linea ,eo. efluidistat line£; ,nf.j ct cst angulus ,qln. rectus;
(Iuarc et angulus .eorf- rectus cst: et angulus .aid. cst rectus in fp\;ldrantc: reli
cluns ergo (lui suh .a.e.'!. rcliquo {lui sn-Il .adi. e4IuaJis est; {ju:lrc trigonum .f/oe.

trigono .aid. similis csL: est ergo ut .di. ad .ia., ita ,eo. ad .oq.: est cuim .di. cqua
lis .ia.; (lltare <.'t .qo. cl"fualis cst .oe., huc cst .fn.; et In. cst planum, flUOr.! ('st
inter te et radicem altitudil1is .f.q.: cui si arl<latur <lllitudo .fo., IJOe c:-;t ,ell., sci
licet slatum tua, crit altitudo -If{' nota; ct hoc llolumus dcmonstral'c. Et si filum cc
ciderit super lincam .Ji. in puncta .k., ostendetur ctiam, tl'igoHum .'Joc. simile cs,e
trigollo .aik.: erit ihHlue angulus .kai. equalis angulo .of/f?; ct anguli qui ad .0.
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gittJl sit .be., ct filum alterius sit .ae. CUlIlf[Ue utriusfIllc fili mcnsnram hahuerint:
flw:Hlratum fili ,be. extrahetur ex fJuadrato fili .ac., remanet eis (illadratnlll arhoris
.ab.: lit si fiIlIn"!. .ac. fueriL cuhitorulU .50., ct filum .be. [llUlL .30" aufcratur qua

dl'atulU de .:lG., quod cst .900., de quadroto de .50., quod cst .2500., remanChllJlt pro
quaclrato arbo1'is .ab. fOOD.; cuins radix, que est .40, est alLitudo Hl'bol'is .ab. POSSV:IlVS

ctiam dimcnsioncm cuiuSCUffi(lUC altitudinis per aliql1cm tl'iangnlmll ligncum habere,

.\0 f.132rn'fO. dum in ipso \triangulo ahunoangulol'Um catlJctusprodllctafucrit; ct hasis super quam
cathclus cadet panatnI' in plallO. \~cr])i gratia: sit altitutlu melicnda ,ab,; el triangulus

ligtlcus csto .e.c. t., cuins eaLllclus csto .ed.; et stet trigonum .eel sUI)cr planum alti

tndiuis, ita ut linea .ed. stet orthogonalitcl' sUI)cr ipsum IJlanum: ct tunc l)onant ocu
lum super latus trigoni .ee.; flui oculus sit .It., et aspiciat per pllLlctnm .e.: et si uisus
tuus tl'allseundo per .e. nCllerit ad .a., erit sieut .cd. ad .de., ita .cb. ad .ba. : et si

nisus transcunclo pCI' .e. nelieriL inter .ab., apr0l'inquahis triangulum ad altitudinem
.au.: ct si idem nisus asccndet super altitudinem .a b., reduces triangulum relro, eL
facies semper cathctum .ed. orLhogonalitcr stare super planum, fulcicndo ipsum trian
gulum cum lapil1js et cum terra; ct llOC facies donee oculus tuus l1Cr .e. llideat .a.: ct
cum llOc ftlctum fue1'it, crit ut dixi sieut .cd. ad .de., ita .cb. ad .ba.: ut si .cd. fUCl'it

,:I. eUlllseumque menslU'2, et .de. fuerit .4., et .cb. 30. passuum, e1'it propter hoc alti
tudo .ab. IJassus .40.; quia .ed. addit super .cd. tertiam eillS: quare ct .ab. addit si
militer terti ..m super .cb.: uel si .eb. multilJliectul' Iler .ed., el SUllla diuidatur per
.cd., uenlcnt similiter .40. pro altitudinc .ab. It quia pulcre et suhtilitcr et Jacile
cum quadrante, quem quidcm oroscopum uoeallt, altitudines mctiuntnr, ipsum Ilua<1ran~

tCIll, eL ea que in ipso ponuntur ad nostrum propositum facielltia designare curaui ad
preseus ut suhtilius que intentlo ualcam clcmonstrarc. POTIO llUnctum .rl. centrum et all

ipso protraho dual' rectas cflualcs .ab. ct ,ac. cantineus angulllffi rectum cL spatia
IInius rectflrum .ab. ucl .ae. eit'cino aI'cum .bdc. pl'oducens ipsmll cxtm ali(luautulum
ill punr:to .C.; nee Hon ct lineam .ab. 1Jl'oduco usque ad .g. et pono lillcam .eg. c'lui

r1istantem lincr .ac. et diuiJo anguluDl .bac. in duo equa cum linea .ar!. et protraho
a pundo .d. super l'(~ctas .ab. eL .ac. cathelos .r/h. d i.; et ex hoc monstrabitul', qua
drilaLcl'um .r/hai. equilaterum et l'cctiangnlum essej quia tres anguli eins, qui sunt ad
puncta 'f!.h.i., recti sunt; rcliquus qui ad .ltdi. rectus est, cum Ol11ne qu:ulrilaterum

hahcat 4luatuol' angulos cfIualcs {Iuatnol' rcctis: et 'luia angulus .vae, diuisus cst 1[1 duo
{'fIua a linea .ad., el·it unnsflnisflue angulol'um .dab. et .daa. scmirectus sunt cTlim et
angllli .a1ul. et .aid. rer:ti; quare unns'Iuisfluc angulorum .(ulh. ct .adi. semirectus
cst. Quare trigona Jula. et .ida. efjlJicl'1Jria sunL; suut cnim et orthogonia: quare linea
.ad. suhtcndens ..ngulos Teetos trig-ollorum .alld. ct.airl. cst dl1plllm unil1scuiuslluc I
latCl'lllll .alt.. clll. irl. a[.; ergo ct ipsa qUfltuor latera sibi inuiccm sunL cqualia: te-
II':lgollum crgo cst IIuadl'ilate1'um .ahdi.; cL in l1l1nctu .a. figi filum cnID (luodam
plumbino; (luod pcmleat extra al'cnm .bdc.j ct diuidam utrumque latus .dft. et .tIi.
lU lJartcs .12. net .{iO. elluales, cL lIotaho ipsas partes ornnes, ut ill similiJms instru·
ll1cuti.o;; Ilotatc inucniulllur ; et sic perfcct:l. cst forma (luadl'nntis; ct non cst in ea
linea .eg.: Sllllt cuim .e. et .g. foramina: ct 5i cum hoc instrumeutll altituJiucm ali

llllalU meti!'i uoll1cris; ponCl'es oculum ad foramen .e., ct staJJis contra altitudincm me-
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InCliJit distil/ctio octaua de quibusdalll subtilitatibus geometricis.

CIRCYLI, cnills dynmeter sit-to., uoio latus pcntlwgonicuTll illucnire. Adjaccat circulus
.abgd~., :t in ipso sit pel.ltlwgonum cquilatcl'nm et ('IJlliangulnm .abgde.; et protTn~
hatul' III lpSO corda anguh penthagouici .ag., nee non ct dJarnetcr .hr. secans cor

dam .ag. in duo cqlla ad punctum .e. Quare angulns .bca. cst rectus: et proponum

dyamctrllm lb. 10., ct latus penthagonicum .ab. reJll; ct protraham lincam .af.; ('t

crit triallgulu.<:i .baf. orthogonium, ctlm sit in semicirculo .bal; ct cst <.Ib ungula recto
ill hasim cathctus ducta .ae. Quare multiplicatio lb. ill .clJ. €"st sic.ut .ba. in ."e:

multiplicemus ergo .b«. in se, scilicet rem, neniet census; qucm diuidamus per lb.,
scilicct per .10., nenict pro .cb. -1~ census: anferanms ergo qufltlratllm I~ census ex
quadrato latcris .ba., scilicet ex censu quuclratum cx .cu., I"emanebit pl"l) 'luatlralo

linc9 .ac. ccusus, fliminula tfo census census: et (luia .ag. dupla cst ex .ae., erit
quadratum ex .ag. quadruplum quaJrati ex .ac. Quare fJuadrllplicemlls 'Iuadratum
lineg .ae., et habebimlls .4. census minus A census census pro ljuadrato curd£ .ag.:
et quia in circulo .abgd. pl'Otractum est quadl'ilatcl'um .agde., crit JUultipIicatio .de.
in .ga. cum multipli~atione .gd. in .ea., sieut multiplicatio lInius dyametl'orum ipsius
quadrilateri in alium; et e."t unns illorum (lyametrorum .ge., et alter .cia.; ct cst unus
quisque coru m equalis linee .ag., cum unusquisque corum sit corda anguli pentha
gonici: ergo multiIllicatio .de. in .ag. cum .gd. in .ae. cst sieut .ag. in sc. Sed
ex .ag. iu .'Ie IlrOllCniullt .4. census minus --A census census; ergo ex .de. in .ga.,
ct ex .gd. in .ea. proueniunt .4. census minus -A census census: OC 'Iuilms si tol
lamus censum, qui prouenit ex .gr!. in .ne. , scilicet ex re in rem, remanebunt .3.

census minus ~ census ccnsus pro multiplicatione .de. in .a g. Quarc .'Ii diuiscl·jmus
.3. ccnsus minus TI census ccnsus per rem, scilicet per .de., rxilmnt .3 res minus
TI cuLi pro (lualltilate cords .ga.: multiplicClllllS ergo .3. res minus -}~ I'll hi in se,
uenient .9. census d :A; cuhum cuhi m inus ~5 ccnsus census, que CljUalltlif .4. ceH

silms minns -A censns census. Addamus ergo utri'luc parti;~ census C('llsns, ct t()l
JaulUs ah utra'Iuc partc .li. ccnsus, remanelmnt .5. ccnsus et Gh elll)i ('ullt erfuulcs 5"
census census: diuidamus nnnc hcc omnia IJ)(~r ccnsum, et UCllit'llt .:i. dragllll', ct ..-h
t;ensus ecnstlS c(fualcs 5" ccnsus : reduc:nnusitnlIue hec olllJlia ad eCIISUlIi census j

et cst nt mnltipliccmns ea per fJ2;), et ertlnt census census, ct ::;t2:i Jl'agmc cllualcs

.125. censihus: lllulti!l!ica ergo medictatem cCOSllum, (IUC est ~ 62, in s(', ucnicllt t 3!IHfi;

(Ie 'luihus ahiee .3125., rcmanelJUut ~ 781; 'Juorum radicem aLice (lc t G:!., rcmimelmnt

~ 02. minus radice de t rill. pro (Iuantitatc census, radix quorum cst rcs, scilicet latns

pcnthagoniC:lIm. Aliter ;:i dyametro .bI accipiamus centrum .!t., et aJdnmus sllper

scmidyarnctrulll .blt. fIlwrlam cius, (lue sit .hi., et crit tota .bi. I 6.; ct sicut in ter
tio dccimo EYCLIDIS demonstrutum cst, erit sicnt .bi. ad .ic., ita .ic. ad .ilt. (hmre

est sieut prima .hi. ad lerLiam .ilz., ita qnadratum litJc~ .bi. ad quadralum linl'!":

.ci.: est enim .bi. '-Iuincllplnm ex .ilt. Quare quadratum ex .bi., (fund cst j\, :l~J,

est quincuplum (luadrati .ci. Ergo .ci. cst radix de 'it 7. ; qua ahlata C'X .hi. rema

nent f 6. minus radice de *7. pl'O rIuantitatc liner .he.: et '}uia est sieut lb. ad
./)(t., ita .ba. ad .bc.j crit mulliplicatio .bn. in se sicut multiplicatio lli. ill .bc.:
est euim .hf. 10.; (IllC si dnxerimus in .bc., scilicel in ~ 6. minus mdil:c de :;, 7.,
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ct .i. suut recti; quare reliquus qui sub .aki. rclirluo (lui sub .a.e.g. cCJualis est. Vnde
erit sicut .ki. ad .ia., hoc est ad .d.i., ita .eo. ad .oq. Quc cI'go pars est .ki. ex
.ia. uel partcs, eadem pars cst .co. ex .0'1' uel partcs. Si ergo .ik. ex .ai., hoc

est ex .di. est rnedietas: et .e.o. ex .oq. est rnedietas : ct si tcrtia, tertia: et si dlle

tHtie, due tertie: et de inceps. £t ut mclins in numcris intelligantur: Sit 111anum .nf.,
hoc est linea .e.o., 50. ulnarum; ct .ik. sit .37. note ex .60. noti..;;; ccptulibus, que snnt

in .di., hoc est in .ai. Quare crit sieut .37. ad .60. , itn .eo., scilicet .50. ad ·oq.
Quare multil1licamla sunt .50. 1Jer .60., et summa diuidcrula est per .37., et uellicllt

iude nIne TI 81. pro altitudine .oq.; cui si addatur cquale stature we, Iinc cst .0'[',
erit altitudo lq. nota, ut dictum est. I

Rursus cadat filum super latus .ltd. super !JIUlctum .1., quod sit linca a.l.m.; et
producatur filum .ma. in puncta .r.; et crit angulus .m.r.e.

,i;:r;~;-:,.o:\:\;: i~i~' ~tr~~o;llI;n;. (2~oJ: equalis angulo .o.q.e.; nee non et angulus .m.a.i. erit equalis
lin. U-21). angulo .o.q.e.: et quia tctragonum -Cflt .alali., opposita latera

.ai. et .dh. cquidistantia sunt: ct quia in equidistantihus

.ai. ct .ltd. recta incidit .al. , erit angulus .lai. angulo

.alh. et angulo .oqe. equalis. Item cnim permulatim, ttt in
primo libro EVCLID15 ostenditur, erit ergo et angulus .alh.
angulo .oqe. equalis. Sunt enim ct anguli .qoe. et .alt/.
recti; reliquus Ifui sub .oeq. reliquo qui suh .hal. re
manet equalis. Similie est ergo trigonum .qoe. trigono .ahl.,
quod cst in quadrante. Similia nero trigona circa :equales

angulos latera haLcnt proportionalia. Quare est sicut .ah. ad
.hl., ita .e.o. ad .o.q. : quam multiplex ergo cst .ah.· ex.
.hl., tam multiplex est .e.o., hoc est planum .nf. ex .oq.
Que ut melius uideantur, esto .hl. lJarles .39. ex 11artibus

.ltd., (ltle sunt .60.; ct .nf. sit cuhitorum .IOS.: IJroportionalitcr ergo crit sicut .60.

ad .:19.; '!UC pro}lortio in minimis uumeris est sicut .20. ad .13. , ita .IOS. atl altitu
dincm .oq. Quare multiplicanda sunt .13. per quintam de .105., scilicet per .21., et
summa diuidenda cst per quintam de .20., scilicet per .4., ucnient cubita -i 6S. pro
alliludinc .oQ. I
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UCl11cnt .2:J. d .~ Ii.; (lui bus insilllul iUlictis, Cl'lmt i 3L pro CJl1adrato linc9 .gh., hoc

cst pro lju"drato line!; .ht. Ouare rccta .ltl. est radix de f 31.: de (1'13 si <lllfcl'l-ltlll'

linea .hi., que cst ~ 2., remanchit pro linea .il., scilicet pro btcl'c dccagoni, radix
{- 31. minus ~ 2. , ut superius juuenimus. £t sl multiplic<lucrimns .il. in se, ct 'bi.
ill SC, l1(:nient ~ 62. minus radice r 781. pro linea .gl., scilicet pro laterc pcnt!wguui,
ut supra cliximus.

ET quamlo llolucris scire latus pcntl13goni cil'cundantis circulum scitum, [ae I clJ'culullI
sCllum .thm., et pone d)ramctrnm eius .10.; circundct jpsum eirculum penthagonns

.abed!.; ct a centro .e. copulcHtur rccte .en.. el. eb. eft.; ct protrnhatnr corda .th.,
IIue est corda penthagoni cadentis in ipso circulo; et cst seeta in duo c(Iua a linea

.c.b.; et anguli qui ad .t. snut recti; ct est fluadratnm totin.'> cordI: .th. ~ 62. minus !'ll*

dice 1 7SI. Quare lluadmturn medictatis conl,l( .th., scilicet ex .tl., est fluarta pars,

que cst i f5 minus radice H 48.j (!l1od (Illadratum si auferutur ex quadrato scmidya

mctri .ct., fJllOd cst 25., remanehllut -;- 9., et rarlix H 4:-1. pro fJuadrato lillc~ .el. :
et 'JUla triangulus .eta.. similis cst triangulo .etl., cum amho sint recti anguli; ct

cum anguli .a.et. et .tel. sint cfluales, erit proportio .at. ad .te. sicut proportin .tl.
au .l e. Est euim .ab. duplum ex .at., et .th. ex .tl. Quare est sicut .ab. prima ad
.te. secundam, ita .th. tertia ad .le. (Iual'tam. Quare multiplicatio abo in ,el. cst sicut

muJtiplicatio .te. in .th. Pone igitnr latus .ab. rem, ct due q:uad!'utum eins, quod

cst census, in quadratum ex .f I., scilicet in t 9, et in radicem ~-i 48., uenicnt cen

sus i g., et radix census census H 48., (lue cfJuantur ei Iluod prouenit ex fJuadrato
semidyamctri .te., fJuod cst 25., in quadratnm cord,? .th., (Iuod est ~ 62. minus ra

dice t 7Stj ex qua multiplicatione proucniunt 11562 minus radicc t 48828].: retIne to tum

fluod habcs ad cellsum, (jllOd est ac ducas totum quod "niles in ~~ (Irngme, dimi
uuta mdicc th drJgrne: et ex £Iuelis -{~ et minus radicc th in census ~~ 1, cl jIl ra
<lieem CCll.'wum census H 48., llcniellt censu.": de indc (lue ~ 1562., dimirmta radice

1488281. in ....,6.;" ct in radiccl1l 'A"~ dragmc proueniunt 375 dmgmr, et radix .f5G25. drag
marum, et minus 'f;7, 78125 dragme, ct diminuta radice 28125 dragme; ct hcc omnia facio

.'iOO. minus ratlice .200001J.; crgu census cqnatl1r .500. minllS radice 200000. , (]1lOfnm
radix cst linea .ah., fILIe cst unum ex Llterihus Iwntll<lgoui circllll(laJitis cilTulum,

cuius dyametcr est .to. Aliter prontius: quia jn orthf)gonio trigollo .elb. al, angnlq
recto p;'otlUela est cathelils .tl., erit propnrtin (pladruti .be. atl1luadratnm .pt. siellt

'Iuadratum ,el. ad (luadratnm .cl. Quare multiplicatio flnadfi.tti .be. in 'luadrntum .d.
est ~icut multiplicatio fJu;l(lrati .e t, in SC: (Juad cst .625. Quarc pUllam .be. rem, et

ducam eam in se, exihit census; fJucm ducam in fluadratum .el., lplOd cst *9., et rtt
rlix H ~s., uenient census i9., et radix ~4:-:; ccnsuum census, 'Iuc cfIuantul' fi25. dr<Jgmc.

Redue hce ad censum, hoc cst 625 11c1' '26~ dragme, diminuta radicc ~, u~nicnt .!.':;().

minHs r;l(licc .12500., <file efluantur [ccnsui, hoc est IJuadrato .lJe;: de <luO si aufcratul'

quadratum .et., quod est .2.'5" rcmanehunt pro fluadrnto .tb. 125. minus radic~ 12500.;

(Juorum fJuadruplnm, !Juoa est .500., minus radicc 200000., l'st .(luadratu~ ~otlUS ab: l

ut superius inuenctum est. Et si uis inuenirc Il1Cllsuram latcl"ls Jccagolll c~rcundantl"

cil'culum, cui us dyameler slt .10., super cil'culllnl .def., cnius dY:lmctcf SIt .HI.: de
sf't'ihatur dun 18t;I'.1: dccagoni Cil'/'ullilanti'i ipsum JllJ. et .bg., ct Cimtingclltia cirr:u-
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uenicnt pro quad"ato linct .ba. 1 rH. minus radicc de } 7St., quorum radix cst latus

penthagonicum .flb., ct cst radix rcsidui, quod cst aradice *7Sf. ll.'>ll'Je in ~ fi2.; fluo
rum residuum est pal'llm 11lus de ~ 34., cui us rcsidui, secundum pl'Opiaquitatcm, radix

est .6. minus i; ct bcc est (luautiluS .ab. secundum prOpiUf[uitatem.

Er si uis habere I10titiam lateris decagoni cadenti... in cil'culn, cl1ius dyamctcr sit

.10. Et diuidatur arcus scmicil'culj .abcf. in quinque portiones Cf[Ua)cs, fluC sint .ab.
')c. cd. de. ef.; et protrahantur in cis recte .ab. be. cd. de. el, ct erit UllcUIUefIUC

ipsarum latus decagoni; et copulentut' rectc .ae. ct .df., et erit una'IuefJue ipsa

rum latus penthagoni; ct !1roducantur l'ecte .ad. ct .cf.: ct (fuolliam cqualis cst arcus

.ac. arcus Id., comuniter adiacent arcus .cd., erit tunc arcu." .aed. clf'wlis arcui .cdl.:
quare recta .ad. equalis cst rccte .cf.: in circulo (luidclll .abg. constiluLlll11 est (Iua

dl'ilatcrum .eafd., et in ipso protrecli (sic) sunt duo dyametri ipsillS quadrilatel'i .ef. et
.ad. Quare multiplicatio .af. in .cd. cum .ac. in fd. cst sicut .cf. in .ad.: sed .cf.
in .ad. cst sicut .cf. in sc: his ita({llc intellectis, propane rcctam .cd., IInc est J::ttus

decClgoni rem, et multiplica eam in .af., scilicet in .11}., uCllicnt .10. rcs; fJuibus

atldc id quud prouenit ex .ca. ill .df., hoc est ex .ea. in SCj quod inucnimus sU11crius

esse ~ 62. miIlus radicc de .:- 781., I el'Ullt .10. res et dragme { 62. minus radice t 7SI., fjUC

cfIuantur quadrato line~ .ef.; cui supcradde quadratnm latcris .ca., quod est i 62.

minus radice { 781., crunt .W. res et 125 dragme minus .2. radieibus de {- 731.,

que sunt uua radix de 3125., quc cquantur .100. dragmis, scilicet fluadrato dyametl'i .af.,
cum angulus .fea. sit rectus: est cuim angulus .fea. in semicirculo .abf.: adde ergo
utrique parti radicem dc 3125., et toIle aL utralIue parle .t25., remanehunt .to. res cflua

les radici .3t25. minus .25. uragmis. Quare radiccm .3125. minus 25. diuiJe pCI' .10,

ct uenient radix f 3t. minus dragmis ~ 2. 111'0 quantitate rei, scilicet pro Jatcre .cd.
dccagonico.

Aliter inueniam btns dccagoni~ et penthagoni per dyametmm notum. Sit rursus dya.
metcr cil'culj .abg. to.j et accipiatur centrum eius, quod sit .f. et ad rectos angulos

trahatur recta .ig. ct diuidetul' .if. in llun cllua ad punctum .It. ct protrahatur recta
.glt., cui iaeeat equalis recta .hl.; et copuletur recta .gl. Dico .il. esse latus deca

goni, ct .gl. lalns pentlwgoni cadcntium in circulo .n bfg. Quod sic prolJatur: Quo

niam recta .fi. diuisa cst in duo cqua in puncta .!t., et .ei. adilila est recta .il., crit

multiplicatio .il. in .fl. cum quadrato lincp .ill., sieut .hl. in se. Sed rccte .hl. cql1a
lis cst recta .gh.; ergo .li. in .fl. cum .hi, in se est sieut .hg. in se. Sed .lIg. in

se cst sieut .gi. in sc et .ill. in se; ergo .il. in .fl. cum fIuadl'ato line2 .hi. est

sicut quadrata linearum .gi. et .ilt.: cOlUllniter aufcl'atur quadratum line2 .ill., re

maneLit .il. in .fl. sicut quadratum linc2 .gi. Sed rcete .gi. equalis cst recla .fi.;
ergo superficies .ii. in .fl. est sicut .fi. in sc. Quare 11l"oportionaliter est ut.lf. ad

f i ., ita -t.i. ad .il.: linea ergo .fl. diuisa est media et extrema proportione; et cst
maior pars, scilicet .f.i. latus scilicet exagouicum. Quare minor 1)a1's .il. erit latus

(lccagonicum, ut in. EYeLIDE hal1etur: et (ruia latus penthagonicum !Jolest super latuS

cxagoni ct decagoni; ct est .g.i. latus exagonicl1m., et .il. latus decagonicum, erit
'1 uippc recta .gl. latus penthagonicum. Et ut hec opel'cntur in Humeris, sit dyametcr

.af. 10.; fluare .gi. erit .5 et .lit. erit ~ 2.j ct ducamus .gi. in sc, et .fh. in St',

· ,]" ~ 781. 'l.fuJ. 124
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lum .def. in punctis .d.e. j ct copulcntur rcctc .de. ct .Iw. ct .!tb. el .ct. ltd. ct

.ha.j ct sit .It. ccntrum circulj; et erit 11cr ea fluC dicta SHllt ill supniol'i figura,

sicul .ab. au .dh., ita .de. ad .hl. Vude multiplicatio fluadrati, et IIu<ulratum .ab.
in .Ill. cst sicut multiplicatio quadrati; ct quadratum .de. in .dh. cliam cst cor(la
de. latus decagoni eadentis in eireulo .del, cuins mensuram inucnimus esse rallieem

±:H. minus~. 2: 'luarc medietas eius est radix *7. minus ~ 1., cuius fluadratum cst

-i 9 minus radice H 48. : flUC si au[crantur ex quadrato .dlt., quod cst 25., rema

ne1unt pro quadrato .hl. %15., et ndix H4S: quod ({uadratum si multiplicaucris in

(Juadratum .ab., quod sit ccnsus1 ucnient census t t5. 1 et radix een.'nmm census %1 48.,

que equuntur multiplicationi quadrati .dh., fluod cst .25., in quaul'atum .dl., ([uod cst

~ 9 minus radice ~-i 48.; que multiplicatio cst; 937. minus mdicc {- ~SS2S.: l'edtlc igitm

hec omnia ad ecnSUll1, (luod cst lit multiplices ca IJcr --h minus radiec 31\5; cx ductu

fJtlidclll ~ millus radiee Ul~>. in census i Hi., et in radiccm eenSl1um ecusus ~-i 48., ue

niet census: et due ~ 937 minus mdiec t 4S828. in Eminus radicc 3i~~;' , et crit census
cqualis .75., et radici .625. dragmarum minus radicc .3125. drngme, ct minus radicc .tI25.

dragme; quod totum est .lUO. minus radiee .8000., quorum radix est latus .ab., (Iuod

cst Ullum ex lateribus deeagoui circundantis circulum, cuills dyametcr cst .to.

Aliter fac .!tb. rem, ct due earn in se, et ucnict censusj quem multiplica per (juadra

tum .ht., quod est ~f5, et radix H48., uenient ceusus iI5., et radix ccnsuum census H4S.,
(Jue e(Iuantur quadratI) .dh. dneta in sc, scilicet .625. dragmis: multipliea igitur hec

omnia per ~ minus radice 31~~' erit census equalis .50. minus radicc .500. dragmej et

llOc est quadratum lincr ./tb.: de fluO si auferatur quadratum .ltd., quod cst .25., re

malle1unt pro quadrato lines .db. 25. milIus radicc .500.;' quorum quadruplum, (Juod

cst 100., minus radicc .8000., est quadl'utum line~ .ab., ut supcrius inuenimus.

Er postquam dcmoustratum cst per notitiam dyametri inucnil'e latera rcnthagoui I
ct decagoni cadentia infra cireulum ct extra. Restat ut per eadem latera, cum fuerint

nota, doeeatllf inucnire langitudinem dyametri: ut si dicamus: corda quint~ circnlj est

.W., quantn est longitudo dyametri. Pone penthagollllm .abgde. habens un0'lllOrrue la

tel'um .10. ex numerisj ct circullda ipsum :i circulo, cuius dyameler sit linea .de.; ct

copulenlur recte .ge. et .eb. et .bd.j et crit {Iundrilatcrum .cbgd. in circulo .abgd.
Quare mnltiplicatio .eb. in .dg. cum .gb. ill .de. est sieut multiplicatio .eg. in .db.,
hoc est sieut .eg. in sc. Quare pone l'ectnm .eb. rem, et due cam in .dg., ucnicnt

.to. res; 'luihus adde multilllicationem .bg. in .de., que est .fOO., crunt .WO. et 10. res

equales multiplicationi .eg. in sc; et cst .eg. res, cum sit c(Iualis .eb.j ergo .tOO. et

t~ res cfjuantur ccnsui; 'luare res est radix t25 et 5. (,Iragme; ct hec est IOllgitudo

l~ne? .ge.,. quorum medietas crit .gl.; et hec cst radix dc t :,H., ct dragme t 2.: mul

t~phca ca In se, ernnt ~ :17., et radix: de +781.; (Iue extl'ahc ex ducto .gd. in sc, sci

lIcet, e~ .tOo.,.l'cmanebu~t ;-62. minus radiee de ~ 7St. pro qnadrato liner .rll. Vnde si

multIpllcaucnmus .cd. III .dl., erit sieut multilJlicatio .de. in sc, cum ill triangulo .eet!.
ab <lngulo I'~ct~ in l~asim cathetus ducta sit .el. Vnde 5i posucrimus dyamctrum .ed.
rem, et multIphcaucnmus (Iuadratum cius, ,[uod cst census, in 'Imidratullllinc~.r/l.,
l~en~en~ ce~lsus j 6~. minus. ~'adice ccnsuum censns ~ 781., que equantnr fjlladrato mul
tIpIlcatlOlUs .de. HI se, sCIbeet .tOOOO. dragmis: ad quam ctiam c'luatiollcm possumus
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aliter pcrucnire. Yidclicet cum circnlo, euillsd)'amcler cst .to., latus penthagoni cadent is

in ipso sit radix 102. minus radiec f 781.j ct nolo latus pcntlJagoni t~SSC .1O.j et ('X

flOC queratur notitia dyametl'ij erit proportio ~ (j2. minus radiee +781. ad {Jundratulll
sui dyamctri, scilicet ad .tOo., sieut proportio quadrati lateris dati pentllilgolll, qUaIl

est .tOO., ad quadratum sui llyametri ing"llOti. Quare si posucrimus ipsllm dyallH'trum
ingnotum rem j ct multiplicauerimus quadratum eius, quod cst ccnsus, per ~ G2. mi

nus radiee ~ 781., uellicut similiter ccwms ~ 02. minus radice CCllSuum ecn~n~ 1781.,

quc cquantur multiplicationi de .100. in .100., hoc est .fOOOO. dragmis, lIt snperius ilJ
uenimus, Vnde si hec ad unum cenSUffi rcduxeris, (juod cst ut multipliccs omnia que
ha]Jcs pCI' fo, et pCI' radicClll i~/25 unins dragm(l ucuient .200., et radix .8000. pro llua
(halO d)'amel1~ .cd. Quare radix. corum, tIUC est ein:a .n., erit dyameter .dc, IIuesitus.

'l',int~

Aliter (Juia corda anguli penthagonici, ct corda IIuesite {sic) circulj possunt ({uinclIplum
lateris cxagoni, scilicet medieLatis dyametri, nt in ({uarto decimo EveLlDlS haLetllr; mul

ti!1lica .eg. in se, que cst radix f25. et 5. dragme, uenient .t50. et radix .12500.j (IuiLlis I
adde quadratum lateris .gd., '1uod est .100. , erunt .250. et radix .f2500' 1 que sunt
fluillcuplum {Iuadrati scmidyametrij qU3re accipe quintam partcm corum, uenient .50.

et radix .50a. pro {luaurato metlietatis dyametrl; quadrul11um uero corum, scilicet .200.

et radix .8000. edt quudratum dyametl'i, ut superius inuenctum cst. Item si uis in·
uenire dyametrum cireulj, cuius To cmda sit .to. ex numens j (Iuia erit proportio

ipsius cord9 ad (Iyametrulll cireulj ipsius, sient 11roportio alienius similis lX)rd~ ad

suum dyametrum; et est corda dceagoni radix i- 31. minus i 2. circulj, cuius d)'ameter
est .10.; si pones pro ipso ingnoto dyametro retn, ct multiI,lica earn in radiccm t 3\.,

minus { 2., neniet radix ccnsus i 31. minus rehus ~ 2., que equantur .100., quc proue
niunt ex multipJicatione not}l cords, quc est .to., in d}'ametl'llill Hotum: addc utril1uc

}lal'ti rcs ~ 2., erunt .100. et rcs t 2. eqnales radici censuum { 31.: multiplica llcc omnia
in se, et {~runt cerlsns 1 31. c'Iuales ccnsi1us f 6. et fOOOO. dragmis, diminulis iude

500 radicihus: toIle a1 utraque parte census ~ G., ct a<hle utrillue parti .500. res, ernnt

census .25. 1 ct 500 res equales .lOoao. dragmis. RCIIlge ergo lIee omnia ad cenSllm, f)'Hod

est ut diuides omnia que habes per .25., et Hellict census, et 20. rcs Nlualcs .400.

dragmi.s : age in his secundum aIgebram, et erit res radix .500. dragmal'Um, et 10 ex
numerisj et bee cst langitmlo dyametri f{ucsiti. Aliter adiarcat factus circulus ,ahe
de/g.j et in medietate ipsills protrahantnr .5. conIc cfJualcs, flue sint rcelc au. be.
ed. de. ef.j et erit ullarjuc{lue ips<lrum conla t'ij circuli .(leg.; et dyamcter circuli

sit .af.; et :i tCl'millis ipsius prouucantur recte .ac, et .fd., rfllarum unarluclfnc cst latlls

penthagoni cadentis in ipso circulo j cum unarI'lCrlue ipsarum suI,telHlat angulum dc
cagollicum: et protralwutur etiam rectc .ad. ct .ct.; ct sit unat]1wIllc corda deca

gOlli .10. ex HUffierisj et ponam dyametmm .af. duas reSj ct multiplicaho cas in corda

.cd'
l

que cst .10., et ucnient .20. rcsj et multlplicaho lineam .ac. in lineam .frl.,
hoc est latus penthagonicum in sc, uenient census, et toO ol'agmc: et hoc dico quia

latus penlhagollicllffi potest super latus exagonicum et decagoTlicum: et hie es.t latus
cxagonicum res: et eius potcntia census: et latus dccagonicum est .10., et eIllS po

tentia .wo.: et audc cenSllffi et .tOO. cum .20. rebus, cruut censuS et 100_ cl 20 res,

fJue prollcniullt ex ,af. ill .cd., et ex .ac. ill "d.; et hee cquantur multiplicatiolli .ar!.

• O,ijOll" 2. "., lI11me,i';"l 1"'0 '·If,,1
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manelJUl1t pro (juadrato ,cm. 25., ct mdix 500.j quorum quadntplllm, rplOd cst .100.,

ct radi:'i. .SOOO. cst IIuadratum dyametri circulj contcncli apcnthagono .abede. Et si
Holuc!']'> ex. fpwdrato dyamell'i continentis pcnthagurmm, quod cst .20., el radix 8000.
peuthagolll, remnoehunt similiter .fIlO., ct nullx .8000. pro quadrato quesiti tl)'ametri,
Quia fJuadratum omuis dyametri circulj continentis fJ.glll'am el[uilatcram et equiangtJ.
lam e(Iuntnr (llHHlrato lateri... ipsius figurt : et (fua(lrato dyametd circulj contcncli ail
ipsa figura. Et ad hoc demonstranuum adiacent circulus .abc.; et in ipso scriLatur
tJiangulus .aoc. equilatel'Us et erillian~ulus; et a centro .d, pl'otrahantllr I'eete .rla,
.db. de.; et diuitlantllt' latera trianguli in duo e(fua in lmnctis .e.f.g.; ct producantur
:i Ccutru recte .de. df. dg.; ct erit ullaflueque ipsarum cathetus super latera. trianguli
.abc., ct cquabuntur sibi innicem; nee non ct recte .lia. db. dc, .'llhi inuiccm Sl1llt
c'llla{c;;;; ct est ulJarluCfluc ipsarum semiuyameter circulj .abc.: et (luia recle .r/e. df.
dg. sihi inuicem sunt efJuulcs, cst unaqllCIJUC lpsarum semidyameter circulj clrcumlati
a triangulo .ab c.: et 'luia lluadrata lincarllm .de. ct .eb. erluantur quatlraLo lineg
.(n'

l
(l'-'f1tlrurlum (Iuatlratorum .d c. ct .eb. ('quatm 'luadruplo quadrati .db. Sed qlla

drul'lllll1 (luatlrati .de. cst fJuadratum dupli .de., hoc dyametri circllndali a tri,m
gulo .abc.j nec non ct quadruplum quadrati linc9 .eo, est qu.1dratum linet ab.; et
quaJruplum (luadrati sernidyametri .db. cst t!nadratum tlyamctri circuli .abc. conti
nelltis triangulum .aZJc.; ergo IJuadratum dyamctri circulj I eircnndati a fignra trian·
gula et equilatera eum (Iuadrato lateris trianguli circundantis iPSUffi circulum equatm
'Iuadrato dyametl'i eirculj eire-undanti... ipsum triangulum. Et ita esse oSlendctur ex
l]ualibet figura multilatcra et cquilatcra ct cquiangula eircundante cirenlllm, et cir
cundata a eirenIo; et hoc cst quod uolui dCIllonstrarc. nursus .'Ii habere uis J!olilium
dyametri circulj cil'cundati a dccagono efluilatcro et equiangulo, cum dyamcler circulj
cil'Gundalltis iJlsum deeagonum sit rndix .500. et fO.; si mliitiplicauerimus ipsum in se,
ct ex ipsa nJultipl1catione cxtracxcl'imus quadratnm lateris decagonl, ({uOfI cst .100.,

I'CrnancllUllt .500., et radix .20000. pro quadrato tlyamctri qucsiti. ET si dicemns tilJi:

triallgllli c'Iuilateri cum sua perpendiculari cst .10. ex numel'is; et (l'lCratur (Iuanta
sit perpendicularis, faci[]mus triangulum .abg., cuius perpcndicl1laris ,(ul. cllm trian
gulo .abg. sit .to.; et uis scire quanta cst .ad. , pone ips[]m rem t ct erit .dh. radix

+census; et uTl~HluerIuc linearum .(lb, hr;. ago erit radix census "i 1. Vilfle si multi·
l'licauerimus .ad. in .db., scilicet in radicem { census, ueutet pro tl'iangulo .abg.
radix t census census; cui si addatur pcrpentlicularis .ad., cl'it res et Hatlix i coo
sus census efIualis .10. tlragmis: restaUl'<1 radieem i census census, lit sit radix cett~

sus ccnsus, (luod est ut multilllices i1lml in radicelll .3,: ergn Illultiplica totum (Iu(J(]
habes in radicem .3. , et uelliet radix census census, (Iue cst census, et radix .3 .

cellsuum, et (Iuales (sic) rauiei .300.: dimidia igitur radicem .3. cenSllum, ct exihiL ra
dix I; ({uam duc in se, et proueniunt r; (IUOS addc ad radicem .300'1 el'Uut h et
radix .300.; quorum accipc rauicem, et prohiec h et residuum cst linea .(u1., flue est

pCl'pendicularis trianguli .abg.; ct hoc cst quod uoluimus exponcre.
in rIuadrato (luidem c(luilatero ct equiangulo .abgd., cuius unum(Inutl1I"c latus

est .10., protractum cst penthagonum .ace/h. erluilaterum. Yolo scire Jungitndinem
uniuscuiusque lateris penthagoui. Ponam pro uno fluolluC ipsornm rem, remanel,it llnH-
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ill .cl, hoc cst (jUadr<110 lines .cf.; cui I qnadl'<:lto si addatnl' fpwdl't:ltull1 lillep .ae ..
lillOd cst census et .100., hal)chunlUl' siquidem .2, rcn,ems, ct ,20. rc,", et .200, drag-me,
(Ille efJuantlll' .4. censihlls, scilicet quadl'ato (]yametri: abice ergo aI) ulrarlue parl~~ .2.

census, ct rclilpmm dimidia, neniet census equalis .to. rebus, ct .fOO. dl'agmis: age in

his secundum algehram, et erit res, scilicet medietas dyametri .a[., radix .125'1 l'l ,,;,

dl'agme, lIuorum duplum, scilicet radix .50U., et .10. dragme, Nit lOllgitudo dynmetri
Iluesiti, uL superius inuenimus.· Aliter in eodem circulo :i centro .It. super dyametnnn

.af. super rectos angulos protraham lincam gh.; ct ponam :hi. medietatem ex .fit., ct

L:pulal~o .g~,; et ponam .ik. erIllalem .gi., et copulabo .gk., et crit '0 k. latus penthago
ulcum 111 cIrcnlo .a.c.f., secundum quod sllpel'ius tlemonstrutu1l1 est; et .hl.:. erit latus

Jccagoni, et .gll. erit latus exagonicum: ct pouam glt. rem. Quare .ih. erit mcdictus rei:
et Jucum .gh. in se, ct ueniet census; ct .ih. in se, et ueniet fluarta census; et sic pro

fluadrato linep .gi., hoc e.'it pro quadrate linet; .ik., habetur census ±1; ergo .ik. cst
radix twins census ct~; ex qua si aufel'atut' .i!t., remanehit .hf..-. radix census ~ t minus!
radix, hec cst .hi., (fue erIualltur .10. dragmis, cum latus decagoniclllll p;natul' ess~
.10. "Tilde si addatur ~ rei utrique parti, ent radix census ~t cqualis .10., et medictati
I'ei:/lue olUllia_si mul~iplicclllus in se, efit census t 1. ecpl<llis .to. rehus et .tOO. dragmis,
l'l :r census. Vmle 51 al) utrafpIe parte to[Jatur { census, remanehit census c(fualis
.fOO: et .10. rebus; ~t sic res, que cst medietas dyamctri circulj .arlg., eril .5., ct

J'~dlX de ,125. d~agnlls; quorum dupluITl 1 scilicet .10. et radix .500. dragmarum, cst lon

g,ltud~ dya~etn .af.: et ex hoc mot.lo inuenitur quod omnis dyametcr cuiuscumflue
Clr~ulJ addlt ..<;~pcl' l~tliS decagonicum cadentis in ipso radic(~m fluincupli (Iuadrali la

terlS d.ecago~lcI: u.t 51 latns decagonicum fuerit .G., erit dyameter circulj similiter .G.,

c.t ~'~d1X qmnc.llph quadrati sen<lrij, (Iue radix cst de .180.; ct ita intclligas in omnihus

s~mlh~u~ eue~lIre. ~Pos:umus.etiam per hanc figuram pel' latus pcnthagoni dyametrurn
circu.I) .lIlu.e11ll'e. "crlH gratla: {{uod eiusdem circulj .agel. est latus pcntllagoni ca
dentis III IpSO rccta .gk., quam pOllamliS esse .to.; et quadratum eius, quod cst .100"

e({uatur duohus quadratis lineuruIIl .gh. et .ltk.; et cst .glt, semidyameLeJ'; et latus
.hk. cst corda fo circulj. I)onamus lineam .glt. rem, ct ducamlls ~am in se, ct ue·

n~et cellsus:
f

et dl~camus .(lA:. in se, IIuC I cst radix census} L minus ~ r~li', ne
llIet census "2 L. lllUIllS ra(hce censnum census {1.; que adde cum censu , scilicet
cum quatlrato hne~ .f?h., uenient census t 2 minus radicc census census {- L , (IUC
e(Iuautur .100. drag-mis. Redue hec omnia ad censum, quod est ut multipliecs omnia

(IUC habes lle~' ~, et pel' radicem ?h dragm£, uenient .51J., et radix .500. dragmarum
Cflualcs cens~I, hoc tS~ (IUadl.·ato mc(lielatis dyametri; (Iuorum (Iuadruplum, scilicet

•200., et, radlX ..8000. erIt longLtudo d}'ametl~. Et nota quia eum in rJ1lOIihct cireulo
latus pcntl~agDmcum ~uerit natum, si quadratnm ipsius latcl'is multiplicabitur per ~,

et per l:adlcem -A umus dragm.g: et iUud quod prouenerit cst quadratum mcdictatis
t.lyametl'l,

J~T si uis habere notitiam dyametri circulj circundati a pentha'Tono equilatero ct
cqmangulo .~logde. , cuills quodlibet latus est .10. ex TIUDlero , ;t centmnI circulj

.m., ct .me.chetas dyametri circulj continentis pentlwO"onum linea .ant. , quod cst ~

dyametrt elUs .1)0., et radix .500'1 pruhicc ex eo ([uarlratunI .ac., flllod est .25., re:
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goni. Et jam scis ([uod (luando latus decagoni est .to., f{110tI dYilIuetcr cirellIJ cil'
cuudantis decagollum cst .10. et radix .;:;00. Vwle mcdictas eius cst .5., eL radi,;: .t25.

Similiter cum panamus latus .bg. rem, erit dyamcter circuli simi!iler res, ct radjx
.5. censnum, hoc est radix (fuincupli IIuadratl rei. Vude semidymeter .ab. erit ~ rei,
ct radix census t L: protl'ahc tUlle caLhetum .ad., et uellict punclus .d. ill mf'dio ."g.;
quare .brl. critmedietas rei: due ergo .ab. in sei que cst ~. rei, et radix census f 1.,

neniet census 41, ct radix census censu... 1- 1. : quihns alliec fJuatlratnm lin(':? .bd.,
f{uod +cellsus: l'cm:mehuHt pro cathcto .arl. census 1I, et radix ccnSIlS census -} t;
erue multi plica in quadratuill liner .bd., f{uod cst 1 census, llcnient T-t; census census,
ct radix -l~ census census census census, que efJuantur .too., scilicet quallrato triau·
guli .ahg. : rcstaura -h census census, ut sit CCIlSUS CCIlSIIS; IplOd est ut mnlLipliR

ces illIHI pel' ~ 3.; ct ideo multiplica omnia (IUC bahes per {3. , Cl'l1l1t ('cnSllS CC!l

sus, ct radix ~ census census census census, flue efjltaotur 320. RetIue ergo hCI:
olllnia Htl censum census, quod est ut multipI ices omnia (FIe hahes l)(~r .5. minus
rndicc de 20., ct crit cenSus census e:Ilwlis .:WOO. mimis radice 204S000.: de (Iuorum
r<ldice si acccperis radicem, ucniet res, scilicet latus decagoni qucsiti. Potes etiam Ii
ileam ,ab., cum sit latus cxagoni, aliter inucnire, vidcllcet cum diuillitur latus exa
gonicum media ct extrema prnportione, tunc maior pars eins crit latus deeagonicum,
ut in EVCLlDE habeturj ct latus dccagonicum est linea .bg.: node si al) .ab. ahsci
damus cqllalem liner .bd., que sit linea .eb., crit quadratum linc~ .ae. quillcuplum
quadrati line,; .eb., ul in eauem EveLIDE hahctl1r. Sed quadratum lincr .eb. est I
census, cum sit ~ rei; quia ponimus lineam .bg. rem; ergo qllauratum linc£ .ae. erit
census i I.: et sic tota linea .ab. erit ~ 40., et radix census t t, ut snperjlls inuenctum
cst. ET .'Ii dicemus tiLi: pentlmgoni .abgde. mensura triangilli .agd. cst .to.; ct uis
scire quanta cst longitl1do linc,9 .gd., que cst unum ex latcrilJUs pcntllagoni j qn3m
pone rem; ct quia linea .ag, est coraa anguli pcntlwgonici, scilicet Iinc,9 ..r:,d.,. cst
eonla anguli dccagollici. rnde si a linea .ag. ahscidamus lincam .gz. c(lua!cm llllc~

.gd., crit proportio .ag. ad .gz. sieut "gz. ad .za.; ct 5i dil1iserimll." Igz. in duo
equa in puncta .i., erit 1:uadratllm liuci .ai. IJuineupIulll (luadrati fiue2 .gi.; ct cst
.gi. medictas rei, ct quadratum eius {- census: (Iuare linea .ai. erit radix .5. (luar
tarum census, llOC cst ex censu ~ L; ct tata linea ai. crit radix (~enSllS f 1. et ~ rei:
de iude pl'otrnhc cathctum .at., qui cadit in medio rccte .grl.j et lluia t.rian.gutns
.agd. hahct latcra .ag. ct .ad. laterilms snperiorihns triangnli .abg., qUI fUIl de
cima pars supradieti decagoni; et amho trianguli hahent }lilses Cllualcs, !]lI.arum un.a
fJueque cst res; si proccssel'imus in hoc tl'iangnlo secundum (Jund cgrcs~1 sumus.lll
illo, inueniemus similiter censurn census equalem esse .IGOO. dra~l11is lOlIIUS radl?e
2048000. Quare radix radicis hnins census est latus .gri., fluod llOSUllTIUS csse rem. ET

5i dicclllus: mcnSllram trianguli .flbe., llui cst ex penthagono .abgde. est .to., ({uanta
c"t longitlldo linc,( .be. Pone rem fineam .be., IIue est suLtcndcns angllluffi pcn~hil

goui; el pl"Otrahe catIletmll .a.::;., que diuidit lineam .be. in duo erma; et Tlilndo. fmea
.be. diuiditur medin et extrema proportionc, maior cins pars cst N[uahs.1atcn !lCn
tha'TWlico ut in EveLIDE hahetur: in (Iun etiam innenitur quod (I'lando linea ahflua
media' et 'extrema propoI'tione dilliditur , et additur maiOl,j parti mCllictatem liu('9
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qucque rectal'Uffi .ltd. et .cb. to.) minus re: ct (Iuia latcra .ce. cl .hf. sunt cl!ualia,
eruul (Juadrata Jinearum. .cu. ct .be. Cf{ualia qn3(!ratis lineanull .ltd. ct .lIt Sed .cu.
cl[uulis est .ltd., remanebit .be. equalis ./(1.; relique .eg. ct .r; f. sibi iUlliccm cfluales
cruuI, cum latcra .bg. et .gd. sunt cflualiaj ct fplia .et. est res; si ducatur in sc,
])l'oducit censuOl. Vnde unaffucflue rectal'um .eg. ct .gf. cst radix ~ census; remanet
crgo pro .clf. to. minu.s radice mcdictatis census; ducamus cam in sc, uenient .too.
ct .~- census minus radicc .200. ccnsuum: et duc etiam .dh. in se, que cst .10. minus
rc, ucnient .iOO. et ccnsus minus .20. rebus; aggrega flec omnia, et eruut 200 ct
censlls ~ 1., Iminus 20. reJJUs, et minus radicc .200. ee llSllUm, !]ue equanLur ecn5t1i,
scitiect l{uadrato line~ .hf.: adde utrique parti .20. rcs, ct radicem .200. censuuUl;
et ahicc ab utraf(uc parte censuum, remanebunt .200. ct ~. census equalcs 20. rehus,
ct radici .200. cellsnum: retlue hce omnia ad censum, fJuod est ut dupliccs omnia
flue hahes, ct crunt census et 400. equales 40 rebus, ct radici .800. CCflSUllm: dimidia
crgo radices, que sunt .20., ct radix. .200.; ct due cas in se, ucnient .GOO., et radix .320000.;

de f!uihllS ahiec .~OO., remanchunt .200., et radix 320000; quol'llm radicem extrahe de
.20., et de radicc .200., residuum crit res, scilicet latus pcnthagolli.

l'E.'ithagonicquilatel'i et cquianguli mensura est .50. dragme, quantum est !]uo(Hihet
latus elus: pro ipso quidem pentllagono Ilonam pcntbagonum .abgde., et .c. centrum
circulj circundantis penthagouum; et protraham a1. i])50 centro lineas .ca. cb. cg. cd.
ce., et erit totus penthagonus .abgde. diuisus in quillflue triangulis C(llUllilms: ex
quihlls unus cst triangulus .ace., cuius mcnsura est .10. Et iam scis quod [luanda
latus pcnthagoni cst .iO., quod qua(ll'atum dyamctri circulj cirCllndantis ipsllm penR

thagollulU cst .200., ct radix .8000. Quod etiam paLest llahcri cx duplo quadrati latcris
pcnthagoni, et ex radicc { in quadrato eiusdem lateris. Vnde 5i ponamus latus IJcn
thagoni rem, venient pro quadrato dyametri circulj circundantis penthagouum .2. cen·
sus, ct radix ~ ccnSllUffi census; cuius dyametri medietas cst unafluclIlle linearum .ca.
et .ce.; ct est quadratum uniuscuiusCJue carum (fuarta pars quadrati dicLi dyamctri;
ergo quadratum liner .ca. cst ~- census, et radix ;~ census census: de quo s1 aufL"
ramus quudratum linc2 .af., quod cst·1 census, rcmanelmntpro quadrato pcrpendicu
lari-'i .ct qllarta census, et radix 10 census census: cadit euim perpendicnlaris super
medium basis .ae., cum cqualia sint latera .ac. et .ce.: multiplica ergo quadrat.lIUl
.cr in quadratum la., hoc est i- census, ct radix -fo census census per ~ census,
ueuient !f: cewms census, ct radix -rlo census census census, flue Cf!Uantllr (Iuaclratn
trianguli .ace., quod est .lOO. Rcstaura ergo -h census census, uhi sit census censuS,
(pwd est ut duca.s cum in .IB.; et Ilropter 110c duc omuia IIuC habes ill .Hi., et llC
uient census census, ct radix i- census census census, que equantur .1600. Rcduc totum
(luod hahes ad censum census; et est ut clucas totum (JllOd hahes in .5., diminuta
raaice .20., et pronellit census census cllualis .HOOO., ct radici .51200000.; radix eins cst
l{uodlihet latus penthagoni.

Io:T si dicemus tibi: mcUSura decagoui equilateri et equianguli est .tOO., rIl1anta est I
longitudo cuinslihct lateris. Intelligamus,lineam .bg. esse unum ex lateribus ipsillS
decagoui, et ,a. centrum circulj circuudantis ipsum. Quare unaquequc lincarum .ab.
('t .a~. est semidyanteler ipsius circulj; et cst triangulus abg, to.; quia est h tat ius dc-
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in sc, ucnict census, ct 2 res, et dragma unn, que equanlul' censl1i, rl ii. dragmis: ahicl'

ah utraque parte ccnSllm, et dragrnal11, remanelHlut .2. res cl]ualcs .4. tlragmis; ergo

res cst .2. dragmarumj ct (luadraLum cius cst .4. ({uesitus numerus: cui ."i addatttr .s..
ueniet .9.; (lui numerus quadratus cst; ct radix cius cst .:3. Et si jlollamus cum rp

(lragmas duas, multiplicemlls ca in .se, c\.ihit (~enSWi, d .4. res, et ..~. llragmc C(Tuales

censui, et .5. IlragmiR: proiciallltls all utraque parte censulll l ct ..t., l't'maTlt'hl1nl ..1. ~'es

equales uni dragmc; quare res cst ~ dl',lgm2; (ll1<t in se mnlLiplica.lil (aeit /,; nnlllS

(lrarrme pro (lucsito numCJ'o: cui si mhlanlur .5., ucnicnt -/65.; qUlIlUI1lCl'llS fruadra

tus °cst; ct radix ciu,> est ~- 2. Aliter pone pro ipso 11uadratn numerll (}lwdl'atnm .ag.;
d adJatul' ei supcl'ueics .dc., (PIC sit .5.j el i,weat linert .{{e. in (Erl'etn lincr .I~g.j

et crit numrl'llS Sllllcl'ficialis HUlllerus .ac., ct proucnit ex .ab. in .be.: d !'l'opolllLm

numerus .rw. esse ({llmb-alns; quare numcri .ab. ct .lH>. similes snpcl'ficiales SUllt; hoc

('st quod pl'oportio nu01('ri .ph. ad Humermll .ab. (te., sicut ~Uadl'~ltns numcru:s ad
'Illatlratnm numel'lUll. Vnue Jlossumus inJillitos duos IlumCI'OS lllllellll'e h(1)cll.U~s mtcr

sc pl'oporlioncm sieut quadratus J1Umcrn5 ad lju<Hlratum ~lUmernm, n~lll (publls ]10

tCl'imus ad :vrorositum deucni.re. Quarc ponamu5 prOp0l'tlOtlCm llum;l'1 .pb. ad 1111

mel'um .l)(l., hoc cst au numeruID .gb., esse sient ..L Quare )lroportw .eg.. ad ·Hb.
erit sicut .5. ad .4.; et est Jlroportio sllperficici .de. a(l (lua,lratum .db. Slcut .eg.
recLa atl rectam .gb.: ergo superficies .de. ad lJuadratum .db. ('S~ sieut .5. ,H1 .4. :

unde si superficies .de. cst .5., et quadl'ntum .r/h. cst .4.; ergo r{UCsltus quadratus nn

mcws cst .4.: cui .'Ii ad(latur .5., ueninnt .DOl 'lui eliam quadratus est. £t nota (Iuo~1
proportio superficiei .de., que esL .:S., ad qU3l1ratum .db . .nportet es~c sieut alillUIS

,{uadratus numcrus, cuins quinta pars slt (pllldrOlLa ad <llnnn 'fucmhhet. (jundratum

nmllerum. VerIli gratia: sit proporLio .eb. ad .hr;. sicnt cst .5. ad .l.j.Cl'lt ergo ~JI'O

portio .de., ([ue cst .5., ad .db. sieut .80. a(l.i.; de ,{uihus .80. scxtadccJ1na pars. "nde
11uatlratml1 .db. cst -A de .1., cnins radix esL t, quod IwLetur ~lro .lalrl'l' .p,b.; et

sic tota superficies .fle. erit -/r, 5., CHlllS radix. est ~ 2., nt SU}lCl'lIlS .1Il1l:llcl.lIIn (':.1.

Aliter ([uia omnes quadrati numeri ordillnte Pl'OlH~lliull.L ex ag?l'C'gatlOne 1pson~m 1I11~

mel'orum all uniLate ascendentiurn reI' ol'lliJlemj si collJgamus Impan':. n1111H'I'(lS I Iltl~

sunt infra .5" sc.i1in~t .1. ct .3., procl'cahunLur irulr .>\.; (pli nUI~u:rn" f~Il;~flrtltll~ est: et~1

si adUatlLur .5., ucnicnt '()'J {lui cst quadrntlls HUmerus: cL 51 m.\lluplwalH'l'lml1S al~
([uem imparem fJullilratulli nUlIlcrum, ut dicamus .0., reI' .5., ~rIlJC~lt ..'7,:; et aCC~:I~Cl'l

mus 'pwdL'aLum, (lui pl'oucnit ex aggrcga.tioJlc omnil1~n numerorum Jmp;~rJ~lm~ (fill SIH~t
ah uno US([UC in .43., hoc cst (lui sHnt Illfl'a .4G.; flU I (lU(l(tratus JJUllI('1I1_" cst .M\.4., (.t

eius radix est .22.j ct super lpsum 'luauratum ad(\iderimus .4.'S., nimirmn in Iluadratum

, . . t ·a l·t" cst si diuiscrimlls utruIDlluc (pwdratum IllH1lrrUlllllUmel'Um .a2(). UeJlH'IllUS. c qUI <I.,' . " .' . 1 ..
Jler ipsum C}l1adratum numcrU1U 1 per ([Hem multiplicauim~s .J., nlTn~rU1~ Iluo 'llH~f. r<ll:
Humeri ex ipsa diuisionc l)roncucrint, quorum uuns exredll alterull~ Ill..J., nt fJllCSJ~t:~

estj ct el'it nouS ipsorum IIuadrntorum i- 5:1., et altcr; 5::>.~ d s~ UIS hallen' r~I1J, h
('Onun diuide r;]dicem de .9., uenienL +7. Similiter si mnltiphcallcnmu;; .i;. pCI' ;JiHfllem

IIulnlr:tum parem in rluas, ucl ill ({uatuol', uel in plur.es ~,al'tcs: ita (Itl(H~ I.JllaqtlNlll~
pal's sit iml)(lr; ct iaceant ipse r,lrt(~S impares in online lmpanu~ rHml(,J.Ol~m, pOl~.

. . . I '. y, ·1· gl"ltl'I' IIIUltJp!lcclllUs "j.

1'1TI1US ad ~nluti()nem sU}ll'ascnp1y questlOnls (('llrnIl('. (r Jl '- ''2~'
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diuisc, quadratum fldditp line!? cTil IllJiucuplum quadrati medictat!s ipsius diuis,r li.
nr,? : ct quia (Jlwndo line[l .be. uillisa (~st media et extrema jll'OpoJ'liOlW, maior cills

pars cst linea .al)" (Iue cst latuspcntlwgonicum ; si C1 adiullgatur linea ,hz., {Iue

est mcdictas linc'7 .be.; itaque ex utrw[ue Jiat una linea; eril quadralllffi ipsius lincr
conillllCl,t C1 .a D. et .In. lluillenplmu qwulrati lines .ze. ; ct .ze. est.~ rei, ct

fluildralum eius 1 census lines coniullct9 ex .ab. et .b::.. Ynue 5i ex radicc ipsius

aUfCl';ltur linca .bz., rcmancbit pro linea .ab. radix census +1. minus ~ rei: quam

due in S(~, lICnicllt census t 1. minus rfl(licc census census ±t.: ahice iude qUlldratl1m

lineS .bz., (juod cst ~ census l l'cmancbit pro quadrato jine,? .flZ. census t t minus

radice census census {1.j quod 1l1ultiIllica pCI' quudratum linc,? .bz., (luod cst -i ccn

SWi, UClllent -f-g ceusus ccnsus minus radice tIT census census census census, (jue equall
tut' quadrato trianguli .abe., quod cst .too. : muItiplica quidcm hce omnia per {3.,
uenic1 census ccnsus minus radicc ~ census census ccnsuS census, (lui c(luanLur .320.

dragmis: rcdige hec omnia ad ccusum cenSUSj (juod est ut multipliees toLUll1 (plOd

lwhes I)(~r .5., et per radiccm de .20., ueniet census ccnsus equalis dragmis .woo., c1

radici .20.181100., (luol'um radix crit quadratum liner .be.
ET si dieemus ti1i decagoni .abgdeihte. e(luilaLeri et equianguli mensuram trian

guli .cill. est .10. ex numc!'o, quanta cst linea .ch., que cst I con.la f circundalltis

ip'mm decagonum; Esto centrum ipsius cireuIj In.; ct ducatuJ'linea .tm., IjUC diuidit

lineam .ell. in duo equa in puncta .1.; et ponam .clt. rem; ct (luanda .eli. cst reSj

ergo cius quadratum cst census, et quadratum dyamctri ipsius circulj est .2. ccnsus
l

et radix; census census; et !JLHulratum medietntis dyametri, scilicet linea .mt., cst ~

ceusus minus radice -do cenSus ccusus: et (Iuja latus pcntlwgoni .eh. potesl super Ia:

tera .ta. et .te., hoc est super latera cxagonici et decagonici: et posuimns .cli. remj

et lJuadratum cjus est census; ergo quadrata lincarum .mt. et .te. e(luantur censui:

unde si ex censu aufcratul' ({uadratum line~ .tm., 1}11od est -~ census, et radix 10- CC/lSH,>

census, rcmanebit In'o quadra10 lincx .tc. ~ census minus radice:!o CCIlSUS census: de

IIuO si aufcrnLlll' lluadratum line~ .cl., ({twd cst t census, rernanehit pro (Iuadrato line~

.tl. .~ census minus l'adiec Fi census census: quod si ducatuI' in (Iumll'atum .ct., sci

licet in -i census, uenict -h census census, et radix ah-- census census census census,

Ijue Cfluantur .tOO. drngmis. H.estaura -Ai census census, ul)i sit census census; (juad

cst ut multipliecs illu(l pCI' .16.; ct propter hoc multiplica omnia fjUe hahes per .f6.,

el ('rit census census minus radice ~ census census cetl.'ms census equalis .11300. drngmis.
Redne ergo hee oInuia ad censum CenSURj quod est til multipliees omnia que 11a1)e.<;

pCI' .5., ct pel' radicem de .20., detlenict census Census e(lualis 8000, cl I'adici 5120()OOO,
f111nrulll mdix: rad-icis cst linea .ch.; ct hoc uolui inuenire.

E:x.'plicifl7lt (llle~tivne.'i geomelricales: et incipiunt questionej' ,
'luorlllll- so!utlOnes non sunt terminate, hoc est qaod non

. cadflnt ad ll/uun termil1um tanium, sed ad plures.
VT cst iSla III qua propolLiLur inucuirc allquis fluudratus numerus, cui SL addatul'

.5.,. pl'oue:lia.t indc (Juadratus numerus j et hoc potest fieri mullipliciter. POBes Jlro

l'ad.lce ma.lOrIS HUlllcri rem, ct aliquot dragmas; que cum itl Sc multiplicatc fueriut,
[aClant nUllo\,em numerum (ptam .5.; et sit dragma: ct mulLiplicentnr n~s l't {lragme
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}ler.. tI)'~ llCI1~eJlt .80.; et diuidamus .50.111 duos pares !lumero." (lui sint ('OllLillUi i in

nrrlme Jmpar~um nur~lerOl'Un~l crllnlr!uc .:10. ct .41.: dcindc aggrega OIllJltS illlparcs I1U

mero~ ah IlIllta,te, (JUI sunt lllfra .3!).; (Iuam aggTcgationcm hahchi.." si multiplicaucri

J~llS III ~c. mcdlctalcm dn,OIlllU. cxtr~IllO~'um, 51:ilicet de .t? et 37.j de qua multiplica
tlOne c'(dnt .3131.: cnm (Iutbus 51 HddldcnmllS .SO., Heniont .Hi.: si dlUiscl'imus hos duos

rI~ladraLos per ,16" halJcLimus -h 22. ct -Ai 27., ct radicc.~ corl1lll IwheJJiulUS, 5i per 1'a
tllccm de .w., f{Ue cst .4., diuiscrimus .10. ct 21., qui suut radices de :iG!. et de 441.

Et S1 de .80, fe~crimus .4. partes impal'es, IJUC sunt .t7. ct t~) ct 21 N 2:]; fJllC r{lla
tuor pal'l~" sunl. CIrca {Illartarn de .SO., rplC e.;;t .20, j et aggn~ga1JllUus Il1l1l1eros in

parcs, (lUI sunt JIlfra .17., ueniunt .64., qui cst quadratus numcrus, cuins radix cst .S.:

super ~Iucm si addidcrimus .80., ucnient .t·U.: unde si dilliscl'imus .6-4.· pel' .1lL pCI' .16.,

d radIccs COrum IlCl' .4., hahellimus optatum ut sllpra. IT si dicclllus: de rllultlam

cflH1(lralo I~ume.ro ~hstulj .to., et I'cmansit rIuadratus numerus; hce tIUC'ilio similis cst

antecedcntl; rpun 51 supe.r minorem qtHldratum adJantnr .10, prouenit iade quadratus

nnm:rus : .opcrar: ergo III Cam secundum quod snperins operati fnimns, ct illuenias.

Subscnp.te trUlngulor~l1n questiunes pOllende sunt in (l7Itecedenti quintenw
. po.st t~·tangulltm equtlatel'um, cuius menSUI'£l CllJn sua perpendiculari est .10.

I'..T 51 (hcemns ~ihi: in triangulo .abc., cuius unumqllodquc latus cst .10. , pro

tractum est quadnlaternm .dbee., CUillS latus .de. erplidistans est lateri .be.; et mcn

~"ra .ipsius (luadrilatcri est..10.; et uis scire <luantitatem liIH~.? .de., protrahe prirnum

In t.flan~ulo .abc. perpenclIcuJal'em .af., et erit (Iuaclratum ipsillS 7.5, scilicet! f[ua

'.IratI umns latcrum: et quadratum linc~ .bf., (IUC est medietas latcris .be" cst ~tertia
l~ars qU~dt'ati .pcrpcndicnlal'is .af. VI1tlc si multiplicctur .bf. in radiccm dc .75., sci~

I~cet .5. In ra~lc.cm de .75•., veniet ratlix .1875. pro mcnsura triallgnli .abc.: et quia

hnca .de. eqUIdIstans cst hnep .bc., sirniIis cst tl'iangulus .ade. triauuulo .abc.: equi~
laterns c~t ergo tt:iangulns .ade. Vnde si ponamus latus .de. rem," quod est unum

ex e(IUa~Il)Us .Iatenhus trianguli adc., crit quadratum eius census; cJlL:'1l'e fluadratum

perpc~dlCularls .ag., erit 1census, rlll(lrum tertia p<lrs, scilicet!. census, est (ll1adra

h~m h~C9 .dg.: quod si multiplictll1erimus per rluadraturn pcrp:nclicularis .ag., ue

';lcnt ttl census ceusns pro qnadralO trianguli .ade.; crgo triangulus .ade. est radix

l:~ Census census; cum (Iua radicc addumus quadrilaterum .dbce., (Iuod est .10., hu
hchunt~ll' 111'0 toLo triangulo abc. 10., et mdix ~ census census. Sed triangulus .abc.
t~st .l'adIX 1575.; crgo .10'1 et radi.'( ft ccnsus census equatur radici .18ia. Vnde si· all
ut.raquc parte ~ollatur .10. , rcmanehit radix T; c(~nsUS census eflualcs raclici .iS75.

mulUS .to.: re~ilgc crgn hee omnia ad ccnSUlll , /.fuod est ut multiplices omnia cIuC
hahes per racltecm dc ! ~ (]' I' I ' \' , ,

, I ~ .. a d., Ula cum lUn tIp Icetnr radiX T6 census ceIISU.') per radicem
tlc n a., pronctllt radL~ *c:nsus CCllSuS, hoc est radix census cenSUSj et radix census
census cst census: et s, lllultlplicahis radiccm tie t875. pCI' radicem de ~ 5., neniet radix

~1~.~~0., ,~tlC e~t .100.; ct cum multipliectur radix de t 5 per 10., P;'oucllit radix de
-:: a<J"'., CIgO CCnsus hoc (FIadl'atum lineg de est illO· d' d l

radix cst ·linca de . ct hoc ...:.:' .. llllllUS ra ICC e"3 533., (Iuorum

I
.,' . J Hulul JIIuemrc. Er rpua triarlgulus .(ule. cst cllualium

atcrum, cnt et (Tuadratum latC"5 d ' ']' ,
1'1 II. .a . SHUl Iter. toO. nUlms raJice .! 53::. Vnde si si (sie)

r.ll IX ('Onml aufe]'atur de .10., remanelmnt pm linea .db. 10. min~, radice diffcrenti,r,

tlue cst inter radiccm de ~ 533., et 100. tlr:lgmas: et si apllllCto .d. }lrutralliltur cat}lctus

.dh,; ct uis inncnire longitudirlcm eius, pone ipsum rem, ct acci P(~ IllC'd1eLatcm la

terum .de. et .be. , ct mulLiplica cam in rem; et {jtlC })roUenerillt, C(Juahanlur .10.,

hoc est (luadrilaltl'O .dbee. YCl'hi gratia: (luadralum lateris .de. cst .100. minus ra~

dice t 5::::::.; quare (luadratum medietatis linr9 .de. est 25 mintis l'adicc ~ :13. ; ergo me

dietas lines ,de. cst I'atlix accept" sui quadr.'l.ti; et medietas 1atcr1s .be. cst .5.; ct

sic pro medietaLe latcrllill .de. ('t .lJc. hallcnlllr .25. minus l'adicc f 33., accepta co

rum radice, et 5. dragmis; (lue multi plica per rem, hoc {'stIlcr calhdum .dIt. Et pro

multiplicatione rei in .3. hal)ehis 5. res; ('t }'I"O multipllcatione rei in .25. minus ra~

dice ~ 33., accepta (~orum radice, hahelJis census .25. minus l'adicc CCllSUS ccusus ~ 33,
accepla corum l'adic('; que omnia crluanlur. :10.: tulle Iplidcm ah Ull'<lilur:: parle .5. res,

remanebunt .25. census minus l'adice CCIlSUUnllCcnsus ~. 33., acccpta corum racliec,
equaies .10. minus .5. rebus: multiplica itflclllc hee omnia in SCI uCni('Jll .25, census

minus radicc cenSUl1m census ~ 33. efluales .25. eensibns, et .100. dragmis minus 100. rehus:

ergo adde utrique llarti 100. res, et l'atliccm CCllSlIlIIH census i- 33., et toile ah IItnHluC

25 census, remanehuut .100. dragme l ct radix censuum ccnsus~- 33., qlw e!Jllanlur .100 .

l'e1us: multiplica itcrum .100., et radicem censuum census ~ 33. in s(:, uenicnt ccnsus

census i 33., et .10000. dragme, ct .200. radices C(~IlSunm CCllSllS *33, (I"e equantur .toooo.
ccnsibus, scilicet multiplicaLioni .100. rerum in se: reduc hec omnia ad cCllsum censns,
quod est ut t1iuidas omnia que hahcs per {. 33., exihit census, eL .::>00. dragmc, (;t .G.
radices ccnsuum census i 3:l.j que ra(1iees SUllt una radix censumn census .1200., flue

cquautur 300 censibus; toUe ab utraque llarte radicem censuum census 1200., rema

nelJunt census census, et ~OO. dragme cquales ,,'lUO. eellsibus, diminuta ex cis radiee

.1200. censuum census: eL sic rcduda cst hee CJuestio :Hl Imam ex sex regulis nlgehrp;

quia est sieut l}uantlo dicitllr: ccnsuS et Humcrus cquaIltur radicilms; quod nulo dc

monstrul'C llcr fignram. Pone Ipro ccnsu cen.o;us quadratum .ik., cuins unllmquodrrut~

latus est census; ct ponam supeI'ficicm .Im. cfp131em .300. (lragmis; ct addam 1jne9

.t m. lincam .mo., ut sit tota linea .to. 300.; ct" complcbo SUI){~rficielll .no.; erit ergo

tota sUllcrficies .i.o. 300. census, cum .to. sit .300., et .it. sit census; et superficies .jm.
est sieut census censuS, et 300. tlragme, d {,(plantur 300 censilms minus ra(li('1:: 121W

ccnsuum census. Quare superficies .no. est radix .1200. censnum f.:e!lSus. Vndc fLCCCSSc.:

est, ut linea .mo. sit radix .1200. dragmanlffij cluia cum llucitul" ('caSUS in rndieem

.1200. pl"oucnit radix .1200. censuum eellsus. Vutlc si ex tota .tv., Clue cst .300., atl~

{cratur .mo., rcmanehit linea .tm. 301). mirlus Tadiec ,1200. dragmannn: diuidamu!i iL.a

que calll in duo cllua ad Imnctum .p., et crit .(p. HiO., milJus nll1ic<.' .300. driJgrnll~

rum: lillca igitur .t1l"t. cliuisa est in dun u(l'.talia ad punctum p., (~t in duo incf}lwlia

ad !lUnctum .k. "nde si cx rruadrato linet .tp. aufcratur supcrficir>s, line fit ex ,tf.'. iu

.km., hoc est ex .lk. in .km., remanehit (luadratulll linc1 .J.p. Quare multjpliccmus

.tp., hoc est .LiO. minus rodicc .300. ill sc, uenieut 22S00. minus _radiee 6750000.; de

qnilms aufcramus id quod prouenit ex .lk. ill .km-., (luod cst .31)0" l'cmanchunt .22iiOO.

minus radice de 6750000. pro Iluadl'ato linc2 .pk.; quorum radix si ~iuf('r,ltur ex. .tp., rc

mancht pro quantitate cens.us .tk. 150. minus radict' .300" etminus radicc djtTt·renti~.

tItle c~st int('r radice'll .6,50000., et rlragmas .225110.; f"l hoc quod relll<lnel j (1110(\ est ((~1I-
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sus .tk., cst .sccundum Propimluitatem circa t I; cuius r;l(li'\l (PiC cst circa -A L, ('st

cathctus 'lucsita .dlt.; et hoc uolui tle!llol1strare. F>r si dicetllr: in. tl"iilllgnlo .al).')-. ,
cuius unumfIllodquc Jatus ('st .10., protra<;lum est tPl:Hhilalcnllll olllol1gum cl redo

Tum angnlorum .cdef'1 e1 fIuadl'ilaternm .It-i.k.t., <Jl1od est similiter o]Jlonglllll ct I'e

ctiangulu1l1j et est .10. menSllra nniuscuiUSfI1Ie quadri1atcri; ct queritul' (luauta cst 10n

gitutlo laterum .ct. et .hl., que sunt sihi innicem cqnidistantia, nec non et lateris

.bg.; l)l'otrallam primum ]Jerpcmlicnlarcm .{fIn. no., cl pro Utl"O(111(: latt'rum .cf. et .hl
ponam radicem rei; et crit llnaqueflue llcrpcndicnlarium .([fl}. et .flll. l'illlix ~ rei;

Iluihus extractis ex perpelHlicubri .((0., jIll/' est radix .7iL, remanchit rm Ullilll:HHJlIC

Jinearllm ,mo. et .no. radix .75. minus l'atliee ~ rei: et (Iuia emlladum ({uatlr<luguli

.edrf. sllI'git ex duetn .de. in .ef., hoc est ex .om. in .ct, multipliccrnus.o In. in .e[.,
hoc est radiccm .7;). minus ratlicc rei, in radiccm rei; et que prouenerunt, ('(j11;t

]Jlllllur .1017,: ex U1nltiplicationc radicis rei in radiccm .75. dl'agmarum uellient rndi\ .7;1.

rerum; et ex lllultiplicaLione radieis rei in radiccm f rci diminutarn prouellit radix f I
census diminllta, que cquantur .to. ET si lUllltiplicanerimus .on. ill .hl., hoc pst l'<I

diccm .7$. minus radice ~ rei, in radicem rei, uenict simililer radix. 75 rernOl minus

radicc f CCIl.'iU,..<,; qtlC ctiam equantur .10.: atltle ergu utri(Iue palti Talliccm i- census,

rcmau:hit radix .75. rerum equalis .10. dragmis, et radici r census: multipliea ergo .'10.,
ct ~'a~heem f. census jn se, ucuient .100., et f census, et radix 300 cClisuum, (Iue equantur

radlCl .70. rerum dneta in sc, hoc est 7.'). relm~. Rednc lice omnia ad l;cusum, quod

est ut multipliecs omnia que lJahes per ~ L, et tleniellt census, ct llragme ;} 133., rc
manehunt census, ct dragmc f 133. equale:;; .100. rehu.,:, dimiulltn jude mdiec eerlsuurn

1533:: accipe ergo mc(lictatem radicum, (IUC est .50., minus l'adicc ~ 13;],; ct 1ll11ltiplica

~as III se, uenient .2633. minus .100. l'adicihus de ~ 133. ; de tpliLus extrahe dragmas

:i .f22., quc .':ttnt Cum ceusu, rcmauchuut .21)00. minus radice +f3333:l3.; fpw1'nm 1'a

dlcem extrahe de medietate radicum, scilicet de 50. minus radice +:l133. Hesiduum

erit res minor, scilicet fluadmlum lim'9 .ef. Et super .50. minus r~~1ice ~ 133. :uldi

deris radicem rcsidui , (luod est intcr ratlicem ~ 1333333. , et dragmas .2";;00., (luod
lll'ouencrit, e1'it .qua~lratum ~aioris rei, scilicet Jincy .hr.; et est ((llfldralUIll liner .ef.
secu~dlll~ Pl'0IJlll(Illltatem ~ 1; et eius radix est ~ 1.; et quadrawm liner .hl. secundum
]ll"0pIHlIUJtatcm cst t 75; ct eins radix est ~ 8.: et 5i uolulllus ha1>e1'c Ilotitiam laterum

.cd. et .h~.,y.oucmlls s~militer llHUUHIllOd(IUC corum radicem rei: cl (Juia trigona .hbi.
c.t .el)(~. sn~tlta sunt tngono .abo., crit sicut fJuadl'atum lilll~9 .bi. ad (J1latlratum

llllce .lh· l Ita fJuadratum lincs .bo. ad ([uadratum linc.? .va. Sed fIl1adratum 11n('2

.~(). c.~t t (}uadrati line.r .oa.; quare (l'ladl'atum lillcr .bi. cst ~ rei, cum linca .ilt.
filt radiX rei.: propter eadem ergu ql1adratum lioi'S .kg. nit ~ r(~i; (,I'go 11II:lfIlH'(jlH'

l"ectal'Un~ .~l. et :kg. est .ratlix ~ n~i; ({uihus extl'actis ex tota .bg., ([1w est .ill. ,

rema~c~)lt linea .lk. ~o. mInUs dllaJHls radicilms ~. l1ragm
7

, ([lie sunt ratlix de ~ I.:

mulllphcemus ergo hneam .lti. in liucarn ,ik., scilicet nuliccm rei in .10. mi.nus ra~

(~ice i} J:, ucnie~ radix .100. rerum minus radice cen5m ~ 1., que crlllantur .10. Simi

Ilter lIUla est SICut .bo. ad .o~., ita Jul. ad .dc., et .cl. ad .cf. Quare unllquCfJlIC
re<;tanlIl~ .bd. et .eg. est radIX -i; fJuihus cxtractis ex .bg., rcrnnnchit .de. 10. mi.

nus l'adlCe ~ 1.: uncle Cum multiplicauer'imus JYd., ({ue Cst radix rei, in ,de., uenjpt
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similiter radix .IDO. rerum minus radiec census ~. 1., (plOd nat .10. similiter: vude

si utrique pnl'ti addatur radix census ,~ 1., crit .11)., ct ndix censns ~ L cj]ualcs nt

dici .100. rerum: 1111lltipljca itarpte 10.) l~t radie<:m census -1: L in se, crunt .100.\ et

census ~ L, ('t mdix ccnsunm ~ 5:33., (lue I ellU8.ntur .100. rebus, scilicet ffillitiplicationi
rndicis .100. rerum in sc. Redut.; modo omnia flue haLes ad c('tlsnm, (luod est lit dUClS

omnia <Iue haJJes ill i dragm9' ucnient cemus, et 75, ct radix .300. cen!-luum clJu:des .7;·j .

rebus: ahice ita(ln-e <1b utraque parte rarlirem .:wo. CCllSHum, rcmanehunt CCll:-;US, et

.7:5. dragme, que cquantul' .75. rc]lUS, diminuta ex cis radice .300. censuum: multi

plica medictatem rallicnm in se, (lUC sunt ~ :li. minus radiee .75., uenicut rUBi. ,

diminutis iude .75. raJicilJUs de 7;;.; de (Iui]ms toUe .75., que sunt emu censu, rema

nelJlInt ~ UOG. miuus ratljce 481875; (Iuarum radicem alliee ex. medietate radicum, sci·

licet ex ~ :37., minus radicc 75" residuum erit res minor, scilicet (Iuadratulll linr~ .hi.;
{plOd (Ill~dratum cst circa it., et eius nulix est circa J:~ 1; et hee est longitmlo line;;

.hi.: quam si multiplieauerilllils in .hl., (Ille cst circa ~ s., nimirum uenicnt .to. pm

f]uadrilatcru .hi/d.; et hoc uolchamus. Similiter 5i super ~ 37. minus mdiee .75. ad

didcrirnu!"; railicclil di[fercntis, CJue cst inter 42t~75., et thagrnas ~ 140G., klbc:]Jl11111S ({u<\

dratulU maioris rCi, scilicet line.? .cd.; quod (JUflc\!-alulll est circa 1 aG., ct eius radix,

flue est liilea .ed., cst circa ~ i.j qU:l ll1ultlplicata i[l lincam .cf., llue est ci~Ta ~ 1 1

uenicnt .1D. IH'O cllwdrilatero .ellef., lit oportct. Aliter quia iunenimus snpenus jjlla

Jl'atum lateris .cf. , (luad cum res esse tiO minus radicc ~ 133., et 1'adiee dj(ferentig,

que cst inter radicem ~ 1333333., et 2500. drag-mas; et (Iuadl'atmu ex. .am. fuit ~ rei:

5i acccpcl'imns ~ ex predictis, que sunt res, habebill1us ljuftdratulU lIner .fl m, Nam ~

(lc iJ(J. suut { 37., et i rallicis de ~ 133 JiminuL.~ habchuntur, si multiplicallcrimu.s

quadratum d~ ~, (luod est ·tr;l in ~ 1:J3.; et u hoc (}luxl proucnerit, aeCC'pcri'~Jils l'a,
dicemj ex qua multiplicatiollc proucnit radix .75. diminuta. Similiter acccllertml~.c; {r;
de 2500., et m de ~ 1333333. , ct uenient THOG. minus l.""l(l.iec ~2t875: ' arccpta ~Ilde

radicc; et sie pro lIU<l<lrato linc.? .am. hahcntnr.~ 37" dmunula radlce .. 752" nunllS

radicc dilfercltti~, que est ioter rallieem 4.21875. et f 1AOG. ; quorum r:ullccm c_'i.lmhl'

ex tota .ao., que cst radi~ .75., remanehit pro .In 0., hoc cst pro .cd., ~. 7., ct ~c

cnuda .25.; et .ef. est circa ~ 1. minus secundis } 4.: £t si supcr ,t 37., mumS !"alll.ce

75., addatul' radix difrercntis-, lIue cst iutc!" radicelll 421871) ct ~ LiOG., rIuod yroUCl1:nl,

cfit quadratul1l cathcti .an.; quorum radix si aufcl'atur ex. .ae., re~allelJ1t pro ]lIIca

.110., hoe est pro linea .hi., circa ~ 1. Hnrsus in triangulo .abg., emus unnnHIUod(P.~l'

latus cst .10., protl'aeturn sit (}nathilatcrum .chef. llahcns angulos .ele. rectos; ct Slt

mensura ipsius (luadrilatcri .10. ; et uolo scire quantitatcm .1atCL'i.: .fl.~. protl'aham

primum ill trianO"ulo .([!Jg. cnthetos .({!t.: et .ci., ct emnt tnnllgull .Inc. ct

similes triallgulo
b

.frhlJ, Quare (,1'it sient quatlratmn laleris .l)h. ;:u1lluadratum.

.Iut" ila fllwtlratlllll late1'is .bi. ad ({llilllratum lqtcris .ie., <-'t quadratulH laterls

all (JiliIthaLum lateris .cr Est c!lim ([lHHlratum latcris .blt. terlia pars ex (1U<1I1rat.()

lateris JUl.; ('rit crgo fllladratum lateris .bi. ~, ex: fIl1adratu ,ic.; et qnadr.. tlll~I latcn.'i

.ge. ex (Iuaurato Jateris .t>-f. e!"Lt similiter i: ct lIuia mensll1'a (pl<ldrallgnll ,cbe~.

colligitur ex mlilLiplicatione .rf. ill mcdictatcm lalernJ1t .cf. el be., l~olltlm lallls ,ej.
radiccm rei; (liHUe .eg. Cl'it UJla raclix~- rei; (}lla suhtracta ex lata JItlC[I J)g·l relll:t-
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ncJJit pro linea .be. 10. minus radice : rei: et fJlIia anguli .ele. ct .feb. sunt l'C'cti,

crit linea .c/. equidistans Jiu('r .be.: sunt euim .ci. ct .fe. sil)1 illuicem erluidistunlcs;

quare ocf. ct .ie. sibi inuicem Stillt ccIualcs, flee non et l'('cla .ci. rectc .fe. c'jualis
cst: vnrlc si tollatul' ,ct, scilicet .ie., ex tola .z,g., <pIC est .10., remanclmut ])1'0

linea .cf. 10. minus dualms raJicilms ~ rei; quiLus additis cum mcnsnra lateris .be.,
que cst .to. minus radice "~l'ei, cgrcdientur .20., diminutis tl'ihus radiciLus *rei, pro
(luantitatc Jatcruffi .cf. et .be.; quorum mcdietatcm, (IlIC cst .10. minus radice %rei,

si multiplicaucrimus in Em'am .fe., {Iue est radix rei, neniet radix .too. rerum minus

radicc f. census, flue cqu<tntur .10.: adde utriquc parti r~ldiccm census·f, et emut .10.
tlragmc, cL radix f census, que equantur ratlicj .100. rcrum : lllultipJiccmlls ergo .10.,

ct radiccm I census in sc, uCllicnt venicnt (.5i(;) tOO., ct i census, ct radix: .:::00. ccnSUUID,
que C(luautur .100. rehus, scilicet mulLilllicatioui radicis .100. rerum in se: reduce hee

omuia ad cenSUnl, quod cst ut multipliecs omnia que Ilabcs l)e1' .31., ct crunt cen
sus, et dragmc ~ 133, et radix ccnsuum -i 5:33. equales rebus t 133.: ahice ao ntraquc

parte radiccIll ccnstlum t 533., remane1unt census, et dragmc 1133. equales rehus~. 133.,
diminuta ex cis radice censuum -i 533. : dimidia ergo radices, crunt %GU. minus 1'adicc

dragmarum t 133.; (luas due in sc, nenicnt ~ 4444., et radix *- 2370370.; ([uorum radicem
habice ex medietate radicnm, scilicet ex y66. minus radice r 133., residuum crit res,

scilicet (p.1adratum latcris .ef.; que sic fiunt: radiccm H 2270370, que cst circa .Iti39.,

et minuta .26., et secunda .2., et tertia 35., aLice ~ 44H., remanelmnt .2904., et mi
l1ula .50., et secnnda .3;., et tertia .25.; quorum radicem, que est.53., ct minuta .53.,

ct secunda .47., ct tertia .41.1., adJe cum radice de ~- 133., title cst .H., ct minuta .32.,

et secunda .49., et tertia .23., crunt .1l5., et minuta .2(;., et secunda .::10., et tertia .5U.;

que toIle ex i- 66, remanelJit .1., et minuta .13.,et secunda .23., ct tertia pro quantitate

rei; quorum I radix, que cst circa .1., et minuta .G., et secunda .21., ct tertia .20.,
erit linea ef.; et hoc uolui dcmonstrare. Et si uis habere notitiam Iatcrum .cf. ct
.6 e., dupliciter ea inuenire l)Otel'is: primum secundum propinquitatem accipe i rei 1

scilicet de .1., et minutis 13, ct secundis 23, et tertia, ncuient minuta .22., et secunda

.7., et tertia .6., et quarta .liO. IUO quadrato line1 .e g.; quorum radiccm, (Iue est mi
Huta ~8., et secuuda .18., et tertia .42., toile ex tota .bg., rcmanehit .be. nota: et si
duplum de minuti" .38., ct sccllndis 18, (;t tertijs 42. tolles ex .10., quod rcmanehh,

erit latus .cf. 1:t 5i uis hubere notitiam Jate1'is .cb., ffillltiplica .ci. et .ib. in se, ue
niet res {1. pro quadrato line~ .cb. Quare multiplica .1., ct milluta .f3., et seclllula 23,

ct tertia .1. peT ~ 1.; ct eius quou IJl'ouellerit I'adicem accipc, et JmbeLis latus .cb.: cst
l~njm medielas latcrum .cf. ct .de. 9., et milluta .2., ct secunda .3f., ct ter1ia .57.; que
ducta in .cf., scilicet in .1., ct minuta 6, et secunda .21., et tertia .20., uenient .10.

et parum plus, videlicet tertia .2., et qnarta 43., ct quinta .30. Aliter quia quadratum

lincr .eg. est ·i <luadrati liner .cf.; et 'lH:Hlratum line2 .ef. cst ~ GO. minus radice
t 133, et raJice ditlcrcntip, (Iue est inter radiccm +% 2370370. ct t 444.1., accipe t de
*CoG, ct de radicilms supl'ascrilltis, et habehis pro quadrato lin('2 .eg. %22. minlls
mdice -H-u., et minus radicc ditIerelltip, quc cst inter { l'adicis (Ie H 2370310 ct ~

de ~ 4444., hoc cst inter radicem .J.l!.2..~ 926:3 et *4!.l3. : et cum ex his accepcris l'a
rlicem, hallcJJis .3999. pro linea .eg. circa milluta .38., ct secunda .27., et tertia .42.:

.Ylli.
ct (Juiu ('st slcnt Jfb. ad .hh., ita .clJ. ad .hi., erit .cb. tluplulIl milllltorulH .38., et
secnndorun1 .27., d tel'ltOl'llIn ..'12,; qnotl duplum cst ,1., et JIlilluta .1(;., C't scclHhla .55.,
et tertia .2.L; rrnibus cxtradis ex. to La .II V., rCn1al1chit pro qunntitate lin()~ .ae., hOI";
est pro .ej'. 8., ct miuuta .·n., ct secunda .4., eL tertia .31;': C'it cHim tri(lllgnllls ,(fef.
clJuilatcrus, emu sit similis triangnlo .a!Jg.: ('t ...;i ex .be., hoc est ex .10., aUr(~ralltIlJ'

minula .3S., ct secunda .2,., remancllUllt pm linca .In:.9.• et milluta .21., cl sCClllllla
.32., cl tertia .IS. HurSH;;; in Lrianglllo .(log. c(luilaLero, cuins unullllluo<!if\le latus cst
.10., cl eills pcrpelldicnl,u'i." cst .ad., prOll'!lctum csl qU<lurilatcnnn .ad ef., cuills men·

sura est .10.; ct (pH:ratur quanta sit longiltHlo linl'y .ct; pl'imum 11uidem mani[r.;tum
cst, quod lllcnsura triangn!i .adg. est radix de 47S, , que proucnit ex tlnctu .lId.

in dimidium ."g.; de (PHI ratliee si anferautur .10., scilicet (luatlrilalerum .({rlct,
residuum ('riL 11'iangulus .get, (lui cst similis ll'iallgulo .gila. Ynde (fuadratllTll lincr
.c'f. triplulll est (fllatlrali liLle;:: .ge. : ]Jonas i(lco pro IIuadl'ato latcris .cf. rem. (lnare

IjuadratuTll b1nis I.eg. el'it ~ rei; et mllltiplicaho .cf. in dimidium .eg., hoe ('sl 1':1.

diccll1 rei in l'adicem -h- rei, ueniet radix ·h census; (ILIa moice addila cum qnculri
latero .wl c/., nelliet .10., ct radix -A census, ([ue c(fuanlur radici -i: 4,8.: mnltiplica

ergo .10., ct radicem i'z census in sc, ucnient 100., et /'i census, ct radix. CCIlSUUIlI

f :)3., (IUC ec]uantnr dragmis f 4,3.: abiee ergo al) nlnl.C[ue parte .100., ct multiplica

omnia (IUC remanent per .12., ut rcilltegretur census, exihit census, ct radix .4~OO.

cellsuum, (Iue equantu1' dragmis .4425.: dimidia ergo radices, que sunt cum (;ensu, et
multipliea medietatem in se, erunt .1200.; cum qllilms adde .4425., nenient .5625.j (le
([UarllID radice, que cst .75., ahiec radicem de .1200., remanehunt pro quantitate rei,
scilicet ]iJw~ .qf. 75. minus radicc .1200.; quorum tertia pars, (Ine cst .25, , minus
l'adicc ~ 1:1:3., cst ql1adratum tincp .eg.; quorum radix si extrahatur ex .rIg., que est

.5., ren~anehit pro linea .dc. circa ~ t.; et .cf. sccuIHlulll propinrfuitatem cst .~- G.; et
linea .ad. est i 8.; qnibus ct medietl:ls Iatcrum .cf. et .cia. esti 7.; quilms dllGtis in

.de., scilicet in -i- t., uCllient .to. pro mensura quadrati latel'is .ade/.; et hoc uolui
demonstrare. ltem in triangulo c(!uilatero .abe., cuins uIIum({llOd<lue latus. ('st .10.,

prolractum cst qumlratum .de/g. cquilaterU.Ill ct el[uiangl.Jl~:n.;.ct. uolo halJefc. I~O
titiam lalcnull ipsius (luadrati. Quia latera lpsins (p1ad1'at1 slln mUlccm sunt <.'(1'1,111a,

erit latus .db·. Cfluidlstans lateri .be.; ([uare triangulus .{{(Ig. elluilaterus cst: f[uihus

intcllectis, ponam latus .dg., lloc cst latus .ad. radieem rei; e~ aufcram :ad. ex .ab.,
remanebunt pro linea .db. to. minus ratlice n:i; que dueam lJl se, nelll.eIlt .IOO".ct

res minus radice liOO rcrum pro <:uadrato liner .db.: deinde oueum .de. III se, uClIH'L

res' et ducum .eb. in se, ueniet 4rei; et sic res ~ elIl1atur .100. dragmis, ct rei mi

nu; radice ..wo. rerum: toIle ah utraquc parle rem, ct 1 rei, et adde utri([11c ya~,ti
raclicem .400. reruIU, ct crunt 100 minns ~ rei N[ualcs radici .400. rerum: multlplica

ununJrluotllluC latus in SC, erunt .10000, ct %census minu.s rehus ~ 6G. equal~s .400. rehus:
ad(lc utriquc parti res .~ G6., et lUultiplica per .9. omrua que habes, ueIllet c~n".us, ~'l

00000. dragme cquales rehus .4200.: (limidia ergo res, crunt .2100.; fJ.lIe mtll~lpIH'a JIl

sc, erunt .4HOOOO.; tle l1uihus alliee .90000., remanehunt .4320000.; flUOl'um mdlCfml, (PIC

cst .2078., et minuta .27., et secunda ..t3. parum minus cxtrahc de .2[00., rcmatldmnt
parum plus de .2L, et minutis 32., ct sccuwlis ,30. pro tluantit(ltc rei, hoc est pro (Iua·

,Ij". ',,\. LII
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drato .de.; quornm radix, que cst circa ..t., ct minula .38., ct sccUlH1a ('t tertia cst

ununHluodflue latcl'Um ip.'iius qU<Hlrati. [t cst ctiam secundum hoc in trinngnlo ,abc.
equiJatero, cuius unum eonstitutum pCHth:lgonnlll cfplilatcrlJm .(((lpj'g., clIius I UllUTH-

. quOd(PlC latus, per ea que diximus, erit notum. Aliter protl'a1Jalll cathetulU .ai., et

ducam .ai. ill .bi., hoc cst radin~m de .71i. in .0., ueniet radix .t875. dragmarum pro

area tot ins triaugulj .abc. Ucindc dncam .de., scilicet racliccm rei, in .be., hoc cst

ill radiccm ~ rei, exihit radix ~ census pro area triangu10rum deb. el giG.: ct dlleam

ctiam .de. in se , ct ueniet rcs pro n1'ca quadrati .delg. Et dUC;lIH ml'sns .ad. ill se,

et ueuirt res; de tIua toll am fpwc1rattllrJ linc,? .dlt., (Juod t rei cst, rcmauclJUnt i rei

pro quatlrato cutheti .alt. : et ducam .alt. in .db.., ct Helliet radix h census pro

,trea trianguli .adg.: deinde addam radiccm -tf. census cum radicei census; que ad

ditio sic fit: multiplicctlll' tadix t census in se l d radix TI census in sc, ueniet

! erwms ('t -f;;, hoc cst H census; e[ radix t cenSUS in radiccm ~ census, et pro

uenit radix ~ ceusus census, hoc cst t census, cuills duplum cst ~ census; quod

additur cum H census, egreditm' census -h 1., cnius radix e.st area tl'iangulOl'um .deb.
et .feg. ct .adg. Quam aream inueniam aliter. Quia trigona .delJ. ct .altd. sibi in

uieem SHnt similia, hahchunL circa e(luales angulus latera pl'oportionalia. Quarc crit
sicul .bd. atl .de., hoe cst ad .da., ita .lIa. ad .all. : recte quitlem .1)(1. et .da.
ct .alt. continue proportionales sunt. Qurtrc est sieut .bd. prima ad .a!t. tcrtiam,

ita triangulus .dbe. ad triangulum ,rtdh. Sed sicut Jul. ad .alt., ita quadratum liner
.1)(1. all IIu:Hlratulll lincr .da.: est enim (Iuadratum lin('~ .bd. res t 1.; ct quadratum

liu('9 .da. cst res; ergo cst sicut -} 1. ad .1., hoc cst sicut .4. ad .3., ita LJ'iangulus
.dbc. all triangulum .arllt. Sed est sieHt triangulus .dbe. ad triangulum .alllt., ita

duplulIl tl'ianguli .dbe., hoc est trianguli .dbc. rt .S'cf. ad duplum trianguli .adh'l
110(; cst atl triauguImn .adg.: ergo cst sicut .4. ad .:::., ita trianguli .dlJe. ct .def. (](l

triangulum .adg. Quare crit sieut .4. ad coniunctum de 4. et .3., hoc cst ad .7., ita

trianguli ,dbe. et .get, (lui sunt radix ~ census ex his tI'iLns tl'iangulis. Quare si Illul

tiplicaucl'imus radicem ~ census 11e1' .7'l et summam Jiuiscrimns p<:1' .4., ueniet radix

eCllsns f;;- 1. pro area trirmgulorum .dbe. et .get. ct .adg.: cum flua si :H1diderimus

Cfuadratllm .df., quotl cst res, llahehtmtul' radix census -bi 1, et res P1'O area lrianguli

.((Ve. Quam arcam inncnimus supcrins esse radicem de. i875: ergo res, ct radix census

h 1. clluatul' radici. J875.: tollamus ab utlwlue parte rem, ct cTit radix .tS75. minus

rc cllualcs radiei census "i\ 1. Due ergo ntrumquc latus in se, et crllnt cenSliS l et

dragmc ,1875., minu.-:: radicc 7r.oO. ceIlsllum, equales censilms -h 1. : adde ergo utriquc

parti rallicem .7500. censuuill, ct tolle ab 1 utl'alplC parle ccnsuJn, rcmanc1l11nt -& census,
d radix .7500. censunm cquales dl'agmis .i8'5. Redm: ergo omnia que habes ad ccnsnm,

quod est ut multipliees ea pCI' .48. , ct nellient census, cL ral1ix .i72t)I}OOO. €(Iualcs
~JOoou, dragmis: dimidia ergo radicem, IIue cst cum censu, nelliet radix .4320000; quam

due in sc, ucnicnt .432GOOO.; super que adele .00000., erunt .4.\10000.; de (!llOrnm radice,

(Jll(' cst .2lflO" abiee l'adicem de 432000U., Ilue cst .2078., et nllllllt:\ .27., cl secunda ..fO.,
d tertia, secundum propirHluitatem, remanelmllt .21., ct minuta .32., et secunda .20.,
et tertia pro quantitate rei; quorum radix, nt supra diximus, cst lltlum(luodquc ex la

(erihlls ptmthagoni .adefg., sine quadrati .df'{g.; el hoc nolul demonstr::tre.
Explicit etc.

OPUSCOLI

LEONARDO PISANO
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hCJIlIT flos Leonardi bigolli pisani super solutionilms qllarllmdam questionlllll 1,,1. I ",','1.

ad numerum et ad geometriam, uet ad utrumque pertincntiuJU.

hTF:LLF.CTO, heate pater ct domine uenerantle .R. (lei gratia S~ TI~. In Cos

midin diac. Canlinalis dignissime, quod meorull1 O!lCnUn copiam non preceptiue saltim.
(Illod llOS magis dccchat, sed simpliciter pctcre fuistis 1)('1' litteras ucstl'c sallctila
tis dignati; nibilominus tamen petitionem ipsam 1'euercntCf sllseipiclls in mandatis ,
non solum parerc uoto nestra sattcgi deuotius in hac parte, ycrulU ctialll de fl'ltl
rumdam solutionihus questiollum a quihusdam philosophis sereni5simi domini mei
Cp5aris, ct alijs per tcmpora milli 0l)positarum, et plul'ium que subtilins (Jllam ill
lihro maiOJ'i de numero, quem composui, sunt solute, ac de mullis, quas ipse Illl'l

ad. inueni, ex ditl'usa quidem multitudinc compilans hUlle lilJellum ad l:llul('fil et
gloriam nominis llcstri compositum florem ideo uolui titulari; quia ilia nohis tlnridn

clerieorum elegantia radiantibus tlictaui, atque etiam quia iLi nonllullc sUBl fioride
quaUH[Uam nodose appositc fJuestioncs, tanque gcometricc r[Ham arismetl'ice intl:lga
tionc uigili sic probahiliter ('nodate, ut ne dum non solum flOfeilnt insc ipsis, immo
et quod 1)Cf cas, uclut ex radicibus plantule cmcrgunt iUllumere llucstioucs , (jui
Ims interdum uacare sidignahiminj, potcl'itis, si placchit, inter eufUS ct occupatioIlCS
uestras ah otiositatc ilIa, que uirtutum cst nouerca, uacando sub excrcitatione ingc~

nij , solatia etiam nee sterilia, sed officiosa call tare, Si autem hoc Houero a 11cstr£
dementi~ benignitate acceptari; quicquid amCllC subtilitatis uel utilitatis ultcrius adin~

uerrero, eidem operi, ut ucstram merear gratiam adipisci, obnoxius cumulaLo, eadem
et me ipsum correctioni dominationis uestre affectuosius sllpponendo.

Erplicit prologus; incipit t,.aclalus eiusdem.
Cv)! coram maic5tate uestra, gloriosissime princeps Frcderice , magister Johannes

pallormitauus, phylosophu.c;; uester, pisis mecum multa de Ilumeris cOlltuli"sel, i,,
terquc duns ({llCstiones, (lue non minus ad geometriam quam ad uume1'um pertine/lt,
pl'oposuit. Qllurnm prima fuit ut innenirctur lluadratus numerus ali!Juis, (,lli adrJilo
nd diminuto quinario I numero, egrcdiatur rIuadratus IlUm(~nlS; quem 111J:HlI"ltmll f,,1. I,"·"'·'

llumerum, vl cidem magistro Iuhanni l'ctlili , illueni esse !June numerum , vndet'im
et duas tertias et ccntesimam rluaJragcsimam quat'lam unius. Cuius lIumerl nlllix \'''it
ternarius et quarta et \Tla • unius. Cui quaclrato numcro si iHldantUl' ({lliIl1lue, pru~

ucnicnt .XVI, ct due teTtie ct una ccntesirna fIllfldragcsima (luarta; (lui nlllilerus est

(luadratus. Cuins radix est rruatuol' ct una duodcmima. Item 5i aufcrantu1' .y. all l'f)-

dem quadrato nnmeI'o, rcmancbunt YI. et due tertic et uua centcsima (!U:lIlragr... ima

lluarta ; flui numerus etiam quadratus cst. Cuius radix est auo et tertia et (Jllarta

unins. Et cum diulius cogitasscm ullac oriclmtur predict~ question is solutio, IlllWlli
ipsam hallcre origlnem ex multis accidclltiLu5, que aeciclunt rjuatlralis lIumCl'i"i, d

inter quadratos numeros: quare hine sumens materiam, IihelIum iucepi componere <I,t
uestrc maiestatis cclsitutlinis glnriflffi; quem li/'dlum quadratorulll intitul:mi, in (1 111

)

continebunlur rationes et prohationes, gcomctr-icc solutioncs (luesliouis Ilredictp, ct mlll~

taruIll alial'um questionum solutiones, rplcm halJcrc poterit uestra jmmclls:lllS, si ("d-

situJiui uestl'e plaeueflt.
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ALtcra uero qllestio a prt:dicto rnagislro lolianne prnposita fuit, vt inueniretur

quid am culms numerus, qui cum suis d Johu~ quadr<ltis et decem radicilms in unum

collectis essent uiginti: super boc meditamlo putaui huius questiunis solutionem egre

eli ex his que contincntur in .x.o lih.o Euclidis; ct ob huc super ipso .x.O Euclidis

accuratius studui, adeD quod sui te0l'9mata ipsius mcmorie commcndaui, et ipsarum

intellectum comprehendi. Et quia difficilior cst antcccdentium ct quorumdam sequcn

tium lilJrorum Euclidis, ideo ipsum x ffi librum glosare incepi, reducens intellectum

ipsim; ad numeruIU, (lui in eo per lineas et superficies demonstratlll'j qui libel'. x.S

traclat de diucrsitatibus xv. linearum rectarum, qua rum .xy. linearum due uocan

tnr rile, sell ratiocinate.

RclifJuc. XllJ. dicuntur aloge, siue inratiocinate. Ex bis duobus ritis una dicitur

riti, sen raliocinata longitudinc et potcntia. Alia uero potentia solum. Per primam

ex his duahus iutelligitur Humerus, qui potest numerari, yt nnus, duo, trcs et ce

teri , uel partes unitatis, ut medietas : tertia et fJuarta et cctere fractiones; qui

omnes sunt radices I quadratorum numerorum. Pel' secumhtm intelliguntur radices

numerorum l'atiocinatorum non quadratorurn. Vndc llOtentia carum radicum Dumcra

tur, ct ipse radices nUIllEirari non possunt. Et ideo uocalltur numeri surdi. £t ex

XIIJ.
cim prcdiclig lineis l)fima est simplex, que llocatur media, per quam intelligitur

radix radicis numeri non quadrati. Et ex rcliquis sex sunt radices numerorum bino

miorum, hoc cst duorum nominum. Relique sunt radices rccisorum. Ex <lnobus qui

dem nominihus sunt numeri compositi ex numero ct radice, uel ex dnaLus radicibusj

que compositio fit sex modis. Rccisus quielcm numeruS dicitur residuum, quod cst inter

numerum et radicem, ucl inter duas radices; (Iuad etiam fit sex alijs modis, lit Eu

elides dicit.

[t cum stU<ljose super has quindecim numeros, et super corum diuersitatcs co

gitarem , inueni nnBum ipsorum eongruere posse uni ex .x. raJicibus supradictis,

que cum duohus (!uadratis et cuba sint .xx., ut in sequentibus geometrice demon

stratur.

AUIAceat quiJem linea .ab. pro una ex dietis decem radicihlls, cui applicctur 5U

IJcl'JIcies recti angula ,b d. latitudinem faciens rectam.d g., que sit .x. Et reele '1ni~

deIll .b g. aplicetur supcrficies rectiangula .e g. cqualis cuho, qui fit a nnmcro .a b.
Rursus rccte .e z. aplicetur palilogramuDl (sic) orthogonium .i z. equale duolms (lua

dmtis, (Fli fiunt a llumero .ab.; crit ergo tota .at. superficies rectiungula et erpwlis

xx.: sunt cllim anguli .a b g. et g b e. recti. Quare indireeto est linea .b e, linee .b a.
Simillter demonstrabitur indirecto e;se linea .ei. linee .cb. Quare tota ai. linea recta

est ct contiuua. Similiter ct linea.il t. cst recta; paralilogramnm ergo est superficies

.at., et cst orthogonium, cum orones anguli ipsius siut recti. Et est .x. una queque

Jinearum .ad. bg. e::. it. Verum quonium linea .ab. est una ex snprascriptis .x. }'II

dieibus, erit sUllerficies .ag. cc{ualis .x. radicihus predictis, cum linea .bg. sit .x. Siqui

deUl et superficies .bz. cst equalis CUllO, (lui fit a radice .ab.; ct superficies itaclue .et.
('st eqllalis duohus (Iuadratis, fJuorllm llnusquisque fit ah eadem radicc .ab. Ergo tota

superficies .at. continctul' ex UllO CUllO et ex duobns quatlratis ct x radicilms; qui

ornncS coniulicti esse .XX. proponulltUl'. Quare superficies .at. est .xx. Et quonimn
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unumquodque latcrum .ad. et .it. cst .x., eI'it unumrlUotlqllc latenul1 .n i. et.il t . •luo.

Cum superficies a t. sit .xx. Dico pl'imum itaflue l'at.licem .ab. esse nUll pnsse ex 11lll1leris I
ratiocillatis, llcclne ex radicihus l'<ltiocinatorulU , lid ex ratlicilm... radicull1 ratlociuatomm.

seu ex sex. numeris cOlliunctis, aut ex sex nUUlcris rcsit.lllis suprascriptis, ncque ex 1'<.1

dicihus coniunctorum ucl rccisorum. Et si possihile cst, esto primnm mlEx .a b. l~X IlU

mcris, qui sunt ratioeinati longitmlille ('t potentia. Et (luollium tOt.1 .a i. cst llno, cl

.ab. minor est (Iuam .a.i.; ergo radix .a D. minus estlJinal'io. Et lluia positum cst, ipsam

a b. esse l~X numeris ratiocinatis; aut enim cst integer numerus.a b. ant fraclus: esto
prius integer, si :est possihile. [t quoniam nullus numerus integer cst minor llinal'io

nisi uuitas, erit erf.\o radix.a b. unum. Quare superficies b d. crit .x.; ct cuhus, qui fit

ah unitatc ,(1 b., scilicet superficies.J z. crit unum. Item ct duo quadrati, qui sma ah

uniLaLe.a b., scilicet superficies.i z. crit duo: quare tota superficies .a t. erit .X\JJ. tall

tum; sell superficies .rJ t. est .xx. Non ergo radix.a b. cst 1It1llH'rt1S integer.
Similiter ostcndctur quod numerus .n 1;. nOll est [radus. Si [factus cuim cst nUl11cms

.a b., cum culJicatns, cgrediulIlUl' ex ilia culJicationc fractioncs et fractiollcs fractionis

et fmctiones fractioni!> fraetiollis: ct cum multiplicatlll' in se nmnC111-"i .nll., -"ii cst fl'iiClllS,

egrcditur ex duplo multiplieationis cius fractio fraetiollis uel fractiolles fractiollis. El

cum multiplieatur idem numerus Turtus, scilicet .ab. in .lIg., scilicet in .x., egretlictur

quandoque fraelio ud fl'actiones lautum, et quandoqlle egrcdietur Humerus lnteger ex

ipsa Illultiplicatione. Cum itaque multipliciltur .ab. in .bg., prouenit numerus .1)(1. Et

cum cU]Jicalm' numerus .ab., prouenit numerus .bz. It cum (lllplieallll' multiplicalio

Dumeri .ab. inse, praucnit numerus .et. Ergo .'Ii fmctus cst numerus .ab.,occUfl'it

quand9que in uurnera b d. fractio aliqua tIel fractiones lanlum; et in nllmcro fJui
(lem b Z oecurrullt fractioncs et fractioncs fraction is ct fractiones fl'f1ctiunis [radiollis;

ct in llumcro quoque .et. oecurrunt fraetiones ct fraelion('s fractionis tautum. Vudc
si coninngantur fractioncs, (Iue SUllt in nllmeris .bel. el .hz. ct .::i'., lIunqllllm ex ipso

rum couiunctione potcl'it nnmerns integer procreal'i. Quare si fractus cst llllllH'rllS

.a b., frudus C1'it numerus .d.i., (lui cst .xx.; (plOd est inC0l111Cniens. It si IlllnH'l'llS ./)(1.
rst sine fl'actionc, rclifluUS .ht. erit similiter sine fractiune, cum lotus uumel'u<; .ai.
sit. xx.; quod non llroncniet, cum in Ilumel'().e t. sint f!'actiolles el fnlClilines fra
ctionjs, ct in m1ll1er() ,b z. sint fractiones ct fr:lctioncs fl':lctiollis ct fractiu!w,... fl'<1

ctionis fraclionis. Non ergo fr;Actus est numerus .a.b., lIrf]lw ililegrr.!
Ostendmn rursns impossihile ('sse quod numerus .(£11. sit l'~l(li,: ,dicllius lHlllleri ra

tiocillati. Dncatur (lni(1cm .ab. in se, ct prouclliat numerus ./;1:..; ct ex .bk. ill .11((,

prouenit superficies J'ectiangula .ak.; que superficies cst cljnalis rullO, (lui III a IlU

roero .ab. Quare superficies .k.a. c(lualis e",t superiiciei b.z. [f\ualitllll ucru d tlllllm

uni equalcl1l hahentium angulum 11arallilogramol'um cfHltl'uric potlulltur latera, I{lW

circa e1llwlcs angulus suhtCllclul1l111', lit in .VI.
to Euclidis rcpcritur. Ergo e<;t SiCLll

.gb. ad bk,,:, ita .ab. ad .be. h cum fluatuor tluitlcm (pwntitates propol'tion:dcs SHul,

f~lerilque sieut prima all s(~cunJall1, ita tertia ad fluartalll; et prima fucl'it sccundc

('ommcnsurahilis, et tertia lluarte commensurahilis crit, ut ill .x; Euclidis rCI,crillll'.

E-"it cllim recta .au. ra<lix Hnmeri. ()uare (IUlldrallls, (jui lil a]) {'a, scilicet 11ll11H'rIiS

.fl.k., ('st ratioclllatus; ct .g.b. cst df'nm, (Jlli cst ratiocinatus; ergo primm, /Ju!nrru....
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.g.b. commensumhilis est secundo .bk. Quare ct a b numerus numero be commcnsurabi_
Jis cst. Est cnim a b radi,'{ numcri ratiocinati. Quare ct .be. cst radix numeri ratiocinati.

£t quia .ab. commcnsurahiEs est .be; erit ergo .ab. toti .ae. commensurabilis.Qnare.ae.
cst radix Humeri ratiocinati, et cst commensuralJiIis potentia solum toti .a.i. numero,
scilicet JJinario. Quare si a binario .ai. auferatur radix ,ae., qui sunt putentia solum

ratiocinati, remanchit ,ei, a05cisio, siue reCiSUffij ({uod inratiocinatum esse aL Eudide

in .x? demollstratur. Sed -quia ex ductu .ab. insc proucnit numerus ratiocinatus, sci

ficet dimidillm supcrficiei .et.; erit ergo tota superficies .et. J'atiocinata, cuins unum

latus .ez. cst l'atiocinatum, quod est decem. Quare latus .ei. cst ratiocinatum; (luud

superius oslt~nsum est esse inratiocinatum. Vnde impossibile cst quml radix ,abo sit

radix uumcri ratiocinati, ut predixi.
Alitcr quia linea ,ae. cst radix uumeri ratiocinati, ut ostcnsum est; et linea .ez.

est numerus ratiocinatus, crit SUllcrficies .de, radix numeri; et superficies .e.t. cst IIU

TIlcms ratiociuatus. Quare tota superficies .di. constat ex nllmero in ratiocillato et ra

tiocinato; quod cst illconueniens, cum superficies .di. sit .xx. Amplius dico quod radix
,abo non cst radix radicis alienins Humeri; sed si possihile cst. Esto .ab. radix radicis

alicuius uumeri ratiocinati; et ex ductu item .ab. iose Iprouclliat .bk.; et ex .n b. in
b k. prouenit superficies .ka., que cst equalis supcl'ficiei .bz" hoc cst c11bo, (lui fit i
radice .ab. Quare cst sicut g·b. ad bk., ita et.a b. ad b c. Et qnouiam ab, cst ratlix
radicis uumeri ratiocinati; erit ergo .bk. radix radicis Humeri ratiociuati. Quare gb
ct b k Humeri commensllrabiles sunt potentia solum; et abet be commcnsurabilcs

sunt similiter potentia tautum. Media cuim est linea .ab, hoc cst radix radieis uu
meri ratiocioati. Media ergo edt ct linea .be., et incommellsuralJilis linec .b a. longi

tudine. Quare tota .ae sit ex duabus medijs potentia solum commensurabilibus; ergo

,ae. cst una ex duahus himedialihus lineis, scilicet radix twins ex compositis numeris

supradictis. Item ex ductn ,abo inse proucuit dimidiulll supcrficiei .et., scilicet super
ficies .li.; que superficies aplicata cst linee ratiocinate .f e" que cst quinque. Et quia
(p_lOd 11 media secundum ritim et dnctum latitudinem fucit ritim ct incommcnsura-

". roci~JtJ

])ilem ei cui adiucet 101lgitudine. Riti ergo est recta .ei., ct incomlllensurabilis recte
.l e. longitudillcj ergo radix Humeri ratiocinati est linea .e i., et cst incommensura
hilis lince .f! i. longitudinc; potentia cnim solum sunt commcnsur<lbilcs. Quare reli
quum .ae. l'ecismn cst, hoc cst abscisio. Nulla enim abscisio cst hinomia, ut in ea
dem .x~ reperitur. Quare cum supcrius ostcnsa sit linea .({e. esse bimedialis, (Iue mo
do inucncta cst all"cisio; et (luia HulluLll l'eCiSUlll himcdialc constat, lineam .(lb, non
1)055C csse radiccl1l radicis Humeri ratiocillatij quod 0Pl)ol'lclmt ostendere. Ostcndam
rnl"SUS, unam ex lwedictis radicilms, scilicet lineam .a b., esse non posse aliryuam ex
Eucis compositis ud dcpositls, nee ex. earnm radieibus. Sed antequam ad huins rei

Pm' prohationem pcrueniam, uolo proprictatcs ipsa rum liuearum denotare, Per primam

(Iuidem ex. sex lineis eompositis intelligiwr compositum ex numcro ct radice, cuius

numcri potentia superhaLulldrtt potelltiam radicis sec.ulltlum quantitatem alicuins HU

meri (Iuadrati: nt .'Ii com.pouatur qnatcrnarius cum radice septcnarij, potentia ([ua
teruarij cst xn" et potentia radicis de ,YIJ. cst .VII.; et sic potentia ql1utcl'IIarij ad.
dit ,Villi. super potentia radicis de ,VII,; qui Iloucnarius rluadratus cst, ct eins raJix
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e.-.t .11I, Per secundam nero intclligitur compositio I radicis et Humeri, cuius radicis
quadratus potest super quadratum ipsius nllmnl secundum quantitatem alicuius nu
meri hal)Cntis proportionem ad quadratum ipsin5 radicis, cam quam halJet rluudratus
numerus ad (IUadratum Ilumerum: ut si maius nomen sit radix de .CXI/., minus sit .YH.,

tunc residuum quod est aquadrato seplenarij, scilicet:i XL. VIllI. in .C,XII., idest LXII/.,

l1a]Jct l)rojJOl'tioIlcm ad ,CXH., sicut quadratus numerus .YIlII, ad quadratum numcrum

.XVI. Per tcrtiam quolJ.uc intelligitur compositio duarum radicum diuersurum numc
rorum Hon habclltium proportiollem adinuicem sicnt (luallratus Humerus ad (luaJratum
llumerUlll; et maius nomen potest plus minore, (Jund a commcnsllraLili sihi longitu
dine, hoc est quod differentia, cJue est inter utrumque quadratum ipsamll1 radicum,
lla]Jeat proportionem ad quadratum maioris radicis, sicuti quadratus numerus a(l qm\·
dratum numcrum: ut si primuffi nomen fuerit radix de .XVUI., secundum de .x., dif
ferentia, que cst a .XVIII. usque in .X., scilicet .VIIl., hahet IH'Opul'liunem ad XVllI" cam
quam hahet quadratus numerus .lIfI. ad (luadratum numerum ,VillI.

PCI' quartam si'luidcm intelligitur eompositum ex numero et radice, (Jui numerus
})otest plus ipsa radice, co (luod a1 incommensurahili sibi longitmlinc, hoc c.~t quod
differentia, (lue cst inter quadratum ipsius numeri et quatlratum radicis, non sit (lua
dratus numerus, ut aecidit de quaternario et rudice sexnarij. Per (luintum au\em in
tclligitur compositum ex radice alicuius numeri non quadrati, et ex aEquo numeI'O,
in quo quadratus radieis potest plus quadrato illius numeri secundum (!uantitatem nu
meri non habentis proportioncm ad qnadratum radicis, sieuti quadratus numerus ad
quadratum numcrum, ut compositum ex rallice sexnarij et ex bioario. Per sextum
namque intelligitur compositum ex Juabus radicihus diuersis, quarllm maior l)otest
l)lus minore secundum quantitatem Humeri non JlUhcntis proportionem ad quach·atum
maioris radicis, sicuti quadratus numerus ad ([uadratum numerum, ut est comllOsitum
ex radice octonarij tt radice quinarij: horum quippe se,'{ biclOmionun radices hahcn
tUT ex ordine sic. Primi (Iuidem hinomij radix cst aliqua ex prcdicLis sex Jineis hi
nomijs; quia cum lllultiplicatur numerus binomialis inse, nimirum ex. ipsa multiplica
tione primum binomium surgit. Radix quippc secundi llinomij dicitur bimcdialis prima,
que componitur ex. duahus radicibus radici!; putentia solum commeIlsurahilihus I llll

merum continelltihus: hoc cst cum multiplicatur una carum in aliam, !irouenit inde

numeruS ratiocinatus: ut si l)rima fuerit radix radicis de .YIIl" ct alia radix: radicis
duorum, prouenit ex carum multiplicatione radix radicis de .XVI., sci~icet H. Terlij

autem billomij radix cst linea, que dicitur himedialis sccnnda,lluc .c~m1polllt~r ex. duahu~
radicihus radicis potentia solum commcnsurahilibus medium, sClhcct raihcem numen
continentibas; hoc est cum multiplicatur una carum in aliam, id (lucd proucnit, cst

radix numeri non quadrati: at 81 IJrima fucrit radix radicis .XlI. Secunua radix radic~s

trium, ex quarum multiplicatione surgit in radicem scxnarijJ scilicet in ratliccm ra~iCls
de .XXXVI. Quarti quoclue Linomij radix est linea, que dicitur mai.or~ r~uc comp~DltUl.·

ex duahus lineis potentia incommensurabilihus , (luarum q.uadr.all mSlmul. Cf)llll111ct~

faeiullt numerum ratioeiuatum; ct ex multiplieatione unins III abam proncDJt nu.merns
inratiocinatus, scilicet radix numcri. Vt si prima fucrit radix: de ,mI. d ex ra(~Jcr. de
.XIII" et alia fucrit radix de .1111. minus radicc de XIII. Quinti sifluldem l)inomiJ radix
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cst linea, <Iue dicitur ritan ct medium patens, hoc est super ratioclnatum et inratio
clnatnm Ilumerum, que compouitur ex duahus hueis potentia incommcnsurabilibus 1

([uarum quadrati insimul iuneli faciunt radicem uumeri; ct ex: IDultiplicatione unius

in a1iam prauenit numerus ratiocinatus. Vt si prima fuerit radix raelicis de .xx. ct
ex duohus, ct alia [uerit radix de .xx. minus .11. Sexti aatem hinomij radix cst linea,
'pc dicitur patens sllper duos iUl'atiocinatos numerus, (Iue componitur ex duahus lineis
potentia incommcnsurahiliLus, quarum quadrati insimnl iuneti faciullt numcrum inra
tiocinatum; et ex multiplicatione unins in aliam surgit similiter numerus illl'atioci
natns: vt si prima fuerit radix. radicis ac XXIII!. et de raaiee de VII., ct alia fiat radix

radicis de XXIIJI. minus l'adice de .VII., hOG est cum multiplicatur prima ipsarum dnarllm

lineurulll iose, Froucnit radix de XXlIll. et radix de VII.; et cum multiplicatur secunda

inse, proucuit radix de XXlIlI. minus radlee de .VII.

Similiter .VI. Humeri, fIui dicuntul' reeisi sen apotllami, immitantur seriem sex l)ino

miorum sllprascl'iptorum ordinate. Nam primum recisum constat ex llmucro minus ra

dice. Secundum ex radicc minus nnfiero. Tertium ex radice minus radice. Quartum

eon.. tat ex nominllms primi. IQuintmn ex nominibus seeundi. Sextum ex nominibus

tcrtij. Sed in trihus prioribus reeisis maiora nomina possunt pIns minorihns eo,quod

a commcnsurabili ipsis longitudine in rcliquis quod ab incommensurahilihus.
Nam radix pl'imi recisi cst aliquod suprascriIltorum recisornm. Radix nero seeundi

cst reeisum himedialis prime, hoc est radix ratlicis minus radiec radicis, ex quarum

lUultilllicatione prouenit numerus ratiocinatus.
Tertij autem radix est recisum bimedialis seeundi, hoc cst radix raJicis minus radice

radicis, ex quarum multiplicatione prouenit numerus inratioeinatus. Quarti quoque re~

cisi radix cst, que coustat ex residuo, quod est inter duas lineas, que sunt potentia

incommcnsurabilcs, ex quihus camponitur linea maior. Qllinti itaque reeisi radix est,
que constat ex residua,quod est inter duas lineas llOtentia incommellsurabilcs, ex quibus

companitur linea patens super ratioeinatum et inratiocinatum.
Sexti namquc reeisi radix eSl, (lue constat ex residua, (Iuod cst inter duas lineas po

tentia incommensurabiles, ex quibus componitur linea potens super inratiocinatum ct

inratioeinatum: llis omnibus terminatis diea, nullum ex prcdietis numcris posse congrui
uni ex .x. radicibus suprascriptis. Ad que dcmonstranda reiteraho figuram. Et si pos
sihilc est 1 numerus .ab., qui cst una ex .x. radieibus suprascriptis, sit unum eX .1II1.~r

hinomijs, qui componuntur ex llumero ratiocinato et radiee numeri non quadrati; et
diuiJatur numerus .ab. in nomina, et sit .be. numerus, ct ,ca. sit radix uumeri. It mul
tiplicetur .ba. inse, et proueniat .bk.; et ex .ab. in .bk. prouenit superficies .ak., que

cst cqualis snperficici .b.:., scilicet CUllO, qui fit a linea .ab. Comuniter addatur su
perficies .db., crit tota sU1)erficies .de. equalis sUl1crficiei .dk.; que sUllerficies conti
netnl' ex numcro et radice tan tum, ut insc,{ucntilms demonstratur. Quoniam linea .ba,
diuisa in clno in puncta .c., crunt duo quadrati lincarum .be. et ea. cum duplo .be.'
in .ca. equales quaclrato totins .ba. Quadrati enim .be. et .ca. sunt ratioeinati, cum
,be. sit numerus, et ,ca. sit radix numeri ratiocinati. Quare ipsi duo quadrati sunt

numerus qui fit .bf. Ergo ex duplo .be. in .ea. proucnit lk., cum .bk. proneniat ex.
.ba. inse: ct fluia ex duplo .be. in .ca. proucnit llf.; et .be. est numerus. Est proportio

'2 ~l ~l

.fl.:. <hi .c aq SiCllt numeI'US ad llUlllertllll. Quare commcnsuraJlilis cst lit. lint'c .ca. ni
uidatul' itarluc superficies .dk. in (Iuatuor superficies rCl'liallgulas .go. l't ,01. et .rlo. ('t

ok. Ft IIuia ,g h: et.b f.. snl~t nunwl'i; numerns cst crg-o tota .gl. Est cllim t't ljnca /0.1
numerus, cum Sl,t. wI.uabs 11Ilce .b:c. Quarc supcrficies.g o. est ratiocin<ita: rt Cluia .fk.
c,st commensurahlhs lmee ..c.a.; et lmea.op.commcllsllrahilis t'st lince.c.a.,enTIl sit c'lualLs
lInec .f1.-. Qtlar~ snperfic..es .0 I. cst ratiocinata. Numcms ergo sunt supcrJicic... .go, ct

.0 I. RurSl1S lltUll HumerI sunt .n o. et .0 f.; ('t .fk. ~t commellSurabilis .c a. Commcll
sUl'abiles sunt superficies .r! 0 et 0 k. Quarc superficies .r! 0 el (I k constant ex radiei1us

sihi inni~cm com.mensurabililms" cum Humeri sint .n 0, et 0 t., et possunt cllllgregal'j
et redncl ad ru(hcem unumj qtlla cum congrcgar1tnr radices silli inuiccm commellSU

ra]jilc~, progrediLur ex corum congragatione (sic) radix nnmerj tantum: ergo tota su
perfiCIes rl/l.·. :onstat ex nnmero et radice; cui supcrliciei equalis cst superficies de"
cum cfrnal] ... SIt superficies.:; b. superIiciei .b I, Ergo et superficies de. constat ex nu
mero et radiec: similiter ('t superficies .r.t. constat cx numero ct radice, cum sit r1u
plum numeri .b k. Quare tota superficies d i. CUllstlit ex numel'o et radicilmsj ergo non

cst numerus spatium .d i., cum sit duarum (sic) ud plurillm nominurn. Non ergo linea
n. b, est ex flll"r hillomialibu~ c:ompositis ex flumero ct radiee. Sed si possihile cst,
esto rursus linea .a b. Linomialis tertia tiel sextH, scilicct composita ex dualms rac1i

cibus diucrsis, cuius nomina sint item beet C fl. Quare et ex b a inse IlrOlicnit hi
namium primllm, quod est .bk.; guo dllcto in ba. prouenit spatium .bl., quod cst c(l'lille
~:llbo .b::" Quare tota superficies .d k., scilicet superficies .tln.. eg., constat ex (lucLo .g.k.
lll.k.l., 110c est cx dlleto numero ct ra(Jice in duahus l'adicibus tliuf'rsis. Naill .kl. (~Ilua

lis cst linec.b c a. Sed cum multiplicatur numerus ct 1'3llix in ratlicibus diuel'sis, ni
mirum tJillerse radices }Houeniunt. Quare tota superficies .de. constat ex radicilms di
uersis. Sed superficies .e t. t~onstat ex lllllllero d radice, seilicet ex du!,lo .hl.:. Qllan~

tota superficies .d i. constat ex numero ct radicibus; quod cst inCOlll1etliclls, cum su
perficies .r! i. sit .xx. NOll ergo linca a b. est hinomia. Similiter dcmonstrahitllr, non
esse ali(Juod ex S('X recisis sllpl'adi(~tis. Quia si re(~isum essct linea a b, ('isdelH 111'

mOllstrationiblls que demonsll'ata sunt in hinomijs, ostendctur, tota sl1l'el'ficic_" .rIi. CW]

slare aut ex numero minus radicilms, aut ex. radicilms minus Ilurncro 1 f~X qllilm,,>
nUlHluatn puteril .XX pl'Ocl'eari. Dico rursl1s, lin('<l ,/} a. esse BOIL pussc t':,\ radil·ilJlls IJi

1l0rnioruIU nel rccisorum: ostensum est I enim, linea a!J esse non posse llillomilllll
uel recisum. Quare .a b. non erit radix primi lJinnmij uel primi n~cisi , cum radix
primi ],jnomij sit ])inomiunl 1 ct radix pl~mi recisi sit recisum.

Sed 5i possibile est, linea .b a. cslo radix secundi J)inomlj. E.rgo erit l,imedifllis
rrima; cuius nomina sint iterum.b c et c a, et proucniat iterum ex ductu fl!J jns('

numerus b k., (lui cst binomium securlllum, euins minus nomen sit b h' l (jllOd cst IlU

merus. Quare tota g k constat ex 1l11111erO et radice. Ergo cum multiplicatur .g k. if!

.k t., hoc cst in .b (l'l unde proucnit snperficies .d e., ({lIe est eflualis supcrfi(·jei .f! k.~

tUIIC multi!,licatur numerus ct radix ill rallicc Humeri et l'adicis; ex qlla ml1lliplica
;.jone prouenit radix numeri et ratIiei,,; et fit ipsa multiplicatio sic: multipli,-atnr h'

tragonum Humeri .g 1.:. in numerUIl1 .b k' l cuius ll1ultiplit:atiolJis radix cst IJlH:siturn. Ergo
sUIlerfieies .de, est radix numeri ct l"fltlicis; el superficies .ct. f:oustat constCil (,lie) f'X

:W
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nnmeeo et radice, cum sit duplum n"meri.b k. Ergo tala superficies .di. constat ex
uumero et radice, et ex radiee numeri ct radices (sic); ex quorum cOlliunctionc nunquam

potcrit numerus ratiocinatus procreari.
line"

Quare impossibilc cst, .a b. linea esse radix secundi hinomij; nee etiam crit quarti
uel quinti hinomij ; quod cisdern demonstrationibus demonstratur, cum ipsa biuomia

cons tent similiter ex numero et ra{lice.
Sedsi possihile cst, esto linea .a b. radix tertij uel scxti hillomij; ct multiplicetur

a b iuse, et proucniat .b k., quod est compositum ex radicibus duorum dinersorum

Ilumcrorurn. Quare lota.g k. cst triurn nOrninUffij que multiplicata in .1.:.1., scilicet in

radice Humeri.b k., proucniet radix. radicis numeri et radicum pro superficie.J e.: sed

superficies .e t. constat ex duabus radicibus. Quare tota superficies .d i. cst inratioci

nata. Non ergo linea.a b. est radix alienins hinomij. Similiter eisdem demonstratio

nihus demonstrabitur, quod linea .fl b. non est radix alieuins recisi; quia si esset ra

dix seeumli ucl quarti aut quinti reeisi, esset itaque superficies .d e. radix numeri

minus radice. Vel radix radicis minus numero, scilicet quod superficies .d e. esset radix

secundi nel quarti aut quinti recisi; et superficies .e t. esset numeruS minus radice,

uel radix minus numero; qui insimul nequaquam facinnt numerum ra tiocinatum. Si

militer si linea .a b. esset radix tertij uel scxti rccisi, csset itaque superficies .d e.
radix radicis nnmeri minus radice radicurn. Vel esset radix l'3dicis radiculll minus
radice numerij ex qua cum superficie.e t. nullalenus posset numerus ratiocinatus pro

uenire. Ergo \ linea ab., ut demonstratum est, non cst aliqua ex quiIltlccim lineis, de

Cjuibus fit mentio in .x? cuclidis, ut prcdixi. Et quia hee questio solni lion pOluit in

aliquo supraSCri}ltorllm, studui soilltioncm eius ad propinquitatem reducerc. Et inllcui

unam ex .x. radicilms nominatis, scilicet numerum .a b., secundum }ll'opinquitatem, eSse

unum et minuta .'XXII. et secunda .VII. et tertia .XLII. et quarta ,XXXIII. et quinta .UH.

et sexta .XL.

De tribus lwminibus pecnniam comunem hahentibus.
TCES homines habehant pecuniam comunem, de (lua medietas erat primi, tertia

secundi. Sexta quoque pars tertij hominis j et cum cam in tutiori loco hahere uo~

luissent, ex ea unusquisquc cepit fOl"tuitu; et cum totam ad tu60rem locum depor

tassent, primus, ex hoc quod cepit, posnit in eomune medietatcm, secundus tertium,
tertius scxtam. £t cum ex hoc, quod in caroune pasituro fuit, inter se e(Iualiter eli

uisissent, suam unusquisquc habuit Ilortionemj (lucritur quanta fuit illa pecunia, et
quat ullusquislluC ex ea cepit. lIcc itaquc questio. domine sercnissimc imperator, in

palatio ucstro pisis coram uestra maicslate a. magistro lohannc panormitanu milli fuit
}lrOposlta. Super cuius questionis solutionem cogitans, tres modos in soluendo ipsaID

inueni, (IUDS in lihro uestro, quem de nurncro composui, patenter inserui.
Sed cum nuper solutionem eiusdem fJuestionis intellderem. Alium nimis pulcl1fuffi

modum illuenj, quem serellitati uestre pandere, de uestra henignitate confisus, cUffiUj.

Sed antcquam ad cius solutionem ueniam, quedam introductoria uestre maiestati pro
ponere dignum duxi. Videlicet cum de aliqua fe mcdictas tollitur, illa medietas equa

lis cst relique medictati que remanet. Similiter si de aliqua re tertia tollitur pars,

il)sa tertia reliquarum duarum tertiarum que remanent, existit medictas. Rursns cum

de ali([u3 I'C tollitur sexta 1)[I1'S ill t l" 23:i.. ,. " a sex a pars re Iquarnm IIumque seltarum rTuinta
pars cst. Ills Ita(juc Jenotat's > I'J "1 "b .. I. , PIO qua I Jet tcrtla parte ql1untitatis a1.> iJlsis tl'ihus
r~omml us ~osl,te In co~uni, pasui rem. Lt. quia proponitur, ulllisquis(Iue, habita ips<l

, ,smilll. htlhmsse. por~lOn('m, ex. neccssuno sequitur post iBnd quod ipsi tres 0

snen",t HI commll, pnmo rerrH1USlSSC tolius comunis pecunie medietatcm minus j~5a
I c. Secunda tertmm minUS eadcm re T'·f I .. _' Ie'lde 1;' '.,. el 10 10IlHUl ECx:t<llU clUsdeIU p<'cnnie partem,
t m rc (...~lIluta. Et qUIa pnmus posuit in comunc medictatem ex toto co (IUOlI

cCl:crat; ct lJ~<~ meJicta.s fuit .equalis residuo (luod ci rcrnansit; 5i uuplicabitur ipsiu.c;
~esHluu,~l, sClhcet mC~Ietas dlcl1l pecu~lit minus re, hahehitur pro toto co, quod
Ipse PUffiUS homo ceplt, tota I l)ccunul semel minus duabus reLus. he n ' _cund I . . I quw se I,,]. 1

, us. lOrna .pOSUlt. 10 comun~ tertiam partem ex hoc quod cepcrit; et ilIa tertia
1~~IS .fmt mC(~lCtas ems. quod Cl l'cmansit, scilicet de terlia parte totins pccunie minus
le~ .SI super Ipsam tcrtIam partem tlicte pccunic minus re addatu!' medictas corum
"3cIlleet s~xta pars eiusdem pccunie minus medietate rei t cgrediclur pro toto hoc:
fIuod cepl: secu~l(lus homo, medictas tutius pccunic, re una ct dimidia diminuta.
~\d.huc qUia tr:l'tll~S homo, ex hoc quod cepit, posuit in comune sextam partern' et
:1l~ sexta p~rs fmt quiatnm sni residui , scilicet sexte partis totius pecuni. minus
c, 51 supe~ lps,am sext.am partcm mlIlUS re addatul' quinta pars corum, scilicet. xxxa

•

pa~'s pecurllc ~lllUS qUl~ta parte rei, habebitur pro hoc, quod cepit tertius homo,
11Ul~lta ~ars (hct,Y peculUt , re una ct quinta rei diroinuta. Quare si addatur 10la pe
eUIlla mmus. d~a.bus rebus, quam cCIlit primus, cum medietatc ciusdem pecuni, minus
una re et dn~ll(ha, quam cepit secundus, et cllm quinta parte eiusdcm pecunie minus
una re et qumta ~nius rei, q:uam ~epit tertius, haheJJitul' })I'O tota Em'um pecunia

se~~eI. eade~ pee.nma et septem dCCllllC eiusdem }1ecunie minus IIII.
or rcl)us et septem

dCCUlllS umus reI. Quare patet quod selltem .xe
• totius pecunic CfInantur q:uatuol'

rehu~ et sep:em dec~mis rei. ~t fIuia cst sieut una quantitas all aliam, ita quodlihet
~ultlrlcx unms ad Idem multlplex alterius. Erit ergo decuplum scptem dec:imarnm
clUsdem pecunie, scilicet scptuplum ciusdem pecunic c(Jualc dccuplo (luatuo1' rerum
ct ~eptel~l decimarum, scilicet rehus XLVII. Vndc si ponatur, rem eSse .VII., tota PCM

ctUua en~ ..XLVII.j quia scptuplum ipsius llccunic, scilicet (le XLVii., cquallitnr .XLVII.

r~L.us, scthcet nmltiplicationi de Xl.YIJ. in ,\"11. I'iam septies XLYIl. sunt fpmntum XLVII.

YlcI1ms .YB. : ct quia primus cepit totam pecuniam minus uuablls rehus; SL de tola

pecunia, que cst ,XLVII., aufcrantur 2 res, scilicet . XliII. , remanchunt .xxx:l. TH'U eo
q~od cepit primus homo. Item lluia seculll1us cepit medielatcm eiusdem pecunie

llllllUS una rc et dimidiaj si de medietate pecunic, que cst .XXIII +. auferalur res una

ct dimidia, scilicet .x i, remanclmnt .XIII. IH·o eo (Iuod cepit secundus homo. Rur

s~s quia. tertius homo cepit (IuinIam partem dict~ pecunic minus re una ct quinta.

SI. ~le (I~lllta parle tOlius pecunic, que est i- 9, auferatur res ct {{uinta pars rei,
sCll~cet ~ 8, l'cmanehit .1. pm co quod ccpit tertius homo, A(lditis ergo .33., ,[ue I '
cepit _pnmus homo, cum .13., que cepit sccundw" et cum uno, (Iuot1 cepit tcrlills, f,·1 7

ernnt 47" ut pro tota pecunia inucntum fuit. Verhi gratia: dc :l:l, fpIC cepit pri-
mus, powit in coroune roedietatem, scilint -~ J6. , et remanserunt ei alin .~ 16. Se-

cuudus nero homo de suis .Ia., {rue cepit, pos~it in comunc tcrtiam partcm: scilicrt

sfc;,rq
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1 4, ct remanserunt ei 18. Tertius namquc homo, de uno (luad cepit, posnit in 1:0

mune s€xtam pa1'tcoo, scilicet ~ uuius, ct l'cmanscrunt ci % ullius. Additis ergo ~ iii,

que po!mit primus homo in comuui, ct -: -4, que IJosuit secundus, et ~ unius, quam
pasuit tertius, egrcdicntur pro tota summa .21.; (plOl'Um tertia pars, rrue cst .7., si

addantul' cum i 16., que rcmanserunt primo, et cum f 8, que rcmanserunt secundo,

ct cum t unins, que remanscrnnt tertio , Jlabebit primus homo mcdictatcm Lutius

llecunie 1 scilicet ~ 23. £t secundus homo habcLit tcrtifllll partem ciusdf4j1 pccnnic,

scilicet -i 15. [t tertius homo hahebit sextam partem eiusdem pccunic, scilicet %7.

EL sic, secundum hune modum, solutiones similium qucstionum (le facilj llClheri possunt.

De quinque numeris reperiendis ex: proportionibus dati.'!.
SOLVA'I etiam per cOHsimilem modum utramquc 'luestionem, quas per ro]wrtinum

aggiii (sic) dOlTInicellulll llestrum uestre maiestati transmisi ; quarum prima fuit {lc

quillflue llllmcris, ex qui bus primus cum medietate seeundi et tertij et quarti faeit

quantum seeundus cum tertia parte tertij et quartj et quinti uumeri, ct quantum

tertius cum qual'ta parte quartj ct quintj ct primj numeri, nee non ct (Juantum

quartuE cum quinta parte quintj et primj et sccundi numeri, ct ndllllc quantum

quintus numerus cum sexta parte primj et seeundi ct tertij numeri. Ad hoc itaque

inuenielldum, posni pro primo numero cansam, et pro quinto rem, et pro UUfierD,

in quo, subscriptis conditionilms, sibi inuicem equantur Humeri predicti, fortnitu

l)Osui .i7. £t quia primus numerus, quem cansam esse }1Osui, cum medietate secundi

et tertij et quarti numeri surgit in ,17., OppOl'tct inter secundum ct cJuartum nume

Tum esse duptum de .i7. minus causa, scilicet .34. minus dualms cansis; (rtlla medietas

de 34, minus dua]ms cansis, est .17. minns causa: que si at1l1antur cause, scilicet primo

numem, facinnt .i7; deinde super.34 minus dl1abus causis, que sunt summa sccumli

et tertij et quarti mimed, addidi rem, scilicet quintum numerum , et fnernnt in

summa 34 ct res minus duabns causis; de quihus extraxi drag-mas .17., scilicet quan

titatem seenneli oumeri et tertie partis tertij et quarti ot quinti flumcri, rcmansc

runt pro dtwhus tertijs tertij ct <Inarti et quinti numeri dragme .17. et res una minus

duahus causis. Et quia cum de aliflua quantitate aufcrtur tertia pars, illa tertia

pars I est medietas residuj; quare super .17. et Tern minus duabus causis addiJi me

dietatem corum, scilicet 18, ct medietatem rei minus una causa; ot fuit tatum iUnd

fplOd coltCT'etum cst ~ 25 ct res una ct (limidia minus trams causis; ot hee cst summa

tertij et quartl et quinti numeri, quam extl'axisti ex summa senllldi t't tcrtij et (plarti

et quinti Humeri, scilicet de dragmis ~4 et l'e una minus dllahus cal1sis; et {nit illucl

quod remansit 1)1'0 quantitate secundi uumeri <lragme {s et causa una minus mc

dictate rei, DClnde eum snmma tertij et (Iuarti et quinti uumeri, scilicet cum dragmis

~ 25 ct re una et dimidia minus trihus causis, addidi primllm llUlllerum, scilicet causaDl,

et halmi dragmam ~ 25 et rem unam et tlimidiam minus dualms causis IWO quanti

tate tertij et rruarti et quinti et IH1mi Humeri: de qna quantitate extraxi dragmas

.17., scilicet tertium numerum, ct fll1artam partem (Iuarti et fluinti et primi numeri,

et l'emauserullt pro trihus quartis quarti ct (Iuinti ct primi nUIllet'i dragme ~ 8 et

res una ct {limidia minus duahus cansis. £t quia cum de ali(Iua quanti tale tollitur

({narta pars, illud quod tollitur cst tertia pars ex en quod remanet; (Iuare super ~ s et re

2~7

una et dimidia minus duahlls (:allsis addjdj terliam })arlcm eorllIll;et sic ImLuit }1l'O summ<t

fluarti et quinti ct primi uumeri drngmas ~ tl ct duas r('s minu" causjs %2; (jlwm sum
Iilam extraxi de sl1mma tCl'lij et (Iuarti ('t (Ininti et prlmj nurncri, scilicet d{~ ~ 25 et re

una et dimidia ~inus duahus causis, et remanscrunt pro rpwntitnle tertij nnnwri dragnw
-~ 14 et due tel' tIe unills cau,s~ minus medietate lUlins rei. Dcimlc ex SlllUJlHt qWlIti

et (luinti ('t primj nmneri, scilicet de dragmis ~ 11 ct tlllahlls rebus minus c,H1sis

~ 2, et cxtraxi (Illintum ct primnm numCl'llm, scilicet lltlam rem ('t llll<llll ('au~:ml ,

et remanserunt pro quanlilate Iluarti Humeri dragme ~ 11 ct rcs uun minns {'ansi ....
.~:::. Et (Iuia qunrtus numerus cum (luinla parle (Juinti ct pl'imi et sccundi Humeri

facit dl'agmas .17. Aggregaui fJuintum et primum et secundum numcrnm l scilicet rem

et causam et dragmas ~ R ct causam Ullalll miuns m(~di('tate uilins rei; ('t sic pro
summa (Juinti ct primi et sccHndi Humeri hahui dragmns -i 8 et duas COHisas et me

dietatem rei: de qnilms omnibus acccpi (Iuintam partern, scilicet dl'agmas To I et ~

unins cau.'i!} et decimam partern unins rei, et aggregalli hoc super quantitat('lll quarLi

numeri, scilicet supe)' ~ tt et I'C una minus callsis f 3; et fuit ho(' totnm (hagmr --!u 13

et res UIla ct Jecirna minus causis ~~ 3., flue ('(luanLur dragmis .17.: I ('t quia cum f"l. 1\ "," 'v.

equalihus equalia adduntur, omnia fiunt eqnali<l; si ntrirlue varti acldantur cause --h 3,

crunt dragme -h 13 ct * tlllius rei e(luales causis is 3 et dragmis .17. : et (luia cum
a1) equalihus efJualia auferuntllr, que remanent, sunt e({ualia; si au ntra'lllc parte au-

feruntur dragme irs 13, remanehunt *" unil1s rei erptalcs cau.'iis TI 3 ct dragmis 4- minus
xxxa unins dragm£. Quare ut l'cducerem hec in equalitatem unins rei tantum, muJ-

tiplicaui cansas "--A J, (lragmas 4- minns xna per .10., ct diuisi utraIm[llc multipljca-
tioncm per .11., et iuueni (luod res una equatnr causis 3 minus xxx" tertia parte unius
can~~ ct dragmis 3: ~(;rllaui hec, et addidi primum nnmernm cum secundo et tcrtio,

scilicet causam unam cum dragmis ~ 8, ct causa una rniulls medietate rei, et CUIlI

tlragmis i 14 et dUlllms tertijs unius cause minus Illcdietat<~ unius rei, (,t bdllli drag-mas

§ 22 et eausas ¥2 et miuus una res: de quihns oIlmilms accc-pi scxtam }Hrrtem, ('t ad-

didi C<llll super quinLum numerllm, .'icilicet super rem, et fujt tatum iJlud l quod inde

aggrcgatum cst, ~ nOlus rei et ~ unills cause ct dragme ~ 3., fJllC CfpJantur dra~mis

.17.: quare all utrafJue partc cxtraxi dragmas l J, ct l'emanSel'lllrt . IInins I'l'i f'L ~.

unins eaus2' fJUC C1l'HlTltur llmgmis ~ 1~: (1'1e nt reJ.ncel'cm ad cfJllalitatem llllius rei,

multiplicaui per 6 ~ tJllins cause, et dl'agmas ~ 13 per 6; ('t (['lOll ex. lltraf!UC multi-

plioatione peruenit, cliulsi per .5., et ha]mi (luod res unn d -r. UHlUS cau~? I.'fJlHlntul'
dragmis -H 15. Snverius cHim lnucnj (Iuod f('S una Cfluatur trilms eallsis miTlllS xxx"

tertia ]lal'te ~ nnin5 ('aust et dra?m~~ *3:_ fJuare cause. ::I m:nus. ~ et --..; lll:in~ cause
et dragme f-%:: eqnantur dragm1s ;-:j 15. Nam cause:} mmus ~ umns cause et -I~:, elUsd{~m

cause sunt in summa cause £ J. Ergo cause 3 et dragme 2 efluanlnr dragmis

-H- 15 : uncle si cOTiluniter auferantur dragme 3 l remanelmTit cause J ('(jllales

(Iragmis -A'; 12: lllHle hec omnia multiplicalli per f65, et ha]mi fluod cause 5,8 cqu:lTIttlJ"

drag-Uris 2023.: fluare dinisi 2023 per 578, ct proueniellt pro qualltitate unius cause,
scilicet pm quantitate primi HUffieri, ~~. Quem numermn lIt rednccrem ill integrum,

duplicaui omnes numeras suprascriptos, ct ha]mi ])rn primo nUInC1'O .7., pro sCClJltdo
.f7, ct UHam causam millllS medietate lwius rpi. ('t pro tntio _! 2~ el dlla~ terLia,;
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lInius caus~ minus medietate tmills rei, et pro ({uarta numero halmi f 22 ct l'rnl unum
minus causis i 3.; et pro ([uinto llumero hahni tantum rem. Et (juiu iuneni, rem c(!ualem

,.,1. ~ m'{a tl'ihuS' esse causisl minus una xx.\a tertia ct clr''lgmis H 3, dnplicaui itcl'Utll has dragmas, ct

peruenerullt dragme -h 7; et sic res una efIuatur tribus causis minus -A ullins cause et
dragmis -h 7. Quare multil)licaui causas .3. minus -h unius cause per ullmerunl unills
cause, scilicet })Cl' .7., et aduidi iUnd quod prouenit cum dragmis -h 7, ct hahni 28

pro quantitate rei, hoc est pro quantitate !Juinti ullmeri. Dc iude quia sccundus nu
merus cst .f7. ct causa una minus medietate rei, addidi .t1. cum causa una, et fuerunt
2>1.; de ({uihus cxtraxi medietatcm rei, scilicet 14, remanserunt .10. pro secumlo nnmel'O.

Hursus quia tertius numerus cst i 28 ct ~ unins cause minus medietate rei, mldidi dUHS
tertias tlllius cause, scilicet de .7. cum ~ 28, ct halmi .33.j de quihus cicci mcdietatem
rei scilicet .14, remauserunt pro tertio numero .19. Item quia quartus numerus cst

~ 22 ct res una minus trihus cansis et i unins cause, addidi rem, scilicet .28 cum

f: 22, ct prouenerunt ~ iJOj de quibus eieci causas ; 3, scilicet i 25., remallserunt pro
quarto numero 2:i. f=t sic, ut uestre screnissime maicstati transmisi, primus numerus
est .7., sccnndus 010., tertius 19. Quartus .2;). Quintus .28.; et numerus, in (IUO equan
tU1' ipsi numeri, est 34.

De quatllor hominibus et bursa ab eis reperta, qltestio notabilis.
SEcunda uero ([uestio fuit de quatuor hamiuibus bizautios habentilJUs, qui bursam

bizanliorum inueneruflt, ex quibus primus cum hursa cxcedit secundum et tertium 110·
mincm in duplno. Secundus tertium et quartum in triplo. Tertills quartum et pri

mum in quadruplo. Quartus uero homo cum .bursa cxcedit primum et secundum in

quincuplo: hanc guidem questionem insolubilem esse monstrabo, nisi cOllecdatur, primum
hominem hallcrc dehitum: ad quod demonstrandum, ponam pro bizantijs primj hominis

dragmam; qua addita GUm bursa cgredietur dragma una et Jmrsa una, que sunt du

Ilium ]Jizantiorum sccundi ct tCl'tij haminis: quare intcr secundum et tertium hominem
hallctur equalc mcdictatis hllrsc et uoius dragme; de qua medietatc ponam, secundum

hominem habere rem, remanet ergo pro hizantijs tertij hominis medietas hurse ct

linius dragme minus una re: de iade addam bursam cum quantitate secundi hominis;

et erit iHud quod aggrcgahitllr bursa una et res una, quorum tertia pars cst equaIis
Ilualltitatis bizantiorum tertij ct qualti hominis. Ergo inter tertium et (IIHll'tuffi ho
minem hahellt tertiam burse et unins rei; de qua tertia,si aufcratur quantitas hi
zantiomm tertij hominis, scilicet medielas hurse et uIIius dl'agmc minus re una, rc

manehunt pTO lJuantitate bizantiorurn qUal'ti homini5 (!uatuor tcrtic unins rei minus
sexta unins burse et medietate unius dragmc: super que addam dragmam, scilicet

f{ua~ltitate~n pri~i homin.is, et haI1ebunt inter quartnm et primum hominem fIuatuor
I'.d, 9 terUas UlUUS rCI ct mcthctatem dragm~ I minus scxta llurte unius Lul'sc: quod totum

quadruillicabo, et prouenient quin'Iuc res ct tertia et dragme .2. et minus -;: unius lmrsc,

que equ~ntu: cOlliuncto qllantitatis tertij hominis et burSt. Nam tertiu~ homo hahet,
t~t supenus l1lucnctu,m est, medietatem bllfse et unius dragrn~> re una diminuta: qlliLu.c;
51 adtlatur bursa, ent bursa una ct dimidia et rnedietas draome minus una re, que

cquantur rebus ~ 5 et dragmis 2. minus i liuins burse: quare ~i communiter addantur
~ ttnius burse ~ et res una, crunt hurse ~ 2 et medietas tlragm~" que cqu,mtllr rehus
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f 6 et dragmis 2. Quare si cammuniter aufcratur medietas dragmp', remancbunt ~~ unius

]m~'se, (Iue c1Iullntur rehus ~ (i ct dragme -~ 1. Quare nt rcdigalltnr llcc ad (IUanlitalem

unlU~ ~mrse, multiplicalJO res 16 rt dragmilm +1 per .6., et egrCtlit'lltlll' 38 res l't tlmgme
.9. dlUuleudc per 13., exilmnt res 3 minus -h et -0 unins dragmr, Ilue ('1}twntl1l' uni hur~e:

scruaho hee, et acldam Lursllm cum quantitate Ilual'ti IlO1liinis, seilin~t emu -i IlIlins
rei minus i unins hursc ct medietate unius dragme, et habeho ~ linitiS rei ct i. IInius

hurse ~linu~ ~nedie.tate unills dragmt, (lue equantur quincuplo qllantitati.c; primi ct
sccundl h(~mJlllS1 qm hahent dragmam et remj ex: quorum quincuplo proneninnt qllinrluc
rcs et qUIIl(~UC dragme: ergo ~ ~nills rei et ~ l1uius hursc minus medietate lInins drl.lgme
equalltl1f qmfi(rUC rebus ct qmuqllc clragmis. Qllarc .'Ii communitcr addatur mcoielas
dragrne, crunt ~ unins rei et ~ unius hursc equales quinque rebus et dmgmis ~:s.

Quare si communiter allferatur t unins rei, rcmancLlIut rell ~ 3 ct dragme ~ 5, IIUC C1Iu;n.
tur % unins burse: (iuare ut redigam hce ad lmrsam unam , 1Il1lltiI)licaho res %3 et
dragmas ~ 5 per 6, ct egrcJiel1tur res .22. ct dragme .33.: {Iuas tliuidam per .5., et uCllicllt
res ~ 4 et dragme ~ 6, que equantur lm!'sc. Illllenctum cst superius quod tres rcs

minus -h unius rei et -fa tlllius dl'agmy e'luari (sic) uni hurscj ergo rcs .~" ct dragme
i 6 cquantur tribus rebus minus l~ unius rei et ~ unius dragme; quod est impos
sibile. Quia res f 4. sunt plures rebus H2, et dragme ~ (j sunt plures dc l~ llHius
dragme. Vnde si cancedatur, primum hominem hahere dchitnm, inucnictul', secundum

hanc inuestigationem, <Iuod res i- 4. Iniuus dragmis ~ 6 equantur rebus H2 minus n
unins dragm£. Vnde .'Ii communiter auferantur -h unius dragme, rcmallcbunt res N- 2,

que cquafltur rebus f 4. minus dragmi<; R5. Quare si (;ommuniter addalltur drab'lIle

H5, remancbunt rcs i 4, (Iue equantur rehus H2 ct dragmis IH5. Quare si commu· f~1. tlJ ,',.<1,

niter auferantllr res H2, remanchunt res Hi, IIue c(luautur dmgmis H5. Et ut lIce
hahealltnr ill inlegris numeris, multiplicaho utrum/pIc numcrum per 65, ct cgt'cdicntur
res 06, Ilue equantur dragmis 384. Ergo proportio rerum ad dragmas est sieut 06 ad

:384; Clue praportio in rninaribus nnmeris est sicut ,1. ad 4,j ergo res nna ('/Iualur IjUU-

tuor dragmis. Ynde si panam, rcm esse .4., scilicet Ifuantitatem scrundi hominis, erit
dchitum primi biz. L Et (luia inuenimus superius 11'IOd lmrsa Cll'H1luI' rehus ~ 4 minus
dragmis ~ 6; ...i de rehus ~ 4, (ille SHllt hiz. ~ 17, auferantllr dragmc -~ 0. , Iwe est Jlii. G,

l'emanclmnt ,tt. pra hizantijs lmrse: et (luia tertius homo hal)ct mediclatcm hurse minus
medietate dragme ct re una; si de medietate hursc, scilicet de ~ 5" aufcratur res uaa
et mcdietas dragme, scilicet ~ 4, rcmanehit hiz. 1 pm quantitate tertij homini.c;. Hm'lll'l

quia fluartus homo habet ~ unius rei ct rnedietatcm unins dl'llgmc miIllls sexta pnrte
unius hurse; si de 4 tlnius rei, et de medietate twins t1ragmc, scilicet rle ~ 5, anfe-

ratnr sexta unius burse, scilicet lJiz. %1, remanehunt 4. pro ]Ji:lalltij~ (illarti hominis.

De eadem reo
SVPER similes quidem (Iuatuor hominum (luestioncs, in fJuilms mnlliplicia, Ifue llalumt

eum ]mrsa, ponuntur ex ordinc super (Immtitatem, (Iuarn hahent super duos homines
silJi inuicem sequentes, inueni hanc generalem , uidelicet ut pro radicc ffuuntit3lis
sccuncli hominis habcantur .2" ct pro raJ ice hurse haheatur .!.; deiude numerus ml.ll.
tiplicitatis primi ct hurse, (Iuam hahent super secumlum et tertium hominem, uddatUl
super radiccm secundi hominis, ('t hahchitur quantitas cius; ct fIuartus honvJ halJellit
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totidem; et tertius IlOmu IlaLeLit semper .(.; et debitum pl'imi erit .1. scmper: deilldc
(Iuot Imitates sunt in multiplicit<lte predicta, tot numeros pares, a quatcrnario illci~

pienJo, adduntur simul ex online; et quat iudc proncnicnt, adclatur snper radicem
hurse, scilicet sUller .1., et habehitur (luantitas hurse. Verhi gratia: haLeat primus
cum bursa fIuadruplum secundi ct tertij; secundus nero hahea! rIuincuplum tertij et
(luarti, Tertius -nam(ILH~ sexuplum haheat (pHlrti et !lrjmi. Quartus (IUO(!llc IlHheat cum
]mrsa septllpIulll primi et seculHli. Quia numerus multiplicatis, ([llam hahet primus
cum hursa super seculHlum et tertium 1101111ncm, est .4., addam .4. super ralliccm sc
cundi hominis, scilicet sUller 2, et egredientur .6. pro fIu:mtitatc (pwm habet nnns (!uis
(Inc secundi et quarti hominis: deinde pro eodem (JlIadruplo colligam .Illl.or numera5

pares secundum quod sunt in ordine numerorum, incipicndo a .4., uidelicct.4 ct 6 et
s ct 10, et crullt .2S.; quos addam super radiccm burse, scilicet super .1, ct cgrcdientllr
.29, pro lJizantijs hurse; et sic procedcndum cst in omnihus similihus quatuor hominum

rruestionilms. I
JTE~ de modo p"cdieto extl'axi hanc regnlam super iuuentioncm trium numerOl'um,

quorum primus CUIll tertia parte relir!norulll numerol'um surgat ill .1<1. Seculldlls uerO
cum <ILlarta parte rclirp.lOrum surgit in .ii. Tertius nam(!ue cum} rrimi et secundi
Humeri surgit in .19. Pateat quitlcm serenitati ncstre hane (Iucstionem a me solutam
esse in tertio decimo cal1itulo lihri meL dllpliciter. Sed fluia huius solutionis inucntio

pla:et ~l~h: prcceteris .modis, uoini cam. uestrc pandere ~laicstati : posui primum in
orchnc ~f r, ct cxtran unum quad(Iue Ipsarnm de uno llltegro, remanserunt -i- sub
~, et *suL t, et t sub t : post hoc de H et Ii et de 19 extraxi .H., rcmansit .0. snper .14.,
et 3 super 17, et 5 super .HI., ut in ,!uestione cernitnr. Deiude incepi ad t, et lllnl

tiplicaui 2 per 3, et '1uod prouenit, diuisi l1er multiplicationem de :3 in 2, et prouenit
.L, (IUOO pOSUL sub {; et multiplicaui itcrum eadem .2. per 4, que sunt sub uirga de
{, et summum diuisi per 3, (Iue sunt sub uirga, ct per 3, que sunt super .4., et pro
uenerunt ~ suh t . Rursns multiplicaui eadem 2 per 5, (Iue sunt sulJ uirga de h et
diuisi summam per 3, que sunt sub uirga de i, et pcr 4, que ""unt super uirga de
t, ct 11rollcnenmt ~ sub ~ : de ilHle multiplicalli 3, que sunt suh uirga de i per .0",
(IUOll cst snper 14, ct diuisi per 2, ct prouenit .0. super ipsum .f). Item multiplicaui .~.,

rpIC snut sub uirga de -f per 3, rIue sunt super .17., et diuisi 11er 3, que sunt super
.4., ct proucnerunt .4. super ipsls trlhus. Adhuc multiplicani .5., IIue suut sul) uil'ga de
~ per 5, que sunt snper 19, ct dinisi per 4, que sunt super .5., et prouenerunt r6., <Iue
seruaui super til, ut in figura cernitur. Post hoe collegi .1. et ~ (~t %in unum, ct fue
nmt H· Similiter nddidi 16 et " et 0, et fucrnnt -i- to; (lue omnia diuisi perl minus
mnlLitudinem numcrorum positorllm, scilicet Iler 2, et vruucnerunt -H ct i 5. Addidi
~ 5 cum U, fuerunt ·t I!I; et extraxi unum integrum de i-% , l'emanscrunt pro quanti
tate primi numeri {{- cuiusdam summ.9j que suma (sic) est quantitas sccuudi et tertij
numeri. Cum (Iuihus H addidi tcrtiam eiusdem summe, scilicet 4%, fucrunt H. Quare
multipllcaui ~ Ig per 36, et dinisi summam per 25, et proucncrunt --H 27 pro quantitate
sccnndi ct tCl'lij Humeri. Dc qnilms ::lccepi tertiam partem, (ille est --lo !J t et extraxi

ipsam de 14, remanscnmt "*"" pro quantitate primj numeri: deiude acccpi %de H2i,

quc sunt H2" ; I ct extraxi iude prirnum numerulll, scilicet Hi 4, rcmanserunt f,i 19,
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de quihus abieci 4 pro iJlsis ..t' J que sunt supcr 17, remansenmt *15 1))'0 fjuautitatc
tertij HUDleri; fJne ex:traxi de ;~ 27, rcmanserunt -H- 11 pro sc('undo nUlllcro. Ad (lc
mOllstrandulll si(luirlem ljualiter talis illllentio sine l't'gula proucuiat ex mudo sllJlra
scripta triulll hominum. POlUlIll secundum et tertium numCl'um esse rent, de IIlIa allieda
tertia parte sui, cum qua primus Humerus sur-git in .14., rellWllellllnt -i eiusdem rei:
ct quia, ut dictum cst, cum de ([uacum<luc l'e tollitur ~,iIIUtl qUOll tolliltll', <~st llW
dietas eius quod remallel; vnde si snper ~ rei addatur mcdietas cius, l'cdilJit res prc
(licta; <Juod etiam ha}letur, si multilllicclltllI' i diet£ rei per .3.; ('t IplOd prollellerit,
diuidatur per .2.; et cst illud idem Ipwndo Illultiplicaui sU}1Cl'ius :\ pel' 2, <'t diuisi pel'
2 uiciLus .3., et hahui tunc rem posilam ]11'0 secundo el tcrlio 11llll1erO, pro IJua pOSlli

.1. SU]l f; de qua re aecepi tertiam pal'tcm, ct allieci de u, rcmanscrllllt U. minus tertia
rei pro quantitate primi numeri: quilms additis cum scenndo numero ct tcrlio, sci
licet cum re una, crit tota suma (sic) ipsorllm trium numerorum nihil :llllplius de
14 et de i IUlins rei: et {ll'Optel' hoc posui .0. super 1-1., ('l i- suu -1-.: ct (Jllia SCl'lIlHlus
numerus cum Ttertij et lll'imi Humeri surgit in .17., cl exll'axi .17. de .suma (sic) ipSOI'IlI11
triu01 Ilumcrorum, scilicet de 14 ct dc ~ linius rei, ct reUlallserunt -r primi ct scclludi
Humeri, et %utlius rei minus .3.; et ideo posui 3 super 17 ct .~ suh ~: ct quia cum
de aliqua quantitate extrahitur quarta pars, illud quod tollitur cst tertia Imrs rcsidui.

Addidi super f ullins rci minus tertiam !Jartem corum; ([uod fit cum multiplieantUl'
2 que sunt super 2, et per "- que sunt stlh uirga de i, et diui<litur per 3 (jlle suut
suh uirga de i, et per :J 'lue sunt super uirga de f; et cnm multiplicantur ,4.,

que sunt sub uirga de 1, per 3 posita super .17., et Burna (sic) diuiditur l)er 3 que
sunt super 4.; quia cum super aliqua quantitate addiLur tertia pars, et fit indc alifJua
(!uantitas, erit proportio primJ quantitatis all secundam, sient .3 cst ad .4.: (Iual'e mul
tiplicande snul f unins rei minns :J per 4., et suma (sic) diuidcwIa est per 3. Kum cx mul
tiplicatione de 4 in ~ unius rei minus .3. ucuiunt * ullius rei minus 12; (luilJUs di{]isis
per 3, ueuinnt -~ unins rei minus .4; et jtleo pasui ~ suh f, el 4 super 3 posit is super
.t7. Rursus quia tertius numerus cum (Juinta parte primi et secull(!i nnmeri surgit jn
.{g. ; si de ~ unins rei ct de u. allferantur t!l, rcmanellilIlt pro -t prirni et S('('IIIHli

lllllller-i % tlllius rei minus .5.; et ideo snper 19 posui .5' J ct suh·~ !Josui 5· Et (Iuia
CUIll de alir(ua (Iuantilate extrahilur Iluillta pars, illud IJucHI extl'llhitlll' ('st qual'la
pars resi<lui. Ideo super *Iunius rei minus .5. addenda cst cfllarta pal's ellfllJll supcr
ipsas; (JuDd fit cum -i ullius rei minus 5 multiplicantul' per 5, ct summa dluiditur
per .4.; ct sic halmimus ~. rei minus 1G pro quanlitate primi et sccnntli 1I11111r~l'i;

que i- 6 positc sunt supcrius super 19, et ~ suh ~; ct sic n: !lac inuelltiune hallUi pro
secunda ct tertia numero rem; ct pro tCl'tio et primo halllli ~ lwins rei millus .4. j

et pro primo ct secundo Ilnmero ~ minus ~ 6: <luihus oIlltliJms jn unum congregaui
supcrius, ct halmi H lwius rei minus t 10, 'Iuod fuit e1luale duplo smn.y (sic) ipSfll"llnl

trium numerorum, cum in ipsa congregationc unusrJuisque ipsorum trium IIUTlICI'OI'IHtl

Ilis computatus sit; ct ideo medjaui prescripta +% unins rei minus ~ 10, et halHli f:'
unius rei minus t 5. pro (!uantitate ipsorum trium lJUmerorllm; de (/uilms :dli.~,('i in~

tegrllll1 unum pro re una, rcmansel'llnt +% unius rei, (1'.1e est (Iuilntitas secundi l't

tertij Humeri miuus ~ 5 pro (l'lantitate prilll.i Ilumeri. Super (Juud aJdidi trrtiam P!J11 P IlI
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rei, et hahni it unins rei minus i 5, que equantnr .14: addidi ergo t 5 super .14., et IH'O
ucnerunt N- unins rei, que equantur t {9. Quare multiplicaui 36 per i- HI, eL 'summum
diuisi per 25, et halmi N 27 pro quantitate unius rei, scilicet pro suma (J·ic) secuIHli

et tcrtij numerij de qua suma (sic) accepi tcrtiam partcm, et extracxi earn de !4.j et

quod remansit, scilicet *4, fuit quautitas primj unmeri. £t quia qualltitas primi ct
tertij uomeri fuit ~ ullius rei minus .4.; de ~ rei minus 4, scilicet de H2o,cxtracxi primum

numcrum, scilicet *4, remanserunt *15 pro quantitate tertij ullmeri: quem numcrum
extrani de suma (sic) secundi et tcrtij uumeri, scilicet de H 27, rcmanscrunt -H- H pro

IIuantitate secundi numen.
De quatuor hominibus bizantios habentibus,

POSVI Itanc aliam questionem similem suprascripte questionis, sancte et uenerande

patcr clominc Ranerij dignissimc cardinalis, ut que in prescripta questiolle dicta sunt,

melius clementia uestra intendere ualeat. Sunt cnim Quatuor homines bizantios hahentes,
ex quilms primus cum medietate bizantiorum reliquorum trium hominum habeat .33.

Sccundus cum tertia parte Lizantiorum reli(Iuorum tl1.um haheat .35. Tertius (luQ(luC

cum ±hizantiorum reliqllorum haLeat .36. Quartus nero cum t bizantiorum pl'imi ct

secundi et tCl'tij hominis habeat .:37; 'Iueritur quot unusquisque hahuit. Posni quidem
hos numeros studiosc, lit solutio huius questionis cadat in illtegris numeris; et osten

dam, hanc insoluhilem esse sub posita conditione. Ad quod dcmonstrandum ponam,
secundum et tertium et quartum hominem habere rem, cuius rei meuictas si addatur

super Lizantios primi, nimirum surgent in .33, ut rropositum est. Quare patet ma

nifeste, primum 110minem habere .33. minus medietate rei, que aJdita cum bizantijs se-

["I. 12 r",C!o. cUlldi Iet tertij ct quarti hominis, scilicet cum I'e, ucnicnt 33 ct mcdietas rei pro

tota 511ma (sic) hizantiorum quatuor hominum: de qua summa 5ccundus cum i bizan
tiOruID reliquorum trium hominum proponitur haLuisse 35. Quare si auferantur 35 de

Lizantijs 33 et de medietate rei, remanebit pro f 1izantiorum ipsorum, scilicet tertij

ct 'luarti et primi hominis, mcclietas rei minus hizantijs .2. Et quia cum de ali{Iua
quantitate tollitur tertia pars, id quod tollitur est medietas eins quod remanet. Si
super medietate rei minus 2. addatur me(lietas eins, uenicllt i rei minus bizantijs .3.

pro quantitate bizalltiorum tcrtij et quarti et primi hominis. Ad que etiam ueniemus,
5i multiplicaucrimus medietatem rei minus "2 per 3, et diuiserimus per 2. Rursus quia

proponitur, tertium hominem cum ~ bizantiorum qua1'ti ct secundi et primj hominis
habere 36.; si de tota suma (sic), scilicet ex 33 et medietate rei, tollamus .36., rema
nehit pro i- hiz<lntiorum quarti et primj ct sccundi hominis medietas rei minus bi
zantijs 3. Et quia cum de aliqua quantitate tollitur h illud quod toUitur est i eius
(Iuod remanet; si super i rei minus 3. addatur tertia cins, hoc est quod multiplicetul'

~ rei minus 3 per 4; et suma (sic) diuidatul' per 3., uenient i rei minus 4 pro quan
titate bizalltiorum eorumdem (luarti et primi et secundi hominis. Item quia quartus
homo cum {- Lizantiorum primi et secundi et tertij hominis habct.3i.;si de tota suma (sic}
eorum .1I11.

or hominum tollantur .:17., remaneLit pro t bizantiorum primi et secundi et
tertij hominis rnedietas rei minus hizantijs .4: quam si multiplicauerimus per 5, (Iue
sunt sub uirga dc ~; et que prouenerint, diuiserimus per .4., que sunt super uirga,

habebimus { rei minus hizantijs .5. pro quantitate bizantiorum primi et secundi et tertij
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hominis. Addamus ergo rem, quam habent inter secundum ct tertium ct quartuIU ho
minem, cum 1 rei minus .3., que hahent iuter tertium ct lJuartum et primum IlOmi.
nem, ct cum i rei minus .4., que habcnt inter quartum et pl'imulIl et secuntlum 110
minem. Et cum f rei minus .5., que habcnt inter primum ct sccuntlum ct tertium hu
minem, uenient res "2\ 3 minus hizantijs f2 pl'O triplo Lizantiorum III1. or homillum I

cum in prescriptis partibus unusquisque tel' computatus sit. Quare si diuiscrimus res
i43 minus hizantijs f2 per 3., habebimus rem 7~ f minus Lizantijs ..t. pro quantitate
Lizantiorum IIlI.

or hominum: de (p1a suma (.<,ie) si auferatur rcs, I}uam hahent inter
secundum et tertium ct quartum hominem, rcmanebit -A rei mjnus .4. pro (luantitatc
bizantiorum primi hominis: super quam si addiderimus medictatem rei, sciliect ~ Li

zantiorum sccundi et tertij ct quarti hominis, crullt*minus hizantijs .4., (IUC equa;ltur
hizantijs 33. Cornuniter si addiderimus Lizantios .4., ernut H rei equales de hizantiis
37. Vnde ut ucniamus ad notitiam unius rei, multiplicanda sunt i211cr hizalltios .37.,

et suma (sic) diuidenda cst pCI' 37., que sunt super uirga; Iuel diuiJantur hizantij 37 1',,1. 12. ",'r,'"

per 37; et.t. quod proucnit ex cliuisione, ducatur in. 72, et ucnicnt llizantij 72 pro
quantitate rei; et tot haLent inter secundum et tertium et quartum hominem. £t fluia
proponitur, primurn hominem cum medietate Lizantiorum sccundi et tertij et quarLi
hominis habere .33; et prcdictorum 72 bizantiorum medictas est plus de .33. Colligitur
iude, hanc questionem insolubilem esse, cum non possit did: quatuor homines habent
bizantios, cum primus non habcat aliquid, immo haLet debitum. Quare si uoluerimus
concederc, ipsum babere debitum, erit questio soluhilis. Et ent dehitum ipsius .3., sci-
licet differentia, que cst a 33 usque in .36. predietis: quod debitum si extrahatur ex
bizantijs sccundi et tertij et quarti hominis, remanebunt .69 pro suma (sic} ]'izantiorum
IUI. or hominuID; ex quihus si extrahantur t rei minus })izantijs .3., scilicet Lizantij i'lL,

remanehunt bizantij sccundi hominis .18. Item extractis i rei minus hizantijs 4, que
hahent inter quartum ct primum et secundum hominem: hoc bizantij (sic) ,014 de flO,

remanent .2lS pro hizantijs tertij hominis: quibus additis cum hizantijs secundi bominis,

scilicet cum 18, erunt .43.; quibus extractis cx bizantijs secundi et tertij et quarti ho~

minis, scilicet de bizalltijs 72, rcmanehunt pro ]Jizantijs (Juarti llOminis 20. Vel aliter:
de 6g predictis extrahantur j rei minus hizantijs ls, (Juc llahenl inter primum et se·
cuudum et tertium hominem, rcmanehunt similiter quarto homini 2'J. Et si dicemus,
primum hominem hahere cum sua petitionc fSI. Secundum 183. Tertium 184. (luartum
IS5. Inueniemus, suprascriptis dispositis, Ilrimum hominem hahere .1. Secundum 94.

Tertium 125. Quartum 141.

De quatuor Iwminibus qui inuenerlmt bizantius.
QVAtuor homines inucneTullt bizantios a!iflllOt, (lc {plihus UTlUSf(llis(lue sumpsit ali·

(Juam quantitatem fortuitl1. £t cum uellent, ipsos bizantios inter se Cflualitcr diuidere,

primus duplicauit secundo hizantios quos CC!1erat. I'ost lJOc seclludus triplicauit tertio
homini totum id quod sumpserat. Quo facto, tertius homo (Iuadruplicauit (Iuarto 110
mini ])izantios suos. Et '1uartus post JIOC quincuplauit primo homini bizantio5 (IU05

ei rcmanscrunt post duplicationem quam fecerat secundo hominij ct sic ullusqui.l;rjue
de inuentis bizantijs 8uam halmit !Jortionem, scilicet quartam partem. ()ucritur, (fue
fuit summa inuentol'um hizantiorUID, et quot ex ipsis unu"fJui"fJuc ('('pit: pOIl<lm ,
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secundum hominem halmisse rem, quam cum ei uUlllicassct, primus homo habuit duas
res, ct primo l10mini rcmansit quinta pars qua rtf; pm'tis totins summc, cum ex (luin

cuplo eius q110d ci remauserat, hahuit quartam partern summ7· Vnde si de ([uarta

parte sume (sic) aufcralur io ejusdem, remanehunt -A, hoc cst}, pro co quod (luartlls
homo dedit primo homini; que quinta 5i adclatur supcr hsumma que rcmn.TIsit quarlo

homini post dationem quam fecit primo, erunt To totiu5 summp; ct tantum hahuit
quartus homo CUIn quadruI)licatione sihi facta a te1'tio homine. Quare quarta pars

de fa, scilicet !o totins sum@ (sic}, fuit illud quod cepit (['wrtns homo; let lriplum
cius, quod cst H' cst illud ({uod aceepit a tcrtio homine: fll1ilms H- additis cum
(lnarta parte, scilicet cum i% tot ius summe, faciunt -H eiusdem summe; et tan tum 1]3
lmit tertius homo cnm triplicationc sibi facta a secunda homine. Quare tertia pars.

scilicet -No tntius snmme, fnit ilIud quod cepit tertius homo; ct duplum de -NUl ]10('

est -No, acceperat a sccundo hominc; quihus No additis cum qnarta parte sume (sic)

(Iue reman5erat secunda homini, rceldnnt ffi pro co quod hahuit secundns homo cum
duplicatione sihi facta a primo hominc, que c(Iuantur dualms rc]ms. Quare mcdietas

corum, scilicet ~ totil1s summe, cst id quod cepit sccundus llOlllO, ct alias -?do ha~

Imcrat :i !lrimo; (luihus m additis cum -0s summc flue remanscrat primo 11Om-ini po,,"t

duplicationem quam fceerat secundo, crImt & pro eo quod cepit primus homo. Ynl1e
si summam ponimus esse 240, crit illud '111od snmpsit primus 89; ct iUud quod cepit

secunclus .71; et illud quod cepit tertius .\7; ct ilIud quod cepit (Iuartns .27., scilicet
to de bizantijs 2-i0. Et 5i dictum fnerit quod primus homo, de hoc quod cepit, du
plicauit omnes lJuantitates aliorum trinm. Et secundus post ipsam duplieationem lri-

terti,,"

plic<l.uit omnia que haJJehant rcliqui tres; et post ipsam tl'i plicationem qual'tus (sic)
rJuadruplicauit ea que habehant relitJui tres llOmines.Et ad extremum quartus homo quin
cuplic<1uit omBcs quantitates qnas habchant reli(p.li tres; ct sic habuit llUllS(IUisquc
quartam I'3l'tem totins summ@, PUllam rem esse residuum quod remansit primo ho
mini post duplicationem quam fecit relilluis; ct triplicaho illam rem IJro tril)licationc
lluns sih1 fecit secundus homo, et crunt res tres, (ptaS ql1adruplicabo llrll (Iuaul'llpli

catione quam fecit ci terlius homo, ucnient res .f2.; quihns et multlplicatis pCI' J 1)1'0
quincuplatione quam fecit (plartns homo, cruut res .60., que sunt quarta totius snm

Inf., cum pn)l)onatur, unum qnemque hahuisse post predictas mulLiplicitates fluartam
l,artcm. Quare multiplicaho GO res per 4, et habcho res .240 pro summa hizuntiorum
IIII.

or hominnm: deiude ponam <ld lihitum, rem esse hizantios .2,; ct erit tota summa

liSOj de quihns extl'aham llizantios .2. prescriptos, rcmanehunt hizantij .478" (lui sunt
duplulll hilantiornm secundi et tertij ct quarti llOminis; el medietatcm eorum J]ahue

l'unt ex dnplicationc quam feecrat cis 111'imus homo. Quare si medietatem de 478, que
cst 239, addamus SUpCl' hizantios .2. (l11i remanserunt primo homini, haheho 241 pro
quantitate bizantiol'Ulll pl'imi hominic;;; deinde panam rem pro quantitate que l'emansit

scclintlo ~lOmilli post triplicationcm quam fecit reliquis trillUSj et quadruplicabo ipsam
rem; ct I1111d quadmplum (Juincuplaho ,:1 et ha1>cbo 20 res pro fjual'ta IHlrte tatius
St,mnll:: Ergo 20 res. cquantur hizantijs 120: unde si diuidantur 120 per 20, uenient
hlzantlJ (i 1WO 'luantltatc rei; fJuibus lJizantijs 6 extractis de 480, remanent .\74 pro
tripla hizantiorum tertij ct (Iuarll et pl'imj homillis. Quare tertia pars erat quantitas

t t II
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J:izantiorUIll ipsorum; et dne tertic de 474, scilicC't 316, fucrunt id quod acccperant
a secunda homine' quihus Liz It··" II· . I '.. .
S I .... a 1 IJ.'> .>'.6 {J{ (ItIS cum JIZ3ntlJs 6., tIm remanScfUnt illsi
.,eet ~lclo, rru~t hmwtl) 322; et tot hahUit secundus JlO1l10 post duplicationcm sibi [adam

a IH:m~o hom me. Ergo medietas de 322, que cst Hil, fuit quantitas hizantiorum scctlndi
homlllls.

Rursll.'>,~onam rem pro co quod remamit tCl'tio homini post qnaclruplicationem fluam
fe~~l'at all]S, et quincuplaho ipsam rem, ct ernnt quinque res equate.'> quarti SUlUllle
sCJhcet de 1~1J. ~uare res erit hizantij 2~; qui bus cxtractis de 4SIJ, remanent .~511 pn;
quadruplo ?).Izantlotum quarti et primi et secun(li hominis, ex quihl1s hal)Urrunt tres

q~a:las, sClhce~ 342:. a tet,tio hominc; quibus JJizantijs 342 additis cum hizalltij.s 24 pre
d.1CtlS, e~u~t Inzant.l) 3~6.; et t~t hahuit tcrtius homo post duplicationem ct triplica
tIOIl.em .sJ1J~ fact~~ a pnmo et a sccundo homine: de qujhus ,o;;i aceepero mcdictatelll
tertIe ~)arll.~: sCIhcet sextam, nenient J)izalltij 61 pro quantitate tcrtij llOminis. EXlractis
ergo JJIzantlJs 241 primi hominis, ct fG1 secundi, et 6l tcrtij de tota suma (.~ic), n~
lllanellUnt 17 pro bizantij:-o qual'li hominis.

. A~jtcl'. quia omn.c duplicatum ~x suo duplicantc existit mcdietas; et triplicatum Cl:

tnphcante. cst tertIa; et .quadruph.catum ex quadruplicante sit quarta; ct qnincllpllltum
ex s~o qUlneupla~t~ qnmtam ohtmct partem. Ponam in ordincm ~ 1~-~, ut in margine
cel'llItnrj ct m1~ltlphcaho 2 per 3 uieibus.(, uicibus .5. que sunt sub uirgis, ernut 120,
que sunt quantllas quarte pal'tis omnium hizantioruIU illueutoruIll; quibus multiplicatis
per 4, rcddunt 4~0 pro tota summa: deinde toUam I, quod est super 2, de 2, eL j quod
)'emanet, ducam In :I uicihus 4, uieibus 5, erunt 60; quibus etiam duct is in numernm
hominum, scjl~cct in 4, erunt240: l'Juibus si addatur t quod prouenit ex ducto ,t, quod
cst Super 2, In f quod cst supcr 3; quod in f. fluod est super 4j (luod in f quod
cst super 5, crullt 241, rple sunt qualltitas hizantiorum primj. Rnrsus extraltam t, (luod
c.~t ~llper ~, de 3, remanent 2; quibus ductis in 4. uicihus 5, uicillU.<; 2 (Iue sunt suh
Ulrgls, et 111 llumemlll hominum, erunt 320; (luihus atldam 2, que prol1cninnt ex 2.

I:luod est sub p,ima uirga, in I quod cst super 3; quod in f qnod cst supcr 4; qnod in
1 quoel cst sU11cr 5, eruut 322.1 (Iue sunt duplum hizanticfum secundi. Quare .lnearn f"I, U

322 in f quod est super 2; ct dinidam per 2" uenient j{jI pro hizantjj" secnndi ho-
minis. hem extraham 1. quod est supel' 4, de 4, remanent 3; que dncam in Ii llicilJl1S

2, uicihns 3 (lue sunt sub alii." uirgis, erullt 90; quc ducam in 4, ct snpc!'a(ld<lm .G'
1

quc proucniunt cx ductis 2 in 3, que sunt sul) uirgis; quod in 1 fluod cst super 4;

quod in f quod est super .5., Crlmt 366; ct tot hallUit tertius homo post duplicationem
ct tl~plicationem sihi factas a primo ct secundo hominc. Vnde si de 3GG acccperimus
medielatcm tertig partis ipsorum, scilicet sextam, ucnient 61 pro hizanti,js tertij ho-
minis. Ad ultimum (luippe cxtraham t, quod est super 5, de 5, remanent .t.; fJuibus
ductis in 2 uicibus 3, uicibus 4 que sunt suh uirgis; ct illud totum per 4, ,<;eilicct
per numerum hominum, crunt 384; quihus addam 24, (lue pl'oueniullt ex multir1ica-

tione de 2 vicibus 3, vicilJUS " que sunt sub uirgis, ducta in f quod est snper 5., crunt
408; ct tot hahuit quartus homo post dUI)licationem et tl'iplictltionem et fluadrupli
cationem sihi factas a primo et secunda et tertio Ilomine. Quare si dc .lOS accepe-
rimns medielatem tertii quart~ partis, llOc cst fi, uellicnt Ii pl'O r:IlIliutitate llizan-
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tiorum quos cepit quartus homo, ut superius inuculum cst. Aliter positis .} l ~ {
per ordinem , et inuentis bizantijs 480 pro summa ]Jjzantiorum ipsol'um (Iualnor 110
minum, cxtraham i de uno integra; et pro ~ quod remanet, accipiam medictatem de
480, et superaddaro.i quod pronenit ex ducto i in 1, quod in L, que Imitates sunt
super IIlIor uirgis, erunt 24t; ct tot cepit ex ipsa suma (sic) primus homo.

Rursus extraham t de uno integra, remanent~; de quihus acci]Jiam mcdictatclll, neDiet
+; pro quo accipiarn i de 480, ct superaddam i quod proucilit ex ductione uictarurn
unitatum iTlse, et hahebo i6i; ct tot cepit secundus homo. Item tollam t de uno in
tegro, remanebunt -~; de quilms accipiam mcdietatem tcrtip partis ipsarum, neniet
i; pro quo accipiam octauam partem de .480., et addam similiter t., et habcbo 61 pro
hizantijs tertij hominis. Adlmc demam ~ de uno integra, remanent 1; de quibus ac~

cipiam mcdietatem tertiI; quartg partis ipsorum 5, neniet -/g; 1ll'0 quo accipiam trigc
"imam paltern de 480, et supcraddam 1, et hahebo 17. pro hizantijs (rnarti hominis.

Questio similis suprascripte de tribus Iwminiblls.
hE:II Trcs homines lIahe1an.t bizan.tios; et cum primus duplicauerit bizantios reIi

quorum, nee non et adtliderit cis mcdietatem omnium que habehantj et secundus tri
plicauerit I bizantios tertij et primi hominis, ct addiderit cis tertiam bizantiorum ipso
rumj et Tertius quadruplicauit bizantios reliquorum, ct addiderit cis quartam bizan
tiorum ilJsorum, et habuit unusquisque suam portionem, scilicet tertiam.

Sciendum est primum, quod quando aliqua res dUIJlicatur, et additur super cam
mcdictas cius, tunc ilIa res sui dupli et dimidij est i. Similiter cum aliqua res tri
plicatur, et additur ei tertia pars sui, tunc ilIa res sui tripli et teTtie cius cst To '
F:odemque modo cum aliqua rcs quadruplicatur, et additur ci quarta ipsius rei, tunc
ilia res ex quadrupli sui et quartc est f.r: quare ponam in ordine ~ To f , ct imi
tabor primam ultimam regulam predictam; hoc est cum multilJlicabo 5 uicibus 10, ui
ciLus 17, que sunt sub uirgis, ueaient 800. pro tertia parte totins summc eorum; quos
multiplicabo per 3 propter homines qui sunt tres, et erunt hizaotij 2550. pro tota
summa: et extraham ~ de uno integra, remanebunt l; pro quihus accipiam -} de 2550"

et supcraddam hizantios 2-', qui prouclliunt ex 2 uici1us 3, uicihus 4., que sunt super
uirgis, crunt 1554; et tot habuit primus. Et extraham To de uno integra, remanebunt
ni pro quihus accipiam To de 2;:;50, et sUI,craddam 61l, que proueniunt ex multipli~

catione de 5 (Iue sunt suh uirga, uiciLus :1, uicibus '" que sunt super uirgis, erunt
184~j de quihus accipiam ~, hoc est multiplicabo i845 per 2, et diuidam per 5.; uel
qmntam de 184;), que est 369, mnltiplica]JO per 2, quod est pulchrius, uenient 738;

et tot hahuit sccundus. Rursus cxtraham Ti tIe uno integro, remanehunt TI; pro
q~ibus accipiam -H ~e 2550, hoc est diuidam 2550 per 17; et quod prouenerit, multi
Ilhcabo per 13, .ue~lent. ~950: sUller que addam 200, que proueniunt ex 5 uici1us 10
(l~le sunt sub mrgls, mcdms 4 que sunt sUIJel' uirga, crunt 2150; et tot habuit ter~

t~us ho~o qu~ndo. :1uadruplicauit bizantios reliquorum, et addidit ci quartam partem,
'nd.c SI de hlzantlJs 215~ acceperimus ~ ex trihus decirnis corum, hoc est i5 ipsorum,
lleilient 2iiS; ct lot habUIt tertius homo. Est enim hie modus similis secunda; quia
cum .ho~ 11cr secundu~. modum faeere uoluimus, extrahernus 2 de 5; et::: que restant,
multlpht>uho ]lcr to UICILus 17, uicihus 3, ct halJcbo 1530; et )IOC cst accipere % de
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t5~0. (sic); et addflm postea 24 super 1530, et hahebo similiter pl"() hizanlijs pl'imj ho
mIllIS f55.t. Item extraham 3 de 10., et '1 que remanent, ducam in 17 uicilms 5, uicibus
3, et haheLo To de 25;JOj et sic possumus eodem modo in similihus operarj.1

Et (luia quatuor inuenti oilmen sunt sibi inuicem comunicantes ; ct cst senarius
comunis eorum mcnsura; si diuiserimus unumquemquc corum per 0, habebitur solutio
flUius questionis in minoriLus numeris; et summa eorum erit 425, et bizantij primi
erunt 259. Secundi 123. Tertij .43.

Epistola suprascripti LeonaNli ad illagistrum Theodoru1n
phIlosophu1n domini Imperatoris.

AssiJuis rogaminibus et postulationibus i quodam mihi amicissimo inuitatus , ut
nlOdum sihi compooerem soillendi subscriptas auium et similium t1uestioncs; quia ipse
tan~uam nouiter in hoc magistcrio educatus, fortiora pahula in Iihro mea numeri ap
]l~slta pauesceLat, lac sihi, uelut nouiter geuito filio, suauitatis preparans, ut robu
s~lU.S effectus. capere ualcat artiora, presentem sihi moc.lum inueni, per quem non solum
sImiles qucstlOncs saluuntur, ycrum ct omnes diuel'sitates consolaminum monetarum.
Et ~uia ipsum in ~lIa s~ic~tia prestantiorem et utilem clcgi, uobis, reuercnde patel"
domme Theodor~,. lmpenahs aule sume (sic) phylosophe, mictendum clcereui, ut ipso
]Jcrlecto, que Utlha sunt, uestre celsitudinis probitas, resecatis superflllis, reconseruet.

De auibus emendis secundum proportionem datam.
QUIDAM emit passeres 3 pro uno clenano, ct turtures 2 pro uno denario, et columham

1 pr~ denarijs 2, et ex ~lis tribus generibus auium Jlabuit aues 30. pro denarijs 30.
QU~~ltur, quot aues emIt ex uno quoque genere: pasui primum passeres 30 pro 10 de~

nanJs, et. seruaui denanos .20., qui sunt differentia, quc est a to denarijs usque in 30;
ct .mutau) unum ex passeribus in turturcm, et fuit augmentum in ipsa mutatione _~

U~l~S d~nariJj quia passer ualeJJat i lwius denarij, et turtur ualebat i unius dcnarij:
~cihcet "6 umus denarij plus pretio passeris: et mutauj iterum unum ex I)aSserjbus
In colum}Jam, et mclioratus sum in ipsa mutatiolle dcnarij ii, scilicet differentia
que cst a i unius denarij usque in denarios 2j et feci scxtas ex ipso dellario ~. j, ct
fuerunt sexte .10.: et secundum hoc opportuit me mutare passeres in turtures ct co
lumlJas, donee ex ipsa mutatione pruucniant illi denarij 20, quos supcrius semaui :
quare ex ipsis feci sextas, et fuerunt sexte 120; quas diuisi in duas partes, qual'Um
una posset diuidi per to. integraliter, et alia per 1; et suma (sic) utriusque diuisionis
n~n. ascenderet in 30; et fuit prima pars 110, ~t alia 10: et diuisi primam partern, I
sCIhcet. 110 per,10, et secundam per 1, et habm columbas H et turtures 10.: quibus
ext:~ctIS de ambus 30, remanserunt 9 pro numero passerum; qui passeres ualent de~

nanl 3, et turtures 10 valent denarii 5, et columbe .if. ualent dcnarii .22; ct sic ex is tis
triJJUs gencriLus auium habehuntur aues 30 pro 30 dcnarijs, ut quesitum est.

De eodem.
~T si uol~mus habere aues 29 pro denariis 29, eodem modo possumus operari, yi

delIcet pretIUm 29 passerum, qui sunt aues uiliores, extrahemus de denariis 29 et de
reliquis faciemus sextas, et erunt sexte HGj quas diuidemus iterum in (luas ;artcs I

~ua~um una diuidatur integraliter pCI' to, et altera per 1; et summa utriusque diui
Sloms non ascendat in 29.; que partes dupliciter fieri possunt: primum ut prima pars

f"l. I,~ ",'<,N
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sit flO, secunda 6; et diuidantur 110 per to, uenient colnmhc. n.; et 6 diuidantur per
t, uenient turturcs .6.; (IuiLus extractis de 29, remanent 12 pro llUmel'O passerum: uel
!l6 diuitlcmus in 100 et in 16; ct diuidcmus iOO per 10, et 16 l)er 1, et IJahchirnus co
lumhas .10 et turtures 16; relique, que sunt usque in 29., scilicet 3, crunt passeres;
et sic soluta est hee (!ucstio Jupliciter.

Item de auibus,
IT 5i uolumus Ilahere aues 15 pro denarijs 1.5, hoc esse non posse sine fractionc

auium dcmonstraho. Verbi gratia: si cxtraxcro pretium 15 passennll de dcnarijs Hi; ct
de rcsiduis denarijs faciam sextas, que sunt 60 l non paternnt diuidj in duas partes,
quarulll una diuisa l)er 10, et aitera per 1, ucuiat numerus integer ex ipsi5 duabus di
uisionihus, qui sit minor de 15,: exempli causa: si diuisero 60 in 50 et in 10; et di
uisero 50 per 10, ct 10 per 1, ueniente (sic) ex ipsis dnahus diuisionihus 5 et to; (lui
hus illsimul iunctis faciunt 15, scilicet summa omnium auium; ct sic non cadcret aliquis
passer in Imc cmptiollc; quia columhe 5 ualent denarius fO, et tUl'tures 10 ualent de
narios 5; et sic ex his duobus gencribus auium tantum habentur aues 15 pro de
narijs 15; ct ncc cst numerus aliquis alius infra 60 maior quam 50, qui intcgraliter
diuidatur per fa; et minor eo hie locum non habet; quia si poncrcmus 40 1)1'0 una
Ilarte, remanent pro alia parte 20: unde si .010 diuidantur per to, ct 20 l)er 1, egl'e
dcrentur ex infrascriptis duahus diuisionibus 24 aues; que locum non habent, cum
debeant esse 15. Sed si uolcmus frangcre aues, diuidemus 00 supradicta in 55 et in
5, et dillidcmus 55 per 10, ucnient columhe ~ 5; ct diuidcmus 5 per 1, uenicnt turtures
5. Extractis itaque columhis ~ 5 et turturibus 5 de auilJUs I 15, remanehunt passeres
~ 4, quorum pretium est denarius 1 et semis; et pretium 5 turturum est denarij .~. 2;

et pretium columllarum -i 5 cst denarij 11; et sic ex his lI-ihus gelleribus auium ha
bentur aues 15 pro denarijs .t5.

ET si uolumus llabcre aues Hi pro denarijs t6, hoc integraliter !lotcrit; rplia ex
tractis denarijs 5, scilicet pretium ptlSscrum Hi, de denarijs tG, remanent dcnarij ii,

qui sunt sexte 6G; rIuibus diuisis in 60 ct in 6, diuidetur 60 integraliter per 10, et
(j per 1; et ex: ipsis diuisionihus uenient columbe 0 et turtures 6. ; relique que sunt
usque in t5, scilicet 3, sunt passeres; et sic possumus in omnibus similihus ollerari,
Sed ut ca que dixi liquidius sapientia uestra intelligat, aliam lmiusmodi proponam
fJuestioncm. 'Videlicet ut passeres 3 dentur pro uno denario; et columha ualeat de
narios 2; ct pcrdix ualeat dcnarios 3; et uolo ex Ilis tri1us gCllerihus auium aues
J(J pro dellarijs 30 habere. Extraham quidcm supradicto modo de denarijs 30 llrctium
IJasscrum 30, quod cst .jO., remanehunt dcnarij 20, quos seruabo; et mutabo unum
ex l,usserihus in columham, et crit melioratio denarius -i- 1, scilicet 5 tertie linius de
narij; cl mutaho itcrum alium p<ls~cl'em in perdicem, et erit mclioratio eius dcnarii
~ 2, .hoc est. Lertic ~, . que sunt differentia, que cst a pretio nnius l)asseris usque in
prcLnuH UnlllS perdlcls; et faciam tertias ex denarijs 20 seruatis, et erunt tertie 00;

quas diuidam in duas partes, rluarllm uua cliuidatur integraliter per 8, et alia per
5; ct flue c~ utra'lue diuisione peruenerit l non ascendant in 30; eritque una illal'UOl

(lnaruln partlUm 40, ct altem 20: et dil1idam 40 per 8, ucnient perdiecs .0; et diuidam
20 per 5, uenicnt columhc 4: relir[ue, flue sunt usque in :10, sr-iJicct 21, sunt passeres.
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hEN passeres 5 ualcnt dcnarinm 1, et tnrtures 3 dentur pro uno dcnario, et co

lumha nalcat denarios 2, ct pCI'Jix ualeat dcnarios 3; et lIo·lo ex: l}js 'Juatuor gcue
rihus auium habere aues 24 pro denarijs 2~: pouam pretia uniuscuius(\lIc generis auium
in ordine, videlicet ~- et f et 2 ct 3, ttt in margine ccrnitur; et cxtrallam pretium ullius
passcris de llrctio cuiusquc rcliquorum tnum generum, scilicet i de t et de 2 ct de
3; et residua pOllam super illsa pretia per ordinem, et haocllo Ts wpel' i- ct {I ,
scilicet -H- super 2, et } 2, scilicet H sUller 3: deindc pretium 24 passerum cxlraham
de denal'ijs 2-t, remancbunt denarij ~ to; quos multiplicaho per 15, ut faciam ex eis
quinJecimas, sicut sunt uiffcrcntic suprascripte, erunt TI 288; (luas dluiuam in ires
llartcs, quantrn Iuna integraliter diuidatur per 42, et altera per 2i, et tertia per 2;

quia melioratio mutationis unius passcris in pcrdiccm cst H, ct mclioratio mutationis
l)asseris in columham cst TI; et meliol'atio mutationis passeris in turturclll cst -h :
et ideo diuidende sunt TI 288 in ires partes, rluarum una diuirlatur integl'aliter per
42, secunda l)cr 2i, tertia per 2; et quod ex ipsis trihus diuisionibus proucllel'it, c;ulat
infra numcrum auium emptarum, scilicet infra 2-4; (luod poterlt JJerj Juplicitcr: primum
£Ie 238 extn.wam (Iuadrul)lum de 42 ct de 27, scilicet t68 et :l08 l (pIe sunt in summa
276; et rcmullchunt pro tertia parte t2: et dinidam IGS per 42, ct tOS pel' 27, ct 12

l)cr 2, uenient perdices .4., et columbe 4., et turtures .6., que sunt in summa aues 14.;

relique que sunt UStI"e in 24, scilicet iO, erunl passeres. Vel aliter: ponam pro prima
parte quincuplum de 42, pro quo habcbuntur perdices 5; et pro secunda parte ponam
duplum de 27, pro quo habelmntur columbe 2; et ex ipsis 2SS remanebunt 24, quc
sunt duodecuplum de 2, pro quo duodecuplo habcbuntur tllrtures .12; relique uero que
sunl usque in 24 aues, scilicet 5, crunt passeres; et sic possumus in similihns ctiam
ct in consolaminc monetaruni et l)izantiorum 01)erarij quod quanJocum(Iue vel 111a
cuerit dominationi ucstre liqnidills dcclara])O.

De compositione pentagonj equilateri in triangulum e'luicrurium datum.
tiBET etiam solutionem subscript£: (lucstionis, (Iuam nuper inueni lumine uestre cor

rectionis transmittere, Videlicet cum in triallgulo equicrurio noto lll'Otractum sit pen
tagonum cfJuilatcrum, qualiter inueniatur longitudo ipsius latcris, dcmonstraho. £sto
trigonum .il b c" cuius unum quodque latus abet a c sit 10, mcusura et hasis ,b c.

sit 12, et in ipso trigono pl'Otractum sit pentagonum e(Iuilaterum ll. d. e. f. g; et uolo
inuenire longitudinem unius cuiusflue lateris pcntagonj: protraham 1'I'imum in triall
gulu abc perllenJicularem.a It., que erit nota, cum nota sint lalera abet b h; ct
erit longitudo cius 8; ct apuncto d super latus .b c. protraham calhetnm di, que Cf"lui
distahit catheto a hj quare triangulus .d b i. similis est trianguJo .a bh.: (Juarc pl'oportio
.ib. ad Dd cst sicut pl'0l)ortio .h.b. ad .b.a" nee non et proportio .i.d. au.a.b. est sicut
proportio .!la. ad .ab.; sed h a cx a b est ~, ({uare et.i d. est t ex .d.h. Et cst b It
ex b a i, cum b a sit to, et b It sit .6., scilicet mctlictas I ex be, erit ct .i.b ex b d.
%' Et (Juia latera pentagonj ad et a g SUllt sibi inuicem equalia, si aufcratur a d
ex a b, et a g ex a c., remanehunt rectc db et g c sihi inuiccm crluales: sunt cnim
.gf. et .de erluales; due ergo recte g e ct g f. duahus b d et de sunt equales; ct
angulus lcg. angula .ebd. cst equalis, cum equicrurium sit trigonum .abe,; IjlHU'C

hasis be. basi .0 f cst equaIis: est eniro bit erlualis ,cit,: unde si ex b h aufcratur
32
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Et incipiam a 2, qui sunt sub uirga primi JlOminis, et muJtiplicaLo 2 pCI' 12, qui

sunt super ipsum primum, cnmt 24; de quihus tullam multiplicationcm de 1, quod
est super 2, in 1:S, remanehunt !J,; que multiplicabo 'per 3, que sunt suh uirga 5C·

cundi hominis, erullt 27; quilJUS addam multiplicationem de t, quod cst sUllcr 2, itl

t, quod est super 3 ductam in .IS., que sunt super tertium hominem, erunt 45.; que
dueam iJi _i, <fuc sunt suh uirga eiusdem tertij hominis, cruut t80j de (Inilms toHam
id !Juod pronenit ex ducto 1, quod cst super 2, in i quod est super 3, in 1 (Iliad
est super 4, (luod in 20 1 l'cmanc1mnt i60; tiue dllcam ill 5, Ilue sunt sub uirga (Iuarti
hom in is, ('runt 800; 'luihus <l(ldam 23, quc }noueniunt ex ducto 1., quod cst supe)" 2,

in 1 quod cst super :.:, I (Jund in 1 (Iuad cst super 4, quod in t (Iuod cst super 5,

(Iuod in 23 l erunt 823; IIue muJtiplicaho per 6, que sub nirga f]uintj hominis :
crunt 4D38 , que seruabo super primum hominem. It DperalJor similiter in reliquis

([uatuor JlOminibus, videlicet multiplieaho ::: , que sunt suh nil'ga, per 15, et
tollam semel 18, et residuum multjplicaho per 4, erunt 108.; quihus addam multipli
cat!onem de 1 quod cst super ::l, in 1 fJ.uod est super 4, ductam in .20., crunt t2S;

Ilue dncam in 5, et toHam 23, que ucniunt ex uno quod est super 4, 'THad in f quod
cst super 5, quod in 23, remanehunt Gi7j que dueam in 6, que sunl sull uirga fluinli
homillis, enmt 3702j quihus addam i2., que proueniunt ex 1: quod est super ':0, in 1

quod cst super Ii, quod in I quod est super 5, quod in 1 quod cst SU pCI' 6, quod
in 12, eruut 3714; que dueam in 2 que sunt suI) uirga primj hominis, eruut 742!l,

'lue seruaho super secundum hominem. Rursus multi11licabo 4, que sunt suL uirga,
llcr 18, et toHam semel 20, residuum multiplicaho per .'1, ('t addam 23, que prouc~

niunt ex t quod est super 4, in 1 quod cst super ti, quod ill 23; et tatum jIlud
mnltipJicaho per 6 que sunt suh uirga, eruut t69S; de quil)us tollam t2, qlle pro

ueniullt ex 1 quod cst super <t, lTl I quod cst super ti, quod in 1 quod est super
6, fJlIod in 12, remanehunt 1686; (JUC ducam in 2 (Iue sHnt sub uirga, ernnt 3372 j

fll1ihus acldlll11 15, IIue proucniunt ex t (luod cst super 4, in 1 qll(J(1 cst super 5 ,

([uod jn 1 tplOd est super 6 , (lund in t quod est super 2, (luod in 15, rJuodin
15 (sic), crunt 33Ri; quc ducam in 3 (IUC sunt suh uirga, crnnt tOIGI, quc seruabo
supe]' It'rtillm hominem, Et cum codeIll modo operatns flwro in inucJl(yonc qUllrtj
(\t quintj nllmeri, hallcbo super quartum homjncm 11268, ct 51111('1' qumtum 1570.0:

dcindc mllitiplicalu) 2 per 3, tlue })cr 4-, que l)(~r 5, que pCI' 6 flue sunt suh Ull'

gulis, erullt 520; ct multl})liC<lbo .f, quod cst super 2, in t (lllUU cst SUPl'f ~, r]1lOJ

ill i (IHud cst super li, (Juod in 1 Iluod est SUller 5, quod in t (PlOt! cst super 6,
llcuient 1; quod addam cum 720, cum propositorum hominum mlfficrus sit iurar; quia
si cssct par, loliNdur, el erunt 721j in quorum regula, flue cst f de 103, (1juidcndi stint

suprascripti Humeri per onlinem, ct hahcho quantitates uninscuiu"lfiuc corum, ut Sl1

lfcriusin qucstione cemitur.
Inuesligatiu und£' proccdat imtcntio suprascripftl.

Et si male talis iuncntio procedat I hahere uolueritis, uO]Jis illud, UUHluam do

mino ucnerando mittere procuraho. Soilluntur etiam similes (Iucstiones alit:l', ut. ill
libro meo denominatD ueslra sapiellLia potcrit inuenire. Et si super denarlOs unm"

ct!i1l.SlJltc ~thlert'tnr eadem reUS denarlorum rclilJ1lOrum lJuatuDr hominum. (J1JI' ClO-
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.be., ct ex ell aufcratur .c l, l'emanehit f h. cqualis .he: his itaquc omnibus intellectis,
panam unum quodquc latus pcntagonj rem, et erit e h. medietas rei; quare .be. Cl'it

.6 minus medietate rei; et aufcram a d ex a b, scilicet rem de .to., rcmaneLit .db. to

minus rei de quibus accipiam ~, el babebo pro catheto .d i. R minus 4 rei. Et ac
cipiam rursus ~ ex d h, et 11Ubcbo .6 minus 1 rei pro linca .bi.; cst cuim et be. Ii

minus medietate rei: quare 5i auferamus b i ex be, remanebit .ie. To rei; ct sic crunt

Illtera triangnlj .d.e.i. nota: ct quia angulus .d.i,e cst rectus, crullt '1uadrata latcrum
Ii i ct i e c(Iualia quadrato linee d e.; quod quadratum est censns, cum de sit res:

quare multilllicabo d i, scilicet S Illinus -~ rei, in sc, nenient dragme 64 et ~~ census
minus rebus} f2; ct multiplicaho .i.e., scilicet To rei, in se, et neniet ili census;
fluam addam super -h censuS et dragmis 64, dimiuutis rehus ~ 12, ct habeLo 1* census

ct drngmas 64, diminutis rehus -~ 12, que equantur censui, scilicet (Iuadrato lateri~

.rl e.: uude si addidero utrique parti res ~ 12, ct tollam ab utraque pa!"'te {~ census,
rcmanehunt io census ct res ~ i2, que equantur dragmis G-t. Et ut llcc reducantur
ad censum unum, Illultiplicanda sunt omnia que habentur per T2, et erit cenSHS et

res -j- 3u, que equantur dragmis ~ 182; ct sic I'cducta cst questio ad unam ex regulis

algebre. Vnde si ad solutioncm lluesiti liquidius ncnire uolumus, ponam pro C('J1SU

quadratum .k,I.m.n., cuius unumquoclquc latus sit eqlwle lateri peutagoui snpradicLi;
ct ducam secundum rectitudincm latera .k n. ct I m in puncta .p.o; ct fit una'Iucquc
rcctarum .np. et .m.o. -i::l6; et diuidatur recta mo. ad punctum .q. in duo equa, et
crit .m.'!. ~ 1S: et 'luouiam (Iuadratum k In est census, erit latus .m.n. res; et unum~

quodqUf.\, lutcrum n p ct .m o. cst ~ 36; quare tota superficies no. est res ~ 36: cui
supel'ficiei, si addatur 'luadratum It- In, crit tola superficies l'cctiangnla.k o. Icensus
et res +36; que, ut superius inuenctum est, cquantur dragmis ;- 182: ergo superficies
k 0 cst dragme !f t82.; que superficies prollcnit ex kl in 10; sed k l equal is cst I'ecte

I Tn.; ergo ex ductu 1m. in .lo .•proueniunt ~ 182; quibus si adJatur lUultiplicatio ex
mg. in sc, hoc cst ex ~'i8, egredicntur H 517 pro quadrato linee .11': de quorum
.radice, que cst secundum propiu(Iuitatem 22 et minuta 44 et secunda 33 et tertia 15

ct ({uarta 7, si anfcratur linea In g., scilicet ~ 18, l'emanchunt pro (Iuantitatc rei .lm.,
hoc est 1)1'0 quantitate unius cuiusque lateris pentagonj, 4 et minnta 2i ct sccuuda
24 et tertia 40 et '1U31'ta :SO. Inueni etiam his diebus alias solutiones super similihus

fluc.I>tionibu.l>, 'luns dominationi uestre, quandocumque placuerit, destinabo.
JlodllS alius soillendi sinules qlle~·tio71es.

hem pono solutionern s(~quentis questionis per qucmdam IHllchrum modum. Nam
tIuestio talis est. Quinque homines llenal'ios habent, ex (luibus primus cum medietate
oenariorum secundi habet 12. Sccundus cum ~ denariorum tCl'tij homill!s habet 15.

Tertius cum { deuariorum quartj habet 18. Qual"tus cum ~ denariorum quinti habet
20. Quintus cum i denariorurn primj lJabet 23: ponam hos quinque homines in ordincm,
et sub unoquoque ponam suam pcthionem, 11t hic cernitur.

f5760 11268 10161 7428

23 20 18 15

Quintus Quartus Tertius Secundus,,

q
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(1itur in dicta (lueSlione ulllcUHluC de suo conscqucntc, et ha]Jcret primus t2, Secull
aus Hi, ct cetera ut supra, tunc (Iuestio esset insolubilis, nisi concc(lerctur, primum
lmhcrc dehitullI; quod dehitum esset mt:l. Et Secunclus ha]Jcret i * 3. Tertius NJ
II. Qnartus ~ ffi 15. Quintus N7 20.

253

Incipit liber 1luulratorwn compositlls d leonardo pisano.

Ann;. J1. ee. XXv.

CV'"" Magister dominicus peclibus celsitllclinis uestre, princeps gloriosissime <1omille
.F., me pisis duccrct presentanduITI, OCcurrcns Magister Johannes panorrnitanus, (lues
tiollem mihi proposuit infrascriptam, non minus ad geometriam quam ad numerum
pertincntem; vt inucnirem numerum '1uadratum, cui quinrlue additis uet (liminutis,
semper iude lJuadratus numerus oriretur : super cuins questionis soilltione ame iam
inucnta considcraus, nidi quod hahebat originem solutio il)sa ex multis que lJuaclratis
et inter quadratos numeros acci(lnnt. Nuper autern cum relationilms pisis posilis, et
aliorum reddcuntium ab imperiali curia, intellexerim quod dignatur uestra suhlimitas
majestas lcgcrc super librum quem composui de numero, et fluod placet nobis auJil'e
aliquotiens suhtilitates ad geometriam et numerum contingentes; rememorans in ues
tm curia ct a ucstro phylosopho suprascriptarn mihi propositam questionem, ah ca
sumpsi materiam, ct opus inccpi ad uestrum honorem candere infrascril'tum, (fuod
uocari librum uolui fIuadratorum, ueniam postulans patienter, si (luid in eo(lem plus
uel minus iusto uel neccssano continetur, cum omnium hahere memoriam, et in nullo
pcccare sit diuinitatis pOlius (luam humanitatis; et nemo sit uitio carens et unJilIuc
circumspectus.

COXs.mERAvl super originem omnium quauratorulll numerorurn, ct inueni,ipsam cgrcdi
ex ordinata imparillffi asccnsione. Nam nnitas quadrata est, ct ex ipsa effic:itur primus
quadratus, scilicet unum; cui nnitati addito tcrnario facit secunuum quadratum, sci.
licet .4., cuius radix est 2.; cui etiam atlditioni, 5i addatur tertius impar numerus, scilicet
5, tertius quadratus procrcabitur, scilicet {l, cuins radix est :I.; et sic -"cmpcI' per 01'

dinatam imparium collectioucm ordinata consurgit et series quadratorum. Vnde cum
uolumus .n. OS quadratos numeros inuenire, f{llOrum adJitio [aciat quadratum numerum,
aceipiam qualem uolucro qUHdratum imparem, et hahcho ipsum pro LillO ex duohus
dictis quadralis; reliquum inueniam ex: colleclionc omnium imparium , qui sunt ah
llnitate nsque ad ipsum rpmdratum imparcm. Verhi gratia: accipiam !) 1)1'0 uno ex:
dictis duobus (luadratis, reliquus hahehitur ex colIcctione omnium imparium, IIui sunt
suh .9., scilicet de i et :I et ;) ct 7., fluorum summa cst f6, qui est (flladmtus; quo
addito cum !l. e~redicntur 25., (lui numerus est fJuadratus. Et si gcomctrica uti uo
lumus demonslrationc l adiaceant quotcumqne numeri imparcs ab unitatc per orainem
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grcgatis. Sed untIe orialllr, ornnem quadratllm excedere lquadratum antcccJcntcm sibi,
secundum qUD.ntilatem <:ldJictiollis radicUlll ipsorum, ut diximus , patehit Sl radices

corum pooamlls in line<1s abet b g. Et qlloniam abet b g sunt Humeri continui,
crit unus corum maiO!' a1io 1. Sit ergo b g uuo plus quam a b, et aufcratnr ex b g
nuilas d g., remallehit .b d. cqualis .b a.: et tIuon-jam .b g. numerus diuisus est in duo,

scilicet in b d et tl g, erit mulliplicatio .b d. in se cum. db in se et cum tluplo d g.

in .b d. equal is multiplieationi .b g in sc. Sed mnltil'licalio b din sc e'1uatur multi

plicationi a b in se. Ergo Iluadratus qui fit :i numero .b g. sllpcrhalmndat cum, ()ui

fit a llumcro .a b. j secundum fJuantitatcm multiplicationis g din sc et dupli.r; d. in

b d. Sed multiplicatio.J g. in se est unus, qui est efJuulis unitati .J g., uel cst eadem;

ct mulLiplicatio dupli.<1 g. in .b d. facit duplum ex b d., cum .dg. Sil.I.; ergo duplulll
.b d. est .11 d.; ergo quadratus, qui fit :i numero b g, exccdit quadratum (lui fit i nu

mcro .a b., secundum quantitatem mldictionis radicum corum, que sunt .a b. ct b g.;
IJuod opportehat ostenderc.

Aliter quoniam b d numerus cquatur numero .v (f., erit totus a ,f diuisus in duo

(~lJUU supei' pUl1cfum b. 1 eui addita cst unitas .dg.; crit ergo multiplicatiod gin ag
cum quadrato qui fit :i l'adiec .n b. equalis quadrato qui fit a radiec b g: quare fJ.ua~

dratus, (lui fit :i Ilumcro b g, excedit (l'.mdratum (lui tit a numeru n.1J , secundum ill
Ifuod fit ex clnetn d g in .a g. Sed dg in rtf: facit numerum .ag., cnm dg sit unum.
Ergo quadratus b g excedit quadratum, qui lil all .a b., secundum atldictionem radicum

ipsorurn; que addietio cst Humerus .a g. Similiter ostendetur, omnem quadraturn cxce

Jcre omncm quadratum minorem sui, secundum multiplicationem slI'perhahundantil;
radicum ipsornm in addictionem utriuslJuc radicis. Verhi gratia: sint due radices duorum

IJuorumlihet quadratorum a g ct g b.; ct sit g b maior Iluam a g., secundum numcrum
.d b. Quare multiplicatjo a g in se cum db ill a b equatur multiplicationi .g b. in sr;

ergo lIuadratus, qui fit:i numerO .K b., excedit quadratum flui fit ah .ag. ill ill quod
radix g b_ cxcedit rndicem fl g. dueLllm in utrauullic radiccm, scilicet in hoc (plOd fit
ex ductu db in a b; quod opportchat ostendere.

Est cuim .dins modus i'lUenienrli duos quudl'atos t"atieutc.'; coniullctlim ('x cis nume

rum quadratum, qui in x" cuditlis rcperitur. Adiaccant duo CJuadrati Humeri simlll

parcs uel impares a h. b g.; quare conpositum ex cis ({ g cl'jt par; et esto n b maior

quam .bg., ct diuidatl1r a g in duo Nlua secundum .d. Numcrus ergo integer cst .a d., cum
sit llledictas numcri n. g. Et cxtraeto a d ex a b. numero, l'cmane}lit rI b numerus inlcger.

Et qlloniam a g numerus dinisus cst erlualitcr I ct incqualiter in .d.h., crit multiplicatio

a b in b g cum quadrato (lui fit a Ilumero .d b., eqllalis ,[uadrato ([ui fLl anumcru

d g.; sed id quod fit ex dllctu .a b in b g quadratus cst, cum quadrati sint numeri

a b ct b g., (Iuadratus cst ctiam ill (lund fit a tlumel'O db.; ct sic illuenti SUllt duo

fluadrati faeicntcs coniunctum ex cis quadratum llumcrUTIl, jpsum videlicet fluj fit ;i
l1umcro d g.; quod opportchat faccre.

Volo dcmonstrarc quare ex. ordinata imparium coHee tiane, ah uno incipiendo ill

inlitum. egrediatur ordinata series lIuadratorum: adiaceant lItuneri continui alJ ulli

tate .A. quotcumfJuc bg. gd. de. cz. z i., et componatur .b g. cum .A. Imitate, d egre

clialul' numerus .t.: similiter componatm unnsqnislJue numerus cnm suo dnteccdente

';\1'"" .!lnl.l')
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ascende~do, donee cxtrcmus corum quadratus fiat, ct sint .~lob..be. .cd..de .e!;

ct sit .rf. quadratus: ct quoni~m e f. cst fIuadratus, ct .ne. cst quadratus, C;l~l pro~

crectur ex ordinata collectione imparium .a b. ct .b c. et .cd. et be.; et totus .af. nu
merus est similiter quadratus; ct sic ex duohus qual]ratis (f e et e f. fit quadratus .af.
Item aliter accipiam aliquem quadraturn paI'eIn, CUillS rnedietas sit par I ut 36, cuius
medietas cst i8; et auferam all eo, et addam eidem .1., egredientur i7 et t9, qui SUllt

imparcs lHllllNi et contiuui, cum nuHlIs impar numerus cadat inter cos: ex horum

clHnque addictione progreatur (sic) 36, qui cst quaflratuSj et ex addic!ione I'cliquol'um

impal'ium, qui sunt ah uno usque in 15, proercatur 64; ex quibus duolllls quadratis

procrealur toO, IIui cst quadratus, e.1 procreatur ex collectione imparium nllmcrorurn,

qui sunt ab uno usque in HI. Vel aceipiam quadratnm llUmCl'Um impul'clll, cuills terLia

pars sit integra, ut st., cuius tertia cst 27; et accipiam lpsum 27 cum duobus im

paribus llumcris, quibus ipse est meJius, scilicet 25 et 29; ct hi tres Humeri coniuncli

faeinnt .st., qui est quadratus; et ex alijs, qui sunt all uno usque in 23, egredientur

U4, cuills radix est i2: uclditis ergo i44 cum 81 exit summa collectiollis irnpariuIll BU

merorum, qui sunt ab uno usque in 29, scilicet 225j qui numerus est quadratus, et

est eins radix 15. Simili quoque modo POSSllllt inueni!'i guatuol' et plures eontinui

impares Humeri, ex quorum collectione procreatul' quadratus numerus; et ex reliquis,

(lui snnt sub ipsis usque ad unitatem, procreabitur alius (j1wdratus; et ipsi duo C{ua

drati facient semper quadratum numerum. Similiter iuucnj, unum quemquc quadratum

1;,:.I"l~:'-·~O'e~;<t";I'l~~~).' cxcedcre ipsum quadratum, qui ante cum est immediate. secunuum quantitatem ad·
dictionis radicum ipsorum. Ver}Ji gratia: 121, cuins radix. cst .11., excedit fOO, cui us

R radix cst -10, secundum quantitatem addictionis de to et it, scilicet l'Iu]it;um ips01'um.

Quare unus quisque quadratus excedit secundum quadratum aute ipsum, secundum quan-

/"'IWIl'{""I !'t",,~S titatcm quadrupli radicis quadrati, qui est in medio corum, ut 127 'lui cxccdit 8\

jn quaclrnpllllll de to; et sic possunt inucnirj dilfcrentie que sunt inter quadratos per

Jistantiam radicurn ipsorum. Et lfuando due contiuue radices aggregate faciunt qua
dmtllill nUlllerurn, tunc quadratus maim·is radicis equahitur duohus (luadratis. Simi

liter (luundo quadruplum alicuins radicis est fIuadratus, tunc IIuallratus se(Iucntis mdieis

c'Iuahilul' lluohus quadratis, quorum unus erit ille qui c!'catns est ex (JlIadl'uplo ]ll·C·

dicto, et aEus cst, cuius radix est uno minus l'adice (JlIatlrtlplicata. Vt si qHadrul)li~

cctur 9, egredictul' .36. Ergo 100, cuins radix. est .to., cquatur U4, cuins r<:ldix est 8. ct
:.Hj IInl [lilt (lnadruphnll de 9. It nota, Iluia ex (pwdruplicatioue alicuius uumeri Bon

cgredietur quadratus nisi ipse [llcrit (Iuadratus quia, ut, Enclitics ostcl1dit, cum 1)1'0

portio Humeri ad numCl'um est sieut llroportjo quadratol'Ulll; lunc facLus ex UlulLipli

~:atiullc eorum Ilumlralus corum; ct quia ..'\. quadraLus cst, oporlct ut fiat qnadratlls

Ii.le numerus C[ucm multiplicat, ut factus ex cis sit 'pIadratus. [t sic possumus mul

lullode tres lluadratos numeros iuuenire, (I'lOnnll nuns semper ('(Iuahltnr rcliqllis ag-

d '''t)l::,':''';',:",:;':;:::~::\ :~i·\l:'311;\l,:·,I(,:.~:::":::,,;::y~~:;:;;~::~~:,, l:,~. ['rO) e:',:·' ~:~c:::~:::J(:::(:)(l.[.:1ta(lnto ; et aM. Cll~:U;'tu::~: ~:.~~,~CI~t:\1;'~9, et
"")"""'< ''1lL'''''·'.'', 'lui 'Ullt a" f i" 7i!:!:;. ct i'IU.'ni", rrv quinto

<'nu""", 5 ""Jl\I'COL',,,,, 1305316~;..t ;,t" ll",d"
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dratj coniuncti faciunt quadratum numerum equalcm numero.b" quorum unus est Nilla

lis rectc .J e., alter CSl eqllalis reele .e z. 5i autem quadratus qui fit a recta .J z, hoc
est a numero .d .:;., non cst eqllalis nUll1cro .g., erunt ituquc maior ipso uel minor: esto
prius maioI'; et (plOniam quadratus, qui fit alIumero ,d .::;., maior cst numero .g., cril
numerus.d z. maior radice .g.: aceiriatnr ergo radix Humeri .g., que sit .i. numerus, et
accipiatllr cqualis .1. a numero .d z., fitquc .t.:::.; et :i puncto .t. super rcctam .cz. ca
thetus £1rot1'ahatl1], .t k,; equidistans ergo est .f If. reele .J e. Quare triangulus .t k z
similis cst triangulo .d e z.; est ergo sicut .z d. ad .z t., ita .d c. ad .f k. Sed propol'tio
..:: d. ad .z t. cst nota; raciocillate cnim sunt amllC. Quare ct proportio .r! c. ad t k.
erit similiter nota. Et cum ,d e. sit raciocinata. Quare crit et recta ,t k. ctiam nume
rata, Similiter osLenditur, rectam .z h. esse racioeinatam, cum proportio eius sit ad z e.
sicut .z t. ad .z d.; numerate ergo sunt .t k. et .k z" (luorum quadrati insimul COlliUIlcti
faciunt IIuadratllm, (pli fit a recta .t z. Sed numerus (luadratus (lui fiL a numero .Iz.

equalis cst ei qui Ilt a nurnero .I, radix enim cst numerus .J. numeri g. Ergo (luadratus,
qui fit a .f z., cfJualis cst numero .g; inuenti sunt enim duo numeri tk ct kz., (Iuorum
quadrati insimul coniuncti faeinnt equale quadr alo numero .g. Hursus sit minor .d z.
quam .J., et protra\hatur recta z d usque ad .t., ut sit z 1 equalis numcro .J. Similiter
IlfotraheLur zein .m, etcopuletur.l m., et fit equidistans.l m. rccte.d c., quoniam simt
lis est tl'jangulus .d e z. triangulo .l m z., ct cst nota proportio .z d. ad .z I.; erunt ergo
noti numeri zm. et Tn t.: inucncti ergo sunt (luo numeri .l m. et.m z., quornm (Iuaurati
coniuncli faciunt qlladratum equalem numero .g., cum .i z. sit cqualis racliei eius; quod

opportebat facerc.
ET ut lIce in numeris haLeantur, sit .a. 5, ct b. 12; quare .g, (pli est coniunctum e,\

quadratis nnmerorum .a.b., est 16[1., et eins radix, scilicet .I., est .13.j ct adiaccaut due
ElLee.J e et c:; angulum rectum continentes, qui est .de.::.; et sit rer:ta de .15, el ez.

.8.; quare dz erunt .t7., et Sum pta est in recta dz rccta zt clluaEs .1.; est ergo .zt .13,

etproducta est recla .fh-. equidistans reete dc.jquare cst sicutzd. ad .zt., ita .de.
ad .t k.: multiplicahis ergo .z t. in de" hoc est 13 per 15, et diu ides summam per d z.,

hoc est per 17, nihit numerus t k. 17 11. Similiter si multiplicaueris z t per ze" et
diuiscris per .z d .. exilJit It z -A {j.j et sic inuencti slInt dllo num(~ri, scilicet .f k. cL

k ;:;., (PlOl'llill qnadrati coniullcti faeiunt numerum .g., hoc est (ptadraluTn qui fit a z t.

Similiter ostenuetur, si Humerus .d z. ruerit minor .I., lIt in alia figura, in (iua pOllemus
Ilt sit de.4 et e ~ .3. Quare tl z. est .5.; ct protracta est.:; d. in l., ct cst .z.l. equalls
.f., scilic<'t .13.j ('t cst .sicut .J" d. ad.:; I" ita .r! e,'ad .l m. Quare mulLiplicahis .z 1 ill

dc, ct (liuides per:; d., exihit .l 1n. ~ 10. Similiter dil1isa mnltiplicatiollc ex z I. in z e.
per .z d., scilicd 3!l per J, nihit 111 Z t 7; et sic illuencti snnt alij duo l1umeri facicn
tcs composituUl ex. rluadratis ipsoJ'um 16'J" qui sunt %10 ct 1 ,j ('t sic ostendituf, hoc

posse fieri in infinltis modis.
51 !Juatuor numeri lion (ll'oportionales propolllllltur, et sit primus minor secllndo!

et tertius minor f]lwrto, ct agJ'cgatus ex IJuadratis primj et secundi mnlLipliccLllr ~Cl

aggrcgatum quadratorllm tertij et (Iual'ti, et neuter ex: aggrcgatis f'Jl1a(lratu~ f.uent.
l'gredietnr numerus, 'lui duoblls modis equa1itur duoLus (Iuadratls numeric;: et SI HilUS
t:llltUffi ex agrcgatis fuerit quadratus, tunc C(Illa1Jjtt~r egressus numerus Ilu{~hllS (Jua
I\ratis triplicitPr: et si aml)o mrnpositi qnaclratl fllcnnt, tnnr cgressLls equalnlur dllO-
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et cum suo sequente, et sit compositus numerorum b g. et gd. numerus .1.'.; numerorum
nero g d ct de numerus .L.; numerorum autcm de et eo numerus .ill" ipsorum vide
licet (pli sunt e z et z i numerus .N.: dieo primum, numeros .t.k.t.m.n. impares esse
et continuos ah unitate; numerus enim .z i. aut 1mI' cst aut impar: si pal' cst numerus
z i., imI)'u est numerus .e z.; et si impar est numerus z i., par cst numerus .e z.; con
tinui enim sunt. Quare compositus numerorum ez. zi., scilicet .n., est impar. Similiter
osteu{lemus, compositum numerorum de. e z., scilicet .m., imparem esse. Eodemque mo
do numeros t.k.t imparcs esse monstrahuntur: dieo quidem, continuos impares esse
llumcros .t.k.i.m.n. Ex coniuncto quidem e z cum z i factus est numerus .n.; et ex cOo
illocto de cum e z factus cst numerus .m. Quat ergo superhabundat numeruS z i. nu
merum .£1 e., tot supcrhaLundat numerus .n. numerum .1n.Superhahundat cnim .zi. nu
merum e z in uno) in quo etiam numerus .e z. superllahundllt numcrum .d e. Ergo nu
merus z i. superhabundat llumerum .d e. in duobus. Quare numerus .n. superhabundat
numcrum ,m. similiter in duobus, in quihui> etiam inuenietur eadem modo, Humcrum
.m. superhabundare Ilumerum .i., et numerum i. numerum .k., ct numerUll1 .k. nume
rum .t., ct numcrum .t. unitatem .A.: continui ergo impares sunt ah unitate Humeri

.t. k. l .Tn. n., ut prediximus.
Et ut ostensum cst superius, quadratus qui fit a numero z i. exeedit qnadratum (lui

fit a Ilumero.e z. in numefO qui fit ex coniuncto .6 z. zi., hoc cst in nnmero .n. Si
militer ostendctur, quadratus qui fit a nurncro .ez. superhabundare quadratum qui
fit a llumero .d e. in coniuncta numerorum .d e. e z., hoc est in numcrum .m. [t qua
dratus, qui fit a numero.d e., superhahundat quadratum qui fit a Burnero g d., se
cundum numerum .Z. Et quadratus, qui fit a numero .g d., superhabundat quadratum
qui fit Ii numcro.b g., secundum .k.; et quadratus a numcro b g. supcl'habundat qua
dratum unitatis, secundum numerum .t.: est cnim .t. ternarius, ct .bg. cst hinariusj ergo
si super quadratum unitatis, hoc est sUller .1., addatur numerus .t., in (IUO cIuadratus
numcri .b g. supcrhaLuudat quadratum unitatis, nelliet quadratus numeri .b g.; super
(luem, addito numero .k., nelliet (Iuadratus Humeri .g d,; super quem quadratum, Isi ad
datur numerus .i., ueniet cIuadratus uumeri .d e,; sUller quem quadratum, si addatur nu
merus .In., uelliet quaclratu~ numeri .e z.; super quem iterum, si adclatur numeruS .n., in
quo <!uadratus numcri z i. supcrhahundat quadratum numcri .c z., manifeste ueniet qua
dratus numeri .z i. Sunt enim uumeri A. b g. g d. de. e z. z i. continni, ct corum
quadrati surgnnt ex collectione continua impari llumerorum .a. t. k. i. m. n., vt 01)

portelmt ostcmlere.
buenirc duos numeros, quorum quadrati insimul iuncti faciunt quadratum factum

ex coniunctione cIuadratorum duorum aliorum numerorum datorum: siut dati duo nu
meri .a ct b., quorum quadrati insimul iuncti faciant quadratulll numerum .g: 0rortel
duos alios numerus inuenire, quorum (Iuadrati insimui couiuncti faciant cqualc nu
mem .g. <Jltadrato. Inueniantl1r alij duo uumeri, quorum quadrati insimul iunctj faciant
quadratum numerum, ex mensura quorum faciant recte .d e. e z., et componantur fa
cielltes allgulnm rectum, ipsnm videlicet qui cst snh de z.; latus qu0'1uc d z potest
super latera de. et e z: quadratum quidem, qui fit a recta .d z., aut cst c(IunEs nu
mere .g. aut non: esto prius equalis; inuencti suut ergo duo alij numeri, quurum qua-
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JllIS fJuadratis fJuadrupliciter; et hee intelligantur sine fr3cLione. Sint IIIJ.<>r Humeri
non proportionaIes a. b. g. d., ct sit autcm .fl. mjnor .b., ct g. minor .d.; ct si compo

situs quadratorum ex numeris .a.b. numerus est .e., compositlls quidem ex ({uadratis I
nurncrorum .g,d. csto .z.; et multiI)1icetur .e. per .z., egrediatur numerus .el, ct non sit
(luadratus alirplis numcl'orum .e.z; dieo quod numerus .c (. crIuatur duouus quadratis,
duohus numeris ctiam duobus modis: multiphcatur plimum .fl per g, et egrcdiatur nu
merus .tk., el ex ,b. in .d. cgrediatur .kl. J et ex .li. in .J. egrechatur .m.n., et ex b. in.g.
egrediatur .n.o. Et c[uoniam numeri a.b.g.d. proportionales non sunt, et cst minor .n.
(luam .b., et .g. quam d., multiplicationes supradictas iuelFwles esse neccsse est; et
est minor t If quam k t., quod sit n.kl: ex k 1 summatur.k p. cqnalis .t k. Similiter
numerorum .1n.n.n 0 sit maior .n o. quam .m n., ct adiaceat n q. c([ualis .m.n.; dieo
fJuotl numerus .c f. equatur coniunctioni (Iuadratorum flui fiunt a numcris ti. et ,/0.,

et a IluTIleris .m.a. et pi.; quouiam ex ductn .e. in .z. pl'oucnit .0 f., ct est .e. summa

duorum (pllldratorum qui fiunt a numeris .a.b. Ergo .c f. prouenit ex mnltiplicationc
quadrati qui fit a numero .a. in .z., ct a numero .b. in .z. Sit ergo .c i. id quod egl'e
ditur ex multiplicatione eius qui fit all .a. in se, scilicet quadrati ipsjus .a. in z.; rema
neJJit ergo .Jf. 1)1'0 numero qui fit ex duetu quadrati numcri .b. in .:3. Sed .z. est
coniunctio quadratorum qui fiunt a uumeris ,g d. Quare multiplicatio quadrati, qui
fit a numero .a. in .z., equatul' multiplicationibus duahus, videlicet quadrati qui fit
ab .d. in quadratum 'lui fit a numero .g., et in quadratum qui fit a flumero .d. Sit ergo

.c h. id (Iuod egreditur ex multiplicationc quadrati, qui fit ab .a., in quadratum qui
fit a numcro .g.j crit ergo hi. ill quod cgl'e<litur ex multiplicatione quadrati (lui fit a
numero .a. in cum qui fit a numero .d. Item .i r. sit multipIicatio eius qui fit a nu

mera .d. in cum qui fit a uumero g.; remanehit ergo .r f. illuu quoil fit ex ductu
quadrati (lui fit a numero .b. in cum qui fit a numero .d.: diuisus est ergo totus nu

merus .c.f. in IIIJ
or numeris qui sunt c fl. It i. i r. r f.; et cst quadratus unusf{uis

Ilue corum, cum factus sit ex multiplicatione quadrati numeri in quadratum numerum,

quorum radices esse ostemlam t k. k I. In n. no: pl'imum tluidcm ostendam, fJlladratum"
Ilui fit a numero .t k., equalcm esse numero .C h.; cst cnim c It factus ex mllitipli
catione quadrati qui fit a numero .a., in (luadratum (lui fit aflllIDcro .g. Sed t k fa

cLus est ex multiplicatione .a. in .g.; quare quadratus, qui fit a numcro t k, cquatur
'juadrato qui fit ah eo ex g. Similiter ostendetul', quadratum, qui fit CI a in eum 'lui
fit ex .d., equarj (luadrato 'Iuod fit a numero .m n., icIest cquari numcro .h.i., et
f{lwdratlllll clui fit a numero k I. llumero .i r. r {.; et adllUc quadratus, (lui fit i nn
mera .n 0., equatur numero .i r. ,j: demonstrandum quidcm restat, duos qU:J.dratos, qui
fiuut a Humeris .t I. et q 0., vel fiunt anumeris .m.O. ct pl., Nlualcs esse lIl].or qua
dratis (lui fiunt a numeri... .t k. k t, m n. no.: ({uilms ostendam pl'imum cfIualcs esse

illj Iqui fiullt :i numeris .t let '7 0.; quadratus qui{lem, 'lui fit a numcro .t I., ef{Uatur
dlloLus ex predictis ql1aluol' rlnadratis, cis qui finnt anumcris .t k. k t" ct <lupIo mul
tiplicationis .t k in I k. Quare rcstat dcmonstrandum (IUOO duplum mulliplicatiollis t "
in k i. cum quadrato qui fit i nUmeI'D .q 0., faciant equalem dnolms rCli(Jllis qua
dratis, eis videlicet qui fiunt a numeris .m n. no. Ostcadam primum quod t k in k i,
c(lllatur .m n. in.n u. Est cnim t k id 'Iuad fit ex a. in g., ct k I. cst factus ex .b. in

25!)

.d. Ergo mnltiplicatio .f k. in k I egrcditur ex multiplicalionc .fl. in .g {lucta in mul
tiplicationem ex b. in d. Similiter multiplicatio .m 1l. in .n o. surgit ex: multiplicationc
.a. in .d. ducta in multiplicatloncm .b in g. Quare m,1. in .n o. cst sieut .t k in k i.
Ergo opportet demonstrare, duplum .m n. in .n 0, cum fJlladrato (lui fit tl llumero .'/ 0.,
cqualcm esse quadratis qui fiunt a numcris m n. ct .n 0.: est enim .n q. cqualis .n ro.;
quare (pwdratus, qui fit a numcro .m n., equatul' multiplicationi .m n. ill .n g.; cst

enim plus .mn. ill .no. quam .mn. in .ng., secundum iUnd (luod cst ex mn. in .,/0. Ergo
superficies mn. in no. sllperhaLundit (sic) l{uadratum q.ui fit a numero ./lIn. in supcrfiei~

.q 0. in .m n., hoc est .q o. in .g 1l. It quoniam nllmero .m n. efJualis cst numerus .1 n.,
comunis adjaceat.'1 o. £rit ergo totus no. equalis numeris .mn ct qo. Quare (luadratu5,
qui fit a numcro .n 0., equatur duahus multiplicationiJms que fiunt a1I1lmero .0 n. in
.nm., et ab .on. in oq. Ergo quadratus, clui fit anumero .no., supcrhalmndat superftciem
.0 n. in .n m. in superficie q 0 in on. Sed superficies .mn. in .n o. stlJlcrhahundat qlladra
tum, qui fit a numero Tn n., in supcrficie .n q. in q o. Sed fIuadratus, (lui fit a numcro
.11, 0, superhalmn<lat eandem sUlwrfieicm .mn. in .71. o. in hoc (lUOO fit ex 71. o. in

.oq. Sed supcrficies .n o. q o. superhabundat supcrficicm .01· '7'1.. in id quod fit a
numero q o. in se. Ergo quadrati, qui fiunt anumeris .m n. ct .71. 0., superhabundaut
duplum superficici .m n. in .n 0., hoc cst .t k. in k I. in (lua.1r3to uumeri .q o. Sed

duplnm mllltiplica60nis .t k. in .k 1. cum qu,lllrato qui fit a numero .q o. cquatur
duolms quadratis qui fiuut a numeris .m n. 11, o. Quare quadrati, (lui fiunt anumeris
.f I. et .q 0., cquantur quatuor ({uadratis qui fiunt a llumcris .t k. k i. Tn n. no., hoc

cst llumero c (.; quod opportebat ostenderc.
Ex hoc rplidem manifcstum est quod quando duo numcri inequales proponuntur,

duplum multiplicationis unins in alium cum quadrato numerj in quo major numerus
superllauufi{lat minorem, equator quadratis qui fiunt ab ipsis numeris. Quare mul
tiplicatio It k in k i, hoc cst mn. in .n o. cum cluadrato qui fit a nnmero .pl., equatur
(IuaJratis qui flunt a numeris t k. k i, Quare .'Ii comuniter addantur dl~O c{uadrati

qui fiunt a numeris m n. no., crullt duplum supcI'ficiei, que cst ex m n.l~l n 0:, cum
trihus quadratis (lui fiunt a numeris.p t. m n.llo., equales IIII.

ur quadraus qUI fiunt
a numel'ig .tk. kl. mn. no., hoc est numero .c/. Sed duplo superficiei, (Iue cst ex
mn. in no ct duolms quadratis, qui sunt ex mn.no., erlualis est lJuadratus fpIi lit
a numero .m.o. Ergo duo quadrati, qui fiunt a numeris rna ct pl., equantur HU-

mera .cf., ut opportcbat ostcndere. . ..
SEd sit unus ex numeris .e.z. quadratus, ct primo numerus .e.; dleo esse possdHle

inucnire alios duos quadratos numcros, 'Jui cquantuJ' numero .cr, 'luomlll unus cst
ipse (lui egreditur ex mulliplicatione Humeri e. in quadratum qu~ fit a numcl'o .g , et
alius egreditur ex ductu .e. in eum qui fit a numero .d., (jUOIlHlm (I~a(~rat~Is cst nu
merus .e.; si multiplicatur per quadratum numerUIll, filctus ex multlpiJcatlOfle qua·

dratus erit. Quare quadrati sunt qui finnt ex ductn .f. in rluaJralos 'lui f~unt a llU

rncris .g.d. Sed coniunctus ex quadratis nUlllcrorulll .g.d. est .z.; et ex .c. 111 .z. pro·

ucnit .~f.; (Iuod opportchat ostcndere. . .
Similiter si Humeri .ez. quadrali fuerint, erunt duo alij numeri quadra~I, (PH

eoniullcti facerent numcrum .cr; et sunt illi I}tli egrederentur ex duetu .;:. m f[Ua-

1',,]. 23 r~cllJ.
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dratis, qui fiuut a numeris .ab. , et ex ductu .e in lJuadratis qui fiunt a numeril';
.g.d.: ct, sient dixi, si nnus ex numeris .e,z. tIuadratus fucrit, equatur numerus .cf.
tel' duohus diucrsis quadratis; ct si amho quadrati fuerint, equabitur numerus .cf.
quater dl101us diuersis quadratis.

INnenirc alia modo quadratum numerUID, qui duobus quadratis numeris ('quatm':
adillceant .1II1.

Of numeri proportionales .ab. g.d., ut .a. quidcm ad .b., ita .g. ad .d,; et
compositus ex quadratis nnmerorum .a.b. esto .e., numerornm quoque .g.d. esto .z.j et
multiplicctur .e. in .z, et proucniet .ctj dieD quoniam .cf. est quadratus ct eflualis con
iunctio ex duobus quadratisj quod sic prohatur: ex .(1. quidem in .g. pl'oueniat tIc, et
ex .b. in .d. proueniat .k.l., et ex .a. in .d. proueniat .mn., ct ex b. in g IHoueniat
.no.j dico primum quod numerns .mn. numero .no. est equalis : sunt cnim propor
tionales numcri .a.b.g.d. in ea quam hahet.a ad .b. proportionc, QUlll'e muhiplicatio
ex .n. in .d. equatnr multiIllicationi ex .b. in .g., hoc est numerus .m-n. numero .no.:
rcli(IlIOS Hero duos numcros inefluales csse dcmonstrabo, scilicet .kl. et .kl.: quare cst
sieut .a. ad .b., ita .g. ad .d.j per equale ergo erit ut .fl. ad ,g., ita .b. ad .d, Quare
.'Ii .b. est maior quam .a., erit .d. maior .g.; et si minor est.b quam .fl., minor itaque
esset .d. quam .g. Quare numeri .ag. ant I ambo sunt minores, aut ambo maiores nn
meris .b.d., cljuales quidem esse non possuntj quia si e(Il1alcs essent, iam nnmcri.a.g.b.rl.
non essent :1I11or •

Sint ergo .ag minorcsj quare factus ex cis, scilicet ,tk., minor cst facto ex db.,
hoc est quam .kl: ct quaniam cst ut a. ad .g., ita quadratus, qui fit ab .a. ad nu
lUerum qui fit ex a in .g., lloe est ad numerum .tk. Rursus quoniam est sieut .a.
aJ g, ita b. ad ,d. Sed sicut b. ad .d" ita quadratus, qui fit a numera .b, ad nu
lUcrum qui fit ex b, in d, hoc est ad numerum .kl. Per equale ergo est ut a. ad .g.,
ita quadratus, qui fit a numero .b., est ad numernm .kl. Sed sient ,a. ad g., ita fuit
quadratus qui fit ab- .a. ad numerum .tT.... : quare et eompositi ct proportionales erunt,
hoc est ut a. adg" ita com}Jositus quadratorum, qui fiunt a Humeris .a.b. , cst ad
compositum dnorum numerorum .tlL. et kl., hoc est Humerus .c. ad numerllm .t!. Simi
liter ostcndetur quod sieut a. ad g, ita .tl. ad z. Quare est sieut .e ad .tt., ita tl ad
numerum .z. Ergo numerus .tl. medius proportionalis cst numerorUnl ,c.z. Quare (IU3
dratns, qui fit a numcro .tl., equatur superficiei rcctiangulj, qui fit ex llllllleris C::.

Sed superHcies nnmerornm, que f1t a numeris .c.z., cst numerus .cf. Quare cf est
'luadratus, cuins radix est .t!. Aliter quoniam ostensum est, numeruUl ct. in superiori
dcmonslratlone c'Iuari .nll.or (Iuadratisqui fiunt a Humeris .tk. kl. mn. no., dcmon
slral)o qllidcm, quadmtum, qui fit a numero .t1., ecptarj eisdem .liIl.o r quadratis hoc
modo. Quadratus tplidcm, qui fit a numero .tl.; eql1aLur duohllS quadratis qui fiunt
a Humeris .tk et kl., et duplo supcrricici ex tlf in .kl. Sed supcrius demonstraui
mus, superficiem, que Ht ex tA' in kl, erpwlcm esse supcrficiei, que fit ex mn. in
.no. Sed superficies, que fit ex mil. in ,no., est ex c;[1lalihus numcris. Quare mn.
in .no. cst sient mn. in sc, uel sieut .no. in se. Quare duplum ex dnctH .tlt. in kl.
e1luatur duobus t]l1adratis qui fiunt anumeris mll. no.j f]uare demonstratum cst, qna
dratum, qui fit :i numcro ,tl., cqualcm csse cis qui finnt a Hnmeris .tk. Jil, mn.

no., hoc est numero ef., nt o}1portcbat ostendere.
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ET qnoniam millor cst numerus ,f,k. numcro .1.:1., accirlatllr ex .lle numerus .kp .

equalis numero .tk.j et, ut superius diximus, inuenientur quadrati qui fiunt Ii nu
mcris ,mo. ct pl., cquarj numcro .cf.

rOSsunt eli3m duo quadrati inucnirj, quorum aggrcgatio crit qU::1l1ratus numerus
pCI' quosltbet duos numeros datos, Verlli gratia: deotnr duo numcri .a et b. prout
lihuerit: sit tamen .b. maior; ct auferatur a quadrato Humeri .b. (juadL'atus I Humcri .a.,
et residuum cl'it l'ad;x unins fJuadrawrum inueniendorum: tleinde acclpiatur (luplum
Clus quod proucnit ex duetn .a. in .b" quod erit etiam radix. alterins quadratij quod
pl'ohatur per preceJcntcm prOXimfll11 dcmonstrationem. Sic 110llam rplOd si~ proportio
.g. ad .ti" sieut .a. ad b; ct sit .g. cqualis .a" et d equalis ,b.j ct crit id quod fit ex
a in se e(luulc ci quod fit ex .a. in .g.; ct fuit id .fk.; et illud 'Iuod fit a .b. equale
ei quod fit a .b. in .d., scilicet .kl.: vnd(~ si auferalur .tl.: ex kl., hoc est .kp., rema
nellit .pl., qne cst una ex radicilJUs.

Item dnplum supcrficiei .a. in .b. erruahitur cis qui fiunt ex .a. in .d. et ex .g. in
.b., scilicet llumero .1IW, tIui est alia radix.

h-vEuire duos 11l1meros, 'Iuorum quadrati insimul iuneti faciant numerum non rluH
lIratum factum ex compositionc duorum quadratol'um factorum ex numeris datis.

SINt duo dati numeri .gtl., quorum quadrati simul conluncti fiant numernm .z. non
fIuadratum: uolo dUl)s alios numeros inucuire, quorum quadrati insimul iuncti faciant
numCrum .z. Adiaceant duo llurneri .a. ct .b., quorum quadrati coniuncti faciant nu
lUcrum .c. quadratum, non sit sieut g ad .d., ita .a. ad .b.j et multiplicetur e. per
z., cgrediatur numerus .f.j et inlleniantur duo numeri, quorum quadrati insimul con
iuncli [aciant numcrum .f. Sint<lue .p.g., in quorum mensura ponantur reete .kl. 1m.
facientes angulum rectum, ipsum scilicet qui sub kim copuletur .k m. [rit ergo
km. radix numcn .1.; et accipiatur ex .km recta .mn. equalis radici numcri .Z.j ct

protrallatur secunuum reclum angulum linea .no ct om., sunt reete rationales facien
tes compositum ex t{uutlratis ipsorum equalcm numero .z. Quoniam qui<lcm qundralu."
recte .k.m. cst equal is numero.Ij et numeruS ,f. est factus ex .c. in z.j ergo si ml1l
tiplicauerimus radiccm numeri .e. per raclicem numeri .g., habebitllr radix Humeri 1.,
hoc est .m.J.:. £t quia radix numer] .e. est rationalis, quotiens un-itas est in ipsa ra
dice, totiens radix numer1 .g., hoc cst .mn., est in recta .mk. Sic ergo ,f. radix flU·

meri .e. Quare est sicut unitas ad numcrum .f., ita m.n. ad .mk.j ct Slcut .mn. est
n.d .mk., ita .no. est ad .It'l" £t om ad .Im.: per equale ergo nt nnitas ad nunw
rum .f., ita .no ad .kl., ct mo. ad .ml. Quare si diuisel'imus kl, pCI' numcrum .f"
egl'cdietur numerus n.v. rationalis. Similiter si diuiserimus .ml. per .f.. ueniet .om.
Inuencti suut ergo duo Humeri .no. et .om., quorum quadrati coniuneti faciunt non
quadratum numerum .mn., hoc est numcrum .z.; qui:; cst compositw; ex quadratis

nUUlerOl'um .g.d.; quod oportebat ostenderc .
Er ut hec in numerls demonstrentur, sit numerus .g. A., ct numerns .d. 5.j (Iuare corn

positus ex quadrat is Iipsorum, scillect .z., est ..H; et ex adiacentihus ul1meris .a, sit .3.,
et .b. sit ..t., ({uarnm quaurati coniuneti faciant .25., scilicet Ilumerum .e.: multipJicatin
(juidcm ex .e. in ,z., scilicet de 25 in .AI, surgit in 1025.j et est possibilc inucnirc duo"i
alios numeros duplicitcr, quorum quadrati coniuneti faciunt .1025., quornm unns cst
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.32" alter .1.; uel unus cst 31, et alins .8.: sit ergo .kl. 32 aut 31, ct 1m sit .t. uel
B; et accipiatur radix de 25., scilicet numerus -t., et diuidantur per ipsurn uumeri .kl
ct lm. , ct llahebimus .no. ct om.; videlicet 8i kl est 32, ct 1m. est .f.. crit no
~ 6, ct om. crit tau tum t unius, InucHcti sunt ergo duo nomeri, scilicet ~ 6. et .1:.,

(Iuol'um (ptadrati equantur .41., scilicet numero ,Z.: et 5i kl fuerit .31., ct 1m. fuerit

.8., crit .no. ~ 6, et om erit -~ 1; et sic inuencti sunt duo alij Humerj, quorum qua
drati insimul coniuncti faciant similiter 4t.; (Juod oportehat facere,

S, Ab uuitate unme!'i quat cumque continui , pares videlicet et impares ordinate
disponantur, Humerus solidus, qui fit a1 ultimo et a. SCfplCutc et al) eorum aggregato,

equatur sexcuplo summ£ coUectionis omnium quadratornm, qui finnt all omnibus llU

lllel'is, videlicet qui fiunt ab unitate et :.i dispositis numcris: dispooaotnr qllidem ah

unitate .ab. numeri continui !lareS et impares quotcum(Iue ordiu::tte .bg.gd. de. cz.;
et sit z.i, numerus sequens numcrum .ez. in online numcrorurn 1 JlOc cst qnod sit uno
plus cu, Jico, Ilumerum solidum (lui fit a numeris ez ..zi. et ei., hoc est id quod

fit ex ductu e:::,. in .zi., et !Jfoductum in conjunctum ipsorum , scilicet .ie, equari
sexcuplo omnium. (!uadl'ator,um, qui fiunt ah unitate .a b. et anumeris dispositis .bg,
gd. de. ez. ACclplatur qu](lcm ex Dumero .zi. numerus,z!. equalis numero .e.z'

1
re

manchit .ti. Ullum. Item ex zt. 3uferatur .kz. equalis numero .de., l'emanehit si
militer kt unum, i~ quo supcrlIabundat numerus .ez. numerum .de.; cqualis cnim

.zt. uume.ro .e~. Ent ~rgo numerus ki duplum unins, scilicet 2. Solidus ergo nu
merus, qUI fit a numens ,cz. zk. et el.-., equatur solido qui fit a uumeris ,ze. cd.
dz.: sed solidus qui fit a. numel'is .ez. zk. ek. cum solido (lui fit a numeris .ez. z/.·,
ki., et cum solido qui fit a. numeris .cz. ki. ci., equatur solido qui fit a numeris
,ez. zi. ei.: demonstralJirnus quidem, solidos .ez, zk. ki. et ez. I.-i. ci. equalcs esse

sexcuplo quadrati qui fit a. numcrO .ez. Ponam itaque numerum ,ez. radicem, Erit
crgo ,zk, radix, uno diminuto. Quare totus .e.i. duaLus radicibus et unitati equatur:

rnulti!Jli,catio quidem .e z. in zk. faeit quadratum, exccpta radice. l\Iultiplicatio (l ui

dem unms quadrati, cxcepta radice, in numerum .k I., scilicet in duo, facit duos '1ua~
drat().Cj, duahus radicibus exceptis. Ergo solidus, qui fit ::i. llumeris ez. zk. kI., equatur

~luohus (Iuadratis qui finnt a. llllmero .ez., duahus radiciLus cxceptis. Rursus ex ez.
lJl .kl. due radices proueniunt; quiLus multiplicatis in duas radices et in unum, sci

J.icel in ~umerum ,ai., faciunt IUI.or quadratos et duas radices, Ergo solidum, ({uod fit
a numcn5 .ez. lci. ei., equatnr nllur quadratis et dua]Jus radiciJJUs, {Juorum uuusquis
(Iue (Iuadratus fit i numcro .e z.

A.dditis ergo sU!lradictis duoJJUs quadratis, dualJUS radicibus exceptis, cum IIIJ."r qua
dratJs et duallUs radicibus additis, faciunt sex quadratos, quorum uIlusqnisque fit a
Humero .ez. Ergn solidum, quod flt aIlumeris ,e:;, zi. ci., eqnatur solido qui fit .i DU

mero .c:-. zk. ek., et scxcuplo (Iundl'ati (lui fit a numero .ez,
. Sed solido, quod fit :.i numeris .ez. zk. elt-., equatur solidum .de. ez. dz. Ergo so

hdum, quod fit a numeris .ez. zi, ei., e<Iuatur solido quod fit a numeris .de. ez. dz,
I't sexcuplo quadrati a. nllmero .ez. Similiter ostenditur, Solidum, quod fit a. numeri...

de: ez .. dz., equale esse solido qui fit::l. numeris .gd. de. ge., et sexcuplo (fuadrati
'lUI fit a nUlllcro .de, Ergo Solidum, quod fit anumerLs .e;:. ::i, ei., equatUL' solido f]uO(l

2(J:J
fit i Humeris .gd. de. ge., et sexcuplo quadratorum qui fiunt a numel'is .de. ez.:
tlstcndjtur, solidum rursus, quod fit a llUmel1.S .gr!. de. ge" equale esse solido quod lit
:.i Humeris .bg. gd. bd., et sexcu!Jlo lJuadrati f[ui fit i numera .gd. Ergo solidum,
(luod fit a numeris .ez. zi. ci., equatur solido quOO fit i Humeris .bg. gd. dh., d

sexcuplo quadratol'um (lui llunt a Humeris .gd, de. ez .
Similiter, supradictis dispusitis, ostendctur, solidum quod fit i nnmeris .bg. gd. btl.,

f:fJ1tale esse solido fluod fit ah unilate .ab., et :i ullmeris .bg. ag., et scxcnplo fl"a
drati qui fit a numero .ug, Ergo solidum, fplOd fit ti numeris .ez, zi. ci., cquatur so
lido quod fit ah unitatc ,ab" ct uumeris .hg. ag., et sexcuplo quadratorum <Jui fiunt
:.i Humeris ,bg.Pgd. de. ef. Sed solidum, qnod fit ab unitate .ab, ct a numeris bg,
ag., equatul' sexcuJllo quadrati qui fit ab unitate .ab. Est enim .bg. 2., et a g. 3. Ergo
solidum, (luud fit a unmerjs .ez. zi. ei., equatur sexcuplo quadratOrlUll qui fiunt ah
unitate .ab. et a Humeri.., .bg. g d. de. ez.; quod oportehat ostenderc. Est cnim alins

modus, -pCI' quem possumus aJ iJem dcucnirc; qui in sequentibus ostendetur.
S, ah unitate uumeri impares ordinate quotcUffi<JUC disponantur, Solidum, quod fit

a maximo corum ct :i. sequentc impari et ab corum composito, elluatur duplo \ sexcu~
pli omnium quadnltofl1m, qui fiunt ab unitatc et i dispositis numcris, Sint quidem
aL unitatc abo numeri rluotcllmquc di..-positi impaIes ordinate .bg. gd. de., et se

quens impar csto .ez.; dico quidem, solidum, quod fit :i numeris .de. ez ct ab corum
composito .dz., equari duplo sexcuplj, hoc est duoclecuplo summc quadralorum, 'lui
fiunt ah unitate .ab. et a dispositis nurneris ,bg. gd. de. Summatur (sic) quidem ex
numero .e z, numerus .ei. equalis numero ,de.; erit ergo numerus .iz. duo. Ostendam

prius, solidum quod fit :i uumeris .gd. de. et corum composito .ge. cum duodecuplo
quadrati qui fit a numero .rle., equale esse solido quod fit a llumeris .de. ez. dz. Sit
itaque numerus .de. radix; erit ergo numerus .gd. radix minus duohus; et totus cum
e. erit due radices minus duohus. Quare ex ductu .gd. in .de. prouenit quadratus,

duahus radicihus exceptis; quod tatum, si ducatur in numerum .ge., hoc est in duns
radices, (Iuahus unitatibus dirninutis, prouenient duo cU]li numeri ct JIII/

,r
radices

minus sex quadratis; (luibus si adJatur (luodecuplum quadrati, qui fit aradice .de"
erullt duo cuhi et scx quadrati et III1. or radices. Rursus quoniam .de. cst radix, elit

numerus .cl. similiter radix. Quare totus .ez. eIit radix, et duabus unitatihus additis,
I{ue sunt .i,z., et compositus ex eis .dz. erunt Jue radices et due unitatcs. Ex anetu

quidem de. in .ez. IJl"Quenit quadratus ct due radices. Ex dnctu f{uidcm homID in
numcrum ,dz,., hoc est in duas radices et in duo, prollcniunt similiter duo euhi et
sex quadrati et IIlI.or radices. Quare ostensum est, solidum quod fit i numcris gd. tie.
ge., ct duodecuplum c{ua(lrati, ({uod fit a Ilumcro .de., eCiualc esse solido (luad fit a
numeris .r! e. ez. dz. Eotlemque modo ostendetur, solidum quod fit a numeris .bg. gd.
bc/. cum duodecuplu (Juadrati qui fit a numcro .gd., equari solido quat] fit ::i. HU

merii'> .gd. de. ge. Ergo solidum, quod fit.i numeris .de. ez. dz., c(!uatur solido quod
fit .i nUlllcris .bg. gd. bd., ct duodccuplo quadratorum qui fuerint :.i numeris .gel,
de, Rursus eliam supradictis dispositis ostenuetur, solidum, quod fit ::i. Humeris ,bg.
gd. bd., equale esse solido quod fit ah unitate .ab" et numcris bg .. ag., ct dUo~

decuplo (luaurati (lui fit i numero .bg. Sed solidum, quod fit ab umtatc .ab., ct a
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Quare ex ductu solidi, quod fit a numcris .ab. bg. ag., in numerum .dg., egrcdiatur
numcrus .k., CHins tertia pars est integra, ct cuins ctiam octau<t pars inuencta cst in
tegra .. .Ergo uigcxima (Iuarta pars eins erit integra, ut prediximus. I::t !Ii tertia pars
nurnen ab .uel .bg. non cst integra, si unusquis(IUe corum diuidatllr }ler .:L, rcma~

nehit ant equal iter aut inequaliter : ex utroqne remaneat primum equal iter ; quare
Humerus .gd. diuidittlr integraliter per .3. Quare cx ductu solidi supradicti in lll1me
r.um .dg. cgrcditur numerus, cuins tertia pal's est integra. Sed non remaneat c({ua
hter cx nllllleris .ab. bg., cum diuicluntur per .3., remanchit ex aliquo ipsornm .1., ct
ex alia .2. Quare ex coniunctionc ipsorum, scilicet ex numero .ag., tertia pars crit in~

tcgra. Ynde solidi, (lui fuit annmeris .ab. bg. ag., tertia pars rius cl'it integnl. Quare
ex dllctn iIJsius solidi in numcrum .dg. cgrcditur numerus, cuius tertia pars cst integra:

et qno.nia~ eius octalla pf'lrs inuencta cst similiter integra; efit ergo uigexima fJuarta
lIars ClUS Integra, nt oportcbat ostenJere. £t hoc idem crit, si numeri .ab. et .b g. non
fuerint primj ad se ad inuicern.

Er si nnus ex nurneris .ab. hg. fuerit par, coniullctus ex cis erit impar; tunc ostcn
dctur similiter si solidum, (Juod fit a <1uplo unius cuiusquc ct ah corum coniuneto
ag., c111catur in numel'um .dg., surgere in numernm, cuins ctiam uigcxima quarta p::t.rs
erit integra, sine numeri sint primj inter se, siue non; et factus numerus, videlicet
cuins uigcxima quarta l)ars est integra, congruum appcllauj.

SI circa alif}ucm nnmerum adiaceant numeri quotcumqnc minores et maiorcs co,
et sit multitudo mjllorum equalis multitudinj maiorum; ct quot llnusquisque ex ma
iorihus superhalmudat ipsllm numerum, tot ipse numerus slll)crhallUndet minorcs, crit

summa adiacentjum ex ductu ipsius numeri in llllmcrum multjtudinis ipsorum. Circa
llumcrum .d. adiaceant numeri .a.b.g.e.z.I., et sit minor corum numerus .a., maximus

numerus .I.; equot supcrhalmuclit (sic) r numerus .f. numcrum .d., tot snperhahunclat

numerus .d. numCI'um .(1. Similiter (Iuot supcrhahnndat numerus .Z. numerum .d., tot
surerhabnndet numerus .d. numerUlll .b. Rursns (luot supcrhalmndat Humerus .e. nu

mcrnm .d., lot supcrlw.hundet numerus .d. nUffierum .g. Dieo,si ducatur .d. in numerum
multitudinis numel'Orum .a. b. g.e.z.i., !)rOUClliet snmma ipsorum omnium uumerorumj
quod sic probatur: minyam (luidcm ex nUlllCro .I. supcrlwhundantiillll (luam hahet
ad Humerum .d., mldamque eanl BUrneI'D .a., crit unus(Iuis(lue numcrorum .(t. I. c(Iualj!-;

numcro .d.; ({uod cliam faciam ex nllmeris .zb. et .e.g' l ct crit unnsquisrJlIC corum
equalis numero ,d. Quarc (iHot sunl numeri .a. b. g. C. z. i. , tot numeri c(lua!cs

numcro .ri. sunt in summa coniunetionis numerorUlll.a. b. g. e. Z. i.; quod opor
It'hat ostell<1crc.

hVEnire Humcrum, (IlIO a(Mito super qua(hatum IlumerUlll, ct (liminuto ah ip.~o

faci<tt semper quadratum Ilumcnnll; ct sic oportet, trcs quadratus ('t llllUtn numcrum

illuenire, quo numero addito sUl)er minorcm quadratum fneit qnadralum secundum.

Super qucm si adJatul' idem numerus, facit t}uadratum tertium, Iloc cst maiorcm.

[t sic ~h]dito ipso llumero supcr sccUIHlllm qU<ldratum, ('t diminl1to ipso all eadem,
f~cit sempel' (jl1adralum. Quoniam qm\(lrati Humeri omne!; ordinate asccmlunt per con·
t~nuam a.seensionem imparium numcrorum, crit minor (Iuadratus summa :tliqlH1 impa

num nurncrurum .. J) Imitate acceptorumj super (lucm quadratum propouitur addcre
~l f,_
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numcris .bg et ag., est duodecuplum quadrati qui fit ah unitate .a.b.; tcrnarius ('-''It

numeruS .bg., quaternarius fJuoque numerus .ag. Ergo solidum, quod fit a numeris
.de. ez. dz., Cf{ualur (luodecupluill omnium qnadratorum, qui fiunt .i subiacentihus l

scilicet ah unitate .ab. et a. numeris .bg. gd. de.; qnod oportebat oSlenderc. I
Simili quoque modo si a binario disponaIllur pares Humeri quotcumqne per ordincm,

inucnictur, soljdum, quod crit ab ultimo corum et a scqucntc et ab corum composito l

equari duodccuplo omnium (!uadratorum, Clui finn! a disl)ositis paribus numeris.
E,ulemque uia ct modo inucnietur rursus si a temario dispositj fnerint Humeri (1 I1ot 

cumque ascendcntes per ternarium ordinatcj solidum, gnorl fit ah ulLimo corum ct a
scquentc et a coniuncto, cquari sexcupli triplo omnium quadratoruill. ({u.i fiunt all

jpsis numcl'is ascenoentibus l)er tcrnarjllm: et quando asc.elldc~tper blllarmm, 11t .fit
in parilms, tunc ultimum solidum equatur duplo sexcuph omnIUm quadratorum atha·
ccntillm nllmcrorum; et quando ascenclunt per unitatem, ttt fit in numeris cOlltinuis,

lunc snprascriptUlu solidum equatur simIll0 sexcupli quadratorum adiaccntium numCro
rum, ut in suprascriptis demonstrauimus; fIue intelligas in quadratis, qui fiunt anumeris
({ui' ascendunt ordinate per qu::t.ternanum a 1I11.0r uel :i V.que per quinarium uel per

asccnsioncm reliquorum numcrorurn.
Sl duo Humeri primi componantur ad sc inuicem, feceritquc compositus ex cis

numennll pareIll; si solidus numerus, qUl fit al) ipsls et all corum composito, multiplicetur
per numerum, in CluO maior numeruS excedit minorem, egredietur numerus, cuius

vigexima quarta pars erit integra. Sint duo numeri .au. et .hg. primi ad se inuirem, fa~

cientes compositum ex eis .a .g. numerum pareill, hoc cst quod sint minimj jn ipsa

proportione quam lwbet numerus .a.b. ad nUillerum .bg., et numerus .bg. maior; eL

summatur (sic) ex numero .bg. numerus .btl. equalis numero .ab. Erit ergo numeruS

.dg. id in quo numeruS .bg. supcrllabundat nUffierum .ab. Dieo qnidcm (}uod si nu
merus .ab. multiplicetur in numcrum .bg., ct quod prouenict ducatur in .((g., et hoc

tatum producatur in numerum .dg'., cgrcdietur numerus, cuius uigcxima qnarla pars,
hoc est tertia octane uel quarta sextc partis crit integra. Kumeri fJuidcm abo et

bg. ambo imIJarcs sunt; quia 5i non cssent imIlarcs, compositus ex cis non e~set. par,
nee amlJo suut IJures; qui si pares essent ambo, iam non cssent prim j ad sc InlllCClll.

Ergo impares sunt numeri .ab ct bg. £t quoniam numerus bd equalis est Ilumero
.ab.; duplus cst crgo numerus .ad. numero .ab. Ergo par cst numerus .ad. Ergo re

lif}uus dg. est par; quia si par numcrus auferatur a pari, })ar remanet; ct quia nu
merus .dg. cst par, crit ergo meoietas eius aut par aut impar. Esto prius impar;
medictas quidem numeri .ad., scilicet .ab., cst impar. Quare atldita medietate IlU
meri ad. cum medietate Humeri .rlg., scili,:rt ad(litis dnolms imparihlls pareol fa
eicnt llumerum; ergo medic-tas unmeri .ag. cst par. Quare totus .a.g. cst pariter par.
Yndc lptarta cius paTS est integra. Quare ex dl1ctu Iago in .gtl. surgit numerUS, cuins
oetuna pars cst integra. Sed .IIi medietns Humeri .gd. pal', erit ergo quarta eius iw
tcgra; quare ex ductn .dg. in .ag. nelliet nmm:rus, cuins oelaua pars est similiter
integra. Quare si quod fIt ex ductn .ag. ducatur in .bg., ct hoc tatum pfodllcatll r

1n .ab., pl'oucniet numerus, cuius oelana val's erit integra. Et fJuoniam Ilumeri .ah.
b.,g. suut impares, aut tertia pars unins est inlegra aut non. £sto prius inlt'gra.
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numCl1lm, et fieri quadratum secundum; qui (luadratus l'ursu:'> constat ct (sic) aliqua

multitudinc imparium ah unitate ordinate disposita; super (rUern ctlam secundum (lua

dralmn, .'li addatur numerus idem qui uocetul' congrumu, ({uia rang-ruit his, f'leit ma

iorern quadratum; qui etiam maior quadratus egreditl1r ex ali'1ua multitudine impa
rium, similiter ab nnitate accepta, ill qua umltitudinc tota cst mllltitndo impal'ium

facientium primum (luadratum: et "lia multitudo f<leientiLlIll ccmg-I'uum idem: ct "li<l
mnltiludo facimlliuffi eundem congruum. Quare multituuo imparil1m facientium maiorem

lIuadratum diuidewla est in tres partes predict<ls. Sed multitudn imparium facicntium

primum congruum cst in aliqua proportione cum multitudine facicutium secundum:

plures cnim numeri impares sunt in multitullines facientium primum congmum, (~uam

rnultitutlinc facicntium secundum, cum minores numeri sint in ipsa propter onlmcm

numerorum; lJuia in i!lSa sunt antecedentes impares, et in alia SUllt consequcntc5.

Vude lllwlitcr congruum illueniatur in aliqua (lata proportione, in qua esse poterit,

ostemlere procurahimus. Adiaeeant duo quilibet llumeri .ab. bg.; c0ll1po5itus qui(lem

ex. ipsis cst .ag.; et sit .bg.l maior quam .ab., secundum quautitatem .Humeri .dg.
Si numcl'US (Iuidem .bg. ad numerum abo minorem proportionem hallUent (juam HU

merus .ag. ad llumerum .lig., tunc possilJile erit inuenire congruum ex una multi

tncline imparium habente proportiouem ad multitudinem sefIuentium imparium, ea~n

videlicet quam habet numerus .gb. ad Uumerum .Q u.: et si maior fucrit IlToportJO

ullmeri bg. arI numcrum .ba. quam numeri .ag. ad numerum .dg., tunc impossi

hill' Cl'it inuenirc duas multitudines imparium llumerorum continuas in proportione

(Iuum haLet numerus .ag. ad numerurn .dg.; tunc !)ossi]Jile crnut (sic) inuenire duas rnul

tituclines imparium numerornm continuas in proportione (Iuam hallet numerus ,ago ad

numcrum .dg,; et cst (sic) summa uniuscuiusque multitmlinis egrcdietur congruum.

Esto prius proportio, quam ItaIJct numerus .bg. ad numerum .ab., minor ea quam

hahet numerus .ag. ad numerurn .dg.; oportet ergo inuenlrc duas rnultitudincs im

parium immediate in 11roportionc quam llaLet numerus bg. ad numcrum .ab.; ct
summa unitatum utrillsquc multitudinis sit eadem: coniunctio rjuidem ex llumcris .ab.
et bg., scilicet .ag, aut cst pal", aut impar. Esto prius par. Quare numerus .adq

~cilicct duplns ad .ab., par est. Vnde residuum .dg. parcm esse necessc cst. E~ dnct~
quidem .dg. in bg prol1cuiat numerus .e.z., ct cx ducLu .dg. in .ab proucHlat. Z.l.

Est ergo sieut gb. ad .ba., ita numerus .ez. ad numcrum .zi.; et sunt Ilumcn cz,.

.:.i. I,ares.
Rursns ex ductn ago in nl1meris .gb. et .ba. proucniant pares numeri .kUL kl:

Est ergo sieut gb. ad .ba., ita .km. ad. .kl. Sed sicnt .gb. ad .ba., ita ez. ad .Z:lj

ergo sient .ez. ad .zi, ita km. ad kl.: dcniql1c ducatl1r .ez. in /.:1., proueniat .op.j
et ex duetn .:;i. in .km. proueniat .pq. Et quoniam cst sicut .cz. ad .:i, ita k"~
ad .kl. Ergo id (['lO{t fit ex duetu .cz. in kl. eqnale cst ci quoJ fit ex cInetli ::1

in km.; r[1wrc ellualis cst numerus .op. numero .pq.: ostelldam, utruffillue ipsoru~l

{'sse cnngrnum. Qutmiam ex duetu .ez. in .l.:l. proucnit .op 1 quot uuitates sunt l~

numel'o .ez., tot TIumeri equales nurnero .kl sunt in nurnero .op. Sed quot numen

equale!; llumero .k.l. suut in llumcro .op., tot contiuui numeri impares existentes circ<l

numcrUID .k I. sunt in eodem .op. Ergo fluot unitates sunt in numero ez., ct tot
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m~men Impares continui ('xistunt circa nUmcrUIn .kl.j ita quod lDcdictas eomIn sillt

mInor:.!> ~I~lm('ro .kl., et alia rncdietas sint maiores; qui omnes faeiunt llllmCrtlm cqnalcm

.o~. Slilujll:r osteudclur 1J1lOrl (PlOt I unitates SHnt in nUlllero .zi., tot uumeri impares

ex~,<;le~t('s clre.a Hun~erum .km. sunt iu numcro .pq. Ergo sieut nUlllcrus .e:=:. cst ad
.:l.., It.a multltudo Impariml1 facientium numerum .op. est ad muhitudinem impariulll

faclCntltlrn llllmcrum pq., qui ostensus cst equalis nnmel'O .op.: dice ctium continuam

esse ~tramque .multitudinem. Quia ex lIuchl ago in .bg. proucnit .km, et cst .bg.
cl!uahs Ilumcn5 .gd et db.; ergo ex duetu .ag. in Ilumcris .dr;. et db. prouellit

.k m. Sed ex ~Iuetu .ag. in. .btl., hoc in .au, proucnit .kl.; rcli(IuuS ergo .1m pro

ueu~t ex. .ag. 1Il :dg.: sed el numera, qui proucnit ex ago in .dg., clluales sullt nu

mcn (I'll prouCIllUnt ex gel. .in gb: ~t in :ua., hoc est numcl·i .e=;. zi. Quarc ('qualis
est Humerus .lm.. uumero .Cl. ACClptatur Itaquc ex numcro .lm. numerus .In. elplalts
llumero .ez. Re~l(IUUS ergo .nm. reliquo zi. est c(lualis. Item ostclluendum est, uu.

lUcrum ..1.:l. malOl'~m esse numero .e=;., !}uoniam proportio .gu. ad .f}{t. cst minor
pl'OportlOlle HUmerI .ag. ad ,gd. Ergo alirJllis numerus minor llumero .ag. ad nnmel'um

.gd. !J<l~)et eandem proportionem ({1-lam numerus .gb. ad .ba.: sitque numerus .a(.;
et quomam c:"t .ut .gb: ad .b.a., ita .af. ad .dr;. ; mnltiplicatio ergo .af. in .ba.
equatur multlphcatlOlll br;. III :dg., hoc est numero .ez. Sed multiplicatio .ag. in
.ab., hoc est numerus .kl., malOr cst multiJ)licationc .af. in .ab., hoc cst llllmcro

.ez. Ac~jpiatt1r quidcm ex Ilumero .kl. numerus .llt. equalis numero .In., hoc cst

.ez., eI'll totus .It.n. dup1us numero .ez. RurSllS super numerum .k m. atldatur nu

mel'U~ .me. equalis nUlllero mn., hoc cst .zi.; dupins ergo cst .nc. numer0 .zi. £t
qnolllam pal' rst .numerus .kl., 5i auferatur ab co numerus .lh., hoc cst .ez., qui

cst par, remanelnt numerus kit. par. Similiter 5i super .kl. addatur .In, rrit tOlus

.kn. par. Vcrum. ct numerus ,nco cst parj quare totus .kc. cst par. It quoniam kk
cst par, quot umtates sunt in medietate eius, lot imparl' (sic) Humeri intrrcidunt a!>
unitale uSfIue ad numerllm .klt., (plOrUm imparium suma (sic) faeit quadratum nu

lUerulU, qui prouenit ex muitilllicalione mcrlielatis numeri .klt. in .Ill': sit ille (fUil.

dratns llumems .ro. Item quot unitatcs sunt in numen) .!-tn., tot llllmeri numcrantur

urdinatc inter numerum kA. et numerum .kn., flllorllm mnltitutlo cst 1)(11', cum nu

mel'llS .hn. sit pal'. Sed dimidium numcl'i .An. cst .ez. Ergo fJllOt vllitaLcs sunt in

UUlll:l'O :e:., tot irnpares Humeri intereiuullt inter numero'i .klt d .kl.; ex (IlInTUIIl

multItudllle ostensum cst proucnirc nUlllcrum .op., cum .'lint circa llumCrum .kl., me

tlietas quorum intercitlunt inter numerus .klt et kl., ct "lia mediclas 1 inter kl et

kn, ~ crgo ex omnihus imparihus, qui sunt ah unitate llS(IUC in 11llll1crum kn., pro

uemt .rp., et cst quadratus, cuius radix est mcdielas Humeri .kll. nnrslls CJuot un i

tJtes SUllt in numero .no., tot uumeri intercidunt intel' numeros ./.:n ct kc., fJuo

rum medictas cst ex imparihus llumcl'is; ergo <JllOt ullitates sunt in numero .m.n.,
IlOc est III .zi., tot ntlmeri impures intcl'cidunt inter numcros. kll ct ke. ; ct Sl11lt

~~nntinui cum imparihus (pli sunt ilitCl" .k11. et .h:n., ut predi\imns. Sed ex numcl'i\

unparihus, qui Runt inter .I.:n et kc., colligitur numerus .pC/., cum sit circa nUffi('

runt .km. Ergo ex omnilms imparibus, llui SUllt aJ) unitatc 1Isl1uC in nUmCI'lWl .1.:(.'.,
prnuenit Ilumrrus ,rq.; ergo l1lIa(lratu~ est numerus .r'!., rt f'st ('ius r<lrli\ mrdi(~l:ls

i'nl. t~ ",.,.,.,
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numeri .kc. Ergo congruum cst Ullus(!uisquc numcrorum op. ct pq., ut preJiximus.
Illuentus quidem numerus cst, scilicet .pq., quo addito super quadratum, seaieet super
.rp., faeit qua(lralum numcruUl, (lui cst .rq.j et diminuto ipso, s~i~icet .p'!., hoc
cst .op., ex eadem quadrato, scilicet ex rp, remanet fluadratus, sCIlIcet .ro.; quod
oppurtchat faccre. Que etiam ut darius uideantur, pUllam. nnmerum .ab. 3'1 numen~m

fluorlue .bg.5,; quare totus .ag. erit .s.; residuum quoque dg. est .2.: pares CUlm

sunt uumeri .ag. et dg.: ex ductn qnidem dg. in bg. proLlcnit .10.; et ex ductll
.dg. ill .ab. prouenit .G.; crgo .ez.cst .10. et zi. est .6. Est ergo sieut .bg.. ad .ga,
ita .ez. ad .zi., hoc est sicut .5. ad .3., ila .10 ad .G.; et 10 cst nmncrus pnmc mul
titudinis imparium facientium congruum, ct .6. est numerus secuml!? Illultitudinis fll
f"ientinm idem. llem ex Jnetu .ag. in .gu. ct in .va. , huc est ex .s. in .5. cL in
.3 proucniunt .km . .10. ct kI2A.; residuum .lm. cst .10., que e(platur numeris .ez..zi.
Addallllll' quidrm super .ld. numerus .In. cqualis numcro .c.::;., scilicet .10., crit .kn.
34.; ct super km. addatur .nm., scilicet .zi., (lui est .6. exiL (sic) .kc. 46.; ct aufe

ratur ex kl Humerus .kt cqualis .In., scilicet .10, remanebit kh. 14; ct dueatur .ez.,
hoc cst .In. in .kl., scilicet .10 in .24., prouenitpo. 240., flui est congruum; ct sum
ma decem numel'orum imllarium existentium circa .24., qui sunt inter numeros .kh et

kn., hoc cst inter .14. et 3·L

Item ex duetu zi. in .km., hoc est de .G. in .40., proucnit .240., hoc est .pq. cst
summa sex iIllparinm cxistcntium circa ..-10., qui sunt inter .kn. ct .kc., hoc cst inter
.:11\. et .46. Ex numeris qnidem imparibus, qui sunt ah uno usque in numcrum .klt.,
scilicet in .14, prouenit .ro.; ('t est .4V., fluia ab uno usque in t4. sunt scptem un
meri impares, et sunt circa septenal'ium; ({uare ex ductu I 7. in .7. rrouenit summa
imparium , qui sunt ab uno usque in ."14. Ergo .ro. est quadratus. Ex multitudine
quidem imparium, (lui SHnt inter .kh. et !tn., prouenit op. Ergo ex. multitudine im
parium, qui sunt ab uno usqnc in .kn., scilicet in .34. , prouenit numerus .rp. ;
et sHnt ilIj numcri imparcs .17., fluornm summa sUl'git ex Juctu .-17. in sc; ergo .rp.
cst quadratufI, ct cst 239. Nam addito .ro cum .op., scilicet .49. cum .240., faciullt
.2S9., quorum radix cst .t7., scilicet dimidium .kn. [tern ex multitur.1inc numcrornm,
qui suut intcr .kn ct ke., prancnit numerus .pq., (lui cst equalis nurnero .op. Est
cuim .240. Ergo ex multitudine imparium, qni sunt ab uno uSfluC in .46., proucnit TIll·
merus rq., et est fluadratus, CUiliS radix est tlimidillm nnmeri .kc., scilicet .23. Nam
mldito .p q. sUIler .rp., scilicet 210. cum 289, faciunt .529., (Iuorum radix est .23.

SED .'Ii proportio .gb. ad .ba. maior lll'oportione .a g. ad ,gd.; et sit itCfuIll HU

merus .ag. par, dico possiLile esse inucnirc tluas multitudines impal'ium continuas
facientcs congruum in proportione quam hahet Humerus .ag. all nnmel'um .gtl.: ct
ttt liquidius apparcat, sit .ab. L, et bg. 3; quare .ag. est .4., et .dg. cst .2.; ct mul
tiplicetur .ag. in .ab., pl'Oucniat .ez.; ct ex .ab. ill .dg. proueniat .::,i.; cst ergo
ut .ag. ad .dg., ita ez. ad .zi. : et (luiu ab cst .1., numeri .ez. zi sunt equales
Humeris .ag. dg.; ergo .ez. est .4., et .zi. cst .2. Item ex duetu' .bg. in .ag. pro
ueniat km., et ex ductu .bg. in .gd proueniat .kl.; cst ergo Jun. t2., ct kl. cst .6.:
cst ergo sicut .e::. ad .zi., hoc cst sieut .ag. ad .dg., ita km ad .kl.; ct ex (luclU
C::. in .kl. proucniat .op.., ct ex ductl1 .zi. in .km, .proueniat .pq. Equales ctenim
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Stu.It .op. ~t .pq. Vnusquisf}.uc eOl'um est .24. Nam .op. constat ex lin."· imJlariLus.
qUI sun~ CIrca .kl. 6, hoc CIrca .It.'!. ]JI'opter ez qui eSl .4.; qui bus .4. additis super
.kl. faCial .kn.; ergo ,~·n. est .to.: similiter extraetis .4. ex kl. remaneat .kh.j ergo
.kh. cst .2. Rursus addlt.o nu~cro .zi., scilicet .2. sU.per .km, faciat .kc.; ergo .Icc.
cst .u., et .ne. cst .4., 1Il qll1]ms Sliut duo imparl'S, scilicet .ft. ct .13.; et sunt circa
1ll~~lerum Jun., scilicet ~iI'ca .t2., qui faciunt nUillennl1 .pq. Ergo primm; quadratus,
sCIhcet .1'.0., est .1., cmus radix est dimidinm Humeri .kll., scilicct .1. Secundus uero
quad.ratlls, .scilicet .rp., cst .2~ .., cuins radix cst dimitlium numcri .kn., quod est .4.
TertiUS qultlem quadratns, sclllcct .rq., cst 49. , cuius radix cst dimidium numel'i
.kc., quod cst .7. £t notum quia .21. cst primum I congrnum, cum sit minor nu
merus, cuins. 20. ~a .4.

t
• Jl~l:S sit integra; et Ol'iatllr ex duohus minorilJus numcris parem

nu~crum faClellt.Ihns, sCIhcet ex uno et 3. HursHS ex numeris au et bg coniunctus
fit I~np[lr, et ~u£Icratur .ab. ex bg., et sit residunm corum numerus gd. Et sit pro
portio Humeri gb. ad ba. minor proportionc .ag. ad .rrd. Inucniam l'IU'SUS dnas mul
titutl.incs.col1tilluas in~parjum in proportionc (illam lJalle~ gb. acl .ba., ex una quorple
1llUltIt~H.1lTlC procreahItlll' congrunm nnitatum idem: adiacent itaque numerus t. duplus
numcn .bg., ct numcrus .s. duplus numeri .ua.; coniunctus quidcm ex. Humeris .ts.
}Jar. cst; et est :t. ad .5., sieul bg. ad .ba.: ct ducatur .gel. in numcris .is., cl pro
uema~t TIumen .ez. :t zi. Est ergosicut t. ad .5., hoc est sient .gb. atl .ba., itae:;;.
ad .Zl.: et ducatur ltcrum numerus ag. in numeris .t.s., et proueniant .Ion. et Itl.
Est ~rgo ut .t. ad .s., hoc e~t ut ez. ad zi., ita 1.:111,. ad 1...'/: et quouiam pares sunt nu
~nen .t.s.,. pares sunt nllmCl'l .krn, et kl.: et ostentletur per premissam eil que dicta SUrH
In numens .k h. hI. In. nln. et m~., ct in rcliquis edam .ro. op. P'1' : cst ergo
congruu~ .op. ue~ pq. etc. Que ellam ostcndcmus cum numeris. Sit ita llt bg. 2. ,
ct ba. SIt .1., ent ag. 3. et gd. L. et t. 4. ct .s. 2 et cz. 4. ct ;:,i. 2. et Jon. t2. ct
.kl. 6. et .!In. 8. et nco 4. ct k.h 2, ct quadratus .ro. unum congrtlllnI .op., uet

.pq. 2·i, Quare quadratus .rp. est25., et quadratus .rq..40.; que 0l)crtehant (sic)ostcnderc.
It (Iuoniam numcri bg et ba. , scilicet unum ct due sunt minol'es (lui sillt in

Ilumel'isj et ex coniunclionc corum prouenit impar nUlllel'US; ct cum ipsis hahuimus 2.L

per congruum, sicuti habuimus superius ex positiolle tcrnarij et unitatis, (lui sunt mi
nores Humeri qui cflse possint facientiuIll }larCm numcrnm. Ideo manifestllll1 est, 2.i,
essc minus, et primum congruum quod cadat in trihus {luadratis, qui ..,int ex inte
gl'is numerisj sed cum fractionihus possunt inucnirj minores eo,>t insequentilms de
monstrahimus.

SED sit )ll'o!lortio gb. ad ba. maior proflortionc .ag. ad gel., tUlle crunt mu!ti
tudo impal':um primj congrlli ad mullitudincm seculltli, sient .ag. ad gtl. ; ct sit
itcrum ag. impar: (fue ut liquidius demonstrcntnr, sit g.b. 5., ct .ba 2; crullt ergo
.ag. 7. et dg. 3.: duplum quidcm ex .gb. cst .10, ct ex ba. est 4.; et ~1ucatul' .4. in HU

meris .ag. ct gd., ct Heniet pro lIlultilmline imparium primi congrui .2S., ct pru mul
titudine secnndi .12.: et rnultiplica unUlllfJucmque numerorum I ag ct rig per tlllplllm
bg., et habehis .7\1 pro numerD, circa quem sunt 12 impal'cs nllmeri facientes secundulll
congruum, et 30., circa quem crunt 2S impares facicntcs primum. Quare exlractis 2"l.
tIe 30. remanent .2., quorum medietas, scilicet unum, cst radix primi fjuadratij ct ~Hille

.. ,n,,, d 3 • itel •
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jn qUHdratum.a d. factus cst numerus .;:,k.; (Iuadratus ergo est .zk., et cst c(lualis

duolms numeris, (lui ~unt ex dnetu .e. in numens .ag. et gd. Sed ex .c. in .ag. factus

est fluadratus .-:..t. RdHJllllS C['go zk. fit ex c. in .grl. Et rIuoniam equaIis est JllIIuerus

.bg. numcro .grl., equalis Crullt factus ex .c. in .bg. facto ex .c. in .gel.: factus antcl1J

ex .e. in .bg. est .it. Ergo .it. cqualis cst nnmerO .tk.: si super (Iuadratum antern .:.f.

:lddalul' numeruS .tk., [acict quadratmll .zk.; et si a .::,t. cluadrato auferatul' .tk., hoc

est .ii., remanchit .::-i. fJuadratus; ergo congnlllll1 e.st ,it., ct COtlgl'llUllt ei lrcs qua

drati, qui sunt .zi. et .z.t. et .zk.; (Iue oIJortcbat ostcndcrc. Simililer ostclldetul' pro.

ueuire idem,. si aliquod congl'uum cum suis quadratis diuiLlalur per aliquem qnadralUTI1
numerum.

VOLO iuuenire congruum, cuins quinta pars sit integra: sit Ullns ex aLliaccntiLus
numeri.... 5" alter sit numerus quadratus facientes umiunctum ex. cis nllmerum (IU<l

dratulllj et l'xtnleto minore ex rnaiore rCmatlcat flu31lrallls numcrus. Eril italJue ille

(Juarlratu.s .4.; {fUO adtlito cum quinario facit .!J., fJni cst quadratus; ct e:'\tl'<1eto ..ii. de

.5. remanet.. 1., (fl~i cst ctiam quadratus; dico ex his uumeris adiacentilms egrc(ll con

gruUlll, CUlllS qmnta pars erit quadrata: prouenit cuim eongruum ex his nnmeris ex:
ducta .1. in duplo quinarij; {luod totum lTIultiplicatur pCI' duplum (luatcrnarij; ct illutl
(lUod. cgre{]jtur ducitur per noucnarium, Ihoc cst multiplicare superficicm, (pte fit aL

uno Jll duplo (Iuinarij, in superficiem qne fit if duplo quaternarij, in .9., hoc cst .10.

in .i2; sed ex ductu quaternarij in nouenal'ium prouenit cfuadratus numerus, cum ambo

sint 'luadrati. Ergo ex ducto duplo quaternarij in .0. faeit duplum quadrati; et ex

duc.tu dupli quadrati in dU!Jlo quinarij prouenit quadruplum quadrati duetum in qui
narmm. Sed quaclruplum quadrati faeit quadratul~. numerum; ergo rpwdruplum (pta.

~rati du.ctum in .5. faeit quincuplum quadrati, ct dncLu quincuplo dicti (Iuadrati c1ucto
m .f. qUI est quadratus, faeit iterum quiueuplum quadrati. Ergo congruum, fluod fit
ah his. quinta pars erit quadrata.

llee qlle.~tiopredicta in prologo libri huius.
Volo illucnire (Iuadratum, eui addito .5. uel diminnto faciat (Iuadrntum llumenUl1.

Adiaecat eongruum, cui (Iuinta pars sit {luadl'ata, eritfIue ,20., cuins Ilninta pars cst

.144.; in fIuU (Iiuide cluaclratos congruentes eidcm .,20., quorum .primus cst .901., seCllll

dus est .10S1., tertius autem cst .2401.; et est raJix l)rimi f{uadrati .JL Sccnndi .41., terlij

.49., exihit pro primo quaclrato !h 0, cuius radix. est iz .2., (IUC proucnit ex dinisione

.31. in rauiccm de .144., hoc est in .12.; ct pro SCCUlH.lo, hoc cst pro ({llcslto (pllldrato,

ucniet -?--IT 11, cuius r<1dix cst ~ J, (ptc prollcnit ex dillisiolle .41. in .12.j et pro ultimo
fluadratu uCfiict m16, cuins radix est --A 4.

8, duo fjuilillet numeri compouantul' facientes compositum ex his parcm nUlllcruJU,
])fopurtio compositi ad residuum, in quo maior cxcedit minoI'ern, non erunt eadem

fjuam habet maior numerus ad minorem. Adiaceant dllo numeri .ab. ct hr;.; et sit

.gd. id in quo maior .gb. excedit minorem .ba.; ct sit par Humerus .ag.; dico nOll

esse ut .gb. ad .ba., ita .ag. ad .gr!. Sed 5i possihile cst, csto .ag. ad .gd., sicut .gb.
ad .ba.; erit ergo .d. superficics, flue fit ex bg. in .gd., crjualis sUl)erficiei IIue fit ex

.ag. in .ba. Sit ergo .ze. numerus sUl)erfieialis (JIli fit ex .bg. in .gd.; el numerus .let.
pl'oueniat ex f7g. In .ba.; erIualis est ergo numerus ..:ie. numel'O .kl.: ex ductll autern
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29 cum .30., erunt .5S., cuius mcdictas, scilicet 29, cst radix seenndi lluadrati. Item adele

.12. CUDl .70. facinnt 82, (luorum mcdietas, scilicet .41., cst radix tel'tij quadrati; ct ex

dudu .28. in .30., Ucl12 in .70., hahclltur H40 pro congrLlO. Egrcditur antem idem .R~O.

ex alijs duoLus ac1iaccntilms numcl'is, scilicet ex septenario ct quinario; quia si so

lidum, quod fit ab cis et ah corum coniuncto, dncatnr iu ])inarinm, scilicet ill in

(i UO . i. exccdit .$., prouenict .840. Egrcditur cHim multitlldo prima im!Jarium facientiurn

iIlsum ex ducto 1)inario in scptcnarium. Quare ipsi impares oumeri sunt {,t., ct sunt

circa (iO, IIui cgreditur ex fJuinario dudo in 12.: multitudo quidcm secunda prouenit

ex hinario ducto in (luinariuID; et cst illa multitmlo circa .84., qui prouenit ex Se}lte

nario ducLo in .i2. Nam cleeies 84., uel sexagesies .14. equantur solido, (lui fit a is et 7 et
12. dneto in 'binal'ium. Ynde clliuslillCt congrui "Itigcsima quarta pars cst integra, ut

superius ustcnsum est: ct cst .24 l'rimu... congruum, quod inuenirj {lotCSt cum integris

(luadratis llumcl'is; et ab i!)so 24 generantur omnia congru<t. Quotiens enim .24. mlll

tiplieaJ)itur pCI' cluarlraturn nUmCl'Ulll, to liens congrumll procreahitur, ct eruut millor

'luadratus ex trilms quadratis, (Iuihus congl'uit ipse ille, per cplcm multiplicahitur .24.
JHedius autcm quadratus erit numerus, qui procreabitur ex ipso ql1adr:-tto llucto in
.25. Tertius fluidero (iuadratus crit numerus, qui proueniet ex eo~~m primo quadratu

(lucto in .49., cuins Humeri ra(lix erit numerus factus ex multil)licaLione radicis primj

quadrati in .7., (lui est radix de .49.; et ernut multitmlo prima imparium facicntium

congruum dupla multitudinis facientium idem. Similiter egrediclur congrumn si lTIul

tiplicabilur 24 per aliquam summam quadratorum, qui fiunt ab ordinatis numcris ah

Imitate ascendentilms per impares et parcs, uel per impares tantum, uel ipsa res tau tum,

aut l1cr cos (lui ascendunt pel' tcrnariurn, seu per (Iuaternarium, ucI per rc1iquos nume

1'05, quorum quadratorum summas supcrius inuenire docuimus; et erunt proportio imI)a

rinm facientium secundum congruum ad impares facientium primum, sicut radix ultimi

quadrati est ad radicem sequentis quadrati in ordinc assumpte collectionis. Verbi gratia:

summa quadratorum trium imparium numerorum, scilicet unius ct nauern et xxv., est

3:i.; quibus ducti5 per 24 faciunt 840., Iqui est congrullill; prouenit eliam ex quinario

l't scptellario adiacentihus: quare proportio prime mllltitudinis imparium ad multitueli

nem sccundam cst sictH .7. ad .5., ut superius ostensum est.
81 congrulllll aliquod cum suis fIuac1l'atis multiI)licctur I~er aliquem quadratum, nu

mel'Us factus ex multiplicatione congrui in quadratum congruum etit; reliqui (Iua

£Irati ertlllt congruentes, facto eongruo. Sit .fl b. quadratus, ct bg. sit congrullIU, et
.gr!. sit ecptalis flnmero .bg.; qnaurati ergo erunt numeri .ag. et .ad.: et adiaceat

quidam (Iuadratus numerus .e. Dico quod ill, quod fit ex .e. in congl'uo .bg, congruum

(~rit; et Humeri, qui IIent ex .e. in quadratis .ab. ago ad., quadrati crunt congrucntes,

congruo facto ex .e. in .bg. Ex duetu (Iuidem ex .e. in .ab. prouenillt .zi.j et ex (luctn

.e. in .ag proueniat .:;:,t., et ex .c. in .a.d. proueniat zk. Et quoniam ex .e. lJuadrato

in .ag. qundralulll proneniL .zt. fpla(lratus. Est ergo ctiam zf, ct est .zi Nlualis duo

lms Humeris, (lui finnt ex qnadrato .c. in cluaJratum ab., ct congrnuUl .bg. Sed iel

lluod fit ex quatlrato .e. in quadratum .ah. est numcl'US zi. Heliqnus ergo .it. pro

creatnr ex .c. ill congruum .bg. Et (Iuoniam (Iuadrati sunt numeri .e. et .ah., factus
C'X cis (Ju(\(lratus cst; quadratus cst ergo numerus .:.i. Rursus fluolliam ex IIu3llratn .('.
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.ze. in .1.:1. proueniat ,op.; numerus ergo .op. cqualis est numero qui fit ex ductn .ba.
in .gr!. in ductum ex ago in .bg. Sit ergo ductus .ab. in gr!. numerus .zi.; ct ductus

ag. in .bg esta Jun.; maior cst cnim .lOll. {tuam .kl., cum maior sit numerus .gb.
quam .ba.j ergo .np. cflualis est numcro qui fit ex .;:,i. in .km. Esto italluc numerus

.pq. factus ex .zi. in .km.; ergo numerus .op. cqualis cst nUIDCfO .pq. Sed op. qua
dratus cst, cum sit factus aduohns er[ualihus numeris, qlli SUllt .ez. kl·1 Ergo ct P1.
quadratus est. OsLcnsum cst sl1pcrius in primo congruo inucnicndo, numcrum .Im. cqua

leOl esse Immcro .ci; maior est enim .ei quam .6Z.; ergo maior est lrn. fpmm ez.:
accipiatur ergo ex numcro .lm. numerus .In cqualis numero .e,::;., hoc cst numcro .kl.
HclirIlluS .nm equalis cst numero .zi. : addatur ita(Iuc super km. numerus me. ClILHI.

lis numero .m.n.; et quoniam .len. dupins est numcro .1..-1., par crit kn. Ex rnultitu

dine quidcm imparium, rI'.li sunt a1 uno uSfluC in .kn., prouenit quadratus .op.; sunt

cnillI circtl llllll1erum .kl.: quare kl. cst radix numcri op. Rursu.'; quoniam ex zi. in

km. prom'nit quadratus .pq. Sed quat unitates sunt in uumcro .zi., tot impares un

meri sunt inter numerum k n. ct numerum .kc.; dupins est cnim .nc. Humeri .:.i.;
ergo quadratus .pq. constat ex lmpa~bus, ({ui sunt inter .kn. et .kTn. Ergo duo qua

drati .Gp. et .pq. constant ex omnibus imparilms, qui sunt ab uTIitate usque in nu

lllcrum .kG.; ergo numerus .oq. quadratus est, et est duplus quadrati .op,: proportio

ergo lluadmti oq. ad quadratum op_ cst sicnt .2, ad .1., hoc cst sicut uumeri non tlua

drati ad numc1'um rluadratum; quod est inconueniens. Non ergo proportio coniuncti

.a.g. ad residuum dg. est sieut .gu. ad .ba.; quod oportebat ostcndcrc.

Hoc idem dcmonstraretur, si numerus ,ag esset imparj quia (IUC proportio est un

Illeri bg. ad .va., eadem dupli gb, ad llupIulll .ba. V[ulc numerus .cz. ostcnderetur

c!{ualis numcro .kl. etc. Ex hoc enim ostendetur quod !lullns quadratus numcms po

test esse congruulll; quia si possihilc esset, ctiam esset proportio coniuncti duorum

adiar:cntium numcrorurn ad residuum, sieut maior corum ad minorem.

Quare sU]lintdligitur, multos numcros esse qui congruum esse non possuuL; sed

01ll1l.is numerus potest esse eong-ruuill, si ex diuisiol.lc alieuins congrui per il1sum pro

urnlaL llUlllcrns quadratus; ucl 5i illsC fuerit unus ex IIIl,or adiacentilms, ct reliqui

Ires £iant quadrati: ut si ponamus .9, et ,Hi, qui sunt ([uadrati; et coniunctus ex cis,

scilicet .25., cst (Iuatlratus;et auffcratur 9 de 16, remanent .7.; qui .7. potest esse congruum:

multilllicatio quidem dupli de .9. in duplum de .16. faeit quadratum nurnerUlll, scilicet

.[-;76,; flui si muItlpIicetur per 25., faciet itcrum IIuadratum numerum; qui si dllcatur

per ,7" faciet congruum; ergo ,7. ma eills pars erit quadrat<t.
Yolo inuenire Ilumerum tpmdratuU1 1 cui adJita !'adice ips ius faciat qumlratum nll~

merllm; ct si ipsa radix. aufi'cratllf ah co, remaneat similiter numerus quadratus.

Atliaecat congruum similiter cum suis tribus quadratis 1 qui sunt Humeri a b. ago
ad. Quare congl'11Um erit Humerns bg. ct gd.j et dinitlatul' unusquisque quadratorllm I
ab. ago ad. per congruum .b g., ct proueniant Humeri .ez. ci. elz.; et constltuatur

::;npel' .ri. tetragonum .elt."., ct compleatul' superficies .llz.; et a puncto .z. eq!1!d~s,tans

rcctis, .if..: ct .ct. 1)1'01I'a11atu1' recta .zt.; ct quoniam numerus .ez. protH'nit ex dllllSlOl1C

Humeri .ab. per bg.; t~t numerus .e.i. prouenit ex diuisione Humeri .a g. in congruum

.bK.; numerus quid('m :i. prouenit ex diuisione ,bg. in sc. Ergo .:i. ('st t: similiter
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quia diuiso .ad. per congruum .gd., hoc cst per .bg, proucnit numerus .elt., et ex di~

nls10ne a g. in .gd. prouenit .ci. Ergo ,ilt. proucllict cx (liuisiolle ,gd. in sc. Quare

.ilt.. cst similiter .1.; cquaEs est ergo .hi, rccte .i::..: et lluoniam sUlwr I'eclam ,ei. con

stitutum cst tctragonum .ek., et .hi. cst .1.j superficies itaque .kh., uel J,: z. cst radix

tetragonj .ek. Ergo super tetr<lgollum .(!k. addatur eills radlx, scilicN supcrficies .klz.,
prouelliet superficies .lh.; et si ex fJuadrato .ek aufIcratur eius radix, que cst .1.:=-"
rcmaueLit superlJcies .d,: et lJuoniam ex (lillisionc numcrorum .ab. et .ag. ct .(ul. ill
a{illuem numerUlli, scilicet in .bg., IJroucnerunt Humeri .cz. ci. elL, Est ergo sicut ,abo
ad .ag., ita .e:;. <ttl ei.; sunt cnim (Iuallrati Humeri abo et ago : crgu 1'1'ol)ortio HU

meri .e.z. ad ei est sicut proporlio ([uadrati numeri ad quadratum numerum. Quare ex

duetu .e:=;. in. ei. proueniet (luadratus numerus. Scd ei. reele cflualis cst recta .:.t' l

cum sit elJuahs rcctl' .i1.:.j tctragonum enim est superficies .ek.; ergo superficies .ct,
est quadratus numerus.

Similiter quoniam proI)ortio ci ad elt., hoc est Ie ad ch., cst sicut quadrati nu

lUcri ad (Pladl'atlllIl llUmCnlill. factus ([uidcm ex numel'is ,eh. Ie. quadratus crit, hoc
cst sUIJcrficies lh. Inucnctus est enim quadratus numerus ,ck., cui add ita mdier,

que cst kh, prouenit quadratus Humerus .llt.; et si ex (luauratu .e.k. aufcratur cius
radix, remanehit fIumlratus numerus .et.; quod oportchat faeere.

SJmili.tcr si oporluerit inuenire quadratul1l llumerulU, cui additis Jua1us radiciLus,

uel diminutis ah co, fiat semper quadratus numerus: diuidautur tunc adiacentes rIua
drati .ab. ago ad. pel' dimidium cungrui ,bg., et proueniant numeri ,e.z, ei, ch.,
et erit Humerus ,zi. 2., cui efluahitur numerus .ilz.: quare unaqucfJue sUllerficierum kh
et k=. erit ('qualis duahus radicihus quadrati numeri .1..'.; ct crit similiter pl.'oportio

.e.=:. ad.:.!., sieut (l'ladrati .a!J ad quatlratll.lIl .ag. QlltlJ'C numerus qui fit ex ez. in .::.f.,

hoc cst superficies .ct., (Iuaclmtus cst; propter caudcll et sUIlcrficics, scilicet numerus

.lh., est (!uadralus: iuueutus cst ergo quadratus .ek., cui aJtlitis uuallUs ratlicilms,

scilicet .kh, prouenit (l'ladratus numerus .th,; et demplis all cotlCIn .ek. (luahus 1'a

dicihus, scillcet .kz., remanet (Iuadratus numerus .zl.: hoc idem intelligas Ide triJlUs,
uel plnrilms radicihus atldi1is ucl diminulis.

E1 ut htc in llumcris halleantuT, (luadratus .ab. sit .1., ct (luadratus .ag. sit .2ii. ;

rluatlratus (luoque .ad. sit ..to.; ernnt ergo congruum .bg. lIel gel. 2\., in quo diuidantur

1 ct 25 ct .l!), pl'oll.enict .e z. +r, et ei c1'it fr 1; numerus fluorille e h eril:h 2.: ex tlnctu

Iluidem .ei. in se prouellit (Iuadralum e k., (Juocl cst ~ ~ ~ ; cui si a(IJiatnr ill fluo(l fit

ex ki. ill .ih., scilicet -fI i, proueniet -r /: , cl1ius radix: cst H, hoc est -H 1 : similitel

.'Ii aufcratur -A I, hoc cst ~ ex of ,~ ~ 1 hoc e,st numerus k z ex numero ke., rema

nchil 1/1'0 sUjJcrficic .ct. & , (luornm radix cst -I~: et si super lluadratnTIl <.dirluem

proponatur addi et diminui duas radices , d1l.1llical)is (luidem nUIllcroS .CZ. ci. e h., }ll'lJ

uenicllt f~ ct ~ 2 et -/24.; qui eliam prouenicllt si diuitlalur .1. et 2.'5 ct 49. per (limi

rliulll. congrllum, scilicet })c1' 12.; ct sic radix fJuesiti quadrati erlt -/.i. 2j ct sic intl']ljgll~

de lrilJus uel pluri]ms radiciLns additis et tljmillutis.

Chllliulll trium ({lladralorum, qui sunt continui impares, maior quadratus addit Stlll(:1

IllrdluJ1l octo plus (luam mediu'i super minorern. Adiaceanl t1'CS radices .au. bg. {..:"d.
trium rlatorlnn lluadJ'i\lOrnm, (fui SUllt imparc<; cl contillui; ct sit radix .ab. minll!'

:J.~)
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(luam .bg., et bg minor quam .dg.j dieo ql1f1dratum, qui fit a nllmero .gd" addcl'c

octo plus super quaJmtum, qui tit a numero bg., quam addat (luadralus, (lui fit a
numcl'O .bg. super (fuaclratum, tlui fit a Ilumero .ad.

Quare numeri .au. bg. gtl. sunt radiccs tl'ium cOlltinuorum quadratornm imparium;

imparcs (Iuidcm sunt et continui. Quarc bg. supcl'hall1llldat .ab. in duabus, ct in tot
sllllcrlHdlUndat numerus .gd. numcrum .bg. Aur1'erantur ergo OUO ri numero .bg., rc

mancatque ex eo numerns b.: propter eandem si a Humcro .gd. aufTerautur dun, sej

licet numerus .cd., remanehit .ge. equalis numero .bg. Bursus si a nmllero .eg. alllrc~

1'1.ItUl' numerus .gf. cqualis utrique numel'ornm .a b. be., rcmaue]mllt duo pro nnmcro

le.; ql1:1rc totus /d. est 4. £t quoniam numerus .ge. est id in quo numerus bg su

perltahundat nmnerum ab.; ct est .e.g. duo; addit ergo (Juadratus, qui fit anUUlero

.bg.\ super quadratum, qui fit Ii Ilumero .ab., dnplllm numcrorUTll .ab ..bg., hoc nu

meri .ag. Similiter ct quadratus, qui fit a Humero .g.d., addit super qnadratllffi bg.
JuplUIIl numcrnrum .bg. gd.j ergo quat exccclit dupl1ll1l Ilumerorum bg. grl., duplum

IIllnICrOrUm .ab. bg., tot cxcedit numerus qui cst 11ltcr fluadratos, qui fiunt anumcris
.gd. gu., uumerum qui cst inter quadratos, qui fiunt a numeris .gu. ba.: caffil1uitcl'

anffcratur duplum numeri .bg., fInoL Iergo superhablludat duplum Humeri .gr!. dllplum
flumeri .a b., tot superhalmlldat numeruS qui cst inter lluadl'atos, (lui Gunt anumcris
.dg.gb., numerum qui (~st inter {juadratos, (lui fluut Ii numeris .gb. ba. Sed dllplulll

Humcri .ab. cst sieut dUIJlum nurneri .g/; ergo duplulll uumeri .gd. superhahundat
dupllll1l numeri .ab., hoc cst duplum uumeri .gf. in dupIo numeri .fd. Sed duplum

nUI~eri ld. cst octOj quaternal'ius est cnim fd.; ergo (jUadratlls, qui fit a numero .gd.,
addlt octo super quadratum, (jui fit a numero .bg., plus quam addat quadratus, qui lit
a numero .bg, sUIJcr quadraturn, qui fit a uurnero .~a., ut oportchat ostcndcrc.

ET quoniam sceundus (!uatlratus impar, scilicet .9., addit unum octonarium super
llrimum quadl'atum imparem, scilicet soper 1., inucnietul' ex his tertium ql1a(]ratum

imparem, scilicet .25., adLlcl'c duos octonarim super secundum quadratum imparcmj et

s~c scmper inuclliclur ol'dinata ascensio quadratorum impurium ascenacre per aseell

s~onem numcl'orum, qui asccndunt per octonal'inm: hoc idcm accidit in quadrHtis pa·
num nUI~eroruIll }H"cter ascensioIlcm secl1ndi quadrati paris, scilicet .16., qui ~l(ltljt .12.

super pl'lmum quadratum parem, scilicet supct' .4.: ucinde pares quadrati ascclUhmt

pC.I· oetonarios in infinitum nUffierando supra .12. Vel sccuuclus (Iuadratus par atldit snper

prlillum ~uadl'atum parem tres (Iuaternal'ios; et tertius sUllcr secundum addit quilHlue
quaternunos; et quartu.';; snpcr tertium scptem (luaternarios; et quintus snpcr (Iuartllm

Houern;. ct. sic. scmpeL' adduntur duo quatcrnal'ij IJer ascensioncm imparium numcronlilL

usque III lIlflllltum secundum Iwne proportionelll. Vel primus ljua(lratus parium, Hcili
~P,t ,~., constat ex. uno qu~ternal'io. Secunuus super primum adtlit trcs quatcl'llarios.
~eltll1S super sec~1Udum fIUlnquc; et sic inucllitur, pares tluadratos asccllllcrc pcr asccll
SIOJlem quatcrnuJ'lorum, que ascendit per imparcs numeros ordiuate. Similiter inuclli

quadratos llu.merorllm .'1111 ascendunt per teruarium ordinate, ascendel'c pCI' ascensio
nem noucnarl.~rum, qm asceIHlunt similiter per impares numeros. Verbi gratia: 'Iua
dralus ternan) est semel .9. Sexnarij addit super primum tres noucnarios, cum sit .:16.;

super (!uem quadratus noucuarij addit quinque nouclIarios. SelIueus ncro, scilicf,t qua-
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dratns rluodcnarij , addit .7. noucnarios super quadl'atum noucnarij j et sic Jcillccps
illud idem inucnj ex ascensione quadratornm, (lui suut a numeris nsccndclllihus per

'Iuatcrnal'ium, et pCI' alios numcros in infinitum; ex <luihns omnibus eollcgi soluliollcs
quarumdam sC(luentium qlwsLiollum. J

Yolo inucnil'c in data proportianc duas differentia.'! trium quadratorum. Esto data
prop0l'tio numeri .a. ad numerum .b., et .'lint numeri .a.b. primj ad se inuiccm; Humeri
quitlem .ab. aut sunt continui aut nOH. Siut primum cantioni, et eslu HUUleruS .b.
maior quam .a; ct adiacet unitas .c; ct ab unitate .c. in onlinc disponantur tot numeri
impares, quot sllnt uilltates in numero .b. mai01'i, {lui sunt .d.e.f.g.; et accipiantur
quadrati numcrorum .e.f-g., 'lui sint numeri hi.k.; dico quod prolJortio dill'erentic quc
cst inter qumlratllffi It et (Juadratllm .i., ad diffcrentiam quc est inter quadratus .ik,
cst sieut numerus .(1. ad Illlmerllm .b.; quod ita prohatur: quolliam unitas est .C., et

all ipsa dcpositi sunt Humeri iml'al'es ordinate .d.e.f.g., crit .d. 3. ct .e 5. et.f. 7. ct
.g. fl.; et (fuadraLus, qui fit Ii numcro .e., scilicet numerus .It., est 25.j ct quadratus, qui

fit a llUlUUO,f., scilicct numerus .i., est ."!).j et qnndratus, (Jlli fit a numero .g., scilicet
numerus .k., est 81.: ct quia Illlmeri .d.e.f.g. sunt secundum 'Iuantilatem unitatum ,
epIC sunl in numero .b.j et numeri .d.e.f.g. sunt .1111 0

'., erit manifesturn quod numerus
.b. cst .4., ct numerus .a. est .3.; ('.t manifestum quod quadratus, (lui fIt :i numero .d.,
scilicet Ii temario, addit super quadratum, qui fit all unitate .c. unum octanariumj et
quadratus, qui fit anumcro .e., addit supcr quadratum numel'i .d. duos octollarios. Et

(luadratns, qui fit a numero ,f., sciJicet numerus .i., addit super quadratum, qui fit:i nu
mero .e., hoc cst super numcrum .It. tres octonarios, videlicet secundum quantitatem
lluitatum, que sunt a l1umero .a.; nee UOIl et quadratus, qui fit annlllero .g., addit su

pCI' qwulratum, qui fit a numero .f., scjIicet sUllcr quadratum .i , quatuor octon<l1'ios,
scilicet secundum quautitatcm unitatum, que sunt in numero .b.: quare proportio dif
fcrentiJ:> que cst iuter lJuadratos .It.i., ad dilfcrentiam, que cst inter quadratos .i ,k., C.'it
sicut .(1. ali .b., hoc cst sicut 3. ad 4. Et si nmucrus ,a. esset .10., ct .b. 11., sccunJulU
ca que dicta sunt, addcndi esseut simul to et H. ct 21, que iude proueniunt, essent radix

medianj '1uadmti: 'Iuarc .19. crit radix minoris IJuad1'ati, et 23 erit radix ffil:lioris. Sunt
(~llillL w. cL 21 ct 2:1 (,olltinui impures; et est .21. (lccimus numerus impar all unitale. Quare

quadratus, qui fit al) ipso .2[., scilicet ,441., addit super quadralum, qui fit ri. .I!)., scilicet
super .361., decem octonal'ios. Etquadratus, (lui fit a23., cum sit unrlec.imusnnmcrusimpal'

all unitalc, addit supcr r:Iuaclratum, (lui fit a 2t, scilicet ~21) super 441, II110 ccim octona
rios: quare diflcrentia, (file cst inter 361 et 4.0., scilicet .KO., cst ad (liITcrentiam, que cst

inter 441 cl 529., Iscllicet ad 88., sieut .10 ad 11. Nam (luaIll prollortiollem hallet .80 ad

8S., camdcm habet ~ de 80. ad 1de 88., scilicet to au u; fIuml oportcbat 03tenderc.
ET si non sunt numcri .a.b. continlli, erunt ipsi nurneri alit impares cnllaterales, <wi

non. Sint pl'imuffi collatcrales impares; et quouiam quadrati, lJui sunt a parilH1s nu
meris, O!'dinate ascenduut pel' qlladL'uplicatam ascensionem im parium numel'orUI11, ul

4., flui cst quadratus hinarij, scilicet primj paris numeri, clui asccIHJi,t .per (JuantitatC.I~1

uniu.'> qnaternarij; et 16., qui cst quadratus secuuJi paris numeri, sCl1Jcet lJua~e.rJlaJ"II,

qui surgit ller quadrnplicatam ascensionem duorum imparium numeroJ'lIm, .'ic,.hcct de
.1. ct 3., ('"it manifcstum rfllO(] unuS(fuis(IUC rluadratlls par addit duns flllatf'l'll<ll"loS pIns

• ",,) .. ;il'''''';'''' .
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SUIlcr ,mlecedelltc quadratum parrm super (l'wtcmarios, (11IOS arltlit ipse anteccllcns
jIlItl(lratus snper suum antecedcntcm fJuadratuITIj hoc quod tertins quadratus par a(I(Et

super sctundum (Iuadratum lwrcm (luinrplc qllaternarios, cum secundus quadratus par
addit super primml1 1res rplaternarios, scilicet .!G. super .4.j ct quartus rluadratns 1mI'
addit super tertium (Iuaclratum septem fluaternario'l; et ita accidit omuilms IJCf 01'

dinem. Vnde cum uolumus inuenirc duas differentias inter lrcs quadratos nllmcros,f[lUll'Um
}lropol'tio sit sieul (Iuo numeri imparl'S coUatcralcs, ut dicamus sieut 11, cst ad 13.

Accipicmns inter pares {Iuadratos continuos, rJuorllll1 medianus quadratus addat super
,H1tecedentem (pladratum lJarem .11. quatcrnarios. Qui tres quadrati ita p05sunt inucnirj.

Addantnr .tt. cnm .13, cruut .24.; (luorum quarta pars multiplicetur per .2, sc.ilicet IJ('I'

rauiccm primj paris quadrati, erit .i2., qui sunt radix mediatlj (Iuadratj; ct iO erit radix
]lrirnj (Ilwdl'atj, ct H- nit radix sccundi quadratj: possumus etiam hoc idcm inuenirc

inter (Iuadratos, flui fiunta UllmerlS ascendentilms pCI' tel'llarium. Verbi gratia: no

hnnns inucHirc duns diffcrentias inter trcS fJuadratos numerus, quarulll proporto sit
sieut 19. est ad .21., qui sunt collatcraI\!s imparl'S; aJdemus .10. cum .21., et 41). que pro
IIcniullt, dinidemus pCI' 4.; ct to quc indc proucniunt, multipIicahimus per 3, scilicet per

radicem l)rimj quadratj ipsius ordinis, erunt .30., que Crtlllt radix medianj quadratj.

QUClre rllllix minoris quadrati crit .27, ct radix maiQl'is crit .:33. Nam quadratus (Illi lit

a 30., scilicet 900., addit super quadratum qni fit ad 27., scilicet super 729, noucnarios
.to.; ct (Jlwdratus (Ini fit a .33., scilicet .iOS9., addit super .900. noucnarios .2l.; et sie

proportio diffel'cnti,g, que est inter 7"29 ct 900., scilicet lil., est ad diffcrentiam que est I
inter 900 et to8D, scilicet ad is!), sicut 19 ad 21; hoc uolumus: quod etiam inllcnietur inler

(J11adratos, {JlIi fiunt a numeris ascenueutibus per (platernarium, uel quinarium, uel per
aliull1 qucmlihct numerum.

ET si proportlo dUClflun differentiarum, que sunt inter tres quadratus, fuerit sicut
1l1iquis quadratus .a. ad ali(Iuem (Juadratllm .b., uoIueI'o ipso., tres (Juadratos inuenire.

]Ionam numernm .c medium inter .a.b. in !Jropurtiune eOlltinua cum possihilc. Quia,
llt in Eudide halJctnr, inter duos quadratos numeros unus medius irlterciclit llumcrnS l

et proereabitur numerus .c. ex multiplieationc radicis nllillcri .a. in radiccm Humeri .b.;
ct el'it sient .Il. ad .c., ita .c. ad b.j ct sieut .c. est ad .b., ita b sit ad .d.; et crunt

Humeri .a.c.b.d. continue proportionales: quare erit sient .fl. ad .b., ita .c. atl .fl,; et

sit quadratus uumeri .a. numerus .er, et quadratus nllmeri .c. numerus .eg. rnsuper
et (Itwuratus nmneri .b. numerus .e.h.; dieo, ditTerentias que sunt in leI' quadratos .ef.
et ego ct eh., scilicet numeri .fg. et .gll., proportionem halJcre ad sc illUicem, eam
fJunm habet r[uadratus numerus .fl. ad 'luadratum llumerum .b. ; fplOd sic prohatur.
Quonia.tn numerj .n:. C. b. continuo proportionales sunt, cst sieut .a. primus au .b. ter
tium, Ita quadratus numeri .fl. IH'imj ad quadl'utum numeri .c. secundi, ut in geome

tri,~l ill.lerte monstratlllU est. Est enim quadratus numeri .n. numerus .e.(., ct quadratus

numen .c. lH~merus .eg..; ergo cst sicnt .rt. ad .b., ita numerus .el. ad numcrum ego
Rursus qnornmn nnlllen .C. b d. continue proportionales, est sicut .C. ad d., ita qua
dratus Humeri .c., scilicet numerus .e.g., ad f[uaclratum numeri .b., scilicet ad numc

rum .ell. Sed sieut .c. est ad .d., ita Cuit .n. ad b.j ergo sicut .fl. ad b., ita nu

merus eO'. ad numCI'UIl1 .elt.j [nit etiam sicut .rt. ad b., ita .et. ad numerum ego
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Nllmeri ergo .ef. et ego ct eh. continue proportionalcs SlIU(. Et (JllOniam cst sinH
.ef. ad .eg., ita .eg. ad .eft. : disiunctim ergo erit sicnt .ef. all .fg. , ita eO'. ad
.glt.: permuto1tilll ergu sicut .c[. ad .eg., ita 19. Old gh,; sed cf. ad ego ('st siellt
Jl. ad .b.; ergo sient .fl. ad b., ita .fg., scilicet differentia que est inter ([uadrato,"

.ef. et ego cst ad .glt., scilicet all dilTcrentiam que cst inter fIuadratos .Pg. et .elt.:
flue etiam ostendantnr cum nUllleris. Esto quidem nnmerus .n. il3' l et Hnmcrus. b. 25.;

(luare numerus .e. erit .20., flni procreatur ex duetti radicis de i6 in radicc!TI de .25; rt
est sicnt .16. ad .20, ita .20 ad .25.; et nit quadratus numeri .({., scilicet llllmCrtlS .cf..
2513.; ct {Iuallratus numeri .c., scilicet numerus .eg., .100.; et (luadratus uumeri .b., hoc
est numerus .ch., I cst .625: vnde si ex .eg. aufemtur .ef., remanehunt .IU. pro llumcro f,,], 3.\

19.; et si auferatur quadralus .eg. ex quadrato .eh., scilicet . ..\00. de .625., rcmullelmnt
.225. pro numero .gh: suut enim .144. ad. .225. sieut .16. sunt ad 25.; et hoe llolui d('~

IllOTJstrare.

IT si data proportio (lUarllIll dilrercntiarium cadcntium inter tres (Juadratos HOtl

fucrit alifflla suprascriptarum, videlicet ex continuis, uel ex imparihus collateralihuo;
numcris, aut ex Quobus quadl'atis. Solutintlcrn (juarum ex ascensione odunarioL'Um (~a

uel1tcm inter qnarlratos impal'cs, que fit ex nnmeris continue nscendentilJus ab UJli~

talC, ex ascensionc (Iuatcrnariorum cauente iltter pares (luadratos numcros, (lue {It {'X

numcris ah unitatc ascendentiLus per impares numeros. Inuenicmus hoc online. ]10

HalllUS ut proportio duarum difi'crentiarum cadcntium inter 1res (Inadralos numerus
fiat sicut .2 est ad 9.

Aecipiam }lrimnm quadralum (lui fit a qUinario, qui addil super Iluadratnm silli
antecedentem imlJarem dnos octonarios. It lwhebo ipsum 111'0 primo quadrato, si pos
sihile fuerit; ct proportional)o ipsos duos octollarios ellm octonarijs, IIUOS addit se

quens quadratus impar super (luadratum (Juinarij, scilicet cum .3. oclonarijs: et ([uia
proportio de .2. ad 3. non cst sicut .2. ad 9, super tres oClonarius addam (l'wtn01" uct(J

narios, rluus addit fJuallratus noul'narij super fJuadratum scptenal'ij, ct erunt septem
octonarij; et erit proportio duorum octonariorum ad septem octonarios sicut .2. ad .7.

Sed proportio de .2. ad .7. cst ,maior proportione 'Iuam habet .2. ad 9. Quare 5111ler .7.

octonarijs addam multitudinem octcmariorum <1I1ditiollis serJlIcnlis imparis (Iuadrati ,

cius videlicet (lui fuit a1 .tI, ernut octonarij .12.; ad f!nem numerulll, cum duo haheant
minorcm pro}Jortionem {luam ad .9., duplic.:alJO numerus proporlionis, scilicet .2. et .:J.,

et habcLo 4. et .is. Et cOllsiderabo proporlioncm 'Iuam lW]Jcl .4. ad scr[uentcm silli lIU

mcrum, scilicet ad .5., tiel ad duos se(!uentcs numerus, scilicet ~\d .5. ('t ad G., ucl ad

tres sequcutes numeros, donce inul'niarn iude pwporlionelU r[uam IH:l1let .4. ad .IS.; ct
hoc ent cnm accepero a qnatcrnario tres scqucntcs numeros, scilicet .il. et. .G. et .i .•

qui Caciunt .is.; ad quem numerum .4. hallet proportio[]cm, cam quam hallct .2. ad .:J.:

et propter hoc inuenta cst solutio questionis, et hahcho pro lliniorj quadrato ipsum
(lui cst a 15., scilicet 225.; que .15. halJentur ex duplo de .7., uno aJ.dilo; ct est (pla
dratus, qui fit i t5., addens super (luadralum, qui fit ad 13, septem octonarios; r et

quadratus, (lui fit Ii 13, addit super fl'ladratum I[ui fit all It. sex oetonal'ios; et flu:t

dratus, qui fit ab 11, addit super rJlwdratum qui fit a 9 (Iuinrlue octonarjos; et sic f[Ua

dratus, (lui fit ad i5, addit super lJuaclratum rlui fit a 9, ncton:uins .IS.; ct (jlladrn[\Is,
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qui fit a 9, addit super quadratum qui fit a 7, quatuor octonarios; et sic propol'lio
diffcl'ClltiE, que est inter quadratum r:Iui fit a 7, ct quadratum qui fit a !)., scilicet
inter ,4\). et 81., crit au difI'erentiam, (IUC est inter 81 et 22;), sir-ut .2. ad 9; ct hoc

est (plOd lJoluj demonstrare.
SOluuulllf ctiam omnes suprascript@ qllestioncs ct corum consimiles in fJlHHlratis

iJui finnt :i {Iuplo uel a triplo uel :i (Iuolibet alio multipliee numcrorum, a quibus
fiunt quatlratj sllIJI'ascriptorum (sic) inuentionum. Vcrlli gratia: fucruni quadrati supra
scriplp (Iuestionis :i 7 Cl Ii 9 ct a 15. Quare 5i dupricauimus hos tres numeros, 1Ia
hehimus pro radiee minoris quadrati H., ct pro radiee medlanj .18., et pro ratlicc
maiOl'is .3{).j et el'it similiter proportio differcntiarum, que sunt inter (luauratos, qui
fiunt all il,sis uumeris, sicut 2 ad 9.j quod ostcndam lt! lincis: sit linc~ .ab. "g.) sci
licet quadratus scptcnarij ; eL ae. sit 81. , scilicet (Iuauratus nOl1eral'ij j et ad. sit

IIuadratus rIui fit 15.; ct .ez. sit quadratus (lui fit a. u.; et ci. sit quadratus qui fit

a IS; et .c.t. sit quadratus qui fit a 30. Et (Iuoniam numeri, aquibus fiunt quadratj
ez. ei. et., dupli suut uurnerorum, a quibus fiunt quadrati .ab. ac. ad., erit
unusquisrJlIC quaJratorum .ez. ei. et. quadruplus sui similis, scilicet ez. ex .ab.
et ei. ex ac. et et. ex .ad. Et quouiam totus .e.i. ex toto .n e. (Iuadruplus cst,
et ez ex abo similiter est quadl'uplus, reliquus .zi ex reliquo be. quadl'uplus
est. Similiter oSlendetur, .it. quadruplus esse ex .ed.j quare est sicut be. ad cd,
ita .zi. ad .it. Est cuim .be ad cd. sient 2 ad 9.; et zi. ad .it. cst similiter sieut
2 ad I). Similiter si numeri, a (luihus essent quatlratj .ez. ei. et., essent tripli nu
merol'llm, a quibus quadratj .ab. ac. ad., esset unusquisque quadratorun1 .e;:,. ci. ct.
nonuplus sui similiter; quare differentia .zi. esset nonupla ex differentia .be., et dif
ferentia .it. ex differentia .cd.j quare esset sicut be. acl ed.~ ita zi. ad it.; et hoc
uoluj demonstrare.

£T si proportio dvarum differentiarum, que suut in tres quadratos, fuerit sieut .tL

est ad 43, erit primus fJuadratus .25. Secundlls 729. Tertius 3481.; quos llOc online
inucuj. Posui primum pro mediano quadrato quadratum ! qlli fit a 23, cum ipse addat
It octonarios super quadratum qui fit :i 21.j et inuestigaui proportioncm quam habet
.11. ad primum sequentem siLi numel'um, uel ad duos, uel ad plurcs, eL nOll inuenj

cum ipsis numeris propol'tionem quam habet 11. ad .43.; quia si addatur 12 ct 13 ct
u, qui secuntul' 11. in ordinc numerorllln~ nOll faciunt ultra .39.; ad quem TIumerum
.tt. habet maiorem proportionem quam ad 4~.: et si cum ipsis 39. ad(latur se(Iuells

numerus, scilicet .t5., ueniunt 5... ; ad ([uem numerum .11. habet minorem !Jroporlionem
quam ad 43; et lwopter hoc duplicauj .11. et 43, et triplicauj etiam, ct per ulllunqucn1

«(ue numerorulll~ qui sunt usque III .7.~ mlllttplicauj COS, et non illuenj inter continuos
numeros proportioncm quam quere'Lam: ad cx.tremUlll octuplicauj .11. et .43., ct halmi
SS. et J"4.; et dillisi .8d per .11., {,t prouetlCrunt .8.; circa quem posui decem JlUll1crOS
siLi continuos, ct fuit 8. medius inter cos; et fuefunt .tt. numeri, qui insimul aggre
gatj faciunt .RS., ex quihus minor: numerus cst .3., maior .13.: et duplicauj 13" et ad
didj .1., et prouencrunt .27., cuins lluadl'atus addit oetonarios. 13. super quadratum qui
fit a 25; et quadratus, (lui fit a 25, addit t2 octonarios super quadratum qui fit a 23;
f't sic illucstigando inuenj~ quadrutum, f}ui fit a 27~ addere super quadratum 'lui fit [l

2H)
5, octonal'ios .88., (lui proueniunt ex aggrcgatione nllmerorum, (lui sllnL .i 13 usquc in
.:1., scilicet c,'{ llndccim numerls ordinatis.

Dcilldc acc.epi .f4. CUIIl suis sequentihus Humeris tlSfllie ill 29, ct aggreganj cos,
ct halmi .344., scilicet octuplum de 43.j ct super duplum de 29. addidj .1., cL habui
.5[1, pro radice maioris quadratj, scilicet de 3.\81, (lui uddidit octollarios .2fI. super qU:I

dratlllll sihi ullteccdcntcm imparcm, scilicet supel' eum qui fit a .57,; qui quadratus
uddit super (luadratuIll, (lui fIt i 55., oetouarios 23.j ('t sic addrudo omnes octonarios,
'IuOS addunt antecedentes quadratj, qui sunt a quadrato, qui fit a50. YSlIne ad (Iua
dratuIll qui fit a 27, super SilOS consequcnles, collegj, {luadratum, qui fit a59., addcl'c
snper quadratum, !Jni fit :i .27., octonari05 344.: (IUtlre proportio Jiffercntig, (IUC est in·
tel' quadralum-rlui fit :i quinal'io, et quadratllm qui fit a 27, est ad differcntiam que
est inter (luadratum qui fit a 27., et quadratulll (Ini fit a 50', sicut .11. lid 4J; tIue
ctiam pmlJortio inllcnietur in quadralis, qui snnt a duplo ucl all I aho quoliLct mllI· lui.:J6

tiplice radicum inuentarum.

Voln inucnire trcs quadraLos numero.s, ut adtlitio primj et secundi, nee non ipsornm
trium Ilulllcrorum faciat fJuadratum numefuUl. lnucniam primum duos (luadratos nu
meros, ex: quorum addiclione prolleniat quadratus numeru~, ct fiant ri. Humeris primus
adse inuiccm. SintfJuc g ct IG, ex quorum auditiolle proueniunt 25., qui est quadratu3
uumerus: ct accipiam quadratum, qui colligitur ex aggregatione omnium imparium nu
merorum, qui sunt infra .25.; (lui quadratus est .144., cuius radix est medictas duorum
cxtrcUlorum ipsornm imparium numel'orum, scilicet de.1. et .23. Ex aggregatione (Jui
dem de 144 et 25 proucniunt .Hi!>. , qui numeruS (luadratus est; et sic inllcnli slInt

tl'CS uumeri quadratj, quorum duo, nee non et omnes simul aggregatj faciunt qua
dratum numerum: super (Iucm cliam (Iuatlratum si addatuf quadratus numerus, (lui
colligitur ex omnibus irnparilms numeris, qui sunt all uno usque in 11>7., cuins (1Ilfl

(Irati radix: est .lH., scilicet medictas de i6S, proueniunt ';225, qui numCl"US cst qun
dratus, et eius radix cst .85.; et sic inucllli sunt quatuor quadratj, quorum duo uel
lres, lice nOll et omnes simul coniuncti fuciunt (luadratum Ilumerum: super (Iuihus
etiam 7225. possumus tres quadratos diuersos adJcre, ct cum unoqllo(llie ipsornm fa
ciet (luadratum numcrum, ex quihus primns cst quadratus prouenicns ex omnibus im
11arilms TIumeri"" qui sunt infra .7225., cuius radix est: 3012. Secundus uero tIuadl'~tlls

}l)"ouenit ex aggregatione omnium imparium numerornm, ((ui sunt sub quinta pal·te
de .7223., detractis iude duollUS impariLus eidem quinte parti cull;ltcraliJms, cuins flua

dl'uli radix: est 720. TerLius quidem (Iuadratus proucnit ex imparibus omnibus, (Illi sunl ~

sub -IT de, 7225, tlentis ex eis duodccirn imparilms ipsius :h parlis colbteraliLus, clIius
lp.tadratj radix csl t32.; ct sic possunt itlfiuitj /Iuadratj numeri inucnil'j, (lui disiuncLi
et simul agregatj, secundum istum orllillem, faci{'ot llnmerum quadratum.

Questio milli proposita a magistro 'l'lleocloro
domini imperntoris pl~rlosoplLO.

rolo inuenire tres numcros~ (lui insimul aggregati cum Cfuadl'ato pl'imj IIUllH'l'i fa
ciant qnadratum numcrum. Super 'lnem fJuadratum, si ~i(ldalur 'luadnllns sccundi, ('grc
Jiatul' iode 'Iuadralus numerus; cum quo cJlladrato, addilo (fnadrato tertij, similitl'l
IIua(lralus numerus inde proueniat. lnncniendi snnt primj tres Humeri (pltldr;ltj, q:J.lI-
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rum duo simuI aggl'cgatj faciant quadratum I ex aggl'egatione ipsorum trium ucniat

item quadratus numerus. It minor corum sit pIns radicihus rcliquol'um duorum

quadratorum. Sintque 36 ct G4 ct :J7G, ct crit radix sccundj numcri .8., tertij .24.;

que radices habeantur Pl'o secundo ct tertia Ilumero qucsitol'l1m trilllll numCl'orum.

It Ponam pro pIimo llumcro radicem, ct aggregabo hos tres numeros simul, et ha
helw 32 et radiccmj super quem addam quadratum radicis, et lwheho 32 et (juadratum

ct l'adicemj que omnia uolo ut cqllcntur primo posito (luadrato, scilicet .:Hi.; et au
fcram ah lItraque parte 32, et remanelmnt qlla(lratlls et radix equnles IIllO

I
' lInitatihus.

Vndc fIualiter in s11llililms operandulll Sill ponam pro Cfuatlrato qnadratum .ac., cuius

unuTIlfluodquc latus sit cfIualc positc radicis; et audam ci sllperficicm .d e. rcctiangu

lam, que sit una radix (Jlladratj .ae.; quare .ce. erit .1., ct dc. cst nuEx, cum sit

unum ex laterilms fJuadrati .({e.j ct tlimitliabo ee. super.[., ct erit unaqueque sectio

num .ef. ('t [e. medictas tlllius.
it r[uia inllenimus, fIuadratum ct radicclll eqllarj III1.or nnitatihus, crit manifestum

qund superficies .ae. l'cctiangnla crit .4.; que superficies proucllit ex ab. in .[)e, hoc

est ex .be. in .be.: ct t{uia linea ceo tliuisa est in duo cqua super .f" ct in directo

eius addita est quedam recla .co., erit superficies .be. in be. cum qua(lrato liney .ef.
crpwlis flu<uhato linc@ .b f. Sed ex be. in be proueniunt .4.; fluilms si adcl:ltur (jua

dratns numeri .ct, (lui est~, hahebuntur 1-4 pro quadrato numerj .U(.; clui numerus

cum non hahcat rudicem, dicemus, numerum .bi. esse radiccm de ~ 4; de quo si an

feratul' 11llll1eru.') .cl, IJui est .~. tlllillS, remanehit pro radice .be. radix de t -4 minus ~

uuius; qui numerus, 'luamuis sit inratiocinatus, haoehitur pro primo nUUlero (lucsito,

ct secundus erit .R., tertius 24. Ycrbi gratia: ex aggregationc quidcm horum trium nu

merorum hahcntllI' ~ 31 et radix de {4; super fluam aggregatiuncm si addamus (luaM

dratum prilllj Ilmueri, 'lui est {"- minus raclice de ±4, ha]Jc1lUntur 3G; (lui numerus

(luadratus cst. Super quem si addantur .64., scilicet rplildratus secundj numeri, ucnicnt

101).; rJIli numcl'l1S (luadratus cst, ct radix eius cst .to.; super quem quadratum si .td

(lalltul' 576., scilicet qua(lratus tertij numeri, habchuntur 670j qui numerus quadratus

cst, ct radix eius cst 2G.; ct hoc llolumus.

E1' ut solutio questionis suprascript,1? babeatur 10 numeris ratiocinatis, Ostendell

dUIll Iest primurn, quod quamlo quarta unius integrj additur super aliql1em nllmerUm

eontcrnplum sub duo]ms numcris ratiocinatis, qUOl'um unus exccdat altcrum in .1.,

}ll'ocrcatur inde quadratus numerus; quod ostcndatur in snperficic .ag. I flue con~

tillcatm' suh duolms numer-is ratiocinatis, fpWrUIll maior exccdat altcrnll1 in .1., qUI
sunl .al). ct .bg.; et maior corum csto bg., et al1fcratur:i maiorj .bg. unitas .gd., rc

manchit Humerus .1)(1. cquaIis nnmcro ab.; ct diuidatur unitas .gd. in duo equa super

.(~., et l'l'it de. mcdietas unins integrj. Quare de medietas cst ratiocinata. Est cnim
et numerus bd ratiocinatus. Quare totus .he. numerus l'atiocinatus est; ct flua.1ratus,

'lui fit all ipso, raliocinatus est: cnj 11LIatlrato equatur superficies, que ~t ex br!. in

hg., huc est ex ab in bg. CUll! 11Lwdrato (lui fit a .de. Sed quadratus, qui fit ex
de., cst i uuius; ct Humerus, (Jui prouenit ex ah in bg, est contclllplus sllh dno

11lIs lltlmrris l'atiocillatis, (]1lOl'nm uuus exccdit alium in 1. Ergo cum additur} n11n
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Ilumero facto a duohus llllmeris, quorum UlHIS addat super altcrum .t., pl'uucnit jude

(Iuadratus numerus; et hoc uolui dcmonstrarc.

ET notandum quod omnes llumcri illtcgri, (lui filmt i duohus ('ollatcralihus, sci~

licet continllis , proueniunt ex online ex ordinata parium 1l111ncrorum aggl'cgatiolle.

.Nam .2, (lui prouenit ex unilatc {lucta in .2., ha]Jetur ex primo parj numcro; ct 6, qui
fiunt ex duc1lS .2. in 3., lHlhcntnr ex aggregatione primorum tluornm parium 1l1l!HC

rorulll; et .12., que uenillot ex 3 dllctis in 4., hal)cl1tur ex aggl'cgatiollc tl'ium parium

l1mnerorum, scilicet de .2 et 4- ct G.; et hoc eodem online ex decem parihus numcris

prouenit numerus factus ex 10 uicibus f1: ({uod idem intelligatul' in omnihus rcllfJuis

Humeris, qui fiunt ,i (luohns contiullis numeris integris. Et sciemlu1l1 (Juod omnis impal'

numerus cst aggregatio duorum numerorllT11 continuorum. Vnde quilibet im!)ar nnmems

potest diuidj in duos numeros continuos, ut 7. qui diniJilur in .3. ct 4.

Nv!""c osLendere 11010 quod quando de aliquo quadmto Htlluero tolluntnr aliquot ra

dices eins, et numerus ipsarllm radicum diuidatllr in dna.s partes, lJuarlllll ulla addut

super altcram .1.; et multiplicetur una ipsul'um partium pCI' aliarn~ ct ([Hod prouenerit,

addatur cum residuo quod de f[uadrato remanet, radicilms Jentis, veniet iude numerus

con Lcmptus sub {Iuohus numcris inc(lualibus, quorum moioe addit .1. super minorcm.

Ad (Iuod demonstranJum, Adiaceat I tetragonum .ag., ct tollatur ex co <lliquot ra

dices cius, que radices contineat (sic) sUIJerficiem .eg.; quare numerus fg. continet

tot unitates quot radices ex quadrato .ag. sunt in superficic .eg.; ct diuldatur nu

meruS .fg. in duns partes, quarum maior addat f. super minorern, f(ue sint .f.i. i.g.; ct
maior C~lrurn sit .ig. Dieo quod cum de quadrato .ag. toltitur superficies eg, residuum,
f.>cilicct superficies .nf cum superficic que fit ex .if. in .ig., faeit numcrum factum

ex duolms incqualilms llllmeris, quorum maior adtlit.j, super minoremj ct )JOe est (le
fluadrato .ag. toHerc superficies eg minus superfieie que Ilt ex .if. in .ig. I\mamus
sif[uidel11 llUl11el'Um .glt. cflilalem numel'o .if., et remallcbit .ih. unum; fIllCHl rliuirlatur

in duas metlietates, que SUIlt ;z.i zit., et erit totus .fg. diuisus ill duo cC[llalia super

.:;., et in tlua inc{Iualia super .i. Quare multiplicatio .fi. ill .Ir;. cum Cfuadrato qui lit
all i;:,., elIuatuI' quadrato Humeri .fz. Rurslls (Iuoniam numerus .fg. djuisus cst in duo

erIuu super .z., et ci additus est numerus .bf., crh multiplicatio .bg in bf., hoc cst
multi'plicatio .a b. in .bf. cum '1u3(lrato Humeri .fz., cfIllalis quadl'i1to Humeri .lJ:-. Sed

(fuadrato numeri .fz. cqualis est superficies .fi. in .ig. cum quallratn rpli fit ah .iz
mellietatc. Ergo 1l1ultiplicatio abo ill .bf., hoc cst superficies af. cum llmltiplicatioue

Ii in Ig, ct cum quadmto numeri .i=. equatur (Iuadrato Humcri In. BurSHS quoniam

ih 1lllitas dinisa ('st in duo e(lua super IHlflctum ..:i., ('t ei additus cst numerus .bi,
(,I'it multipljcatio hi. in bh cum CJuadrato .i:. efJualis; sed (IUlulrato b;:·. cfJualcs suut

superficies af, ct sUl)erficics fi. in .ig. cum quadrato iz.; crgo superficies .hi. in bit
ClIlll lllwdrato:.i z. crJlwlis cst superficie]ms .af. ct .fi. ln .ig. ('t qnadrato .iz. Comu

HiLer auHcralur cluadratus ex iz , remane},it superficies .af. CUIll superficie .fi. ill

ig e1ualis superficiei .bi. in bit.: Sell superficies hi. ill !lit fit ex rluoblls Humc
ris, quorum unus addit .1 super aherulll, Ifui snnt bi. et bit; (..... t enilll .ilt. L (hw

etiam ostcuddLur cum numcl'is: (Iuadl'utus rluidem .fig sit JUO, ct erit ul1um([1,lOd!fUI~

!:lLIIS .10.; I.:t <lufcrantul' a l]uadrato .ag. 7. r;ulices cius minll'i multiplicatioll/' fi. ill

~G
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.ig.; qne radices sint superficies .eg., l'cmancbit superficies .af. 30; cum quilms s! ad

datnr muJtiplicatio -Ii. in .ig., hoc est de .3. in ..t., nenient .42.; (lui numerus surgit

ex bi. in .blt., hoc est de 6 ill ,'i. Est I cuim totus bg. 10.j dc quiblls si aufcratuf jg

numems, (lni est .7., remanent .:1. pro numcro .bf.; quibus 5i addatur .fi., qui est .3.,

crit .0. totus numerus .bi.; cui si addatnr unitns .ih., habchnntnr .7. pro numera .hlt.
Er postquam hcc omnia dcmonsll'ata sunt, redeamu'l ad qnestiollt~m pllylosophi, ('I

])rDcedamus predictrJ modo, donee hahcamus quod census ct radix et 32 cquantur Cjna

dratn de 30,: deinde uideamus quat radices sunt 32 de 36., hoc est (Iuod diuidamu,..

;)2 per radicem de 36., Yctlient radices +5; et propter hoc, ut inucniamlls solutioncm

prcdict~ questionis in posita proportlone tl'iull1 quatlL'atoru~~:'H1pradielorum, scilicet

de :::.0 et de 6-\ et de 57fi; opOltet ut inueniamus quadratllm alicptem, de quo extracti ..

mdicilHlS ~ 5. ip."ius remaneat numerus, qui procreatur ex mnltiplicatione dictorum

IIlHlH'rorum ineflualium, ({uorum maior addat .f. super minorcm. Quod inncniemlls si

posnerimlls nUmcrllll1 aliquot radicum silperhabuIHlautcm prctlictas radices ~ 5. Quod

.plidem po."sumus facere in infinitis modis. Vude ponamus ad libitum radiccs .7., et
diuid;:lmus .7. in duas partes, quarum una addat .1. super alteram, cnmt(Iue 3 et 4.; rt

multiplicctuI' 3 pel' 4, faciuot .12: et nos seimus, per ea (pIe {licta sunt, quod quando

dc alitplO (p1adrato tolluntur .1. radices eius minus .12., remancbit de ipso quadmto

numerus procreatus ex duohus numeris inequalibus, quorum maior addit .f. super mi·

noreill. Et nos uolnmus inuenire quadratum, de quo cxtractis radicihus 15 ipsius, rc

lIlancat similiter numerus procrcatus cx duobus numeris, quorum unus addat.1. su

ller aliulll. Ergo radices t:s ipsius quadrati, quem quel'imus , e<Iual1tur radicihus ....

eiusdem (fuadrati minus .12.: quare si addamus 12. utl'i(ple lmrtj, crunt racli(~es ~ 5 f't

12 dragme, que elfuantllr .7. radicihus. Tollamus ergo ah ulraque parle radices { 5.,

l'emanehit radix *i, qne eqllantur unitatiLlls .12. Trjplicemlls ergo hcc omnia, et crunt

(fuinql1c fudices clTualcs .36. Vnde si 36 diuiserimus per 5, lta]lcbimus i 7. pro radin'

llucsiti qUlldl'atj, scilicet primj : fnit quidem radix pl'imj quadrati .6.; ergo propor~

tionalLtcr cst sicut .6. ad ~ 7, ita 8 et 2-1 ad rudicem secundj ct tertij (Iuadrati. Sed ~ ..

addit super fJ. qllintam partem ipsins; (Iuure 'Ii. super 8 et super 24 addamus ({uintan l

eorum, halJchimus pro radicc secundi tIuHlll'ati ~ 0, et pro raclice tertij ~ 28; et erit {- 9

secundns numerus ex tribus quesitis numeris, ct } 23 el'it tertius: et est adhuc pri

mus Humerus igllOtus, qui cum I fuerit additus cum secundo ct tertio numero precli

ctis et cum f[uadrato ipsins prjmj uumeri, facict quadratum de t 7 ; '111l quadratus

cst H 5t. Quare ponemus pro IH'imo num2ro radicem, et addcmus earn CUIll ~ 9 el

cum {- 23., d hahehimns radiccm ct ~ 3B.; (Iuihus caldcmus quadratum radicis, ct hap
Ilcl)imns '1uadl·atum et radiccm eL 138., que (,(Jllantur dragm;s H ;>1. Tollamus ergo

ab utra1lue parte ~ :JS, remancl)it census et radi.x, flue e(Iuantur dragmis H13; sUllCl'

'Tuem nddamns { , scilicet quadratum mcdictati.s radicis, ut superius fccimus, et ha

behimus I~~ i3, (lue sunt ccntex!me t369.: diuidamus ergo radicem de 1360'1 scilicet

31, pCI' racliecm de 100., uenicnt --!o 3; de quiLus tollamus ~ pro medietate radieis, rC

manehlllll ~:) pro !,rimo numcro; et sic soluta cst hec questi() in numcl'iS ratiocilw

tis; et secundum hlillC 1l10(lnlIl polest 80lui infinitis modis.

Solui cliam haue qucstioncm ill numcris intcgris, quorum primus fuit 35. Secun-

28:3
41us 144., tertius 360., quorum aggregatio surgit in .539.; super quibus addito quadrato

primj numeri, scilicet t225., veniunt li64.; qui numerus quadratus est, et cius radix

cst .42.: super quo quadrato addito quadrato Humeri seenueli, (Illi cst 20736, ueninnt

22;)00.; qui numerus quadratus est, et radix eius est .150,: super quo (Juadrato addito

'Iuadrato tertij numcri, scilicet 129600., veninot .t52tOO.; qui numerus quadratus cst, et

radix eius est .3!!0. Quos nUlllcros inucnj ex positione 1IOI'1Iffi tl'ium qlladratorum, sci

licet de 49 ct 576 et de 3600., quorum duo, nee non et ipsi tres simul additj faciunt

tluadratum nnmerum. Et aggl'cgaui radices secund; et tertij, scilicet 24- et 60, fnerunt
S4.; que dill lsi per radicem primj quadrati, scilicet per i., et ucnerunt ."2.: ct propter

hoc 0llortllit me inllenire quadratum numerum, de quo cum tollerem .i2 radices cins,

rernaneret numerus faelliS ex duoLus numeris inequalihus, quorum nnus addcret .1

super alium. Ynde aecepi t:l., et diuisi ipsum in partes continuas, scilicet in .li. et 7,;

(IUe multiplicaui insirnul, rt fllcrnnt 42.: ct oportuit me inuenirc qlladratum, cuius

13. radices minus .H. tlragmis clfuaretur 12 radicibns eiusdem; et processi postea prc
dicto ordine, ct hahui numeros suprascriptos; ex lIuibus etiam quadratis inucnj hus

alios tres Humeros, scilicet to et 61 et 160. Et non solum per hunc modum Lrcs nu

meri diucr.~is modis possunt inucIlirj; sed etiam inuenientur quatuor cum qnatnar nn

meris (Iuadrat!s, quomm duo per ordinem ct tres, Ilee non et omnes simul coniuncti I
fecerint quadratum numerum. Ergo autem cum his quatuor quadratis numeris, scilicet
cum .... et .... et .... et .... (*) luucnj ho"" quatuor numeros, quorum primus cst 1205,

Sccundns f 4566, Terlius ~ 11417, Qllartus ucr,) est 79020.; ct eorum aggregatio est 97199.

Super (JllU numero, si addatur quadratus primj numcri, scilicet 1677025, vcnient f774224;

(lui numerus (Jlladratus cst, et cius radix est t332. Super 'Iuo etiam q1ladrato (*~)

(~) I.e qualtro laellnc indicate cun punti nella linea 2() di questa pagina, twransi nel rovrseio della carta
J() del Colliee Ambrosiano E. 75, Parte SItpel"iore.

(H) La parte scritta del ro\"cscio della carta 39 del Cod ice Ambrosiano E. 7.'). Parle superiore. finiscc
in Ironeo alia parola quadrato, nOll conlundu rllt~ otto lin!'!', I'ullima delll' quali Eo incomptch. II ramanentc
di queslo Cod ie£', e interamente bian('o
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